3 

>2 


PAPPI 

ALEXANDRINI 

mathematica 

COLLECTIONES. 

&■ 


Digitized  by  Google 


'7 

/ 

C • 


i 

X 


r 


\ 


i 

* 


i 


* 


r\ 


ijf 


i 


. ( 


Digitized  by  Google 


PAPPI 

alexandrIni 

MATHEMATICAE 

COLLECTIONES 

A FEDF.RICQ 

COMM  ANDINO 


V R B l N A T E 

In  Latinum  conuerfe , & Commentarijs  illuftrata: . 

In  hac  nojlra  (ditione  ab  innumeris,  quibus  fiatebant  mendis , (ejr  prxctpui 
Grxco  contextu  diligenter  •vindicat*. 

ET  SERENISSIMO  PRINCIPI 


LEOPOLDO  GVLIELMO 

AR.CHID.VCI  AVSTR.I  AE,&& 


BONONl  /E  Ex  TypographiaHH.de  Duccijs^  M.DC.LX. 


'SyTERIOUr/t  TERMlSSy. 


Digitized 


Digitized  by  Google 


SERENISS,M°  PRINCIPI 

LEOPOLDO  GVLIELMO 

ARCHIDVCI  AVSTRI^E 

Magno  Teutonici  Ordinis  Magiftro 

Ecl^ij,&;  Burgundix  Gubernatori  emerito 

jiugufltfsimi  Imperatoris  L EO  PO L D 1 Primi  Regnantis 
Patruo  fortunatifsimo , €5* e. 

FELICITATEM,  VICTORIAS,  TRIVMPIIOS. 


a,»  irfi 

luturnis  Virorum  Sapientum  Votis , Se 
precibus , e tumulo  excitatus  in  Lu- 
cem, de  Vitam,  liber  hic  Pappi  Ale- 
xandrini , horofeopante  Serenilsimi 
nominis  Tui  clarifsimo  fvderc,  rena- 
Ici  debuit,  Archidux  Inui  ttifsime  Leo- 
polde.  Tu  fcilicct  ille  es,  qui  do£lo- 
nim  hominum  laboribus  tamquam  fydus  adulges.  Tu 
ille  es,  quo  Patre  rediuiuus  ifireGneci  partus  ingenij  glo- 
riari potuiffet  potius  quam  Patrono,-  In  aliorum  enim 

J>e£loribus  fedem, in  tuo  Auguftale  fuum  Mathefiscol- 
ocauit.  N:c  lane  ab(q;  iucunds:  voluptatis  fruftu  (au- 
deo dicere  ) erudito  huic  Volumini  benigno  femel  im- 
pertieris obtutu  fupercilium  illucL  cuius  auguffcam  plane 
raaieftatem  lubditi  Populi  venerantur,  hofres  Religionis, 

& 3 &Au- 


& Auftriaas  Domus  perhorrefcunt:  Nam  res  egregie 
geftas,&  praeclara  Virtutis  Tuse  monumenta,  quam  fu- 
ipexit  Belgium , Germania  iterum  fulpicit , reuocabit  in 
mentem . Si  enim  oculis  occurrent  lineae  in  longum  ex- 
tenfac ; occurret  menti  victoriarum  tuarum  curlus  nulli- 
bi interruptus , nullo  pugnae  infelicis  exitu  definitus.  Si 
angulos  in tuebere;  videbis  angultias,  quibus  armatam 
harrefim  conclufifti,  non  gloriam  tuam,  quse longe,  la- 
teq;  diffiifa,  ijfdem,  quibus  terrarum  Orbis,  limitibus  con- 
tinetur. Si  circulos  afpicies,-  recordaberis  quoties  gladij 
Tui  mucrone,  tamquam  circino,  deuiffis  perduellibus 
locum  circumpferis  vbi  degerent,  quo  fe  militaribus  or- 
namentis fpoliati  reciperent:  Quoties  eoldem  obfidio- 
nali corona, orbe  veluti  ferreo,  Auftriacac ditionis  Vrbes, 
& caftra  circumuallantes  perculeris  , atque  difieceris. 
SicBrema  a te  Cselarearum  Copiarum  Prsfeftoarftifsi- 
mis  obfidionis  vinculis  exoluta,fic  Hafsiaeffufifsimis  po- 
pulationibus diuexata;  fic  per  plurimarum  arcium  expu- 
gnationem expugnata,  & fra<fta  Bannieri , c&terorumq; 
coniuratorum  audacia  ante  T ute  cogitationis  obtutum 
verfabitur.  Exinde  deduceris  in  Belgium;  ftatimq;  Cor- 
tracum,  Dixmunda,  reliquae  Vrbes  hofhum  manibus  ere- 
pte, fed  in  primis  obuium  fiet  Armenterium , Guberna- 
tionis initio, cum  vix  in  Prouinciam  illam  pedem  intulif- 
fes,  tam  celeriter  occupatum , vt  exclamare  pofses  abfque 
iaffantia.  Veni,  Vidi , Vici . Si  hifce  in  paginis  rnachin^ 
fubijcientur  afpeft ui,  quibus  pondera  attolluntur ; offeret 
fe  fe  ipla  tibi  mensT ua , qua , vclut  Archimedeo  vecie, 
tot  Populos, tot  Prouincias  regendo  moues,&  imperando: 
Hoc  tamen  vno  abfimilis  Archimedi,  quod  locus  tibi  non 
efl  exquirendus  vbi  confiftas;  Auftriacaenim  Virtus,  & 
Fortuna,  fiue  inter  Pacis  otia , fiue  inter  Bellorum  tumul- 
tus , fiue  Mari , fiue  degat  in  Terris , atq,-  verfetur,  confi- 
ftit  vbique , vbique  centrum  habet , in  quadro  vbique  ftat 
immobiliter  collocata . Quocumque  demum  te  vertas 
propriae  libertatis  affertorem  Prouincire,  Vi  florem  ho- 

ftes 


fles,  Propugnatorem  Religio , Ha:refis,&  Impietas  Pro- 
fligatorem , inconcufllim  Columen  Fides , Fulcimentum 
ingens, & Decus  Domus  Auflriaca,  Orbis  vmuerfus  il- 
lum Te  agnofcet,  & admirabitur,  quem  vt  ad  Augu- 
ftifsimum  Leopoldurn  nominis,  & fanguims  affinitate, 
itaconfortio  dignitatis  proxime  videt  accedere  cuius  fci- 
licet  Herculeis  humeris  Romani  culmen  incumbit  lm- 

Frji* 

Dabis  igitur  non  confidentia:  mea:,  fed  pra:ftantifsi 
mis  dotibus  Tuis,  dabis  Humanitati  veniam, & Clemen- 
tia: Tuae,  Serenifsime  Princeps,  quod  Italus  ego  erudi- 
tum hoc  tributum  offerre  praefumpferim . Vecbgales  tibi 
Vrbes  ferro  reddidifti,  Athenxa  reddis  lapientia.  Au- 
guftis  itaque  manibus,  admirando  fidere  gladium  volu- 
mini fociantibus,  fe  fc  Mathematica:  Co)le£tiones  pne- 
bent  confouendas  . Licebit  in  poflerum  fortunatum 
hunc  librum  appellare,  qui  diuturno,  ac  pene  dixerim, 
lepulchrali  fquallore  deformatam  faciem,  Tui  nominis 
nitidilsima  luce  detergit;  me  vero  fortunatifsimum,  cu- 
ius laboribus  Patrocinij  fui  radijs  tam  ferenum  Sydus 
aflulfit.  , / ^ 

Celfitudinis  Tua:  Serenifs. 


Addiclifs.  atqj  Obfequentifs.  Senius 


Bononia  Kalendis  Maij  idjy. 


Car  olus  Manolefsius. 


CANDIDO  LECTORI 


Abes,  candide  Lector, Pappi  Alexandrini  Mathema- 
ticas collectiones  a Fedcnco  Commandino  in  Lati- 
nam linguam  translatas,  Se  commentanjs  iliu (ira- 
tas, iamdiu  tibi  promiisas,  &c  fortaile  a te  defidera- 
tas.  Quod  nunc  habeas,  & diutius  dias  morari  non  ■ 
coaCtus  fueris , id  totum  Francifco  Mari*  Sereniisi- 
mo  Vrbini  Duci , acceptum  referre  debes:  is  enim 
tua,&  Coinmandinicaufa,  quia  illius  Hxredes  nunquam  huculquc  in  ha- 
rum imprefsionc  concordes  fuerunt,  (uis  hortationibus, & impcnfis»vt 
ederentur  curauit . Quod  huic  operi  Primus , & Secundus  liber  defint, 
edaci  rerum  tempori, non  Commandini  negligentix  eft  adicribcndum: 
tantam  enim  diligentiam  in  illis  perquirendis  adhibuit,  quanta  forfanin 
vcpcriendis  tot  alijs  antiquorum  Mathematicorum  libris  illi  opus  fuit  : 
non  tamen  ptopterea  quod  ita  fit,  timeas, te  cx  eo  parum  in  Geometria 
profcdhirum ,&  operam  in  illius  Icdtione  ponendam  perditurum:  nam 
nifiego  decipior, & Commandinus  i ple  decipiebatur,  contrarium  expe- 
ricre.  Si  hoc  opus  non  ita,  vt  alia  ab  eodem  Authore  edita  ex-politum 
videbitur,  mortem,  qu*  illum  nobis  nimis  propere  furripuit,&,  n<v 
iurnmam  illi  imponerer  manum, impediuir,accu(a;non illum,  ncc  cius 
Haeredes;  nam  licet  tu  primo  afpcCfcu  forfiran  abeis,vt  nonnulli  anteim- 
prcfsionem  cupiebant,  defideres,  vt  onus  libri  corrigendi, & poliendi 
alicui  mandauiflent,&  non  tibi  referuaflent : tamen  rc  maturius  perfpe- 
£t»,  cognolces  eos,  quamuis  id  commode  facere  potuiffent , quia  non  dee- 
rant viri  Geometri*  periti,  qui  hanc  curam  lufcepiflent,  prudenter iudi- 
caffe,  cum  confcnferint  magis  tibi , & Commandino  expedire,  fi,  vt  re- 
pertus eft  liber , nulla  nc  addita  quidem , npc  dempta  fyllaba , imprime- 
retur. Quod  igitur  ira  fidium  fujr,  xqui  bonique  confule , Sc  libenter 
librum  lege,  & aim  tibi  Authoris  labores  profuifle  perlpicies,  gratias 
pro  illo  Diuinam  Mifcricoidiam  implorando , referre  non  dctre&abis . 
Vale. 
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LECTORI  MATHESEOS  STVDIQSO 


CAROLVS  MANOLESSIVS. 

• ■ • * ♦ * _ ; 

'Idem  meam  dudum  inGalda*  «peribas  tibi  oppigneratam 
att  liberare  incipiam , Pappt  Mathematicas  profers  Col* 
lectiones , in  quibus  emaculandis  qualem , quantamuc  in- 
fumpfertm  operam  faale  tibi  periculum  prioris  illius  cum 
mea  hac  editione  foetenti  innotefeet . 'vjusfiqmdcm  la» 
lore , iffr  indicio  Virorum  tum  Graea  lingua,  tum  Meo- 
thematicarum , quos  Studiorum  Mater  'Bononia  educat , peritiarum  effeci 
de&rfa  ftm  menda  prope  innumera,  quibus  GtacuS  'zmdkjue  (calebat conte#* 
tus  j (g 'T'  ( <j!tod  'caput  eft ) refiitun  litterarum  Characteres  tn  jiguns  quam, 
plurimis  perperam  difpofuis , qui  quantum  operi  adderent  difficultatis  ne * 
mo  alium  demonflrationum , nuperrime  licet,  initiatus  eft  qui  ne  fetat.  La- 
tmo quoque  feu  Verfio  , feu  Commentatio  dihgentifsima  interpunctione 

!\uantum  fieri  potuit  ab  amphibologico  fenfu  ejl  aiindicata ; adeo  rt-t  emacu- 
atior,aut  diligent ior  editio  nulla  fieri  pofie  hac  nofira  exiffmem . Sed  id  ante- 
anium  efio . Jam  tum  menti  obuerfantur  Apolloni if  Conica,  Archimedis  Opt- 
ra,  <ut  Trigonum  prifeorum  fummorum  in  Mathefi  Virorum  perficiam-a*. 
Eifit  addam  Udeotericos  prima  nota  Auctores,  G aultncm  Vkaldum  e Adir* 
chionibus  Montis,  Federicum  Commandmum , Lutam  Valerium,  Bona» 
uenturam  Caualmum , Beneditium  Caltellum,  quorum  Opera  njel  capere  for- 
mis nofirts  iterum  njiutre , nxl  partum  fecundum  tjfdem  ab  Typis  profician- 
tur . Opus  ( fat  fcio  ) ingens  efi,  cum  non  modo  impreffos  horum  labores  re - 
mlgare  audeam , ncerum  optima  Ad.  SS.  (fi  qua  mihi  nancifci  dabitur  ) 
ftm  dmidgaturus : quare  omnes  probos  Viros  qui  gemmas  hafce  pofsident  eni « 
xe  oro,  atque  oltefior,  an  eas  tranferibendi  mihi  faciant  potefiatem,de  amu 
uerfa  fcilicet  Mathematica  difciplina  penes  litterarium  Orbem  atemum  opti- 
me promerituri . Vale  , benigne  LeSior , hifque  laboribus  nofirts  interimo 
fruerca. 
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Vidit  D.  InuentiusiTorti  Clericus  Regularis  S.  Pauli 
Pocnitentiarius  in  Metropolitana  Bononienfi ; pro 
Illufti  iis.  ac  Reuerendifs.  D.  Hieronymo  Boncomp. 
Archiepifcopo,  & Principe. 


Vidit  Ouidius  Montalbanus  Philolophiar,  & Legum  i 
Do£fc>r,&c.  pro  Reuerendils.  Pater  Fr.Gulielmus 
Focus  Incjuifit.  Bonon. 


imprimatur. 

fr.  Ioan.  Thom.  Vicarius  S,  Off  Bononj 
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FEJDERJCI  COMMANDINI  VRB.INATIS.^ 


MVlcVM<^  ca>  ^ *n  Geometria  inueJl.^ , 

d iligentius  expendere  volunt , o Crarifte , omne  pro- 
blema appellari  exilii mane , in  quo  aliquid  faciendum, 

Sc  conitmendum  proponitur  . Theorema  vero  , in 
quo  aliquibus  pofiris  confequens  ad  ea,  & omnino 
contingens  conlidcratur,curn  antiquorum  alij  proble- 
mata omnia,  alij  theoremata  efic  dixerint.  Qui'  igi- 
tur theorema  proponit,  fciens  quodammodo  confequens  eius, , pn- 
tat  que  itione  dignum,  & non  aliter  redte  proponat . Quivero  proponit 
problema,  n quidem  indoctus  cft,  & omnino  mdis,  quamquam  proponat 
id,  quodconftrui  quodammodo  non  poffit,  dignus  venia  eft,& culpa  va- 
cat . quarrentis  enim  officium  cft , & hoc  determinare,  & id , quod  fieri , & 
quod  minime  fieri  poteft,  &fi  fieri  poteft,  quando,  & quomodo,  & quotu- 
plicitcr  fieri  poffit.  Quodfiquis  imperite  proponar,  cum. mathematicas 
fcientias  profiteatur , non  cft  extra  culpam . Nuper  quidam  eorum,  qui  ma- 
thematicas feientias  profitentur , per  tuas  problematum  propofitiones  impe- 
rite nobis  determinarunt,  de  quibus,  & (i  milibus  oportebat  noS  ad  tuam 
&c  ftudioforum  vtilitatcm  in  tertio  libro  collectionum  mathematicarum 
demonftrationes afferre . Primum  igitur  problema  quidem,  qui  niagnus  | 
Geometra  videbatur,  infdte  dtt&niinauit . etenim  datis  duabus  redtis  lf- 
neis  duas  medias  proportionales  iu  continua-analogia  inuenirc  ,fefe  dixirper 
planorum  contemplationem  .vojuitqiic.  vir  ille  nos,  cum  conflrudtioncm 
ab  i pio  factam  diligenter  eitpchffiidemus , dc  ca  rcfpond  erc . Qui:  quidem, 
hoc  modo  lc  habet.  ..  V , 
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Sint du* reft* line*  a»  ac  ad  refios  inter  fe  angulos:  St  a punflo  b ducatur  bd 
ipfi  ac  parallela:  ponaturque ipfi  ab  aqualis  bd,  fit  iungatur  dc  qua:  ipfi  n in  a 
occurrat . a punflo  autem  n ducatur  bh  parallela  ipfi  ac;  producanturque  bd:  Sc 
a punflo  d ducatur  dg  parallela  bb  & ipfi  bd  aquales  ponanturDN,  n l,  lx,  x k. 
deinde  per  punfla  n l,  x x . ducantur  n o,  l m,  x p,  k h ipfi  b b parallele : & ponatur 
k b aqualis  t a,  fcceturque  bifariam  in  punflo  s : & vt  k ii  ad  n s , ica  fiat  s h ad  h t . 
vt  autem , sh  ad  h t,  ira  th  ad  h»;  & j refla  linea  xr  auferatur  Qjt  aqualis  ab. 
iunganturque  QJ(  <if.  atque  a punflo  s ipfi  Q.B  parallela  ducatur  s*.  a punflo  au- 
A tem  ducatur  *n  parallela  k x.  & fit  vt  l u ad  m a,  ita  a u ad  u , vtque  n«  ad 
m* , ita  *m  ad  m 15,  fit  abipfa  on  auferatur  n>  aqualis  ae:  iungapturque  > c >0. 
Deinde  a punflo  n ipfi  fl  > parallela  ducatur  ipfi  l k parallela  l < , fit  vt  d c 

B ad  o •, ita  fit  i c ad  c{.  vt  autem  ig  ad  c{,  ita  fo  ad  g$  iunganturque  Bc,  St  ipfi 
t c parallcly  ducantur  f»,  • a . pofiremo  ducantur  a punfiis  *a  ipfis  ac  bd  parallelq 
xn,  a t . oftendendum  eftipfarum  ac,  bd  medias  proportionales  eife  n b,  rA. 

Hqc  igitur  ille  confcribens  mihi  tradidit,  non  coniincntiademonftrationcm  propo 
fiti  problematis . Sed  quoniam,  fit  Hieronymus  philofophus , 8t  alii  complures  ex  cius 
amiois,  qui  mihi  cogniti  erant,  voluerunt  me  de  propofita  conftruftione  interim  re* 
fpondere,  cum  ille  dcmonftrationtxn  facere  promifillct . hax  habui  nunc,  quj  dicerem. 
Eum  fcilictt  non  refte , fed perperam conftruAione  vfumfuUre . bipartito ejuim  fccam 
reflam  lineam  it  in  s , fit  vt  k h ad  h s,  ita  faciens  s n ad  h t ; tbnftituir  in  eadem 
-proportione,  fit  ia  ad  H»..neeefle  autem  omnino  eft  neque  illum,  neque  nos  pun-' 
flum  feflionis  in  tertia  proportione,  vclut  B inudnire  / Hac  igitur  dubitatione  adjcau» 
fam  ciusconfequcnte  > oftendit  fe  non  inteiligere  hoc  confcquens . nam  cum determi- 
C nari  non  poilit  feflionis  punflum,  vt  b in  tertia  proportione, nifi  prius  ponatur  propor- 
tio, quam  habet  kh  ad  n*,  hoccfi  bb.  ad  ba,  non  folum  ipfe conatur quaircrc.  quod 
inueniri  non  poteft , fed  etiam  nos  cenfet . Itaque  polita  proportione,  quam  K u habet 
ad  hr;  hoceit  bb  ad  ba,  St  data  n k,  datur  minor  refla  liiica  tertia;  proportionis, 
datum  autem  efi  punflum  n,  ergo  fit.  alterum  extremum  niinimtt  refla:  linea*  eft  da-» 
tum . quod  vel  inter  hi,  vel  inter  it  cadepe  manifeflo  confiat.  AtpunSumtfctiara 
cadere  inter  rs  demonllrabimus . fit  prius  puhflum  9 aliquando  quidem  cadere  inter 
hr,  aliquando  autem  inter  kt  iuxta  politionem  proportionis , quam  habet  k h data 
ad  n k.  ponatur  enim  primum  dataproportio  kh  ad  h r, hoc  efi  u ad  ea,  vel  ba  ad 
ac  dupla. proportio  igitur , fit  kh  ad  ur  efi  ea  quam  habent  duo  ad  vnum,  videlicet 
quattuor  ad  duo  . quare  fit  proportio  K H ad  H s efi , quam  habent  quattuor  ad  tria  , 
atqueeftvt  kh  ad  hs.  videlicet, vtquattuorad tria, ita  sh  ad  ht,  hoc  efi  ita;ail 
aJ  ij.Vt  autem  ) adi.’,  ita  i.'  adaliaquandam  . Si  igitur  ita  fiat, erit  ad  minoremjquan» 
fintl,  hoc  efi,  quam  fit  HR,'it.1  vt  minor  refla  linei  tertia:  pfdportionis , S t omnium 
mimmaminorlit,quam  uk;  & feflionis  punflum  vt  ♦ inter  hr  cadat.  Sedficdata 
P proppytio  quadrupla  . ergo  ipfius  K h ad  h r proportio  efi , quam  ha{>pjf  8.ad  i: 
E St  proportio  k h adfls»  quam  habcnt'8  ad  j.' efi  autem  vt  8 adj , ita  S, -ad  \ & 
vt  y.  ad  } t , ita  y J ad  minorem , quam  fint  i . quare  mfiis  terti*  proportionis 
feflio  inter  hr  cadit,  ponatur  deinde  proportio  kh  ad  hr  quujtupla . crgppro» 
portio  kh  ad  H r eft,  quam  habent  io  ad  i.  fit  proportio  kh  ad  hs,  quam  ha- 
bent 10.  ad  fi.  Scdvt  io  ad  fi,  ita  fiady.J  fit  ,*,  hoc  efi  ad  j {fit  vtfiad  j \ itay;  ad  ma- 
iorem, quamr.  atqjeft  hr  i.  cadit  igitur  feflionis  punflum  tertias  proportionis  inter 
r x • Sc  manifeiturr.  eit  omnes  quidem  proportiones , qua:  funt  minores  quadrupla  face 
, ' ' re  ta- 
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re  talem  feflionem  inter  mi  ; qua:  vero  maiores  quintupla  facere  fc&ionij  punitum  ia- 
ter  ht,  quemadmodum , Se  lemma  huiufinodi  proportionis vtile  premifimus.  Itaque 
quoniam  ollendimus  fedtioms  pun&um  vt»  aliquando  cadere  inter  u r, aliquando  inter 
rt,  quodabeoanimaduerfum noneft  o!> eam , quam  diximus,  cauffam.  ipfe  autem  di- 
cit , propofitum  oftendit , fi  re  punftum  s fit  inter  hr,  liue  inter  kt:  illud  ante  om- 
nia conliderare  oportet.  Vbicuniquc  fumat  pun&ura  ♦ liue  infra  R , fiue  fupra , non 
cllc,vt  sn  ad  u r,  hoccll  vt  kh  adH,s,ita  Se  tu  adii  r.  Si  igitur  dixerit, fiat  vtitu  ad 
HS,ita  sit  ad  nr,  & th  ad  h r , ipfe per  1'efe  redarguitur,  fumens  qujfitum  vt  con- 
ceffum;protra£fa  enim  x n,  ipiiquc  xx  fattasequali  KVjSeiun&a  rn,  atque  per  pun- 
6a  str  duftis  parallelis  ipli  x r , fartum  erit , quod  quteritur . & perfpicuum  efl  quo 
padto  hoc  fequatur . Erat  namque  & vt  k » ad  s />,  ita  s f ad  r <r,S i r r ad  r v. aequalis  au-  H 
temeft  xvipfiao,Se  k»  ipiisA,&  «b  tpiiKH.itavt  Se  ac  fit  iqualis  i»,  & dua- 
rum no,  *c,  hoccftduarum  i»j  «»  inuente  (int  duatmedite  proportionales  ■,  > , r e, 
quod  fieri  non  poteft : nimirum rc&a  line  i cudente  h k,  & puado  in  ipfa  r . non  enim 
per  contemplationem  cam,qute  in  plano  fit  inter  rk,  duo  pun&avelut  ts  futui pofi- 
funt , ita  vt  iu  ficut  KH.ad  hs,  fic  sh  ad  itr , St  th  ad  h . & quamquam  fumat  s 
pro  s,  tamen  problema  fieri  nequit,  quod  natura  folidum  eft . quare  ,Se  ipfe  (ciens  qum- 
fitatn  vtconccflurafuini,  non  aufusett  dicere  alterum  minima:  rcftu;  liuex  terminum 
elfc  punctum  r.  fupra  vero,  hoc  etl  inter  kh  fumens  iplum  ad  p reliquam  conftru- 
ffionem  complet,  vt  vult . St  nihMgtnlnus  imprudens’ in  difficultatem  ab  initio  propo- 
fitumdclabitur,  non  enim  quod  pluribus  agens  falfa  feribere  voluerit;  vt  quolcumque 
in  errorem  induceret  >fed  quod  in  iplis  rationes  non  reft*  concludentes  afferat, vt  offen 
dam  prius  in  corrupto,  ac  fano  modo  percurrens  id  , quod  proponitur,  deinde  reprer 
hcndcns^uspofitioacmnon  refte  fumptam.  Quoniam  igitur  uata  cll  proportio  kh  K 
ad  h r , aique  cft  data  R i ( hoc  enim  ponere  oportet ) data  erit  Se  h r , & reliqua  R K. 

Sed  St  s k , qum  dimidia  cft  ipfius  k k erat  autc  u & r u data  tota  igitur  hs  data  erit 
quare,  & data  proportio  kh  ad.  hs.  atque  cft  vt  kii  ad  ns,  ita  sh  ad  ht.  Sedata 
eft  s h , vt  oftenfum  fuit,  ergo  St  11  t erit  data  . Eadem  ratione  data  erit  St  n ♦ quare 
Sedata  differentia  rc diarum  linearum  h r ,h » : St  inuentum  eft  s inter  n R,  ficut  St 
per  numeros  demonftratutu  iam  fuit.  Et  quoniam  data  cftditferentia  s r St  rq  redl.i 
fineaconumgens  .quaj  eft  aqualis  xk,  datum  erit  fpccic  St  magnitudine  triangulum 
prtnogoniuin  « QR . angulus  igitur  k s c>_cft datus , qui  eft  xqualis  angulo  exteriori 
ns*.  ergo  St  produfta  n*  ad  i datum  erit  sra*  triangulum  orthogonium.  St  fpecic,  L 
Scmagnitudine, quoniam cnimdata  eli  vtraque  ipfarum  r k,  tq_data  erit  & qjt  & M. 
proportio  y ad  k -r  cft  data , quo  ’ eadem  (it  datae  proportioni  e k ad  k s . quare  St 
data  t».  fcdSe  cftdata,fiquidcmSt  vt  *k  ad  ks,  ita  »7.  .ad  t>.  & oftcnfa  eft 
data  * q_data  igitur  St  Ts  . erat  autem  ,Sf  angulu*  tss  datus  . ergo  Se  triangulum 
T s p orthogoniumfpccie  St  magnitudine  dabitur  .quare  Se fr  parallela  ipfi  x k 6e  ift 
direftum  ipfi  t„  , data  igitur  St  »L  ecqualis  r a.  Se  Quoniam  hk  eft  aqualis  m i,  mi- 
nor autem  «r.,quara  sh.  etenim  «l  cft  aequalis  ipfi  kf‘,  atque  eft  vt  kh  ad  us,  ita 
sh  ad  h r,  St  T H'ad  it*  vt  autem  r.  m ad  m »,  ua  *m  ad  u «,&  *.  u ad  u B erit  m(3  inaifcr, 

Sui  H etenim  St  hoc  deinceps  demtift  rabitur  .ergo  Se  reliqua  0 L minor  cft, quam  »K. 

urfus  quoniam  data  eft  «L,  cum  oftenfa  fit  squalis  ipfi  fk  date , dataautcinSt  u, 
quod  Se  K u : erit  proportio  u ad  u«  data,  atque  eft,  vt  lm  ad  m»,  ita  St  *m  ad 
\\ «:  Sedata  eft  ®u,  crgoSt  h r, dabitur.  Eadem  rati  ne  dabitur  quoque  m.S  quare, 
Srpun&um  0,  cft  datum ; quod  pofttum  fit  vbi  vult, vel  inter  va,  vt  nunc  eft,  vel  in- 
ter v>,  nempe  redta  linea  u aequali  polita  vnicuiquc  ipfarum  kr,  st,  <Qt  f rn.  Si 
enim  dicit  B cadere  in  v,  qumfitum  nihilominus,  vt  conccflum  fumit.  apparet  namque 
rurfus  in  refla  Irnea  ml  politione  data.  Se  punffoaliquo  in  ipfa  dato  v fumerc  inter 
tv  duopun&a  »,  a,'  Se  facere  vt  lm  ad  m»,  ita  «m  ad  n«.  St  a >i  ad  mv;  quod 
nullus  ipforuft  concedit . Hoc  enim  Se  antiqui  qu<erentes  dubitarunt,  per  plana  urtic- 
{lirc , vt  etiam dcmonftrabo  illorum  verba  apponens . Se  ipfe  nihil  habet  dicere , quod 
hocrefellat.  cumdicamusUfiiy neceflario cft feftionispuniftum tertise  proportionis,  ^ 
oftende  neque  inter  v»,  nequeintet  uv  cadere  poffe.  etenim  nos  in  principio  often- 
dimaspunftum  e cadere  Se  fupra  r St  infra,  cadit  namque  iuxta  politionem  propofi- 
tionis.  Similiter  igitur  refolutionepnKcdentc  ex  eo,  quod  datur  criangulum  v,P,T , 
fpteie  St  magnitudine,  quamuis  /3  (oftionis  pundlum  cadat  inter  v*.  dato  autem  St  t, 
m,i,  triangulo  quemadmodum  fupra.  Se  data  f , «,  dabitur  enim  proportio  dc  ad  c t . 
hoc  eft  proportio,  £o  ad  g 5 Se  nullo  modo  rurfus  dg  ad  gb,  cum  aquales  ponantur, 

4:  nunc  kr,  hoc  eft  ab  ipfi  c,t,  quamquam  i velit  cadere  inter,  f,-r,n;inl  cmra  ha- 

A k bet 
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bct  dicere, quod  refellat;  audiens  a nobis, oftende neque  inter  r, e, neque  inter  v,£, 
cadere.  Si  autem  ex  concellionc  /impliciter  velit  huiufmodi  feclionis  punctum  effiein 
t,  quxfitum  etiam  nunc  vt  coneeffum  fumit.  Quod-fi  ipfi  non  concedatur  fedtonem 
cifc  in  punfto  r,  quoniam  neque  r concedimus  fn  redia  linea  kh  demonftrationcra 
facere,  & fi  aliquod  aliud  inter  • c fumere  velit,  vt  (■  ipfc  nonnouit,  quomodo  dece- 
ptus «fumit.  Sed  vt  vult,  ponitur  feparabiieefle  fecundum  r.&coniungens  S,c,du- 
ccnfquc  ipfi  c, 9 parallelas,  £,*,«>a,  per  *,a,  vero  ipfi  ac  parallelas.  * p, i >,  often- 
dit  fe  non  intellcxilfe  problema.  etcnunrcSa  linea  8c  non  fafla  parallela  ipfi  eo  an- 
gulus efle  obtufus  quidem  cft.punfto  8 inter  c t,  cadente,  acutus  autem  9 cadente 
inter  rf,  namque  angulus  ad  r,  re&useft,  fecu.idumquemdumtax.it  problema  effici- 
tur. Qimd  fi  quis  concedat,  quemadmodum  fupra  diximus , in  refta  linea  dc  pofitio- 
ne  data,  &pun£to  dato  t,  fumere  duopundta,  velut  i,  £,  ita  vtquam  proportionem 
habet  d c ad  c,  «,  habeat  «cadGf.&fcadGr.  hoc  autem  non  dato , quod  pro- 
pofitum  cfiab  eo  per  plana  inucnin  no  poterit ; vt  etiam  per  numeros  ipfos  congruen- 
ter refolutioni,  iis,  qui  velint,  perfuadere  licebit,  vtentibus  tabula  Ptolcmxi  dc redtis 
lineis  in  circulo  datis.  Sed  de  hoc  dubitare  vna  cumalijs  fatius  erat,  quam  ita  inucnire. 
Nos  autem  ea,  quse  fuperius  pofita  lunt,  nunc  ofiendemus 

... 
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A Et  fit  Vt  lm  ad  m n,  ita  ftw  ad  m*]  Crxctts  codex  mendofe  habebat . uutrotft  a p 
mea 't  /t  - , adrue  i u fi  upte  /t  8 cum  legendum pt  m>ae  w a. 

B Et  ipfi  8c  parallela  ducantur,  f,  a,  i,  a.  pofiremo  ducimur  a pundti*  u,x  ip- 
fis  ac,bd  parallelx  u/t,  xt.  oftendendum  cll  ipfirum  ac,  nn  medias  proportiona- 
les efie  t*  c,  r a,  J Graeus  codex  arx  -'/Itaettv  ti7  8 n rapdeXnxai  di,  £ u i « , iuu  «V®  -i,  « c 
v ht  o.  y,  fi  u Tapurxaxai  ad  u p a.  t do;  a, ; &c.  tu'  u x r «.  Srd  legendum  ugt  iyjiutra t tu 
8 y rraf  dsxnxai  au  , £ u u r , w «V®  7X,  a A Tata  u y fi  d arafuxxux at  di  u /a  , A » J (,S<u 
di  (X  *,  r A. 

C Nifi  prius  ponatur  proportio,  quam  habet  kh  ad  hr,  hoc  cfl  rr  ad  e a ] Graeus 
codex  /au  mtarapai  vtot tBuree  Tau  xayav  ar  u u S'  ‘Tfii  u p Tovriet  ro'v  »*  tyu  u u aurae 
T»,  fi  X.  Sed  le  tendam  putoex  ijs , qua  deinceps  fequuntur.  at  i/u  • u 8 srpa'e  8 p tchtM 

Tau  at  tyat  U fi  a m/de  7-,  1 « , 

D Vtautem^  ad  a J , ita  ii  ad  aliam  quamdam  ] .Graeus  codex  dc  ii  T«  5 tofi  e 
tu  Lua  1 vt  t , tvrwr  dures  .tu  fi  / 77, V dsxuxu.  Sed  legtndum  vpae  tthhtt  Tnu . 

E Et  proportio  KH  ad  hs,  quarahabet  io.add.  J Grtcus  codex  rji  tuc  k 8 dpu  tr'c 
rat  8 r a dyae  aeir,  dr Tu  , ntf-s!  tu  e.  Sed  legendum  «V  tu  t -V'»V  tu  r. 

F Jpfc  per  fefc  redarguitur,  fumens  quasfitum  vtconceflum  j Grtcus  codex  du t>- 
9tr  cA lygtTtu  Tt’  £nra'v/ttter  ir  a’ /tax ayauftittr  Xufialt  tege  Ta  ^XToV^,,,,  ut  t utktysttui- 
t.u  a ufidt . a 

G Atque  per  pun&a  str  dudlis parallelis  ipfi  x»  fadlurn  erit  quod  quxriturJCM- 
cus  codex  boc  loco,  & infra  corruptus  erat,  quem  Hos  reticuimus . 

H Erat  namque  & vt  Ki  ad  e/,  ita  c/  ad  T»j  Sequitur  bec  cx  q.fexn  elementorum  ob 
triangulorum  fimitiiudinem. 

K Quoniam  igitur  data eft  proportio  x H ad  hr.  ] Graecus  codex  «*•»  7,'ira,  taSlme 
icit  d TUt  u 8 m/dt  8 / lege  tvi,  t itat  joU/c  iri,  d t ut  u 8 Teae  8 /, 

L Angulusigitur  ityil  datus,  quicftxqualis  angulo  exteriori  nsf  ] Gruens  co- 
dex to8hra  u/u  u dxa  p t >*f lu  aut  ira  icit  tu  vVo*  uro  ‘xtsc  yanluw  Sed  legendum  da- 
litet  upu  u uoa  p 9 X i/otlu , usu  in  icit  tu  utra'  u r 'R  SX70V  yatiuA 
Ergo  & produdka  ad  f datum  erit  sr-r  triangulum  orthogonium  fpccic , Sc 
magnitudine  J Cretus  codex  itfixuUirta  Jpu,  &C.  vi  iitn  durue . Legendum  arbitror  t» 
itat  03t  /uyliti , quodexi/s  ,quu  fcqunntur  manifedo  apparet. 

Si  n neceflario  cfi  fcdlionis  pundlum  tertix  proportionis  ] Grutus  codex  'u  ra'  e 
itir  ai  dtuyuuc  Ta’ Tue  Ttfta  f n/tlitt  Tau  Tpirav  A»')».  Sed  pro  c ego  libenter  ponerem  fi. 
bdeejl  v vt  nos  versimus, 
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THEOREMA  PRIMVM,  PROPOSITIO  I. 

Sic  quaedam  recta  linea  ag  diuifa  in  partes  aequales  ad  pundta  bcdef. 
Dico  ve  A e ad  e b , ita  cfle  B e ad  ipiius  e b dimidiam  : & ve  A D ad  D B , 
ita  bd  ad  dc,  & tertiam  ipiius  cb.-  vt  autem  A E ad  eb  , ita  be  ad  e c,  c 
& ipiius  c B quartam : & ve  A f ad  f b , ita  b f ad  F c , Se  quintam  c B ••  De- 
nique ve  ag  ad  GB,  ita  BG  ad  Gc,  Se  ipiius  cb  lextam. 

Perfpicuum  autem  cft 
numeris  femper  hoc  pa- 
fio  aflumptis',  vt  datus 

re&arum  linearum  aiqua-.  a b c d B v c 
lium  numerus  a pun&o  1 1 1 . _ . \ 1 '7'r  ' 

A ad  numerum  vnitate 
minorem , ita  effc  nume- 
rum vnitate  minorem  ad  alium  adhuc  eo  minorem  vnitate,  & particulam  ipfius  cb, 
«jus  datae  rediarura  linearum  aiqualium  multitudini  rcfpondcat . 

C O >1  M £ ^ r -t  n IF  i, 

Dieovt  ac  ad  cb,  itaefle  se  ad  ipiius  cb  dimidiam]  Vt  enim  ac  ni  cius  dimidiam  A 
CB,  na  & bc  ai cius dimidiam. 

Et  vt  ad  ad  n b , ita  bd  ad  dc,  & tertiam  ipfius  cb]  Fiat  cnimft  ab  ai  bd,  ita  B 
E H ad  ile.  erit  compoucu-  ■,  C1  p 

io,  Vt  AO  ai  DB,  ita  bi>  - , — , 

ai  DH  ;&  quarum  partijm  A B HKC  D B B c 

A D cfl  9,  caram  d > cfl  6 « a 

& DH  4*  •**•*  »«»,.  . . U,  ' : . . i Z(,  . 

& hc  l.  Vt  rj  uar  ad  ai 

db,  ita  bd  ai  pe  & ea,  hoc  cfl  i f flas  c b tertiam  l 

Vtautem  ab  ad  as,  ita  bb  ad  ac,& ipfius  bb  quartam  ] purfus  fiat  >t  ab  ad  bb,  C 
ita  b k ai  kb:  q*arc& companenia , >f  ab  ai  bb,  itacrit  bb  ai  bk.  ycro  par- 

tiam ab  cfl  it, earum  bb  cfl  Ii.t^BKp.  ojaBKOTf  3 , & te,  1.  Vt  igitur  ab  ai  bb, 
ita  B B ai  b c,  & c K , ridcluct  quartam  ipfius  c B . coiem  modo,  er  reliqua  icmonflrabamur  - 

j "•  mstoeku  - i 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 


Sine  aequales  rcdfce  linea:,  a,B;  & cd  minor,  quam  vtraque  ipfarum 
AB;  maior  vero,  quam  N:  fiatque  vt  a ad  cd,  ita  cd  ad  ef,  & ef  ad 
gh-.  vt  autem  b ad  N , ita  fiat  n ad  p,  Se  p ad  R.  Dicoiplam  R,  quanu 
GH  minorem  tfle'.  •• 


QjJoniam  enim  en  maior  cfl,  quam  n ; ponatur  ipfi  n se- 
quatis c k . ergo  vt  A ad  c k , ita  e ad  n . Rurfus  quoniam  vt 
a ad  cd,  ita  cd  ad  bf;  fiat  ve  a adcK.itacKadct.eftau- 
tS  & vt  b ad  n,  ita  k ad  k atq;  eft  a quidc  ipfi  b squalis;  c K vero 
aequalis  n . ex  aequali  igitur  vtAad  Ht.it.tBaJp.  idcoquc  bl. 
ipfi  p aqualis  erit . Eadem  ratione  , cum  fit  vt  a ad  cd  iia  cd 
ad  bf,&  bf  ad  cH;erit&  vt  a ad  et,  ita  c It  ad  e l,&bl 
ad  minorem,  quam  gh  fit  ad  gh  . Itaque  quonia  vt  et  ad 
b l , ita  bl,  ad  g m 1 & vt  n ad  p,  ita  p ad  r;  cft  autem ck 
aequalis  n,  & Et  aequalis  p;  erit  et  ipfi  K aequAlis ; ac pro- 
pterca  r minor , quam  g h . 
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f.quinlf. 

tt»qiiinti 

io»quIati 


H. quintj 

I.  quifiti 


i 


ALITER 


Sit  A atqualis  e,  maioraurem  b,  quarti  F:  &C  fiat  vt  A quidem  ad  B, 
ita  b ad  c,  & c ad  d.  vt  vero  E ad  F,  ita  F ad  G , & G ad  H . Dico  D 
maiorem  cfle,  quim  h. 


Quoniam  enim  i maior  cil , quam  r , A,-  a ipfi  e cft  s. 
qualis  i habebit  b ad  a maiorem  proportionem , quam  f ad 
b:&  contra  a ad  B minorem  habebit, quam  b ad  p.  vt  au- 
tem b ad  f,  ita  f ad  e , & vt  a ad  b,  ita  b ad  ei  ergo 
B ad  c minorem  habet  proportionem , quam  f ad  g.  & vt 
B ad  c,  ita  g ad  d.  quare  c ad  d minorem  proportionem 
habet , quam  f ad  g • Sed  vt  F ad  c , ita  c ad  ;i . ergo  c 
ad  n minorem  habet , quam  g ad  H.  Quoniam  igitur  a ad 
S minorem  habet  proportionem , quam  b ad  f . b vero  ad 
c minorem,  quam  f ad  g;  & c ad  d minorem  , quam  o 
ad  u i habebit  ex  squali  a ad  d minorem  proportionem, 
quam  b ad  h , vt  deinceps  ollendetur , St  fune  a b inter  fc 
squales  . maior  igitur  cil  d quam  h , quod  dcmonftrire 
oportebat  • 


i 


THEOREMA  III.  P ROPOSITI.O  III. 


- Habeat  X ad  B minorem  proportionem , quam  c ad  n. 
Dico  & permutando  a ad  c minorem  proportionem  ha- 
bere, quam  b ad  D . 

• ’ • - t i 

Fiat  vt  a ad  *t  ita  e ad  a maior  igitur  eft  b quam  d.  Et 
quoniam  vt  a ad  b,  ita  c ad  b;  erit  permutando,  vt  a ad  h, 
ita  b ad  b.  Sed  b ad  b minorem  habet  proportionem,  quam 
b ad  o.  ergo  & a ad  c minorem  proportionem  habebit,  quam 
b ad  d. 


THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  IVI 

HoC  demonftrato , habeat  a ad  B minorem  proportionem,  quam  Dad 
Es  & B ad  c proportionem  minorem  habeat,  quilm  e ad  F.  Dico  ex  squa* 
Ii  A ad  c minorem  habere  proportionem, quam  D ad  F. 


Quoniam 
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Quoniam  .n.  a ad  b minorem  proportionem  habet,  quam  n ad  b; 
habeEit  permutando  * ad  d minorem  proportionem,  quam  b ad  a. 

Et  eadem  ratione  b ad  b minorem , quam  c ad  p.  ergo  rurfus  per- 
mutando a ad  c minorem  habet  proportionem,  quatn  n ad  p. 

Quas  igitur  me  prsmififie  oportebat,  haec  funt.  itaque  omittens 
explicare  & tibi , & its,  qui  m geometria  exercitati  funt  ea , quae  iUc 
fcriplit  de  conftruflionc , & qu*  nos  obiecimus , optimum  fore  iudi- 
caui,fi  exponerem  quid  antiqui  de  dicto  problemate  fenferint:  & pri- 
mum nonnulla  dicerem  de  problematibus,  qu*  in  geometria  conli- 
derantur , indefumpto  initio. 

Problematum  geometricorum  antiqui  tria  genera  ede  (latuerunt, 

& eorum  alia  quidem  plana  appellari,  alia  folida,  alia  linearia , Qu? 
igitur  per  reflas  lineas,  & circuli  circumferentiam  foluipofliint,  me- 
nto plana  dicuntur;  etenim  linc.e,  per  quas  eiufmodi  problemata 
foluuntur,  in  plano  ortum  habent.  Problemata  vero  quaecunque 
foluuntur,affumpta  in  condruflionem  aliqua  coni  feflione,  vel  pluribus  .(olida  appel- 
lantur namque  ad  condruflionem  ncccfsc  ell  folidarum  figurarum  fuperticiebus,  nimi- 
rum  conicis  vti.  Redat  tertium  genus,  quod  lineare  appellatur.  Lineae  enim  aliae 
rxter  iam  diflas  in  c andru  Aioncm  alsumuntur,  varium, & tranfinutabilcm  ortum  ha  - 
entes,  quales  funt  helices,  &quas  grxei  TtTfuyuti^nrut  appellant , rios  quadrantes 
dicere  podumus,  conchordcs,  & cidoides,  quibus  quidem  multa,  & admirabilia  acci- 
dunt. Cum  igitur  tales  (int  problematum  differenti*,  antiqui  geometr*  problema  an 
te  diflum  in  duabus  reflis  lineis,  quod  natura  folidumcd,  geometrica  ratione  innixi 
cnndrucre  non  potuerunt , quoniam  neque  coni  fefliones  facile  ed  in  plano  delignare. 
Indrumcntis autem  ipfuin  in  operationem  manualem , & commodam , aptamque  con- 
ilruflionem  mirabiliter  traduxerunt  , quod  videre  licet  in  eorum  voluminibus,  quae cir- 
cumferuntur, vt  in  Eratodhenismcfolabo.in  Philonis, & Heronis mechanicis  ,&ca- 
tapulticis . Hi  enim  aflerentes  problema  foliduiu  ede, ipfms  condruflionem  indrumen- 
tis  tantum  perfecerunt , congruenter  Apollonio  Pergso,  qui  & rcfolucioneincius  fe- 
cit per  coni  feflionesialij  per  locosfolidos  Ariftxi:  nullus  autem  per  ea , qtix  propne 
plana  appellantur . At  N icomcdes , & ratione  illud  fecit  per  lineam  conchoidcm , per 
quam  & angulum  tripartito  diuifit.  Exponemus  igitur  quattuor  eius  condrufliones  vna 
cum  quadam  noltra  traflatione.  Quarum  prima  quidem  ed  Eratodhenis , fecunda  N i- 
comedis , tertia  Heronis , maxime  ad  manuum  operationem  accommodata,  ijs , qui  Ar- 
chitcfli  cfse  volunt . vltima  autem  ed  a nobis  inuenta.  folido  enim  quocunque  dato,  al- 
terum folidutn  dato  fimilecondruitpr  ad  datam  proportionem , (i  duabus  datis  reflis  IL-. 
neis,  dux  medi*  in  continua  analogia  afsumaqtur , vt  inquit  Hero  in  mechanicis , & 
catapulticis.  ' -.«-L  , . ir*’.; 
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Problematum  vero  quacumque  foluuntur , afsumpta  in  conftru&ipnem  aliqua  coni  A 
fc&ione,vcl  pluribus, folida  appellantur]  Grttus  codex (ic  habet  tif 

t St  r lu  Kttfyj  . ego  libentius  legerem  tropi  rw  Ite  mtr  x«r«erxf  odV  > 

fltSt  TeSfTOV  Korov  70fA*r ~ . 

Quales  funt  hc, lices , & quas  Gra*c  i r«q*^rl(«w  appellant  ] Gratus  codex  nuncv*  B 
efl , qui  fic  habet , tVf . . 4 . . w ti rpaymrl^vftu , fortjjfe  a^em^ 

legendam  erit , Ivtuu  t'v yx<tvvrir  a*  «a ttte9  *su  mptyeirltyvffui . 


iriTti*. 
etful , 

*-d. 

A 

Proble- 
mata pla- 
na . 

Proble- 
mata foli- 
di  . 

B 

C 

Coni  fe- 
.ttiones 
no  facile 
clt  iopla- 
oo  Jcli- 
gnarc. 


Sr  tLitwmr  fv»  JrdKtyor  K&fitir  ir  *r« a»>j«  . 

Solido  enim  quocumque  dato , alterum  folidum  dato  fimilc  condituitur  ad  da-  D 
tam  proportionem  ] Grtcum  ctdicei*  it»  corrigemus . csptio  y+*  x*mV  Itfipirni,  in- 
t W rl^l,'r  i nuo  tu  Miti  Tfif  »(»  Mitu  *.ty*r  . * ' r 
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PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  V. 

Duabus  datis  redis  lineis,  duas  inedias  proportionales  in  continua 
analogia  inuenire. 

VT  ERATOSTHENfs. 


Sit  plinthium  compaftum 
a»cd.  & in  ipfo  triangula  or- 
thogonia aqualia  abu,  bjk, 
are  Liquat  reftos  angulos  ha- 
beant adpunfta  bfg:  &trian- 
A gu]um  quidem  abh  affixum 
, maneat , triangulam  vero  mfk 
raoueatur  in  regulis  as,  cd, 
itavt  mf  in  regula  ab  feratur, 


canalem  per  totum  habente, & vertex  K in  en;  nempe  canali  per  totam  longitudi- 
nem excauato:  Similiter  & triangulum  ngl  in  regulis  ab,  cd,  per  diftos  canales 
moueatur.  His  igitur  hoc  modo  praeparatis , fi  quis  velit  cubum  cubi  duplum  facere, 
a fiumens  *c  ipfius  u duplam;  diftrahcnfque triangula  mfk,  ngl,  quoad  pun£ta 
ax  in  eadem  refla  linea  conftituantur , in  qua  triangulorum  fe&iones  po,  contingat 
reflam  lineam  apox  occurrentem ipfi  en  in  a;  hoc  enim necefsario  fieri oportet- 
£t  ita  quod  propofitum  eft , afscqOctur . Nam  cum  fit , vt  a e ad  r H , ita  a r ad  bp, 
&AHadrK,&HsadRK,&  pii  ad  ok , & pr  ad  r o , & p K ad  o l , & k r ad 
rl,  & ok  ad  lx;  erunt  linearum  ac,  u;  dua-  media:  pu,  o K,  in  continua  ana- 
logia; atq;  eft  A e dupla  tx.  Ciibus  igitur,  qui  fit  ex  A e duplus  erit  cius,  qui  ex  pu 
cubi  • Quod  fi  cubus  ad  cubum  aliam  quandam  proportionem  habeat , eandem  habere 
oportet  ac  ad  tx,  & reliqua  fimilirafioneconftruentur.  Ex  quo  pcrfpicue  confiat 
fieri  non  pofic , vt  propofitiiin  per  plana  foluatur . 


-e  o m ia  e n t % rr  s: 

A Et  triangulum  quidem  a bh  affixum  maneat,  triangulum  vero  mpk  moueatur  in 
regulis  aB.cd]  Er  epiftaU  Eratoflbenis , qua  legitur  in  commentar  qs  Eutocif  in  fecundum 
librum  Archimedis  de  Spbara-,  & Cylindre , apparet  ipfum  voluijfe  medium  parallclogram- 
mum  , feu  triangulum  affixum  effe , & manere,  non  primum.  Sedres  in  idem  recidit,  nam 
etiimfi-pltimummantat,& aliaduo  maneantur, idetnplaui  continget.  gratus  autem  codex 
corruptus  eft,  & manens , qui  fortaffe ita reflitnttur nlnrir  i ftiru  irtrSr  u.0, 

B yf  neuiroo , adferibantur  reliqua  ex  codice  manuferipto  . 

' 'Nam  cum  fit  vt  ac  ad  ph,  ita  ar  ad  rp,  & ah  ad  pt,  & hr  ad  rk]  Ex  quarta 
fropofitione  fexti  Cibri  elementorum  ; funt  enim  triangula  arc,  prh  inter  fe  fimitia,  tlcm- 
que  fimilia  a r h,  PR  k.  quare  vt  ac  ad  p H , ita  a r ad  x p : & Vt  a R ad  rp,  ita&  AH 
ad  v K , &.  HR  ad  rk,  _ 

C Et  PH  afi  ok  , & PR  ad  ro,  & pk  ad  ol , & k r ad  r l , & o k ad  l x ] rjtrfus 
enim  fiunt-  triangula  p R H , 6 R k fimilia , & fimitia  prk,or  l,  yt  igitur  h r ad  r k , ita 
efl&  ph  ad  o k i & p R ai  RO.  Sed  tt  pr  ad  Ro,  ita  p st  ad  OL,  & kr ad  rl,  atu 
que ob eandem  eaufam , Vt  i;  R ad  rl  , ita  ok  ad  xl.  Ex  quibus  ftqnitur  per  mdeerman 
quinti  elementorum , Vt  A c ad  P H , ita  ejfe  p H ad  o k , & o k ai  t L".‘ 

vi  vir  N ICO  ME  DES "-.ll  . " ’ rl ■■■• 

DuabuJ  datis re&is  littciscD,  t»A;  dux  medix  in  continua  analogia, 
hoc  modo  aflumuntur . 


-c  '■  'i 


C.om- 
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iungatur,  qua:  llt  «equalis  a l . iungatur  prc-  a \ o 

tcrca  fg  , & ipfi  parallela  fit  e h.  Quod  / \ 

cuinanguluscontincatur  k cH,a datopun-  / \ 

flo  f ducatur  fhk,  qua:  facit  lineam  hk  / \ 

ipfi  a l,  vel  e f aqualem  . hoc  enim  fieri  l/  ..  \ 

polle  per  1 neam  cunchoidcm  oftcnfumcft.  , \* 

oc  iunfta  k d producatur,  o Jcuratquc-  ipfi  / \ 

ba  produ&s  inpunilo  h.  dico  vt  Dc.ad  \ J 

e e,  ita  clfc  ck  ad  ma  , & ma  ad  ad.  c;^ L.  — J- — — — 

Qiioniam  cniin  ic  bifariam  fcfta  eft  in  h;  \ 

& ipfi  ad  icitur  ck;  rcflangulum  bkc  vna 

Cum  quadrato  ex  ce  aquale  cft  quadrato  ' 

ex  a K.  commune  apponatur  ex  ef  qua-  f 

dratum.  Crg  > reftangulum  bKc  vna  cum 

quadratis  ex  ce,  bf;  hoceft vnaeumquadratocx  cf  aquale  cft  quadratis  ex  Sisf>  *• Se* 
ef,  hoc  cll  quadrato  ex  fk.  Etquoniamvt  ma  ad  ab,  itaeft  MD.ad  hk;  vtau- 
t!i*  m d 'ad  r k,  ita  8 e ad  e k ; erit  vt  ma  ad  a e , ita  b c ad  e k , atqjic  cft  ipfius  a b 
dimidia  ac  & ipjius  ne  dupla  cg.  eft  igitur  &vt  ma  ad  ai,  ita.ee  ad  ck,  Ijd  B C 
vt  ce  ad  ck,  ita  f h ad  hk,  propter  lineas  parallelas  cf,cii.  quare  A coniponcn-  D 
do  vt  ma  ad  l a, ita  fk  ad  k h . Sed  al  ponitur  aqualis  hk,  quoniam &ipficr.  er-  : -x' 
go,&  ml  squalis  erit  fk  & qpadrjttum  ex  m i quadrato  ex  fk  squale.  cft  autem 
quadrato  ex  «t  squale  rcftangulum  bma  vna  cuui  quadrato  ex  <t:&  quadrato  ex 
fk  squale  oftcnfuin  cft  reftangulum  bkc  vna  cum  quadratoex  c r;  quorum  quidem 
quadratum  ex  a Leltsqualc  quadrato  ex  c Fi  ponitur  enim  a l ipfi  cf  squalis,  ergo  11  s'*n 
reliquum  b m a reftangulum squale  cft  reliquo  b K c . vt  igitur,  m rad  b k , ira  CK  "ad 
m a.  Sed  vt  m b ad  b k,  ita  oc  ad  c K . quare  vt  dc  ad  ck  , ita  cft  cKad  m a . vtau-  4"  ' 
tem  m b ad  B K ’,  ita  m a ad  a d • erg»& vt  dc  ad  ck  , ita  c K ad  ma,&  MAad  ad  i' 
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Hoc  enim' Jieri  poffe  per  lineam  conchoidcm  oflcnfum  cft  J Quomedo  illud  per  Urnam  A 
cencboiiemficc , >idc  in  querto  libro propofitiout  iq.  & apudEutaaum  m commenturas  in  [i • 
ciendum  librum  Archimedis  de  sphera  & cylindro  • ■ 

Et  ipfius  bc  dupla, er,]  Obfimthtndinem  namque  triangulorum  Dee,  LCl,  VtDcad  jg 
L B , irce  It  cg  adoe.  Sed  At  boerff  dc  duplatfiipfius  Lp.  ergo  & cg  ipfius  en  dupia  -1 
erit  »cc  propterve  et  tem  dupla  ipfius  bc  . . 

Eft  igitur  ,5c  ve  ki  a ad  a i , ita  cc  ad  CK]  Sjicuiam enim  eft  w m a ad  ai,  ita  ic' q k 

ad  c K!  & »r  B a ad  a l , ita  cg  ad  bc;  erit  ex  aquatuu  perturbata  ratione,  vt  M a ei  ac. 

Ita  c c cd  c K . • : . 

Quare,  & componendo , vt  m l ad  i a , it» , f k ad  K it.,,  fcd  a.l  ponitur  Squalis  fit;-  £)  _ 
quoniam  'St  ipfi  c f . ergo  & ml  squalis  erit  fk]  Ex  ante  diSis  namque &■  Undecima 
quinti  Itbn  eUmentorum  jcquitur  ,vt  ma  ad  AL,  ‘itaejje  FH  ad  hk.  ergo  & componendo , 
klt  M L ad  L A , ira  F K ad  K H , permurandoque  w M L ad  F K , Ita  L A ad  K ili  fed  lk  eft 
aqualis  k H , quare  & M L ipfi  F K aqualis  erit . 

* a-  a ii  w a * a v 

; 'VT  Hf  R 9v  _ . 

Quo  autem  modo  poffimus,  duabus  wftis  lineis  duas  medias  pro- 
portionales organice  inuenire,oftendemus  i qaoiiiam.probknW;  b9fi».  yc 
etiam  inquit  Hero , folidum  cft . exponemus  igitur  demonflrationem  ad 

manuum  operationes  maxime  accommodatam . 

a Sjnt 
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Sint  enim  dat*  refla  linea  *r,  ec  ad  rcflos  inter 
fe  angu  los  conititur* , quarum  oporteat  duas  medias 
proportionales,  inurnire . Compleatur  ucn  paralr 
icl(,gramuni,&oc,  da  producantur  i iungantuyqnc 
»t,  ac;  & aptetur  regula  ad puuAuoi  3,  qua: qui- 
dem mota  fccct  lineas  ce,  a i , quoad  ea,  que  a pun- 
cto g ducitur  ad  feftionem  ce.  aqualis  liat  ilii,  qua: 
ab  eodem  punflo  g adfeflionem  a r ducitur . Itaque 
factum  iam  lit,&  regula  politio  (it  i>f,  aquales  au- 
tem ac,  of.  Dico  reflas  lineas  af,cb  modus  pro- 
A portionales  cffe  iplarum  ab,bc  . Quoniam  enim  par 
J3  rallejogrammuin  »bcd  reflangulum  cll  , quattuor 
refla  linea  dg,  g a,  bg,gc,  aquales  funt  inter  fefe. 

&' quoniam  aquales  funt  dg,  g a;  & dufla  eftap, 
reflangulum  ut  a ena  cum  quadrato  ex  ac  aquale 
erit  quadrato  ex  cr.  Et  eadem  ratione  reflangulum 
dbg  vnacuinquadratocx  cg  , aquale  cfl  quadrato  ex  ge.  & funt  aquales  fg,  ge. 
ergo  & reflangulum  dfa  vna  cum  quadrato  ex  ag  erit  aquale  rcflangulo  dec 
, vna  cum  quadrato  cx  cc  quorum  quadratum  cj  cr.  cft  aquale  quadrato  ex  ga  . 
,4  Sexti  rcliquunv  igitur  reflangulum  dec  rcflangulo  dfa  cft  aquale,  ergo  vt  hd  ad  d i , ita 
* F A ad  ce  . vt  autem  boadut,  ita  & e a ad  a f,  & e e ad  t e . , quare  & vt  b a ad  a r, 
jta  & f a.  ad  qs;  & ec  ad  cb,  reflarum  igitur  linearum  ae,cg  medif  proportio- 
nales funt  xp,  cb, 
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A Quoniam  enim  parallclogrammum  abcd  reflangulum  eft , quattuor  refla  linea 
’ 4 dg,  ga,  eg,  cc,  aquales  funt  inter  fefe  ] Sunt  enim  trianguli  a ic  duo  latera  coft  A 
aqualia  d subus  lateribus  Bc,  cn  trianguli  Dcb,  & angulus  ai  b reflus  aqualis  re  (io  ai  c. 
ergo  &bajis  ac  bafi  B n aqualis  erit.  Sei  age  angulus  ejl  aquahs  angulo  dgc,  quii  jiat 
*j  Primi  aivertscem  ; & angulus  abc  aqualis  eft  angulo  cdg,  angui  uf 'que  b ac  ipfi  dcg.  trian- 
gulum igitur  abc  triangula  qpej  jintile,  & vt.  xf  ai  9G , icte  d ai  dgi  & permutan- 
do vt  ab  ai  co,  ita  bg,  ai  gd.  erga  eg,  ge  aquales  fune.  & eodem  modo  oftenden- 
■ tur  aquales,  a g , cc.  vt  igitur  bg  ad  gd,  ira  ag  ad  cc.  & componendo  vt  bd  ad 
DG,  it q A c ad  cc  rurfufque permutando  Vt  tin  ad  ac,  ita  bc  ad.  CC  . Sunt  autem  BD, 
AC  aquales  i quod  oftenfum  fmt . ergo  (f  aqualis  DC,  CC,  & propterea  BC,  ga,  «9* 

. omnis  inter  f e aquales . 

B Et  quopiain  aquales  funt  dg,  gaj  & dufla  cll  gf;  reflangulum  dfa  vna  cum 
quadrato  ex  ac  aqualecrit  quadrato  cx  gf]  Ducatur  a punflo  g ad  ad  perpendien- 
4-  Sexti,  laris  c n,  erit  triangulum  agh  triangulo  Ucn  fimile:&  vt  gh  ad  ha,  ita  gh  ad  HD, 
ergo  \H  eft  qqua/is  n D.  Et  quoniam  a d bifariam  fello  eft  in  Ut  & ipfi  adneitur  af,  re- 
S.Secud;  Oangulum  DFA  Vna  cum  quadrato  ex  Ali  aquale  eft  quadrato  ex  HF,  commune  appo- 
r.  natur  quadratum  ex  G H , reflang  .Ium  igitur  dea  Vna  eum  quadratis  ex  ah,  hg:  do e. 
47-Kmi  cjl  yrja  cum.  quadrato  cx  a g aquale  erit  quadrans  'cx  f h,h  g , videlicet  quadrato  cx  t r, . 
& fimiliter  dufla  a p ancto  c ad  dc  perpendiculari , reflangulum  dbc  vna  cum  quadrato 
(X  qc  aquale  oflendetHr  quadrato  ex  ge.  • * ».  


VT  IPSE  PAPPVS. 

Cubus  autem  cubi  non  ioluru  duplus  inuenitur  per  fubicdtum  inlhu- 
mentum,  quoda  nobis  excogitanim  eft,led  & generaliter  proportionem 
habens  qOamcumquc  imperatam. 
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Ddcribatur  enim  femicirculus  abc:  & a 
centro  u ad  reftos  angulos  ducatur  ds;  & 
ninucatur  regula  circa  a puntora  , ita  vt  vnus 
quidem  cius  terminus  clauiilo  quopiam  fuper- 
ponatur  punCfo  a , reliqua  vero  pars  circa 
clautiltim,  vcluti  circa  centrum  inter  bc  mo- 
ucatur . His  hoc  modo  conllruclis  propoli  tum 
fit  duos  cubos  inucnire,  qui  inter  ledutum  pro- 
portionem habeant  . riat  proportio  bi>  ad 
i>  t caddn , qua;  proportio  data ; & iunto  c e. 
protlucatur  ad  f.  moucatur  autem  regula  in- 
ter it,  donec  pars  cius  interieto  inter 
lineas  fe,  bb  ecqualis  fit  ei,  quz  inter  bii 
rctorn  lineam  & circumferentiam  b k c interij- 
citur . hoc  enim  lentantes  femper,  & regulam 
transferentes  facileallcquemur  . faftuin igitur 
iamlit,&  regula  politionem  habeat  a<.  hK, 
ita  ve  oii,  hk  interfe  fint  squales.  Dico  cu- 
bum faftum  ex  linea  bo  ad  cubum  ex  linea  oh  datam  habere  proportionem;  videli- 
cet qua;  cft  bd  ad  de.  Inteliigatur  enim  circulus  completus  i iuntoque  ttn  produca- 
tur ad  l,6 c u iungatur.  parallela  igitur  cft  lc  ipti  c u , propterea  quod  & kh  cft 
aequalis  hc,  & kh  ipfi  iu>  fungantur  etiam  al,  lc,  it  quoniam  angulus  cal 
in  lemicirculo  rc&us  cft  ; & perpendicularis  a m : erit  vt  quadratum  ex  L « ad  quaJra-  c0r. ». 
tmnex  ma,  hoc  elt  ,vt  reto  linea  en  ad  rctom  m a ,ita  quadratum  ex  a.w  adqua- 
dratumex  mg:  etenim  vt  lm  ad  ma,  itaeft  ma  ad  un . ergo&vt  quadratum  ex  ^ 

L m ad  quadratum  ex  m a , ita  quadratum  ex  am  ad  quadratum  ex  mg,  &reto  linea  g 
cm  ad  ma.  communis  apponatur  proportio  am  ad  «e.  ergo  proportio  cotnpofita 
ex  proportione  cm  ad  ma  ,&  proportione  am  ad  mg,  videlicet  proportio  cm  ad_  (• 
mg,  eadem  cft,  qua:  componitur  ex  proportione  quadrati  ex  am  ad  quadratum  ex' 
m o ;& ex  proportione  redite  linese  am  ad  mg.  Sed  proportio  compofita  ex  propor- 
tione quadrati  ex  a m ad  quadratum  ex  m c,&  ex  proportione  reto  linete  a m adMG, 
eadem  cft,  quam  habet  cubus,  qui  fit  ex  am  ad  cubum,  qui  ex  mg.  ergo  & cm  ad  mg 
proportio,  eadem  eft, qui  cubus  ex  am  habet  ad  cubum  ex  mg.  Sedvt  cm  quidem  ad  ♦•Sexti. 
_MG,ita  cd  ad  DE,Jiocc(f  bd  ad  di,  Vtautem  am  ad  mg,  ita  ad  ad  dh,  hoceft 
bp  ad  dh.  ergo&vt  bd  ad  db,  qua  cft  proportio  (lata , ita  cubus  ex  bd  ad  eum, 
quilitex  dh  cubum  : Si  igitur  fiat  vt  bd  ad  p«,ita  dii  ad  aliam  quampiam,  vcdx; 
erutu  rctorum  linearum  «n,  pe  du®  media  proportionales,  dh,  dx. 

- •,  0 U M B H T4  HI  rS.-_  ...  _ b 

n * : * : *t 

Ergo&vt  quadratum  ex  lm  ad  quadratum  ex  ma,  ita  quadratuumex  a m adqua-  A 
dratiimex  »o-.J  ex  n. Sexti. 

Et  reto  linea  cm  ad  ma]  f^urfus  enim  quoniam  angulus  A LC  in  fctbicirculo  effrcllnt  B 
& perpendicularis  lm,  erunt  tret relite  linet  cm,  ml.  ma  in  continua  analogia . quare 
M « m f M a,  ita  quadratum  ex  c m,  ad  quadratum  ex  ml,  boc  efl  quadratum  ex  lm 
ad quadratumex'  ha.!  riv:‘  ■■■  ■ ■ r - ”■  " • ; i i.l." 

_ Sed  proportio  compofita  ex  proportione  quadtati  am  ad  quadratum  mg,  & pro-C 
portionelmc®  am  ad  mg‘  fcadem cft,quam liabcc cubiisi qui flt ex  am  ad cubiim, qui 
ex  m G ] Vrifuuta  namque  omnia  , & pyramides  inter  fi  proportionem  bebent  eompofitam 
ex  proportione  bafium,  '(r.  proportione  altitudinum ; quodnosiH  libro  de  centro  grauitjjtis  /e- 
hdornm.  propofttione  xxi.demonflrauimus . Efl  enim  cubus  prifma  quoddam,  cuius  baflslatus  - 
Offius  altitudini  efl  aquate  . • ’ 

SECVNDVM  PROBLEMA  HOC  ERAT. 


Th  lemicirculo  tres  medietates  fumere . 


4V  " ' J 
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Hoc  autem  quidam  alius  dixit,  & femi- 
circulum  exponens  a bc  , cuius  centrum  e, 
aflumenfquc  in  refla  linea  a c quoduis 
punftum  n & abeo  ad  rectos  angulos  bc 
ducens  di,  ipfam  bi  coniunxit.  ad  quam 
A a punito  o ducla  de  perpendiculari ,,  tres 
medietates  fimpliciter  in  femicirculo  expo- 
ni  afleruit . ipfam  quidam  a c mediam  arith- 
meticam, db geometricam  , & bf  harmo- 
nicam. At  vero  bd  mediam  effeinter  ad, 

B dc  in  geometrica  analogia,  & ac  mediam  inter  ad,  dc  in  medietate  arithmetica 
s.  Sexti,  perfpicumcft  vt  enim  ad  ad  db,  ita  cft  db  ad  dc:  & vt  ad  ad  fc  ipfam  , itaexcef- 
^ fus  lplarum  ad,  ab,  hoc  cft  ad,  ec  ad  exccflum  ec,  cd.  Quo  autem  pafto  m 
media  iit  in  harmonica  medietate , vel  qualium  retiarum  linearum,  non  dixit, fed 
tantum  affirmauit  tertiam  effe  proportionalem  retiarum  linearum  bi,  bd,  igno- 
_ rans  ab  iplis  bb,  bd,  bf,  qua;  funt  in  geometrica  analogia , medietatem  harmoni- 
cam  formari,  oftendetur  enim  a nobis  inferius,  duas  bb,  & tres  db,  & vnamiF, 
coaceruatas  efficere  maiorem  extremitatem  harmonica:  medietatis;  & duas  bd,  & 
vnam  bf  efficere  mediam ; vnam  vero  bd,  & vnam  bf,  minimam.  Sedprimnmde 
tribus  medietatibus  differendum  eft ; fecundo  loco  dc  ijs , qua:  in  femicirculo,  dein- 
de dc  aliis  tribus,  qua:  ipfis  opponuntur  fecundum  antiquos:  poftrcmo  de  quattuor 
medietatibus,  qua:  funt  apud  rccentiores,  ex  eorum  fententia,  & quo  pacto  vna- 
quxquc  decem  medietatum  per  geometricam  analogiam  inucniri  polSt . vt  & id 
quod  propolitum  cft , pluribus  redarguamus . 

DEFINITIONES. 

#iiv.'T»r  Differt  autem  medietas  ab  analogia,  nam  fiquid  eft  analogia,  hoc  & 
T,t>^yU medietas  eft;  fed  non  contra,  medietates  enim  tres  funt  aritmetica,  geo- 
AmhB'e  raccr‘c‘11  > & harmonica . Arithmetica  quidem  medietas  dicitur , quando 
ttea  mc-  tribus  exillcntibus  terminis  medius  vnumcxtrcmomm  pariexcefTuquan- 
dlcta!'  titate  fupcrai, & a reliquo  luperatur,  vt  habet  6 ad  9 & ad  3,  vel  quan- 
do fit  vt  primus  terminus  ad  ieiplum , ita  primus  cxceffus  ad  fecundum  . 
prima  vero  intclligere  oportet  fuperantia. 

Gcomc-  Geometrica  medietas,  qua:  proprie  analogia  dicitur;  quando  fit  vr  me- 
dius terminus  ad  vnum  extremorum,  ita  reliquus  ad  medium  , vt  habet  & 
ad  1 2.  ,&ad  3 ; & aliter  quando  fit  vt  primus  terminus  ad  iccundum,  ita 
primus  excefliis  ad  fecundum  •• 

Humo-  Harmonica  autem  medietas  eft , quando  medius  terminus  eadem  parte 
“**  • & luperat  vnum  extremorum , & a reliquo  fuperatur ; vt  habet  3 ad  2.  & ad 

6;  vel  quando  fit  vt  primus  terminUs  ad  tertium,  ita  primus  excdlus  ad  fe- 
cundum, vr  habent  . 6 3 2.. 

His  pofitis  inueniemus  fimul  aes  medietates  in  minimis  relidis  lineis 
F numero  quinque  i 


. . - - ~ :(  0 u m £ t x ut  r s. 

A Ipfam  quidem  ac  mediam  arithmeticam 3 Gruent  cticx  iit  jdn  tpUttyntamii* 

fed  mendofe;  legendum  enim  efl  t,*,  p I , 1 y plene  e/iBperuir,  1 
B Etjc  mediam  inter  ad  dq  in  medietate  arithmetica  pcrfpicuumcft  j Et  bae  loem 

Gritfut 
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Grjuus  codex  mcndofus  efl , in  quo  legitur , n Xl  X»  rn<  a X X y . corrige  u Xl  i y rue  *.  X X y, 

Ec  vt  ad  ad  fcipfam,  ita  exccflus  ipfarum  ad,  Ah,  hoc  eft  ad,  bc  ad  cxccllum  C 
ec,  cd.]  Oilendit  bc  mediam  ejfe  inter  ad  dc  in  medietate  arithmetica  ex  dt finitione 
ipfius  , efl  enim  antmetica  medietas  ,W  ipfe  inferius  fertbit,  quando  tribus  extflenttlms  termi- 
nis medius  vnum  extremorum  pari  exceffu  fuperat , & d reliquo » fuperatur . vt  habet  6 ad  9 
& ad  5 , net  quando  fit,  vt  primus  ad  feipjum  ita  primus  exceffits  ad  fecundum , e fi  igitur  vt  ad 
ad  feipfam9itaexce/fus  primi,  & fecundi  ad,  bc,  hoc  efi  ad,  ab  t qui  efi  bd  ad  exceffum  fe- 
cundi, &tcrtij  BC,  cd,  qui  cfltdcm  bd,  funt  emra  a £ bc  inter  fe  aquales , cum  e circuli 
centrum  ponatur  • 

Oftcndc  turcniin  a nobis  inferius  duas  r.B  &trcs  db  &c:]  i«  20.  huius. 

Harmonica  autem  medietas  cft  , quando  medius  terminus  eadem  parte  & fuperat 
vnuin  extremorum  & a reliquo  fuperatur , vt  habet  $ ad  z & ad  6 ] 7 \am  $ fuperat  2 di* 
Mtdi.i  parte  ipfius  2,  &feparatur  a 6 itidem  dimidia  ipfius  6. 

His  politis  inucniemtis  fimul  tres  medietates  in  minimis  re&is  lineis  numero  quin- 
que ] De  bis  poftertus  tu  xv,  huius 


PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  VT. 


Oporteat  autem  primum  datis  rectis  lineis  ab,  bc  mediam  in  geome- 
trica analogia  inuenirc. 

Ducatur  ad  redlos  angulos  cd>  St  ab  in  pim- 
fio  b bifariae  fccctur : circa  centrum  vero  b per  b 
circumferentia  Icfcripta  fccct  caiii , qua:  ad  rectos 
angulosdudacflin  n;  St  coniungcntipundla  bd 
aqualis  auferatur  bf,  erit  b : media , quam  qux- 
rcbamus.  iun&a  enim  da,  redtum  angulum  con- 
tinet cum  bd,  propterca  quod  vtraque  ipfarum 
Bi,  ea  atqualis  eu  ei,  qua:  db  pundla  conjun- 
git: eft  autem  & angulus  ad  c redtus-,  xquiangu- 
lum  igitur  ABD  triangulum  triangulo  bcd:  Sc  ob  id  latera,  qua:  circa  b communem 
ipforum angulum , funt  proportionalia,  ergo  vt  ab  ad  b u,  ita  Dtadac:  linearum 
igitur  ab,  bc  media  efl  bd,  & lpfi  squalis  b r . 

CoM*t  E 1 

Propterca  quod  vtraque  ipfarum  bb,  ba  xqualis  elici,  qux  db  coniungit. ] efl  A 
enim  ADB  femidecnli  emkmfertnbti , qux  reduxi  angulum  tomprclxniit , ex  33,  tertii 
libri  elementorum. 

Aequiangulum  igitur  e IV  ab  d triangulum  triangulo  sebj  ex  otlan*  fexti  ele  B 

«erneum. 


PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  VII. 


Datis  rectis  lineis  ab,  b f ; minorem  extremam  lumcrc . 

Secetur  a > bifariam  in  e,  & circa  centrum  e 
per  e circumferentia  deferibatur  ; quam  circum- 
ferentia circa  b centrum  per  p deferipta  fecet  in 
punfto  D : Sc  perpendicularis  ducatur  n c . fafu 
efl  igitur  bc  tertia  proportionalis  ipfarum  ab  rp, 
quodexantediaisinmedia  proportionali  demon- 
llrari  facile  potell.  1 

Et manifeflum  c(l  fi  data  analogis  proportio  ' 
dupla  fit,  ita  vt  ab  fit  quadrupla  bc,  qux  ipfi  bd 
videlitcr.  bb  - Et  fi  proportio  Maior  fit,  quam  dapla, 
qtUm  dupla,  dimidia  maior  erit . 


1 ' 

f yf»  / 

>v\ 

V 

- 

A 

:qualis  ponitur  dimidia  drif*», 
dritdanidia  minor;  Si  vero  minor, 
' PRO- 
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PROBLEMA  IV.  PROPOSITIO  VlIK 
Datis  redis  lineis  9 n , bc  maiorem  extremam  inuenirc. 


Oncatur  ad  reftos  angulos  ch,  quam  cir- 
cumferentia circa  e centrum  per  i deferipta 
fecet  in  h , & ipfi  bh  iunfla:  ad  reftos  angu- 
los ducatur  n a . ergo  a b cft  tertia  propor- 
tionalis ipfaryin  ce,  bf,  hoc  enim  ex  ante 
deroonftratis  perfpicuc  conllat . 


PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  IX. 

A Datis  redis  lineis  ab,  bc  minorem  extremam  in  harmonica  medie- 
tate inuenirc»  * 


Rurfus  fint  dux  rcftx  lincte  ab,  B e;  & ad 
reftos  angulos  ipfi  ab  ducatur  da  b,  ita  vt  d a 
fit  aiqualis  ae:  iunganturq;  eo,  e ci  : & a pun- 
ito f ad  ctr perpendicularis  ducatur  fg.  Dico 
vt  ae  ad  bg,  ita  effc  ipfarum  ab,  bc  cxcclfum 
ad  gxcclfunv  ce,  eg.  .Quoniam  enim  cft,  vt 
sexti,  ab  'ad  eu,  ita  da  hd  Fti , hoc  cPlae  ad  fg: 
eft  cijirti  ab  ipfi  a n;  tequalis : erit  vrab  ad  »c.u 
■ ita  ab  ad  fg  ._Sed  vt  ae  ad  fg  ita  ac  ad  cg  : 
proptcrca  quod'  triangula  ace,  cfg  tequian- 
gulafunt.  vt  igitur  ab  ad  bg,  ita  A. e ad  cg. 
atq;cft.4c  excellus  reftaruni  linearum  ab,  bq. 

& gg  exceffus  ipfarum  et  bo.  ergo  vt  A B bg>  'y' 
ita  ipfarum  a b b e exceffus  ad  cxccllhm  e»  b g»  E 
g fdoc  autem  theorema  vtiic  eft  ad  harmonicam 
medietatem,  prima  enim  cft  ab,  fecunda  te,  tertia 


' C 0 M M E H r U \ l V s.  ........  

A Datis  reftis  linei»  ab,  bc  minorem  extremam  in  harmonica  medietate  inuenirc. 


Tropofitionem  hanc  bo;  addidimus  pcrfpicuiU- 
tis  cauffa , quemadmodum , & iu  iis , que  fcquuntur. 

, Ammaduertendum  autem  e{l  Tappum  non  delet' 
minare  magnitudinem  redarum  linearunt  ii  a , ab 
propterea  quod  vtcumq:  fumantur , fi  ut  maiores, 
fme  minores , idem  prorfus  contingat  neceflc  e fi . 
Sumantur  cnimaliet  dust  ka  At,  ttatamen  vt  in* 
ter  fi  aquales  Jintt  & i unda  kb,  qust  redam  li- 
neant fg  i*  p undo  m fecet,  ducatur  i e.  Dico  Lc 
produdam  occurrere  ipfi  fg  in  Ht  Si  enim  fieri 
poteH,  occurrat  in  aha  punclo , hiidicn  in  N.  Ifuo 
niam  igitur  dcmonlrauiotus , w At  ad  bg ,itaeffe 
Ktad  CCS'.  Vt  autem  AB  ad  te,  ita  ka  ai  uc,t 
eir  W A e ad  e G , ita  \l  ad  ne.  Ob  fimihtudsnem 


triangulorum  a t e , cita;  erit  WkaaI  «o,  »«  At  ad  NC:  pemutanioque  1 
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*t,  ili  mb  bd  0».  tH  autem  ka  aqualis  al.  erga  & mg  ipfi  gn  aqualis  erit.  Sed dr 
inaquatis , quod  feri  non  pottft.  retta  igitur  tinea  tc  occurrit  fg  in  m.  tluod  tum  K r , 
X.C  inter  fe  conueniant  in  tc  ad  punitum  st,  perpendicularis  ab  eo  duci  a in  idem  pun- 
itum G cudet*  & omnia  fimiliter  atque  in  fupcnoribus  contingent. 

Hoc  autem  theorema  vtilc  eft  ad  harmonicam  medietatem  J Theorema  pro  pro . R 
blcmale  improprie  yfnrpanit , 0 


PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  X, 


Datis  rectis  lineis  ab,  Bq  mediam 
in  harmonica  medietate  inucnire, 

<jMod  Ii  extremis  as.bg  datis  mediam 
inquiramus  , mngeates  b n,  & a pundto  a 
ducentes  cf  adredos  angulos  ct,  a pundx 
autem  f ad  b ducentes  fu,  habebimus  cb 
mediam  inter  ab,  bq.  & dcmonftratio  ina- 
nirem eil . 


PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XL 


Datis  redis  lineis  c D , b E in  har- 
monica medietate  maiorem  extremam 
inucnire.  r 


Datis  autem  redis  lineis  cb,  bb  maiorem 
extremam  inueniemus,  a pun&o  n ad  redo» 
angulos  ducentes  db,  ef,  iungenterque  bf, 
dc,  & ad  g producentes,  qua;  enim  a pundo 
g ad  bc  protradam  perpendicularis  ducitur 
gh  abfeindit  hb  aqualem  ei,  quam  quarcba- 
mus ; nam  c D , 5 f vt  ad  partes  g inter  fecon. 
uenient . oportet  enim  ponere  sa  maiorem, 

quam  ec.  . .s; 


A 

B 


C 


C O -M  M E jt  \1  r S. 


r ^ re,3os  *nSu^os  ducentes  db,  bf]  Intelligendum  autem  DB.BFnp  A 

ter  Je  aquales  ejje  , Vt  ib  fi* ferioribus  • 

„ ,Culm  * Pun*°  G ad  BC  protradam  perpendicularis  ducitur  gh  ablcindic  B 
" J *<Pjalem  «‘.quam  quarcbamus  ] Vt  emm  hb  ad  bb,  ,ia  e(l  11  g ad  bf,  hoc  e(l  4-  Srxti 
“ *1'“Uem-  Sc*  ?*  hg  ad  db,  ita  efl  bc  ad  cb  ob  fimilituiinem  triangulo. 

rt  Vr  ,,a.  **  BB>  hoc  eft  vt  primus  terminus  ad  tertium,  ita  hc 
“ V ’ '**?![“*  P"mi , er  fecundi  ad  exceffum  fecundi , & tertii . 

AS»m  90,  bf  vt  'ad  parte»  c interleconuenicnt.  Oportet  enim  ponere  bb  ma-  C. 

iorem,  ' ” 
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iorcm  , qulm  BCj  In  Croco  codice  legetur  fi.  yi,  «WM«  m fi  7 M»a  *•'  3". 

Sei  puto  legendum  tir  fi  » icci^tt.  tk  i >.  quo- 
niam in  medietate  harmonica  tertius  terminus  ma- 
ior e /1  exet JJu,  quo  nudius  ipfum  tirtium  fuptrat. 

Vt  enim  hb  ai  bb  , irn  HC  ai"  cs : & permu- 
tando vt  8 It  ad  HC,  ita  BB  ai  EC.  Sed  BH  ma- 
ior eti.qudm  hc  . ergo  er  be,  quam  ec  maior  erit. 

Itaque  a reda  linea  n i abfeindatur  ek  aqualis  ce, 

...  • er  lunCla  x f producatur  ad  l.  erunt  dux  de,  ec 
», primi,  aquales  duabus  F£,  ek  & angulus  DEC  aqualis 
angulo  e ex.  ergo  & bafis  bafi , triangulumqucj 
cde  triangulo  xfe.cT  reliqui  anguli  reliquis  an. 
gulis  aquales,  angulus  igitur  efk  e/l  aqualis  an. 
gulo  edc:  & obii  retia  tinea  ifl  parallela  cft 
ipfi  dc:  & duo  anguli  cbf,  de  i.  duobus  redis 
funi  aquales,  quod  cum  ita  fit,  duo  anguli  cde, 
dfg  erunt  minores  duobus  redis,  ac  proptere  a re- 
da linea  DC,  BF  inter  fe ad  partes  a necejjanocon . 
ventent.  Ptcumqitc  autem  fumantur  reda  linea 
d e , e f modo  aquales  (tot , idem  continget . fsnt 
enim  alia  iua  me,  o n , & *»da  b n prodularur 
yfque  ai  hg  «n  o,  inngaturque  mc.  Dico  »<: pro- 
tradam  occurrere  ipft  hg  in  pundo  o.  Si  enim  fieri  potefi , occurrat  in  alio  pun  do , quod 
fit  p.  Et  quoniam  >t  hb  ad  B E , sta  efi  hc  ad  ce  : *t  autem  hb  ad  b e , ita  ho  ad  t ni  & 
vt  HC  «i  ce,  ita  HP  ad  EM,  erit  KO  ad  en,  Vt  Itp  ad  eu.  <r  permutando  HO  ad  KP  j 
Vt  N E ad  e m . efi  autem  N e aqualis  e m . ergo  O h o ipfi  H P efi  aqualis  . Sed  & inaqua- 
lis , quod  fieri  non  potetl . conucnient  igitur  vtraque  bn,  mc  in  ho,  atque  ad  pandum 
o.  quare  perpendicularis  ab  eo  duda  in  tdem  pandum  h cadit,  & eadem  qua  m fupe. 
nonbus  fcqncntur.  ■'  t t. 


i Sexti.  1 


PROBLEMA  VIII.  PROPOSITl6  Xll.  * 


Datis  redis  lineis  AB,  c,  mediam  in  arithmetica  me» 
dictate  inuenirc . 

Rurfus  datis  reflis  lineis  ab,  c,  quarum  maior  ab,  mediam 
in  sequali  cxccffu  inucnicmus  hoc  modo.  Ponaturipfi.c  aequa- 
lis bd,  & da  bifariam  fccctur  in  e:  & ipfi  b e ponatur  aqualis 
E.  confiat  igitur  e redam  lineam  efle  quam  quterebamui . 


C O M M E T A l{  1 V S. 

Ponatur  ipfi  'c  aequalis  id,  & da  bifariam  diuiditur  in  e J Crocus  codex  xplri» 
ti  y In  n t t , ua  i l a flx*  »*»f«‘e(»  r/  * x.  Sed  legendum  erit  hoc  pado,  Vt  arbi- 
tror , Uilfiu  v i y ien  i fi  t , vi  t a.  tl  x*  rHjuM»  x«t«'  to’  i . 


PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XIII.  J 


Datis  redis  lineis  f c maiorem  extremam  in  medie- 
tate arithmetica  inuenirc. 

Similiter  autem  fi  dentur  pc,  exceffum  tarum  addentes  ipfi 
p habebimus  redam  lineam  ipfi  ab  aqualem. 


E 


' ’ PROf 
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PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XIV. 

Daris  redis  lineis  a b , f , minorem  extremam  in  ari- 
thmetica medietate  inucnire. 

Rurfus  (i  ac,  f datae  fint,  cxcehii  carum  ablato  ab  ipfa  r, 
fiet  e tertia  linea . 

PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XV. 


Tres  medietates  fimului  minimis  redis  lineis  numero  quinque  inucnire. 

Sit  igitur  f media  inter  ab  e in  cxcclTu squali, erit  *_ 
retiarum  linearum  ab,  f,  c arithmetica  medietas.  Ita- 
que liat  vt  f ad  c , ita  c ad  r, : & erit  i p furum  f,  c,  c, 
medietas  geometrica , qu*  proprie  analogia  appellatur. 

Quod  (i  per  ea  qua:  oftcnfa  funt , datis  reflis  lineis  ce , 
quarum  maior  Iit  c,  tertiam  inueniamus  h,  ita  vt  litfi- 
cut  c ad  n , lic  exccffusipfarum  eo  ad  ipfarum  gh  ex- 
ceflurn  , erit  & reflarura  linearum  coh  harmonica  me- 
dietas . Eadem  autem  proportio  eh  refla:  linea:  ab  ad 
o,qu*cfl  c ad  h;  qui  funt  extremi  termini  in  arithme- 
tica , & harmonica  medietate . ergo  quinque  numero  erunt  minima:  refla:  line* , tres 
medietates  continentes,  qu*  etiam  inter  le  incommenfurabiles  effc  poliunt. 


f 1 


ALITER. 

Idcmm  minimis  numeris  inucnire . 

- ' • f ■ • - 

Silnul  autem  & per  quinque  minimos  numeros  conflituuntur  in  multiplicibus , fii- 
perparticulanbus , & reliquis  proportionibus . polita  nimirum  vnitate  indiuifibiii . In 
dupJa  enun  proportione  ipfius  ab  ad  c,  crunc  minimi  numeri  facientes  id, 'quod  »ro- 
poutumch,  iz,  9,  6,  4,  j.  In  tripla  autem  proportione . 18,  ii,  6,  js  z.  & 
tuanifehum cli  quomodo  oporteat  &inalijs  proportionibus  minimos  numeros  trium 
medietatum  inucnire  . At  filcorfum  vnamquamque  in  tribus  terminis  exponere  quis 
velit , ex  ijs , qua:  antedifla  funt , illud  pcrlpiouc  conhat . In  arithmetica  quidem  me- 
dietate erunt  minimi  numeri  j,z,  i ; in  geometrica  autem  4,  z , 1.  Etminimi  B 
numen  dat*  proportionis  in  *qucmultiplices,  & fupcrparticularcs , & in  reliquos  C 
tranfinutemur . Vt  in  proportione  dupla  ab  ad  c,  quam  habet  z ad  1.  ordina- 
bimus pro  a,  4 ; ic  pro  1,1:  in  cxceflu  «qualis  x.  & quoniam  ipforum  medium 
eh , quod  & pari  quantitate  ruperat , & fuperatur , liet  refla  linea  f vnitatnm  trium 
media,  proportio  autem  f ad  c eh  fcfquialtera , ve  j ad  x,  &:  cum  eadem  fit  « 
ad  c,  non  faciet  problema  vnitate  indiuifibiii  manente.  Omnia  igitur  ter  multipli- 
centur, & fient  pro  4 quidem  ix,  pro  j vero  9,  & pro  x,  6,  & refla  linea  o D 
fcctvnitacum  4,  & u j.  ergo  trium  medietatum  numeri  erunt,  ix,  9,  6,  4,  j. 


COMME 

c.  . fl  : : 
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Eadem  autem  proportio  eh  refl*  line*  a*  ad  c,  qu*  eh  c ad  h.J 
Exponatur  rtEia  tinea  kl  ipfi  ab  aqualis,  qua  ftcetnr  in  punQis  mno  ita  wt 
lm  quidem  fit  aqualis  linea  Fj  LM  Vero  c aqualis , gjr  lo,  ip(i  o.  Quoniam 
tgtmr  in  lineis  kl»  lm,  lm  medietas  aritbmenca  confidit  t erunt  excejfus  km, 
MN  inter  fe  aqualei.  0-  quomamtn  ipfis  ml,  lm,  lo  confidit  geometrica  me- 
dtetat  fine  analogia,  Q t ml  ad  lm,  na  mt  nl  ad  lo.  bocefipttota  adtotam, 
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Uquinti ,‘ta  pars  ad  partem.  ergo  & mn  reliqui  ad  reliquam  no,  Nmi  ad  ln.  Sed  nim  m t fit 
maior  ,qudm  L N , erit  & m n quam  no  maior,  ex  demonflratis  a nobis  ad  fextamdeci- 
mam  quinti  libri  elementorum , abfemdatur  a linea  «N  ipfa  NQ,  qux  fit  aquatis  NI.  vl 
. . autem  mdiUi  ita  & omnes  antecedentes  m n,  m l ad  omnes  confequentes  xo,  ln  , 
" ^um,‘ ex  duodecima  quinti  libri  elementorum.  Sedimen  mn,  ml 

aquales  funt  K M ml,  hoc  eft  KL:  ipfis  Vero  NO  n i.  funi  aqua.  A 
les  Q_N , N L , hoc  eft  Ql . Vt  Igitur  k L ad  L Q , ita  m L ad 
IN  C?  permutando  vt  k L ad  lm,  ita  Qj.  ad  LN.  ergo  reli- 
qua k <l_ad  mn  reliquam  erit  vt  kl  ad  lm.  Sedvt  mn  ad  No, 
ita  ml  ad  LN:  quod  fupenus  dcmonflratum  fuit,  quare  ex 
aquali  vt  K<l_ad  no,  hoc  c[i  ad  Q_N  , ita  kl  ad  ln.  Itaque 
fiat , vt  k Q.  ad  Q_v , hoc  cjl  ve  kl  ad  LN,  ita  NO  ad  or. 
erit  componendo  vt kn  ad  NQ,  ita  NP  ad  po,  permutandoq \ 
vt  k n ad  np,  ita  s Qad  po  hoc  eft  no  ad  op.  erat  autem 
No  ad  op,  vt  kl  ad  ln.  Vt  igitur  kl  ad  i n,  ita  kn  ad 
np.  quare  reliqua  nl  ai  lp  reliquam,  vt  kl  ad  ln,  hoc 
efl  vt  NO  ai  op:  ac  propterea  lp  aqualis  erit  linea  h;  & 
vltimus  terminus  in  harmonica  medietate  . Vt  igitur  kl  ad  ln, 
vtdtliett  vt  a c ai  c,  ita  nl  ad  lp,  boe  eft  c ad  n.  quod  de. 
monllrare  oportebat. 

B In  geometrica  autem  411]  Cracus  codex  fic  habet  it! 
f!  rie  yiupirfiuSe  < y b Sed  mendofe . non  enim  in  bis  termt . 

•it  6 ? x geometrica  analogia  confiftit . legendum  autem  puto 
it!  di  rus  >ispiTpi*iV  S q a Vel  6 y a. 

C Etminimi  numeri  dat«e  proportionis  in  atque  multiplices,  | 

& fupcrparticularcs , & reliquos  tranfmutentur  ] m Craco  L_ 

codice  tegitur • mu'  tui  uatu  t.f  S'iS\).‘rar  Myer  scAphor  oie 

T.L/V  iram  t nMMMrfiw,  «u  reve  iwipuplne  /atTaLa/aSare/strar  , rjl  -rive  Kmt.'i/l  quam- 
quam nonnulla  drfiderart  videantur . per  vuQutrar  autem  inttlhgc  numeros  m qualibet 
proportione  minimis,  qui  funt  veluti  radices  quadam,  a quibus  reliqui  gignuntur.  Dio • 
pb antes  iroedme  appellat.  Videtur  autem  docere  quo  pallo  mucniantnr  minimi  numeri, 
tres  medietates  continentes . . ( , 

Si  enim  Velimus  primum  terminum  in  arithmetica  medietate  ad  vltimum  , Vt  A k ad  C 
proportionem  habere  duplam  , ita  faciemus.  Trimum  exponentur  minimi  numeri  in  pro- 
portione dupla , qui  funt  t .Sed  quoniam  inter  hos  non  cadit  numerus  medius , pro  1 
quidem  4,  & pro  1 , 2.  occipiemus  , quorum  medius  m arithmetica  medietate  efl  3.  opor. 
ut  autem  t ad  alium  numerum  cam  proportionem  habere,  quam  habet  3 ad  2 . videli- 
cet fefquialteram , quod  cum  fieri  non  pojjit , vmtate  ludiuijibih  manente,  necefje  erit  ad 
alios  tranftre.  eos  igitur  duplabimus,  & erunt  8 6 4.,  Sed  cum  rurfus  non  detur  ter. 
tius  numerus  m geometrica  analogia,  eofdem  triplabimns  , Vt  fiat  12  , 9 , 6,  & fi  fiat 
vt  0 ai  t,  ita  6 ad  altum,  erit  is  numerus  4.  tertuu  autem  in  medietate  harmonica, 
& vltimus  erie  3;  nam  vt  6 ad  3,  ita  excefus  ipforum  6,  4,  qui  eft  2 ad  exctffum 
4»  $»  Videlicet  ai  r.  oAt  fi  •Pelsmits  A B ad  c triplam  proportionem  habere , exponentur 
mimmi  numeri  eius  proportionis  , qui  funt  3,  1,  & horum  dupli  6,  3,  quorum  mt- 
dius  eft  4.  vt  autem  4 ad  1 , ita  1 ad  1.  cumque  vltenus  progredi  non  liceat , ad  eorum 
duplos  deueniemut , videlicet  1 2 , 8 , 4 . m quibus  tertius  quidem  numerus  geometrica 
medietatis  datur  qui  eft  2 , tertius  autem  harmonica  dari  non  poteft.  Itaque  tnplabimux 
& fient  18,  12,  6.  quartus  autem  ent  j,  & vltimus  1.  ?q  umeri  loitnr  trium  me' 
dictatum  tu  tripla  proportione  mninu  erunt  18.  ,2.  ,5.  3.  2.  cr  eodem  modo  1»  aliis.  ' 
Qmma  igitur  ter  multiplicentur]  Cracus  codex  tina  *>«  a,hc.  lege  t/ie. 


PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO  XVI. 

Ia  femicirculo  tres  medietates  conllicuere. 

tnbus  medietatibus  ex  antiquorum  fententia  di<2a  lint , At  vero' 
ticri  poile , vt  femicirculo  etiam  tres  medietates  in  minimis  rc<5tis  lineis  numero  fex 
coaili  tuamur,  cx  his  uunifeltum  fiet . numero  tex 

Expo- 
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‘Exponatur  enim  femicirculus , ha- 
bens c o perpendicularem , & u b eam, 
qua:  cx  centro  > & rurfus  perpendicu- 
larem of.  ducatur  autem  per  b refla 
linea  n r.  circulum  contingens,  pro- 
duflaq;  rcc,  ponatur  ipli  ne  squalis 
tu,  & dkh  lungatur . Dico  e k in 
harmonica  medietate  inter  b b e i,  me- 
diam effc,  quarum  maxima  bu,  & e r 
minima . / 

Quoniam  enim  anguli  ad  bf  refli  j 
funt , parallela  elt  iif  ipli  ut.  atque  L 
efl  ei.s  triangulum  triangulo  sed  A t c 0 

squiangulum,  & triangulum  bhk  triangulo  knp.  vt  igitur  bk  ad  kf,  ita  b<;  ad 
fu.  elt  autem  bu  squalis  b u . ergo  & vt  bk  ad  ef.  ita  bu  ad  uf,  led  vt  »h  ad 
iif,  ita  bk  ad  kf.  atque  elt  b k reflarum  linearum  ntt  cxccflus:  & x f excellus 
■piarum  ke,  ef.  quare  vt  f.f  ad  bf,  ita  excellas'  reflarum  linearum  be  e k ad  ip- 
v larum  k e e f cxceduin.  harmonicam  igitur  medietatem  continent  refla;  lines  d e, 
bk,  ef,  quarum  media  f.k,  maxima  be,  & ef  minima.  Oftcnfum  autem  elt  re- 
flas lineas  quidem  ad,  ec,  cd  arithmeticam  medietatem  continere,  iplas  vero 
eo  Ei  eu  geometricam,  tres  igitur  medietates  in  femicirciilo  ordinata:  funt,  j- 


COMMEAT  ul\trs. 

Habens  >n  perpendicularem]  Grxens  codex  <X"f  tiV  E F m!  Imov.  lege  iyjr  .t»'f  ^ 

$ J1  juefliTsr . 

£t  D K ii  iungatur  ] Grxeus  codex  wi  iTifiuvl»  >'  > 1.  lege  »'  f * t . B 

Et  triangulum  siit  triangulo  kdf.]  Grxeui  codex  r/  11  M * rplytmr  *£  i f t.  f- 
lege  r»  k f f. 

Iplas  ver.)  eo  , ec,  e b geometricam  ] £/l  enim  ex  corollario  ollum  fexti  eleaeu-  D 
torum,  E b,  hoc  efl  ec,  medi  j frogoruoneln  inter  eo  ed. 

Quoniam  autem  Nicomachus  Pythagoreus,  & quidam  alii  non  fplumdc  primis 
tribus  medietatibus  difleruerurit , qua;  nuxime  vtilcs  fimt  ad  antiquorum  lectio- 
nes; fed  etiam  de  alijs  tribus  ex  antiquorum  fententia ; & infuperde  quatuor  aliis» 
qum  i iunioribus  inuentac  funt:  conabimur  cciam  de  ijs  accurate,  diiigcntei-qut 
conferibere , veteres  imitati , qui  quidem  a maiori  termino  ordientes ; tres  praedi- 
flas  medietates  cxpofucrunt ; a minori  vero  maiora  metientes , tres  alios , qua 
a primis  differunt . 


DEFINITIONES. 

i .... 

Quando  enim  fit,  ve  tertius  terminus  ad  primum-,. ita  primi  terminr  e 'cu'- 
excellus  ad  cxccllum  lccuudi , medietatem  harmonica:  contrariam  vo- 
cant . Quando  autem  fit , vt  tertius  terminus  ad  lccunduin ita  pri- 
mi excellus  ad  excelTum  lecundi , medietas  quinta  appellatur  , & geo- 
metrica:  contraria ; fic  enim  nonnulli  eam  nominant . Quando  deni- 
que fit , vt  lecundus  terminus  ad  primum  , ita  primi  excellus  ad  ex- 
cefium  lecundi , vocatur  medietas  (exta  ; led  fc  ipla  geometrica:  "con-  55X11  • 
traria  dicitur  ; ob  contrariam  rationem  conlcqucotium  , vt  cx  eorum 
lententia  lex  fint  medietates  . A iunioribus  autem,  vt,  dixi , quatuor 
ali.r  medietates  inuentx  funt , aliqua  cx  parte  vtilcs;  qui  quidem  & pio- 
prijs  terminis  vtuntur.  cxccllum  enim , quo  primus  terminus  • 

liiperat  lecundum , primum  cxccllum  vocant ; cum  vero , quo  (cCiindus  . 
iuperat  tertium  , lecundum  : & quo  primus  tertium  liiperat > tertium 
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appellant ; intelligentes , vt  etiam  in  principio  diximus » pro  primo  ter^ 
M edicta*  mino  maximum  , pro  iccundo  medium  , & pro  tertio  minimum  . E 
otiaua.’  quando  fit , vt  tertius  exceflus  ad  primum  , ira  fecundus  terminus  ad 
Decima,  tertium  ; vocant  ieptimam  medietatem . Quando  iit , vt  tertius  cxccuus 
*rropo'r-  a£l  primum  , ita  primus  terminus  ad  iccundum  , cclauam  medietatem 
lioniscu-  nominant . Quando  fit , vt  tertius  exceflus  ad  primum , ita  primus  rer- 
dpnim  minus  ad  tertium  , nonam . Quando  autem  fit  vt  tertius  exceflus  ad  lc- 
«quaiicai  cuncjum  } jta  (^eundus  terminus  ad  tertium  ; decimam  medietatem  ap- 
peliant  . His  igitur  terminis  pofitis  ortus  decem  medietatum  explicabi- 
dietaj  & j^us  & per  geometricam  analogiam  , vt  diCcum  cit . Analogia  autem 
&P*iias’  ex  proportionibus  conflat . At  proportionis  cuiufquc  principium  arqua- 
ttscortii-  litas  cit . Geometrica  igitur  medietas  , cum  ex  squalitate  primum  or- 
tu,t  ‘ tum  habeat , & ipia  iciplam  , & alias  medietates  conflituit  , oflendens 
( quemadmodum  diuiniflimus  Plato  inquit ) analogis  naturam  , caulam 
harmonis  omnibus;  & rationalis,  ordinatique  ortus.  Dicit  enim  vnu  viuculu 
cfle  mathematum  omnium.  Caula  autem  ortas  ,&  vinculum  omnibus  ijs, 
qus  generantur  efl  analogis  diuina  natura  . Iraque  decem  medietatum 
conflitutio  per  geometricam  analogiam  oflendetur  i hoc  prius  conlideraro. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  XVII. 

Sint  tres  termini  proportionales  A B c , & vttique 
ac  vna  cum  duobus  b squalis  conatur  d:  Vtri- 
que  autem  Bc  squalis  fit  E,  & ipli  c squalis  F.  Di- 
co de F terminos  proportionales  efle. 

Quoniam  enim  ell,  vt  » ad  b , ita  * ad  c,  erit  & com- 
ponendo vt  vterque  ab  ad  b,  ita  vterque  bc  ad  c.  ergo  & 
omnes  antecedentes  ad  omnes  conlequcntcs  funt  in  eadem 
proportione,  videlicet,  vt  vterque  ab  vna  cum  vtrqque 
bc  ad  vtrumque  bc,  ita  vterque  bc  ad  c.  & eft  vtiiquc 
ab  vna  cum  vtroque  bc  sequatis  d;  vtrique  autem  bc 
anqualis  t;  & p ipfi  c squalis,  tres  igitur  termini  dhf  pro- 
portionales funt  in  ea  proportione,  qua  habet  vterq;  a b ad  b. 
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PROBLEMA  XIII.  PROPOS.  XVIII. 

Geometricas  medietates  per  analogiam  inuenire. 

Itaque  fi  ponantur  aequales  abc,  fient  d i f in  dupla  ana-  ®- 

logia.  V terque  enim  a c vna  cunj  duobus  b duplus  ell  vtriuf- 
que  bc.  Vtirquc  vero  bc  ipfius  c cft  duplus.  At  ab  c in 
dupla  analogia  conilitutis,  h quidem  a eorum  maximus  fit, 
fient  Dtp  in  tripla  analogia.  Si  vero  fit  mininius  in  fef- 
quialtcra.  Vterque  enim  * b ipfius  b triplus  efl,  fi  quidem 
A a fit  duplus  ipfius  b;  fefquialtcr  vero  fi  a fit  ipfius  b dimi- 
dius. & ita  a proportionibus,  qux  deinceps  iunt,  coi)fc- 
quentes , & multiplices , & fupcrparticulares  inuenientur. 

B & rurfus  fi  vnitates  fint  abc,  geometrica  medietas , quae 

cft  dep  in  minimis  numeris  4,  a,  i confiftere  dicetur.  ..  ' . 
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Vterque  cni n a«  ipfius  b triplus  cft , fiquidem  a fit  duplus  ipfius  8 , fefquialtcr  a 
vero  (i  a fit  ipfius  b dimidius}  /»  Gr««  cod,ce  fic legitur.  tui  >„>  ,o,app.rt,,u  «,  fi  t 
T‘“  * 7f'rA*V,i'  f“»  «v".  « ■»  .•  4 ™ «.  »>»W  1)  ■'  t s T:„  £ 

Sti  landum  videt ar.  na!  >«>  « St»  fi  r,~uala,.t  Jr„  i, 

*•  “ T,“  * ’ X'  " ‘ «»  « *><»«  *«•  *ff  t»m  cadt.Pt  made.VelVt  bc 

ai  c ex  III , qux  ama  demonfiruta  ;kn . ■po[lquam  vero  offendit  ex  analogia  annalium 
dupla m analogum  generari  , n«»r  declarat  quomodo  ex  dupla  fiat  tum  tripla,  tum  fel.u, 
altera.  Uni  eum  abc  >n  dupla  analogia , ita  Vt  A fit  4 , b i,  c i,  fictu  a,  f ,'r  , 
m quibu,  tnpla  analogi.  confiffU . S,t  rurfu,  A b 1,  e 4,  ce  1,916,4,  ,n  quibus 
efl  fcfquialtcra , Eodem  modo  ex  tripla  analogia  gignitur  & quadrupla,  & [efqmterua  . 
namff  nec  ponantur  9,  , fient  UEF,  ,<(,  4,  & fi  ponantur  . ,,  o.  fient  it, 

IZ,  9.  & ita  ex  quadrupla  oritur  qnimupla,  & Jefquiquarta . & deinceps  reliqua  tum 
multiplices  , tum  fuperparttcularcs.  Ex  fupcrpartuuUrtbus  nero  & multiplices  fuper- 
par ti  culares  nafcumur  & f aper  partientes . quippe  cum  ex  fefquialtera  9,  6,  4 «alcatur 
dup.a  fcfquialtcra  25,  10,  4;  ex  qua  rurjus  fit  tripla  fefqui Utera , 49,  14,  4;  ©■  de. 
meeps  alia.  Ex  fabjequialtera  Vero  4,  6)  « nafatur  fuperbipartaens  tertias  25,  15,  5. 
ex  qua  fit  dupla  fyeri, partiens  tertias.  64,  24,  9.  deinde  reliqua.  Ut  ex fefquitertia  ifi, ii, 

9,  fic  d*pl*  ft[q*ntrtu  49,  **,  9.  deiuds  tripla  fefquitertta  100,  ]Q,  9.  dande  alta. 
Exfubjejquttenu  Vero  9,  11,  16  fic  fupcrtnpartiens  quartas  4 9,  28,  16.  ex  qua  du- 
fla  fupcrtnpartiens  quartas  M»,  44,  i«;  & reliqua.  Ex  quibus  perfpicue  appare,  ip. 
Jam  aq  u alitat  is  analogiam  omuet  alias , n mirum  multiplices  , fuperpart  iculares  , fuper- 
parttentes  multiplices  juperpamculares , & multiplices  fuperparttentes  generare  . 

Et  rurfus  fi  vmtaccs  fint  abc  geometrica  medietas,  quae  eft  def  in  minimis  nu-  R 
meris  4,  1,  J,  coufiftcrc  dicetor]  Jwit  enim  4.  2,  1 mmnm  uumert  su  dupla  ana 
logia,  quemadmodum  Cr  9,  },  i,  ru  mpia.  & ig,  4,  m quadrupla, & reliqui.de 
quibus  diximus,  quippe  quod  abc  Vmtate,  ponuntur . I»  gruet,  codtabn,  fequnir  bar. 
momea  medietas , Sed  quoniam  geomttrua,  & feipfam  & reliquas  generat,  vt  ditium 
eff.  videtur  defiderart  arssbmeuea  meimas,  q.afortuffie  mt&adit,  quemadmodum  ,& 
fepttmi . igitur  eam  t vt  fieri  poterit  fupplere  aggrediemur  • 


PROBLEMA  XIV.  PROPOSITIO  XIX. 

Arithmeticam  medietatem  per  analogiam  conftitucrc. 

Exponantur  tres  termini  proportionales  abc,  & duobus 
quidem  a,  & duobus  b,  & vni  c aequalis  fit  D.  Vni  vero 
a,  vni  b;  & vni  c lit  a aequalis,  & vni  c aequalis  f. 

Dico  def  arithmeticam  medietatem  Conftitucrc.  Vt  enim 
duo  A,  duo  B , & vnus  c funt  ad  feipfos,  hoc  cft  vt  u ad 
feipfum , ita  ab  ad  feipfos . Sed  a b funt  cxcefliis , quo 
duo  A,  duo  B,  & vnus  c fuperant  abc*  hoc  eft  ipforum 
DE  exceflus:  funtque  lidcm  ab  exceflus,  quo  abc  fupe. 
rant  iplum  c,,  hoc  cft  exceflus  ef,  ergo  vt  d ad  feipfum, 
ita  de  exceflus  ad  cmfennn  Quando  autem  (n , vt 
primus  terminer  ad  feipfum,  ita  primus  exceflus,  ad  cxcef- 
fuin  Iccunqum , arithmetica  medietas  eft.  Quod  fi  abc  vni- 
tates  ponantur-,  minimi  numeri,  J,  J,  t cara  continebunt . 

rtt 

PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XX. 

. . V ' IT  *'  ' ' ’ 

Harmonicam  medietatem  per  analogiam  coniii tuere. 

Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  eonftituctur,  Ponamur  tres  termipi  A 

‘ propor- 


1 I 1 

A B C 

“ 1 

■ 1 
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B proportionales  abc,  & duobus  quidem  a,  & tribus  b & 

vni  e fit  aqualis  n.  duobus  autem  b & vni  e fit  e 'aqua-  *i  si  ei. 

lis,  & vni  b & vni  e aqualis  f.  Dico  uff  harmonicam 
conijituere  medietatem.  Quoniam  enim  proportionales 
C funt  abc,  erunt  vt  duo  a vna  cum  b ad  b,  ita  duo  n vna 
cum  c ad  c.  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  A vna 
D cum  tribus  b & vno  o ai  bc,  hoc  eft  vt  d ad  f,  ita  duo 

a vna  cum  b ad  b.  Sunt  autem  duo  a vna  cum  b excef-  ■ 

Ius , quo  duo  a vna  cum  tribus  p , & vno  c fuperant  duos 
b,  & vnum  c,  hoc  eft  exceffus  ipforum  de:  & vnus  b ex-  II 

cefsus  eft,  quo  duo  s,  & vnus  c fuperant  bc,  hoc  eft  ex-  n_  »1  f! 

ce  (Tus  ef.  Quando  autem  fit,  vt  n ad  f,  ita  cxccflus  de 
ad  ef  exccflum;  medietas  harmonica  eft.  & manifefte  patet,  fi  abc  vnitates 
B ponantur , eam  confifterc  in  minimis  numeris  6,  3,  1. 


C 0 14  Ut  Z T J \ l V S. 

A Harmonica  medietas  per  analogiam  ita  conftituctur]  m Grtuh  codicibut  hac  le- 
guntur, 7»«  »01  omittenda  cenfuimus  , tamquam  [uperuacanta , & ab  alio  aliqua  infer- 
ia- tSc  irnmtr  ir  nS  t«£u  rdt  diaoryiat  s kaituvta  rui  t2ic  t*fr  ■aataaau- 

fiarofxiyae - , . ' : 

B Et  duobus  quidem  A,  & tribus  B,  & vni-  c fit  aequalis  n]  Giacus  codex.  xsv 
SJo  /ner  to ts  X,  j«u'  t fiat  rite  Svo  . Sed  corrige . xjh  Svo  pti  tZk.  «,  tsv  Tftai  n-tit  fit 
C lu  d,uo  b vna  cum  c ad  c,  & omnes  ad  omnes,  videlicet  vt  duo  a ikc-  ] Gr<e- 

CUS  CodlX  . 0V7V  Suo  si  Svt  (At 7 A T6V  > Vflf  T"  >,  K9*  TAtTU  T/>Of  rutrTcLf  Sv'a  | Sed 
legendum  % ot/7«  Suo  ii  fi  (*  «r«  *rcu  y t pie  t*  f y,  w*  TAvrtr  wfis  Trina*  SJa  ei  a. , 
j)  Ita  duo  a vna  cura  b ad  b]  Gruens  codex  Si  it  a piri  rov  fi  vpc  t*p  fi,  U . 
gt  svtw  Sua  at  a f*i7«  7 5 fi  rftf  T ojr  fi,.  . . . 

£ Et  manifefte  patet,  li  Ape  limilitcf  vnitates  ponantur,  eam  confifterc  in  mini- 
mis numeris  £,  i.J  Gruent  codex  m t*>»r  ter hiy*  ta'  pb  &c.  lege  w SShtt  #Vi 

idyu  T at  ir#  . . • »1  * • . , ■ • . < 


PROBLEMA  X,V I*  PROPOSITIO  XXT 
Harmonici  contrariam  medietatem  per  analogiam  conftimere. 


' J J C 1 


Harmonica  contraria  medietas  ex  analogia  fic  conftitue- 
tur.  Politis  terminis  proportionalibus  abc,  duobus  quidem 
a , & tribus  B , & vm  c aqualis  fit  d . duobus  vero  a , & 
duobus  b , & vni  c fit  e aqualis : & vni  b & vni  c aqualis  f. 

Dico  de*  medietatem  duftam  efficere.  Rurfus  enim  fimi- 
liter  atque  in  iis,  qua,  oftcnfi  funt,  vt  D ad  Fj  ita  erunt 
duo  a vna  cum  e ad  b . & funt-  (luo  a vna  cum  b cxccflus, 
quo  duo  a , & duo  b &.  vnus  c fuperant  vnum  b , & vnum 
c,  hoc  eft  exceffus  e f.  Vnus  autem  e cxccflus  eft,  quo  duo 
a,  & tres  b ,&.  vnus  c fuperant, duos  a,&  duos  b,&  vnum 
e,  hoc  eft  exceffus  de.  Vt  igitur  f ad  d,  ita  de  exceffus  ad 
exccifum  ef,  quod  pertinet  ad  medietatem,  harmonica  con- 
trariam. perfpicuum  autem  eft,  fi  abc  .vnitates  ponantur , medietatem  eam  in 
minimis  numeris  conftitui  6,  y,  i.  & figura  eft  eadem. 


»1 


PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO  XXII. 

Quintam  ,&  geometrici  contrariam  medietate  per  analogia  conftituere. 

Quinta  medietas  ex  analogia  in  hunc  conftituetur  modum.  Exponantur  tres 

propor. 
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proportionales  termini  ac,  & vni  quidem  a,  & tribus  %& 
vni  c,  «qualis  fit  p;  vni  autem  *,  & duobus  e,  & .vni  c 
ajqualis  r , fitque  r vni  r, , & vni  c aqualis . Dico  uir  quin- 
tam medietatem  conitituere . Quonia  n enim  ob  analogiam 
cfl  vt  a vim  cum  3 ad  s , ita  e vna  cum  c ad  t , erit  & vt 
vterque  antecedens  ab  vna  cum  vtuoque  se  ad  vtrumque 
confequentem  sc,  hoc  c(t  vt  t ad  t,  ita  vterque  ab  ad  *. 
Elt  autem  vterque  as  cxceflus, qu .>  vnus  a,  & iUio  *,&  vnus 
c fuperant  vnmn  b,  & vnutn  c . huc  cft  cxceflus  ef  , & s . 
clt  cxceflus,  quo  vnus  a,  & tres  u > & vnus  c fuperant  vnum 
a , & duos  » , & vnu.n  c , hoc  clt  cxceflus  o r . Vt  igitur  f 
ad  6,  ita  nv  cxceflus  a i excedam  i t , quod  quintae medieta- 
ti accidit  & dicetur  confidere  in  minimis  numeris,  5,  4,  x. 
cum  abc  vnitajes  ponentur,  figura  autem  eadem  erit. 

i/  V 

fojnmtrdutril 


I 


I 


] 


Erit  & vt  vterque  antecedens  ab  &c.]  Grtcus  codex  «r*/  ma  roianotn/it . Sci  A 
legendum  %eui  esi  de  t jtnu n r ifir . 

Sv'Hoc  efl  cxceflus  t t J Grxcut  codex  taotiut  * t»»  t > piri»^» . corrige  tootiVif  n iSc  B 

* £ • • . . 

Hoc  cli  cxceflus  m]  G recens  codex  nnirii  »’  rir  s £ siuivi . tutI ri.  b'  rir  C 

X 1 inpixi.  ■ 

Vt  igitur  f ad  r , ita  c r cxceflus  ad  exceffum  ef  } Grxcus  codex  de  ift  •'  1 rf.V  D 
Ter  £,  0*7 * rit  t « drcftjffl  vp«V  t«»  riif  i £ , Sed  legendum  vt  opinor  de 

dpa.  *'  £ irp,V  raV  1 , ni  'thV.X  1 vTifa^s  a-*-  f tbf  7,1 1 r drif.^wr.  Qeooum  enim, 
ex  inceisBis  [equitur  , vc  e ad  f , ita  e/fe  e f excedat  nd  exceffum  o b , erit  {£•  eonuer- 
temo  ut  f ude,  ita  txceffut  • d b -ni  e f exceffum.  Eodem  mode  & i»  Jeqnenti  proble- 
mate concludit'.  . • •/  ...  - • ...  i.  ....  [,■  ' 


PROB.LEMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXIII.  ’ • 

1 - -i-.  .■  ■■  ■.  i .. . . . ..  ■ 

Sextam,  & geometrica;  contrariam  medietate  per  analogia  conftitueix. 


] .1  =1 


Sexta  medietas  ex  analogia  fic  conflituetur . Exponatur  * 

eadem  analogia  terminorum  abc;  Sc  vni  quidem  a,  & ta- 
bus b , & duobus  c (it  asquulri  d . Vni  vero  A & duobus  », 

& vni  c aequalis  e:  & fit  f cxceflus,  quo  vterque  ab Tupe- 
rat  c.  Dic  i def  propofitam effice;  ; medietatem.  Quoniam 
enim  per  analogiam  cfl,  vt  a vna  cutn duobus  * ad  vtrutn- 
que  a b , ita  b vna  cum  duobus  c ad  vtrumque  b c : & om- 
nes antecedentes  ad  omnes  confequentes  in  eadem  funt  pro- 
portione. vt  a & tres  b St  duo  c ad  vtrumque  ab  vna  cum 
vtroque  b c,  hoc  efl  vt  d ad  S;  ita  a vna  cum  duobus  c ad 
vtrumque  ic.  & efl  b quidem  vna  cum  duobus  c cxcefsus,  ’ d, 
quo  a vna  cum  duobus  u & vno  V:  fuperat  cxcefsum,  quo  - 
vterque  ab  ipfum  c fuperat;  hoc  efl  cxcefsus  ef.  Vterque  autem  utcil  egcpljqfe 
quo  x vna  cum  tribus  n,  & duobus  c fuperat  tpfiurn  a vna  cum  duobus  * , & vno 
c,  hoc  efl  ut  cxcefsus . Vt  igitur  e ad  d , ita  ue  excelsus  ad  excefstnn  e f.  Quare  C 
6 1 1 fex  tam  medietatem  efficiunt . qu®  quidein  fimilitor  conflituitur  in  minutus 
numeris  <5,  4,  1.  fi  aic  vilitates  ponantur.  Et  efl  eadem  figura.  . 


t..  . ,ui 

■1  'i'A 

s tuiu  ■ 

«a  laba 

d B 


C O at  M E:  JiLT  dt  WjK 
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Et  ell  » qttidera  vaa  cum  duobus  c excefsus , quo  a vna  cum  duobus  b , & vno  A 
c fuperat  cxccfsum,  quo  vterque  ab  ipfum  e fuperat]  Efl  enim  t vtfl  cum  duobus 
■*  " x - c,c 9“?ni 
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c»  & Vna  eum  execffui  qua  Vtcrque  ab  fuperat  c Aqualis  tffi  A Vnk  eum  duobus  E,& 
Vnot,  >f  mox'  oftendetur . quare  [equitur  >t  h Trua  cum  duobus  c fit  txceffus , <7*0  a 
Cum  duobus  b c fuperat  exceflum , quo  "Ptcrque  ab  fuperat  c.  Illud  autem 

fic  patet , mbil^enim  aliud  cfi  cxciffus , quo  ab  fuperat  c,  utfi  ab  dempto  ab  eitc.  ergo 
fi  ab  Vna  cum  duobus  cum  ab  dematur  c relinquentur  duo  b vna  cum  c & A,bot 
efl  A Vna  cum  duobus  B e$*  vno  c,  Grxcus  autem  codex  tta  habet,  t*V  uut^oyne , » «»*- 
fl^f/  •'  a $ ulr«t  r«?  auvapioTtPo-j  rov  fi  y.  Sed  legeuditm  puto  $ rue 

UU% p*Xjit  , 3 aufMp^TIfif  9 U fi  7#W  ^ . 

3 Vfcrque  autem  bc  cfi  exceflus,  quo  a vna  cum  tribus  b,  & duobus  c fuperat 
ipfuiii  a vna  cum  duobus  r & vuo  cj  Gracus  codex  aucupo»  tl  •*  fi  y utrt^yji 
ir/r  , 3 vt *pi%9*  o*  a.  pw*  rpiSc  rue  tuo  i usu  tii*  incrpiar  h*e  tuo  u , uuituo  rSf  tu»  , **/ 
i»tr  rei?  >.  SVof  mer.dofe , corrigendus  envn  efl  hoc  modo . <rvr4jU$<,’?tpef  tl  9'  fi  y vsrtppyu 
ir/v  ,**  wti ftyjH  0*  c ptT&  rftur  /rft  fi  , uu)  tuo  rSey,  iwV  t«v  4 , 441  Ji/e /8,  uu  2m7t*v  >. 

C Vt  igitur  a ad  d,  ita  de  cxcefsus  ad  cxccfsum  ef.  j Conucr tendo  [alitet . 0/it»* 
/«w  caiw  efl,  Vt  n e,  ita  efie  excefium  BE  ad  exccjfum  de. 

Sequens  problema  intercidit  in  grxeis  codicibus,  quod  nos  nc  quid  dcfidcrctur 
fuppiere  tuitauimus  in  hunc  modum  . 


PROBLEMA  XIX.  PROPOSITIO  XXIV. 


Septimam  medietatem  per  analogiam  conftitucre. 

Exponantur  tres  proportionales1  termini  abc,  & vm  qui- 
dem a , duobus  b,  & duobus  c fit  o aqualis :vni vere» a, vni a, 
& vni  c fit  «qnalis  b > & vni  * > & vm  c tequalis  f. 

Dico  def  fept imam  medietatem  conftitucre.  eft  enim  vt  B 
id  F,  ira  abc  ad  bc:  Sed  abc  ftint  Cxcefsus , quo  vnus  a, 
duo  b.  Si  duo  c fuperant  bc,  hoc  cft  df  cxcefsus.  Si  Bcfunt 
cxcefsus,  quo  vnus  a duo  b,  6c  duo  c fuperant  abc,  hoc  cft 
cxcefsus  na . Vt  igitur  *.ad  f,  ita  df  exccfsus  ad  cxccfsum 
des  quod  ad  feptimam  pertinet  medietatem.  Conftitnitur 
autem  ea  ia  minimis  numeris  5,  ;,  1.  Si  abc  vnitates 
ponantur...  _ . . , 


PROBLEMA  XX.  PROPOSITIO  XXV. 

t * * ' ^ „ 

y . ‘ * * ....  . 

O&auam  medietatem  per  analogiam  conftitucre . 


I 3 I 


OcJaua  autem  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftitue~ 
tur  . Exponantur  proportionales  termini  abc:  Si  duobus 

3uidem  a,  6:  tribus  b,  & vni  c aqualis  fit  d.  vni  vero  a,Sc 
uobus  b.  Si  vni  c fit  e equalis  j Si  duobus  b,  Si  vni  e gqualisr. 

Dico  dbf  o&auam  medietatem  conftitucre . Quoniam  enim 
per  analogiam , vt  duo  a vna  cum  b ad  vtrumque  ab,  ita 
duo  b vna  cum  c ad  vtrumque  B c ; Sc  omnes  ad  omnes , vt 
duo  a , Si  tres  1 , Sc  vnus  c ad  vnura  a , Si  duos  b,  & vnum 
c,  hoc  eft  vt  D ad  b,. ita  duo  a vna  cum  b ad  vtrumque  a». 

'A  Si  funt  duo  a vna  cum  b exceftus , quo  duo  a , & tres  b , Si 
vnus  c fuperant  duos  b.  Si  vnum  c,  hoc  cft  excelsus  ipforum 
£ d f:  vterque  autem  ab  eft  excelsus,  quo  duo  A,  Si  tres  b.  Si 
vnus  c fuperant  vnum  a.  Si  duos  B i vnum  c,  hoc  cft  db 
excelsus.  Vt  igitur  d ad  e,. ita  cxcefsus  df  ad  db  cxccfsum ."  quod  oflauam  me- 
C dietatem  efficit , qua:  quidem'  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  6,  4,  3 . cura 
abc  vilitates  ponantur. 

r"  --  t ■>  I-..T  ; . r.,,,  • , , 
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Ita  duo  a vna  ctim  % ad  vtrumqut  tl]  Gratus  codex  oirue  Ivt  it  a' una'  x.v  R ^ 
wpir  ootnfCOorlpn  Ter  ^ /ffgf  'f  rum/colTlf :a  rif  a.  R , 

Vt  igitur  d ad  h,  ita  exceflus  o r ad  d g exceffum . Gracus  codex  vi  »r  «V*  ■"  J B 
wfie  T.v  f,  «'  tot  t 1 VTtfX>  »(•'»  r.r  T»f  a £ ivtfixjit.  Sed  corrigendum , ttt  opinat,  mi 
oie  «/>*«'  f rfic  rif  «,  » T»r  f ( u'v»se£«  erptt  v»r  rtt  t 1 vnptx*’* 

Qua;  quidem  contineri  dicetur  in  minimis  numeris  6.  4,  3.  ] Gratus  codex  nl  C 
«r  ir  U»X'V*»  T»7r  t # / . /cgf  r / > . f »'  »»mm  harmonicam  qoo.iHC 

medietatem  continent,  /t  enim  primus  ai  ternum,  ita  primus  exctjjus  ai  fecundum. 


PROBLEMA  XXI.  PROPOSITIO  XXVI. 
Nonam  medietatem  per  analogiam  conftituere. 


I I 1 


Nona  medietas  ex  analogia  ita  conftituctur. 

Politis  enim  *ie  proportionalibus,  vni  qnidem  a,  & duo- 
bus t,  & vni  c sequaiis  iit  t>.  vni  vero  a,  & vni  a,  & 
vni  c fit  e tequalis.  & vni  b & vni  c squalis  f.  Dico 
DBF  nonam  continere  medietatem.  Quoniam  enimelt,  vt 
vterque  ab  ad  j,  ita  vterque  bc  ad  c.  & omnes  ad  om- 
nes. Vt  a vna  cum  duobus  a,  & vno  c ad  vtrumque  bc, 
hoc  cft  vt  n ad  F , ita  vterque  ab  ad  b . Sed  vterque  a b 
cft  exceflus , quo  vnus  a,  & duo  1,  & vnus  c lupcranc 
vtrumque  bc,  hoc  eft  df  exceflus,  b vero  eft  exceflus, quo 
vnus  a , & duo  b , &c  vnus  c fuperant  vnum  a , & vnum 
b,  & vnum  c,  hoc  cft  exceflus  ds.  Vt  igitur  d ad  f,  ita 
df  cxceffus  ad  exceflum  db.  quod  nona  medietatis  pro- 
prium eft.  & continent  ipfam  minimi  numeri  4,  3,  a fi  abc  vnitates  fimiiiter 
ponantur  : atque. eft  eadem  figunt,.. 


i I 


PROBLEMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV{Ii 


Decimam  medietatem  per  analogiam  conftituere. 

- - 

Decima  medietas  ex  analogia  hoc  modo  conftituctur . 
Rurfus  politis  tribus  proportionalibus  abc,  fit  ipfis  quidem 
abc  squalis  d;  ipfis  vero  bc  fit  b squalis,  & ipfi  c equa- 
lis  f . Dico  d*f  decimam  medietatem  conftituere.  Quo- 
niam enim  eft,  vt  vterque  bc  ad  c,  hoc  cft  vt  b ad  f,  ita 
vterque  ab  ad  b.  & eft  vterque  ab  exceflus,  quo  abc  fu- 
perant ipfum  c,  hoc  eft  df  exceflus.  b vero  exceflus, quo 
bc  fuperant  c;  hoc  cft  exceflus  bf.  eft  igitur  vt  h ad  f, ita 
df  exceflus  ad  exccfsum  sc,  quod  decima:  medietati  acci- 
dit. & conftituunt  ipfam  minimi  numeri  3 , 1,  1.  pofitis 
nimirum  abc  vnitatibus . 


A 


B 


co»»iu(rd^[n: 

Quoniam  enim  eft,  vt  vterque  ic  ad  c.]  Crdcus  codex  t»i? yi?  *V  ntufaelxipot  A 

• f Tfk  T it  y,  lege  R y m/le  rir  y, 

* vero  excelsus,  quo  bc  fuperaat  c .]  Gratus  codex  •'  tt  1 1 »>»(;<•>'"  ,i » 0 y n 
r»?  y.  lege  oStynSy,  " '1  " - 

D po- 
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Exponuntur  autem  commoditatis  caufla,&  numeri  deinceps, a quibus 
vnulquifquc  terminus  analogii  multiplicatus  lingulas  medietates  confli- 
tuit.  & apponuntur  minimi  numeri, qui  eas  continent:  vt  in  tabula  lex- 
tx  medietatis.  primus  quidem  ordo,  r,  3,  1.  Significat  primum  ana- 
logix  terminum  femellumptum,&  fecundum  tcr,&  tertium  bis  fump- 
tum, coaceruatos  primum  medietatis  terminum  complere  , Secundus  ta- 
ba Ix  ordo  1,  1,1,  fignificat  primum  analogiaj  terminum  femel , & 
fecundum  bis,&  tertium  femel  fumptum  complere  fecundum  terminum, 
mcdietatjs.' tertius  autem  ordo  in  alijs  quidem  medietatibus  fimplicitcr, 
vt  defcriptuin  cfl,  cqmppfinis;  proprie  autem  in  hac  i,  1,  1,  vtiante 
diximus,  fignificat  tertium  medietatis  terminum  fieri  ab  exce  (Tu,  quo  pri- 
mas terminus  analogix  femel  fiunptus,  & fecundus  item  femel,  coaccr- 
uati  tertium  terminum  femel  fumptum  fuperant . at  numeri , qui  fiuit 
in  tabula  6,  4,  1,  ipfam  continent  medietatem.  Vt  enim  fecundus 
terminus  ad  primum , hoc  cll  vt  quattuor  vnitates  ad  fex , ita  exccfTus 
primi , & fecundi , hoc  eft  exceflus , quo  lex  vnitates  iuporant  quattuor , 
videlicet  vnitates  dux  ad  cxcciTum  fecundi,  & tertij  termini,  quo  fciliccc 
quattuor  vnitates  vnam  fuperant,  hoc  cfl  vnitates  tres.  Vtraquc  cninc, 
vrriulquc  proportio  lublcfquialtcra  ell.  nam  quattuor  vnitates  ad  fcx,&: 
dux  ad  tres  pandem  habent  proportionem,  nimirum  lublcfquialtaam , 
Simili^  gt  in  alijs  tabulis  inrclligcntur, 


Minimi  numeti  continentes 
medietates. 
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PROBLEMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVHL 


Tertium  problema  erat  hiiiuimudi . 

* i i 

■ , . . . t 

Sit  triangulum  orthogonium  tsc  redtum  an- 
gulum habens  ad  b , & ducatur  qutedam  refla  li- 
nea ad:  ponatur  autem  de  ipfi  ab  a-qualis , & 
ea  bifariam  fedta  in  f ; iunflaque  f e,  ducere  duo 
latera  df  te  iptra  triangulum , maiora  vtrifquc 
fimul  b a a e , quae  funt  extra . Et  id  quidem  rna- 
mfeflum  cli.  Quoniam  enim  cf  fa  huc  e it  e r 
i.«  maiores  funt , quam  ca:  aqualis  autem  db 
ipii  ab  i erunt  cf  fu  duabus  ca  ab  maiores.  Sa- 
tius autem  erat  illud  in  hunc  modum  proponere.  -d  ••  ri 

Triangulo  orthogonio  quouis  dato  abc,  fumere  aliquod  pundtum  intra:  trian- 
gulum, & ah  ipfo  redtas  lineas  ducere:  vnam  quidem,  quie  fccet  bc(  aliam  Vero, 
qute  ad  e tendat,  ita  vt  vtrxquc  fimul  maiores  fint  ijs,  qute  funt  extra . Vr  fci»  ■ 
licet  cum  is, qui  proponit,  lineam  ad  duxerit  vtcumque,  fcceritque  nr:  aqualem 
ipfi  a r j & fecucrit  bifariam  ae  in  f,  oftendlt  puafluhi  E problema  efficti  e.  mn. 
da  enim  cf,  dute  refla:  linea:  cf  fd  duabus, qua:  funt  extra  ca  ab  maiores  erunt. 

Sed  hoc  quomodoeutaque  proponere  quis  velit , infinite  oitendi  pofsc  manifellum  A 
eft  . Non  inopportunum  autem  videtur  generalius  de  ciuftnodi  problematibus  dif- 
ferere , i paradoxis  Erycemi,  quas  circumferuntur  , initium  facientes.  ■' 

PROBLEMA  XXI  V.  PROPOSITIO  XXIX.  r ' i > 

- l'  , , i ...»  ' i -■■■<  ""  Tf*.  ' 'I  . I 

Ift  omni  triangulo  prartetquam  in  secpilafcro > & ccjuicruri  bafiirl  fa-  1 
tcic  minorem  habente,  fieri  potel,t,  ve,  in  bali  intra  confiuuajitur  dux, 
«e&x  lineae  secjuales  ijs,  qua:  iiint  extra,  iurnil  fiunpcz . a 


i - ^ , ’ . ■ ' ” ir 

Sit  prius  triangulum  non  sequi- 
cyurc  abc,  quod  habeat  ab  ma- 
iorem, quam  Bc,  & leccntur  vtre;- 
que  fimul  ab,  B e bifariam  in  d: 
& inter  de  fumaturquoduis  pun- 
flumt, ipfi  vero  ac  parallela  du- 
catur e f , in  qua  Empto  quouis 
punflo educatur  o h parallela  ipfi 
ag,  & iunfta  ce,  producatur. 
Itaque  quoniam  b r , bf  n.aiorcs 
filnt,  quam  ef;  & cf,  fg  ina- 


a 

li 

n 


wres , quam  ce,  erunt  verxque  , . , ' n 

bb,  bc  vnacumd  F maiores  vtrifquc  ff  ce.  crmiruuis  auferatur  fc,  ergo  &vtra:- 
que-EB,  bl  vtrifquc  ec  cc  maiores  funt:  & multo  maiores  i, quam  cc.  $tt  ^t>if- 
qUe-FB-,  Bc-axjualis  et:  & circa  centrum  e pcft-  cleicipbatur  circuli  circumfcrcr-fA 
tia  LK  o,  quae  vtramque  ch.bg  fecabit,  propteres  qiuod  ae.  hoc  eft  ite  injior!B 
fit  vtrifque  b b , b e,  hoc  eft  ea. . iungatur  kc.  Dicv>  vtmfquc  hg  , ckv  vtfi4jlie’i 
ab,  bc  squales  efsc;  quod  quidem  manifefte  condat . c(\  empi  ch  ipfi  1 1 aequalis, , e 
& KG  aequalis  et,  videlicet  vtrifque  bb,  bc.;  & hoc  mfinrtC  fieri  pote  It.  Sitdefn-- pj 
de  triangulum  arquicrure  abc,  habens  ab  quidem  ipfi  bc  aqualem,  ac  vero  ma- 
iorem vtraqut  ipfarum , & cicca  centrum  a per  b Jderibatur  circuli  circumferen- 
tia «Boj  & ducatur  refla  linqa  quidem. abb  fecam  ne  extra  circuli 'cirturnfetvb-  : 
tiam:  fumaturque  in  linea  ef  quojuis pun&um  g,  & ipfi  ac  parallela 'ducattir e uf5 
fuinpto  autem  in  linea  e h punflo  k , ducatur  i l parallela  * i i iunftaq;  U t ad 
moducatur:  & ipfi  bg  aEqual^jabfcindatur  m.  erit  igicqr  Air, ; hoc  cli  kt  «;qU.t-cE 
Iis  vtrifq,  ab,  is,  & reliqua,  quam  ice.  £t  quoniam  hi»  pg  tmaio— P G 

i. , D » res  funt. 
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H res  funt,  quam  ho; &c  n,  hk 
maiores , quam  kc,  erunt  vtrf- 
quc  cf  ig  vna  cum  h k maio- 
res vtrifque  kc,  ch,  commu- 
nis auferatur  h k • ergo  relique, 
videlicet  vtrfque  cf,  fg  maio- 
res funt  vtrifque  ck,  ko.  co* 
munis  apponatur  A c . vtrsequc 
igitur  4F,  fc  funt  maiores  ipfis 
ag  , g K,  kc.  Sed  vtrifque  af, 
f c maiores  funt  vtr«quc  a f,  b c. 
ergo  ab,  bc  ipfis  ag,  g k,  kc  ' 
maiores  fint  necefsecft . quarum 

vtrmquc  as,  bs  ipli  a g funt  «quales  I reliqua  igitur  kc  maior  cft  vtriftjue  ck,Kc, 

M ic  multa  maior , quam  kc.  Itaque  ipfi  nc  aqualis  ponatur  k m:  & circa  centrum 

jq  K per  m deferipta  circuli  circumferentia  fccct  ccin  x , & iungatur  k x . I ico  vtraf- 
que  ik,  kx  vtrifque  ai,  ic  aequales  efsc.  quod  quidem  pcrfpicue  apparet,  cft 
enim  k n aequalis  vtrifque  a.b  , a n ; & x x ipli  x n , hoc  cli  ipfi  n c «qualis.  & hoc 
infinite  fieri  poteft. 

C0MMEHT~4HirS. 

A Propterea  quod  ab,  hoc  eft  bg  maior  fit  vtrifque  e»,  bc)  Eft  enim  tx  34.  pri- 
ni Elementorum  11  c aqualis  ipfi  abi  tr  efi  A e m-tcr  vtrifque  f b , b c , quod  ad  fit  di- 
midia ytrarumque  fima  i ab,  bc,  boe  eft  Vtrifque  cs,  »c  aqualis  . 

B Iungatur  kc]  buellige  circuli  eiteumfcrietiam  1.  ko  fetare  kh  in  ptnlla  k. 

C Et  K G «qualis  c l 3 Sunt  entm  a umeo  ad-  sircrUt  circumferentiam . 

D Et  hot  infinite  fieri  poteft]  7^am  reBf  hnta  ci,st  lufiute  fccan  poffunt. 

E Erit  igitur  ac,  hoc  eft  kc  «qualis vtrifque  as,if]  Cracui  codex  i«> •"  » «*. 

Sed  legendum  icta  !o  i n n.  cft  eum  ab  aqualis  ab,  quid  a centro  ad  circum/. ri-uami 
& ipfi  t g aqufuis  / fla  eft  fk.  ergo  ag,  hoc  tfl  ik  vtrifque  ab  bn  cd  aquulis . 

p Et  reliqua  n c micor,  quamxi  ] (ofutmoj  enim  a»,  bc  i ater  ft  aquales  efjt  tQuod 
cnm  g c fit  aqualis  Vlufq j ab,  ik  , maior  ent,  quam  bc,  C"  multo  maior, quam  sc. 

q Et  quoniam  hf  fc,  quidem  maiores  funt,  quanj  bg]  Ctacus  tedex , m*  'vh  ni 

fsir  I n frff  piigtru  ierir , lege  ni  fili  9 £ ■ . 

H Eiunt  vtiaeque  cf  fc  vnacum  x maiores  vtrifque  KC  g li  ] Cracui  codex  eorn/s. 
tht/ic  a f a «1  ■ y f > . lege  mnisOertfut  i/n  ai  y £u. 

K Sed  vtrifque  A f f E maiores  funt  vtratque  <■  c ] Ex  »1  primi  lihrt  elementorum. 

E Quarum  vtrsque  AB  b n J Cracui  cod  x Sr  e.i  tt-cl-tt-t  i U0  u , Sed  legendum  infr. 

M Et  circa  centi  um  k per  m deferipta  circuli  circumterentia  locet  et  in  x]  Hgouia  m 

enim  v c,  hoc  tft  K M minor  eft,  quam  KC;  circuli  cirtrmftrci.ua  tpfiam  ci  inter  L dr 
C fecalt it . 

jq  Dico  vtrafque  ik,  kx  vtrifque  ab  bc  «quales  effe  ] Ctacus  ecdcx 'ulyt  tu  ! n 
emftOtriftc  i A « I»»  in  eoraponlfu  au  t n 0 y.  Itgc  i A a f in  in  rurapenlf  ai  n0y. 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  XXX. 


Quod  fi  triangulum  arquilatcrum  fir,  vel  «quieture,  quod  bafim  ha- 
beat latere  minorem  , dico  fieri  non  pofle,  vt 
intra  ipium  conltituanrur  redtx  linea;  «quales 
ijs , qurc  liuic  extra ; led  intra  minores  erunt, 

• Sit  enim  a b c triangulum  «qailaterum , vel  «quicru- 

re  habens  ac  bafim  minorem vtraque  ipiarum  ab  bc: 

& intra  conftituantur  alique  rete  linee  db,  bc.  Dl- 
coeas  minores  efsc,  quam  ab  bc.  Producatur  ni  vfque 
ik, primi  ad  f,  & af  iungatur.  Itaque  quoniam  «qualis eft  bac* 

angulus  angulo  sc Ai  erit  angulus  bca  maior  ipfo  fac'.  Sc4  angulo  bca  maior 

eft 


\ 
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eft  angulu»  n>A.  ergo  fda  angulus  anguJo  fad  multo  maior  erit;  & i Jco  a i 
maior  eft,  quam  fd.  Et  quoniam  angulus  apii  maior  eft,  quam  bca:  & ica  ob  A 
hypotcfim  non  minor,  quaia  abc,  erit  a f » maior,  quam  abf;  & propterca  ab 
qitam  a f maior..  Sed  af  maior  oftcnfa  eil,  quam  fd.  ergo  ab  quam  fd  eft  maior,  B 
& multo  maior , quam  E d . Similiter  oftendetur  & b c maior , quam  o r. . minores  C 
igitur  funt  d e , e c ipiis  ab,  bc. 

C O M M B T A R / r J. 

• Et  bca  ob  hypothefim  non  minor , quam  a a c ] Si  enim  triangulum  abc  equile-  A 
ttrum  fit, angulus  bca  aqualis  efi  angulo  abc.-/!  vero aquicrurc  ,quai  bafins habeat  late- 
re minorem , angulus  bca  angulo  ktctfi  maior : quippe  cui  maius  latus  fubteuditur , 

Similiter  oftendetur  & bc  maior,  quam  geJ  prodssBa  nimirum  ce  vjque  ad  ab,  B 
>f  in  pandum  h,  & tunBa  CH. 

•Minores  igitur  funt  de  eo  ipiis  ab,  bc.]  Crocus  codex  sAfieasru  d/a  brir.al.t  t C 

ais  a fi,  corrige , imtatnt  ifa  istis  as  l s > i . »,  a.  fi  fi. y. 


PROBLEMA  XXV.  PROPOSITIO  XXXII 


In  quibus  triangulis  intra  conftiruuntur  red?  linea:  aequales  ijs,qux 
liint  extra,  in  his  & maiores  intra  conftitui  poliunt  fimul  iumpex. 


Sint  cninv  ;n  triangulo  abc  line* 
n B b f squales  ipiis  ab-bc:  & pro- 
ducatur vna  ipfarum  intra  , vt  de 
vfquead  n;& inter  bn  lumaturquod 
vis  punctum  k , lungaturque  kf.  e- 
runc  vtique  ok  , tf  maiores  , quam 
debe:  6l  ideo  maiores , quam  abc. 
Mani  felium  autem  eft  etiam  fi  intra 
triangulum  abc  fumatur  pun&um 
x,  ita  vt  re&x  line*  di  d.  ab  ip- 
fis  d k k f contineantur , quemadmo- 
dum apparet  in  fecunda  figura  ; ni- 
hilominus idem  continget.  & vtro- 
que  modo  infinite  erit  propofitum. 

PROBLEMA  XXVI. 


PROPOSITIO  XXXII, 


Et  cumhoc  admirabile  videatur  ijs,  qui  geometrici  ignari  funt,  admi-  A 
rabiliuscrit,  non  folum  vtramq;  vtriq;  xqualem  die,  vel  maiorem,  led 
etiam  Ungulas  carum , qux  intra  conrtiwunmr  Ungulis  earum , qpx 
& «quales , & maiores  die  polle , quod  ita  oftcntktur. 


Sit  triangulum  abc  ha- 
bens ab  quidem  non 
rem  bc;  ac 
ipfarum 

centrum  a per  e 
circuli  circumferentia  bbf, 
filmaturqut  inter  ipfam , & 
retiam  lineam  BC  quoduis 
punctum  d,  & ad,dc  iuo- 
gancur . Itaque  quoniam  a d 
maior  eft,  quam  a b,  & prop- 


-•a  .1 


aerhy.' 


ne» 
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ptcr  hvpotl.cfim  maior,  quam  bc;  dc  vero,  quam  ic  minor:  fi  producentes  t> 9 
vnaiiiqu.tir.quc  piarum' ith  »k  pff  »0  aqualem  faciamus,  circulus, qui  circa  cen- 
trum D per  uK  dcfcribitur/rcflam  lineam  ap  fecabit.  fccet  in  punito  g , & ulter 
J1  ag  quatuis  punft.i  fumantur  lm.  perfpicuum  cft  iunefis  ld'»m,  fmgulas  ipfaruta 
fingulis  jb,  ic  cfle  maiores. 


e.O  -WsM  *.7t  r yi  R/  r S.  ) 


A Non  fblum  vtramque  vtrique  «qualem  cfle,  vel  maiorem]  Ortas  eodex  v»  fti 
ptKt  tora.pomp»  eoruuqvripuc . legendum  V!  opinor  v»'pi»  f»'wf  rKBSftf"’’!/1»  trvr*/t»o7ip». 

B Perfpicuum  cft  iunOis  l d P «lingulas  iplarum  fingulis  int  cfle  maiores  ] Gr«- 
' cus  codex  hoc  loco  mendofus  vietor,  neque  enim  udum  neceffand  funt  maiores  ipfit 
. 8 p,  17419  quamquam  ti’,  vel  r, « fit  maior,  quam  bc  , callo  efl  nece/ 'sitas  vt  etiam 
fitxrtalor quam  a r,  prxterei  non  video  cor  inter  ag  duo  punS  a fumantur , cum  vnum  fa» 
tis  Iit , quire  ita  legendum  fu/pkor , & inter  A d quod  vis  puil&Hm  (limatur  u,  perfpicuum 
cfl  iunft.i  oilingulas  lpfarum  tn  DLfingulis  abbc  imioreselTc.  Vel Jiplaeet  etiam  duo 
puni;  a Jumere,  IU  legemus^  & inter  ag  quiepis  pumfla  fumantur  qst,  perfpicuum  cft 
lunftis  ldpm  lingulas  ipfarum  ad  dl,  vel  ah  dsj  fingulis  abbc  maiores  elfc , 


PROB.LEMA  XXVII,  PROPOSITIO  XXXIII, 

• - ‘ * ' • - ■>  ' - 

Quod  fi  velimus  fiugulas  fingulis  «quales  efle , oportebit  ponere  AC 
maiorem , quam  ab ; & C3,  quam  ba-  minorem , 

Sit  eninj , vt  diftum  cft , & 
dimilitcr. circumferentia  bos 
deferibatur ; fumaturq;  pun- 
itum d,&  iunganturnA  dc? 
prtxiufta  autem  dc  ipfi  bc 
aqualis  ponatur  dk:  & cir- 
cumferentia kg  h eodem mo-  A 
dodeferipta  . Sccct  reflato  li- 
neam ad  in  h , & af  in  g.- 
Quopiam  igitur  ab  maior  efl, 
quam  b e;  erit  & maior, quam 
d h - ponatur  ipfi  «qualis  dl: 

& circa  centrum  d per  l circumferentia  ijefcripta  fecet  ag  In  n.  Quare  confla* 
jpnftis  md,  dc,  finguias  ipfamm  fingulis  A 8 bc  aequales  efle. 


( _ "■«  , ” 

, C 0 M M E 7^  T at  A X K s'- 

A Secet  rtflam  lineam  ad  in  h,  & ap  in  c.]  Creteus  codex  vi ferito  t«,  m fur»* 
*'  S,  7»V  Si  u ( mts  *■*'  1.  lege  nntlraunt  «Imi»  ni  ),m  W « ( u*t»  r i n,  j 
B Quoniam  igitur  ab  maior  cft,  quim  bc]  Creteos  codex  ivit  f 1 pli{«  i u.  t risi 
y . Ego  legendum  puto  • « t rir  (S  y,  • " ' : . 

C Ponatur  ipfi  «qualis  dl  ] Videlicet  ipfi  ab. 


PROBLEMA  XXVIIi:  PROPOSITIO  X.XXIVJ 


Multo  autem  admirabilius  videbitur,  fi  refta:  linea: , qui  in  bafi intra, 
triangulum  conftituantur  , non  iolum  «quales , vel  maiores  fint  lateri- 
bus continentibus, led  etiam  ad  ea  datam  habeant  proportionem ... 


Cofti 
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Confirtianturenim  rei 
fc  in  principio  dictum  cft: 

& fcccntur  vtraiq;  fiinul 
AB»  fle  bifariam  inp;ip- 
fi  vero  ac  parajlela  du- 
catur g p h : & fb  paral- 
lela fit  ipfi  a b : fitq;  pro  ■ 
portio  r a ad  a l eadem  , 
quae  proportio  data;  & 
parallela  ducatur  lms: 

& in  l»  m Annatur  pun- 
ftum m i ita  vt  per  ipfum  dufttt  m o m n ipfis  ba  iic  parallelae  punftum  f com-  F G 
prehendant,  erit  & vrrarumque  mc,  hoc  cft  bf  fb  ad  vtrafque  a i,  n c >hoc  cft  H 
ad  o \t  m o proportio  data  . in  triangulo  igitur  om.d  intra  exiftentes  if  tu  ad  rc-  K 
flas  lineas  o M md  q jaeipfas  continent,  datam  hibent  proportionem.  Sed  quoniam 
niH  debet  cadere  lupra  cfh,  oportebit  reflam  lineam  ba  minorem  e ile  ,quamdu-  L 
piam  iplius  ai.,  quare  & proportiodata  necefiario  minor  erit  , quam  dupla.  Con-  M 
flat  autem  quo  maior  fit  ab  ipfa  bc>  & quo  angulus  b fit  obtufior,  eo  reflas  li-  N 
neas  e f fk  ad  duplam  proportionem  magis  accedere,  & inulto  magis,  fi  ef  fb 
non  fint  aequales  ipfis  ab  bc,  fcd  maiores.  & adhuc  magis  fi  dufla  perpendiculari  O 
m x , rcftje  linea:  lffk  cura  ipfis  om  mx  comparentur,  poffumus  autem  & alijs  P 
modis  idem  efficere . fcd  vnus  hic  nobis  ad  oltenfiunem  fatis  fit . 


COM  M E J(  .Td  0,1  V S . 

Quod  quidem  fieri  poifc  in  principio  diflum  e/l  ] f*  19  huius . 

Et  fecentur  vtrrcquc  fimul  a 11B c bifariam  in  p,  J Grue» s codex  mendofus  efi  , A 
qui  Jic  habet , rji  rdr  pir  r 11%»  ......  ctiiafitt  Ttper  oie  *0y.  fortajje  autem  B 

legendum  erit,  quemadmodum  m 19.  mJ  t*tr  rorufetl-npte  i'a|>  a»i«  n'  v.  qufi- 

quam fuperuacanea omnino ejfe videantur,  neque entmrtUx Ime*  ef  fk  ipfis  ab  bc  aquales 
conditui  pojfunc  ,niji  prius  ab  b c fimul  fumpta  bifariam  fecentur  ,Xt  in  19,  apparet . 

Ipfi  vero  ac  parallela  ducatur  CFifj  hoc  efl  ducatur  per  e’ ipfi  ac  parallela  gb.  C 
Gratus  codex  i XI  fi  s £ Tapdxxnxif  r/fa>  rn  « y . Sed  corrigendum  n SI  a £ 9 &c . 

Sitquc  proportio  u ad  a l eidem , qtje  proportio  data  J Gracus  codex  corrigen-  £) 
dus  efi , in  quo  legitur  asu  t»  M im  xiy»  0'  amet  ira  »'  r»"i  a.  0 orpoc  18  a . lege  i t it 
0 a t pSr  * ai  * 

£t  parallela  ducatur  u n ) hoc  ei  parallela  ipfi  ac  Gracus  codex  vl  T«/*AA»A*r  E 
iyfr  i S n r . lege  «'a  /st.  Vel  o u r,  quod  magip  placet . 

Et  in  !.  a tt  fumatur  punftum  n J Gracus  codex  W «r/  nufr.  lege  a /a  r,  vel  po-  F 
tius  a t.  ! ) 

Ita  vt  per  ipfum  duflse  110  md  ipfis  ba  bc  parallcl?  punftum  f comprehendant]  G 
Gracus  codex  uroi  die £ ro'o  rate  0 a,ft  y erapaKxdxttoe  dyo/ulrae  ait  (a i . ft  d xtj nxapdarnr 
re  £ . corrige  ocuu  did  rdu  p rate  0 a,  0 y vnpaxxaxevs  ayegXrae  rue  a 0,1*  d mtpo- 
Kan0arter  t*' 

Erit  & vtrarumque  ab,  bc.  hoc  elt  ef  fk  ad  vtrafque  al  nc,  hoc  efi  ad  om  pj 
md  proportio  data  J Vsraquc  enim  lacera  ab,  b c ad  vtraque  o««n  eandem  habent 
propirrtij.:cm,quam  BA  ad  AL.  quod  nos  fequenti  lem nate demonfirabsmus  , 

Sit  triangulum  AM>,i<i ra  quod  fumpta  quouis 
punllo  d,  ducantur  ad  bafim  D E , D F , ita  Vt  Ds 
parallela  fit  ipfi  ba,  £^bf  ipfi  c c : & per  o du- 
catur oh  ipfi  ac  parallela  i dico  Vlraque  latera 
A B , B c trianguli  x a a fimul  fumpta  ad  Vtraque 
latera  fimul  eddf  trianguli  edf  eandem  pro- 
portionem habere , quam  0 \ td  kc  . Efl  enimou  0,  ta  primi 

aqualis  ipfi  q x , & bf  aqualis  lici  & Vt  xtad  . ' JL  ' 1 elem. 

b G , ita  u t ad  bh  ob  triangulorum  ABC',  obh  fimilitudinem  , quare  per  eois», rfiouem  rb.  *■ 
tionis , Vt  B a ad  agi  ita  bc  ad  c H : & Vtomnetad  omnes,  itaVna  ad  Vuam;  Videlicet 
yt  A b B c ad  A G , H c,  hae  efi  ad  c o D t , ira  B a ad  x G . 

Ia  triangulo  igitur  omd  intra  cxtftcnces  bf  fk  ad  lineas  om,  md,  quae  ipfas  K 

conti* 


B 


K 

) 
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continent , datam  habent  proportionem  ] Cracus  codex  it  Jp*  r pi-ytlr,  lm» 

ion  it  t £ * Tfit  t «V  * £ y n(it\°ont  ( re . lege  wfie  iit  » p l srip i>x»‘one. 

L Sed  quoniam  l m n debet  cadere  fupra  g f h ] nsji  enim  fupra  caderenc  red a tinea  ou 
M D ip/ai  ef  fe  «e»  continerent, 

M Oportebit  rcftam  lineam  b a minorem  cfle,  quam  duplam  ipfius  ai]  sccentttrvtne- 
que  ab  ec  fimeti  fumptt  biforum  in  punito  f i erit  t a minor , quam  dupla  ipfius  a r,  refla 
autem  linea  cr  h cedit  fupra  p,  altoq  ni  non  effene  ef  fk  aquales  ipfis  abbc,  w « ij. 
huius  eonfiare  pote  fi  & f»*»  IHN  cadat  fupra  G p H , necefie  e(l  ba  ipfius  al  multo  mino- 
rem etfe  ijudm  duplam, 

$j  Conflat  autem  quomaior  fit  ab  ipfa  bg,&  qu£> angulus  b fit  obtufior,  e6  reGas 
lineas  ef  fk  ad  duplam  proportionem  magis  accedere]  quo  enim  a b magis  fuperac 
B c , cb  pundum  r magis  accedit  ad  a,  & proportio  b a ai  »l  augeri  potefi , M ai  dupla  pro  • 
pius  accedat  • QfO  autem  angulus  e obtufior  ejl , e b maior  fit  ba  fis  adeo  ut  reda  quidem  ! i nea 
ef  fk  augeantur , fi  uou  aquales  effe  debeat , reda  vero  tpfas  continentes  o n , m x minuan- 
tur ; nempe  dudaux  perpendiculari , qua  minor  efi , qudat  m n . n in  fubietla  figura  appa- 
ret i manentibus  enim  lateribus  ab.bc/»  angulus  obtufior  fit , augetur  quidem  bafis  ac,  per- 
pendicularis vero  ad  bafim  duSa  imminuitur . Quando  autem  boc  facere  velimus , oportebit 
punitum  M ita  futuere  , vtduda  perpendicularis  ux  punctum  f mira  triangulum  oux 
comprehendat , 

q Et  multo  magis  Ii  ef  fk  non  fint  aequales  ipfis  a b b c , fed  maiores  ] hoc  cfi  reda  li  • 
nea  effk  cumipfis  ou  md  comparata  ad  duplam  proportionem  magis  accedent, fi  eai  non 
aquales  ipfis  ab  ic , fed  maiores  efficere  Voluerimus,  In  quibus  enim  triangulis  intra  eonfii- 
tuuntur  reda  linea  aquales  ijs,  quafunt  extra,  in  bis  & maiores  intra  confit tut poflimt  ,Vtdc. 
monfiratum  cfi  in  u.  huius . 

P Et  adhuc  magis,  fi  dnda  perpendiculari  ni,  reftae  linea:  ef  fb  cum  ipfis  om  m x 
comparentur  ] boc  cfi  accedent  if  fk  adhuc  magis  ad  duplam  proportionem , fi  ( luda  per- 
ppndiculart  mx  non  amplius  eum  um  md,  fed  eum  ipfis  ou  ut  comparentur , Gracus 
codex  nat  p^aaff  Wi  notii, r a\tlme  rue  p £ repi  e iis  a p £ nyufitoiaua  . jorie  legendum 
erll  sjl  p*AA*r  n*9ir,u  i/fii,ftf  ilr  p £ vpo'e  ine  • p £ roynpmpiias  , vel  hoc  modo  1*1 
4siKA.tr  it  nniirtu  w/bims  r if  p £ ffis  iit  i p £ ovyuflrt/srr , 


PROBLEMA  XXIX;  PROPOSITIO  XXXV. 

Non  folum  autem  in  trianguli  bafi  re&x  linex  intra  conftituuntur, 
Vtrxquc  fimul  maiores  ijs,  qux  Junt  extra, led  etiam  in quadrilatero  duae 
eribus  maiores,  & tres  item  maiores  tribus  ,&  fimi  iter  in  alijs,  qux  plu- 
ra habeat  latera,  poliunt  quotquot  intra  conftitui  maiores  quotquot  ijs, 
qux  funt  extra. 

Si  enim  fit  triangulu  a b c, 
in  quo  conllituantur  reflae 
linea:  de  ef  maiores, quam 
abbc/  & ducatur  quieuis 
linea  ph  fupra  ei  «runc  di 
A e f maiores  ipfis  a p,  p h,  jj  c 
in  quadrilatcro  aphc&  fi 
B C aliqua  inficdiatur,  vt  dke, 
tres  fimul  dk  ib  ef  ma- 
. iores  erunt  tribus  apph  bc.  Sivero  infleflatur  pch;  rurfus  erunt  dua:  de  ef;  ittm- 
que  tres  dk  kb  bf  maiores  quattuor  at  po  oh  Uc  in  q.uinquclatero,  & fi 
infleftatur  eef,  erunt  & quattuor  dkie  Et  l f maiores,  quam  quattuor  ap  po 
c fi  H c . At  fi  inflcftatur  p g z n , & ad  plura  pumSa , quam  cz,  4i  ipforum  k b in- 
flexio fiat , idem  plan£  continget , atque  hoc  infinite , quotquot  proponat  quis  in- 
tra, quotquot  ijs,  qux  funt  extra  maiores  cfle,  eodem  modo  conftruetur. 
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Erunt  »!jf  maiores  ipfis  a r,  m,  hc.  j tres  linea  ap,  ph,  Hc,  mino.  A 
res  fune  dabas  ab,  oc,-  quii  p it  Bk  ipft  ph  /uncialiores  exxo.  primi  libri  elementorum 

Sivero  inflectatur  pgh]  Gricnseodrx  mineus  efl , quem  Uos  ita  reflisuendamcenruimus  R 

Kurfbs  erunt  <hix  de  ee,  itemque  tres  dk,  kevke  maiores  quattuor  ap,  pc  C 
ch  ii  c J sane  enim  ea,  a h adbuc  minores  ipfis  pb,  bh  ex  ii.  primi  libri  elementorum’. 

PROBLEMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXVI. 

Fieri  autem  poteft,  vc  & qui  intra  continemur,  quotquot  ijs',~  qui  a 
extra  , limul  fumpea:  omnes  linr  atquales.  j 1 , 

Si  enim  conftituantur,  vt 
demonflratum  cfl , ok,  hic, 

H,  lm  maiores  i piis  ab,bc, 
cd,  di,  ii.  & infle<2atyr 
«sri  arque maior ipfa  iodi. 
faftum  iam  erit,  quod  pro- 
poaebatur • 


r oMJintr^itfrs, 


Si  enqn  conflituantur  ] emens  codex  wwu vetnetr  ynt  lalpoo  ,'nf  Si  ruit  $ \ 
forte  legendum  /tii^nt  ,'urar  rSr  a 8 , 1 

Et  inficftatur  imi  aique  maior  ipfa  j'cpn.  faftum  iam  erit, quod  proponeba- 
tur] Hoc  ej  l mfleUatur  b n x e , ita>t  Ki  aqualis  ipfi  bcde,  & exeejjm,  quo  gjjelu 
f aperit  abcdep.  atque  illud  quidem  facile  fice  ex  ijs , qua  fe quuutur . 


PROBLEMA  XXXI.  PROPQS1TIO  XXXVII. 

. i i • 

At  facile  cfl:  A duobus  punctis  b e infleiftere  b n X E generaliter  cui- 
cumquc  dati  linei  aequalem,  qui  datum  numerum  habeat  earum, , 
qui  inflabuntur.  , 


Sim  enim  data  pun&aAB:  & rc- 
Aa  linea  magnitudine  data  ac.  ma- 
lorquc  ab:  & diuidatur  bc  in  quot- 
cunque  rcdlas  lineas  bd,  de,  ec  vnl 
minores,  quam  fit  numerus  earum, 
qu®  infle&untur,  & afc  quidem  in- 
tfc&atur  adeo,  vt  fuperct  ag  quanti- 
tate lineae  bd.  hoc  enim  facile  fieri 
potcll.  ao  h vero  inficiatur,  vt  fu- 


* 9uantltatc  DB>  ^ ahb  fuperet  At  ipfa  ec.  numerus  igitur  rc<fUrum 
™ AF,p.r”  GH>  HB  eft  aqualis  dato,  & qua;  ex  omnibus  conflat  ,eft  ipfi  ac 
q . js.  etenim  hoc  ex  conftruftionc  ipfa  intelligere  haud  difficile  erit;  & quod 
wmnite  fieri  poteft  r 6 * 'i 


A 

B 


C07MME7{TuAl{irS. 

i £t  diuidatur  «c  in  quotcumque  rcftas  lineas  bd,  de,  sC  vna  minores , qnam fit  A 

E numerus 
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numerus  carum,  qua:  inficiuntur]  Si  enim  quattuor  fiat , qua  infteSi  debent, diulda- 
tur  bc  i«  tres  partes , fi  qutnuue  in  quattuor,  CT  ita  inalijf,  Gruens  codex  ita  babet 
mi  tupirio  * A y &c.  /»/a  «AaVttr»  , tege  i Utroras , 

® Ec  apg  quidem  infleflatur  , adeo  vt  fuperet  a e quan- 
titate linea:  tu.  huc  enim  facile  fieri  potail]  fit  cui» 
re  Cia  linea  AG , cui  adimatur  g k ipfi  t D equahs  , & A k 
Utcumque  in  ptinC/o  i fetetur  • deinde  ex  tentro  a,  & in- 
ternatio ai  defcnbatur  circulus . & rurfus  ex  centro  e & 
internatio  Kl  defcnbatur  alius  circulus , qui  priorem  mpun. 

Cio  f feet : iunganturque  a F » F G . erit  infiexa  linea  apg  aqualis  ipfi  AB.  t'ob  id  redam 
lineam  ac  quantitate  ok,  hac  efl  s:D  fuperablt . illud  vero  infinite  fieri  pojfe  perfpicuunu 
efl,  quod  ipfa  ah  sudem  infinite  fccetur . Gratus  codex  corruptus  efl , in  quo  ita  legitur 
«ju  a ni»  lege  Ult  t J“F  I»  f . . . . 

C Numerus  igitur  rc&arum  linearum  af,  fg,  gh,  hb  efi  aqualis  dato,  & quas 
ex  omnibus  confiat  eft  ipfi  ac  aequalis:,  etenim  hoc  ex  conftruciior.e  ipfa  intcllU 
gere  haud  difficile  erit  ] fiat  enim  data  funda  ab,  d quibus  i nfiedere  oporteat  quat- 
tuor redas  lineas,  ita  vt  fimul  fumet  a fint  aquales  ipfi  a e data:  neteffe  autem  efl  ac 
maiorem  effit,  quim  ab.  biuidatur , BC  in  tres  partes  quomodotumque  bd,  de,  ec.  & 
i duobus  pundts  ab,  Ut  diBum  efl,  infledatur  ahe  ita  vt  fuperet  ab  quam  itat  e ec  ,e!r 
rurfus  i duobus  punCits  Aii  infUCIatur  agh  Vt  fuperet  a h quantitate  db.  poflreao  i 
pundis  AG  irfledatur  afg  fieperans  ac  ipfa  bd.  dico  redas  lineas  af,  fc,  ch,h« 
data  reda  linea  ac  aquales  ejfe  Junt  enim  af,  fg  aquales  tpfts  ac,  bd,  & ac,  ch 
aquales  ipfis  a h , n B : dr  a h , H b aquales  ab,  bc.  quare  fublatis  vtnnque  communibus 
ao,  AH,  relinquentur  a F,  F g,  G H , H b aquales  ipfis  ab,  eb,  db,  bc  boe  efl  linea  ac. 

PROBLEMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

I.  . Ficti  etiam  porefl:  vr  parallclogrammum  inueniatur,  in  cuius  bafi  in- 
tra conftiruantur  dux  recta:  linea:  tribus  continentibus  arquales,  atque 
etiam  maiores . hoc  prius  dcmonftrato . 

, v . *.• 

A R Sit  a b data  maior  b c quam  in  pro- 
portione . ducere  d r.  parallelam , & 
facere  vt  ao  ad  vtrafquc  Dq  bc  in 
p ~ data  fic  proportione . Fa&um  iam  fit. 

■ u quoniam  a b data  maior  cil  b c,  quam 
in  proportione , erit  proportio  ipfius 

ab  ad  bc  vna  cum  data,  qua:  fit  f.  a c 

eadem  autem  eft  proportio  & a d ad 

E vtrafquc  de,  bc.  ergo  & reliqua:  bd  eadem  erit  ad  cxccffum  ipfarum  f,  de',  fed 

F f eft  data,  dath  igitur  dr.  & ideo  politione  data,  quare  fi  ab  maior  fit  quam 

C dupla  ipfius  bc,  poterimus  ducere  db  parallelam,  & facere  vt  ad  vtrarumque 
de,  bc  fit  dupla.  . . 

coMU^rduin. 

A Sit  a b data  maior  bc  quam  in  proportione]  magnitudo  magnitudine  dato  maior 
efl  , quam  in  proportione , quando  ablato  dato  reliquum  ad  idem  proportionem  habeat  da- 
tam , vt  Euclides  i»  libro  datorum  definiuit.  & fimihter  magnitudo  magntsudine  dato  mi- 
nor efl  quam  i»  proportione , quando  appofitt  dato  totum  ad  idea  proportionem  habeat  datant. 

B Ducere  de  parallelam, & faccrc  vt  ad  ad  vtrafquc  de,  ec  in  data  fit  propor- 
tione ] hoc  efl  ducere  d e parallelam  ei, qua  funda  k c contuugit, videlicet  bafi  trianguli  a e c. 

C Fa&urn  iam  fit  ] rtfolutio  efl  problematis . 

D Quoniam  ab  data  maior  eft  bc,  quam  in  proportione , erit  proportio  ipfius  a»- 
ad  bc  vna  cum  data,  quse  fit  f ] fit  AB  maior  bc  quam  m proportione,  data  linc.u 
A G , iungaturque  c,C;  & per  a ducatur  a f tpfi  G c parallela , habebit  G b ad  b c propor- 
tionem datam  ex  definitione:  vt  autem  ci  ad  bc,  ita  ab  ad  zv.  reliqua  igitur  ag  ad 

reliquam  cf  erit  ve  a 3 ad  bf . Et  efl  data  ao,  quare  & ce  data  erit . ex  quibui  fequi 

-<  ~~  ' . -------  ...  . 
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tpr  M a e ad  bc  tm*  cum  data  cs  propor- 
tionem datam  habeat,  quam  vero  uos  cr  di- 
cimus , ipfc  rno  tantum  elemento  F expreffit. 

Eadem  autem  eft  proportio  * o ad  vtraf- 
que d E>  * t J expolitione  fcihcet . 

Ergo  & reliqua:  id  eadem  erit  ad  ex- 
ccflurn  ipfarum  f, df.  ] quoniam  enim  w»i 
«duc  vuacum  f,  ita  ejt  ad  ad  e c mucum 
Db,  erit  reliqua  bd  ad  td  quod  relinquitur, 
demptis  b<:  & est.  ab  ipfis  b c > & t , hot  eft 
dempta  de  ab  F,  Vt  a»  ad  BC  na  cum  f, 

quare  bd  datam  habebit  proportionem  ai  excefum , quo  ipfam  F ut  excedit. 

Sed  F eft  data,  data  igitur  DE,  & ideo  politione  data]  obfcure  nimis,  & angn-  G 
fle  hoc  expltcajfe  videtur  Pappus , ex  quibus  non  facile  appareat , quo  loco  D ipfam  A B [e. 
eet  non  enim  compofitionem , <r  fartajfe  non  integram  refolutionem  appofnit.  quamobrem  \ 
nos  Vt  ea,  qua  dtftderari  ridentur,  fuppleamns.  pro  viribus  enitemur. 


A 


Ponatur  iamfaflum  clTc,&fit  ipfi  db  aequalis  km.  quoniam  igitur  ab  data  ma- 
ior eft  bc,  quam  in  proportione,  habebit  a b ad  b c vna  cum  alia  aliqua  data,  qu®  Iit 
kl  eandem  proportionem.  Sed  & eandem  habet  a d ad  vtrafque  de,  bc,  hoc  clt 
km,  bc.  ergo  reliqua  bd  ad  reliquam  mi.  eandem  proportionem  habeat  neceile 
eft.  vt  autem  ca  ad  ab,  ita  eft  bd  ad  db.  triangula  eniin  abc,dbe  inter  fe  fune 
fimiliaob  lineas  parallelas,  & vt  db  ad  ut,  ita  hat  alia  quzpiam,in  qua  h adcA. 
erit  ex  xqualiinperturbataratione  vt  h ad  ab,  ita  de,  hoc  eft  km  ad  ut. 

Compolitio  refblutioni  congruens  erit . fiatenim  h ad  ac  in  data  proportione ; & 
diuidatur  x b in  punflo  m,  ita  vt  x u ad  m l eam  proportionem  habeat , quam  h ad  ab. 
Rurfusvt  ca  ad  ab,  ita  fiat  km  ad  aliam,  qui  fit  bd;  & a punfto  u ipfi  ac  pa- 
rallela ducatur  db.  Dico  ad  ad  vtrafque  db,bc  in  data  proportione  effe.  nam  cum 
db  parallela  fit  ipfi  ac,  triangula  abc,  dbe  inter  fc  finnlia  erunt : & vt  ei  ad 
a b , ita  bd  ad  d b . Sed  & ita  erat  K m ad  eandem  db.  ergo  db  ipfi  km  eft  squalis. 
Praeterea  vt  h ad  a b , ica  fafla  eft  x m ad  m l , hoc  eft  d b ad  u l : & vt  b a ad  ac, 
ita  bd  ad  de.  quare  ex  aequali  in  perturbata  ratione  vt  h ad  ac,  ita  b d ad  me.. 
{c  ideo  db  ad  mi  eft  in  data  proportione.  Itaque  quoniam  vt  ab  ad  bc,&  kl  ita 
eft  db  ad  Mt,  erit  & reliqua  ad  ad  reliquas  tn,iuc,  hoc  eft  de  , bc,  vt  a c ad 
*c,  & kl.  ergo  ad  ad  vtrafque  de,  bc  in  data  proportione  erit,  quod  ipfum 
facere  oportebat. 

PROBLEMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXIX.' 

Exponatur  huiufmo- 
di  triangulum  abc,  ita 
vt  ab  maior  fit, quam 
dupla  bc:  fitque  ac 
ipfius  b c dupla . & du- 
catur de  parallda,qua: 
faoiat  ad  duplam  vtra. 
rumq;  db,  bc:  ipfiu» 

Vero  d e dupla  ponatur 
fa  in  refla  linea  ac: 

& panUclogrammunj 
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compleatur.  Quoniam  igitur  fa  quidem  dupla  cIIdd,ac  rero  dupla  cb , erit  tcv 
ta  fc  hoc  efl  cb  dupla  vtrarumquc  d a,  b c:  & propterca ipfi  a n tequalis .& quo- 
niam ad  maior  eft,  quam  dupla  bc,  ducatur  dh  ipfius  bc  dupla,  ergo  dh  efl  aqua- 
lis ipfis  gf,  bc.  oftenfa  autem  cft  da  «qualis  gb.  redt«  igitur  lincte  ad,  dh  ipfis 
fg,  gb,  »c  funt  «quales,  atque  eft  parallelogrammum  fg,  bc.  Conltat  pnrtcrca 
A ad,  dh  maiores  effe  poffc  ipfis  fg,  cb,  bc.  & fumpto  aliquo  punflo  k redla li- 
neq  ak,  kd,  dh  multo  maiores  erunt  iis,  qua  funt  extra , At  fi  quo  illa  maiores 
B funt,  infleflatur  clb  eodem  ipfo  maior,  quam  cb;  erunt  & ak,  kd,  dh  aqua- 
les ipfis  fg,  gl,  i.p. , bc  in  quinquclatcro,  & jn  aliis,  qus  plura  latera  hahent, 
idem  feruabitur  modus,  quemadmodum  & in  ijs,  qu«  in  quouis  quadrilatero  con- 
flituuntur , prius  dcmonllratum  fuit. 

C 0 M M t 7^  T J \ t y S. 

A Confiat  praterea  ad,  dh  maiores  effe  poffc  ipfis  fg,  gb,bcJ  Si  enim  inter  n,  & 
Bl  primi,  B aliud  punitum  fumatur  ,Vt  M,  & AM,  mh  /ungantur,  eruu,  ba  maiores , quam  ad,  dh, 
Videlicet  quam  bc,  cb,  bc,  Jpfe  Vera  "Pappus  illud  punfium  fimillter  eadem  elcmeuu 
ta  D uotauit  . 

B At  fi  quo  ili?  maiores  funt,  jnflcdlatur  c lb, eodem  ipfo  maior,  quam  gb,  erunt 
(5c  AK,  KD,  PH  «quales  ipfis  fc,  gl,  lb,  bc  j-  ktc  efl  fi  mfieSatur  cib,  qus  fupe* 
rtf  gb  eadem  quantitate,  qua  retis  line e ak,  kd  dh  fuperant  ipfas  fc,  cb,  bc. 


PROBLEMA  XXXIV.  PROPOSITIO  XL, 

Ex  ijs,  qua:  ante  di<5ta  iunt,  & hxc  fcquuntur , 

Dato  fpacio  parallelogramnjo 
fieri  pofle  yt  alterum  parailelo- 
A grammum  inueniatur,  quod  qui- 
dem fit  propofita  pars  dati  pa- 
B rttllelogrammi;  ynumquodque au- 
tem latus  vniufcuiufquc  lateris  fit 
multiplex  fecundum  datos  nume- 
ros . Sit  enim  parallelogrammum 
»bc,  & fumatur  vtraque  b d,  d f 
C D multiplex  vtriufquc  a»,  bc  fecundum  numeros  datos, & ipfi  db  ad  reflos  angulo* 
ducatur  B*,  propofita  vero  pars  parallclogrammi  ac  contineatur  dbk;  perque  bc 
ipfi  db  parallela  ducatur  h k i.  :&  circa  centrum  d per  f circumferentia  foii  deferip* 
a r'a»m  1'iJeamHKL  in  punfta  h fecet : iundtsque  dh  parallela  ducatur  a Iam 
ex  conlfrudlione  confiat  ipfum  parallelogrammum  dl  datam  partem  effe  paralie, 
logrammt  ac:  vnumquodque  autem  ipfius  latus  vniufcuiufquc  eflc  multiDlcx  fc. 
fundum  numeros  datos . ■ “ P* 


C0MME7{T^tt{iys, 

A Quod  quidem  fit  propofita  pars  dati  parallclogrammi]  boe  e!l  *tl  dimidia, Vel 
tertia,  vel  aha  quacumque  imperata  fit» 

B Vnumquodque  autem  latus  vniufcuiufque  lateris  fit  multiplex  fecundum  datos  nu- 
meros  ] Vt  exemph  grana  db.  fit  ,ffius  A b dupla  , & d f vel  dupla , vel  triph , vel  vt~ 

Tal—^letr  BC:  “ f°Um  ~~  ""“f"*’  & 

C Et  ipfi  DB  ad  retos  angulos  ducatur  ex]  Creent  codex  esu  » t a ni, 

« t a.  lege  usu  ugtu  ii  l 

D Propofita  vero  pars  parallclogrammi  ac  contineatur  dbk]  hac  efl  pars  propofita 
dat,  parall  t logrammt  ac  ad  lineam  db  applicata  latitudinem  faciat  ek,  ita  vt  retia, 
gulum  D f.  k d,Sa  parti  fit  aquate . Gratus  codex  mi  .V„a,>S«  t,'  l,  t\  ri  ItiZm' 

rn  VI * f,  Tf s‘d  cornee  r)  M It  n.  3~  * - 

Iunfl«que 
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Iuni-IrtutDH  parallela  ducatur  st  ] Grtcus  cidex  vi  in^togtlirm  t»  f t »»f«AA»A«r  E 
4 [fi  »'/}*  » '*•  lege  w*  t»  f 6 n|»Wi!  » • A» 

lam  cx  conftruftione  comUt  ipfdnfparallelogi  amnium  dl  datam  partem  e (Te  pa-  F 
rallelogrammi  A e J Cutem  codex  lakvirt  iit  r*f  AATA.xitir  tTf  «tvTt  ptr  7 i l a va,«tA- 
Mkc?f*ic  |t»o>  T»»"  M;,t„  HV9f  kl  T*u  *>  SfltymUo  )td  fortofle  legendam  i it.  at  i»  xit  XA- 

fn  *V»  pir  T«  f a **f*AA«a^f«pf*r  iri  t»J  * / T»/*AA«A«>fiif4*<!ti. 


PROBLEMA  XXXV.  PRQPOSITIO  XRI. 

Rurlus  triangulo  dato  minus  triangulum  inucnitur  habens  vnumquod- 
que  laterum  vnoquoque  latere  maius. 

Sit  enim  triangulum  abc:  & 
producatur  balis  > e cx  vtraque 
parte  j ponaturque  ipft  quidem  a > 
squalis  io,  ipli  vero  ac  squalis 
e e ; & ad  re£Um  lineam  d e trian- 
gulo abc  squale  parallclogram- 
mum  do  applicetur:  ic  tumpto 
quouis  punito  h in  linea  bc  iiin- 
gantur  fh,  hg.  quoniam  igitur 
ab  squalis  eft  bd,  erit  dh  maior,  quam  ba.  & iimiliter oftendemus  bn  quam  ac 
maiorem  efle.  eft  autem  & fg  maior  quam  bc,  ergo  tres  lines  hf,  fg,  gh  mi-- 
iores  funt  iplis  ab,  bc,  ea.  & quoniam  parallelogrammum  no  duplum  eft  trian- 
guli fho,  & triangulo  abc  squale,  erit  abc  triangulum,  quod  minora  latera 
habet , triangulo  f g h maius . 


PROBLEMA  XXXVi;  PROPOSITIO  XLII. 

Hoc  quidem  inter  admirabilia  numeratur,  fiet  autem  admirabilius,  H 
triangulum  inueniarur , quod  fit  pars  dati  trianguli , & vnumquodque, 
latus  vniuicuiuique  lateris  multiplex  fit  fecundum  datos  numeros,  Vt  ia  ' 
parallelogramrao  ante  di&um  cll,  > 

Sit  enim  triangulum  aac; 

& aliud  triangulum  a fg  con- 
ftituatur,  habens  vnumquod- 
que  latus  vniufcuiufque  late- 
ris  trianguli  abc  multiplex  fe- 
cundum datos  numeros,  vel 
etiam  maius  quam  multiplex: 

& circa  centrum  g per  b qui- 
dem circumferentia  deferiba- 
tur  BHx.per  t vero  circumfe- 
rentia flmi  5e  per  g ipli  ef 
parallela  ducatur  kgm;  a pun- 
ito autem  g ad  b f perpendi- 
cularis agatur  o n fitque  pars 
propofita  trianguli  abc,  quf 
tu,  & cp  continetur:  & ipft 

x m parallela  ducatur  hpi,  & •> 

hg,  gl  iungantur.  Patet  igitur  ex  conftruftionc  triangulum  hg  t minbs  efle , quam  * 
dimidium  fuinptae  partis  trianguli  abc,  nam  hl  minor  eft,  quam  im.  & vnum-  _ 
quodque  latus  ipflus  vniufcuiulquc  lateris  trianguli  abc  multiplex  fecundum  datos  ^ 
numeros,  vel  etiam  maius,  quam  multiplex  etenim  iu  maior  eft,  quam  bf. 

a — C 0 !de 
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PROBLEMA  XXXVIII.  PROPOSITIO  XLIV. 

Sint  in  Iphxra  paralleli  circuli  akd,  befc,  &C  per  puncla  b c ducta 
rdda  linea  fit  circuli  diameter,  propofirum 
autem  fit  ducere  diametrum  circuli  akd 
ipfi  bc  diametro  parallelam. 


Ducatur  per  punfh»  ne  planum  ad  circulum 
rcflu.n , quod  faciat  feftionem  circulum  maxi* 
mum  Aeli)*  ergo  ab  c d circulus  tranfibit  per 
polos  ipforuin,  & circulum  quoque -a  id  bifa- 
riam fecabit.  iunfta  igitur  refla  linea  ad  diame- 
ter efl  ipfi  bc  parallela.  & id  quidem  manife- 
ftmncft.  fccetur  namque  circumferentia  ec  bi- 
fariam in  punfto  h.  &c  quoniam  h»  eli  aequalis 

hd>  ex  polo  enim  funt,  quarum  hb  eft  sequalis  hc,  erit  reliqua  a»  reliqua: 
en  xqualis } diameter  igitur  ad  diametro  Bc  eft  parallela.  ' 


D 


C O TdTtt  E U l r S. 

Ipfi  bc  diametro  parallelam]  Gracus  codex  uapukxuktr  niul  tu'  fi  y haplTf, qua  A1 
yerbi  nos  ito  vertendo  duximus , & infra  in  aliquot  locis . 

Quod  faciat  feftionem  circuhim  maximum  a a cd  ] Granis  codex  vi  rmc»  -rifrUa  g 
fi  y i ttiyiett  ntluksi.  corrige  vi  mia n utftit  afiyfi  plymr  idixor. 

Ergo  a b c d circulus  tranlibit  per  polos  ipforum  , & circulum  quoque  akd  bifa-  C 
riam  fecabit]  Ex  1 5.  prtnsi  libri  fpb  ancorum  Theodopt.  Gratus  codex  afiyfi  mpu 
Sii  rfir  utkkur  ierit . corrige  ili  rfir  utkutr  aut**. 

. Iumfta  igitur  refla  linea  ad  diameter  eft  ipfi  bc  parallela, & id  quidem  manife-  D 
ftum  eft  1 Gracus  codex  c ifa  W ri  a fi  i«£<u>rojd,t  fitt/urfit  ir,  -r»  «■!  t«'  fi  y n- 
f«AA»A»r , !r<  ti  oartftr.  Sed  legendum  i if*  kr)  ra'  * t. 

Et  quoniam  ha  eft  aequalis  .1  D , ex  polo  enim  funt]  Gracus  codex  iri  tua  »'  I • E 
T»  J fi  itu  irlr  tu  utkkur  yif  . corrige  » utkul  yif , Vel  u uriktu  yif . 

- Erit  & reliqua  ab  reliqua:  c D Kqualis  J illud  etiam  per  fe  patet  ex  10.  fecundi li-  P 
hi  fpljaricorum  Tbeodopi. 

, Diameter  igitur  ad  diametro  bc  eft  parallela  J Ex  itS.  vndecimi  elementorumJ.  H 
Gracus  codex  uafakktkic  ifa  i tui  ri  a fi  tiaphfm  T;  -„1  ja  fi  y tiaplrfu.  corrige  i 
UUt  Tac  et  fi  fiiafttTftc . 


PROBLEMA  XXXIX.  PROP.  XLV. 

Sed  non  fit  reda  linea  EF  diameter , & 
propofirum  fit  ducere  diametrum  circuli 
akd  linea:  e f parallelam. 


Ponatur  vtraque  bb,  fc  aiqualis  dimidio  excef- 
fus,  quo  femicirculus circumferentiam  bi  excedit: 
& per  n c limi  liter  -deferibatur  circulus  maximus 
a bcd  . erit  igitur  ad  diameter  circuli  akd  paral- 
lela ipfi  ei;  quoniam  & ipfi  bc  eft  parallela. 


A 

B 


cowxntruQirio 


fi 


Et  per  bc  fimiliter  deferibatur  circulus  maximus  abcd]  Gracus  codex  mi  fit « t it  A 
y yt  yftifi»  Ifultte  ftiyieic  i a fi  y f.  cotrtgc  plyKtt  auaaic  a.  fi  y fi. 

. .Ql»'  . 
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Quoniam  te  ip fi  bc  cft  parajlcja  ] Ex  9.  nn  decimi  elementorum . Cracus  codex  t'r  1 
fi  ttvrir  rapax/axat  jibi  id  0 > • Ug.  ‘n  vi  dvid  T»  Ki  T«'  0 y . 


THEOREMA  VII,  PROPOSITIO  XLVI. 


Sint  in  planis  parallelis  parallclx  redx  linea:  a e cf,  & in  cildem  pla- 
nis ducantur  a b , c D ad  calHcm  partes  plani  pcf  a e c f 
proclu&i , qua:  angulos  bae,  dcf  aquales  faciant, 
dico  redas  lineas  ab,  cD  inter le  parallelas  cfle.  hoceft 
planum  ~dudum  per  bac  facere  in  plano  redam  li- 
neam cd» 


C Si  enim  aiiam  ibi  faciet  lineam!  continebit  ca  vna  cum  cf 
H angulum  «qualem  angulo  fae.  quod  cSabfurdum,  «qualis 
enim  ponitur  >ae  angulus  angulo  dcf. 


C O M M E H T ud  R / V S. 

. . . . » ••••  -v  i» 

A Et  in  cifdem  planis  ducantur  ab , cd  ad  eafdem  partes  plani  per  ab  , r,F  produ- 
£ti,  qua;  angulos  BAE,  pcf  sequaces  faciant]  Crscus  codex  vi  ir  ib-v  tLvttif  It 
erlSeit  hdybuaua  ai  a i,  y t iii  7*'  «77»  pipa  leu  /.*'  ni,  re ■ 7 £ tpgaxxepltn  irruitur 
lege  U|fi«AAofdrau  !t tritor.  r 

B Dico  reflas  lineas  ab,  cn  inter  fe parallelas  cflc,  hoc  eft  planum  duftum  per 
bac  facere  in  plano  rcftam  lineam  c d ] Idem  enim  efi  dicere  reclas  lineus  a p , - d in- 
ter fe  parallelas  ejje , & ab  eadem  fieri  plano . nam  cum  plana  parallela  ab  aliquo  pltno 
fccanlur, communes  tpforum  [ciliones  parallela  fune  ex  1 6.  vdecimi  libri  elementorum. 

C si  enim  aliam  ibi  faciet  lineam , continebit  ea  vna  cum  c f angulum  «qualem 
angulo  bae,  quod  ell  abflirdum ] St  tmm  planum  per  bac  ductum  non  factet  rclhm 
lineam  cn,  fci  aliam  quampiam,  erit  tu  parallela  linea  xo  ex  15,  vn decimi  nui  dido. 
&■  ex  decima  tiufdem,  cum  CF  angulum  continebit  aqualem  angulo  bae,  quod  fieri  non 
potejl , ponebatur  enim  angulus  n cf  angulo  bah  aqualis.  Cracus  codex  mendofus  efi, 
>t  arbitror,  qui  fic  habet.  I*v  ydp  irl-ar  woiino  'tau  replicet  fU7«'  rir  7 t ymlae  Ino 
T»  uro  0 a y orip  ietr.  ego  ita  legerem  it  ya'p  hepar  r eidem  ieti , ripn^u  fena  rue  y £ 
yurlar  iarr  7»  voro  fiat  orop  ir.,  ariTof . 

D Aequalis  enim  ponitur  bae  angulus  angulo  dcf]  Cracus  codex  tnydp,  unyliafai 
d tiro'  0 a 1 TU  duo'  t y ( putO  legendum  Tr«  yip  vroailtai , c^c. 


THEOREMA  VIII,  PROP.  XLVII. 

Ex  hoc  & illud  conflat,  Si  in  planis  parallelis  circuli 
fuit,  vt  infciius  deferipti,  & in  ip/is  reda:  linea:  paralle- 
la: ab,  cd,  qua:  ad  caidcm  partes  cenrrorum  EF  fimiles 
circuloium  portiones  abicindant,  reda  quidem  linea  A E 
ipfi  cf;  reda  Vero  be  ipfi  df  parallela  eric. 


A B 

C5E^ 


Ob  fimilitudinem  enim  portionum  fiunt  anguli  a c inter  fe 
**  «quales;  itemque  «quales  bd:  & parallel*  ae,  cf,  & be,  dp 
in  planis  parallelis, 


A Refla  quidem  linea  Aaipfi  cf:  refla  vero  b f ipfi  df  parallela  erit]  Cracus  eoi 
dex  »«f«>,A»A*f  IrM  d pir  * « t »>  ^ i t'e  0 u tu  t {.  lege  i p)r  « . T»  7 t,  i /1  0 

~ Ob/i- 
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Oh  fimilitu4incra  enim  portionum  fiunt  anguli  ac  inter  fc  aequales,  itemque  ^ 
jtqualcs  bd.&  parallcliL*  ab,  cf,&u6>  df  j Similes  eam  circulorum  portiones  e m. 
linentur  fimiltbus  circtsmfereotqs  * & rctfis  lineis , qu*  ens  tbfcmdunt,  Pt  in  propofitis 
portionibus  arcum  ferenti*  ab,  cd  fimiles  funt , quibus  tquales  infiflunt  angui:  a e b,  c d f. 
reliqui  igitur  anguli  ab  reliquis  angulis  cp  funt  aquales»  C tum  latera  pnt  aqualia-», 
erit  angulus  a aqualis  angulo  b>  & eadem  ratione  angulus  c angulo  n aqualis . ergo 
angulus  bab  efl  aqualis  angulo  d cf  t & angulus  abe  aqualis  ipfi  c D F . tuqi  cum  ab 
parallela  fit  cd,  & angulus  bae  fit  aqualis  angulo  dcp,  erit  ex  antecadeute  a e ipji  c F 
parallela , & BB  parallela  d F.  Gracus  codex  Tao*  ydp  yireriat  W wr  tYwoVrr*  7«r 
Tfxrfiarmr  * fi  c**  **  fi  t yurlas  7**4  «Mna  aat . xs*  ‘rapttsxtif.oi  di  a « > £.  m*  j?  < J* 

£ ir  «TiTiJW.  rprrfgenrfKw  autem  Vt  opinor.  7**f  yup  yltona*  hd  7 »r 

t»  T*  T»f  rpuiyntTur  ini  *»,  a.'/  # <f  yatrltu  7*9.1  £>h*Kcut , T«tf  xV.baoi  « m 7 

*%*•*{.  • 

THEOREMA  IX,  PROPOSITIO  XLVI1I.  f 

' A 

Si  vero  recta:  linee  prallclac,  que  fimiles  circulorum  portiones  abicin- 
dunc,  non  fint  ad  caldem  partes  centrorum;  qua:  a centris  ad  terminos 
parallelarum , non  fimiliter  politos  ducuntur,  parallela:  erunt. 

Often<iitur  enim  hoc  fimiliter,  atque  in  fuperiori  figura.  B 

C 0 M M E Jt  ^7  r s. 

Si  vero  rc&s  line*  parallel* , qu*  fimiles  circulorum  portiones  abfeindunt]  A 
Grtcus  codex  w li  ivi  Til  cpu.  rrit  7 rut^d  rir  jmiaa»,  &c.  forte  legendum  «f  tl  rfl 

i usis.  Tft  nii.Ttt  rie  nunkur . 

Oftcnditur  enim  hoc  fimiliter,  atque  in  fuperiori  figura] 
prodocentur  enim  cf,  DF  Vfquc  ad  circumferentiam  in  puntlo  oh, 

(t  ho  1 ungatur . crunc  trianguli  fgh  duo  lacera  o f , F n aqualia 
duobus  lateribus  CF,  fd  trianguli  fcd.  & angulus  otH  aqualis 
angulo  cfd.  ergo  & bafis  bafi,  triangulumque  triangulo,  & reli- 
qui anguli  reliquis  angulis  aquales,  cum  igitur  angulus  fgh 
aqualis  angulo  fcd,  & angulus  fhg  angulo  pdc;  reda  linea  Ha 
ipji  cd  parallela  erit:  & circulorum  portiones  ug,cd  inter  fe^a 
aquales  erunt , & fimiles . ergo  h g portio  fimilis  efl  portioni  a >, 
fuutque  ad  eafdtm  partes  centrorum : (f  ho  parallela  efl  ipfl  a», 
quoniam  & ipfl  c D . feqnitur  igitur  ex  antecedenti  redam  lineam 
H r , hoc  efl  dv  ipfl  A p.  , fir  a s,  bot  efl  CF  «pfi  e e parallelam  effe. 


THEOREMA  X.  JPROPOSITIO  XLIX1 

Sint  in  fpha:ra  circuli  zquales , & paralle- 
li ab,  cd:  & ad  ealHexn  partes  centrorum, 
arquales , & parallelx  reclz  linea:  ab,  cd.  di- 
co rcdfas  lineas,  qux  earum  terminos  ab,cd 
coniunguut , xquales,  & parallelas  efle,& 
ad  plana  circulorum  perpendiculares . 

Manifiellum  autem  eft  ex  ijs , qu*  prius  oficnfa 
funt  iunA*  enim  n,cp  parallelx  erunt,  & funt, 
inter  fe  zquales . ergo  St  ac,  bf  tum  equaje» funt* 
tum  parallel*.  fimiliter  & sf,  bd.  elt  autem  ff 
peajendicularis  ad  circulorum  plana, otcnun  circa 
coflem  polos  funt,  (c  recta  linea  per  polo*  ipfo- 

“ ""  S 


0**  w D Ot»> 
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G rum  dtifla  ad  rtrumque  cft  perpendicularis , & per  eorum  centra  , & fphera.'  tran- 
fibiti  ve  c(l  in  fpharicis . rcfts  igitur  line*  ac,  i n & squales  funt,  & paralltlj 
H inter  fefe,  atque  ad  plana  circulorum  perpendiculares. 

A-  , 

e o v m t?{,T U\t  r s. 


A 

B 


C 


D 

E 

F 

G 


H 

•priroi. 


A 

£ 

C 


D 

E 


A 


Sint  in  fphara  circuli  aquales,  & patalleli]  Oraeus  codex  U »»«» lr  rfuipa  ™ 
piAA.A.i  iuVa.i.  Sed  Videtur  legendum.  icarar  )r  tfdrpa  ini,  mi  wapitXuKU. 

Et  ad  eafdcm  partes  centrorum  aquales  St  parallela  refla  lima  a c , c r>  ] Orn- 
eus codex  mi  iri  na  .W«  ftlf»  t*V  uinpttl  ira.,  c*  t 'A.A.f , quibus  hae  addenda  VI. 
dentur  »7  r S , y l . 

Dico  reflas  lineas,  qua  carum  terminos  Ar.cp  coniungum  aquales,  & paral- 
lelas e(Te  ] Grtcus  codex  int  it  l-riXiuyrdtiirai  na'  ripana  muniit  na'  7 «.  videtur  legens, 
dum  na'  nlpana  avtSr  na  u p y f , 

Iunfla  enim  a r,  c f parallela  erunt]  Ex  47.  Ituius. 

Et  funt  inter  fe  aquales  ] Sunt  enim  ex  ctnuo  circulorum  . 

Etenim  circa  cofdcm  polus  funt]  Ex  prima  fecundi  libri  Sphericorum  Theodoffi. 

Et  refla  linea  per  polos  ipforum  dufla  ad  vtrumque  cft  perpendicularis,  & per 
eorum  centra , & fphera  tranlibit  j Ex  decima  primi  libri  Ipbxricorum  . — 

Refla  igitur  linea  *c,  so  & aquales  funt,  & parallela  inter  fefe,  atque  ad 
plana  circulorum  perpendiculares]  \4equales  quidem  funt,&  parallela  inter  fe, quod 
& aquales,  Cr  parallelas  a E,  CD  IO  mingunt : perpendiculares  vero  ad  circulorum  plana 
hoe.modo  offendentur.  Quoniam  enim  ac  , Et  paralleU  fnnt,  atque  eff  ef  perpendicula- 
ris ad  circulorum  piant , cric  ac  ad  plana  eorundem  perpendicularis  ex  H.  Vndetimi  fle. 
locutarum . I{urfus  quonam  ac,  bd  (uue  paralleU,  & tc  perpendiculum  ad  circulo, 
rum  pluiua , nccejjc  eff  t n ad  plana  emundem  perpendicularem  effe.  Gratus  codex  mi  ai  a 
y $ £ £pa  Trai  ni  mi  tpSai  iiai  sepse  niie  uriaKtie . Sed  legendum  ccnfec,  *ut  propoffttoni 
refpondeat . xsl  si  b.  y t 4 £pa  is  at  ti  uai  wspiio.ue.tr , aai  dpbai  wpif  ni  re  xvxxoir. 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  hi 

1 

Non  fint  autem  iid  eafdcm  prtes  centrorum  aquales  & parallelas  a b, 
cd.  Dico  redtas  lineas  ,qu*  carum  terminos  coniungUilt,&  inter  fefe, 
& fph?rac  diametro  xquales  effe.  ■ > • t •- 

Sccent  enim  fefe  in  punfto  o:  & ad  centra  du- 
cantur ab,ce:&df,of. 

Quoniam  igitur  ab  cft  aqualis  c»,  & ipfa3  cod- 
iuogunt  ad,  icj  erunt  refla  linea  tr,,cc  inter 
fe  aquales . hoc  enim  raanifcftc  conflat . ergo  & 
a o aqualis  eft  e D . Sed  & a e ipfi  d f cft  aqualis, 
funt  enim  cx  centro  aqualium  circulorum :&  cft 
parallela  j angulus  igitur  gak  {qualis  tft  angulo 
c df.  & bafis  eo  bafi  gf.  quare  & age  angu- 
lus cft  aqualis  angulo  dgf.  communis  appona- 
tur ico  angulus,  fient  anguli  age,  ese,  qui 
funt  aqualesduobus  reflis,  ipfis  bgd,  dgf  aqua- 
les, ergo  & bgd,  n g p duobus  reflis  aquales 
erunt  ; ac  propterca  e q,  g f in  eadem  refla  linei 

conftituuntur.  oftcnfa  cft  autem  bg  aqualis  gf.'  , t 

punflum  igitur  c fphfra  eft  centrum, cum  circuli  aquales  ponantur:  linccqufeAD: 
b c ipfius  fpharj  diametri , & inter  fc  «squaies , 


coiKMi^ratiiirji 

r:  •••>  . r ' ' • ' 


Quoniam  igitur  ab  cft  aqualis  cd,  fledpTas  Wfiiungunr  ab,  e e:  erunt  rtflfe  Ii. 
nca  bg,  gc  inter  fc  {quales,  hoc  enim  «i atriftft*  conflat]  tff  eum  argutus  a 6* 

aduer. 
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tuf  ytriieem  squalis  angulo  ceu,  & angulus  das  angulo  aDC  squalis  ob  lineas  pani-  l5»,nnJ 
telas : angulufque  cba  angulo  ccd.  triangulum  igitur  agb  triangulo  cgd  x qui  ungulum 
ijl ; & Vt  ah  ad  nc,  ira  or,  ad  cc:  & permutando  W'.a  ad  cd,  ita  uo  ad  cc. 

& ftnt  ab,  cd  int:r  />  sqtaics . 'ergo  & cc  tp[i  GC  squahs  erit . & eadem  ratione  a g 
ipli  g D squalis  demoiilrabitur  • In  Crsco  autem  codice  nonnulla  intertidcrunt , qus  ego 
ita  ref.itueremai  *?*■  I *xy  <r«  <>a*W  ii«.  pojl  qtts  Verba  (latim  / equitur . r#ur* 
j«/>  ftixpfr  icir . Sed  Ve/  legendum  efl  t»f»  Ij/h.  Oie/  Ita  intclligendum  , Xtf 

perfacile  , »«//o  negotio  ollendt  pojjit . i 

E.  go , & a g aqualis  eitcDj  quomodo  hoc  fequatur  iam  diximus . Grscus  autem  B 
codex  mancus  efl,  qui  forta/Je  f:c  reflttuctur • <Set  no*  * X « 7»  • « «*•  ,i«,  ^ 

Et  cit  parallela  0 parallela  enim  e/1  ae  tp(i  df  , w i»  48.  demon  flratum  fuit . C 
Puu&um  igjtur  g iph&rse  eft  centrum,  cum  circuli  aequales  ponantur  ] ex  6.  pn:  D 
mi  lifcri  fphsricorum • 

Linexque  ad,  bc  ipfius  fpfoserg  diametri, & inter  Te  squales]  fn/w#  ad,  bc  £ 
ftnofphar.t  diametri,  necejjanb  squales  funt , ex  quo  f equitur  ad,bc^  inter  feje , C 
fpbsrs  diametro  squales  e(fe , f«od  oflendere  oportebat . 


THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  LK 

. * * » 

Si  vero  ad  caidem  parces  iungantur  Ac,  bd,  axjua- 
les  erunt  inter  icie,  & cum  ab,  cd  redtos  angulos  con- 
tinebunt . • , 

Aptata  enim  in  circulo  reda  linea  gh  ipfi  cd  asquali,  & pa- 
rallela, crlt  no  perpendicularis  ad  vtramque  ipfaruip  gc,  g a, 
& ad  carum  planum,  quare  & cd.  ,redlus  igitur  eft  angulus 
acd  . fimiliter  & reliqui  redi  erunt. 

* . : " Vi  . 

C O M MET «, I V g. 


< !* 


A 

B 


C - 
D 


Si  vero  ad  eafdem  partes  Iungantur  ac,  i dJ  hoc  eft,  fi  non  intcrfcccnt  fefe,  vt  A 
proxime  didttm  efl^fed  a cum  c,  Cr  b cum  d tangatur*  * 

Aequales  erunt  inter  fefe]  Hoc  mu  demouflranit  Tappus,  quid  pcrfpicuc  appareat.  B 
nant  cum  redas  lineat  ab,  CD  aquales  , & parallelas  ad  eafdem  partes  contundant , & 
aquales  , & parallela  fiat , ncccffe  efl . 

Aptata  enim  in  circulo  reda  linea  gh  ipli  cd  tequalis  & paralleli  J in  eodem*  C ** 
tircnlo,  in  qno  efl  c d,  aptetur  ex  altera  parte  recia  linea  ch  ipfi  cd  aqualis , & pa- 
rallela , Vt  fit  porti » g n fimitis  portioni  cd;  er  partioni  ab,  qua  efl  in  oppofito  circulo 
ad  eafdem  centri  partu . quod  quomodo  fieri  oporteat , nos  in  48.  huius  oflcadimus , 

Erit  hg  perpendicularis  ad  vtramque  ipfarum  gc,  ca,  & ad  carum  planum'.  D 
quare  & cn]  iundts  emm  ac,  bh,  co,  dh;  erunt  ag,  bh,  ad  circulorum  plana* 
perpendiculares , vt  in  49.  huius  demonflratum  efl.  quare  anguli  agh,  bhg  funt  redi, 
fed  & relii  funt  coa.  Duo,  quod  in  femieircuto  funt,  Vt  nos  proxime  demonflrabimnt. 

Cum  igitur  reda  linea  a K duabus  redis  lineis  a g , G c in  communi  fcdiane  ad  angulos 
redos  infiflat , dttdo  etiam  per  tpfas  plano  ad  redos  angulos  erit,  ex  4 Vndectmt  ele- 
mentorum. quare  ex  8 tiufdem  & cd,  qua  ipfi  efl  parallela.  Eodem  modo  oflendenus 
cd  ad  angulos  redos  effe  plano  perntt,  hd  dndo,  anguli  igitur  acd,  bdc,  c a b\ 

Dba  omnes  redi  erunt . Oratus  codex  trm  d i h ipii  vfle  ixaripat  T»f  6 y a y.  Sed  le- 
gendum ufit  ix.r ip.r  VM  # , # »,  : * 


THEORE.MA  XIII.  PROPOSITIO  LII. 


k 


Si  fine  in  fphaera  rcdfcc  linea:  parallela: , qux  ipiarutn  terminos  ex  ea-  A 
dem  pane  coniungunt , arquales  erunt  inter  leic.  Si  vero  etiam  Srqualcs 
fint  parallela:,  & illa:  paiallclx  erunt;  & cum  (ubio&is  parallelis  reclos 
augulosconaiicbunt,  p x • Illud  : 
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Illud  aurem  manifcfte  pacet,  prodefto  namque  perjincas  parallelas  plano, fiet 
culus  in  quo  Tum  difla  parallela^  qua  eas  coniungunt , cum  11  nt  inaquales, 
ipeziuui  facium.  Si  vero  etiam  aquales  fint  parallela , quz  ipfas  coniungunc, 
in  amplius  trapezium , fed  vei  quadratum , vel  altera  parte  longius , quod  Cira- 


A Si' fint  in  Iphatra  refla  linese  parallela]  Gracut  codex  1«  Sm  ul  rqatfm  ra/itta- 
A»; , lege  ior  om  fr  cditfo  rafiixun •/.  • <t 

B Qua  fplarum  tclmin  n ex  eadem  parte  coniungunt]  Creteus  codex  it  xi 

ni,  mu  tu  auxit  Wt^tuyrtx tat  xt vl/ox*  iftsxoyi  fi  verbum  verbo  reddet  e Velimus,  a,- 
temm  terminos  e tufa  m ordinis , fed  n os  ito  vertere  moluimus . 

T Produflo  namque  per  lineas  parallelas  plano,  rict  circulus , in  quo  funt  diflx 
parallela]  tsf  prima  primi  libri  fphrtrtcorum  Theodofiu  ,uom  hnex  parallelo  tn  uno & 
eodem  funt  plano,  ex  earum  di  finitione,  quod  tamen  y tltlho  in  principio  fu o fer/pc, 
lliua  demouflrate  aggrefius  efl  . 

X)  Et  qua  eas  coniungunt  Cum  fint  inaquales  trapezium  laciunt  Iodi  hortem  expli- 
cationem fequens  Lemma  promittemus . 

Helio  lineo  parallelo  in  circulo  circumferentias  aquales 
intra  fefe  concludunt , ’ 

Sit  circulus  abcd  & in  eorelht  line t parallelo  ii>,  IC.;  xyT:i  ' 

i) primi.  (lrcum fertutiam  as  circumferentio  cn  aqualem  rjc-  . s.r— — — — \c  ; 

luugatur  enm  a c.  erit  angulus  \ ce  aqualis  angulo  cad.  /j  ‘ \ 

Sed  angulus  quidem  acb  circumferentia  ab  tnftjlit : angulus  i y' 

Vero  cad  circumferentia  cn,  circumferentia  igitur  /Bctr-  I 1 

..  cumfereneia  cd.  efl  aqualis,  iu  aqualibus  enim  circulis  \ / I J 

* aquales  anguli  aqualibus  circumferentiis  snfiilunt.  A-t- 4i 

Itaque  hoc  dtmonflrato , tangantur  ab,  cd.  eruat  igitur  V y/ 

..  eo  inter  fe  aqugles , quoniam  & circumferentia . & fi  qui.  ' 

I ’ dem  parallela  inaquales  ponantur  , trapegmm  contintbunt , 

>t  tu  fuperiori  figura ; fi  vero  aquales,  non  trapezium,  fed  vel  quadratum,  vel  aluta 
farte  longius , quod  parqilclas  ad  reflos  angulos  coqiungont. 

sint  enm  aquales  a d ic,  & , - - 

fungantur  Af,  pn*  qu*  circuli  b/L Ac  \ 


cumferenuu  a b circumferenti*  \ / X J \ ' 

cd  , w demonilratum  f-i$ . anguli  \ / ■ / *■'¥- — - O 

igitut  abC,  cd»  infemicirenlp  aX — 7d  X "'''l  ' 

rea,  funs,&  fim, hier  rea,  , E,  ^ ^-1— < 

D A »7  Gratus  codex  vi  3 »«$<►.  ' ' 

^tiUnm  effati tar>^<  uruoira*  xparlfrcr  nudatum . forte  per  «Fvu/rar  ic- 

S.'..vcr°  ,ctui?  «iSMlcs  fint  parallela,  qua  ipfas  coniungunt,  non  amplius  trar 
pczmm  fed  vel  .quadratum,  vel  altera  parte  longius  continent  / Hunc  l7um  uf,Z 
flstuimus,  nam  ,«  draco  codice  legitur  fi,  Si  vi  iaa,  .'«roi  >n,W„ 

‘ ion  _.r,  rpqr<fl.r,,:i«AA»  ,T.W„W.  x^ffpuont.  Irge  i)*,'  xiTfuiy.,.,, 
nit  ripn,,vrir.  nihil  emm  prohibet,  quo  minus  tuam  quadruum  cudlluuaiu,  - 

, TH  EOR  EM  A XIV.  PROPOSITIO  XIU. 

Sint  in  fubioito  plano  redtx  linex  AB,  bc,  qua:  cum  d>be  in  eqdcm 
plano  exiftcntq  *quales  angulos  contineant  ; ■&  cogatur  B F > ita cu  m_. 
vtraque  ab,  Bc  xqiules  faciat  angulo?.  JJfifq  jf B ad  de  perpendicula- 


* liber  Tertivs. 

Uncator  ad  fubicftjim  planam  perpendicularis  p e ; & 
ad  ipfis  ab,bc  .perpendiculares  ducantur  ca,gc;  iun- 

gaiiturque;#AfFCrGB.  erunt  fa,fc  ad.  i s,  ac  perpendi- 
Culare,  cum  auguli  abf,cbp  liot  «quales,  & ab,*  e 
illcer  (t  aqualcs-erunt . iteinque  iequaics  af,fc,  & aq 
Fic.  & angulus  abg  aequalis  angulo  esc.  Sed  & dia 
.angulus  angulo  rbc  axjuaiis  ponitur,  ergo  & totus 
«qualis  |oti . ac  propterca  ob  ad  n,a  c(l  perpendicula- . 
ris  ad  planum.  rcfta  igitur  linea  fe  ad  di  perpendi- 
cularis erit . ; 


coMM£^rd(irir‘ 

v r . - 

.•»  . I,-  „ . J,  ... 

Et  erigatur bf,  ita  vt  cum  vtraque  ab,  bc  aequales  faciat  angulos  J Erigatur aleo  A 
>r  fit  ad  flatam  ntlnatai  , ' * 

Ducatur  ad  fubicftum  planum  perpendicularis  re]  Gruens  codex  corruptus  efl-,  & B 
mancas , qui  ftrta[Jc  ita  rejlituetur.  f*}.  iri  n'  dwiati/cinr  Mentae  o>9»  » . 

£t  ad  lpfas  ab, se  perpend  culares  ducantur  ga,  ce  ; ipnganc.rq;  ia  ,s.c,  Cb-  C 
erunt  f a,  f e ad  ab  perpendiculares]  Quoniam  eaim  ea  perpendicularis  efl  a I fubie; 

Mam  p tatam , etiam  plateam  ,qnod  per  cf,fa  dacitur  , ad  idem  planum  radam  erit. 
ergo  f a ad  a b efl  perpendicularis . Et  eodem  mado  perpeudaeulans  oflendeCur  it  ad.  cq.  ,3  vnde- 
1’Cacas  codex  etiam  boc  loco  corruptus,  & mancus  cjl,  qui  forte  ita  reflituetur . stl  iri  cum. 
Tat  a.  fi  0 y i • a a y.  ai  «>«  in^uyiuaa,  o>9»i  ■ ranas  iri  rue  a.gfy. 

Et  cum  anguli  ab  f,  cbf  iinr  aquales*,  & ab,  bc  inter  fe  aquales  erunt  ■ itemque  D 
«quales  AF,  fc,  & ag  , cc,]  Tonantur  enim  aquales  anguli  abp,  cbf,  & angulus 
Bbb  redas  efl  aqualis  recio  FcV.  ergo  j}>  relrquus  reliquo  aqualis  i & triangulum?^  b f • 
fmsle  triangula  cbf  . Vt  igitur  F t ad  f A^ira  fb  ad  BC.  quare  AB  tofi  ic  efl  aqualis.  1 • <( 
& eodem  modo  cltcndetur. aquulis  as  spfl  f c . !\urfus  trianguli  aro  duo  latera  c B , ba 
fune  aqualia  duobus  lateribus. an,  bc  trianguli  cbg,  CX  angulus  gad  tellus  aqualis  re . 
Bocct.  ergo  ex  fepuma  fexti  libta  elementorum  triangulum  ABO  triangulo  cbg  Smile 
trituUfliko  ipS  ac  aqualis.  Gratus  codex  ita,  re  opinor , corrigetur,  ifliuiri  ia  ac .. 

Iir«  yariae  7ras  Intras  , nu'  ai  a f 0 y}  £>« . f y)  um»  * .>  a* 

Er.  anguli»  ABG  aqualis  angDk)  cbg]  Quod  triangula  ABG\<tofuM  fi  milia,  >({ 
ojlcafum  efl.  . „ .1», 


Eft  autem  & fg  perpendicularis  ad  planum ; rectr  igitur  lihea  f b ad  de  perpen-  F 
-dtculans  erit  ] Cum  rc,  fis  perpend, tutans  ad  fabictium  ptanum,  & planum,  quo* pir  *«  * 
* G , o b ttanfit , ad  illud  retium  erit , ex  quo.  feqmtut , vt  fi  ad  bc,  boe  efl  ad  c I fh  cln>l 
ptrpendiCHlaris  . ^ ^ : i C.X1 


vnde- 


..  , i . .PROBLEMA  XL.  PROPOSITIO  LI  V 

li  1 ’•  «Ii  V .•  I . V t''....'.  - • 

In  data  (phafra  pytatnidc  dc/cribfcrc. 


Sit  iam  deferipta,  & fint  angulorum 
punfta,  qua:  ab  ipfa  efficiuntur  in  fuper- 
iicic  fphara  abci>.  ducatjr  autcji  per 
„ n rcfta  linea  kf  ipli  CD  parallela ,Jqta 
cum  at,  ad  squales  angui  oiiontlrte- 
bit:  videlicet  vnumquemque  Jihrumter- 


. ,.a  i,. 

-i 


tiarurh  refti , in  eodein',in  quo  exi- 
. llens  plano': *&  ereftaefl  ab  facieifs^cu  n 
AC,  AD  aquales  angulos,  ergo  6cr  ga, 
qua  ante  d;m  jnftrata  funt , ap  jjerpen- 
dicularis  erit  ad  ab,  & fpharam  cqiyin. 
get . Si  enim  per  da,  a c planum  produ- 
catur, faciet  circulum,  in  quo  triangu- 
lam aquilaterum  adc  dcfcnbitur , atque 
eft  ipli  co  parallela  sf.  rcfta  igitur  li. 


i SUSTOffia 
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£ nea  ti  circulum  c intinget,  quare  & ipfam  fphtcram . Itaque  per  reflas  linea» 
n,  ai  produflum  pianuin  fcflioncra  faciet  in  fphara  circulum , cuius  diameter 
a»,  propterea  quod  ad  contingentem  » f fitnilitcr  eft  perpendicularis.  & Ii  per 
F d ipfi  ab  parallela  ducatur  cu,  fpharaiu  continget,  & ad  ipfam  perpendiculari» 
G H erit  e d . Si  vero  per  c h , c d planum  prr.iiocatur  circulum  faciet , cuius  diameter 
cd,  aqualem,  & parallelum  circulo  diametrum  habenti  ab,  parallela:  enim  lirat 
K ir,  cd,  & ab,  oh.  ducatur  per  » centrum  ipli  cd  ad  reflos  angulos  lm.  paral- 
lela igitur  eft  lm  ipli  ab.  & ii  iunganturtL,  ih,  erit  bm  quidem  ad  vtramqu» 
I,  ipfarnm  ab,  l m,  & ad  plana  circulorum  perpendicularis : n l vero  fphara  erit  dia- 
meter, quod  antea  demonftratum  eft.  Et  quoniam  iunfla  mc  quadratum  cx  lm 
M quadrato  ex  mc  eft  duplum,  erit  & quadratum  cx  bc  duplum  quadrati  cx  cu.  & 
N O reflus  eft  angulus  bmc.  ergo  bm  eft  «qualis  mc:  & proptcrca  quadratum  ex  i. M 
p quadrati  cx  mb  duplum,  quadratum  igitur  cx  bl  fefquiaiterum  cll quadrati  cx  lm. 
Q__cft  autem  data  bl  fphatrie  diameter,  data  igitur  erit  & lm  diameter  circuli  . qua- 
*dnoru.  re  & ab;  circulique  politione  dati;  & data  «icd  punfla . 

R Compofitio autem  manifcfta  erit.  Oportebit  namque  in  fphara  deferibere duoB 
circulos  aequales,  & parallelos , Ita  vt  diameter  fphara  potcftate  rcfquiaitcra  fit 
$ vniufeuiufque  eorum  diametri.  & duas  diametros  ducere  parallelas  ab,i.m,  quem- 
admodum docuimus,  atque  per  centrum  ipli  lm  ad  reflos  angulos  ducatur  cD,vt 
A bcd  lint  punfla  angulorum  ipfius  pyramidis . At  dcmonltratio  refolutioni  con- 
trario modo  rcfpondebit:  eritque  fimul  demonftratum  fphara  diametrum  lateri» 
pyramidis  potcftate  fefquialteram  efle.  », 

*'"  f 


COMMET^T^HirS. 


A Qua  cum  ac,  ad  stquales  angulo»  continebit , videlicet  vnumquemque  duarum 
tf  ptimi,  tertiarum  refli]  T^am  cum  reda  liuta  baf  parallela  fit  i fi  cd,  eru  angulus  d a r 
aqualis  angulo  adc:  & augnlns  CA»  ipfi  A cd.  Sei  anguli  adc,  acd  i»  triangnln 
aquilatero  inter  fe  aquales  / unt , conesnentque  iras  tertias  redi,  ergo  & sruufquifqnej 
angulorum  baf,  cae  luas  redi  tertias  continebit. 

B Et  crefia  eft  a b «quales angulo»  faciens  cum  ac  ab]  Sunt  enim ■ anguli  quoque 
» A c,  bad  inorum  tertiarum  relli, 

g Ergo  per  ea,  qua  ante  demooftrata  funt  ef  perpendicularis  erit  ad  abI  viieli . 
tet  In  antecedente . < 

D Atque  elt  ipfi  cd  parallela;  ef,  refla  igitur  linea  bf  circulum  continget,quare 
At  ipfam  fphsram  j Quoniam  ema  bf  parallela  efi  ipfi  c d , fi  a puncto  a tpjs  b f ai  ro- 
dos angulos  lutatur  At,  [teabit  ea  cd  bifariam , atque  ai  angulos  telios,  & per  ceu. 
trnm  tranfibit  quare  i f circulum  & propterea  ipfam  fpharam  conttngat  neceffe  efi , ex 
i 6 tertij  elementorum , & 17  primi  libri  conicorum  ^pollonq  , 

£ Itaque  per  reflas  lineas  bf,,  ab  produflum  planlnn  fcftiontm  faciet  in  fphara 
circulum,  cuius  diameter  ab,  propterea  quod  ad  contingentem  ef  fimiliter  eft 
perpendicularis  ] l\eda  enim  linea  circulorum  contingens  ai  hamorum  efi  perpendito- 
laris,  ex  eadem  ifi  tertij  libri  elementorum. 

f Et  fi  per  d ipli  a a parallela  ducatur  c u fpharam  continget;  Continget  enim  cir- 
culum facium  a plano  per  cu,  da  dulfo  , in  quo  eft  triangulum  dae. 

G Et  ad  ipfam  perpendicularis  erit  cb  ] Ex  antecedenti  fellitet. 

H Si  vero  per  ch,  cd  pianuin  producatur  circulum  faciet,  cuius  diameter  cd, 

aqualem,  & parallelum  circulo  diametrum  habenti  ab:  parallela  enim  funt  bf, 
cd,&ab,gh]  Sequitur  illud  ex  if.  undecimi  elementorum  etenim  dua  retia  linei 
fefe  tangentes  bf,  A B duabus  redis  lineis  fefe  tangentibus  cd  , c H parallela  funt,  & 
non  m eodem  plano  - ergo  plana , qua  per  ipfas  ducuntur  parallela  erunt . tinnii  autem a 
funt  aquales  cum  aquales  habeant  diametros  abcd,  ’ 

K Parallela  igitur  eft  lm  ipfi  ab  j Ex  9 . undecimi  libri  elementorum,  viraque  enim 
LM|  ab  eidem  ch  eft  parallelo. 

L Et  fi  jungantur  * l , b m , erit  b m quidem  ad  vtramque  ipfarum  ablm  , & ad  pla- 
na circulorum  perpendicularis ; b l vero  fphar?  erit  aiameter , quod  antea  demon- 
ftratum eft  ] Videlicet  >■  49.  cr  JO.  huius  . Gracus  todex  air  iri {u%ldnr  ai  fi  y fi  u 
lege  fi  u fi  tt. 

M Et  quoniam  iunfla  mc  quadratum  ex  lm  quadratum  ex  mc  ;eft  duplum]  J*v 

gantnr 
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gantur  m C , CL,  qua  inter  fe  aquales  fani,  C'  ideo  quadratam  ex  u c quadrato  ex  c i F''P,lm- 
efi  aquali*  quadrarum  autem  tx  l M aquale  tfi  .duabus  quadratis  ex  M c , CL,  eum  an 
putus  m CL  1»  femlCircnto  fit  rrlius . ergo  quadratum  rx  lm  quadranex  ile  duplum  erit. 

Graeus  codex  M t it  re  uri  iit  a t*  l.usjim t tlr  uri  jit  a ft  y Forte  le 

gendtim  i*i/  ei  ure  rnt  X u irruunt/  jiv  uri  ter  jU  y . 

Erit  & quadratum  ti  ic  duplum  quadrati  ex  CM  ] Eli  cuim  bc  tpfi  ab,  videlicet  jq 
ipft  lm  £ quatit*  tiraeut  codex  ieue  an  rl  are'  rrr  fi  y irraderer  reo  ure  rit  y fi . lege 


are  rat  y fx.  . 

Et  rcdluscli  angulus  bmc]  T^amcum  em  fit  perpendicularis  ad  planum  circuli  P.M  c l,  O 
dr  ad  omnes  redas  lineas , que  ipjkm  contingunt , in  dido  plano  redos  cjficit  angulos* 

Ergo  bm  dljqualis  mc,  & proptcrca  quadratum  ex  L u quadrati  ex  mb  duplum.  J P 
Efi  enim  quadratum  ex  os:  aquale  duobus  quadratis  ex  bm,  m c,  & efl  duplum  quadra- 
ti ex  uc,  vt  oflendimut.  quadratum  igitur  ex  »M  quadrato  ex  m c ed  aquale,  tdtoque 
puadratum  ex  3C,  boc  efi  quadratum  ex  lm.  quadrati  far  M u duplum  eut.  Cradut  co- 
dex urar  trrxdrter  u ure  a /e,  lege  ureu  inrxdner  re  drd  K [t. 

Quadratum  igitur  ex  e u fcfquialterum  e/1  quadrati  ex  i.m  ] fiurjks  enim  quoniam  Q_ 
redas  efi  angulus  imi.,  erte  quadratum  ex  a i aquale  duobus  quadrans  cx  b m-  m l,  quo- 
rum quadratum  CX  L M duplum  efi  quadrati  ex  mb.  ergo  quadratum  ex  bl  quadrati  ex 
LM  fefqqialterum  erit.  Grecus  autem  codex rejlrtucraias  e/1 . n/mxtet  dfu  re'  tiro'  fi  A rio 
are'  a ft , eoi  i er  debrlea.  n fi  A iidfeirptt  rit  oquifOx.  irbeieu  At*  nor  i X p 'reo  uvuxasr 


ceturque  plano  per  e drtdo ; vt  fit  f cilio  — — P 

maximus  circulus  abd  : ejr  iungacur  A EB,  0 ^ y*  Y>s,  ■ 

qua  circuli  diameter  erte.  Itaque  fecetut  ' \ >t  -■ 

ab  ia  c,  ita  Vt  ac  fit  dupla  tpfias  CB,e>-  / XM/a  V . 

per  c tpfi  a b ad  redos  angulos  ducatur  c d,  / \ •! 

tuuganturquc  a I),  DB.  erunt  triaugul.cj  j / \ *S  \ 

ABD,  ADC  inter  fe  fimi  Ita,  & vt  ba  tfi  j \d 

ad,  ita  da  ad  ac.  quare  1 1t  prima  aj  : '■  " _J - 

tertiam,  ita  quadratum,  quod  fit  a prima  TT  \ c S \ 

ad  quadratum,  quod  a fecunda,  boc  efi  Vt  \s  \ / ) 

ba  ai  ac,  ita  ex  ftc  quadratum  afi  qua-  \\  \k/  j 

dratum  far  a d,  t fi  autem  n a fefquialtcra  \ \ /\  / 

AC,  t»w  ipfius  c»  fit  trtpla.  ergo  & qua-  \ \ ; rj^f  \ J" 
dratum  ex  n a quadrati  ex  ad  fcfquiaUc-  • \xft.  .. 

rum  erit.  Compleatur  parallelogrammum 

AD  BP;  & per  E ipfis  At,  m parallela du-  r'  -'***  '.  t.-.<i.»etfc  af  ;■ 

catur  altera  diameter  chekl,  vt  fecet  adi»  is,&  rt  in  k , Si  igitur  fphira  fecttUr 
per  HK  duobus  planis  ad  diametrum  <,t.  rcths , cruut  fcdioues  circuli  aquales  , & paral- 
leli : Cr  vnius  quidem  diameter  erit  ad,  centrum  h , & polus  c : alterius  vero  diame- 
ter re,  centrum  k , & polus  i , cum  enim  ol  per  centrum  dulla  fecet  ad,  e t ad  angu- 
los redos , dT  bifariam  fiecabie . ergo  m fplixra  deferipti  fune  duo  circuli  aquales  & pa- 
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ipfl  L»,  boe  cfl  ipft  a b /equulis . Mm iem  mada  oHendetur  c a tq/ulis  a b . ergo  triangu- 
lum a bc  aquilaterum  efl.  rurfus  quoniam  quadratum  ex  tu  duplumeflquadrati  ex  u r, 
tr  duplum  quadrati  ex  m d iuuSa , tnguluf  que  » m o redut , f iquitar , vt  etiam  quadra 
tum  ex  t,o  fit  duplum  quadrati  ui».  & oh  id  reda  linea  m aqualis  im,  VhtelTcet 
ipfl  A b • 'bfan  aliter  ojlendetur  kts  squalis  ab.  efl  autem  cD  ipfl  a b t qualis,  cum  fint 
aqualium  circulorum  diametri,  triaugula  tplurj/tc , abi,  bdc,  cda  aquilasera  [une, 
& inter  [e  pqualta,  ex  quibus  pyramis  ipfa  conflat,  ergo  pyramis  in  fpbera  def cripta efl, 
cuius  quidem  anguli  fm  ABCD,  vt  proponebatur . 

PROBLEMA  XLI.  PROPOSITIO  LV. 

In  data  {ph,Tta  cubum  deleri  bcre . 

'A  Sit  iam  defcriptus:  & fint  in  fuperficie 
fpherj  puni£ta angulorum ipfius  aIcu^h.e 
& per  ca  producamur  plana , quae  facient 
fedhones  qirc illos  atquaies,  & parallelus, 

U etenim  quadrata  cubi , qua:  in  ipfis  aqua- 
lia , & parallela  funt.  Jungatur  cgfphcrq 
diameter,  & bg . Quoniam  igitur  quadra- 
^ tum  ex  cb  duplum  e8  quadrati  ex  o h,  hoc 
eft  quadrati  ex  e,c,  & eft  angulus  'r o s rc- 
flus , erit  quadratum  cx  ce  quadrati  ex  sa 
fcfquialtcrum : datum  autem  cft  quadratum 
ex  cg.  ergo  & quadratum  ex  fu  datum 
erit,  atque  eft  ao  diameter  circuli  *fgh. 
quare  & circulus  ipfe,  circulufque  abcd, 

& quadrata,  ouar  in  ipfis,  & punfta  an- 
gulorum cubi  dabuntur, 
p Compofitio  quaque  manifefla  erit,  oportet  enim  in  fphqra  delcribere  duos  cir- 
culos parallelos,  quorum  diametri  atquales  fint,  & carum  fphairae  diameter  po- 
g teftatc  fit  fefquialtera . deinde  in  vno  ipforum  deferibere  quadratum  asc»:&  ru- 
fi ftae  lineas  b<:  in  altero  parallelam,  Sc  squalem  ducere  m , quemadmodum  antea 
generaliter  euicumque  data:  aqualem  ducere  oftendimus . & ab  ipfa  quadratum 
Q t fgu  complere,  atque  ita  cubum  habere  deferiptum.  demo/ftrabitur  enim  con- 
H cruenter  refolutioni  b poc  quadratum  efie , & reliqua , qua-  liquuntur;  limulque 
dcmonftratum  erit  fphasras  diametrum  poteftate  triplam  cfii  lateris  iplius  cubi , &c 
circulos  eofdcm,  tum  pyramidis,  tum  cubi  angulos  continere . fiquidem  in  ipfa 
pyramide  diameter  Iphzrte  cuiufcumque  circulorum  diametri  poteftate  erat  feC- 
quialtcra. 

i ' • • 

A In  data  fph.tr. i cubum  deferibere  3 Cretus  codex  i#  t»V  Sulhaar  rqdifut  ul/xriy- 
yp*'4cu  . lege  nutet  I yypafa/. 

B Etenim  quadrata  cubi,  quat  in  ipfis  «qualia,  & parallela  funt ] Graeut  codex . 

uti  yd/  t d it  uuTt/c  mrpdyma  t/v  itu  uuQou , legendam  p nto  *uu  tuitu , 

C Iungatur  n fphjrc  diameter  1 Cretus  codex . et!  iem  brifrt ,ypln  d y t,fed  legen- 
dum , ve  arbitror , ua/  *r«  t srt^tvyvi/pdru  u y e . - 

13  Oportet  enim  in  Iphara  deferibere  duos  circulos  parallelos,  quorum  diametIS 
«qualis  fint;  & catum  (phsrar  diameter  poteftate  fit  fefquialtera.]  bop  efl  opor- 
tet in  Ipbdra  deferibere  duos  circulos  squales  G-  parallelos , ttavt  diameter  fpb/erx  vniuf- 
cuinfque  e omni  diametri  poleflate  fit  fefquialtera , quod  quomodo  fiat,  nes  proxime  oflendimus. 

R Et  rcftps  lincte  bc  in  altero  circulo  parallelam  & «qualem  ducere  fc  ] Trimum 
enim  ex  4S  huius  ducemus  in  attero  circulo  diametrum  parallelam  ipft  bc  deinde  ex  qj. 
in  eodem  tirtulo  aptabimus  r c diametro  quidem  parallelam  , ipfl  tero  b c aqualem . 

F Quemadmodum  antea  generaliter  euicumque  dat*  aequalem  ducere  oftcndjmusl 

v • /»4J. 


Digitized  by  Googl 


LIBER  TERTIVS:  49 

In  4 huius,  oportet  tamen  datam  refla.n  tincam  diametro  non  ejfte  maiorem.  ' 

Atque  in  cubum  habere  deferiptum  ] Oratus  codex . w'  i^xr  t Sr  namur  bi‘Xt*f*  G 
ftiru . Lege  rtr  uii/ir . 

Dcmonftrabitur  enim  congruenter  rcfolutioni  et cc  quadratum  effc  & reliqua,  H 
qua:  icquuntur]  i ungantur  ct,  ec,  cr.t  ct  i piius  fpbxrx  diameter  ex  50.  buius  :£r  tc 
diameter  circuli  ex  ijs . qua  dcmonflrauimus  in  51.  humi,  angulus  autem  coe  eft  reflui, 
mm  i:a,  er  perpend  culares  funt  ad  plana  circularunt , ex  49.  huius,  quare  & ad  onmts  , d 
reflas  lineas,  qua  in  eis  ipfas  contingunt . Cum  igitur  quadratum  ex  c.  e fefquialterum  fit  ini. 
quadrati  ex  lis  . & quadratum  ex  eo  duplum  quadrat!  ex  pc.t  fitque  angulus  cor  re - 
flui ; erit  quadratum  ex  c e,  quadrati  ex  fg  triplum  Purfus  quadratum  ex  cc  cum  fcf. 
quialtcrum  fit  quadrat 1 ix  so;  erit  quadrati  ex  gc  triplum,  quadratum  igitur  ex  fg 
quadrato  e x G c eft  aquale  : & refla  linea  FO  aquatis  ipfi  ce.  Sunt  autem  fb,  cc  inter 
fe  aquales,  & anguli  ccf,  bfg  refli.  ergo  iesc  quadratum  erit,  & eadem  ratione 
At  1 s,  abkd,  dii  g c quadrata  demonllrabilur.  Culmi  igitur  confiitutus  eft  in  data  fpha. 
ra , quod  facere  oportebat . 

problema  xlii.  propositio  lvi;  ■> 

' - 4.  . . . - 1.  j • » 

In  data  Iphatra  octaedrum  deferibere , 1 


Deferiptum  iam  fit . fintque  punfla  angu- 
lorum iplius  in  fuperficie  fphzrx  abc,  def: 
& plana  , qux  per  ea  ducuntur,  circulos  fa- 
ciant abc,  t)  e f . Qiioniam  igitur  a punito  o 
in  fupcrficicm  fphzrx  xquales  re£be  line*  in- 
cidunt da,  os,  de,  up,  erunt  punita  ab. 
fb  in  eodem  plano:  etcnimqusaccntro  fphf- 
rx  ad  ipfa  ducuntur,  aequales  funt:  & funt 
squales  inter  fc  ab,  a e,  bf,  fe,  & in  cir- 
culo. quadratum  igitur  aefb,  & Et  ipfi  a e 
parallela.  Similiter  & de  parallela  elt  bc, & 
df  ipfi  ac.  circuli  igitur  paralleli  funt,  6c 
aequales  inter  fe,  quoniam  & qus  in  ipfis 


, . quoniam  & que  in  ipfis  - \\  ■/ 

triangula  xquilatera  funt  xqualia.  Et  cum  in 

fphxra  *qualcs , & paralleli  circuli  fint , atq;  \ " • 

in  ipfis  reitx  line*  aajuales,  St  parallela:  ab,  . 

b f , qua:  non  funt  ad  cafdera  partes  centrorum, 

erit  lunfta  a f diameter  fphxr*,  & ab,  f»  cum  ab,  bf  redtos  angulos  contine- 
bunt, vt  ante  demo tinratum  fuit,  funt  autem  xquales  ab,  ef.  ergo  quadiatum 
cx  ae  quadrati  ex  fe  eft  duplum.  Sed  cum  quadratum  diametri  circuli  def  fit  fcf. 
quitertium  quadrati  ex  e f,  erit  quadratum  ex  a f quadrati  diametri  circuli  def 
fefquialterum.  data  igitur  elt  diameter,  & circulus , quare  & abc,  & pun£ta, 
qux  ab  ipfis  fiunt.  s . 

Coinpofitio  autem  maniicfta  erit,  oportet  enim  fimiliter  in  fphxra  delcribere 
duos  circulos  xquales,  & parallelos  , quorum  vniufcuiufquc  diametri  fphxra:  dia- 
nieter  poteitate  fit  fcfquialtcra . & in  altero  quidem  ipforum  deferibere  triangu- 
Jum  xquilaterum  abc;  in  altero  autem  ducere  retiam  lineam  ef  ipfi  ab  squalem, 
& parallelam.  & ab  ipfa  triangulum  dsf  deferibere .‘  atque  ita  oaaedrum  habere 
confiitutum.  fimul  vero  dcmonftrata  eft  fphxr*  diameter  potcftatc  dupla  lateris 
oltaedri.  conftatque  ad  pyramidis,  cubi,  & o&acdri  deferiptionem  eofoeni afliuni 
circulos,  quorum  polyedra  in  eandem  fphxram  accommodantur:  ire  undem  cir- 
culum cubi  quadratum , & o&acdri  triangulum  comprehendere . 


fto  d in.fuperficiera  fphxr*  squales  reftx  line*  cadunt  A 
pundla  a e , f b in  eodem  plano  ] erunt  enim  m plana  cir- 
poli  deftuimne  apud  Tbcodofium  iu  pano  libro  fphxr  iterum. 

C Etenim 


,0  PAPPI  MATH.  COLL 

B Etenim  qu*  i centro  fphsrs  ad  ipfa  ducuntur  squales  funt]  Ex  linth  , qu.t  d 
tenuo  ad  ea  panda  fuperfi  dei  fpbere  daetntar,  oftendere  p {fumus , tommanem  feBio- 
nem  fpbere,  & plani  illius  , quod  'per  dida  panda  tranfie , are  alam  ege,  quemadmodum 
in  prima  propofitione  primi  libri  fpbpncoram  Tbeodofu. 
c Similiter  & de  parallela  eft  bc,  St  ot  ipfi  ac}  rarfas  enim  quoniam  i pando  A 
(quales  redf  linee  ab,  ac,  ad,  ac  in  fpbara  fuperficiem  cadunt,  erunt  punda  bcdb 
ii  circumferenti*  eiufdem  tirtali,  cuius  polus  cH  a : & [ant  inter  fi  quales  bc,  ce,  ed, 
PB.  ergo  b c £ D quadratum  erit,  & d e ipfi  t c parallela.  Eadem  quoque  ratione  / ump - 
to  B polo , D F ipn  A C parallela  demunerabitur . 

P Circuli  igitur  paralleli  funt]  ex  JJ.  vndecimi  libri  elementorum,  quippe  eum  non 
folum  due  rede  linee  fefe  tangentes  duabus  redis  lineis  ftfe  tangentibus  parallele  fine, 
fed  etiam  tres  i que  non  funt  in  eodem  plano. 

E Erit  i unda  a » diameter  fphsrs  } ex  jo.  huius, 

p Et  AE,  FB  cum  AB,  fe  rectos  angulos  continebunt]  ex  Jl.  huius , quamquam  hoc 
etiam  aliter  pateat,  nam  punda  abfe  i*  circumferentia  eiufdem  Circuit  ejfe,&  quadra - 
tnm  continere  fupra  demonflratum  eft,  , 

G Sed  cum  quadratum  diametri  circuli  DEFfit  fefquitertium  quadrati  ex  ef]  eft 
enim  quadratum  ex  HF  triplum  quadrati  eius,  qua  ex  ceusro  circuli , ut  demonflratum  eft 
in  duodecima  tertijdecimi  libri  elementorum . Sed  quadratum  diametri  circuli  eft  eiufdem 
quadruplum  ■ ergo  quadratum  diametri  ad  quadratum  cx  tf  eft,  Vc  quattuor  ad  tria,  hoc 
eft  ipfius  fejquitertium, 

H Data  igitur  eft  diameter,  & circuluj  J eum  enim  data  fit  proportio  diametri  fpbp- 
re  ad  diametrum  circuli-,  fttque  data  fpbpre  diameter,  & diameter  eirenlt  dabitur,  ac 
propterea  ipfe  circulus  , 

X Quare  & abc,  fit  punda,  qus  ab  iplis  fiunt  ] Grpcus  codex  iret  v*  •'  * 0 y.  tju 
UT  uurit  rvp.it*  fortaffe  autem  legendum  erit  iem  «rn'*f  »,W  per  u fty.  trian- 
gulum mtelligatnr.  Dato  namque  ctreulo,  datur  & triangulum  equilaterum  in  ipft  de- 
feriptum , & punSa , que  ab  eius  angulis  efficiuntur . 
t Iu  altero  autem  ducere  redam  lineam  if  ipfi  ab  squalem  fit  parallelam]  ex 
4}.  & 4J»  huius,  ita  tamen  VI  t F ad  atteras  centri  partes  aptetur. 
j,j  Atque  ita  odaedrum  habere, conflitutum ] iunBis  vntclicet  da,  as,  ec,  cr, 
»b,  BD  de  feriptum  erit  oBacdrum.  triangula  enim  pquilatera  abc,  nat  (qualia  (une, 
eum  i»  circulis  (qualibus  defcnbantnr . Et  quoniam  in  circulis  (qualibus,  & parallelis 
ABC,  DEF  funt  rcBc  Imtf  ab,  ef  (quales , & parallele,  non  tamen  ad  eafdem  partes 
sentrornm , erunt  iunBc  af,  h ipfins  fpbpre  diametri  er  jo.  bmut , cr  ex  5 1.  A b,  b f 
inter  fe  (quales,  & cum  ab,  ef  rtBos  angulos  continebunt)  quadratum  igitur  ex  aP 
aquale  eft  duobus  quadratis  es  ab,  BF,  eft  autem  duplum  quadrati  ex  AI,  « fuperlus 
cftcnfum  fuit ; ergo  <T  tpfius  quadrati  ex  if  duplum  erit.  & ob  id  quadrata  ex  A E,  BF 
inter  fe  t qualia , & (quales  rtBte  hnc(  ab,  b f . Sed  ab  eft  (quatis  B f . quare  omnes 
ab,  BF,  fb,  BA  inter  fe  (quales  erunt . gprfus  quoniam  bc,  de  (quales  funt , & pa* 
ralltla,  & non  ad  eafdem  partes  centrorum,  erunt  iunBa  be,  cd  diametri  fpb ara.  & 
eodem  modo  bc,  ce,  id,  di  inter  fe  aquales  o (tendentur,  poftremo  cum  ac,  of  equa, 
les , & parallele  fine , fimiliter  demonflrabimus  c a,  ad,  df,  pc  aquales  efle.  ergo  fe* 
quitur  triangula  aud,  da  e,  acb,  e cf,  cbf,  fbd  aquilatera  tffe,  & ipfis  ABC,  DBF 
aqualia  , ex  quibas  oBacdrum  conflas  .OBacdrum  igitur  in  data  fpbara  conflitutum  eft, 
quod  feeiffe  oportebat, 

‘ PROBLEMA  XLIII.  PROPOSITIO  LV1I. 

In  data  Iphacra  icofaedrum  ddcabcrc. 

Sit  iam  deferiptum : fit  in  fuperficie  fphsrs  fint  punda  angulorum  ipfius  abc, 
dbf,  chi,  lmn.  Itaque  quoniam  a pundo  b ad  fiiperficictn  cadunt  reds  lines 
At,  bc,  bf,  bg,  bb  inter  le squales,  punda  acfcb  in  vno  erunt  plano:  etenim 
'A  1“?  a eentro  fpharj  ad  ipfa  ducuntur,  squales  funt»  fit  squales  igter  fe  ac,  c p, 
fo,  oi,  b a,  fitfuntin  circulo,  squiangulu  igitur  eft  ABCFcpentagonum  . fimlitcr.fic 
» pentagona  iiicd,  dhfia,'auci,  axnhc,  chmgb,  squilatera  ftint,5tsquian-  ' 
gula , fit  ia  yno  plano  fita»  atque  erit  ac  quidem  ipfi  bf  iunds  parallela,  bf 

vero 
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vero  parallela  kh,  & kh  ipfi  c m,  < 

quoniam  lofhu  pentagonum  cft.  C D 

Eodem  modo  oftendentur  reftx 
linex  coniungentes  punfta  b e,  e d» 
gk,  l n parallelx  eife,  & itidem 
parallelx,  qux  punfta  e a,f  d,gkj 
m n coniungunt . Similiter  & cir- 
culus circa  a e c puniti  xqualis . 

& parallelus  olicndccur  circulo 
qui  cft  circa  tus;  xqualia  enim 
& limilia  in  iplis  triangula  fune 
abc,  l m N . Circuli  vero , qui  cir- 
ca punfta  d e f,  k c h squales  funt, 

& paralleli , liquidem  triangula , 
qua:  in  iplis  xqualia,  & xqu  i la- 
tera funt,  vnumquodque  enim  la- 
tus pentag  mi  angulum  fubtendit. 

Quoniam  igitur  enculi  in  fphxra 
circa  def,  kch  xquales  funt,  fit 
in  iplis  xquilatcrorum  triangulo- 
rum latera  parallela  bf,  kh,  quq 

non  funt  ad  cafdein  centrorum  partes;  erit  refla  linea  coniungens  f ic  diameter  fphf- 
rae:  & angulus  fbk  reflus;  quod  ante,  demonftratum  eft.  Et  quoniam  pentagu- 
num  cll  ceacf.  Ii  refla  linea  ff  extrema,  ac  media  ratione  fccctur;  erit  maior 
eius  portio  ac.  ergo  e p ad  ac  eam  proportionem  habet,  quam  latus  hexagoni  ad 
decagoni  latus;  & vtralque  poteft  rx,  proptcrca  qubd  ex  ipli  ac  eft  xqualis.  ha- 
bebit igitur  fk  diameter  fphxrx  ad  bf  proportionem  eandem,  quam  pentagoni  la- 
tus ad  lacus  hexagoni : ad  a c vero , eandem  quam  pentagoni  latus  ad  latus  deca- 
goni. atque  eft  data  fphxrx  diameter,  ergo  & vtraque  bf,  ac  data  erit,  5r  ob 
idi  qux  ex  centro  circulorum , qux  funt  poteftace  tertia  pars  reflarunt  linearum 
■ f,  ac.  & circuli  ipli,  & qui  item  eis  lunt  xquales,  & paralleli  iuxta  punfta 
angulorum  ipfius  polyedri . 

Compolitio  autem  inanifefta  erit . oportebit  enim  exponere  duas  reflas  lineas, 
ad  quas  diameter  fphxrx  eam  proportionem  habeat,  quam  pentagoni  latus  ad  la- 
tus hexagoni , & ad  latus  decagoni . & in  fphxra  duos  circbl  is  deferibere,  quotum 
qua:  ex  centro  fine  poteftate  tertia  pars  diflaruin  linearum , vtraque  vtriulquc,  vf 
circuli  def,  abc:  & ad  alteras  partes  centri  fphyrx  deferibere  circulos  xquales 
jpfis , & parallelos  k g h,  l m m : i in  vnoquoque  triangulo  aptare  latera  parallela 
ac,  b f,  k«,  em  ad  oppolitas  centri  partes  omnia  triangula  limiliter  iuxta  po- 
lygoni angulos  deferibere . & de.nmftratio  ex  ipfa  refolutione  in  promptu  erit. 
Simul  vero  deprehenfum  cft  fphxrx  diametrum  poteftate  triplam  effe  lateris  pen- 
tagoni in  circulo  dbf  deferipti  . etenim  kf  ad  fi  eam  proportionem  habet, quam 
pentagoni  latus  ad  latus  hexagoni.  At  fb  ad  latus  hexagoni  in  eodem  circulo  de- 
feripti habet  eam  proportionem , quam  latus  trianguli  ad  hexagoni  latus : atque 
eft  la  tus  trianguli  poteftate  triplum  iateris  hexagoni . Tripla  cft  igitur  poteftate 
kf  fphxrx  diameter  ad  lacus  pentagoni  in  circulo  dbf  deferipti. 


c 0 m m e ?%.r  n i r s. 


Etenim  qux  a centro  fphxrx  ad  ipfa  ducuntur,  xquales  funt]  Cneus  eodex 
Kat  dru'rso  uyrptv  ris  »»«'/««.  Sei  legendum  ut  opinor  tus  yip  ars'  rs»  ulyrpsu  T te 
r^sUpae,  quemadmodum  in  antecedente. 

Similiter  & pentagona  kebcd,  dhfba,  &c. ] Corrigendus  Crecus  codex , »r  ex 
woftra  Verfime  apparec. 

Atque  erit  ac  quidem  ipli  ef  iunflx  parallela]  Hoc  nos  demonflruuimus  in  libro 
de  centro  gruuitatis  folidorum  propofitione  primi,  in  Gruco  codice  iefideratur  srtptHasi.se, 
TUt  itu  legendum  fit  uui  scae  i p\t  u y t«  , £ rtpuH.if.se . 

ir  vero  parallela  kh]  Vtraque  enim  i pfi  ac  ejl  parallela. 

Similiter  Se  circulus  circa  abc  punfta  xqualis , & parallelus  oftendetur  circulo, 
• " • • G>  • qui 
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qui  circa  lmn,  qualia  enim  & fimilia  in  iplis  triangula  funt  abc,  lms]  .r=ir 
f yadec.  enim  ac,  i m inter  fa  parallele,  quod  fini  parallela  eidem  kh  . & eidem  ratione  parat* 
’*  iela  c >,  ln.  ergo  qua  per  ipfai  tranfennt  plani,  paralleli  funt , proptereaquc  circulus 

ABC  tircnlo  un  eft  parallelus,  aqualis  antem  e fi,  cum  triangulum  abc  aquale  & fi- 
mile  fit  triangulo  lmn.  Eodem  modo  aquales,  & paralleli  ofiendentur  circuli  cirem 
DBF,  k c H ■ 

F Erit  retta  linea  coniungcns  f k fphaera:  diameter  ] er  jo.  huius , 

G Et  angulus  ni  reftus ] ex  51.  huius. 

H Et  quoniam  pentagonum  eft  g b a c f , (i  re£la  linea  e f extrema,  ac  media  ra- 
tione fecetur,  erit  maior  eius  portio  ac.  ergo  bf  ad  ac  eam  proportionem  ha- 
bet , quam  latus  hexagoni  ad  decagoni  latus  ] Sic  retia  linea  bf  extrema  , ac  media 
ratione  feSa  m punUo  x,  ita 

vt  F x fit  maior  portio . erit  b x r a 

r x aqualis  lateri  pentagoni,  1 ; — • — t— ■ — -i  - * — „ — 1 

hoc  eft  aqualis  ipfi  ac  ex  o3a-  ( ____ , ( 

ua  terti)  decimi  libri  elcmen.  r A $ 

torum . producatur  bf  Vfque 
ad  o,  >t  fo  fit  aqualis  fi. 

tota  e o feOa  erit  extrema  , ac  media  ratione ; atque  eius  maior  portio  erit  1 F , ex  quin- 
ta etufdem  . Sit  deinde  PR  latus  hexagoni ,&  as  latus  decagoni  in  eodem  circulo  deferip- 
Et  viti.  *'•  rurfus  ex  nona  etufdem  erit  ps  extrema,  ac  media  ratione  filda  in  puntto  r,  & pr 
14.  elcm*.  erit  maior  porlio  ipfius.  Quoniam  igitur  dux  retia  tinea  eo,  ps  extrema  , ac  media  ra- 
uci ex 44  tione  fecansur,  erit  bf  ad  fo,  Vt  pr  ad  rs.  Sed  r R ad  r s eam  proportionem  bahet, 
quam  hexagoni  latus  ad  latus  decagoni.  erro  & bf  ad  F o , hoc  efi  ad  ac  eandem  pro • 
otirtp Pk portionem  habebit.  Gracus  codex  i dqu  ■ * r p't  rit  * y utyot  J lege  i iqu  ■ £ rfic 
rit  a y. 

K Et  vtrafque  poteft  fx,  propte- 
rea  quod  ei  ipfi  ac  dl  xqualis] 

Quoniam  enim  angulus  f b K redas 
efi , quadratum  ex  F K efi  xqualzj 
duobus  quadratis  ex  fb,  eK,  hoc  eft 
F B,  a c . ell  enim  b k ipfi  a c aqua- 
lis. Gracus  codex  lui  ri'  irn  l,taa 
ntr  T i a y.  lege  Tur  • n n a.  y. 

L Habebit  igitur  f k diameter 
fphxr;  ad  h f proportionem  ean- 
dem, quam  pentagoni  latus  ad  la- 
tus hexagoni  ] latus  namque  pen- 
tagoni potefi  & hexagoni , & deca • 
goni  latus  in  eodem  circulo  deferip- 
torum  ex  10.  terti)  decimi  tlemen * 
torum . 

M Ad  ac  vero  eandem,  quam  pen- 
tagoni latus  ad  latus  decagoni] 

3 qam  cum  fphara  diameter  f x ad  e F 
proportionem  habeat  eandem,  quam 
pentagoni  latus  ad  latus  hexagoni, 
ft  Vero  ai  ac  tandem  habeat,  quam  hexagoni  latui  ai  Utut  decagoni , habebit  ex  aquali 
fphara  diameter  ad  ac  eandem  proportionem , quam  pentagoni  latus  ad  latus  decagoni. 

N Et  ob  id  quae  ex  centris  circulorum , qua;  funt  potcftate  tertia  pars  rcilarum 
linearum  b f,  ac]  Efl  enim  latus  trianguli  aquilateri  ponitur  triplum  emi  , qua  ex 
centro  circuli,  ex  II.  eiufdem.  Gracus  codex,  meas  nui  m u rmr  airspur  Tif  nvnKmof 
Xflrn  /c! ft  Iras  torni  ya  rit  ■ £ a y . lege  ifljtr  yifte  iras  lurdyit  nne  1 £ a y. 

O Et  in  vnoquoque  triangulo  aptare  latera  parallela  ac,  bf,  kh,  lm  ad  oppo- 
fitas  centri  partes , & omnia  triangula  (imilitet  iuxta  polygoni  angulos  deferi- 
berc]  Verbi  gratia  in  cirtulis  dif,  abc  ita  triangula  aptabimus,  Vt  trianguli  n u r 
Intus  BF  parallelum  fit  lateri  AC  trianguli  abc,  & ad  oppofitas  centri  portes  fiat  natur  . 
deinde  iungemns  ab,  bf,  ad,  DC.  & eodem  modo  in  reliquis  fanemus. 

t Et  dcmonilratio  ex  ipfa  refoiutionc  in  promptu  erit]  Habet  enim  d b latus  trian- 
guli iu  circulo  DBF  deferipti  ad  ab  latus  trianguli deferipti  iu  circulo  abc  cam  propor- 

’ tioncrn. 
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tiouem , quam  litus  hexagoni  ad  litus  iecagoui ; Sed  quam  proportionem  hebet  litus  he- 
xagoni ad  latus  decagom , in  eodem  cmuio  defcripterum , eandem  habet  retia  tinea , qua 
pentagoni  aqmlateri,  Cr  aquianguh  angulum  fubte  ‘dit  ad  ififum  pentagoni  latus,  >t  de. 
inceps  oftendetur . ergo  db  ptnugoni  angulum  [obtendit , cuius  litus  e fi  ab.  & propte- 
rea  da,  a e [ane  etafdem  pentagoni  latera  ipfi  a b aqualia.  Eadem  ratione  er  df  penta- 
goni angulum  [ubtendet ; eruutque  Dc,  CF  eius  latera  aqualia  ipfi  ab.  Rurfus  cum  ep 
pentagoni  angulum  [obtendat , erunt  bb,  bf  eidem  aqualia,  atque  ideo  omnia  triangula 
aquihtera  , & luter  [e  aqualia  eruat..  J^on  aliter  ad  oppofttas  partes  centri  [phara  ex 
triangulit  koh,  las  oftendemus  reliqua  triangula  aquilasera,&  aqualia  ejfe,cx  quibus 
ico[aedrum  ipfum  conflat.  Ico[aedrum  igitnr  in  data  [phara  definptum  cft,  quod  [ea fle 
oportebat . 


Quod  autem  pofitum  cft,  fic  oftendetur . 


c 


A 
— I 


Sit  latus  hexagoni  ab,  & latus 
decagoni  n £ : fitque  p G retia  linetu  , 
qua  pentagoni  cuiufpiam  aqnilateri , 

& aqmanguli  angulum  [ubtendut , & 

K i.  fit  pentagoni  latns . Dico  f G ad  n l 
eandem  proportionem  habere,  quam  t d 

habet  ab  ad  de.  Secentur  ab,  pg  ex-  1 ' - — * 

tremo , ac  media  ratione  i»  punSii  c H, 

>t  maiores  ipfarum  portiones  fine  ac,  £ " 1 {,  •"  J 

F H . erit  A c quidem  ipfi  D e aqualis , 

ex  ifs , qua  nos  demoufiraumutfeu  ter • 1 ‘ 1 

tso  decimo  libro  elementorum  ad  pro- 
pofitionem  nonam,  fh  Vero  aqualis 
erit  ipfi  cl  ex  oSaua  ciufiem  libri . 

Quoniam  igitnr  ab,  fg  extrema , ac 

media  ratione  [ecautur , erit  »*  ab  ad  ac,  ita  f g ad  fh  ex  Vitiata  quieti  decimi  libri 
elementorum,  sed  de  cft  aqualis  ac,  & ki  ipfi  fh.  ergo  ta  ai  il  eandem  propor . 
tionem  habebit,  quam  a*  ad  de.  quo  d oftendere  oportebat.  f 

Simul  vero  deprehenfum  ell  ' 1 

fphaerx  diametrum  poteftate  tri* 
piam  elfc  lateris  pentagoDi  in 
circulo  d b f deferipti , etenim 
k p ad  fb  elm  proportionem  hai-  A*  -■>.? 
bet,  quam  pentagoni  latus  ad 
latus  hexagoni . ] Dtj cributur  cir- 
culus abc,  cuius  ca,  qua  ex  cen- 
tro aqualis  ipfi  bf:  & in  ipfo  latus 
pentagoni  ab,  & latus  hexagoni 
bc.  erit  ab  aqualis  k f diametro 
[phara,  & bc  aqualis  bf.  ie[cri- 
batur  etiam  circulus  DBF,  cuius 
ea , que  ex  centro  fit  poteftate  ter- 
tia pars  ipfius  b f , de  rur[us  in 
ipfi)  latus  pentagoni  db  & hexa- 
goni e f , habebit  ab  ai  B c pro- 
portionem eandem,  quam  d H ad 
bf.  Sed  latus  bc  cft  poteftate  tri. 
pium  lateris  b f . ergo  & latus  a b, 
hoc  cft  [phara  diameter  ’k  f poteflo. 
te  tripla  erit  ipfius  D b lateris  pen. 
t agoni  i»  circulo  def  deferipti- 
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Iftdatafphxra  dodccaedrum 
dcicribcrc . 

Defcriptum  fit , & punfta  angu- 
lorum ipfius  fint  A BCDEj  FGBUi 
mnxop,  rsty*,  erit  vtiquc  bd 
parallela  ipfi  fi  iunftae;  a e vero 
A ipfi  fg:  & ita  reliquae,  ergo  & 
planum  duaum  per  abcdb  paral- 
lelum eft  plano  per  fgbii  aufto 
Quoniam  autem  iunto  oixc  pa- 
rallela: funt , vtraquo  enim  ipfi  b h 
efl  parallela»  funtque  squales : & 
ipfe  o x , ac  inter  fe  parallela 
erunt,  quare  & st,  bd,  itemque 
£ s r , c d , & reliqua . plana  infuper 
omnia,  quae  per  ipfas  ducuntur  pa- 
rallela funt.  Intelligantur  igitur 
eireuliper  ipfa  defcripti  inter  fe  pa- 
ralleli. erit  circulus  quidem  eirc» 
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Aiens  aequalis  ei,  qui  circa  kstv»,  nam  pentagona  in  iplis  deferipra  aequalia  Z 
funt:  circulus  vero  circa  fchkl  aequalis  ei,  qui  circa  «kioi;  cum  pentagona  fine  C 
atqualia.  atque elt  cl  parallela  x v , vtraque enim ipfi  tu  cft parallela,  purwfta igi- 
tur lcxv  in  vno erunt  plano.  StiplaiungentcsasqualesCunt:  qudd  pentagonorum,  D 
aqualium  angulos fubtendant, funtauftmin  circulo,  ergo  icx  v quadratum  cft  . it  E G 
ob  id  refla  linea  u iunfla  poteftatc  dupla  cft  iplius  tc,  iioceft  ipfius  fi,  & angulus  p 
jlf  reftus ; in  aequalibus  enim  circulis  squales,  & parallelae  funt  ox,  fl:  quadratum 
igitur  ex  fx  triplum  cft  quadrati  ex  fl.  & cft  ix  fphsrs  diameter  ex  ijs , qusante 
demonftrauimus , neque  enim  ox,  fl  funtadeafdcm  partes  centrooum.  quare  dia- 
meter fphsrs  ad  f l cam  proportionem  habebit , quam  trianguli  latus  ad  latus  hexa- 
goni in  circulo  fchxl  dcfcriptorum . habet  autem  fl  ad  trianguli  latus  proportio- 
nem eam  , quam  pentagoni  latus  ad  latus  trianguli . ergo  ex  aquali  diameter  iphars 
ad  latus  trianguli  eandem  proportionem  habebit,  quam  pentagoni  latus  ad  latus  hexa- 
goni. habet  autem  & fl  ad  ed  pro 
portionem  eant,  quam  latus  hexago- 
ni ad dccagoui  latus,  etenim  fl  ex- 
crema , ac  inedia  ratione  fefla,  maior 
cius  portio  cft  an,  proptercaquod 
pentagoniangulumfubtcndit,  cuius 
latus  t u . Sed  vt  f l ad  e d ita  trian- 
guli latus  in  circulo  fohkl  ad  latus 
trianguli  in  circulo  a ec  o Edcfcripti. 
ergo  & trianguli  latus  ad  latus  trian- 
guli proportionem  habebit  eandem, 
quam  latus  hexagoni  ad  latus  deca- 
goni . habebit  igitur  fphsrs  diame- 
ter ad  latus  triaguli  in  circulo  a i c p e 
deferipti  eandem  proportionem , qua 
pentagoni  latus  ad  latus  decagoni. 
tdcoquc  trianguli  latus  in  vtroq,cir. 
culo  datum  erit  .quare  & que  ex  cen- 
tro circulorum , quae  funt  poteftatc 
tertia  pars  diflorum  laterum:  & cir- 
culi ipfi  , & qui  cis  squales  funt , & 
paralleli  iuxta  punfla , quae-  in  ipfis 

angulorum  polycdri.  . . . 

Oportet  igitur  in  compof.tione  duas  reflas  lineas.cxponere,  ad  quas  diameter  fphere 
eam  proportionem  habeat,  quam  pentagoni  iatusad  latus  hexagoni,  &ad  latusdeca- 
gom , quas  etiam  w icofaedro  expofuimus : & deferibere  duos  circulos  paral  Idos  in  fu- 
pcrficic  fphsr?  ad  eafdem  partes  centri  locatos , vt  fohkx,  abcdb,  quorum  que  ex 
ceneris  poteftatc  funt  tertia  pars  expolitarum  reflarunt,  vtraque  vtriufquc.  Sc  alios 
duos  circulos  his  ?qualcs;& parallelos  ad  alteras  partes  cetri  fph?r{,vt  m n xop,  rstv  • 

& aptare  latera  pentagonorum  eiJpl,ox,  si  inter  fe  parallela,  ab  ipftfque  penta- 
gona deferibere , per  qu$  polygoni  anguli  conftitucntur . manifeftum  autem  cft  ex 
conftruflionc , circulos  continentes  doaecacdri  angulos  eofdcm  effe,  qui  angulos  ico- 
faedri  continent . &"  prytcrca  eundem  circulum  comprehendere  triangulum  icolacdrij 
& pentagonon  dodecacdri  in  eadem  fphjra  dcfcriptorum  . 

Et  ita  reliquj  ] Hoc  tH  a b ipfi  cn  parallela,  bc  ipfi  hk  , & cd  ipfi  ki. 

Et  ipfy  o X , a c inter  fe  parallely  erunt  ] Graeae  codex  aal  ai  ia i t«’  , * f > «>« 
tOfd»aXti.  lege  *<u  <u  n)  t*  »f , * » 

Atque  eft  cl  parallela  X v j Graeae  codex  u,  icit  « iri  >■  a maealioaxde  ri  l»i  ta'  C 
| *r,  lege  tn  r«'|  r. 

Punfla  igitur  teit  in  vno  erunt  plano]  Ex  a.  mdecini . Graeae  codex,  it  iri  D 
ieririta  teae  t*'  a y f » lege  x y f v. 

Quod  pentagonorum  squalium  angulos  fubtendant  ] Gratas  codex  Uat  y»'r  n-  E 
XfOpdtoo  An  riatortr  jmrlae.  lege  iretr  yap  vmapeint,  ,lv,k 
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p Sunt  autem  in  circulo ] fi  per  punCla  lcsv  fimum  ducatur,  fcBia  circulus 
mt  CX  prima  ipiancorum  Thtrdofu  . 

q Ergo  i c X t quadratum  clt  j X(«< • rima  aqu.tes , & parallelius  retias  Irneas  m cir- 
tmlo  eoniungnotir  eam  ipfn  redas  continent  angulos , ex  53.  batus . Gracas  codex,  xt- 
Wf*  k > i " ‘cic  nrpuynn  «*/>“  7:  h y i 7'  - 

H Ec  angulus  k .. f elt rectus , iu qualibus  enim  circulis  aquales,  & parallele  fi.nt 
ox,  fl]  Ex  51.  buius. 

|t  Et  clt  xf  fphtjre  diameter  ex  ijs , que  ante  demonftrauimus . neque  enmi  os,  f c. 
fijnt  al  cafdcm  partes  centrorum]  Ex  50,  bssius.  Gracas  codex  »’»  yap  i*i  t*  «'»ra' 
ubpn  m uUrpuriseir  ai  • £ f * . Irjr  «1  . f £ a. 

L Qua  ve  diameter  fphxrx  ad  fl  cam  •proportionem  habebit,  quam  trianguli  la- 
tus  ad  latas  hexagoni  in  circulo  ichki  deteriptoram ) Efi  eum  trianguli aqxilater i 
Istai  potefime  triplum  eius,  qua  tx  circuli  centro,  boceft  latens  Isei  agoni , ex  1:. 
te-tudecimi  hbn  elementorum.  Gratus  codex  fm  » 7#r  &c.  »f»V  •<*>«>«,  i,r  r*r  £ 
» 0 * x *vhau,  iyyiytufittlrur . lege  iis  oe‘r  ( > j * A xv»x«r  , 

Habet  autem  i t ad  trianguli  latus  proportionem  cam,  qu.un  pentagoni  latus 
ad  latu»  trianguli)  Eli  enim  1 1 pentagoni  latus  in  circulo  fcuhi.  quare  ai  latuc 
triaiguli tfuod  in  eodem  cireulq  deferibitur,  eam  proportionem  babet,  quam  pentagoni 
lu-.usai  latus  trianguli . 

JSI  Ergo  ex  aiquali  diameter  fphasr*  ad  trianguli  latus  eandem  proportionem  ha- 
bebit, quam  latus-pcntagolu  ad  latus  hexagoni)  in  perturbata  fcilieet  proportione, 
melltge  autem  latus  inauguli  m circulo  fghki.  deferipti. 

q tlabct  autem  & 1 l ad  t 0 proportionem  eam , quam  hexagoni  latus  ad  latus 
decagoni  ■ Gratus  codex , sxh  fl  ili  ritr  f x x»'?«  t»V  • t,  •>  * ter  mpoc  rur 

Tf, yclw.  ego  ita  legendum  puto . *X"  /1  nui  «'  f x rp't  sriir  1 I »•’>>, , 0',  » t*~» 
ifycydrto  xfte  7 ir  t»"»  Smyureu. 

t Etenim  t l extrema , ac  media  ratione  Cei ia  , maior  eius  portio  clt  r d,  propte- 
rea  quod  pentagoni  angulum  fubtendit,  cuius  latus  eo)  Siuomodoboc  fcquatur , di- 
ximus m antecedente.  Gratus  codex , io  «n/ja'  i « x.  lege  io  xxiofu  r 1 i'. 

r\  Sed  vt  p l ad  E d , ita  trianguli  latus  in  circulo  fghkl  ad  latus  trianguli  in  cir- 

v*-culo  xxcoE  deferipti.  ergo  & trianguli  latus  ad  latus  trianguli  proportionem, 
habebit  eandem,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni)  Hoc  efi  »r  lacus  penta- 
goni m circulo  fghki  ad  latns  pentagoni  iti  circulo  xbcob,  ita  <$■  trianguli  latus  in 

R circulo  FG  KKL  ai  latus  trianguli  in  circulo  ascds.  Sci  pentagoni  latus  ai  latus  pen- 
tagoni eam  proportionem  habere  ofknfum  efi,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni . erga 
& trianguli  latus  ai  latus  trianguli  eandem  habebit  proportionem , quam  latus  hexagoni 
ad  latus  dee  agoni . Gruens  codex  manent  efi,  qui  ita  babet . «’/>*  eJrr.  **r  » r»V 

ydrm  nide  x sic  jit  aio  ilntydnu. 

S Habebit  igitur  fpbairse  diameter  ad  latus  trianguli  in  circulo  accdi  deferipti 
eandem  proportionem , quam  pentagoni  latus  ad  latus  decagoni)  Ex  aquali  feili. 
cet, quemadmodum  nos  fupri  docuimus. 

T Et  aptare  latera  pentagonorum  bd,  fl,  ox,  ja  inter  fc  parallela  ; ab  iplifque 
pentagona  deferibere  , per  quse  polygoni  anguli“onflitucntur ) Quoniam  igitur  la- 
tus trianguli  m circnlo  fgiikl  ai  latus  trianguli  m circulo  ,ac«  deferipti , babet  eam 
proportionem,  quam  latus  hexagoni  ad  latus  decagoni , habebit  &■  latus  pentagoni  in  cir. 
culo  r , h k I.  ad  lacus  pentagoni  m circulo  x s c d e,  ndeheet  c,  k ai  b eandem  propor. 
tionem,  quam  latus  hexagoni  ai  latus  decagoni.  Sed  quam  proportionem  habet  hexagoni 
lacus  ad  latus  decagoni,  eandem  babet  retia  linea,  qua  angulo  pentagoni  aqutlateri,  & xquian- 
gultfubttnirur  ad  pentagoni  latus,  xtfupra  ofienjnm  efi . ergo  1 M Jubtcndicur  angulo  penta- 
goni,cuius  Iasus  efl  ab.  & fune  GO,  OH  pentagoni  latcra.ipfi  A n aqualia.  Quod  cuta  plani 
AOO  II  t,&ipfiu’  Ipbprd  communis  fecho  fit  circulus,  erit  circumferentia  c o H dupla  circum- 
ferentia  ab.-  & fimiltttr  circumfu/pniit  ac,  bh  fimulfumpu  dupla  erunt  ciufdtm  ai  cir- 
cumferentia. & funt  aqncdcs , pnptireaqudd  *»,cu  inter fe  parallela  funt.  ergo&reflx  li- 
nea A g,bh  aquales  erunt ipfi  Ai,  & prutagommaqulldternm,&  tquiaugulumcrit  acoh-b,»* 
ip  fi  IICDI  aquale.  Eodem  modo  & reliqua  pentagona  aquajiaoflendcntur , tum  qua  ad  pem- 
t agonum  A t c D E adberent,  tum  qua  ex  altera  parte  centri  fpliara  edharentad  ipfitm  k s t V ♦. 
Doiee  X,:  irum  Igitur  m dacafpbsra  eanjHtutum  efi,  quod  fecsffc  oportuit . 

T Et  pretcrca  eundem  circulum  comprehendere  triangulum  icofaedri,  Sc  pcntagonum 
do.  ' caedri  in  eadem  iphasr.l  deferiptorum  ) Hoc  jeorjum  demon f iratam  eft  ini.q  t mt  de- 
um cUmntorum:  & ab  ipfo  Tappo  m 43.  quinti  libri . 

- TERTII  I i b ri  finis. 
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THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 

I fit  triangulum  abc,  & ab  ipfis  At,  bc  delcribantur  qu.r-  \ 
uis  parallelogramma  abed,  bcfg,  & rc&T  linea;  def  c 
producantur  ad  H,  iungarurq,  hb:  fient  parallelogramma 
abed,  bcfg  xqualia  parallclogrammo  contento  achb, 
in  angulo,  qui  vtrifque  bac,  dhb  fit  tequalis. 


Producatur  enim  n»  ad  K,  & per  ac  ipfi  k h parallela:  H 

ducantur  al,cm,  & i m iungatur.  Itacj;  quoniam  paral-  * 

lclogrammumcft  ai-hb,  erunt  al,bh  tequales.&paral-  r.  V B 

ielas- Similiter  aequales,  & parallela;  u[g,h  b:  ergo  & i.  a / , ,\®  . j+ 

_M  c aequales , & parallelae  fi nt,  ncccfsc  eft>&  proptcrca  l m ./  t/  \ , 3"Pt 

a c;  parallclogrammnin  igitureft  almc  in  angulo  l ac:  -f  / • /i\  \ i* 

hoc  cftinangulo*quaiivcriufq;  bac, dhb.  elt  cniman-  / j , \ 
gulus  dhb  ipiiLAB  *qualis,&  quoniam  dabb  parallelo-  / j \ 

f ramum  eft  aequale  parallclogramo  t a bh,  etenim  in  ca-  j / > O 

em faali  ab,  & in  eifdem parallelis  ab,  nn  con/iftit,p.i-  J..  J h ■ \ w,  »>  P 
rallelogrammumautem  > abh  parallclo^ramo  lakncII  /j  I \ 

aequale,  cum  fit  in  eadem  bafi  u,  & in  eifdem  parallelis  °u  j p 

e a,  h k : eritparallelogrammum  ad  ub  aequale  parallelo-  $/_ \Jr 

grammoLAKN.&c*  eandem  cauflam  par.illelogrammum  K 

bgfc  parallclogrammo  isac.  parallelogramma igitur  dabb  bcfc  paraljdogra-  D 
mo  cacm  aqualia  funt,  hoc  e/1  ei,  quod  aena  continetur,  inangulo  lac,  qui  c|t 
aequalis  vtriufque  s a c,  ih  l . atque  hoc  multo  vniuerfalius  c /i,  quam  quod  ip.ttiangu- 


cmniE^raOjirj; 


\ 1 _ t 1*  tr  % r « ^ 

-Et ab  ipfis  ab  bc  deferibanturquaeuis  parallelogramma  j Cruvs coitx . ttiwira  A 

a-*#  £ > «“X‘ lege  . 

Itaquequohiamparallelogrammuin  cil  alhb]  rodra  ij-i  B 

JMeg*  wri. 

H Et  quo- 
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C Et  quoniam  dx«b  paralieiogrammimi  ] Graens  codex  ^ iui  r i aW  tadi 
* iypa/iiut.  lege  ri  X*iSi  r*,  anxxlyj  , 

D Atque  hoc  multo  vniuerlalius  cltj  quito  quod  iri  triangulo  reflangnio  de  quadratis 
inclementisdcmonliratur  j vtdeluct  /1147.  primi  hb.<  elementorum  . idem  etiam  demon- 
Aratur  te  ji.fexn  libri  iaaltfS  fgnru  fmilibnt . fed  lUud  in  triangula  reltangnlo  tantum  , 
hoc tnoueni  tnagula  .illud de  quadratis  tantum  rei  figuris fimtltbns , b*t vninerfi de  au nu- 
hm  parallelogrammu  etiam  inter fedifimiltbus . * - 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 


Sit  Icmidrculus  in  retfh  liflca  A b , rationalem  habens  diametrum : & ci, 
quxdtex  centro  xqualis,  & ipfi  ab  jn  djrethjm  fit  bc,-  contingens  au- 
A tem  c D : fe circumferentia  bd  bifariam  Icceturinpundo  e,& ce  iunga- 
tur.  Dico  ce  irrationalem  efle,cjux  minot  appellatur. 

Sunutnr  enim  centrum  fcmicirculi, 
quod  fit  f,  & uingantur  fd,  fi.  Itaq; 
quoniam  angulus  toctil  refius,  erit 
in  femicircuio  defcripto  in  redta  linea 
rc,  cumscentrum  s.  mndlaq,  »n,  fiet 
triigulum xquilaterum  «fd.  ergo  an» 
gulus  dpi  cft  duas  tertias  redi  ,3tan» 
gulusara  reflt  tertia.  Ducatur  .1  pun- 
8 fto  a ad  a s diametrum  perpendicularis  e g . tequ ianguluro  igiturjeft  cbd  trianguiu 
«.fetri.  triangulo  bfg:  atque eftvt  rc  ad  cd,  ita  ef  ad  pg.  quadratum  autem  ex  rc  icf- 
C quitertium  eft  quadrati  ex  c».  ergo  & quadratu  nn  quadrati,  e*  pg  felquitcrriutii 
«rit ; babebitque  quadratum  ex  b r ad  quadratum  tx  pfc  proportionem  eam , quam  16 
ad  1 1 , fed  proportio  quadrati  ex  er  ad  quadratum  e*  fu  cft,  quara  .habet  64  ad  i<J. 
quadratum  igitur  ex  cp  ad  quadratum  ex  fg  cft,vt  t*q  ad  ix.  Sit  n quadrupla  ip- 
fius  bh.  atque  eil  ipfius  bp  dupla  sc.  quare  proportio  cp  ad  fh  cfi  vt  » ad  5 , Cie 
proportio  p a ad  h e yt  5 ad  j . proportio  igitur  quadrati  ex  c f ad  quadratum  a i s 
erit,  vtrf4ad  af.oftenfum  autem  cfi  quadratum  cx  cp  ad  quadratum  cx  tc  ita  cfle  , 
vt  64  ad  ix.  ergo  & quadratum  ex  bf  ad  quadrat  um  ex  fg  cft  vt  1 5 ad  1 1 . propte- 
reaque  hf>fg  rationales  funt  potentia  folum  commciifurabiles : & hf  pluspoteft  , 
quam  fg  quadrato  redis  line*  fibi  incommcnfurabilisJongitudine.eHq;  tota  rncotn. 
P mefurabilis  rationali  an.  apotome  igitur  quaria  cft  c»,  rationalis  autem  tc,  & ip- 
E f fius  dupla,  ergo  reda  linea ,qu*  poteft  id,  quod  bis  continetur  pc,  oh,  irrationalis  eft, 
que  minor  appellatur  . Sed  Sc  c b poteft  id,  quod  bts  tu,  gk  c,  minetur,  quare  c e eft 
minor-  At  vero  c«  poffe  id,  quod  bis  continetur  FC,GH,exhismanifcftumerit.  Jun- 
f-  gatur  bk  - Et  quoniam  quadratum  ex  ce  squale  cfi  quadratis  ex  1.  h,  h c vna  cum  eo, 
pj  quod  bis  c h,  ho  continetur , St  Tum  quadrata  ex  »h,hf  squalsa  & quadrato  ex  um, 
Sc  ei,  quod  bis  cominetut  fh.hg.  eil  igitur  vt  quadratum  ex  ce  ad  quadrata  ex  eh 
kc  vna  cum  contento  bis  c»,hg,  ita  quadrata  ex  ih,hi  ad  quadratum  ex  tr  vna 
cum  eo,  quod  bis  ph.hc  continetur.  Sc  vt  vnumad  vnum,  ita  omnia  a9  omnia, fle  qua  - 
A dratuin  cx  cb  squale  eft  quadratis  ex  eh  1:  c,  & ei,  quod  bis  ch,hg  continetur,  qua 
drata  igitur  ex  c t,  bh,h  f squaliafunt  quadratis  ex  b n,  h c,  b i , Se  contento  bis  ck 
h g vnsPcum  contento  bis  f h,  h g , hoc  eft  ei , quod  bis  c f,  h g continetur . commune 
primxft.  auferatur  quadratum  ex  bh  . ergo  reliqua  quadrata  ex  cb,  «r  funt  aqualia  quadratis 
ex  «r,  hc  vna  cum  co,  quod  bis  continetur  r i,|kg  . quorum  quadratum  ex  fh  eft  ae- 
quale quadratis  ex  KF.HC.  cft  enim  quadratum  ex  fh  lj  , quadratum  vero  ex  hc  cft 
p,8c  quadratum  ex  bf  jd,  reliquum  igitur  quadratum  ex  bc  eft  *qualeci,  quod  i»is 
rc,on  continetur, 

. C 0 M M E 7{T  J \ I V S > 


A Dies  e b irrationalem  effe 
tp*  loge  frt  fyt. 


, qu*  minor  appellatur  J (rtn;  etdex  ft  hebet.  tUn rnrt 

Attjue. 
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Acquiangulum  igiturell  cfd  triangulum  triangulo  efg  ] Qjtoniam  enim  anguini  B 
PFC  efiduateruarefluCr  reflus  F n e cnrpqF  retli  tertia,  atque  eft  bfg  item  tertia  rf. 
til , angulus  igitur  dcf  eji  aquilis  aulula  F F o augulufque  ttte  reflui  aqualis  reflo  p G L _ 
quate,  & reltquui  reliquo  aqualis. & triangulum  cfd  triangulo  & F G aquiattgulum . 

Quadratum  autem  ex  re  fefquitcrt  uni  eft  quadrati  ex  eo]  rmm  cf  ipliut  f i)  j-. 
dupla  & idcirco  quairatnmcx  Cl  quadruplum  efi  quadrati  ex  (n  .Sed  cum  angulus  vdc  fit 
teflus,  erit  quadratum  ex  cf  quadram  ex : fd,  dc  aquale,  ergo  quadratum  ex  FC  quadrati 
ex  C D fefquitcrtium  efl , quod  ad  illud  eam  proportionem  habeat,  quam  q.ad  47-  primi 

Apotome  igitur  quarta  eft  H 0 ] Ex  4.  tertiarum  definitionum  decimi  libri  etem.  D 

Rationalis  autem  pc.&ipfiusdupla  ] Eficuin  fc  aqualis  dnmetero  ab',  quaratio-  E 
naln  ponitur : atque  ejl  rationalis  ipfius  dupla,  nimirum  ipfi  commcnfurabilis  ex  (5.  definitio- 
ne decimi  libri , 

Ergo  redta  linea,  quot  poteft  id,  quod  bis  continetur  fc,gh  irrationalis  eft,  qu*  mi-  F 
nor  appellatur  ]ex  95.  decimi  libri  element . Tqam  quodbis  continetur  rc,  en  c(l  aquate 
contento  dupla  ipfius  fc,  qua  itidem  efi  rationalis; Vt  ipfa  gh  apotome  quina.  Gracus  codex 
d Jfd.  turafAru  jt  vae'  £yn9  uniytt  Scrr,lcge  ,*  dia  ? jruulrn  r,‘  th  duri  £yu9. 

Et  quoniam  quadratum  ex  ce  *qualc  eft  quadratis  ex  m,  uc  vna  cum  co,quod  bis  G 
CH.Hfr  continetur  J Ex  tl. fecundi  libri  elementorum . 

Et  funt  quadrata  ex  bk,uf  *qualia&  quadrato  cx  ef,  & ei,  quod  bis  continetur  H 
FU,  HG  J Ex  1 3 . ttnjdim libri . 

Et  vt  voum  ad  vnum  , ita  omnia  ad  omnia  ] Ex  11,  quinti  libri  elementorum , E 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 

Sit  Icmicirculus  in  reda  linea  ac  rationalem  li^beus  diametrum , &:  A 
ei,  qu.e  ex  ccnrro  xqualis  fit  c d,  fitcjuc  contingens  db  ,&  angulus 
cdb  bifariam  Iccctur  reda  linea  df.  Dico  df  dfc  cxcellum , quo  qux  b 
ex  binis  nominibus  excedit  eam , qux  cum  rationali  medium  totunv 
tfflicit . 

Sumatur  enim  centrum  femicirculi , 
quod  Iit  g;  iungatJrquc  bg,  & in  ipfa 
co  fcmicirculus  gb  dcfcribatur,&  pro- 
ducatur DFK.atqualis  igitur  eft  bk  cir- 
cumferentia circumferenti*  kg.  duca- 
tur ad  ipfam  ac  perpendicularis  KL.Et 
quoniam  bg  eft  latus  hexagoni, erit  K t 
lateris  hexagoni  dimidia ; produifta  enim 
duplam  circumferenti*  kg  fubtendit . ergo  bs  ipfius  ki  eft  dupla;  hoccft  ck  dupla  IJ 
ipfius  KL  .atque  eft  angulus  tc  re&us.  quadratum  igitur  ex  kc  fefquitcrtium  eft  qua. 
orati  cx  cl:  hoccftquadratumcx  uc  quadrati  ex  cl.  ergo  dc,  cl  rationales  funt  E .u  . . 
potentia  folum  commcnfurabilcs  dc  plus  poteft;  quam  cl  quadrato  refl*  line* 
fibi  commcnfurabilis  longitudine : & maior  dc  commcnfurabilis  eft  rationali  ac;  tr-  P 
go  dl  cx  binis  nominibus  eft  prima . rationalis  autem  g d . rcfta  igitur  linea  , qu*  po-'  G 
teft  fpacium  contcqtum  gd,  dl  irrationalis  cii , qu*  ex  binis  nominibus  appellatur:  H 
poteft  autem  ipfum  d k .quoniam  enim  triangulum  gdk  aquiangulum  eft  triangulo  K. 
dk  L,erit  vt  g D ad  p k itaK  nad  di.  .ergo  nk  cx  binislnominibuscft.Et  quoniaangu- 
Jusbgc  eft  du*  terti*  rcqijJr  bg  eft  squalis  cc,  erit  triangulum  bgc  *quilatcrum. 
ducatur  perpendicularis  bu  , dupla  igitur  eft  c c , hoc  eft  dc  ipfius  cu . Oftcnfum  eft 
autem  quadratura  ex  dc  quadrati  ex  cl  fefquitcrtium . ergo  quadratum  cx  lc  tri- 
plum eft  quadrati  cx  ch.  ac  propterca  lc,  cn  rationales  funt  potentia  folum  cdm,- 
mefurabiles:&  LC  plus  poteft,  qtlam  ch  quadrato  rcift*  line*  fibi  longitudine  inconi- 
menfurabilis ; minufque nomen  c h comenfurabiic  eft  rationali  a c . quare  rfi  apoto-  L M 
mc  cftquinta.  oftenfum  autem  eft  reftangulii,  quod  dc,  lh  continetur,  quadrato  ex 
kf  squale  effe,  atque  eft  l b quidem  apotome  quarta,  dg  vero  rationalis- cpgo.  xr  eft  N 
qu*  cum  rationale  medium  totum  efficit, &oftenfa  eft  dk  cx  binis  nominibus,  quaro 
df  eft  excefliis,  quo  qu*  ex  binis  nominibus  excedit  eam,  qu*  cum  rationali  medium 
totumcfficit. 
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h Sitfemicirculusin  refla  linea  acJ  Gratus codex  corruptus e(?,  qui  fic  habet.  ilfuntu» 
rri  «W  t»  a > . lege  M rve  *?, 

B Dico  d f cllc  exceffum,  quo  qu*  cx  binis  nominibus  excedit  eam,  qu*  cum  rationali 
medium  totum  efficit.  ] Gracus  codex  ioiuf  u t (■  legeutemfis  »'  ff. 

C Aequalis  igitureft  bk  circumferentia  circumferenti*  k g ] Crnens  codex  manens eft 
qus  in  bunc  modum  rejhtuetur  ’m  d/scielr  • & * •xifiolfiu  y»  *i psol/ma  t p, 

D Quadratum  igitur  ex  kc  fefquitertiuin  e/i  quadrati  ex  cl.]  quomodo  hoc  /equitur 
fuperms  didum  eji. 

B Et  dc  plus  poteft,  quam  cl  quadrato  refla  line*  fibi  commcnfurabills  longitudi- 
ne ] Grxcus  codex  • fl  u t y oie  A /,/i£#r  i Viaraj.  rm  die'  dac^phfta  iasrri  leget*  da,' 

F Ergo  dl  ex  binis  nominibus  e/i  prima]  ex  primo  fecundorum  diffiuttionum  decimi  isbrs 
elementorum, 

G Refla  igitur  linea,  qu*  pote/l  fpacium  contentum  c D,  D L irrationalis  eft  , qu*  ex 
binis  nominibus  appellaturi  ex  55  decimi  libri  elementorum, 

H Quoniamcnim  triangulum  cdk  squijngulum  eft  triangulo  dk  1]  tx  8 fexti  ele- 
mentorum-Grscus  codex  fi * yif  7}  irryuri,,  ureu  rt'  u tu  o-flyo ne  ri  « A » 7?tyon,  lege 
1 S t h u Tfiyunr , 

K Erit  vt  gd  ad  dk,  ita  kd  ad  di]  ex  4 fexti  lihri  elementorum . ex  quibus , & e x 17 
eiufdem  lihri  fequitur  quadratum  ex  dk  reBangulo  evi  aquale  effe  . 

I-  Quare  ut  apotome  eft  quinta  ] ex  quinta  tertiarum  definitionum  decimi  libri  poftbtc 
i»  Grato  codice  multa  leguntur , qua  cum  fupcruacanca  TJtfa  liat,  nos  confulto  omifimus 
M Oftenfum  autem  eft  reftangulum,  quod  dg  m continetur  quadrato  e«  k p aquale 
effe]  ybi  hoc  oflenfum  fit  nondum  comperi  ,mfi  fortaffe  ipfe  oUcnderit  m fuperionbus , quod 
tamen  non  apparet . nos  autem  illud  ipfum  oflendere  fequenti  lemmate  nitemur  . 

Sint  duo  femicircuh  ac,  D bb  : fitque  ad  aqualisipfi  dc: &fumpto  ia  circumferentia 
x D quouil  fundo  p , ducatur  sr,  qua  circumferentiam  nc  fecet  in  c.&  a pungit  rx  ai 
ac  perpendiculares  ducantur  ru,  bk.  Pico  redangulum,  quod  BD  Ht  continetur,  quadrato 
ex  fg  aquale  effe, 

lungantur  di,  d g,  qua  inter  fe  aquales 
erunt,t um  fint  i centro  ad  circumferentiam. 

Et  quoniam  B D media  proportionalis  tfi  in. 
ter  e d,  dk  ex  corollario  8 fexti  elemento. 

>7*$tXU.  nm,  erit  quadratum  ex  BD,  hoc  eft  quadra- 
tum ex  dc  reS angulo  bdk  aquale, & ea- 
dem ratione  iun8a  df,  quadratum  ex  fd 
aquale efl  reBangulo  bdb. quod cu m angu ■ 

*j.primi,  fus  d t g fit  reCtus,  quadratum  ex  D g aquale  eft  duobus  quadratis , qua  fiunt  ex  df,  f g , rt 
Primafe-  d angulum  autem  edk  e II  aquale  duobus  rcBaugulss , reBangulo  feti  icet  eDH,&  ci  quod 
bd,  Ht  continetur,  quorum  reBastgulum  quidem  e dx  oflenfum  eft  aquale  quadrato  ex  po, 
reBangulum  nero  bdh  aquale  quadrato  ex  df,  reliquum  igitur  rcBangulum.  quod  contine- 
tur BD,  HK  reliquo  quadrato  ex  fg  aquale  erit,  quod  oportebat  demonjirare  . 
jq  Ergo  k f eft  qu*  eum  rationali  medtum  totum  efficit  ] ex  96  decimi  libri  elemen- 
torum. 

THEOREMA  IV,  PROPOSITIO  IV.’ 

Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  e,  diameter  bc,8c  reda  lineacontin- 
gens  ad,  qua:  cum  bc  »11  puncto  d conueniat.  Ducatur  autem  df,  & 
'A  iun&a  ae  producatur  ad  G,  & F K G & Glft  iungaiuur.  Dico  KE 
ipfi  E L squalem  efle, 

Faflum 
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Fa&um  lam  fit,  & ipfi  kl  parallela 
ducatur  h x m . ergo  Midi  «qualis  x h. 
ducatur  etiam  a puirfto  t ad  f h perpen- 
dicularis en.  aqualis  igitur eft  fn  ipfi 
n h . erat  autem  & m x «qualis  x H . er- 
go N x ipfi  f m eft  parallela.  & angulfis 
hnx  aqualis  eft  angulo  nfm,  hoc  eft 
angulo  ha  x . & in  circulo  funt  punfla 
a n x h,  eft  igitur  angulus  anh  aqualis 
angulo  a xh,  videlicet  angulo  ael.  & 
proptcrca  in  circulo  funt  pumfta  a e s rj 
reftus  eft  enim  vterque  angulorum  bao 
end. 

Componetur  autem  fic.  Quoniam 
vterque  angulorum  e a d , end  eft  rc- 

ftus.punfla  aden  in  circulo  erunt,  aqualis  igitur  eft  angulus  ano  angulo  aed. Sed  P 
angulus  aed  eft  aqualis  angulo  a x h proptcrca  qu6d  parallelafunt  f.d,  xh.  erro 
m circulo  lunt  a n xh  punda  :&  angulus  h A x angulo  hnx  eft  aqualis . angulus  au-  O 
tcin  hax  aqualis  eft  angulo  hfm.  erga  fm  ipfi  nx  eft  parallela  .&  eft  pn  aqua- 
Jis  nh.  quare  &:  mx  ipfi  xh  aqualis  erit,  e ftqucvt  xc  ad  ce,  & ita  xm  ad  ek,&  R 
h x ad  l b.  vt  igitur  x m ad  e k , ita  nx  ad  lb»  & permutando  i aqualis  autem  eft  S 
M x ipfi  x H . ergo  6c  K b ipfi  e t eft  aqualis . 


C 0 M M K Tif_T  A R / V S. 

Dico  x B ipfi  E t aquale  effe  } Oratus  toiex  irot  H,r,  i i t n' i «.  fti  fate  le.  a 
gendum  erit  en  1«  oji1  » « » r»  i a.  a 

Fadurn  iam  ficj  hoc  eft  ponatur  ke  aqualis  el.  - 

Ergo  mx  cll  aqualis  xh]  ob  fimilituiincm  triangulorum  m s x,  kcej  & xck,bgl.  n 
Aequalisigitur  eft  FN  ipfi  nh]  tx  q tertij  libri  elementorum.  r» 

Ergo  nx  ipfi  pficft^arallelaj.  a fexti  elementorum.  mtelligatur  autem  iuuda  nx  p 
GrAC«J  codex  uro  £,a  « t f r»  f*  £.  Sei  legendo  pt  opinor  ra,d>Au Me  «>*  e .f  f ru  toS. 

bt  angulus  hn  x aqualis  eft  angulo  n p m ] Ex  i?  p„m  elementorum.  p 

Hocclt  angulo  hax]  Sunt  enim  anguli  ha  q,  h fc  aquales , ex  n tertij  libri  ele.  r- 
mentorum  u - * v-r 

Et  in  circulo  funt  punda  anxu]  lio e ell  in  circuli  circumferentia  . Quoniam  enim  ij 
tngu  t hax,  hnx  aqualcsfunt,  erunt  panda  hanx  in  circumferentia  eiujdem  circuli, 
ex  connerfa  11  terti/  libri  elementorum. 

Eft  igitur  angulus  anu  aqualis  angulo  axb]  tqamcum  punda  hanx  fint  ia  cir.  jr 
Cumfemtia  em  fient  circuli,  anguli  a.nh  , axh  aquales  erune,  ex  it  tertij  element. 

videlicet  angulo  abl]  ex  19  primi  elementorum, quod  xh,  ec  fune  parallela . 
Jofi«r°^tCrCa  *n  C*rCU^°  crunt  _pun£la  aend]  Quippe  cum  anguli  and,  aed  aqua ■ 

Refius  eft  enim  vterque  angulorum  ead,  end]  Ob  id  etiam  punda  aend  erunt  fj 
tn  circumferentia  circuli,  quod  anguli  B A D,  snd  inter  fc  fine  aquales,  nempe  redi . 

Componetur  autem  fic  ] Hic  incipit  compofiiio , quam  praccdcrc  debet  conflrudio  eadem,  o 
qua  m rtf olutione  fadaefi.  ’ w 

Proptcrca  quod  parallela  fint  sn,  xh)  Crocus  codex  /»' r.’<  ora, arta' nae  rit  t i,  P 
forte  legendum  hd  «V  a»  tie  >S,£9, 

Angulus  autem  hax  eft  aqualisangulo  hfm]  Exu.  tertij  elementorum,  fnicfequi  O 

tur,  vt  hnx  angulus  angulo  hfm  fic  aqualis,  & idcirco  reda  linea  f m parallela  fi,  ipfi 
N X;f'*CUS  todtx  f *’  •'  « * S 'm  «>  t?  si»  9 r f , Sed  legendum  ru' <m  0 {>/ 

fcltquc  vt  XG  ad  ce,  ita  & xm  ad  bk  , & h x ad  lb  j Crocus  codex  i «■»  de  i fi,  R 

oroe  u 1,  >»r  » ph  fi  Jt  0,1 1 t n t n SI  t ( ori,  ko.  legendum  autem  otuSb,  »V  ufiu 

mf,‘  ".V’ ,Tm<  •'  h1’  f M mrot  > * , i SI  8 fi  oro'e  a • . 

Vt  igitur  xm  ad  se]  Crocus  codex  *jl  de  £,a  0 f n «p»V  ) *.  lege  orfe  1 k.  S 
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THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V7 

Sit  circulus  abc,  & contingentes  re- 
linex  A d,  d c;  iungatur  autem  A e , & 

A ducatur  EF;  fitque  eg  xqualis  gf.  Di- 
co & HG  ipfi  GK  xqualem  cfle. 

Ducatur  ipfi  ac  parallela  e m:  fumaturque 
C circuli  centrum  e.  & iungantur  la,  ef,  lc, 
tu,  lc.  Quoniam  igitur  bg  efi  xqualis  e f, 

D & m c ipfi  c f xqualis  erit . atque  efi  ad  an- 
U guios  reftos  jpfi  ei.  ergo  lf  efi  xqualis 
lm.  & quoniam  xqualis  efi  au  ipfi  d c , e- 
rit  ab  xqualis  uc.  eft  autem  Se  al  ipfi  lc 
xqualis»  Se  angulus  dal  reftus  xqualis  re- 
A*  primi.  fto  M et,  ergo  Se  Bt  xqualis  lm,  hoc  efi  lf. 

..  Se4  bg  xqualis  eft  of.  efi  igitur  cl  ad  bb 
* KftlJ ’ perpendicularis,  quare  nc  ipfi  g (c  xqualis 

e«. 


f Q Mtt  tUX  UH,t  r Sl 

A Et  ducatur  e f,  fitque  eg  xqualis  g f 1 hoc  eft  ducatur  ef,  ita  *t  bg  ipfi  gf  fit 
aqualis.  Cretus  codex  n2  Inytm  »'  i ir*>  /c»  5 Ti"  «{.  tegendum  tp  * ‘rx'Jm  r' ' £. 

ops  lc#  5«  »'i » ru  n 

B Dico  6:  hg  ipfi  gk  aqualem  efle]  fcccteuim  reda  linea  ef  circuli  circumferentiam 
inpnntlis  bk  . Cretus  codex  /rue  nm'  pofl  qua  nonnulla  defiderantur . Ego  fic  refiitueu. 
dum  puto  ^ ■'  j » tf  * * R, r !#» . 

C Quoniam  igitur  bg  eft  xqualis  gf.  Se  uc  ipfi  e»  aqualis  erit]  ex  ifexti  ele j 
mentorum,  nam  in  triangulo  bfm  reda  linea  Eu  ipfi  ac  eft  parallela. 

D Atque  eft  ad  angulos  reftos  ipfi  cl.  ergo  lf  eft  aqualis  lm)  Quoniam  enim  reda 

linea  mcp  tangic  circnluminpundo  c,  continebit  lc  cum  ipfaangulos  re  dos  ex  1 8.  ter- 
tif  ; & fnnt  trianguli  l f c duo  latera  l c,  c f aqualia  duobus  lateribus  ic,c«  trianguli 
|.  primi.  BMC.  ergo  tif  bajst  F L bofi  i m aqualis  erit . 

E Et  quoniam  xqualis  eft  a d ipfi  D c , erit  a b xqualis  M c ] primum  horum  patet  ex  j i 
terti)  libri  elementorum  , videlicet  ex  fecundo  corollario , nos  ad  tpfam  addidimus  . efi-  cum  re • 
dalinea  em  parallela  fit  ipfi  ac,  fiunt  triangula  abc,  edm  inter  fe  fimilia,  quare  vt  At» 
«,  fexti  . ad  dc,  ita  bd  ad  n m . aquales  autem  funt  ad,  d c ergo  & a d,  d m aquales  erunt ; a qui. 
‘ ’ bui  fi  auferantur  ad,  dc, relinquetur  ab  ipfi  mc  aqualis. 

f Eft  igitur  c t ad  e(f  perpendicularis]  Ecqualia  enim  funt,  & fimilia  triangula  egl 
GIF,  qua  ex  aqualibus  lateribus  conflant . ergo  anguli  ad  c inter  fe  aquales,  & idem 
eo  redi  fnnt, 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 

t'  t 

Sit  circulus  abc,  & contingentes  a d,  d c ; iungaturque  ac;  & 
A ducatur  f.  f,  yt  h g ipfi  g K fit  xqualis  . dico  &c  e G ipfi  G F x- 
qualcm  cfle. 

Sumatur 


i 
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S amatur  circuli  centrum,  quod  fit  L.&  el, 
tA.LC.to.L»  iungantur.  itaque  quoniam re- 
ftus  eft  vterque  angulorum  b ai,  egi  , erunt 
ppn&a  i vgl  in  circulo  quare  angulus  eu 
eft  aequalis  angulo  gal  rurfus  quoniam  rc&us 
eft  vterque  angulorum  lgkiLcf  , erunt  pun- 
ita lgfc  in  circulo,  squalis  igitur  eft  angu- 
lus oct,  hoc  eft  angulus  gel,  angulo  gfl. 

& propterea  bl  eft  atqualis  tr,  cftque  io 
ad  rcitos  angulos. ergo  St  eg  ipli  er  tequa- 
lis  erit. 

COMMETAT 

Dico  bg  ipfl  et  aequalem  e (Te  j Gratus  co- 
dex Sinui  wi  »'  • » t»  > £ iri,  in  Ego  fi  militer  le- 
gerim Sti  «i  «' « » t«  * f irk  Jr». 

Erunt  punfta  bagl  in  circulo]  Hat  nos  addidimus  qua  in  CrMt  >M  erant,  fui  B 
taM ten  defiderari  "ridebantur . , 

Quare  angulus  gbl  eft  sequalis  angulo  gal]  Gratus  todtx  in  itu  i »W  utr  • C 
a ynria  &c.  Ego  lotum  buuc  locum  it*  retinuere»,.  •»«  Sptu'  itu  iuurlf*  rit  Atniu 
«mi»  *v*A»  in  t*  « * » A nfj.hu.  in  *",*  iet,  J do,'  miii  yurU  ai  uri'  l • A. 

Rurfus  quoniam  reftus  eft  vterque  angulorum  tes,  lcf,  erunt  punita  itet  D 
in  circulo  J Gratus  codex  corruptiffimus  ei , in  quo  fit  legitur,  •»«•>«»  Wi,  imi,* 
ut  Sai  rSt  aha  » > C Ai/xA»,,  in  t»  a * y ( n/ttl*.  ego  fit  legendum  arbitror  i,« 
Ofiu  Sbr  i turi,*  t St  sW  rit  Kuuxygir  tiilu  SJ,  T * Iit truK* 

Aequalis  igitur  eft  angulus  oct,  hoc  eft  angulus  gbl  angulo  c tt]  Efl  enim  an-  E 
gnlnt  g c t aqualis  angulo  wt  in  triangulo  aqiucrtri  alc.  Sed  angulo  gal 
«•«»  angulus  gel.  ergo  anguli  gcl,  gbl  mttrfe  aquatu  funt . Grani  codex  in  i, a i*,. 
i <rm'  SV  a K y yurtd  Itgt  i \m'  Ut  a y k y»r Ia  . 

Si  fint  tres  circuli  politione,  6t  magnitudine  dati , qui  fele  contingant , flt  qui  ipfus 
comprehendit  circulus  magnitudine  datus  erit . praemittuntur  autem  hjc . . 

, THEOREMA  VII,  PROPOSITIO  VII. 

' * Ii} 

Sit  quadrilaterum  abcd,  redum  angulum  habens  abc,  & datam 
vnamquamque  redarum  linearum  ab,bc,cd,da,  oftendendum  cll 
redam  lineam , qua:  bd  punda  coniungit,  datam efle. 

Iungatur  ac,&  perpendiculares  ducan- 
tur, ad  cd  quidem  rcfta  lmca  ac  ; ad  ac  ve- 
ro ipfa  b i F • & data  eft  in  numeris  vnaquzq; 
ipfarum  ab.bc:  angulufquc  abc  cftrcltus, 

«perpendicularis  be  . data  igitur  erit, &vna- 
quaeque  ipfarum  ae,bc,  ac,  bs«  rcftangu- 
. Ium  enim  acb  cum  ftt  aquale  quadrato  ex 
b c cll  datum, & data  ac. quare  & ab,’bc  da- 
tae erunt . Rurfus  quoniam  vnaquxque  reda- 
rum linearum  ac,  cd,  da  eft  data :& cll  to 
perpendicularis , data  erit  & vnaquasque  ipfa- 
rum dg,  oc.  etenim  exccftus,  quo  quadratum 
ex  a c fuperat  quadratum  cibi,  ad  re&ara 
lineam  cd  applicatus  datum  fecit  ciceflum, 
quo  refla  linea  co  ipfam  sd  fuperat,  quod  lemmate  demonftratumeft , adct>  *t  «o 
oc,  ao  datant . Et  quoniam  triangulum  agc  triangulo  cbf  xquiaaguluru  eft , vt  F 

j cc  ad 
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cc  ad  cb,  ita  erit  & ac  ad  cf,  & *g  ad  bf,  atque  eft  proportio  cc  ad  cb  data  . 
data;  igitur  erunt  & cf,fb.  Scd&ipfie  ergo  & vnaquatquf  ipfarum  Fr,  r.  c 

G cd  eft  data.  ducatur  ad  cf  perpendicularis  bh.  data:  igitur  funt  fh,uc,bh.  quate 
H & vtraquc ipfarum  d h,  m eft  data > angulus  aufepi  b h u eft  reflus , ergo  & eu  dg. 
tacrit. 


ALITER, 


Ducatur  ad  ac  perpendicularis  db,  Sc  ad  f pro. 

R ducatur.  Quoniam  igitur  data  eft  vnaquatqujrefla- 
rum  linearum  ad,dc,ca,  & perpendicularis  de, 
vtraquc  etiam  ae,bc  critdat»  . & cum  triangulum 
abc  triangulo  cef  sequiangulura  fit,  vt  cb  ad  bf, 
sta  erit  cb  ad  ba.  data  eft  autem  ipfius  cb  ad  ba 
proporcio, quare  & proportio  ce  ad  f. f data  erit, 
cftque  cb  data  .data  igitur  & bf.  Sed  & data  de. 
ergo  tota  d f erit  data . Eadem  ratione  dabitur  vtra> 

X,  que  ipfarum  bf,fc,  Vtenim  ac  ad  cb,  ira  fc  ad 
o.o c data  eft  proportio  a e ad  c b , quare  & pro- 
portio fc  ad  cb  dabitur, & eft  data  cb.  dataigi- 
turcrit&  cf.  Rurfusapunflo  d ducatur  perpendi- 
cularis dg.  data  eft  igitur  vtraque ipfarum  dg,gf. 
ergo  vtraquc  bg,gd  data.  & angulus  ad  c eft  re- 
A*  flus. quare  & bd  data  erit. 

COMME*{Tsll{irs: 

A Et  perpendiculares  ducantur;  ad  c d quidem  refla  linea  a g ; ad  a c vero  ipfa  b b r» 
& data  eft  vnaquatquj  ipfarum  ai,ic]  Gr**r  codex  corruptu , <$-  mancus  efl,  qn  fle 
habet . uaSlrar  dyflum  £b'  filr  ¥ y S'  u'  a.  n , tfa'  di  ¥ dff  a.  9 fi  > . ScQiiea  ocr,  V ir 
m/tilMK.  fortafsc  Vero  ita  refiituetur  a,  >xS»«r,  i»l  f<«  ¥ y f »' « • , <Bi'  S 1 ¥ ayrT 

S»  f.  *)  1 «*n  rue  ut  ty  Srrhru  Sci * ir  dfAtiitt , ^ o.tii,'  Shr,&c.  illud  vero  ir  dptSuftr 
idetreb  appofuit , Vt  intelltgamus  redas  lineas  illas  ih  tumeris  dJtas  ejjc  , nempe  quas  m en  ju- 
ra quepiam  fecundum  numerum  metitur  notum . 

B Data  igitur  erit, &vnaqua;qu;  ipfarum  ab,  bc,  ac,  be.  reflangulum  enim  acs 
cum  fit  atqualc  quadrato  cx  b c , eft  datum , & data  a c,  quare  & a b e c data:  cru  nt  ] 
Data  eft  eam  ac  tx  penultimaprimi  libri  elementorum,  qstoddatp  fint  a b ,s  c,  retium  an - 
gulum  continentes  ,i?  quoniam  in  triangulo  orthogonio  abc  abanguio  redo  ad  bafim  per- 
«.  Snti.  pandicularis  iu  da  efl  Be,  fiunt  triangula  ab  E,  tic  fimtltatoti,  & inter  fefe.  quare  cuna 
17.  Stiti,  fit  **  * c ad  CB  ,it«  bc  ad  CE,  entrcdangulum  ace  quadrato  ex  bc  aquale  , datum  au, 
tem  eft  quadratum  ex  Bc,  quod  & ipfa  Bc,er  efl  ac  dat  a,  ergo  & ce  data  erit.  Stmf 
liter  & ae  erit  data,  redangulum  namque  cae  aquale  eji\ quadrato  ipfius  ab.  i>_ od 
eum  dat  a fint  a e,  e c , tr  quadrata  tarum  data  erunt , ergo  & datum  quadratum  ex  r E f 
Vtraquc  enim  quadrata,  qua  ex  BU,  bc  aqualia  funt  quadrato  cx  s c ; & Vtraque  a b f,  f a 
quadrata  quadrato  ex  ab  funt  aqualia,  Crecns  codex  um  ytf  *•'  \mr‘  u y i Cr  r.,.  0 y 

ylrtrat  foqlr.  legendum  autem  ■ ytf  Tt'  Car  a y t Iro,  ,r  rd  Sss*  g y ylreftu  Scltr . f f*- 
dltrn  Hir  d * y.  det  inde*  t nt  u » t y icat  fcMir u, 

C Et  eft  A g perpendicularis  ] Corrigendus  Gracus  codex , qui  fic  habet . $ uubtree  «ov 
A » lege  u u «. 

D Data  erit &vnaquteque  ipfarum  D c,  gc  ] Dentonflratnr  hor  fcqucntt  lemmate . quam, 
qnamex  i q. propofittonc fecundi  tibn  elementorum dtnooflran pt>tcfl;nxm fi dimidium  exref. 
fus,  quo  quadratu  e X A c,  c D Jupcrant  quadratum  ex  AD,  applicetur  ad  retiam  Uncam  c D 
n latitudinem  facient  ipfarn  cc. 

Etenim  cxccflus.quo  quadratum  ex  a c fuperat  quadratum  ex  d a ad  reflnm  lineam 
cd  applicatus  datum  facit  cxccfliim, quo  refla  linea  co  ipfam  gd  fuperat , quod  lem- 
mate demonftratutB  eft  J ybtbnc  lemma  fit  non  Vidi . Sed  tamen  nos  illud  idem  demotiarx- 
re  aggrediemur.  -•  *'• 
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Sit  triangulum  abc,  cuius  latus  bc  maius  fit  latete  ab;  &;  a puncto  b 
ad  a e perpendicularis  ducatur  BD.  Dico  fi  exedTus , quo  quadratum  ex 
cb  fuperat  quadratum  ex  ba  ad  rectam  lineam  a e applicetur,  latitudi- 
nem facere  exceflum,  quo  rc«Sa  linea  cd  iplam  da  fuperat. 

Fiat  enim  e'x  reda  linea  ad  quadratum  aefd,  & ex  re- 
fla linea  dc  quadratu  dghc.  deinde  a refla  linea  dc  ab- 
fcifia  di  ipfi  ad  squali,  per  k ducatur  u parallela  dg, 

& e f producatur  ad  m , vt  reflam  lineam  k t in  punfto  u 
fccct , & parallclogrammum  acuo  compleatur,  erit  dn 
quadratum squale quadrato DB,',acproptcrca gnomon  shf 
erit  cxccflus,  quo  quadratum  D H fuperat  quadratum  de. 

Sed  parallclogrammum  u g cll  squale  parajklogrammo 
<»n,  cum refls lines  ef,  f n fint squales; & parallelogru- 
mum  gs  squale parallclogramo  sc.ergoparallelogram- 
muin  ac  ipli  se  squale  erit,  & totum  an  parallclogram- 
mum  gnomoni  ehf  squale.  Quoniam  igitur  quadrato  ex  «-primi 

ab  squalia  funt  vtraq,  quadrata  ex  ad,  db,&  quadrato  ex  e esqiialia  quadrata  ex 
ed,  DC,fublato  communi  quadrato  ex  >d,  erit  cxccflus,  quo  quadratum  ex  en  fu- 
perat quadratum  ex  da  idem,  quo  quadratum  ex  e»  quadratum  ex  ba  fuperat.  Sed 
quadratum  ex  cd  fuperat  quadratum  ex  da  gnomone  khf,  hoc  cft  parallclogram- 
mo  eu.  ergo  parallclogrammum  bh  cft  excefsus,  quo  quadratum  ex  cb  fuperat  qua- 
dratum ex  e a . (jui  quidem  excefsus  applicatus  ad  reflam  lineam  e m , hoc  efl  ad  a e 
latitudinem  efficit  hm  , hoc  cft  hl,  vel  xc.  atqui  eft  re  cxceffus,  quo  refla  linea 
e d ipfam  d a fuperat . pater  igitur  verum  effe  illud,  quod  proponebatur . 

Et  quoniam  triangulum  agc  triangulo  cef  squiangulumeft]  Efl  enim  Dignius  p 
acg  vtrique  communis',  & angulus  fec  redus  aqualis  redo  agc.  quare,  & reliquus 
reliquo  aqualis . 

Data:  igitur  funt  fh',hc,bh]  Ex  framsflo  lemmate , quemadmodum  ex  dc,  ac,  ac.  G 
Angulus  autem  bhd  cft  redus]  Gracus  codex  i,  ,’ptn  £$,  » in'  fi)  a corrige  n ia'  fi)  T.  H 
Quoniam  igitur  data  eft  vnaqusque  redarum  linearum  ad,  dc,  ca,  & perpendi-  K 
cularis  de,  erit, & vtraque  ipfarum  ab,  bc  data  ] Hoc  concludetur  quemadmodum  in 
antecedente. Gracus  codex  itu'  iMira  (b,  iuan  t ! ad,  ty  y a,  ttl  su)tiee  ili,  Mi- 
ra icoi  iaaiipa  r is  a»  ty.  lege  uri  ia ailpa  i is  atfty. 

Et  data  eft  proportio  ac  ad  cb.  quare  & proportio  fc  ad  ce  dabitur,  & cft  ce 
data  . data  igitur  & es]  Cum  autem  cf  data  fit , & tota  e e , erit  tir  ef  data.  In  Grato 
codicemulta  defiderari  videntur ; qui  fic  babet . ly  tMit  t rSc  a y oft's  y fi  htyts . egobac 
addenda  cenfeo , J o)iie  dia  k,  •'  ite  £ y ayo  V y $ t-tyes . x,  j -Suce-  shr  t y t.  dedeira  upa 
*ri  u y £ . 

Quare  & b d data  erit  ] Hoc  modo  pro< 
politam  dcmonflrabitur  , quando  reda  Unes 
Di  produci x cadit  m bc.  Jguorf fi  in  ab  ca- 
dat , vt  m fnbieda  figura  , erit  triangulum 
ite  triangulo  abc  fimile , quare  Vt  AB  ai 
EC,  ita  a ad  ef.  & efl  m data,  ergo  & 
e F Sed  & data  de.  «J-  tota  Igitur  df  data 
erit  t vt  autem  bc  ad  CA  , i|«  b f ad  i A.  & 
data  efl  ef.  quare  & fa.  Sed  & ab  data, 
erga  & ne  dabitur,  furfut  a fundo  d ad  ab 
perpendicularis  ducatur  dg  erunt  a G ,Jo  f,  D a 
data , ergo  & et,  atque  efl  angulus  ai  e re- 

dusrtlr  id  igitur  data  erit.  c 

. , '.fio  . « • -:i  - " 
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THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 


A Sint  arqualcs  circuli  politione,  & magnitudine  dati,  quorum  centra 
B c A b , & datum  pun&um  c,  perque  e dderibatur  circulus  cef,  con- 
tingens circulos,  quorum  centra  ab.  Dico  iplius diametrum  datam cfle. 


D Jungantur  n f c,  c i h , c m p,  a b,  c b,  p p k, 

E hk.  fit  igitur  gk  ipfi  ce  parallela , pro- 
pterca  quod  anguli  ad  verticem  hfc.gfh 
aquales  funt , & fimiles  circumferentias 
e p f,  gKf;  & triangulum  cef  triangulo 
F fhg  aquiangujum  • Eadem  quoque  ratio- 
ne & hk  ipfi  rc  eft  parallela  ,&  aquales 
funt  circuli, quorum  centra  ab.  aqualis 
q igitur  eft  fc  ipfi  de.  ducantur  perpendi- 
culares  a s,  b l . ergo  a s ipfi  b l eft  aqua- 
lis  . quare  & ni  aqualis  ma,  & lm  ipfi 
m s j duo  enim  triangula  blm  , asm  duos 
angulos  ad  verticem  aquales  habent,  & 
reftos  angulos  ad  punAa  ls.  habent  au- 
tem & vnum  latus  vni  lateri  aquale  ,& 
perpendiculare , videlicet  bl  ipfi  a s.  Et 
data  eft  vnaquaque  ipfaru  m L,  c s,  m s,  s a, 

& ita  fg,  d b , & b l,  l s.  data  igitur , & 
vtraque  ipfarum  tu,  ma.  Sed  vtraq;  ac 
cb  eft  data,  politione  enim  funt  aec  pun- 
fta.  quare  triangulum  abc  fpccie  eft  da- 
tum . ergo  & data  erit  c m , perpendicula- 
ris fcilicet  a punAo  c ad iplam  ab  dufla . 

Et  quoniam  data  eft  n r diameter  circuli 
chk,  & data  ma , erit  & reliqua  m da- 
ta. Rurftisquonia  datum  eft  reflangulum 

nmr, datum erit,&;ipfumGMF,hoceft  EMPhoceftcMp.&data  eftcM  dataieitur& 
c P.  Itaq;  cu  circulus  cuius  centrum  a politione  , ac  magnitudine  datus  fit , & dita  DO- 
fitionc,  ac  magnitudine  cp;  duAaequefint  pfk,  CFH,ita  vt  cp  parallela  fit  ipfi  Ku- 
dataerit  «diameter  circuli  circa  triangulum  cpp,hoceft  cef  deferipti  ’ 


(onjintr^^rj; 


A 


Sint  $quales  circuli  politione,  magnitudine  dati,  quorum  centra 
gmtudine  datos  boc  loco  intelhgcre  oportet,  w arbitror,  quemadmodum  Cup 
diametri  innumeris  dantur . 1 1 


ab]  Circulos  ma • 
ra,  nempe  quorum 


B Et  datum  punAum  c ] Vt  data  quoque  fmt  reda  linea , qua 
apundo  c ad  circulorum  centra  ab  pertinent,  1 

C Perq;  c dcfcribaturcirculus  cef  contingens  circulos  quo- 
rum centra  ab]  Contingat ditlos  circulos inpundis  ef. 

D Jungantur  efg,  cph,  cmp,  ab,  ch,  ffk,  hk]  /**.’ 
gantur  tr,cr,&  producantur,Vt  fecent  circulum,  cuius  centrum 
a inpundis  g H.  deinde  i unda  ab  , qua  fecet  redam  lineam  bf  in 
M,  ducatur  c M F , & rurfus  inuda  pp,  produdaque  ad  K,  iun. 
g«»r  H k . 

E Fitigitur  gr  ipfi  cb  parallela  propterea,quod  anguli  ad 
verticem  efc,cih  squales funt , & fimiles  circumferenti® 
bpf,  gkf,  & triangulum  bcf  , triangulo  fhg  eft  atquian- 
gulum]  Ud boc dernonflrandurninfntfcripto  lemmate Vttmur. 


LEM. 
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Si  duo  circuli  fe  mutuo,  fiuc  intus,  fiue  extra  contingant , re  dia  linea, 
qua;  per  contadhim  ducitur , fimiles  eorum  circumfcLeuti.is  ablcindit. 

Sint  duo  circuli  a bcd,  efcc,  <]uifefc  inpunflo 
c cotingant:  & per  c ducatur  refla  linea  ai  vtrum- 
que  eorum  fccans . Dico  circumferentiam  abc  cir- 
cumferentia e i c fimilcmefle.  Sumantur  enim  cir- 
culorum centra  hk,  vt circuli  abcd  centrum  fit  h, 
circuli  vero  f.pcc  fit  centrum  k,  iunganturque  ha, 
xb,&  h k , qua  per  contaftum  c tranfibit  ex  n.& 

II.  tertii  libri  elementorum.  Itaque  quoniamangu- 
lus  ac  h eft  aqualis  angulo  Egit,  5 c circa  alios  an- 
gulos, qui  ad  hk  lacera  funt  proportionalia,eft  enim 
ah  aqualis  H c,  quod  a centro  ad  circumferentiam, 

& ek  ipfi  kc,&  reliquorum  vtcrq;  eft  reflo  minor: 
triangula  ahc,  bkc  inter  fc  fimila  erunt,  & angu- 
lus a nc, angulo  k K c aqualis,  circunfcrentia  igi- 
tur abc  fimilis  eft  circumferentia  sfc.  & idcirco  reliqua  A ut  reliqua  ioc  fimi- 
lis . atq;  illud  eft  quod  oportebat  demonftrare . 

Cum  igitur  circumferentia  epf  firailis  fit  circumferentia  gkf,  erit  angulus  ecf 
aqualis  angulo  fhc.  Sed  anguli  ad  verticem  bfc,  cfu  funt  aquales,  reliquus  igi- 
tur angulus  cbf  reliquo  hgf  aqualis  erit.  & triangulum  triangulo  aquiangulum. 
quare cx  z8.  primi  fcquitur reflam  lineam  nc  ipfi  ce  parallelam efle . 

Eadem  quoque  ratione  & hk  ipfi  pc  eft  parallela  ] £,'i  enim  ex  ijs,  que  iemonfirata  F 
funi,  circumferentia  p f limitis  circumferenti*  fk,&  circumferentia  c p ipfi  f h , quare  & 
angulus  fcf  angulo  r h k i It  aqualis , angulufque  cpf  angulo  hkf;  & qui  ai  Verticem 
p F c Ipfi  h F a, & triangulum  i rc  triangulo  fhk  aquiangulum.reCla  igiturlmea  hk  re, 

8t  t c efi  parallela . 

Aequalis  igitur  eft  fo  ipfi  db]  Quoniam  entm  circumferentia  bid  fimitis  efi  circum  G 
ferenti * epf,  atque  eiicm  fimitis  efi  fkc  circumferentia-,  erit  & circumferentia  rxn  cir- 
cumferenti* ratp  fimths  ,&  funt  *q udlsum  circulorum . reda  igitur  linea  fd  reda  fo  <e- 
qualis  erit . 

Ergo  as  ipfi  bl  eft  aequalis]  lu  circulo  enim  aquales  rei U line*  aqualiter  a centro  H 
di  fiant. 

Quare  & B St  eft  aqualis  m a,  8c  fm  ipfi  UJ]  7^4«  cum  angulus  ai  Verticem  n ml  fit  K 
aqualis  angulo  ams  ,& relius  angulus  ai  l aquatis  redo  ad  s;  erit  & reliquus  reliquo 
aqualii , & triangulum  triangulo  fimile . ft  igitur  l b ai  s a,  itu  em  ai  u a . Sei  L s efi 
aqualis  sa.  ergo  & bm  ipfi  ua  aqualis  erit  i V eadem  ratione  lb  icmonftraiitur  aqualii 
ipfi  Mi. 

THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX.] 

Sit  triangulum  abc,  habens  vnum- 
quodque  latus  datum,  & nanctum  intra 
D : & quo  liiperat  ad  iplam  dc,  eo  iu- 
pcrcc  cd  iplam  db;  ficquecxcefliis  datus 
Dico  viumquamque  ipianun  ad,  dc, 

DB  datam  efle. 

Quoniam  enim  exceflus  ipfarum  ad,  dc  eft 
datus, fit  excefsui  aequalis  vtraq;  ipfarum  ab, 
ef.  tres  igitur  reflte  line®  bd,  dc,  df  inter 
fe  aquales  funt . deferibatur  circa  centrum  d 

I £ circa* 
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circulus  c Er . quare  ex  eo , qucxl  antea  diximus,  data  eft  df,  quarum  ef  cfl data,  re- 
liqua igitur  id  data  erit.  5cd&  ipiarum  ad,  dc  , d c , de  cxccllus  erit  datus. 

Lemmata  igitur  hac  funt . illud  autem  eft,  quod  imprimis  quaeritur . 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 

Sint  tres  circuli  inaequales,  qui  lelc  contingant,  & datas  habeant  dia- 
metros, quorum  centra  abc:  & circa  ipios  Iji  circulus  contingens  des, 
cuius  oporteat  diametrum  inucairc . * 

Sit  autem  ipfius  centrum  s : 

& centra  abc  fiingantur  , ab, 
ac,  ce, &pratcrea  had,iiif, 
ncb  ducantur.  Itaque. quoniam 
diametri  circulorum  , quorum 
centra  abc,  data:  funt,  fiet  e- 
tiam  vnaquiequc ipfarum  ab,  bc, 
ca  data,  & differentia  ipfarum 
ah,  hc,  >1  b data .ex  co  igitur, 
quod  ante  dclcriptum  fuit , data 
eft  a h . fcd  & ad  data , quare 
circuli  dbf  diameter  dabitur  , 

& hoc  quidem  vnum  terminum 
habet  . reliqua  autem  AibfcrU 
hara , 


theorema  xi;  propositio  xj: 

A Sit  lemicirculus  abc,  & inflcdlacur  cba,  ducaturquc  c n ita,  vt  ch 
Iit  arqualis  vtrilquc  fimul  AB,  cp,  & perpendiculares  8 E,  U JF  ducan- 
tur . Dico  a p ipfius  b e duplam  efle  • 

B Ponatur  enim  ipfi  a b aequalis  eo: 

& tu  aqualis  ab,  iunganturq,  sh, 
ho,  uf:  & dufta  kh  perpendicula- 
ri, iungatur  u.  Quoniam  igitur 
cb  aqualis  eft  vtrifqye  a?, .perpa- 
rum bh  ipfi  ba  eft  aequalis,  reliqua 
h c reliqua:  c d aequalis  erit ; ergo 
quadratum  ex  c d eft  aequale  qua- 
C arato  ex  c H . quadratum  autem  ex 
c d squale  eft  reftangulo  a c r . re- 
D ftangulum  igitur  a c f quadrato  ex 
g h eft  aequale , & ob  id  angulus  r h c 
E aequalis  eft  angulo  h ag  .Rurfgs  quoniam  reftangulum  cab  aequale  eft  quadrata  cx 
F ab,  erit  duplum  re&anguli  cab,  hoc  eft  reflangulum  cag,  aquale  duplo  quadrati 
G cx  ab,  hoc  eft  quadrato  ex  ah.  angulus  igiutur  hcf  aequalis  eft  angulo  a ho.  eft 
H autem  & angulus  hac  ?qualis angulo  fhc.  ergo  reliquus  agh  reliquo  ure  eft  a:- 
K qualis  ac  propterea  ch  aqualis  hf.  & duftaeft  HK  pcrpcndtfatlqris,  quare  fk  ipfi 
L KG  aquali  erit . Et  quoniam  vterque  angulorum  abii,  akh  reftus  eft,&quadriiate- 
M rum  abh  eft  in  circulo,  angulus  *h  a aqualis  'erit  angulo  u a:  augulusautcm  bha 
N cfi  dimidia  pars  refti.  ergo  «tdiqtidiareftidl  bka  . reflus  autem  bbx  angulus.  c;na- 

rC  B£, 
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re  >b  > sk  aajuales  funt . Sodipfius  ek  dupla  eft  a e ,’guoniar,A  f quidem  eft  aqualis 
eo  , ii t vero  aqualis  kc  . fcquitur  igitur  rcCtaui lineam  a f ipfius  sa  duplam  efse 
quod  dcmonftrare  oportebat . 

- ■ eoMMET^r^niys. 

Sit  (emicirculus  abc,  & inficftatur  cea.  ducaturqnc  co,  ita  vt  cb  fit  aqualis  , 
vcrifque  !imul  AI,  rn]  Gracus  codex  m igni  ex  ptrie  mancus  cH  , q.em  ita  reftitucndum  A 
puto,  ira  nimi/uKnr  t u u.  fi  y,  i)  *iaa«^»  u y fi  a,  ,J  i'  ),  fi  w<  Sra  in  u y fi 

rvrsuosrifa  t»  a fi  y t , «)  *»S»r«l  iyftarar  fii  t f . *t<  f hrxaelat  Ki  7«~f  fit. 

donatur  enim  ipfl  a e aqualis  EGj  Gracus  codex-  $ nmduyif.  lege  uhAo  ydp , g 

Quadratura  autem  ex  cd  aquale  eftre&angulo  «or]  eltenim  cu  media proportio.  Q 
nahs  nter  ac,  cf.  uamduifa  ad  erttex  oUauafcxti  elementorum  .triangulum  aoc  jxnw. 
le  triangulo  c F D , & Vt  a c ad  c D , ita  D c ad  c F , • , 

Et  o!>  id  angulus  fiic  aqualis  angulo  h ac  ] Qjsoniam  obfmiluudmem  triangulorum  D 
A DC,  cfd,  »f  ac  ai  cd  , boceftad  i H,ita  no  ad  cf,  h«<  tfl  uc  ad  cf  . erit  triangu. 
lui n abc  triangulo  H c f ftmile  ex  6 fexti  elementorum , eum  cireaeundem  angulum  , tjui 
adeftad  c latera  proportionalia  fiut , ergo  & anguli  angulis  aquales, quibus  auldemratior.it 
latera  /obtenduntur  . 1 

Rurfus quoniam reSangulum  c a f.  aquale  cft  quadratoex  ai]  namque  ab  media  £ 
proportionalis  di  inter  c a , A b ex  oilaua  fexti  elementorum . 

Erit  duplum  re&anguli  cai,  hoc  cftreftangulum  cac  aquale  duplo  quadrati  ex  F 
A > , hoc  eft  quadrato  ex  ah]  ponitur  enim  a e aquali  t t g , quare  a c lpflus  a e eft  dupla, 

<T  f«ot  AI,  IH  aquales , angulufque  abh  in  fcmutrcnlo  rcSus , ergo  quadruturucx  a u 
duplum  eft  quadrati  ex  ae.  45.primi. 

Angulus  igitur  hcf  aqualis  eft  angulo  ahg]  quoniam  reti  angulum  cac.  aquale  eft  G 
quadratoex  ah,  Vtdemeultraudumfuit , ah  media  proportionalia  erit  iuter  CAjAO  .qua  '17-hSti. 
re  ut  CA  ad  ah,  ita  h a ad  ac,  rurfus  igitur  triangulum  ah  o Smile  efitriaugulo  rea,  6' 
tjr  anguiut  ah  g aqgulo  a c H aquatu.  Gratus  codex  mancus  eft,& itareflituendut . in  if*  • * 
fili  n \m' tu  e 9 y £ yurla  tu  \suo'  toe  * d .u  yurla.  o , ■ s- 

Eft  autem  & angulus  hag  aqualis  angulo  f h c ] ex  eo, quod  proxime  demon/lratum  eft.  u 
Ergo  rcliquuis  agii  reliquo  u i c,  eft  aqualis  ] hoc  eftreliquui  angnlui  trianguli  ahc  i 
aqualis  reliquo  trianguli  kcf,W  enant  triangula  a h o , hcf  fimilta  fint . ^ 

Acproptcrca  gh  aqualis  hf]  cum  emm  anguli  agh,  hfc  fint  aquales,  & reliqui  r 
XX  duobus  retiis  H G F , n F c aquales  erunt , itemque  equales  retia  linea  , u F . «primi 

Et  quadrilaterura  a b h a eft  in  circulo  1 St  emm  circa  diametrum  a h cireulut  defert - M 
iatur  ,per  ex  punda  tranftbit . . , ...  ji. cerei). 

Angulus  h h a aqualis  erit  angulo  bk  a ] Quippe  cum  iis  eadem  circuli  portione  con-  N 

ft ftartt • 1 • ........  n,  . . ■ \r 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XII. 

Sit  (emicirculus  A b c,  &:  mflechtur  a , ficque  a b aqualis  B D;  ipfi 
vero  bd  clueatur  ad  rcdtos-angulos  de,&  be  iungatur;  cui  ad  recios  an- 
gulos ducatur  ef:  fitque  centrum  G;  Si  vt  ag  ad  gd,  ita  fit  dh  ad  hf,  „ 

& iungatur  h e . Dico  anguluni  b e d angulo  d E H atqtialem  efle . . , 

Ducatur  a punfto  g ad  b f.  per- 
pendicularia g « , Sc  iungatur  u>, 
ergo  tk  eft  aqualis  Kt , atque  eft  ■-> 
angulus  eoe  reftus:  tres  igitur  re. 
ftali.iea  bk,  kd,tce  inter  fele-* 
quales  funt  ; & g (t  parallela  eft 
ipfi  ef  • Itaque  quoniam  angulus 
ked  eft  aequalis  angulo  deh,  at- 
que eft  oK  aequalis  k r , critangb- 
lusxDi  aqualis  angulo  xa »,&  -• 

tw  ■ ■ idcirco1 
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idcirco  idi  angulus^ffi  deh  squalis.&  dk  parallela  eft  eh.  Ducaturipfi  DEpa- 
rallcla  K i,  & ci.  ad  t producatur,  iungatuique  bl  . Quoniam  igitur  r l quidem 
ipfi  d e parallela  c Ii:  tc  vero  parallela  ee , & e i»  ipfi  tu,  erit  triangulum  klg 
«,  Sexti,  mquianguluin  triangulo  ede,  & triangulum  dkg  triangulo  hf.f.  quare  vt  lg  ad 
o k , ita  n f ad  f e:  & vt  kg  ad  r. d,  ita  ef  ad  fh;  eigocx  atquali  vt  lg  ad  gd  ita 
P df  ad  fh  : & diuidendo  vt  id  ad 
d g,  ita  dh  ad  h p : ponebatur  au-> 
t cm  & vt  o h ad  h f,  ita  a g ad  g o, 
vt  igitur  {.d  ad  DG,ita  dh  ad  hp, 

• hoc  eft  a G ad  g d . quare  L p ipfi 
S>, qjuinti.  ag  efl squalis. & obid  la  ipfinc. 

E Sed  & ab  eftsqualis«n.  ergo  lb 
F ipli  bg  squalis  erit.  At  bg  clt  s. 

G qualis vtriq;  ld,  ag.  ergo  bl  ipli 
4.primi,  L D , Quoniam  enim  K L parallela 
j.  primi.  eH  de,  & d k ipfi  xe  , squalis,  erit  bkl  angulus  squalis  angulo  l k d . & q uoniam 
bk  squalis  eft  KD,&angulus  tsc  angulo  dkl.  erit  & bl  ipfi  ld  squalis . Com- 
dC  pofitio  vero  refolutioni congruens  erit . Quoniam  enim  di  squalis  cfi  ke,  &r  angu- 
. Ius  k o e angulo  ked  cfi  squalis,  angulus  autem  khd  squalis  eft  angulo  bkl:  & 
i, primi.  angU]us  Kdb  ipfi  dkl  oblincasparallelasKL,  ed.  ergo  & bkl  angulus  eft  squalis 
,,  angulo  dkl. Sed  & bk  squalis  eft  kn,  bafis igitur  bl  bafi  ld. squalis  ctit.  quare 
& angulus  lbd  angulo  b d a , hoc  eft  angulo  dab,  hoc  eft  abg  . comunis  auferatur 
angulus  a b d . reliquus  igitur  lb  a squalis  eft  reliquo  dbg  . Sed  & bdc  squalis  ipfi 
ni.  ergo  duo  triangula  bdc,  sal  duos  angulos  duobus  angulis  squales  habent,  & 
latus  a b squale  lateri  bd,  quare  bg  ipfi  bl,&  dg  ipfi  la  eft  squalis,  proptereaq; 
L d ipfi  ac.  Itaquequoniamvt  aq  ad  on,  itaponitureffe  dh  ad  hf,  atque  eft  ag 
squalis  ld,  erit  vt  ld  ad  dg,  ita  dh  ad  hf:&  componendo vc  lg  ad  gd,  ita  df 
N O ad  fh.  jft  autem  & vt  lg  ad  okf  ita  df  ad  fe.  & vt  kc  ad  GD,ita  ef  ad  fk. 
P Sc  angulus  e f h eft  squalis  angulo  k o d ob  lineas  parallelas  ef,  se,  ergo  angulus 
’M  prim.  Efl  F angulo  k do  eft  squalis  i & idcirco  reifta  linea  kd  rcfts  eh  parallela,  angulus 
» ' igitur  kdb,  hoc  eft  K e d angulo  pbh  squalis  erit . 

A Tres  igitur  redis  lines  »t,  id,  k e inter  ft  squales  funt]  Si  enim  centro  k & inter. 

Halio  K b circulus  defcnbatur , tranfibit  is  per  punOum  p.  ergo  kd  ipfi  kb  eflaquahs . 

B Itaque  quoniam  angulus  ked  eft  squalis  angulo  dee  St  reliqua  J Hic  incipit  ref, d. 

luti» . ponit  enim  illud,  quod  demonflrtre  oportet . 

C Etidcirco  kdb  ipfi  deii  eft  squalis]  Grue  us  codex . In  «V*  ^ « vm>’p  1 1 t»"  -um' 

lirin  *&».  lege  ei  ion'  l t $. 

D Et  ob  id  l a ipfi  d e ] T^empe  abluto  ttrique  communi  a d . 

E ErgoLB  ipfi  BG  squalis  erit]  Qfouiamcnim  ab  tfl  uqualis  bd,  erunt  anguli  bad, 
p, primi,  jda  inter  fe  aquales  ;dr  itidem  aq^cs,quiex  duobusrclhs  relinquuntur  ergo 

& bafis  t B bafi  bg  ell  aqualis . W 

F At  bg  eft  squalis  vtnque  ld,  ag  ] Etenim  lp  olienfa  tfl  aqualis  ao  ,tr  tfl  ac  ipfi 
G B aqualis  ; a centro  namque  ad  circumferentiam  ducuntur . 

G’  Quoniam  enim  kl  parallela  eft  de,  & dk  ipfi  ke  squalis,  erit  bkl  angujus  Ec- 
qualis angulo  l kd]  cliner ofiendit  bl,  ld  aquales effe , nam  cum  kl,de  fine  paralle- 
j la,  fitque  dk  aqualis  ke;  erit  angulus  bkl  aqualis  angulo  ked.  Sed  angulus  ke  f>  eft 
prini,  aqualis  angulo  kdb.  boc  efl  angulo  lkd.  angulus  igitur  bkl  angulo  lkd  efl  aqualis.  - 
H Angulus  autem  kbd  squalis  angulo  bkl]  Gratus  codex  «tW  p«,  <m'  a d t lege 
<m'  utt, 

K Et  angulus  kdb  Ipfi.  DKL]  Cracus  codex  t'  li  vas'  u i t ni  -Cm'  f a a lege  r>' 

*uav'  t * A. 

E Ergo  & » K t angulus  eft  squalis  Eingulo  d k ll  ] Gratus  codex  x*»  d ilei  .«  * a ef 
a a t lege  ei  va-T  Ia  a . 

M Ergo  duo  triangula  bdg,  sal  duos  angulos  duobus  angulis  squales  habent , & 
latus  A b squale  lateri  b n . quare  B o ipfi  e l , & d g ipfi  L a eft  squalis  ]■  Ent  enim  . 
Ut  reliquus  angulus  reliquo  aqualis,  & triangulum  tftangulofimilc . quare  Vt  ne  ad  b a 

It 4 
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ita  Li  «i  Bb  & L*  ai  DC.  ejl  autem  ab  aqualis  id.  ergo  (togis  ipfi  so,  & u ipfi 
oc  efl  aqualis.  r 

Elt  autem  & vt  tc  ad  gk,  ita  df  ad  pi]  ex  quarta  fexti  elementorum . Nam  cum  N 
retia  Irnea  lk,  di  parallela  fint , itemque  parallela  kc,  ef,  eruit  triangula  i kg  , df.  p 
inter  fefimiha. 

Et  vt  kg  ad  gd  , ita  ep  ad  fh]  Eli  enim  >e  ic.  ad  gk  , ita  df  ai  f s , & c onuert  en-  O 
do  >t  k c ad  g i. , ita  er  ad  fd  , Sei  *t  io  ai  gd,  ita  d F ai  fh  . ergo  ex  aquali  vt  kg  ad 
GD,  ita  hr  ai  fh. 

Ergo  angulus  bhf  angulo  kdg  eft  a^dalis]  Jfam  cum  fit  >t  kg  ai  gd  ita  ef  «d  P 
th:  & angulus  ai  o fit  aqualis  angulo  ad  e s eruat  dr  reliqui  anguli  reliquis  angulis  aqua- 
les ,ex  e.  fexti  libri  elementorum . 

Circumfertur  in  quibuIHam  libris  antiqua  propofitio  huiufmodi. 

Ponantur  tres  fcmicirculi  fefe 
contingentes  abc,  «di,  bf<::& 
in  fpacio  inter  ipforum  circumfe- 
rentias intcreic&o,  quod  ifPu.tr 
vocant , deferibantur  quotcum- 
que circuli , qui  tum  fcmicirculos, 
tum  fefe  mutuo  cofttingant,  vc 
circa  centra  GHKL;oftendendum 
cit  perpendicularem  quidem  qua: 
ex  centro  g ad  ac  ducitur,  dia- 
metro circuli  circa  g deferipti  «e- 
qualcm  cllc  . perpendicularem 

vero,  qua:  ab  n ducitur,  duplam  eflediemetri  circuli  circa  h deferipti  :&qux  a k du- 
citur, triplam : &qua:  deinceps , multiplices  eflc  propriarum  diametrorum  iuxta  nu- 
meros deinceps  fefe  vnitate  fuperantes,  infinite  fafta  circulorum  deferiptione . Sed 
prius  lemmata  nonnulla  demon  lirabuntur.  , 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIII. 

Sint  duo  circuli  fb.bm  circa  centra  ac,  qua:  fefe  in  b contingant  ,&  eorum  ma- 
ior Iit  bm,  fit  pr*terea  alius  circulus  n circa  centrum  o,  ipfos  contingens  in  kl, 

& iungantur  cc , ag  qua:  per  k i.  tranfibunt , iundlaque  n,&  produfla  fecabit  qui- 
dem  circulum  cb,  rc&®  vero  line®, quas  per  centra  ac  producitur,occurret;proptc* 
rea  quod  trapezij  aklc  latus  ak  maius  eft  latere  cl  . occurrat  autem  in  e,  fccans 


circulum  in  d.  oftendendum  eft  vt  ab  ad  b c,  itaelTc  a e ad  ec:  Eft  autem  raanifc-  A 
i tum,  lumfta  cd  etenim  fiunt  triangula  cdl,lkg  ®quiangula,  qu®  angulos  ad  ver- 
ticem ®qiulcs  habent , & latera  proportionalia,  ita  vt  alterni  anguli  gcd,cca  fint 
ka^6 ad^  ^ CD  AJt*  Yc  igitur  ae  ad  ec,  ita  ak  ad  cd,  hoc  eft  4 

Conucr- 


• i 
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Conuerfum  qu  Jpic  huius  pcrfpicuutn  cft . fi  cnirn  fit  vc  a b ad  b c , 
ita  A E ad  ec,  eric*K  D in  eadem  reda  linea,  in  qua  de. 


Parallela  enim  cft  *s  ipfi  cd.&vc  ABadiic,  hoc  cft  vt  a e ad  Bc,ita  ak  ad  co 
ln  eadem  igitur  refla  linea  cft  kd,  in  qua  db.  ii  enim  recta  linea,  qua:  per  k t duci- 
tur non  era n leae  per  d , feci  per  h,  eritvt  Aead  bc,  ita  ak  ad  bh,  quod  fieri  non 
poceit  .ftmiliter  neque  extra  d tranfibit,  ftcans  cu  produdtam,vt  in  pendo  n nam 
rurfus  eritvt  ab  ad  bc,  ita  ak  ad  cm,  quod  itidem  fieri  non  poteft . vt  enim  a e ad 
»c,  ita  eft  ak  ad  en.  vel  hoc  modo.  Ducatur  per  x ipfi  ak  parallela  x h.  erit 
a c n k . paralldograounum , 6c  a k aqualis  c m . Et  quoniam  vt  a s ad  e c , ita  a k , 


hoc  eft  ew  ad  eo;  erit  diuidendo  vt  ac  ad  es,  ita  kd  ad  dc;  & permutando,  vt 
’ • A c,  hoc  eft  vt  K N ad  n u , ita  bc  ad  c d . funtque  circa;  aquales  angulos,  qui  ad  se 
latlra  proportionalia.  Simile  igitur  cft  triangulum  edc  triangulo  dnk.  quare  an- 
gulus edc  angulo  nok  eft  aqualis.  & eft  cn  rcdla  linea  . ergo  & kdb  rcdla  erit, 
j^quinti.  Dicopraterea  kbi  redlanguium  quadrato  ex  hb  aquale  efTe.  Quoniam  enim  wt  .ir. 
«.feni,  ad  bc  , ita  ab  ad  bc  , hoc  eft  ad  c f j erit  & reliqua  be  ad  reliquam  Er , vt  a n ad 
D gc,  boccftvt  ii  ad  kd.  Sed  vt  kb  ad  bd,  ita  kel  redlanguium  ad  redlanguium 
E ud.  vtautem  bb  ad  bf,  ita  quadratum  ex  ee  ad  redlanguium  bbf.  atque  cft  rc- 
F dtangulum  lbd  aquale rc&anguio  bep.  redlanguium  igitur  ku  quadratocx  bc  se. 
quale  erit . 

C 0 M 7tt  E UT  A HI  V S. 

'A  Etenim  fiunt  triangula  en*.,  ttc  scquiangula,  qua  alsios  dft verticem  aqua- 
les habent  ,8r  latera  proportionalia,  ita  vt  alterni  anguli  e en, cg a fint  «quales:  & 
fit  cn  parallela  ipfi  ak]  Qjtoniamcnm  trianguli  ent  angulut  cld  efi  aqualis  arcula 
K i G trianguli  lgk  , & rira  altos  ^untos  i CL,  LCK  latera  proportionalia , mimo  rcro 
aqualia,  aliorum  autemvterque  cfl^Jtorrctlo  : triangula  em  , L kg  aqniangufa  irim:, 
«i- angulus  gcd  angulo  cga  e qualis,  ergo  reda  linea  eti  reda  ak  parallela  (rn  . C ' ■ 
ens  codex  ylrnu  yt?  IraySna  ad  y l A , a k « , sflyura  rdt  «n  xe.-s-d,  yirlxr  ad,  rrnovfdt 
a'rarsyar  inerra  t Seu , iea  e 71)  rus  vwe  ‘ ) r y . y t a yurias  i xa»,d~  , Xj  arayax S.el.or  -f*  yt 
m u riT  * n,  lege  ylrteu  yof  lao  ymrut  r-l  y * A , A x x aflyuya  nas  xj  nopuour  yorlae  Ijd 
rac  rntufae  arantysr  htrau.  Seu  'mas  >d  a S t \m  * 7 S ,y  » a yurlas  «*»,«;.  x,*a- 
fasxsKor  P y f « a k . 

B Erit,  & vt  ab  ad  ec,  ita  ak  ad  ch  , quod  fieri  non  poteft . ] ificnimvt  a u ad  ac, 
ita  a k ad  cis.  quare  c u ipfi  c d e/1  aqualis , pars  Videlicet  toti,  quod  fieri  non  potefi . 

C Et  cft  c»  rcdla  linea,  ergo  & kdb  rcfta  erit  ] T^am  sum  angulus  edc  fit. squalis  an, 
gulo  N D K,  oppofito  utnqtu  communi  cpk:  erunt  anguli  edc,  cdK  aquales  cdk,  kun. 
Sei  anguli  cdk,  idk  funi  aquale:  duobusredis,  quoircdahneafit  cDH.ergo&  edc, 
c p k duobus  redis  aquales  erunt : & idcirco  idk  reda  linea  erit . 

E Sed  vt  k e ad  bd,  iea  *Bt  redlanguium  ad  redlanguium  l bd]|  Ex  prima  [exti  ele- 
rneutorum  fnnpta  nr»:ra«  tc  unimani  altitudine . Oratus^  codex  « »’«>  pi,  » *.  ■ «rb 

ot.  >a tt> 
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• l , irnt  r » (W  b « A mfet  Ti'  vr'  d I,  i I,  lege  eafot  79  •Cm'  A • /,  dr  pellio  pofl 
7f'  r tj'  *‘ro'  /3  1 £.  trjjf  «pir  t*'  \abV  /S  I f . 1 

Vt  autem  st  ad  iip,  ita  quadratum  ex  ti  ad  rc&angulum  >1  f j Ex  t immite  i»  E 
2 J.  decimi  elementorum . 

Atque  eft  rcftangulum  l e d aquale  rcftangulo  b f p ] Er  36.  terti j tlemennrnm,  »r-  p 
deluet  exprimo  corollario,  quod  nos  in  tpfam  confcripjimm . • 

THEOREMA  XIV.  PROPOSITIO  XIV. 


Sint  duo  lemicirculi  bgc,  bed:  & ipfos  contingat  circulus  efgh:  a 
cuius  centro  a ad  bc  bafim  iemicirculonim  perpendicularis  ducatur  AM. 
Dico  vt  mb  ad  eam,  qua:  ex  centro  circuli  efgh,  ita  ede  in  prima  figu- 
ra vtramque  fimul  cb,bd  ad  earum  exceflum  cn,-  in  iccunda  vero,  & 
tertia  figura,  ita  cfle  exceflum  cb,  bd  ad  vtramque  iplarum  c B , B D- 


Ducatur  per  a ipfi  bc 
parallela  hf.  Quoniam 
igitur  duo  circuli  bgc,ef 
gh  fefe  contingunt  in 
punflo  c,  & eorum  dia- 
metri b c,  f h funt  paral- 
lela: , qua:  per  chb,  it 
qureper  gfc  ducitur  re- 
fla linea  erit.  Rurfusquo 
nia  duo  circulis  eo, efgh 
fefc  in  punflo  b comia? 
gunt,  & parallela:  funt 
eorum  diametri  hf,  bd; 
refla  linea  erit  tum  quae 
per  F B b , tum  qua  per 
hed  tranfit . Ducantur 
etiamapufloHP  perpen- 
diculares 11  k,  fl.  erit 
ob  fimilitudinem  quidem 
triangulorum  b c c , b h k, 

. vt  o b ad  b g , ita  h b ad 
b e ; & rc&angulura  c b k 
aequale  rcflangulo  c e k . 
ob  fimilitudinc  verotria- 
gulorum  bfl  , bed,  vt 
db  ad  bb,  ita  fb  ad  11 
& o b l reflangulum  x- 
quale  rcflangulo  fbe. 

reflangulum  autem  obh  \^'/\  ■ D 

eft*qualeipfi  FBB.crgo  f ^ ‘ 

fitcBK  rcfUngulum  re-  / — 'c ' n 

flangulo  dbg  xquale 
erit  . Quod  11  a pun- 
flo F perpendicularis  du- 
fta  cadat  in  d,  erit  re-  c 
ftangulum  cb»  squale  _ . . y 

quadrato  ex  db.  In  prima  igitur  figura  erit  vt  cb  ad  id,  ita  r.E  ad  sx.  qua- 
re  & vt  vtraque  cb,  bd  ad  earum  exceflum  cd,  ita  vtraq;  lb,  cit  ad  earum  cxcef- 
fum  x L.  & ell  vtriufque  1 b , bk  dimidia  tu,  proptcrca  quod  it  m cft  «qualis  H a , H 
ipfius  vero  ls  dimidia  cil  bk.  vt  igitur  vtraque  re,  bd  ad  dc,  ita  bm  ad  mk.  In 
Iccunda  autem  & tertia  figura , quoniam  reflangulum  cbi:  communiter  oftcnAimclt 
a-q  iule  refUn  gulo  DBL,critvt  CBad  bd,  ita  lb  ad  bk  , & componendo  vt  cd  ad  H.ieni 

K b d , ita 
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id,  iu  E it  ad  m quare  & vt  cd  ad  exceffum  cB,BDinaitLad  exceffum  lb,  dk« 
atque  eft  ipfius  ki  dimidia,  qua:  ex  centro  circuli  efgh  pro  em.  & r m dimidia  ex. 
ceflus  lb  , iij  quod  lm  iit  aqualis  af.  ergo&vt  hi  ad  eam,  qua  ex  centro  circu- 
li bfg  H , ita  in  prima  quidem  figura  vtraque  cb,  bd  ad  exceffum  ipfarum  cd  : in  fe- 
cunda au  tem,&  in  tertia  figura , itaexceffus  cb,  bd  ad  vtrauiq;  c r, , bd,  hoc  cilad 
c d ex  conuerfa  fcilicet  ratione . 

p Dico  in  fu  per  redangulum  contentum  ek,  lc  quadrato  cxam  xqua- 

Ie  cfle. 

q_  Ob  fimilitudinem  enim  triangulorum  mt,  fic.  vt  >x  ad  kh,  itaeil  fl  ad  lc. 
H.Seiti.  & quod  continetur  ix,tccl)  {quale  contento  kk,  fl;  hoc  eft  quadrato  ex  au. 
R Quod  cum  fit  vt  ic  ad  cd,  ita  bl  ad  lk,  re&angulum  contentum  bcJiki,  hoc 
eft  diametro  circuli  aquale  erit  contento  bl  & dc.  & cum  fit  vt  bd  ad  uc,  ita  it 
S ad  bl,  re<aangulum,  quod  continetur  bd  & kl,  hoc  eft  diametro  circuli,  rediangu- 
lo  contento  ek  & nc  aquale  erit. 


coMMi^rdtin: 

^ Qponiam  igitur  duo  circuli  ice,  efgh  fefe  contingunt  in  pUnfto  c,  & eorum  dia- 
metri bcph  funt  parallela;  qua  per  gfib,& qua  percFc  duciturrefla  linea  erit  J 
Hoc  nas  fc  junci  lemmate  ofteniemus . 


LEMMA. 


Sint  duo  circuli  a b c , D B E circa  centra  F G , qua:  fefe  in  pundo  b con- 
tingant:&  per  FG  ducantur  diametri  inter fe  parallela  afc,  DGE,iungan*- 
turque  AB,  CB.  Dico  redam  lineam  ab  perpundum  D,&  redam  CB 
per  pundum  E cranfire . hoc  eft  a d b , ce  b redas  lineas  efle . 


lunHaenim  Al  fecet  if~  ... 

fatn  db  m l,  ducitur  f 

p G , qua  fer  cinttffum  B E V ° 

tranfibi(ex  il.&li.  terti)  ' 'S 

tlementorum . Itaque  qua*  / ///^\  / 

manti  c,  D e parallelafunt,  / 5%t.  /o — )f\  / / \\ 

fient  triagula  abf,  lbg  iu*  / V/”/V\  / / 

tp.  prini. ter  fefiinilia.  angulus  enim  . bV'  '■ 'jc 

B L G|  eft  aqualis  angulos  b A F [ r j ' f 

angulus  lbg  Vel  vtriq;  \ J \ 

commums , >el  ai  verticem,  \ / \ J 

ergo  & reliquus  reliquo  *-  S / 

qualis . vt  igitur  b f ad  f a,  — ^ ***r 

ita  ig  ai  G L . fedvt  B F ai 

f a , ita  eft  b g ai  o d . nam  bf  eft  aqualis  fa,  & BG  ipfi  cd,  cumfint  i centra  ai  circum* 
ferent  iam . quare  ex  9.  quinti  fequitur  G L ipfi  c D aqualem  effe , &■  L D vnum  , atque  liem 
f undum,  reBa  igitur  linea  eft  adi.  Eodem  moia  iemonfirabimns  cf.b  redam  lineam  tffc ; 
atque  illud  eft,  quod  icmonfirare  oportebat . 

B Erit  ob  fimilitudinem  quidem  triangulorum  bcc,  bhk  &’c.  ] Efi  enim  angulus  ai  t,- 
vel  vtrique  cmmunis  , vel  ai  verticem  : angulus  autem  B G c injimtcirculi  redns  aqualis 
redo  ai  l . ergo  & reliquus  reliquo  aqualis , Cr  triangulo  fituile  tnt . triangula 

quoque  »FL,  iid  fimtha  funt , eum  angulus  ai  t fit  Vtrifque  communis , voladvertucta 
•Mttlnm  aqualis  redo  qui  ai  1* 

Vt  cb  ad  b o , ita  Hi,  ad  bk  .]  Cratuscoiex.  *V  it?  mfii  p»,  itor  > P I **«  t 


Re£lan- 
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Rcftangulum  autem  gih  ell  fctequaleipfi  fbe]  Ex  ji.  terti;  libri  elementorum  in  D 
prima, & tertia  figura,  infecunda  Veri  ob  fimilitudinem triangulorum  u bh,  bgf  erit  vt 
c n ai  b f , it  a e Ii  ai  e h . ' ■ . 

Quod  fi  a punito  f perpendicularis  dufia  cadat  in  D,  erit  rcdtangulum  cbk  iqua-  E 
le  quadrato  ex  di]  Erit  emmpunBum  l idem  quod  D,  ir  retia  lioe*  d v cadeiq,  qua  B L . 

in  prima  igitur  figura  erit  vt  ci  ad  B d , ita  i-  b ad  bk  J Quoniam  rcBangutum  ctu  F 
efl  aquale  reilangulo  dbl,  vt  cb  ad  bd  ,itaefl  lb 'id  bk,  ex  :q.  fex  ti  elementorum:  qua- 
re  per  conuerjioncm  rationis  vt  ic  ad  c u , ira»L  ad  l k . Sed  vtvirqqut  c-bVbp  ad  cb,' 
ita  vtraque  I.  B , B k ad  i b . ex  aquali  igitur  vt  CB^BD  ad  D c ,■  hoc  efl  ad  earum  exceffum , 
ita  lb,  bk  ad  earum  exceffum  kl.  irr  autem  lb.b  x ad  exceffum  kl,  ita  dimidia  imarum 
L b , B K ad  dimidiim  exceffus  hoc  efl  ita  r,  st  ad  u k , vt  offendetur  ergo  ve  c*  ,a  D.  ad 

Dc,  .ita  i»  ai  iu.  .de  vero  ia  dimidiam  tffc  ipfarum  lb,bk  perfpicuc  conflat . namque 
L b excedit  b k magnitudine  xl,  & eius  dimidia  efl  k'm  , qua  ipji  b k addita  totius  dimi. 
diam  reddit.  ~ ' \ *'  ' 

Quare  vt  vtraque  c*  ,b  d ad  earum  exceffum  c d , ita  &r  vtraque  n,  bk  ad  carum,  G 
exceffum  kl]  Gruens  codex  mancus  efl,  quem  ita  reflnnndum  puto,  Get  « outaroi- 
Tij,f  d y 0,  j3  i afit  rif v vnfeyjt  uddft  riv  y t , irae  i,  evrape^ripee'  (Tx it , jS  b satis  't ni 
vvs poyir  uoaur  rir  a \m  t: . . ;:> 

Propterea  quod  km  eftsequalis  HA,ipfiusvero  lk  dimidia  eli  ux]efi  enim  Mtrpfi  H 
H A , qua  efl  ex  centro  circuli  efcii  aqualis,  & «L  aquatis  a/,  ergo  ipfitts  ki  dimidia 
efl  k n , quemadmodum  & ipflus  H f dimidia  efl  h A,  Gracus  codex  Aid  rV  ierr  il)  in,  k g.  tb 
tu.,  (id  legendum  puto . t»  ji  a,  vel  potius  ei  $ a,  . , ? 

Quare  & vt  cd  adexcellum  cb,  b d,  ita  k l ad  exceffum  lb,  bk  .]  Quoniam  enimpg 
Vt  ce  ad  b d , ita  l b ad  B i , erit  per  conuerfiancm  rationis , vt  en  ad  exceffum  cn,  b d , 
ita  i.  B ad  exceffum  L b,bk.  Vt  autem  Vtraque  cb.bd  ad  C B , ita  vtraque  lb.bk  ad  lis. 
ergo  ex  aquali  vt  c b,  s D , hoc  efl  vt  cd  ad  exceffum  c b , b d , ita  l b , b K , hoc  efl  tu.  ad 
exceffum  li,*K.  fedvt  LK  adcxccffum  lb.bk,  itadimidia  u,  hoc  efl  i m ai  dimidium 
exceffus  l b , B k , hoc  efl  ad  ut  n.  vt  igitur  l m .ai  mb,  ita  c d ad  exceffum  cb,  bd.  &■  con- 
vertendi vt  im  ai  ml,  boc  efl  ai  eam,  qua  ex  centro  circuli  efgh.im  exceffus  cb,bd 
ai  cd. 

Atque cftipfius  kl  dimidia, qua:  ex  centro  circuli  efgh  pro  lu]  Iqam  u efl  a-  L 
qualis  ipfl  hf  diametro  circuli  efgh  , quare  eius  dimidia  efl  af,  qua  ex  centro  eiufdem 
circuli , boc  efl  lu- 

Et  bm  dimidia  exceffus  lb,bk,  quod  lm  fita:qualis  af]  jtbfcindatnr  d reSa  linea  M 
l M ipfa  m n aqualis  yit.&  cum  L m fit  aqualis  m k , & u m ipfl  m b , erit , & reliqua 
m aqualis  bk.  ergo  »x  efl  exceffus  , quo  lb  ipfam  Lk  excedit  ,&  eius  dimidia  efl  bm. 
Gracus  codex . hi  n'inr  JJ)  ai,  a j*  t»  a»,  lege  a»  a £. 

Ergo  & vt  mb  ad  eam,  qua:  ex  centro  circuli  efgh,  ita  in  prima  quidem  figu-  N 
ra  vtraque  ci,i»  ad  exceffum  ipfarum  c D J Hoc  fupenus  conclufum  ei.  Gracus  codex 
rvme  i /sii  rne  erplrie  nar aypufne . Sed  legendum  Videtur  ime  lb  par  ree  ufriaet  nara, 
ypaqte. 

In  fecunda  autem, & tertia  figura,  ita  exceffus  cb,bd  advtramque  cb,bd  hoceft  O 
ad  c d , ex  conuerfa  fcilicet  ratione  ] Vt  nos  proxime  oflendimus . 

Dico  infuper  rc&angulum  contentum  bk,  lm&c.I  Gracus  codex  tu  Ftri  i,  re'  P 
•Sn' ais  fleny.  Sed  forte  legendum  erit  A ly»  fn  i,  ai  sip,  aiie  fltny  quemadmodum  in 
antecedente  . 

Ob  fimilitudinem  enim  triangulorum  bhk,plc]  Oflenfum  efl  fuperius  triangula  b o q, 
bh  k flmiha  effe . Sed  triangulum  f L e efl  fimile  triangulo  b G t. , q wd  angulus  ad  c vel  coni • 
munisfit,  vel  ad  verticem : angulus  autem  ad  l reClus  aqualis  redo  boc.  quare  & triangulo 
bhk  fimile  erit.  & angulus  fcl  angulo  bhk  aqualis. 

Quod  cu  fitvt  bc  ad  cd,  ita  b l ad  lk]  Quanta  enim  reSangulu  cbk  aquale  efl  re-  R 
Bangulo  DB  L,qiMti  fuperius  de  monflratu  fuit, Vt  cu  ad  8 D,  ita  efl  n ad  bk  quare  in prima 
figura  ob  conncr (tonem  rationis , vt  bc  ad  cd,  ita  erit  bl  ad  lk.  In  fecunda  vero,  tir  ter ■ 
tia  figura,  erit  conuertendo  vt  d b ad  b c , ir  a k b ad  b L * compontudoque  vt  dc  ai  cb  ita 
kl  ad  lb:  & rurfus  conuertendo  Vt  Bc  ad  cd,  ita  b l ad  lk. 

Et  cum  fit  vt  b d ad  DC,ita  bk  ,ad  u]  ironiam  enim  vt  bc  id  cd,  ita  efl  bl  ad  S 
ix erit inprima  figura  diuidendov t bd  «d  dc,  ita  bk  ad  kl.  M in  fieunda,  & tertia 
figura , quoniam  vt  c B s Dj  ita  l B ai  s k , componendo,  conufrtendoque  vt  ud  ad  dc, 

ita  ait  b k «t* a.  — 


K a 


TH£a 


\ 
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THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XV. 

Ijidem  pofitis  dc- 
fcribatur  circulus  h r. 

T,qui  & femicircu- 
Ios  iam  di<fto5,&  cir- 
culum egh  contin- 
gat in  pun£tis  h«.t, 
atq;  a cetris  a r adBC 
balim  perpendicula- 
res ducantur  A N. 

Dico  vtAMvnacum 
diametro  circuli  EGH 
ad  diametrum  ipfius, 
itaefle  pn  ad  circuli 
hrt  diametrum. 
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Ducatur  ipfi  id  ad  re- 
«rojL  ii,  ftas  angulos  c r , qu«  fcmi- 
ty‘  circulum  e oc  continget, 

&c  iuafla  a p producatur  in 
p . Quoniam  igitur  per  ca  , 

A qua:  ante  oftenfa  funt , vt 
vtraquc  cb,bd  ad  cxccf  . 

B fumipfarum  ct>,  ita  iu  ad 
eam , qu«  ex  centro  circuli 
80  h in  prima  figura,  in  fe- 
cuda  vcro,&  tertia  vt  cxccf 
fus  ipfaru  ad  vtramq;hoc  eft 
vt  cxccfTus  c d ad  b c,  ita 

* m ad  cam  qua:  cx  centro 
circuli  u g h ; 4t  b n adeam, 
qua:  ex  centro  circuli  hrt, 
quare  & permutando  vt  m ■ 
ad  n n,  ita  a h ex  centro  cir- 
culi  a g h ad  n p ex  centro 
circuli  hrt.  Sed  vt  «xad 
»n,  ita  ap  ad  pp.'  iunfli 
enim  p m erit  vt  e st  ad  t it , 
ita  h f ad  p x . & vt  a p a'd 
pp,  ita  ah  qu«  ex  centro 
circuli  e g h ad  hp,  que  cx 
centro circiili  hrt.  circu- 
los autem  b g h , h r t cir- 
culus quidem  bre  contin- 

fjt  in  punitis  r e . ergo  per 
hcorema  antecedens  rc- ' 

£a  linea , qua:  punfla  fcj 


xj.pr.  E 
F 

G H 


fi. 

linea , qua:  punila  R8 
coniungit,  fi  producatur, ad 
punilum  f pertinebit, crit-i 
que  reilangulum  b p r equi- 
le quadrato  cx  hf.  Sed  qui- \ 
dratoex  fb  aequale  eft  rt- 

ftangulum  bfa;  quadratum  igitur  ex  if  quadrato  cx  fh  eft  «quale:  & refla  linji 
bf  ipfi  fh  «qualis,  refla  autem  m a produfla  fecat  circumferentiam  circuli  ion  in 
punflo  s.  & pn  fecat  circumferentiam  circuli  hrt  in  punflo  o.  cftque  ah  «qua- 
lis as,  & po  «qualis  ph.  ergo refla  linea,  qua  iungitpUnfla  os  per  11  tranfibir  eft 
enim  angulus  has  angulo  h p b alterno  «qualis.  & triangulum  ahs  triangulo  pho 
«quiangu  lum.  atque  cftiri  refla  linea,  refla  igitur  linea  eft, &qu*  per  sui.,tran- 
fibit  autem&pcrB,  refla  enim  linea  eft  u oiqproptereaquodvt  e f ad  fh  ita  cftop 
ad  ph,  cUm  «quales  anguli  fint  b f m ,op  h in  parallelis  e f,  op.  quod  etiam  in  i j. 
theoremate  demonftratum  eft  . lungatur  praterca  bp,  & producatur,  ita  vt  refla  li. 
nc«  ma  produfla  occurrat  in  K.  Qaoniain  igitur  vt  mi  ad  b n,  hoc  eft  vt  kb  ad  bp, 
>ta  a f ad  fp.  Ce  a h ad  hp,  erit  & vt  kb  ad  b p.  ita  as  ad  po,  & s x ad  po  & quo- 
niam tota  ak  toti  diametro  circuli  egh  eft  equalis:  & vt  mk  ad  xs,  ita  NTad  p .> 
erit&vt  mk  ad  KA.hociftvt  ma  vnacum  Jiainetro circuli  bgh  ad  diametrum  jp- 
fiu<,  ita  n p ad  circuli  hrt  diametrum . quod  demonftrarc  oportebat . 

C 0 M M E Tf  T A H f V S. 

Quoniam  igitur  per  ea,  qu^  ante  oftenfa  funt  ] Jh  antecedente . 

Ita  bm  ad  cam  ,qu«  ex  centro  circuli  aonfin  priffia  figura,  in,  fccumJavero,'& 
tertia  ] Vident  Grteas  cade  x minens  lie  is  qui  legerem*  irae  n 6 p>  iri  rie  mearet  nara- 
. iti  i trif  ftvTtpur  mt  e dirtpayn  d urar,  &o.  fgs  enim  ita  Icftrem  ane  i fi  fe  reis 


ree  in  ri  nierpa  T i , 3 x,'*A»  iri  reerpdree  Knraypaeee,  4vi  fi  ree  iiuripec  ^ rpi  rn(,ej  e, 
tertiam  autem  figuram  nos  addidimus , qua  in  Graea  tudite  nnn  erit  s 
C Sed  vt  mb  a3  b N,  ita  A f ad  f p.  iunfta  enim  fm  erit  vt  mb  ad  is,  ita  mp  ad  fxJ 
langitar  r a iti  vt  redam  lineam  N p /n  fanda  x fetet . erit  ab  bmlundinem  trjang nla- 
tam  iiip,  mn  x,  Vt  mb  ad  bh,  ita  m p ad  t x.  Vt  autem  u i ad  tx,ita*  p ad  it,ab 


trsaaga- 
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triangulorum  AFM,  pfx  fimilituiinem . ergo  X >n  ad  uv,  ita  af  ai  fp.'  Sed  vt  ui 
ad  bn,  ita  erit  ah  ex  centro  circuli  eoh  ad  hp  ex  centro  circuli  hrt.  Fligitur  af  ai 
ai  vr,  ita  ah  ex  centro  circuli  eoh  ai  UT  ex  untro  circuli  hrt. 

D Sed  quadrato  ex  f b squale  eft  rcftangulum  b f r ] £ x ) 6.  teri  ij  libri  elementorum-,  re- 

da enim  linea  n contingit  circulum  bred  , cr  fe  infundis  r e eundem  fecat. 

E Et  triangulum  a h s triangulo  ph  o acquiangulum . ] Ex  t.  fexti  elemtntorum . funt 
em  m arca  aquales  angulos  H as,  h po  latera  proportionalia  . c 

F Atque  cll  api  reda  linea , retta  igitur  linea  cll,  & quae  per  suo  ducitur  ] Quomodo 
boe  fequatur  diximus  tu  iq.  huius . ! \ 

G Tranfibit  autem,  & per  t ] Hoc  e(l refla  linea  os , qua  tranjlt per  h , *t  dcmonftra- 
tum  cftt  tranfibit  etiam  per  B.  Cracus  codex  •"{«  ti  x,  ha'  tS  P i lege  ha  r!  IS. 

H Refla  enim  linea  eft  hob,  propterea  quod  vt  bf  ad:FH,  itaclt  or  ad  ph  &c.T 
Etenim  oflcnfa  ejl  bf  aqualis  eh.  atqueeft  ov  aqualis  ph  , quod  a centro  ad  circumferen- 
tiam. & cum  circaaquales  angulos  latera proportionalia  fint,  erunt  triangula  bfh,  oph  in- 
ter fe  fimilia  ,&  vt  hp  ai  fb,  ita  hp  ad  tu  quare  fi  bh  non  tranfiretper  o,  feiper  aliud 
pun  dum  ,fequeretur  totum  parti  aqualeeffe.  quoificrt  noupitefi. 

K Hocell  vt  kb  ad  bp]  Obfimilitudinem  videlicet  triangulorum  kbm,  pbn. 

L Ita  af  ad  pp]  Quod fupenus demonfiratum fuit . 

M Erit  & vt  k b ad  b p , ita  a s ad  p o ] Erit  enim  vt  K b ad  b p , ita  a h ad  h p , hoc  efl 
ita  Ai  ad  po,  nam  ha,  as  aquales  Junt,  itemque  aquales  hp,po  . 

Et  s k ad  po]  obfimilitudinem  triangulorum  k b s , i>  a o , erit  vt  kb  ai  bp,  boeefivt 
S-  quiou.  as  ad  p o , ita  k s ad  p o • ergo  as,  sk  inter  fe  aquales  funt.  In  Oraco  codice  legitur  vl 
s o x , a u.  Sed  legendum  arbitror  eo-  tau  srpls  sr  o. 

O Et  vt  mk  ad  KS,ita  np  ad  fo]^w/»«  obfimilitudinem  triangulorum  sbm.obn,  item- 
que triangulorum  kbs,  p bo  erit  vt  sb  ad  bo,  ita  ms  ad  no,  & ita  sk  ai  or.  quare 
Vt  ui  ad  no, ita  sk  ad  or;  permutanioque  vt  us  adite., ita  no  ai  o P . & componendo 
; vt  mk  ai  sis,ita  np  ad  po, 

P Erit  & vt  m k ad  k a , hoc  cll  vt  m a vna  cum  diametro  Circuli  b g h &c.  ] Videlicet 
ai  confequentium  dupla , vt  mk  od  duplam  xs,  beceflai  k a,  ita  np  ad  duplam  ro;  boc 
efl  ai  circuli  hrt  diametrum . ' K 

~ Quod  fi  pro  circum  ferentia  fe- 

micirculi  bgc  fit  reda  linea  bg 
adipfam  bd  perpendicularis, ni- 
hilominus  circa  ddcriptos  circu- 
’ los  eadem  contingent . 

Defcribaturcnim  circulus  bgh  cir- 
cacentrum  a,  qui  & circumferentiam 
*bd,&  rectam  lineam  bg  contingat, 
in  pun&is  so.  deinde  circa  p alius  cir- 
• culus  hrt  deferibatur, contingens  cir- 
culum bgh,  circumferentiam  brd,&  o 
reflam  lineam  in  punflis  h r t,&  a ccn- 
trir  a p ad  b d bafim  dudlis  perpendi- 
cularibus am.pn  fiant  alia  omnia,quq 
difla  funt,  vt  in  quarta  figura  apparet. 

Quoniam  igitur  perpendiculari  bgco- 
tingit circulos  egh.hrt,  & ipfis  am,  t 
pn  cll  parallela , erit  b m aequalis  ci , 
quas  cx  centro  circuli  bgh,  Hc  bn  at- 
qualis  ci , quae  ex  centro  circuli  hrt  ' 
quare  vt  mb  ad  BN.itaell  AHexccn- 
■ tro  circuli  bcii  ad  ph  ex  centro  cir- 
culi H«i.Si  fimiliteratq;  in  fuperiori- 
bus  tandem  ollendcmus,  vt  ma  vna 
cum  diametro  circuli  boh  ad  ipfam  * 
diametrum , itaefle  np  ad  diametrum 
circuli  hrt. 
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THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XVI, 


His  prxmonftra  is, exponatur femicircuus  bgc,&  in bafi ipflus quod- 
uis  pandum  fumatur  d.  & in  bd,dc  lcmicirculi  dcfcribantur  bed 
D y c . dcfcribantur  etiam  in  loco  inter  tres  circunferentias  interie&o 
ejui  appellatur,  circuli  quotcumque  fefe  mutuo,  & femicircula 
contingentes  circa  centra  a po,  a quibus  ad  u c perpendiculares  ducan. 
tur  a m , p n , o s . Dico  rectam  quidem  lineam  a m diametro  circuli  cir 
ca  A deferipti  xqualem  cfle;  iplam  vero  pn  duplam  diametri  circuli  cir- 
ca P;  & OS  diametri  circa  o triplam,  & qua:  deinceps  propriarum  dia- 
metrorum multiplices  cflc  iuxta  numeros  lequentcs',  qui  fefe  vnirate  fu 
perant . 

Ducatur  diameter  hp  • . 

jpfi  b c parallcla,&  per-  r 
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F Si  autem  pro  circumferentiis  b e e, 

D ve  (int  re&s  linea;  perpendicula- 
j.es  ad  e d , vt  apparet  in  tertia  figu- 
ra , circa  deferiptos  circulos  eadem 
contingent . nam  qu$  a pun<3o  a ad 
tp  perpendicularis  ducitur,  perfefe 
diametro  circuli  circa  a deferipti  fit 
squalis  . Quod  fi  circumferentis 
b oa , b e d maneant  pro  circumfe- 
rentia vero  u t e , vt  in  quarta  figu- 
ra , refla  linea  ponatur  d f perpen* 

P dicularis  ad  b c,  qux  in  numeris  qua- 
dratam rationem  habeat, erit  per- 
pendicularis dufla  a punrto  a com- 
menfurabilis  diametro  circuli  circa 
a deferipti  i fin  minus,  incommen- 
H furabilis . Generaliter  enim  quam 
proportionem  habet  b c ad  ci)  16- 
gitudinc , eandem  poteftate  habet 
d F ad  diametrum  circuli  circa  a 
quod  deinceps  ollendetur . vt  fi  b c 
fit  longitudine  quadrupla  ipfius  c n, 
erit  d f , videlicet  qux  a punfto  a 
perpendicularis  ducitur,  longitudi- 
ne dupla  diametri  circuli  circa  a: 

& perpendicularis  , qus  a punito 
p tripla,  & qus  ab  u quadrupla, 

Cc  ita  deinceps  iuxta  numeros  cou- 
fcquentcs. 


Comme  j ^ i v s. 

A Ducatur  diameter  hf  ipfi  t c parallela  3 Dimeter  videlicet  circuli  circa  'a  itfiripti. 

fi  Erit  ex  iis , qux demonlbata  funt , reflangulum  cite  squale  rectangulo  1 bd,  & 
re&angulum  bcl  squale  reftangulo  kcd]  Inquartadecima  huius. 

C Et  ob  id  vt  b k ad  k 1 , ita  K 1 ad  l c , quod  vtraque  proportio  eadem  fit , qus  p n 
ad  d c . ] Hoc  ipfe  inferius  mani  fle  olrndit . . 

D Sed  antea oilenfum  eft  refianguli.m  contentum  bk,  cl  squale  efie  quadrato  ex 

AM  } m '+  huius  . 

E Ergo  fs  vnacum  diametro  circuli  circa  r tripla  eft  ipfius  diametri,  St  eandem  pro 
portionem  habet  os  ad  diametrum  circuli  circa  o 3 rurfus quoniam  cfl  Vt  np  vna  cum 
diametro  circuli  circa  r ad  ipfamdiam»tru,ita  os  ad  diametrum  circuli  circa  ojej"  N p tua 
tum  diametro  circuli  circa  p tripla  eft  einfdem  diametri  erit  ,eSr  ei  diametri  circa  0 tripla. 

E Si  autem  pro  oircumfcrcntijs  egc,dyc  fintrefis  lines  perpendiculares  ad  b o , vt 
apparet  in  tertia  figura  circa  deferiptos  circulos  eadem  contingciitj/inr  reOaiinea  b h, 
d f ad  B D perpendiculares : & dtferthatur  circulus  u f p circa  ctmrum  a,  ita  VI  femie  1 r 
culi  bbd  circumferentiam  ,&  lineas  eh.df  contingat  i fiique  eius  diameter  Hf  ipfi  bd 
34-primi  parallela , erit  h f aqualis  b D t & a putillo  a duSa  perpendicularis  a m aqualis  ent  ipfi 
HF;  etenrm  ex  duabus  circulorum  aqualium  fcmidiamctris  ababm  conflabit,  deinde  m loco 
intermedio  defcrtbantur  circuli  quotcumque,  qui  tum fefe , tum  circumferentias  circulorum , 
tum  rtfiam  lineam  ih  contingant  ,vt  circa  centra  ro.&adbafim  id  perpendiculares  du- 
cantur p H , os  Dic»  i»  bis  quoque  idrju,  quod  in  jupersotibus  contingere.  Quoniam  enim  ex 
ijs,  qua  nos  tn  antecedentem  demon fltanitnus^Vi  «i  vna  eum  diametro  ctrculi  circa  ,a  adip- 
fam  diametrum , ita  efl  m ad  diametrum  circuli  circa  f;  atque  cfl  ma  Una  cum  diametro 
tfrculi  circa  a dupla  ipfius  diametri:  erit  & fn  dupla  dimetri  circuli  circa  r.  rurfus  quo- 
niam >t 
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niim  ut  T sr  ** i tau  diametro  eircuh  circa  r ad  eandem  diametrum , ita  os  ad  diametrum 
circulicirca  o;  erit  os  diametri  circuli  circa  o tripla  :& ita  iu  ahjs  , 

Qu*  in  numeris  quadratam  rationem  habent  J boc  eP  qua  ai  diametrum  circulicirca  G 
a iefcnpti  proporiionc  n habe  a!  eandem  , quam  numerus  quadratu!  ad  quadratum  numerum. 

Gratus  codex  i t ; ep  )i  uri  t "rit  $ y •urpa-yarntt  r tr  dpi ,ipu~c  Aayn  tXjme  vel  legendum 
n f { • fW  6cc.  A»V*r«X»e*  • Ve/  aliqua  iepierantur  , in  ijt  Vero,  qua  jcquuntur  pro  t { 
ubique  fcnbendum  t f . 

Generaliter  enim  quam  proportionem  » c ad  cd  longitudine,  eandem  poteftate  “ 
habet  df  ad  diametrum  circuli  circa  a)  Gracus  codex  imitar  yep  Sr  ijjw  tiysr  u'  f y 
•afic  rar  y f»  ? + t a Sy»  i vriuit  ■ mn'c  i bapitiftt  T •duxiaiJitanEgoadden. 
dumccnfeonai*  i »r  na  legitur.  *«J»'as  yq  n l%n  A eyer  prini  J B y meat  * yf  &c. 

Vt  fi  bc  fit  longitudine  quadrupla  ipfius  c o , erit  of  &c-  ] Si  enim  tc  ad  cd  Ion-  K. 
gituiinept  Vt  q.adi.ent&  De  ad  t h vt  4.  ad  1.  longitudine  Vero  vtl.  ad  1. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 

Qiiod  autem  pofitum  eft , iequcnd  lemmate  oftendetur.  Sintfemlcir- 
culi  bgc,  b ad,  & p:rpcndiculaiis  df,  & circulus  contingens  hgf  a. 

Dico  vt  bc  ad  cd  longitudine,  ita  clle  poteftatc  DF  ad  diametrum  cir- 
culi HGFA. 

Ducatur  diameter  b f . ergo 
reftic  linea:  funt  ru,HU).  & 
duAa  perpendiculari  h k , erit 
ex  iamdemonftratis  rcAaogu- 
lum  obs  quadrato  cx  sd  .e- 
quale.  Vt  igitur  bc  ad  cD,ita 
bd  ad  t k;  hoccltad  hf.  Sed 
vt  bd  ad  rf  , ita  da  ad  ah:  & 
vt  da  ad  ah,  ita  quadratum 
ex  df  ad  quadratum  ex  fh. 
triangulum  enim  redtangulum 
eft  hfd:  it  ad  fubtenfam per- 
pendicularis ducitur »».  ergo  Se  vt  bc  ad  cd,  ita  quadratum  ex  fd  ad  quadratum 
diametri  circuli  h g f a . 

COMMEUT^Utrs. 

Ducatur  diameter  hf]  Diameter  fcilicet  circuli  contingentis,  qua  ipp  bc  Pt  parallela.  A 

Ergore&aclinemfuntFAB,  had  J Hocetl  fab  eft  Vna,  & eadem  r r Balinea,  &pmi-  B 
liter  h a d , quod  apparet  cx  lemmati  in  14.  huius  a nobis  comfcripto . 

Erit  ex  iam  dctnonft ratis  rqctanguluin  cbk  quadrato  CX  bc  atqualc]  Inqnartade-  C 
cima  huius, 

Vt  igitur  bc  ad  CD,ita  bd  ad  dk  ] Qjsoniam  rcSangutum  cli  aquate  eH  quadrato  D 
cx  b D,  erit  Wci  ad  b d , ad  b x ita  d b , quare  per  conueipontm  rationis,  >t  B c ad  c D , 
ita  b D ad  D K • ' „ 

Sedvt  BD  ad  H F , ita  DA  ad  ah]  Ex  4- fex  si  elementorum , propterea  quod  triangula  E 
bad,  h a F pmilia  funt . 

Etvt  da  ad  AH,icaquadratumex  df  ad  quadratum  cx  tu  j Cum  cnimintriangn-  R 
lo  orthogonio  hfd  ab  angulo  rctlo  ad  h d fubtenfam  perpendicularis  duda  pe  e a,  puut 
triangula  pmilia  toti  & inter  fe/e . ergo  ut  da  ad  af,  ita  fa  ad  ah.  Sedvt  da  ad  at,  3.  {exii, 
ita  df  ad  fh.  vtigitnr  o a ad  ah,  boeeP  vt  prima  ad  tertiam  ita  quadratum  prima  ai 
quadratum  fecunda, quadratumvidelicetcx  da  aiquadntun  ex  A F;  hoc  cflquadratum  tx 
d f . ad  quadratum  cx  r n quare  vt  D a ai  ah,  ita  quadratum  ex  o F ad  id , quod  tx  r u 
dcftribuur  quadrat unu , ' ’ 

t THEO- 
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THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XVIII. 

Ex  iam  didis  lemmatibus  & illud  demonftratur . Sint  femicirculi 
ABC,  ad  E,  & deferibantur  circuli  eorum  circumferentias  Contingentes, 
vt circa  centra  F GH,  & alij  deinceps, qui  ipiis  cohrrcant,  quemadmodum 
in  fuperioribus . manifellum  eft:  perpendicularem,  qux  ab  f ad  a c duci- 
tur, ei,  qux  ex  centro  circuli  circa  F deferipti  requalcm  efle.  Dico  per- 
pendicularem a pundo  g dudam  eius , qux  ex  centro  circuli  circa  g ei- 
le  uiplam ; perpendicularem  vero  ab  H quintuplam , & qux  Icquuntur 
perpendiculares  earum,  qux  ex  centris  multiplices  efle  iuxta  numeros  de- 
inceps impares : 

Quoniam  enim  ante  demon- 
ftratum  eft  , vt  perpendicularis , 
ux  a punito  f ducitur  vna  cum 
iametro  ad  ipfam  diametrum , 
ita  efle  perpendicularem  a pun- 
ito o ad  propriam  diamctrum.&l 
eft  perpendicularis  a punito  f 
vna  cum  diametro  ipfius  diame- 
tri fcfquialtera,  erit  cius,  qux  ex 
centro  tripla . Rurfus quoniam,  a 
vt  perpendicularis  a punito  o 
vna  cum  diametro  ad  diametrum’,  ita  eft  perpendicularis  ab  n ad  diametrum  ipfius. 
perpendicularis  autem  a puncto  g vna  cum  diametro  ad  diametrum  proportionem  ha- 
bet eam,  quam  5.  ad  2.  ergo  & perpendicularis  a puriilo  k ad  diametro  eandem  ha- 
bebit proportionem : ac  propterea  eius , qux  ex  centro  quintupla  erit . Similiter , & 
alix  perpendiculares  earum,  qux  cx  centris  multiplices  iuxta  numeros  deinceps  impa- 
res  dcmonftrabuntur . 

Theorema  de  helice , feu  linea  Ipirali  in  plano  deferibenda , propofiiit 
quidem  Conon  Hamius  geometra:  Archimedes  vero  admirabili  quidam 
aggreflkme  dcmouftrauic.  Itaq;  dida  linea  eiulniodi  ortum  habet. 

Sit  circulus , cuius  centrum  b , & ea  qux  ex  centro  b a : 
moueaturque  ba,  ita  vt  punitum  » maneat  ,&  ipfum  a x- 
qualitcr  feratur  in  circuli  circumferentia.  Simul  vero  ali- 
quod punitum  ab  ipfo  b incipiens  inrcita  linea  * a feratur 
xqualiter  vfquead  a.  & in  xquali  tempore  b' permeet  re- 
flam  lineam  ba,  & a ipfam  circuli  circumferentiam.  Pnn- 
itum  igifur  inipfa  ba  motum  fecundum  circulationem  dc- 
feribet  lineam,  qualis  eft  bbfa.  & cius  quidem  principium 
erit  punitum  b , principium  circulationis  ea;  ipfa  vero  li- 
nea, helix , feu  linea  fpiralis  appellatur,  cuius  principale 
accidens  ciufmodi  eft . 


THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XIX. 

Si  ad  lineam  fpiralem  quxpiam  reda  linea  ducatur, vt  BF,  & produ- 
catur, erit  vt  rora  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam  adc,  ita  re- 
da linea-  a B ad  redam  b F. 
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Hoc  autem  in tclligi  facile  poteft  ex  ortu  ipfo,  in  quo 
enim  tempore  pundlum  a totam  circuli  circumferen- 
tiam permeat ,111  hoc, & e permeat rectam lineam  ea: 
inquoautein  a permeat  circumferentiam  a nc.inhoc 
& b re  diam  lineam  tp;  & funt  motus  ipli  libi  ipfis 
aquales . ergo  & inter  fc  proportionales  erunt . 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XX. 

Sed  &r  illud  manifolium  cfl , redas  lineas,  quxeumque  a pundo  b 
ad  iplain  Ipiralcm  dudx  angulos  artjualcs  continent,  xqualiter  lelc  inui- 
cem  excedere . 


Sit  circulus  A ne  , dr  helix  BP.FA,  ducantttrque  reda  !t~ 
nex  [A,BFC,  ERn,  sta  Vt angulus  !)>c  Ut  eque  ts  legula 
cb  a . centro  autem  E,  & mteruello  tt  deferibetnr  circuli 
circumferent ia  fg,  quxrcdem lineem  ab  in  g fecet.dr  eo* 
dem  centro,  tnterualloqnc  >e  rnrftts  dtfcribitnr  circuli  e tr* 
cumfcrentie  i.  h , fccans  reti  em  lineem  E e m h . erit  h f ex- 
ceffus , quo  r b ipfam  b e excedit , ejr  e a hoc  eit  re  ex* 
cefsnt , quo  ah  excedit  bf.  Dico  hf  ipfi  fc  aqualem 
effe.  Inaniam  enim  ei  Vt  tota  circumferentia  ad  cir- 
cumferentiam adc  , ite  reila  line*  ai  ad  reflem  bf; 
erit  per  conuerfinncm  rationis , vt  tota  circumferentia  ai  cir- 
cumferentiam e a,  ttarcdehncx  a b ad  cf  redam.  Pjtrfus  quoniam  vt  tota  circumferenti* 
ai  circumferentiam  a d , ite  reda  ab  ad  redam  de;  erit  per  conucrli/ncm  rationis,  & tote 
circumferentia  ai  circumferentiam  dca,  iterede  ab  airedem  oh,  & conuertcudo,  vt 
circumferentia  dca  adtotemcircumfcrcntiem, itanda  cn  ad  redam  At.  quare  ex  aqua- 
li,vt  circumferentia  dca  adxircumfcrentiam  ac,  itandi  hc  ai  ipfam  cf  . & diuideu- 
do,  Vt  circumferentia  dc,  ad  circumferentiam  ca,  ita  reda  ut  ad  fc  redam.  Sed  cir- 
cumferentia DC  cfl  aqualis  circumferenti*  CA,  quod  & angulus  dbc  angulo  cxa.  ergore- 
da  linea  hf  red*  tc  aqualis  crtt , quod  oportebat  demonftr  are.  , . 

THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXI. 

Quibus  politis  ollcndctur  figuram  contentam  linea  (pirali , & reda , 
qux  eft  in  principio  circulationis , tertiani  partem  efle  cuculi  ipfam  com- 
prehendentis . 

, Sit  enim,  & circulus,  &pridi£la  linea:  & exponatur 
parallelogrammom rc&angulum  kslp;  fumaturq;  a c 
circumferentia,  pars  quidam  circumferentiae  circuli." 

& fumatur,re&a linea  kk  ipfius  tp  eadem  pars,  iun- 
gantur  praeterea  ce,  b a:  & redti  linei  quidem  k e pa- 
rallela ducatur  RT.  ipfi  vero  x a parallela  m z,& cir- 
ca b centrum  deferibatur  circumferentia  fg.  Quo- 
niam igitur  eft  vt  recta  linea  b a ad  a g ,•  hoc  eft  b c ad 
cf  , ita  tota  circuli  circumferentia  ad  circumferentiam 
c A.hocenimfpiralis  lineae  principale  eft  accidens.  Vt 
autem  circuli  circumferentia  ad  ipfam  ca,  ita  fk  ad 

L » • xh:* 


u PAPPI  MAT  H.OL  CL. 

D icSivtn  ad  KR>ita  lb  ad  xz,hoc  cft  tr  ad  rz  . 

vt igitur  bc  ad  cf,  ita  tr  ad  hzi  & per  conuerfio- 
E nem  rationis . quare  vt  quadratum  ex  c b ad  quadra- 
tum ex  bf,  ita  quadratura  ex  it  ad  id,  quod  ex  tz 
F quadratum.  Sed  vt  quadratum  ex  c«  ad  quadratum  ex 
G bf  ; ita  abc  fetor  ad fetorem  fio.  & vt  quadratum 
ex  »T  ad  quadratum  ex  tz,  ita  cylindrus  a paralle- 
logrammo  kt  circa  axem  hi  fatos  ad  cylindrum  a 
parallclogrammo  mt  circa  eundem  axem.  Vt  igitur 
abc  fetor  ad  fetorem  PBG,'itacylindrtlsaparallelo- 
grammo  kt  circa  axem  nt,  ad  cylindrum  a parallc- 
logrammo mt  circa  eundem  axem.  Similiter  quoque 
fi  circumferentias  ac  ponamus  asqualcm  cd,  lpfi  au- 
tem k r rcSat  lincte  aequalem  ponamus  rg  , & eadem 
conftruamus,  erit  vt  dic  fetor  ad  fetorem  ebh,  ita 
cylindrus  a parallclogrammo  rv  circa  axem  tv  ad 
cylindrum  a parallclogrammo  v x circa  eundem  axem. 

Simili  ratione  procedentes  demonftrabimus,  vt  totus 
circulus  ad  omnes  figuras  ex  fetoribus  inicriptas  linea: 
fpirali,  ita  efle  cylindrum  a parallclogrammo  hp  cir- 
ca axem  n l ad  omnes  figuras  ex  cylindris  ipfi  cono , 

qui  fit  a triangulo  knl  circa  autem  ln  inferiptus.  & . 

rurfusvt  circulus  ad  omnes  figuras  ex  fetoribus  circum  feriptas  lineae  fpirali,  itaeffe 
cylindrum  ad  omnes  figuras  ex  cylindris  eidem  cono  circumfcriptas . Exquomanife- 
ftum  cft  circulum  ad  eam  figuram,  qua:  inter  lineam  fpiralem,&  reflam  ab  interijei- 
tur , ita  e fle  vt  cylindrus  ad  conum . Circulus  igitur  triplus  eft  praidifl®  figurae , quod 
demonftrare  oportebat . 

Eodem  modo  demonllrabimus.  Si  etiam  ducatur  qute- 
piam  reto  linea  ad  fpiralem,  vt  b p , & per  f circa  b cen- 
trum, deferibitur  circulus : figuram  contentam  linea  fpirali 
f t b ,&  refla  fb  tertiam  partem  effe  figura;  eius,  quae  cir- 
cumferentia circuli  fgh,  & reftis  lineis  fb,  bh  contine- 
tur. 


COMMEATU  \ l V S . 

A Sumaturque  ac  circumferentia  pars  quxdam  circumferentia:  circul)  Cncuseoiex 
mi  ;*haw9»  i * /9  y npifipia  pslpte  «i  t)  w v»"*vV A»  . Videtur  legeu. 

dum  sju  *v«A»V9*  **  psir  a y -rspiolpna.  felpoe  vi  7Bf  rd  ntiuau  'rtptptptiue . 

£ Jungantur  praeterea  ci,  ba]  Cneus codex  egi  in  ><»■'*<  lege 

in  y /8  mi  • 0 * . 

C Ipfi  vero  k r parallela  ut]  lutsgatur  enim  ki,  qua  lineam  * t in  z fecet , & a p*»- 
Ba  z ipfi  xk  parallela  ducatur  zm. 

D Hoc  cft  tr  ad  rz]  Vtenim  lk  ai  tsz, ita  F I. , hoc  efltn  ipfi  aqualis  ai  r z. 

E Quare  vt  quadratum  cx  ci,  ad  quadratum  ex  e F,  ita  quadratum  ad  rt  ad  id, quod 

ex  tz  quadratum  ] Exzi.fexts  elementorum, fequstur  enim  per  conucrfiancm  rationis,  Vt 
C B ad  B F , ita  efie  k t ad  T z • 

F Sed  vt  quadratum  ex  cb  ad  quadratum  ex  bf,  i:a  a ec  fetor  ad  fetorem  fbg] 
Cirenlus  enim  adc  ad  abc  fcBorcm  eandem  proportionem  habet , quam  quattuor  angulirc 
8iai  angulum  abc  ex  ultima  fexti  elementorum  : fimilittr  circulus,  cuius  circumferentia 
parsefi  fg,  adfedorem  fbg  habet  eandem  prcportsoneir  , quam  quattuor  anguli  reB  t ai  an- 
gulum fbg.  Sed  cum  anguli  abc,  fbg  fmt  aquales,  habebit  circulus  adc  ai  fcQorcm 
abc  eandem  proportionem , quam  altus  circulus  ad  feBorem  fbg,  & permutando  circulus 
ad  circulum  eandem,  quam  feBor  ad  feBorem.  circuli  autem  inter  fe  funt , ut  diametrorum , 
duodcci-  Vei  fcm,i,ametroru  m quadrata  .ergo  & fcBorcs  ipfi . quare  ut  quadratum  ex  c b ai  quadra • 
011 ' tum  ex  e f , ita  erit  ftBor  a b c ad  r B o feBorem. 

q Et  vt  quadratum  ex  r t ad  quadratum  cx  t z,  ita  cylindrus  a parallclogrammo  k t 
circa  axern  ht  fa&us  ad  cy  liodrum  a parallclogrammo  m t circa  eundem  axem  ] Cj’ 

lindrus 
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linitui  a parallclagrin*'*  r circa  axem, n t fidat  hijim  habet  circuli,  cuius' femidiamiter  ali 
e s ,ue,  KTi  (iy  altitudinem  N r .'  cylindrus  autem  fnfluc  aparallclogrammo  st  T (tacacuu- 
dem  axem , bafim  Itabat  circulum , cuius  fcmidianteCcr  n s , rei  a i , & altitudinem  eandem , 
Hi  igitur  cylindri  cum  altitudinem  eandem  habeant,  inter  fejunt,  w ceram  bafes : bafes  autem 
VI  dtametrerum,  Vel  femidiametrerum  quadrata . yt  Igitur  quadratam  ex  r r ad  quadratum 
ex  t z,  ita  cylindrus  faftas  a pataUclognaumt  ir  circa  axem  ni  ad  cylindrum  c paralie- 
logrammo  ui  circa  eundem  axem,  , 


THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXII. 


Deinceps  aucem  theorema  circa  eandem  lineam  notatione  dignum 
conlcribemus . Sit  enim  & circulus  prardidtus  in  ortu , & linea  ipirahs 
eadem  af,EB.  Dicoiam  Ii  ducatur  ejuxpiam  retia  linea , vt  bf',  efle 
figuram  contentam -tota  linea  (pirali,  & retia  ab,  ad  cam  qua;  ff.B,  &" 
bf  reda  continetur,  vc  cubus,  qui  fit  a reda  linea  ab  ad  cubum,  qui 
ab  ipia  fb. 

Defcribatur  enim  circulus  per  r circa  centruin  b, 
qui  fit  Fcn.  Itaque  quoniam  v:  figura , qux  linea  fjjt- 
rali  a p c e , & refla  ab  contine  urad  figuram  conten- 
tam fpirali  fe»  & refla  fb,  ita  cll  aco  circulus  ad 
figuram  circumferentia  fgh,  & fb,  bh  rcflis  lirfeis 
contentam,  vtruintjueenim  vtriufquc  tertiam  partem 
elleiaraoftenfiumfuit.  circulus  autem  acd  adfpaciiira 
contentum  retiis  lineis  fb,  f h & circumferentiam 
fgh  proportionem  habet  compoii  tam  ex  ea , quam  ha- 
bet acd  circulus  ad  circulum  f g h , & ex  ea,  quam  cir- 
culus fgh  habet  ad  fpacium  retiis  lineis  f b,  bh,  & f g h 
circumferentia  contentu . Sed  vt  acd  circulus  ad  cir- 
culum fgh,  ita  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  B f : Sc  vt  circulus  for  ad  diAtrtt1 
fpacium,  ita  tota  ipfius  circumferentia  ad  circumferentiam  fgh;  hoccrt  acd  efreud 
lijcircumfcrcmia  ad, ipfam  cda  , hoc  e fi  propter  accidens  fpiralis  lineat,  refla  linea 
ab  adsf  retiam,  figura  igitur, qua;  tinca  fpirali  & retia  a b continetur, ad  contentam 
fpirali,  & refla  bf  proportionem  habet  compofitam  fx  ea, quamhabet qUadratuflt 
ex  AB  ad  quadratum  ex  r r,  & ex  ca,quam  rcflallnca  ab  habet  ad  if  F . hsc.autcm.pro 
portio  eadem  e(l,quain  habet  cubus'ex  as  ad  cum,  qui  fit  ex  bf  cuSatii.  ' 

Exhoccoallat,fipofitalineafpirali,Sccircul6cir-  ' 

ca  ipfam  , producatur  ab  ad  d , & ad  reflo,  angulos  ‘ 1 

ipfi  ducatur  refla  linea  cfbek,  quarum  partium  vna 
eft  fpacium  contentum  linea  fpirali  bi.  h,&  refla  bf, 
earum illudquidem.quodcontinctur fpirali  nmf  &rc- 
flis  nb.bb  cire  feptcm,&  quod  continetur  fpirali  fhn, 

& rcflis  f b , b n vndeuigiuti : quod  vero  fpirali  a x f , 

& rectis  ab,  bf  continrtur  triginta  fepeem . pcrfpicua 
enim  hac  funt  ex  prxofteafo  theoremate.  Et  quarum 
ABreflaeftquattuor.carumipfamquidcin  fb  effetriu, 
m autem  duarum, & ta  vnius,  quod  etiam  pcrfpicuum 
eft  ex  accidente  lines  fpira.is,  & exeo,  quod  circumferentis  ac,  CD,  dk,ka,  in-’ 
ter  fe  squales  funt.  * - ■■  - ' 


- C 0 M M S 3*  T U H I V t,\  : t'  !t  t I 

Haec  autem  proportio  eadem  eft,  quam  habet  cubus  ex  ab  ad  cum,  quifiter  ef  A 
cubum  ] Hfokjj  oHendtmut  in  libro  de  ctnrn gramtatis  [olidorum propomhieii . 

Ex  hoc  conftatyfi  polita  linea  fpirali,»  ‘circulo  circa  ipfam  producatur  l>  B 

yjioaiam  cnmitla  circuli  cirtumfertatu  ia  qaatuee  partti  tcquahs  diuifa  e^farflytpyefrca 

' a p,  c n, 
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AD,cx,  qua  fefe  ad  reddi  angulos  fccant , fi  ab  ponatur  effepjruum  quattuor,  erit  r.r  triti», 
Xi  ditarunt , & be  unius.  gumiam  igitur  figura,  quxtontinctur  lincn  fpirali , & retia  a; 
ai  figuram  linea  fpirali  tif  & reda  b e contentam , efi  »t  cubui  ex  n da  hu  ea  ut  fidus 
ai  cubum  ex  tpfa  be|  & cubas  ex  a>  efi  partium  64,  cubus  autem  ex  bi  partii  vmut : qua- 
rum partium  figura  contenta  linea  fpirali,  & reda  AB  efi  64.  earum  l ikiui  efi  fignratmitn- 
ta  linea  fpirali  ilb  , & tg  retia,  Bjtrfus  quarum  partium  figura  contenta  linea  fpirali  ,& 
reda  x b efi  64.  earundem  8.  efi  figura , qua  linea  fpirali  nhlfb,€>"  hb  retia  lontwetur . 
quare  figura  contenta  linea fpirali  nmb  ,&redis  ki,  t£  eflfepte  m,  & fiminter  quarum 
partium  figura  contenta  linia  fpirali,  & reda  ab  efl  64.  earum  17.  efi  figura  coutenta  tinea 
fpirali  fhnueli  ,<Jr  bf  reda : figura  igitur  contenta  fpirali  ms,  etr  f B , bk  redit  li- 
neis efl  partium  19.  ergo  reliqua  figura,  qua  fpirali  x X F , & redit  ab,be  continetur , erit 
partium  37. 

Ad  aibi  duplationem  excogitata  cft  a Nicomede  quxdam  linea, qua; 
huiufmodi  ortum  habet . 

Exponatur  refla  linea  a B i cui  ad 
reftos  angulos  ducatur  cdf,&  in 
ipfa  cdf  fumatur  aliquod  punflum 
datum  s.  atque  punito  b m eodem 
loco  manente,  refla  linea  cdef 
feratur  in  refla  adb,  per  punflum 
b attrafla , ita  vt  n femper  i.i  refla 
linea  AB  feratur,  & non  excidat, 
dumattrahitur  bd, bf.  Itaque  hu- 
iufmodi  motu  faflo  ex  vtraque  par- 
te , manifeftum  efl  punflum  c de- 
feribere  liaeam,qualiscft  icm  .cu- 
ius accidens  cft , vt  fi  refla  linea 
quaepiam  a punflo  b dufia:  lineas 
lcm  occurrat,  ipfam  cu  squalem  effeci,  quae  Inter  ai&icu  interijertur . ma- 
nente enim  ab,  & punflo  e manente,  quando  d ad  c fc  applicaucrit,  congruet  re- 
fla cd  cum  gh,&  c ad  h fe  applicabit,  ergo  cn  ipfi  gh  cft  aqualis . fimiliter  ,& 
fi  alia  quqdam  a punflo  b ad  lineam  ducatur , critca.qua:  inter  lineam,  & ab  reflain 
interficitur,  ipfi  cu  aqualis.  Vocatur  autem,  inquit,  refla  linea  quidem  a r,  regula; 
punflum  b polus:  cn  interuallum:  quoniam  huic  tequales funt , qua  ipfi  i.cm  occur- 
runt . linea  vero  lcm  vocatur  conchoides  prima . nam  & fecunda,&  tertiaA’  quarta 
exponitur,  qua  ad  alia  theoremata  vtiles  funt . 

At  vero  inftrumentaliterpoffc  lineam deferibi  ,6r  femper  ad  regulam  magis  arce- 
- derc,  hoc  eft  omnium  perpendicularium,  qua  ab  aliquibus  punflis  linea  tcu  ad  ai 
ducuntur,  maximam  c fle  c d ; qua  autem  ipfi  propinquior  cft , femper  remotiore  cffc 
maiorem . & fi  refla  lineaquadam  inter  regulam,  & conehoidcm  cadat , produeotur- 

* que  ,eam  aeonclioide  fecari  N ieomedes  ipfedemonftrauit  ,&  nos  in  Analemma  Dio- 
dori , cum  vellemus  angulum  tripartito  feearc,  przdicta  linea  vfi  fumus . 

* Nicomedes  ipfedemonftrauit  ] Vide  Eutocium  in  commentarijs  in  fecundum  librum  Ar- 
efi  medis  de  fpliara,  & cylindro ; ubi  & boe  demonfiratur,  & alia  omnia  fufius  explicantur . 

PROBLEMA  Ii  PROPOSITIO  XXIII. 

E*  his  autem  manifeftum  Icft  fieri  pofle,  vt  angulo  dato,  videlicet 
j5  Ab,  & pun&o  extra  ipfam  c,  ducatur  eg,  ita  vt  kg,  qux  interi jcitur 
media  inter  lineam , Sc  ipfam  a b fiat  xqualis  rcQx  linex  datx . 

’ ' Duca- 
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Ducator  enim  perpendicularis  a 
ponito  e ad  * i,  que  lit  ch:  & pro- 
ducatur , litque  u h date  rcihe  li- 
nee zqualis : & polo  quidem  c,  & 
intervallo  dato  i videlicet  o h , re- 
gula autem  a e deferibatur  linea 
conchoides  prima  ed«.  occurrit 
igitur  ipli  a c ex  eo , quod  didlum 
eft,  occurret  in  g,&  iungatur  co. 
ergo  & kg  redz  lines  data:  aTqua- 

llS  erit  . OlllMiim  VPm 
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PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  XXIV. 


Sed  pnus  duabus  datis  reftis  lineis  dua:  mediat  in  continua  analogia  afTu- 
munmr,  quam  Nicomedes  quidem  conftnuWm  tantum  cxpoiSt  • Nos 
vero,&  demonftrat.onem  conftrudHoni  accommodabimus;  Lc  modo 
Sint  dua:  red*  Irnea:  cl,  l a ad  rectos  inter fc angulos,  quarum oZ- 
tet  duas  med,as  proport.onales  in  continua  analogia  muernre : compC 
turoue  A B c L parallelogrammum ; & vtraque  ipfimim  ab,  bc  in  ptmdis 
D e bifariam  iecetur : & «ndb  Dl  producatur,  vt  occubat  reKS 
cb  produc  m pumfto  G : ipfi  autem  bc  fit  ad  rcdtos  angulos  EF  J 
ducatur  cf,  qu^firatquaLs  ad  :&  iunfta  FG  j fi  araJ|cIa 
lo  autem  exiftente  kch  a dato  puncto  f durircur  C ■ 

«•  f " «,rkmahocc„,„Vr 

Quoniam  enim  b c bifariam  fecatur  * C K ac^  MA,&  MA  ad  AL. 
in  e,  & ipfiadi;citur  ck; eritreilangu. 

Ium  bk c vna  cum  quadrato  ex  cb  s- 
qualc  quadrato  cx  e k . commune  ap- 
ponatur quadratum  ex  BF.redlangulum 
igitur  b k c vna  cum  quadratis  ex  c i,  e f, 
hoc  eft  vna  cuin  quadrato  cx  c f equalc 
efl  quadratis  ex  kf,bf,  hoc  c/1  quadra- 
to ex  kf-  Etquoniamvt  «a  ad  AP,ita 
m l ad  l k t vt  autem  mi  ad  lk:  ita  bc 
ad  c k i erit , & vt  ha  ad  Ai.ita  bc  ad 
c K.  atque  eft  ipfius  quidem  a b dimidia 
a D : iplius  vero  bc  dupla  cc.  ergo&vt 
ma  ad  ad,  ita  erit  ccad  cx.  Sed  vt 
g c ad  c x , ita  f h ad  u x , propter  li- 
neas parallelas  o fi,  ch.  componendo 
igitur  vt  MD  ad  OA,  itaefl  fk  ad  xh. 
atqualis  autem  ponitur  ad  ipli  H r,  nuo. 

Diam,  & ipfi  c».  ergo  St  uo  ipfi  fx  x~ 


quali* 
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dualis  erit  .•& quadratum  e*  md  quadrato  e*  fx  atquale.  atque  eft  quadrato  quidem 
ex  md  squale  reAanguIum  bha  yna  cum  quadrato  ex  ad.  Sed  quadrato  ex  fx  x- 
quale  demonftratum  eft  rctfangulupi  b x c vna  cum  quadrato  cicr.  quorum  quadra- 
tum ea  A d «quale  eft  quadrato  ex  cf,  quod  Ad  ipli  cf  squalis  ponatur,  ergo  bc 
kma  rcflangulutn  rcftangulo  stc  eft  squale : & vt  ut  ad  » K , ita  kc  ad  aii  Vt 
auteqt  «8  qa  bk  > ita  lc  ad  cx.  quare  vt  t«  gd  cK»  ita  m a ad  jl.  Vt  igitur  U 

»d  CX»  C*  a4  «A  a4  Alr 

PROBLEMA  JII»  PROPOSITIO  XXVi 

Itaque  cum  hoc  demonftratum  fit,  perfpieuum  eft,  quomodo  opor- 
teat dato  cubo  alium  cubum  in  data  proportione  jnuenirc. 


Sit  enim  data  proportio , quam  habet  refia  linea  a ad  b rc- 
fiam  :&  ipfarum  ab  dus  medis  proportionales  in  continua  a- 
nalogiaaffi.mantur.  videlicet  cd.  erit  igitur  vt  a ad  b,  ita  cu- 
bus qui  fit  ab  a ad  cum,  qui  a f cubum,  ftoc enim  ex  ipfis [ele- 
mentis manifeftecojiftat , 


B D C A 

Adcirculi  quadraturam  aflumpta  eft  a Dinoftrato , & Nicomede,  & 
nonnullis  junioribus  qusdam  linea,  cui  ab  accidente,  quod  circa  ipiam, 
nomen  impolitum  eft.  Vocatur  enim  ab  ipfis  hoc  eft  linea 

quadrans . & ortum  habet  giuftnodi , 

Exponatur  quadratum  a b c d , Sc  circa  cen- 
trum a circumterentia  b s d deferibatur , & 
tnoueatur  a b quidem  ita  , vt  punftum  a ma- 
neat,&  b feratur  in  ito  circumferentia:  bc 
vero  fcinper parallela  fit  ipfi  ad  fecum  ferens 
punftum  b.  ui  squali  autem  temporc.&t  redla 
linea  ab  squabiliter  mota  angulum  b ad,  hoc 
pft  pun&um  b circumferentiam  b b d percur- 
rat, & bc  ipfam  b a lineam;  hoc  eft  b pun- 
fhun  in  linea  e a feratur . conueniet  igitur  «c 
f um  adj  vbi  primum  vtrsque  ab,  bc  inter 
(econgruent.  Itaque  tali  motione fafta,  ab, 
bc  in  latione  feinuiceni  fecant  fecundum  ali- 
quod punctum  quod  femper  vna  cum  ipfis  tran- 
sfertur ; a quo  quidem  punfto  deferibitur  qus- 
dam  linea  in  loco  intermedio  inter  ba,ad,  & bbd  circumferentia  , qus  ad  eafdcm 

f artes  concaua  habent,  vt  b fg‘.  & videtur  vtilis  e(Te  ad  illud . nempe  dato  circulo  qua- 
ratumipG  squale  inuenire.  Principale  aut  ejus  fymptoma  tale  eft  . Siquspiainre- 
Aa  linea  ducatur  ad  circumferentiam,  vt  afe,  erit  tota  circumferentia  bed  ad  eo 
circumferentiam,  vt  recta  linea  ea  ad  m.  hoc  enim  ex  ipfo  lines  ortu  manifefto  ap- 
paret. Hsc  autem  linea  fper  » iure  ac  merito  jton  fatisfacit  propter  hsc.  Primum 
enim  ad  quod  videtur  vtilis  efte , hoc  in  fuppofitionc  aflumit , quomodo , inquit , fieri 
poteft,  vt  duo  pumfta  ab  ipfo  b principium  motus  capientia ; hoc  quidem  in  recta  li- 
nea ad  a,  illud;  vero m circumferentia  ad  d in  squali  tempore  fimul  reftituantur, 
nifi  prius  proportio  refts  lines  ab  ad  circumferentiam  bed  cognita  fit?  In  hac  enim 
proportione,  et  motuum  velocitates,  fint , neccffe  eft  • nara  quojpacto  arbitrantur  ea 
fimul  reftitui . velocitatibus  temere,  et  nulla  ratione  vtcutia  / nili  forte  quifpiatn  dicat 
hoc  cafu  cucnire , quod  eft  abfurdum . Prstcrca  terminus , quo  ipfi  vtuutur  ad  circuli 

quadra- 


Digitized  by  Google 


LIBER.  CWARTVS.  s? 

quadraturam,  videlicet  quo  IoCj  punftum  fccct  reflam  lineam  An  noninucnitur.  In- 
tcl  ligantur  enim  quadifla  iunt  mpropofita  figura,  qu.uido  rete  line*  cb,  e a mota 
funul  redit  uuntur  .congruunt  refla  linea:  a n , neque  fefe  amplius  fecant,  cedat  enim 
leflio  antequam  ipli  au  congruant,  qua  quidem  leflio  terminus  faftus  cft  linea » in 
quocumipf.i  ad  refla linea conucnit  :ni  forte  intclligamus  lineam produflam  quem- 
admodum pofuimus  reflas  lineas  vfquc  ad  ipfam  ad.  quod  tamen  ex  cormn  principiis 
non  fcquitur.  Sed  vt  cumque  fumatur  punftum  o,  pracederc  debet  proportio  circum- 
ferentis ad  reflam  lineam . nili  enim  ea  detur,  illud  fieri  nequaquam  poteft  . An  optir- 
tet  nos  eorum,  qui  talcin  lineam  inucnerunt,  opinionem  Iccutos,  ipfam  admittere, 
qua  quodammodo  mechanica  eft,&  ad  multa  problemata  iplis  mechanicis  conducit ! 
S cd  multo  magis  admittendum  cit  problema,  quod  per  ipfam  dcmonflratur . 


TIIF.OREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVI 


Quadrato  cnimcxilkntc  a 71  en, & circumferentia  bed  circa  centrum 
e,  & linea  quadrante  uhg  facta  , lituri  ditium  cll,  olkndicur  vt  de B 
Circumferentia  ad  reclam  lineam  bc  ,ita  cfle  bc  ad  iplarn  ch. 


Si  eniin  non  ira  cft,  vel  erit  ad  maiorem,  quam  . :y  ,wi;  •*;  A - 

eu,  vel  ad  minorem.  Sit  prius  fi  fieri  potcll  ai  *ic»'-aJVdd  . t "*  V-  ! < . 

maiorem  videlicet  ad  es:  & circa  centrum  e N.  e.up^%, 
deferibatur  circumferentia  fgk  , fecans  lineam  N.  n -Ne 

in punflo  c,&  ducatur pcrpendiculariscL:iun-  j:  ■ \ \e  :: 

Aaq;  eo  ad  e producatur.  'Quoniam  igitur  cft 

vt  DEBcircufcrcntiaadreflaiineiBCjitaBchoc  \ 

efl  n e ad  cK.vtautem  dc  ad  cK,ita  bfd  cir-  i \ - 

cumfcrentia  ad  circumferentiam  bgk.  vt  enim  / \ \ 

circuli  diameter  ad  diametrum,  ita  eius  e reum-  \ \ 

ferentia  ad  circumferentiam  . Quare  icon-  / i \\  . \ 

Hat  cicumfcrcntiam  re.  k 'refla:  lines  b c a:-  / . \y  ' , » 

qualem]  cfse.  Et  quoniam  propter  accidens  li-  , pb'  

nc£E,vt  e bd  circumferentia  ad  circumferentiam  *•  H K 

e d , ita  cft  refla  linea  ic  id  et,  erit  vt  - 

circumferentia  fgk,;  ad  ex  circumferentiam, 

itanc  ad  et.  & oftcnfa  cft  fgk  circumferen-  i 

tia  refl.e  Iinga  ne  aqualis;  aqualis  igitur  cft  — __ 

circumferentia  gk  ipfi  gi.  refla,  quod  .cft  ab-  X.  -.n 

furdurn.  ergo  non  cft  vt  circumferentia  seu  ad  N.  \. 

reflam  bc  ita  bc  ad  maiorem,  quam  eu.  Di-  \ x. 

eo  pratcrca  neque  ad  minorem . Si  enim  fieri  r' — \ \ 

poteft,  fit  ad  ck:  & circa  c centrum  deferiba'  '\  \ \ 

turcircuinfcrentia  f mk.& ad  reflos angulos  ipfi  ' \ \ \ 

en  ducatur  kg  fecans  lineam  quadrantem  in  g:  ■ \ 

&iunfla  eo  producaturad  b.  Similiter  ianidi-  N \ 

Ais  oftendemus  circumferentiam  fmk  refla  li-  - 'C 

nca  se  efie  aqualem  .& ve  b e o circii  ferentia  ad  'J\ 

circuferentia  a d,  hia  cft  vt  circumferentia  fmk  r 1 o 

ad  m k , ita  effe  b c reflam  ad  reflam  c k . ex  q ui-  ' ' KH 

bus  fcquitur  circumfcrcfitiam  mk  refla  linea 

kg  aqualem  efle  . quod  cft]abfurduin . non  igitur  erit  vt  circumferentia  bed  ad 
reflam  ne  , ita  bc  ad  minorem , quam  ch.  oftenfum  autem  eft  , neque  ad  maiorem . 
ergo  vt  circumferentia  bed  ad  reflam  bc,  ita  cft  bc  ad  ipfam  cir.  Sed  & illud  ma- 
nifolium eft,  tertiam  proportionalem  ipfarum  h c , c r circumferenti*  bed  aqualem 
eife ; St  eius  quadruplam  aqualem  circumferentia  totius  circuli  • 


tJft 
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PROBLEMA  1III.  PROPOSITIO  XXV, II. 

Itaque  inuenta  reda  linea  circumferentia  circuli  aquali,  pedfpicuum 
eft  quomodo  oporteat,  & ipfi  circulo  atqualc  quadratum  facile, & nullo 
negotio  confti tuere . 

Etenim  quod  circuli  ambitu,  & ea , qua:  ex  centro  continetur,  duplum  eft  ipfius  cir- 
culi  > vt  Archimedes  dcmonftrauic . 


P ROBLEMA  V.  PROPOSITIO  XXVIII. 

Hic  igitur  lineae  ortus  magis  mechanicus  eft,  vtdi&um  fuit,  geometri- 
ce vero  per  locos,  qui  ad  fjperficics  dicuntur,  refolui  poteft,  hoc  modo. 


A Sit  circuli  quadrans  politione 
B datus  abc,  ut  ducatur , vt  con- 
tingit refla  linea  «n : & ad  *c 
perpendicularis  bf,  quae  ad  cir- 
cumferentiam D c proportionem 
C datam  habeat . Dico  punflum  1 
D ad  lineam  effe.Intelligatur  enim 
a circumferentia  adc  refli  cy- 
E lindri  fuperficies , & in  ipla  linea 
fpiralis  Jefcripta , quae  p-  (itione 
F detur  cgh,  litque  hd  latus cy. 

G lindri,  Sc  ad  planum  circuli  perpendiculares  ducantur  ir,  tt,  videlicet  ad  reflos  an- 
H gulos  crefla,  & per  H ipfi  id  parallela  hl.  Itaque  quoniam  proportio  refla:  line* 
if  ad  circumferentiam  dc  eadem  eft,  qua  proportio  ce,  hoc  eft  pn  ad  circumfe- 
rentiam oc  propter  lineam  fpiralem,&  data  eft  proportio  refla:  linea  ce  ad  rc: 
& proportio  ef  ad  dc  erit  data:  funtque  n,  ei  politione , ergo  & iunfla  fi  poli- 
tione erit  ■ & eft  ad  e c perpendicularis,  eft  autem  fi  in  plano,  quare  & punflum  x ; 
atq;  eft  in  fuperficie ; fertur  enim  r L & per  lineam  fpiralcm  hc.  c,&  per  l e reflam 
lineam,  qua  & ipfa  pofitione  datur , cum  fit  fubieflo  plano  parallela . ad  Irneam  igitur 
eft  punflum  i,ergo&E.  Hoc  quidem  vniucrfe  refolutum  eft.  Siautem  refla  line*  ef 
proportio  ad  dc  circumferentiam  cadera  fit,  qua  refla  «A  ad  circumferentiam  adc,' 
pradifla  linea  quadrans  efficitur . 


A Sit  circuli  quadrans  politione  datus  abc]  Sit  enim  b circuli  centrum , & b a , b c tx 
centri  circuli,  & adi  quarta  pars  circumferenti*  ipfius. 

B Et  ducatur  vt  contingit  refla  linea  b d , & ad  b c perpendicularis  b f , qua  ad  cir- 
cumferentiam D c proportionem  datam  habeat  ] Er  ce  utro  b ducatur  ve  cumque  b n , «fe 
fumpto  m b D funde  e,  ducatur  ud  b c ptrfendicularis  e r , ita  vt  e f ad  circumferentiam 
cd  datam  babeat  proportionem,  videlicet  eant  ,quum  reda  linea  At  habet  ad  circumferen- 
tiam ADC. 

Dico  punflum  E ad  lineam  effe  ] Hoc  efl punBum  r e flem  linea  quadrante. 
Intelligatur  enim  a circumferentia  adc  refli  cylindri  fuperficies]  Hoc  efl  intellil 
gatur  cylindri  redi  quarta  pars  culas  bafis  fit  circumferentia  adc,&  altitudo  c w ipfi  ab 
uqualis . 

E Et  in  ipfa  linea  fpiralis  deferipta,  qua  pofitione  detur  c g m ] Dcfcribctur  autem  line* 
fpiralis  in  didi  cylindri  fuperficie,  Ji  intelligatur  m linea  cm  fundum  aliquod  incipiens  a c 
aquoliter  ferri  Vfque  ad  m ,0r  eodem  tempore  lineam  cm  redam  ad  planum  circuli  permeo- 

re  cir- 


Digitized  by  Google 


LIBER  QVARTVS.  9, 

re  circumferentiam  en  a fundum  etenim  illud  lineam  fpiralem  deferibet, cuius  principale  ae  ■ 
cidcns  efl  ,ot  fumpto  quouts  puntiom  ipfa  , quod  exempli  gratia  jit  h,  duClaque  hd  ad  pla- 
num perpendiculari , habeat  hi  ad  circumferentiam  nc  eam  proportionem , quam  tota  CM 
babet  ad  circumferentiam  cda.  illud  Vero  ita  effe  ex  ipftortu  mantfcflb  apparet . 

Sitque  hd  latus  cylindri  j Hoc  efl  fit  oh  perpendicularis  ad  circuli  planum,  inflor  lare-  p 
ris  cylindri.  Gratus  autem  codex  fic  babet  agi  rr  a f *c mltlf»  »'  9 t . Sed fcnbcndum  puto 
agi  uk iuya  r avklrlf»  «’  9 J. 

Videlicet  ad  reilos  angulos  ercila:]  Gratus  codex  uncat*  lm  tySal , qua  tamen  mihi  G 
quodammodo  fuperuacanea  videntur . 

Et  per  H ipfi  bd  parallela  H l ] Occurret  autem  ii  L refla  e i in  pundo  i , quoniam  H 
DH  efl  aqualis  ipfi  Bt , quod  vtraque  eidem  bf  fit  aqualis . Cum  enim  dh  ad  circumferen- 
tiam DC  eandem  proportionem  habeat,  quam  tota  cm,  bocefl  ab  ad  circumferentiam  adc 
propter  lineam  fpiralem  in  cylindri  fuperficic  defcnptam , habeat  que  ef  ad  ac  eandem 
proportionem , quam  an  ad  circumferentiam  adc  expofitione  •,  habebit  dh  ad  dc  eandem 
proportionem , quam  ut  ad  dc,  ac  proptcrca  dh  ipfi  e f , boc  efl  ipfi  r i aquatu  erit . 

PROBLEMA  VI  P RO POS ITIO  XXI X. 


Poteft  etiam  illud  per  lineam  fpiralem  in  plano  deferiptam  refolui  fi» 
tnili  ratione . 


Sit  enim  reftj  lineat  bf  aJ 
circumferentiam  dc  propor 
tio eadem, quiipfius  ab  ad 
circumferentiam  ADC.&in 
quo  tempore  redi  a linea  a b 
circa  b punitum  mota  per- 
tranfit  circumferentia  a dc, 
punitum , quod  elt  in  ca  inci- 
piens a b peruenit  ad  c , ip- 
fius  ab  pofitionemaffumens 
& faciat  lineam  fpirale  boa. 
cft  igitur  Tt  ab  ad  bg,  ita  adc  circumferentia  ad  circumferentiam  cd:  & pennu-  B 
tando  vt  b a ad  circumferentiam  adc,  ita  b g ad  c u circumferentiam . Sed  & b f 
ad  cd  eandem  proportionem  habet . atqualis  igitur  cft  bg  ipfi  ef.  ducatur  ad  planum  s.quir.ii 
perpendicularis  g k , ipfi  bg  aqualis . ergo punitum  K cft  in fuperficic cylindrica; in  C 
qua eft  linea  fpiralis.  fed  cft  etiam  in  fuperticie  conica . iuniia  enim  bk  in  conica  fit  D E 
fuperficic , qua  perdimidium  rciti  inclinata  eft  ad  fubiefium  planum,  ducta  per  datum 
punitum  b . ergo  ad-lineam  eft  ipfum  k.  ducatur  per  K ipfi  bb  parallela  lk  i, fit  ad 
planum  perpendiculares  erigantur  Bt,,Bi  in  igitur  cft  (iipcrfieie  Lki.  fer-  p 

tur  enim  per  rcitam  lineam  bc,&  per  lineam  fpiralem  politione  datam . ergo  k & i 
funt  in  fuperficie . Sed  & in  plano,  eft  enim  fe  ipfi  bi  aqualis , quoniam  & ipfi  bg. 

& fit  politione  f i , f i quippe  quod  ad  b c eft  perpendicularis,  ad  rcitam  igitur  fincam 
cft  punitum  i.  ergo  & b.  & manifeftum  cft,  fi  angulus  aec  fit  reitus , lineam  qua- 
drantem, de  qua  proxime  diitum  eft , oriri . 


".  ..  * f f '• 

C 0 bt  bt  E HfT  -A  If  l V S - I 

Et  in  quo  tempore  reita  linea  ab  circa  8 punitum  moti  pertranfit  circumferentiam  A 
adc,  punitum  quod  in  ea  eft , incipiens  a b , peruenit  ad  c , ipfius  a b pofitionem  af-. 
fumeus  j Hat  perlinet  ad  deferiptionem  linea  fpiraltt  in  plano  , de  qnafnperins  ditium  efl . 

Eft  igitur  vt  ab  ad  BG.ita  adc  circumferentia  ad  circumferentiam  cd]  bac  linea  g 
fpiralis  m plano  ieferipta  peculiare  efl  accidens  , w ipfe  etiam  adnotauit . 

Ergo  punitum  k eft  in  fuperficie  cylindrica  in  qua  eft  linea  fpiralis  ] refla  enim  c 
linea  d pundo  H,  quod  efl  m fuperficie  cylindrica,  & in  linea  fpirali  dulia  aquidiflanter  ipfi 
id,  accurrit  linea  gj  in  pundo  a,  cm»  gk  fit  aqualis  ipfi  bg,  Incefl  vt , & ob  idipfi 
etiam  on.  _ 

~ M x Sed  eft 
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D Sed  eft  etiam  in  fupcrficic  conica]  ducatur  i pundo  u reda  Irnea  in  perpendicularis 
ai  planum  , & aquali»  ipft  B A : & mtclligatnr  retia  linea  o e aqualis  s e , candemque  ipfi. 
politionem  habens,  ita  Vi  punClum  o idem  fit  quod  z,  & P idem  quod  c.  Intelllgatur  picte  - 
rea  pundum  aliquod  incipiens  ab  o aqualtter  ferri  tn  linea  oi  i & in  quo  tempore  pundum 
pertranfie  or,  linea  BC  circa  n mota  percurrat  circumferentiam  cda  , fimulque linea  op 
feratur  duabus  motionibus  ,vnn  quidem  cteuando  fefe  i tinea  tc,  tontmeutcr  ipfi  parallela  , 
ita  Vt  pontium  o feratur  in  linea  8N : altera  veio.Vefimut  cum  linea  sc  circumferatur, or 
t»  quo  tempore  pundum  ofe  applicat  ad  N,'  linea  BC  Vnacum  No  ipfa  pertranfeat  circum- 
ferentiam CDA.  deferibet  enim  pundum  illud  lineam  fpiralemin  conica  fuperficie , culus 
vertex  efl  b o n m eaent  pundum  k . principale  autem  ciufmodi  hnep  fptrahs  accident  ejl  , 
Vt  fumpto  quouis  pundo  in  ipfa,  velut  s,  & ab  eo  duda  K c perpendiculari  ad  pl.nuni,  habeat 
KG  ad  circumferentiam  CD  proportionem  eandem , quam  tota  BN,  hoc  e /i  ba  liabtt  adetr- 

cumfcrcntiam  cda*  . . . ..  , , 

E lun&a  enim  b k in  conica  fit  fupcrficic,  qua;  per  dimidium  redh  inclinata  clt  ad  fub- 
iedtum planum  J nam  cum  cg.ck  aquales  fint,& angulus  bgk  rctiui , eruV'erqae  an- 
gulorum G k b , K s g dimidius  redi,fuperficici  autem  coni  inclinata  efl  adfubicdun ; planum 
pei angulum  kbg.  quare  & per  dimidiumredi  inclinata  erit . 
c In  xA.«75f/X.i  igitur  cft  fuperficie  lki]  fuperficierum  ■nmiuSdr  inferius  mentionem 
facit . qnaautem  iint,& cur  ita  dicantur  nufquam  me  legijfe  memini,  fid  vide  ne  legendum 
fit,  ir  ava  tributi  npa  ««♦««*  » a ni,  hoc  efi  m cylindrica  igitur  fuperficie  efl  lki  -fu. 
perius  enim  do  cylindrica  /uperficieloquens  eifdemfere  uerbis  vfus  efi . 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XXX. 


Quemadmodum  in  plano  intclligitur  fada  linea  Ipiralis,  dum  pun- 
A dum  fertur  in  reda  linea , qux  circulum  delciibic,&  prxtcrcadum  pun- 
dum fertur  in  vno  latere  fuperficiem  delcribente , ita  & in  fphxra  con- 
fequens  eft  ihtelligeic  lineam  Ipiralem  deferibi  hoc  modo. 


H 


Sit  in  fphxra  circulus  maximus  sta 
B circa  polum  h : atque  a punito  h maximi 
circuli  quarta  pars  Hcfcribatur  h n k , & 
circumferentia  h n r.  circa  punit um  h ma- 
nens feratur  in  fupcrficie.vt  ad  partes  lm, 
quo  ad  rurfus  in  eundem  locum  reftitua- 
tur.a  quo  moueri  esepit . fimul  vero  ali- 
quod punitum  in  ipfa  latum , videlicet  ab 
h ad  k conuertatur  deferibet  vtique  il- 
lud in  fuperficie  lineam  fpiralcm , qualis 
C eft  ipfa  v o i x . & quam  proportionem  ha- 
bet maximi  circuli  circumferentia  cx  polo 
e '•* 
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h defcripta  ad  circumferentiam  k l,  eandem  habeat  circumferentia  lh  adipfam  no.  - 
Dico  11  exponatur  quarta  pars  maximi  circuli  in  fph«ra  deferipti , cuius  circumferen- 
tia a bc,& centrum  d ; i ungitur  e * , vt  dunidia:  fph«r«  fuperlicics  ad  fuperficiem, 
qu*  inter  lineam  fpiraiem  hoik,  & circumferentiam  unk  interficitur,  ita  elTc 
abcd  feflorem  ad  circuli  portionem  .uc.  ducatur  cniin  refla'  linea  circumferentiam 
contingens  cef,  & circa  centrum  e per  a deferibatur  circumferentia  m.  aqualis 
igitur  cft  a b e d feflor  fetiori  abfc:  angulus  enim  ad  punflum  d duplus  efl  anguli 
a e f,& quadratum,  quod  fit  ex  da  dimidium  cft  cius,  quod  ex  at.  Dico  igitur,  & vt  E 
iam  difla:  fuperficies  inter  felunt  ita  cfle  ahc  feflorem  ad  portionem  circuli  abc.  F 
& qua:  pars  cft  circuferentia  k l totius  circuli  circumferentia:, eadem  pars  fit  circum- 
ferentia f b iplius  f a . iungaturque  ec.  erit  & circumferentia  ic  ipfius  abc  eadem  G 
pars,  qua:  autem  pars  cft  kl  totius  circumferentiis,  eadem  cft  & no  ipfius  hol.  at- 
que cft*qualis  hol  ipfi  abc.  ergo  no  ipli  bc  cft  ecqualis.  Deferibatur  circa  po- 
lum M circumferentia  on:&  per  b circa  centrum  e deferibatur  se.  Quoniam  igi-  H 
tur  ve  fuperlicics  fph*rica  L x h ad  fuperiicicm  o h n > ita  t ita  dimidia:  fph*r*  fuper- 
ficies adfupciticicin  portio  ,isfph«r«, cuius  ea  , qu*  ex  polo"  cft  no,  vt  autem  dimi-  K 
dimlph*r*  fuperlicics  ad  fupcrficicin  portionis  fph*r*,  ita  cft  quadratum  reflj  line*, 
qu.e  ut  punfla  couiungit  ad  quadratum  cius , qua:  coniungit  no:  hoc  cft  quadratum 
ex  i e ad  eo,  quod  fit  ex  en  quadratum:  erit  &vt  feflor  in  fupcrricic  fph*r*  ua  I/ 
ad  feflorem  ous , ita  feflor  efc  ad  feflorem  pgc.  Similiter  dcinonftrabimus , & vt 
omnes  in  dimidia  fphfra  feflores  «qualesfeflori  Xui.  qui  Icilicct  funt  tota  dimidia: 
fph*r*  fuperlicics  ad  feftores  e rea  lineam  fpiraiem  deferiptos;  refpondcntcfquc  ipfi 
Nho,  ita  cfle  omnes  feflores  in  afc  ipfi  tic  «quales,  hoc  cft  totum  afc  feflorem 
ad  feflores  deferiptos  circa  portionem  circuli  abc,  qui  ipfi  eoc  rcfpondcnt.  E.  dem 
modooftendetur,  & vt  dimidi*fph«r*fupcrficiesad  feflores  inferiptos  Iine*fpira!i, 
ita  efle  feflorem  afc  ad  feflores  portioni  ap.c  inferiptos.  quare  & vt  dimidia:  fph*- 
i*  fuperficies ad  fupcrhcicm.qu* inter  lineam  fpiraiem, & circumferentiam  hnk  in- 
terficitur, ita  erit  feflor  afc,  huc  cft  quarta  pars  circuli  abcd  ad  abc  portionem. 
Itaque  concluditur  ex  hoc  fuperficiem,  qu*  inter  lineam  fpiraiem ,&  circumferentiam 
hnk  interijcitur,  portionis  circuli  abc  ofluplain  cfle.  quoniam  & dimidi*  fph*r* 
fuperficies  (cfloris  abcd  cftoftupla.  Superficies  autem  inter  lineam  fpiraiem,  & ba- 
fim  dimidi*  fph*r*  interiefla  oftupla  eft  trianguli  acd.  hoc  cft  «qualis  ei,  quod  a 
diametro  fph*r«  fit,  quadrato . 

coMMt*{Tanirs: 

Et  pr*tcrca  dum  punflum  fertur  in  vno  latere, fuperficiem  deferibente]  HocdiJum  A 

tfl,  propter  linam  fpiraiem, qna  in faperficic  conica,  & cylindri  definiatur . m quo  enim 
tempore  punBum  latus  coni , vel  eylindri  pertranfie , m eo  tr  diClum  litnt  fertur  ia  fuperficie 
coni  vel  cylindri,  quotdrurfusin  eundem  locum,  aqua  moneri  aperit,  rcflituatur . 

Atqueapunflo  h miximi  circuli  quarta  p,rs  deferibatur  hnk]  Hoc  efl  deferibatur  B 
quarta  pars  circumferentia  maximi  circuli  . 

Et  quam  proportionem  habet  maximi  circuli  circumferentia  ex  polo  H dcfcriptaad  C 
circumferentiam  ki,  eandem  habeat  circufcrcn  ia  lh  ad  iplamHOj  Sit  autem  nunc  cir- 
cumferentia l H quadrupla  circumferenti t H o . quoniam pofita  efl  tota  maximi  circuli  circumi 
ferentia  klm  circumferentia  kl  quadrupla. 

Aequalisdgitur  eft  abcd  feflor  feftori  abfc:  angulus  enim  ad  punflum  d duplus  D 
eft  anguli  ac  f,  & quadratum,  quod  fit  ex  da  dimidium  cft  cius  , quod  ex  ac]  <«o- 
mamenim  circulus , cuius  femtdumeter  aii  dimidius  edeius , cuius  fciniiumcter  ac.  Sunt 
enim  circuli  inter  fefe  vi  diamctroru,  vel  femidia metrorum  quadrata  , erit  quarta  pars  circu- 
li , cuius  (emidiameter  A n aqualis  oBsua  parti  circuli , cuius  femidiametcr  ac.  Sed  abcd 
feBor  efl  quarta  pars  circuli,  cuius  femidiameter  ki>,(T  feBor  a EFC  oBaua  pars  eius  , cuius 
femidiametcr  kC , etenim  angulus  adc  reflui  efl , & angulus  acf  dimidius  redi , cum  fit 
aqualis  angulo  c a d . quare  fcqntur  fcBorcm  abcd  feBon  a e F c aqualem  effe . 

Dico  igitur,  &vt  iam  difl*  fuperfieie,  inter  fc  funt,  ita  efle  abfc  feflorem  ad  por-  E 
tionem  circuli  abc]  Hoc  cl  dico  vt  dimidia fpoara  fuperficies  ai  fuperficiem , qua  meet 
fpiraiem  lineam  nom,&  circumferentiam  hnk  mtenjcitur , ita  effe  abcd  feflorem  boc 
efl  feBor  em  abfc  ipfi  aqualem  ai  portionem  circuli  abc. 

* fit  qU* 
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p Et  qU!E  plr5  efl  circumferentia  si  totius  circuli  circumferentia!,  eadem  pars  fit 
circumferentia  re  ipfius  fa]  Sit autemcircumfcrcntia  es  quarta  pars  ipfius  r a circum, 
ferenti#,  qnoiram  & u circumferentia  eodem  fati  ift  circumfirentiatouusenculi. 

'G  Erit  &'  circumferentia  sc  ipfius  a rc  eadem  pars  j Hamum t*  n.  ,fi,vt  circumferen- 
tia e F ad  circumferentiam  f a , ita  angulus  tci  ad  rc»  angulum : tr  ut  angulus  ecf  ad 
e c A angulum, na  circumferentia  E c ad  circumferentiam  c / .•  erit  ut  circumferentia  t F 
ad  circumfereunam  ia,  ita  circumftrcntia  bc  ad  ca  circumferentiam.  Sed  circumferen- 
tia EF  quarta  pars  cfl  circumferenti*  ea.  ergo  & circumferentia  sc  circumferenti a ca  ea- 
dem farserit . . . . 

H Quonum  igitur  vt  fuperficies  fphaerica  itu  ad  fLperficicm  o h n , ita  tota  dimidiae 
fphara,  fuperficies  ad  fuperficiem  portionis  fphatr* , cuius  ca , qua  expolocft  uo] 
tx  1 5 . quinti  libri  elementorum - efi  cmm  fuperficies  fpbanca  IKK,  boc  efi  [t  lior  mfuperfi- 
cie  [chara  L K H , quarta  pars  fuperpnti  dimidia  ff  hara , & fetior  o n N portionis  fpbar* , 
cuius  ea, quaex  polo  efi  retia  linea  HO,  ecdempars.  Cracus  codex  conuptusefi,  vtfuto. 
i fic  b ibet . i FA»  rau  i/iiaoeuflr  Sbcireea  aper  T<r  9 Jpiaeaifi,  S^turma  i v i*  ri  uin* 
, j | (,  Sed  legendum  erit  ii  inn  ri  eneeoeufit  tmodrna  atfir  rit  ri  r trinarie  tbqiruar 
f i iit  ri  mna  S>i  i 6 i • t 

X Vt  autem  dimidiae  fphterse  fuperficies  ad  fuperficiem  portionis  fpharrsc , ita  cil  qua- 
dratum reas  1 nc$,  quae  kl  punfla  coniungit  ad  quadratum  eius,qua:comur>£it  ho, 
hoc  cfl  quadratum  ex  ec  ad  id  quod  fit  ex  cb  quadratum]  2fam  fuperficies  dmndi a 
fpbar  x ex  qs,qu*  -drcbmtdes  dmonflraun  in  primo  l bro  deffhara  , & cylindro  prepefino- 
ue  ji.  dupla  efl  circuli  m fpbara  maximi,  m quo  quadratum  dcjcnbitur,  cuius  latus  cfl  reda 
linea  hi;  & fuperficies  portionis  fpbar*  cuius  ea,  qua  ixpoloefirtBalinta  kc, eum  fit  aqua- 
lis  circulo,  culus  lemidiamcter  cfl  no  ex  demcnflratis  ab  ^Utbmcde  eodem  in  locopropofino- 
BC  qo.duplaeft  CIUS  circuli , in  quo  quadratum  defcnbitur, cuius  latus  eflrcBa  linea  KO,  Vt 
mox  demonflrabitur  ■ Quare  ut  fuperfi  ctts  dimidia  fpbara, ai  fuperficiem  portionis  fpbar*  cu- 
ius ea,  qua  ex  poloefl  reBa  tinea  uo,itatfltirculusin  fpbara  maximus  ad  circulum , in  quo 
i.duode.  quadratum  defnibltur  , cuius  latus  ell  HO.  Vt  autem  circulus  ad  circulum  ,itaefl  quadra- 
u. quinti.  i„m  td  quadratum,  ergo  Vt  fuperficies  dimidi*  fpbar*,  ad  fuperficiem  portionis  fpbar*  cuius 
ea,  qu*  ex  polo  efl  H o , ita  efi  qu.dratum  reti*  line * H L ai, quadratum  retia  h o . 

Sit  c ir culus  p Qji  s circa  centrum  t , cuius  femidiameter 
fit  aqualis  reBa  linea  ho,&  in  co  quadratum  pQjts.  rur- 
fut  tn  quadrato  P QJ!  s dcfcnbatur  alius  circulus  v X Y z , C?" 
ineo  quadratum  vxvz.  erit  circulus  pqjis  circuli  viyz 
alduode.  duplus , quoniam,  & quadratum  PQ.RS  duplum  efi  quadra- 
ti v X Y z , quod  nos  m commentariis  in  fecundam  proportio- 
nem duodecimi  libri  elementorum  demonfiraumut . Dicofe- 
midiametrum  circuli  pcjrs  aqualem  effe  lateri  quadrati 
v xvz,  boc  efireBam  lineam  pt  ipfi  v x effc  aqualem,  quod 
quidem  mamfeflc  patet . Quoniam  enim  quadratum  ex  ve,  ec- 
quale efi  duobus  quadratis  ex  p T , T s , erit  quadratum  ex  r s 
quadrati  ex  pt  duplum.  Sed  efi  etiam  duplum  quadrati  ex 
g.  quinti.  vz.  ergo  quadratu  ex  pt  aquale  efi  quadrato  ex  v z.  & ob  id  reBa  linea  PT  retia  vz  aqua- 
lis. Circulus  autem  rqjes  efi  aqualis  fuperficiei  portionis  fpbara  ,cuiut  ea , qua  expoloefl 
retia  linea  HO.  quare  fupitfictcs  difla  portionis  dupla  efi  eiuscirculi,  m quo  quadratum  de- 
fcnbitur  cuius  latus  tfi  retia  linea  nc.  quod  oportebat  demonfirarc . Cracus  codex  . mereri 
dori  orne  Hi'  ri  itu  rl  M rit  • y ■tnjiyrtrr  . Sed  corrigendum  w'c  r » «Vi  rir  th' ra 
S, , ruriertl  iero  rSe  t?  nof iyurcr. 

I Erit& vt  fefior  in  fupcrticte  fpliara  lk  h ad  feflorcm  o H k , ita  fc<3or  efc  ad  fe- 
torem »GC  J Sequitur  ex  lam  dtclisper  1 1,  quinti  elementorum,  ut  fetior  in  fiiprrfic  ie  ffha- 
r a L K H ad  fitlorcm  o H N , ttiiffi  quadratum  ex  e c ad  quadratum  ex  ce.  Sei  ut  quadra- 
tum ex  tc  ad  quadratumex  c b , ita  efi  fetior  EFC  ad  fetiorem  p c c .quod  nosfupra  dtmon- 
firauimus . Vi  igitur  fetior  m fuperfeia  fpbara  lk  h ad  fetiorem  o n n , ita  fetior  efc  at 

U ICC  fetiorem . 

- Qiionum,  & dimidia  fphara  fuperficie  fcfloris  abcd  efloflupla]  tfi  enim  fuperfi- 
cies dimidia  f obara  dupla  maximi  mjpharacireuli , hoc  efi  circuli  eius,  cuius  quarta  pars  efi 
fcBor  a pcd. 

N Hoc  efl  aequalis  ei , quod  a diametro  fpliara  fit,  quadrato  ] Quadratum  enim , quod 

■fit  a diametro  fpbara  duplumefi  quadrati , cuius  latus  efi  ac,  triangulum  autem  acd  , huius 

ipfius 


Digitized  by  Google 


LIBER  QVARTVS.  . 9, 

tpfiui  quadrati  quarta  pars  efl  . ex  quo  [equitur , quadratum  diametri  fpbare  triaaguh  a cd 

Anriqui  Geometra: datum  anguium  rcftilincum  tripartito  fccare  volentes  ob  hanc  A 
cjuitjiii  haditarunt . Problematum,  quae  in  Geometria  conliderantur,  tria  cflegene-  Pr£>blc» 
ra  dicimus,  & eorum  alia  quidem  plana,  alia  folida,  alia  vero  linearia  appellari . Qp*  mnum 
igitur  per  redtas  lineas,  & circuli  circumferentiam  folui  poliunt  .merito  dicuntur  pia-  «'?"* 
na  i line*  enim  per  quas  talia  problemata  inucniuutur,  in  plano  ortum  habent • Qua:-  n 
cumque  vero  foluuntur,  affumpta  in  conllrudlionem  aliqua  coni  fcdlionc,  vel  etiam  pLble- 
pluribus, lolida appeiiataiunc , quoniam  ad  conftrufkioncin  folidarum  figurarum  fu-  maupla* 
perficicbus  videlicet  conicis  vti  ncceflarium  ell . Relinquitur  tertium  genus  nroblc-  «>• 
matum,  quod  lineare  appellatur;  lines  enim  alis  pister  iam  didlas  in  conflruaioncin  ProWe- 
ailuinuntur.quf  varium,  & difficilem  ortum  habent,  ex  inordinatis  fuperiicicbus , & |m,‘“  l0‘ 
motibu,  implicatis  faets.  Eiufmodi  verofunt  etiam  lines,  qus  in  locis  ad  fupcrficiem  i>robV- 
didhsjn  emuntur,  & alis  qusdam  magis  varis,  & muits  a Demetrio  Alexandrino  wi  li- 
« -T<uc  y ta.ftu.uui  Wmnn  hoc  cft  in  linearibus  aggretGonibus,  & a Philone  Tyanco 
ex  implicatione  vx.Ar.HiJr,  & aliarum  varii  generis  fupcrlicieruin  innent*,  qus  Lmtf  1° 
multa,  & admirabilia  fymptomata  continent.  & nonnullsipfarumiumoribus  digns 
exillunats  functe  quibus  longus  fermo  haberetur.  Vna  autem  aliqua  ex  ipfiseft,  qus  c,e ddtis 
& admirabilis  a Menelao  appellatur.  n p’.cCto,- 

Ex  hoe  genere  funt  lines  helices, & quadrantes,  & conchoides,  & ciffoidcs . videtut  ic' fupcr 
autem  quodammodo  peccatum  non  paruum  eflie  apud  Geometras , cum  problema  pia-  fc:‘s*  h 
num  per  conica,  vel  linearia  ab  aliquo  inucnitur.&  vt  fummatun  dicam , cum  exim-  liccTqui 
proprio  foluitur  genere,  quale  eft  in  quinto  libro  conicorum  Apolloni)  problema  in  dnn.s 
parabola :&  in  libro  de  lineis  fpiraiibus  Archimedis:  affumpta  folida  inclinatio  conchoi‘ 
m circulo,  fieri  enim  potcft.vt  nullo  vtentes  folido  problema  ab  ipfo  deferiptum  in-  C dv!f&! 
ueniamus.  Dicoautem  circumfercntiamcirculi  in  prima  circulatione  deferiptam  de-  D 
monflrare  squalem  redis  Unes , qus  a principio  lines  fpiralis  ad  redtos  angulos  duci-  tuti. 
turei,  qus  elt  circulationis  [principium,  & a rcdla  lineafpiralcm  contingente  tertni- 
nantur:  Itaquecumhuiufmodi  fit  problematum  differentia,  antiqui  Gcometrs  pro- 
blema iatn  didtum  in  angulo,  quod  natura  folidum  cft,  per  plana  inquirentes  inuenire 
non  potuerunt  .nondum  enim  ipfiscognits  erant  coni  fcdlioncs,&  ob  eam  caullant 
hsfitarunt . Poftca  vero  angulum  tripartito  diuiferunt  ex  conicis,  ad  inuentionem  m- 
fraferipta  inclinatione  vtentes . 


C O TU  M E UT  A Hl  v S. 

Problematum,  qus  in  Geometria  confiderantur,  tria  effe  genera  dicimus  1 Debit  A 
eaiemfert  m tertio  libro  confcrtpta  funt  • 

Quxcumque  vero  foluuntur,  alfumpta  in  conllruaionem  aliqua  coni  Raione  J B 

CMcvr  cod.x  ira.  St  abitu  mpoM/au-ru  ■npuxqitUntAtuc  elt  t«,  ytrtnr  piic  V im 
rcitSr.  7qos  compendam  diximus  me  T«V  xftoymoir . 

Pieri  enim  potcil,  vc  nullo  vtentes  folido  problema  ab  iplo  deferiptuin  inueniamus  ] C 
Vteeth»  enim  in  primo  libro  perfpeSiua  propoUttooe  1 1 8.  problema  illud  per  redas  lineas,  & 
circuli  circumferentiam  ab/ oluit . 

Dicoautem  circumferentiam  circuli  in  primt  circulatione  deferiptam, &c  ] Gratus  D 
codex  xiyuTi  Srj.  an  nepae  i)Ur  uyiftira  i uQtla  ait  ytrietut  rnere'  txitawrniilrvi  ane  «A,- 
*«.  Tsfos  ex  ipfo  Arcbymeic  b*uc  lo  um  rellituimus , quam  ver  t jlrcbmedet  ait  ipxir  ait 
atfiUidr,  Tappus  t ix  ree  ytrirtme  utdetur  apoellart  ,tumbic  , tum  inferius  propofitione 
JS  Scdfirta/fefic  legendum ent . a!  f*  ait  ynrteiue  i/  aifxiruirn  im'  aSt  tpumpine  tie 
!ai nue. 

PROBLEMA  .VII.  PROPOSITIO  XXXI. 

Dato  parallelogrammo  rcdtangulo  a b c d,  & producta  b c,  opus  fit  du.  A 
ccrc  rc&am  lineam  ae,&  facete  e f dati  rc&e  linea:  xqualcm . 


Faftum 
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B Faitum  iam  fit , & ipfis  e f , f D pa  • 

rallela:  ducantur  cc,  c f . Quoniam 
igitur  data  clt  e f , & clt  cqualis  ipfi 
dg, erit  etiam  Dcdata:&  datum  clt 
C punitum  i>.  ergo  e clt  ad  circumfc- 
13  rentiain  circuli  politione  datam.  Et 
quoniam  reitangulum  sci>  datum  clt. 
atque  elt  aquale  rcitangulo  contento 
ef,  de;  datum  erit,  & quod  bf,  db 

continetur , hoc  elt  rcitangulum  b f c • . . 

Ji  punitum  igitur  c,  elt  ad  hypcrbol:n  ,F-'d  etiam  ad  circuli  ctrcumlcrenuain  politione 
datam  . ergo  & ipfum  o datum  erit . 

Componetur  autem  problemi  hoc  R „ 

modo.  Sit  datum  parallclograrnmu 
a bcd  : & reila linea  m magnitudi- 
ne data.  fit autein  ipfi  aqualis  dk, 

& per  d quidc  circa  afymptotos  a n c 
hvperbolc  dclcribatur  dgh;  hoc, 
enim  deinceps  oltendemus  : par  it 
vero  circa  centrum  n deferibatur 
circuli  circumterentia  K r. , fecans 

hyperbolen  in  punito  G : & duita  o F “ m 

ipfi  dc  parallela,  iungatur  F A.  Di- 
co bf  reile  linea  m cqualcmeffe.  Iungatur  enim  en,  & ipfi  ka  parallela  ducatur 
F et,  rcitangulum  igitur  fgl,  hoc  clt  bfg  equalc  elt  rcitangulo  c n a , hoc  ei!  icd. 
G quare  vt  read  ne,  videlicet  vt  cd  ad  nr,  ita  dc  ad  f g.  ergo  bd  elt  aqualis  fc,  & ideo 
4"  "'n  Para^cI°fir^mum  u t fg  . cll  igitur  e f ipfi  Dc,hoccfi  n K , hoc  elt  ipfi  m aqualis. 

COMlXEUT^HirS. 


1r^c 

\ 

A Et  produila  Bc  opus  fit  ducere  rcitam  lineam  a e,  & facere  bf  date  reile  linej 
squalem]  Hoc  cfl  produila  te  opus  fit  ducere  re  Ciam  lineam  aef,  qua  cum  te  councnui 
tu  puntlo  f , ita  M f r fit  data  retia  linea  aqualis . 

B Etipfis  bf  , e D paralleli;  ducantur  dg,gf  ] Cracuscodex  vt  reus  > {,  f i rapax- 
MAii  lix^urai  a!  fu  ,*i.  Se  d legendum  et,  reus  i f , 1 1 rafats.is.ee  uyuSaar  eu  Su,u£. 

C Ergo  G elt  ad  circumferentiam  circuli  politione  datam]  T^am  fi  centro  d,  & inter w 
uallo  dk  Circuit  circumferentia  defcnbatur , erit  ea  pofitione data : & perpunCtum  g tran <m 
fibit. 

P Et  quoniam  rcitangulum  e c d datum  clt,  atque  elt  aquale  rcitangulo  contento  b f 
db;  datum  erit,  & quod  ef,i»e  continetur,  hoc  cll  rctf angulum  bfg]  Ducatur  fer 
* re  Cia  linea  meN  ipfi, i cf  paralleli  a , 
erit  ex  4 ;. primi  Itari  elementorum  rctian- 
gulum  r c R aquale  retiangulo  i>  f n , hoc 
l.leeunJi  cfiei,quod  D e , c F continetur  • Cnrnegi- 
'tur  retiangulo  contento  r>  f , d f.  aqualia 
fint  duo  retiangula , videlicet  redargutum 
bc,  DE  contentum,  hoc  cfl  aof;  cJr  con- 
tentum c F , n r.  hoc  efi  B Cn  ipfi  aquale: 
erit  totum  reti  angulum  bcd  aquale  ei , 
quod  c r , D r , hoc  e?  quod  ' r . F < , contine • 
tur  . Crocus  todrx  . isu  iret  re  ilsnj‘  fi  I , Sc8t r af*  re'  nare'  fi  • £ rurlei  r» 
\an'  fi  6 u , Sed  ita  legendum  u<  bitror . fj  iaer  rS  nxso  Silir  dfa  Xj  rc'  vare'  fi^eS1 

tirlre  re'  vae.’  fi 

E Punitum  igitur  g cll  ad  hyperbolen  1 Ex  conuerfa  1 1.  fecundi  libri  conicorum  Apol- 
lonij  . Jcquitur  enim  Vt  puutium  g (it  ad  hypcrbolem  eandem,  in  qua  cfl puntium  D . Crocus 
codexre'd  apa  mpos  uriffiexdr  ego  legerem  rflf  ereptos.*  . V t altbt  fapius . 

F Reitangulum  igitur  fgl,  hocclt  bi  g aquale  elt  rcitangulo  cda,  hoc.cfi  ncol 
Ex  l a.  fecunde  libri  conicorum  s tpollomj . 

G Quare  yt  FI  ad  bc,  videlicet  vt  cd  ad  db,  ita  dc  ad  rc]  Eflenim  VI  re:  ad  ce, 

ita  1 e 
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im  F t td  h a .•  eomponeudoque  vt  f n ad  e c,  ita  f a ad  * b ; & ob fimilitndincm  triangula-  t.  fexti. 
rutu  CEF,  AID,  *c  F e ad  11 , ita  cn  i<id.  cr  rurfut  componendo  *t  i«  ud  AB,  ita 
c D ai  D B . Vt  igitur  i t ad  ac.  ita  erit  c D ad  de*  i i. quinti 

PROBLEMA  VIII  P RO POSITI O XXXII. 

Hoc  aurem  demonftrato . datus  angulus  rcctilineus  tripartito  fecabi- 
tur  in  hunc  modum. 


Sit  enim  primum  angulus  a- 
cutus  A b c , & ab  aliquo  punito 
ducatur  perpendicularis  ac  : 
complctoq;  paralIclogrammo 
c f producatur  f a vfque  ad  c. 

Cum  igitur  parallelograininu 
rcitungulum  (it,  ponatur  inter 
1 ac  rcfta  linea  ed  tendens  in  b,  quae  duplae  ipfius  ab  fit  aecjualis . hoc  enim  fieri 
pofie  iamdemonftratu  clt . Itaque  aati  anguli  abc,  dico  tertiam  partem  effe  bec. 
fccetiir  kd  bifariam  in  punito  c,Jt  ac  iungatur . Tres  igitur  refla:  linea;  dc,ga,cb  B 
aquale ; funt : & d b dupla  ipfius  a g . Sed  & ipfius  aicI)  dupla  ■ ergo  e a eft  aqualis 
ag,  & abd  angulus  angulo  acd  aqualis,  angulus  autem  agd  ell  duplus  anguli 
aed,  hac  efl  ipfius  d 1 c ■ Quod  fi  angulum  abd  bifariam  fcccmus , erit  angulus  abc 
tripartito  fcitus . 

St  vero  datus  angulus  fit  reitus, , aflumemus  A » 

quandam rcitam lineam  sc  atque  ab  ipfa  trian- 

f;ulum  aquilaterum  bdc  deferibemus  . & angu- 
um,  quem  ipfa  dc  fubiendit , boariam  feeantes , 
habebimus  anguium  a r,  c tripartito  feitum . At  fi 
angulus  obtutus  fit,  ipfi  bc  adreitos  angulos  du- 
catur sd:  & anguli  quidem  dbc  aTfimiatur  ter- 
tia pars  dbe;  anguli  vera  abd  itidem  tertia  pars 
aflumatur  bbd.  hicc  cni.n  a nobis  ante  dem  m,- 
ilrata  funt.  ergo  totius  anguli  abc  tertia  pars 
erit  bf.  & ipfi  bb  t;  squalem  conftituentes  ad 
vtramque ipfaruin  ab,  bc,  datum  angulum  tri- 
partito fecuerimus . 


COMMET^TJU^ir  S. 

Hoc  enim  fieri  pofle  iam  demonftratum  eft  J 
Jn  antecedente . 

Tres  igitur  reitae  linea;  do  , g a , g b aquales 
fiunt  ] Tqam  fi  centro  c e?*  micruallo  c E circulus 
atejeribatur , tranfibit  per  put ifZ.i  ad  angulus  enim 
i-  c o efl  reSus . ergo  dg  , g e , c a inter  fe  aquales 
fnt , ueceffe  cfi  . 

Atque  ab  ipfa  triangulum  aquilaterum  bdc 
dcfcnbemus  } Trianguli  eum  tqutlatcn  angulus 
4 Videlicet  dbc  duas  reCU  tertus  contiuet . ergo  an- 
gulus aid  ipfius  ABC  tertia  pars  eft. 


PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Problema  autem  politum  nunc  reioluemus. 


N 


Duabus 
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Duabus  reftis  lineis  ab,bc  pofitionc  datis,  & datopunfto  D,per>>  circa  afympto 
tos  ab,sc  hyperbolen  deferibere . Fa&um iam fit , fitquehypcrpole  deferipta  trt: 
A fitapunfto  d ducatur  ad  e hyperbolem  contingens,  & diameter  obi.-,  refla:  vero 
B linea  se  parallela  ducatur  dh.  erunt  igitur  cd,dh  pofitionc  data,  & datu  punfluH. 
C J£t  quoniam  hyperboles  afymptoti  funt  ab,bc>&  contingens  a c er  t a raqualiso  e, 
& quadratum,  quod  fit  ab  vtraque  ipfarum  aquale  cfuarta 'parti  figura,qua  eft  ad  e d. 
D hac  enim  in  fecundo  libro  conicorum  demonftrata  funt.  praterca  quoniam  cd  eft  a- 
• qualis  DA,  erit  & bh  ipfi  ha  aquatis.  & data  eft  bh  data  igitur  &h  a:  &, datum  pun- 
E F aum  H . quare  & a eft  datum,  dataque  politione  adc,  & ac  magnitudine  ergo 
G quadratum , quod  fit  ex  ac  eft  datum.  & aquale  eft  figura  ad  cd  conftitura.  data 
H E.  igitur  erit, Stdifla  figura  :& data  cd,  etenim  dupla  eft  lpfius  bd  magnitudine  data, 
cum  datum  fit  vtrumque  punflorura  b».  ergoreflum  figura  latus  eft  datum.  Itaque 
E faftum  problema  tale.  Duabus rcflis lineis  pofitionc, & magnitudine  datis,  videlicet 
gd  & reflo  latere,  circa  diametrum  en  defcriacre  hyperbolen,  cuius  ea  .iuxta  quam 
M polfunt , fit  refla  linea  n:  & duela  ordinatim  ad  cd  parallela  fint  refla  linea  ac 
politione  data . hoc  autem  refolutum  eft  in  primo  libro  conicorum . Componetur  au- 
N tem  hoc  modo.  Sint  refla  lines  ab.bc  politione  data,  datumque  punflum  d:  &ip(i 
quidem  bc  paralleladucatur  dh,  ipfi  vero  bh  aqualis  fit  ha:  iunfta  ad  in  c pro- 
ducatur. iunfla deinde  bd  producatur:  & ipfi  bd  ponatur  aqualis  bg.  quadrato 
autem  ex  ac  aquale  iit  id,  quod  gd,&  altera  quadam  refla  linea  k continetur : cir 
caque  diametrum  GD,&reftum  figura  latus  k deferibatur  hyperbole  edf,  ita  vt 
dufla  ad  diametrum  cd  ipfi  ac  fint  parallela,  ergo  ac  feftionem  contingit;  atq; 
.fecundi  eft  ad  aqualis  oc, quoniam  & bh  ipfi  ha.  ConiUtpratcrca quadratum , quodfit 
come.  A'  ab  vtraque  ipfarum  ad,dc  quartam  partem  e fle  [figura , qtia  ad  od  conftituitar  . 
pol refla  igitur  linea  ab,bc  hyperbolei  edf  afymptoti  ;funt.  ergo  per  d circa  datas 
reflas  llneai.veiuti  circa  afy  mptotos  hyperbole  deferipta  erit 
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Etapunflo  d ducatur  adc  hyperbolen  contingens]  gfdius  ,*t  opinor,  diceretur,  A 
& per  fundum  D ducatur  adc, &c. 

Eruntigitur  gd,dh  politione  datte  ] Ex  2.6.  & ii.  libri  datorum  Euclidis . 

Et  datum  punflum  11  j Ex  jJ.  Datorum  aufiem. 

Hxc  enim  in  fecundo  libro  conicorum  demonflrata  funt  ] In  p optione  tertia , 

Et  data  eft  b n ] ex  16 . Datorum . 

Data  igitur  & h a J Er  2.  Datorum . 

Quare  & a clt  datum  ] Ex  iq.  Datorum. 

Ergo  quadratum,  ejuod  fit  ex  A c ell  datum  ] Oratus  codex  det  uti  rt  l y ftSi»  Ri . 
ego  legerem  det  nat  rt  UT,'  u y Stili  £2,.) 

Et  aquale  cft  tigur*  ad  od  conftitutse]  EU  enim  quadratum  ex  ad  quarta  pars  qua- 
drat! cx  uc,&  itidem  quarta  pars  figura,  qua  ad  G u conjlituitur . quadratum  igitur  ex  ac 
figura  ad  g n colilUtuta  aquale  erit . 

Ergo  reflum  figura;  latus  elt  datum  ] Ea  57 . Datorum . 

Cuius  ea,  iuxta  quam  poliunt , fit  redi  a linea  k ] Gracus  codex , de  **f  »’u  tdrarrai 
Jr cu  d xtrrt  i»8 tia  ego  legendum  puto  » * initia. 

Hoc  autem  refolutum  ell  in  primo  libro  conicorum  1 Videlicet  in  propo fit ione  jj, 

PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  XXXIV. 

Et  aliter  data:  circumferentia:  tertia  pars  abicinditur  fine  inclinatione 
per  iolidum  locum  huiufinodi . 

Sit  refla  linea  politione  data , qua;  per  a c 
ducitur : & a datis  in  ca  punflis  a c infieflatur 
abc  , qua;  faciat  angulum  aci  duplumanguli 
cab.  Dico  punflum  b effie  ad  hyperbolen. 

Ducatur  perpendicularis  b d,  & ipfi  c d aequa- 
lis abfeindatur  DB.crgoiunfla  bb  {qualis erit 
B a,  ponatur  etiam  ipfi  db  aqualis  tr.  quare 
ic  tripla  ell  cD.fit&  Acipliuscc  tripla,  da. 
tum  igitur  erit  punflum  c ; & reliqua  a f tri- 
pla ipljps  gd.&  quoniam  quadratorumex  bb 

bf  exccffus  ell  quadratum  cx  bd  ; ell  autem  & reflangulum  dap  eorundem  exeeflus} 
reflangulum  daf,  hoc  ell  quod  ter  adc  continetur,  quadrato  ex  111  squale  erit, 
ergo  punflum  B ell  ad  hyperbolen,  cuius  tranfuerfum  quidem  latus  figura:  ad  axem 
confiituts  ell  ao,  reftum  vero  iplius  ac  tripla  . Et  mani  felium  ell  punflum  c ab- 
feindere  ad  verticem  feflionisreflam  lineam  cc,  quae  ell  dimidia  tranfuerfi  lateris  fi- 
gurae, videlicet  ipfigs  ao. 

Compofitio  autem  manifella  eft;oportcbit  enim  reflam  lineam  a c ita  fecare,vt’  ago 
fit  dupla  iplius  cc:  & circa  axem  ag  per  o hyperbolen  deferibere , cuius  reflum  fi- 
gurae latus  fit  iplius  ag  tripla  . & oitenditur  eam  fecere  duplam  angulorum  propor- 
tionem, quam  diximus . perfpicue  etiam  confiat  hyperbolen  itadeferiptamdatae  circu- 
li circumferentis  tertiam  partem  abfeindere,  ft  modo  punfla  ac  termini  circumfe- 
rentis ponantur . 


b 


COMMEAT 

Etaliterdats  circumferentis  tertia  pars  abfeinditur  line  inclinatione  per  Iolidum  A 

locum  huiufinodi  ] Solidos  locos  appellare  confueuerunt  Geometra , quando  linea  per  quas 
problema  re foluitur  , i fiolid irum  fedtone  ortum  babint , quales  fiunt  coni  ficdiones  , alia 
nonnulla.  yjitur  autem  hae  laca  hyperbole,  neque  enim  ab  ruoduntaxat  pundo,  fed  i 

Na*  pluribus 
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tJ,bu,problem,ef&ei,ur,quodiHferius  f*/**  «»■"*•  w“  aiex 

ftdlrgendnm%etlerie  '<*'«•  ducitur]  H«V  incipit  refolutio  proble  mati, . 

CM‘I  circumferentia  tripartito  fecarl  potfit , 

Infledlatur  a b c,  quae  faciat  angulum  ac»  du- 
plum anguli  cn]  G«r«r  codcjr  ai»a«^  »_»  > > 

IrrAaeUr  eruito.  tir  <*n  <c  fi  V yurlar  rnc  san 
yofi  tegendum  autem  anxio,  »'  fi*A*r,«  «<• 

»V*  t»V  ayfi  yuriar  7»V  »Va  >*#• 

Ducatur  perpendicularis  »d,&  ipfi  cd  squa- 
lis ablcindatur  Dtl  cum  perpendicularis  bd  cadit 

inter  A & c,  vt  in  prima  figura, abfeinditur  db  ex 

parte  M cum  Vero  cadit  extra  c,  Vt  mfecuiafigu. 
ra,  abfeinditur  ex  altera  parte : & Ita  mtell, genium 
delinea  bf.  quod  fi  cadat  in  tpfum  c,  neque  pu n- 

Cto  t,  neque  puntlo  F ad  demonfirationem  opus  erit . 

Ergoiundta  be  aequalis  erit  ea]  Quoniam  cmm 
lDefi aqualis  dc,  & bd  Virique  communis,  an- 
gulique ad  c reCti  s erit&bafis  eu  bafi  bc  aqualis, 

&■  angulus  BBC  aqualis  angulo  BCB»  quare  BBC 
cfl  duplus  angulis  bke,&  eft  aqualis  vtrifque  baB 
a b e . ergo  & ipfi  «Uer  /e  funt  aquales , & aqualia  , 

6,  primi . quatefis  fubtenduntur  latera  bb,  b a t & ita  qui • 
dem  argumentabimur , cum  perpendicularis  bd  cadit 

inter  a & c • . _ , , . 

Cum  autem  extra  cadit,  Vt  in  fecunda  figura , hoc 
modo . quare  reliquus  cx  duobus  redis  B B F aqualis 

tfl  angulo  BCA&  idcirco  duplus  anguli  " A B > f"  . r,aujtkr  A c , c » inter fe  aquales 

alia,  qua  fequuntur  . Sedcum  PtrP‘nd‘eul",s .^,'.^tTClquus  ABC  ipfi  b ac  nectjjano 
effe.  Cum  enim  angulus  acb  duplus  fit  anguli  b ac  ,critr  q ^ 

f ‘f  D«i«i*itur eriipunflum  cl  ^MeB.Bjer^ogB.^ecc 
F tione,  data  fiqmdcm , & tota  a c . XJ.oB,  ««  fit  f »*«*»>  c,  etiam  ipjum 

tur,bocex  ti.emfdcm.  quoniam  enim  ac  eft  tripla  cc,  r Cv  tripla, 

antecedentes  ac.cf  hoc  cfi  a ? ommum  confcquentium  oc  • ' fjt7„ 

H Et  quoniam  quadratorum  ex  b f.  , n f exceffus  eft  quadratum  ) , 

„ „h„  ..iV-r-T,» 

lariiB.tit  quadrato‘,ex  BB  fint  aqualia  ex  qq.  primi. wr  «r 

K T*  Eft  autem,&  rcftangulu  daf  eorundem  \ ^qu2 

fecetur,  in  puntlo  b,  atq\  et  adqciatur  f a er/f  reelangulu  DAt  %,„-ulum  iuf  efid- 

i fextl  tj  quod  fit  ex  c a quadrato,  ex  6.  fecundi  libri  elementorum,  erg  g _o„Jrt 

colligitur  reflangnlum  daf  quadrato  ex  BD  aquale  tffe  , IJ  reBanuulum 

rnus.  Quon, amrecia  lineat  bifariam  fecatur  in  b.  .»,«««  ‘^'Ztauunuf 
Tao  una  cum  quadrato  ex  Dt  aquale  e fi  quadra,  o ex  BA,<Sr 
r Reftangulum  d a f ,hoccft  ,quod  ter  adg  continetur,  q r,fr«»«|iai 

ad  C proportionem  eandem, qUam  figura  retium  latus  adtranjucrfun . * ^ 1 

primi  libr,  conicorum  punitum  r mhyperbolaerit . Mfit  fe^endttular,  cadit -n 
!erZ figura,, ta argumentabimur.  Quoniam  ac  tnpl.eftipfiu,  cc, 

AC,  boc  tft  quadratum  ex  »c  adrcBangulum  acc  triplam  proportionem,  nemp 


t.ftxti . 


Digitized  by  Google 


lib;er  qvartvs.  io, 

redam  figura  latushahet  ad  tranfucrfnm  ,jac  propterea  p undum  B in  hyperbola  fit  ncccffcefi , 
Etmanifcfhim  eft  pun&um  c abicinderc  ad  verticem  feflionis  reflam  lineam  co 
qua:  cfl  dimidia  rranluerli  lateris  figurae  1 Fati  a ellemm  ac  ipfius  cc  tnpU.  ergo  co 
quo  inter  puntlum  c & verneem  Tedioms  interijctt  tranjuerfi latent  fiigur*  dimidia  erit.  ' 
Compofitio  aute  manifcfta  eft  ] Sit  reti* 
linea  ac  pofitione , & magnitudine  data , qua 
ira  fetetur  in  punllo  c»  Vt  ac  fit  dupla  ip- 
fiut  cc,  datui  autem  angulus  redi  incus,  quem 
tripartito  fetare  oporteat , fit  hk  l : & prolu- 
it a LK  ad  M,rrit  angulus  hkm  reliquus  ex 
duobus  redis  etiam  datus . Itaque  in  dat a reila 
linea  ac  describatur  portio  circuli  capiens  an- 
gulum dato  angulo  hkm  aqualem : & circa 
axem  a c,  per  c deferibatur  hyperbole , cuius 
tranfuerfim  quidem  figura  latus  fit  ac,  rcBum 
Vero  ipfius  ag  triplum, & fece  t circuli  circum- 
ferentiam in  « deinde  a punBo  b ad  AC  per- 
pendicularis ducatur ; qua  vel  cadet  intra  pun- 
itum c,  velextra,  vel  inipfum  c,  cadat  pn . 
tnum  intra,  Vel  extra  ,&  fit  rd.  & ipfius  d G 
tripla  fit  AF,eir  id  bifariam  in  punllo  e fece- 
tur : lunganturque  ab.be,  e c quadratum  igi- 
tur ex  n d ad  red angulum  gda  eandem  pro . 
portionem  habet  quam  figura  redum  latus  ad 
tranfuerfum,  ex  1 1.  i.tib.  conicorum,  & ideo 
quadratum  ex  b d triplum  efi  redanguti  gda, 
reti  angulum  autem  dat  efi  eiufdem  triplum , 
quod  AF  tripla  fit  ipfius  G d . ergo  redangulum 
i»af  quadrato  ex  id  aquale  erit.  Sed  quadra- 
tum ex  BD  cficxcejjut,  quo  quadratum  ex  ec 
fuperat  quadratum  ex  El>  redangulum  autem 
D ne  efi  exeeffus,  quo  quadratum  ex  a b fuperat 
quadratum  K [F,  hoc  efi  quadratum  ex  ed. 

E/1  eum  red  anguli  vtvVuacu  quadrator  X B p 
aquale  quadrato  ex  a e.  quare  fequitur,Vt  qua- 
dratu ex  A e quadrato  ex  Et  fit  aquale  ergo  reda 
linea  ac  efi  aqualis  it,&  angulus  ais  angulo 
E A B.  Cu  igitur  A E Iit  tripla  ipfius  G c,&  a f tri 
pia  c d erit  reliqua  f c ipfius  c o tripla.  & ob  ii 
ed  dupla  d c.  Sed  efi  ctta dupla  ipfius  ed  .ergo 
E d i d c aquales  fune . ac  propterea  aquales  sn. 
terft  B b , ! c : angulus  bcr  angulo  esc  aqua, 
lis.  Sei  in  prima  figura  angulus  rhc,  infecun- 
da autem  angulus  b b f duplus  efi  anguli  b a c . 
angulus  igitur  bca  anguli  cab  efi  duplus : id. 
coque  circumferentia  a B circumferentia  b c du- 
pla erit.  Quod  fi  perpendicularis  cadat  m pun- 
Onm  c,  ofiendetur  fimiliter quadratum  ex  bd 
triplum  redangnli  gda ,& cum  vc  fit  tripla 
cc,  erit  & quadratum  ex  AC  redangnli  gca 
triplum  , quadratum  igitur  cx  ac  aquale  efi 
quadrato  ex  ct:  &■  reda  linea  A c reda  c B , 
angutufque  ABC  angulo  b ac  aqualis  . ergo 
angulus  BCA  redus  anguli  bac  efi  duplus.  & 
circumferentia  AB  dupla  circumferentia  bc.  haque  producantur  a b,c»  iapuuda  ut,  & 
per  B ducatur  to  tpfi  a c parallela.  Dicoanguglum  ns<J  anguli  pKL  dati  tertiam  partem 
efie . Quoniam  enim  cireult  portio  a 1 c capti  anulum  aqualem  dato  angulo  hkm,  erit  a b c 
angulus,  hoc  afi  X B s angulo  hkm  aqualis  , ergo  reliquus  ex  duobus  redis  uti  efi  aqualis 
ipfi  u e l,  angulus  autem  bca,  hoc  efi  eso  duplus  efi  angultcxt,  Psdclicet  ipfius  nbo, 

Vt  de-  - 
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vt  dcmonjlratum  fuit . angulus  igitur  uso  tertia  pars  eli  anguli  N B c ; boe  ed  n K l . Utfi 
anguium  o b c bifariam  ( eluerimus , erit  datus  angu.us  ku  tripartito  JcSus  . 

aliter. 

Expofterunt  nonnulli  rcfolurioncm  cius  problematis , in  quo  quarricur 
angulum,  vel  circumferentiam  tripartito  iecarc  fine  inclinatione.  Sit  au- 
tem proportio  in  circumferentia , nihil  enim  differt  liue  angulum , fiuc 
circumferentiam  leccmus . 


Facium iam  fit,  & circumferentis  abc  tertia 
pars  bc  abfeindatur:  & iungantur  ab,bc,ca.  an- 
gulus igitur  aci  duplus  eft  anguli  bac-  fecetur 
angulus  a c b bifariam  per  reAam  lineam  cd:  & 

A perpendiculares  oi.n  ducantur. ergo  ad  aequa- 
lis eft  dc;  & propterea  a e ipfi  bc  eft  squalis. 

B C datum  igitur  eft  punitum  e.  Itaque  quoniam  eft 
vt  ac  ad  cb,  ita  ad  ad  ob,  videlicet  ai  ad  bf; 

& permutando  vt  ca  ad  ae,  ita  erit  bc  ad  bf: 
dupla  autem  eft  ca  ipfius  a e . ergo  & bc  ipfius  ff  eft  dupla  :&  ideo  quadratum  ex 
D b c , hoc  eft  quadrata  ex  BF,FC  quadrupla  funt  quadrati  ex  bf.  Cum  igitur  duo  pun- 
cta se  fint  data;  & fit  bf  perpendicularis,  fitque  proportio  quadrati  ex  ef  ad  qua- 
drata ex  b f , f c ; erit  punitum  b ad  hyperbolen . Sed  & ad  circuli  circumferentiam . 
E ergo  punctum  b eft  datum.  & compofitiomanifeftaeft . 

COMMET^T^^irs. 

• 

a Ergo  A D squalis  eft  D c , & propterea  a e ipfi  b c eft  squalis  j Quoniam  enim  an. 
gulus  a cb,  qui  ed  duplus  anguli  c as,  bifariam  (idui  ed  retia  linea  cd,  erit  angulus  dab 
aqualis  angulo  dcb,  anguli  Vero  ad  s Vtrique  reOi  funt.  ergo  dr  reliquus  reliquo  aqualis  , 
r-  ( ■ & triangulum  «de  triangulo  bdc  aquiangulum.  Vt  igitur  bd  ad  da,  ita  eu  ad  dc. 

•*<na£nJ  ?**«  ad,dc  inter  fe  aquales  funt.  & eodem  modo  ab,  bc  aquales  oflendentur . 

' S b"  Datum  igitur  eft  punitum  e]  Exy.tr  17.  Datorum . 

C Itaque  quoniam  eil  vt  a c ad  c e , ita  ad  ad  d b J Ex  ;.  fexti  elementorum . 

X3  Cum  igitur  duo  punita  bc  fint  data,  & fit  bf  perpendicularis,  fitque  proportio 

quadrati  cx  ef  ad  quadrata  ci  bf,fc;  erit  punitum  b ad  hyperbolen)  Demonjiratur 
boe  a Tappo  ad  finem  feptimi  libri  propofinone  iqq.  Sed  tamen  nosti,  quod  propofitum  eft, 
£ cttam  aliter  nfol iumus , componemufque in  hunc  modum . 

Conftruantur  eadem,  qus  diitafunt,  & du- 
itis perpendicularibus  de,be,  ponatur  ipfi  qui- 
dem fe  aqualis  bh,  ipfi  vero  cf  squales  fint 
F k , K l : & fit  a c dupla  c c . Eodem  quo  fupra  , 
modo  ollcndetur  a l tripla  cf,  atque  erit  ah 
squalis  ce,&ai  squalis  H k . Cum  enim  a e 
fit  squalis  bc,  & 111  ipfi  bf,  relinquetur  ah 
squalis  f c , hoc  eft  ipfi  b l . quare  in  prima  , & 
fecunda  figura,  communi  kl  ablata,  vel  addita 
interda  vero  addita  communi  ak,  erit  a l ipfi 
hk  squalis.  Itaque  quoniam,  vtante  dcinon- 
ftratumcft  , quadrata  cx  bf,fc  funt  quadrupla 

3uadrati  ex  f b,  quadratum  autem  cx  f h eft  ciuf- 
cm  quadruplum, quod  fe  fit  squalis  er,  erit 
quadratum  ex  fh  squale  quadratis  ex  bf,  fc. 

Sed  in  prima,  & fecunda  figura  quadrato  cx  fh 
squaha  funt  quadrata  ex  fk,kh.  rna  cum  du- 
plo reQanguli  f k h , hoc  eft  vna  eum  reftangulo 
FLAicftenim  tr  dupla  ipfius  fk,&  ia  squalis 
x h . quadrato  autem  ex  k h , hoc  eft  quadrato  ex 

a a vna 
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c.  a vna  cu  recligulo  m c(t  .equaleroiian- 
gulu  i'  a t.  In  cercia  vero  figura  quadrato  ex 
f Hjhoc  cft  quadrato  ex  i k «quale  eft  recfci- 
gulumL  a Fvnacu quadrato  ex  m, quippe 
cu  rcfta  linea  l f bifariam  fccetur  in  x,  atq; 
ei  addatur  f a . ergo  reitangulu  f«l  vna  cu 
Quadrato  ex  fk  «quale  cft  quadratis  cx  bf, 
fu  . quorum  quadratum  ex  f k eft  «quale 
quadrato  cx  fc.  relinquitur  igitur,  vtre- 
aangulumVALquadratocx  bf  (it «quale. 
At  reft angulum  ut  «quale  eft  ei,quod  ter 
af,  fc  continetur . quare  ex  iam  demon- 
ftratis  conftat  pundfum  b efle  in  hyperbo- 
Ja: cuius tranfuerfura  latus  cft  ac,  rcflum 
vero  ipfius  ag  tripla.  Quod  fi  a punito  a 
perpendicularis  dudla  cadat  in  c,  vt  in  quar- 
ta figura, quonia angulus  aci  redtus  duplus 
cft  anguli  ■ ac:  erit  & A bc  angulus  angulo 
fac, &rc<aa  linea  *c  ipfi  CA  «qualis. qua- 
dratum igitur  bc  «quale  eft  quadrato  ex  o a 
Sed  quadratum  cx  c a triplum  cft  cius,  quod 
A c , c c continetur  : cft  enim  a c ip- 
fius  cg  tripla  • ergo  vt  quadrato  ex  bc 
triplum  eft  rcilanguli  acG.  ac  propterea 
punitum  b fimilitereft  in hypcrbola, cuius 
tranfuerfumlatus  ag,  fit  rcitum  ipfius  ag 
tripla . 


j»  l«u». 
B.cf(un. 


Et  compofitio  manifefta  eft  J Sit  enim  circumferentia  aec:  quam  tripartito  fecare 
debemus . Itaque  primo  oportet  retiam  lineam  ac  ita  feeare , W ac  duupla  fit  ipfius  cc. 
Deinde  circa  axem  A c per  g dcfcrtberc  hyperbolen , cuius  tranfuerfum  latus  fit  a c re- 
tium »er«  ipfius  ag  tripla.  Sccet  autem  circuli  circumferentiam  in  f.  & a puntlo  b 
doti  a perpendicularis  Er  .fit  ipfius  rc  tripla  At,  (r  Ft  Hfartam  *»,K  fetetur.  Bjtrfus 
a C fccetur  bifariam  in  i , tpfique  f b fit  aqualis 
in,  tir  tundis  ab,  bc,  a puntlo  g attollatur 
perpendicularis,  qua  retiam liaeam  ab  fetet  iit, 
n.  Et  quoniam  ac  e fi  tripla  cg.  & a Litem  tri- 
pla CF  , fcquttu-  tc  triplam  effe  cf,  idcoq;  lf 
duplam  F c , & lk,kf,fc  inter  fe  aquales  effit, 
quare  fimtliter  atq ; tnf apertoribus  ojlc udetur  , a h 
aqualis  fc  ,&  al  ipfi  hK.  Quadratum  igitur  ex 
B F aquale  efl  ei,  quod  ter  A f , f g continetur , Vi ■ 
delicet  retlangulo  r a L.  reti  angulum  autem  r A r. 
in  prima,  & fecunda  figura  ecquale  eft  reBan- 
gulo,  fla  Vna,  cum  quadrato  ex  i.  a ; quod  qui- 
dem efl  aquale  duplo  reBauguli  fkh.  xna  cum 
quadrato  ex  k n • ergo  quadratum  ex  f r efl  aqua- 
le duplo reBanguli  FKH,  & ei , quod cx  KH  qua- 
drato . quare  addito  Vtrique  communi  quadrato  ex 
TCfhoc  efl  ex  F k , erunt  quadrata  ex  bf  , FC  ec- 
qualia quadratis  ex  Fx.Kn  Vna  cum  duplo  re. 

Bangult  fkh.  Sed  quadratis  quidem  ex  bf,  fc 
aquale  eft  quadratum  ex  bc;  quadratis  Vero  ex 
FX  , KK  Vna  cum  duplo  reBanguli  fkh  aquale 
efl,  quod  e. x fu  quadratum  . 


In  terti* 
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In  tertia  autem  figura  cum  quadratum  eX  tt 
fit  aquale  reti  angulo  FU,  addito  xtriquc  com- 
muni quadrato  ex  c,  hoc  efl  ex  FK,  erunt  qua- 
drata ex  b F,  FC  hoc  efl  que  draiu  ex  bc  aqualia 
reClagulo  fu  >na  cum  quadrato  ex  r-  k:  lyoe  efl 
fccun  quadrato  ex  K a,  hoc  efl  quadrato  exrH. 

' Quadratum  igitur  ex  e c quadrato  ex  F h efl  a- 
quale,  & reCfa  linea  b c aqualis  reda  F H,  & ob 
id  b c ipfius  t E dupla  . e rgo  Vt  c A ad  a £ , ita 
e c ad  i i : & permutando  ut  AC  ad  c B ita  A B 
ad  u p , boc  efl  A P ad  ve,  quare  angulus  acd 
angulo  dcb  efl  aqualis,  -dt  in  quarta  figura 
cum  perpendicularis  dpundo  c cadit  in  c,  erit 
propter  hyperbole»  quadratum  ex  e c triplum 
eius,  quod  ac,cg  continetur,  fed  quadratum 
ex  ac  efl  eiufdem  triplum , quod  a c tripla  fit 
ipfius  CG.  ergo  quadratum  ex  ac  quadrato  ex 
c fi  efl  aquate  , & ipfa  A c aquahs  ci.  Et  quo- 
niam ce  cfldiinidixipfius  ac,  erit  & ipfius  bc 
dimidia.  Rurfus  igitur,  »r  ca  ad  A e,  ita  eflec 
a ad  ce:  & permutando  *f  ac  ad  c b , ita  a b 
ad  bc  hoc  efl  ad  ad  do,  quare  angulus  D c A an. 
gulo  D c 8 efl  aqualis . & produtla  c D ad  cir- 
cumferentiam in  m , erit  circumferentia  cb  a- 
qualis  circumferenti  e b m . Quoniam  igitur  a- 
quales  funt  a n,%c  ,&  db  vtrique  communis, 
anguli  que  ad  a redi , erit  c?  kafis  ad  bafi  dc 

aqualis , C triangulum  a D b triangulo  d bc  pmile  ergo  angulus  d ac  aqualis  efl  angulo 
dc  A ,&  circumferentia  cb  circumferentia  au*  fed' etiam  aqualis  erat  circumferentia 
B m • circumferentia  igitur  abc  in  tres  partes  aquales  ais,  mb,  bc  fcSa  efl  quod  fetsjfe 
tportuit  . 


1 


PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XXXVi 

Datam  quidem  angulum,  vel  circumferentiam  tripartito  (ecare  foli- 
dum  eft,  vt  ante  oftendimus,  led  datum  angulum,  vel  circumferen- 
tiam lecare  in  datam  proportionem  lineare  eft,  & a iunioribus  demon- 
ftratum  fuit : conlcribetur  tamen  a nobis  dupliciter. 

A Sit  enim  circuli  klii  circumferentia  m,  & 
oporteat  ipfam  in  datam  proportionem  fecarc  . 

Ducantur  ad  centrum  re  ,'ta;  lineas  lb,bh.&  ipfi 
bh  ad  reftos  angulos  attollatur  b k , per  k veroli- 
nca  quadrans  k a dc  defcribatur.& perpendicu- 
laris dudta  ab  fccetur  in  f.  itavt  af  ad  fe  da- 
tam proportionem  habeat , in  quam  volumus  an- 
gulum (ecare;  & ipfi  quidem  bc  parallela  fit  fd. 

B mngatur  autem  b ^,3c  og  perpendicularis  duca- 

C tur.  Quoniam  igitur  ob  linea  accidens  eft,  vt 
ab  ad  do  hoc  eft  ad  f f,  ita  angulus  a b c adnBC 
angulum, erit  diuidendovt  af  ad  FE,hoceftvC 
data  proportio,  ita  abd  angulus,  ad  angulum 
t>  b c,  hoc  eft  circumferentia  lu  ad  m b circumferentiam  i 


AL I- 
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ALITER 


Altero  autem  modo  circuli  a e (ccatur  circumferentia  a c . 


D 


Ducantur  enim  fimiliter  ad  centrum  reto  linere  n,ic, 
&pcr  b linea fpiraiis  dcfcribatur  bfdc,  cuius reto linea , 
qua; in  orcu  luinitur,  fit  e»  - proportio  autem  de  ad  es 
fit  eadem,  quas  proportio  data.  & per  b circa  centrum  s 
delcribaturcirculi  circumferentia  er,  qua;  lineam  fpira- 
lcm  in  punito  f fecet.  iundtaque  bf  ad  c producatur .eft 
igitur  propter  lineam  fpiralemvt  de  ad  bf,  hoc  eft  ad  bb, 
ita  a gc  circumferentia  ad  circumferentiam  eo:  & diui- 
dcndo,vt  DB.ad  «b,  ita  circumferentia  ag  adiplam  gc. 
At  proportio  d a ad  e b eft  eadem,  qua;  proportio  data, 
proportio  igitur  circumferentia;  ag  ad  gc  eadem  erit. 


E 

F 

G 

H 


COMMEATA  1^1  ys. 


Et  oporteat  ipfam  in  datam  proportionem  fecare  ] yel  legendum , & oporteat  ipfam , A 
vel  ongcilum  in  datam  proportionem  fecare , Vel  illud  fubintelhgendum , quod  & antepro- 
pofitum  cfl  ,&  iu  fine  concluditur . 

I lingatur  autem  bd]  Intellegendum  autem  redam  lineam  BD  produci  ad  circumferet-  B 

tiam  iu  m. 

Quoniam  igitur  ob  line*  accidens,  eft  vt  ab  ad  do,  hoc  eft  ad  fe,  ita  angulus  C 
abc  ad  une  angulum]  Efl  eniti  obtineo  quadrantis  accidens , >t  circumferentia  ih  ad 
ipfam  h m , ita  reda  linea  a e ad  n c . Vt  autem  lh  ad  h m , ita  angulus  Lcn  ad  angulum 
M e ii . ergo  vt  a e ad  n g , hoc  ctl  ad  f r. , ita  angulus  lbh  ad  m b n angulum  t & diuidendo. 

Altero  autem  modo  circuli  aoc  fecatur circumferentia  ac]  Si  enim  etteumferen  D 
tia  AC,  quam  fecare  oporteat  m datam  proportionem . 

Et  per  b linea  fpiraiis  deferibatur  b f d c , cuius  reto  linea,  quas  in  ortu  fumitur  * c ] E 
Sit  linea  fpiraiis  iu  prima  circulatione  defcnpta  qua  terminetur  in  pungo  c.  Gracus  codex 
V « ytyfelfbm  h»  ri  b a ] 1 r > . Sed fcnbendum  vi  ysyfiotim  tui  f 1 0 IT  IA|"  g£f  5.. 

Proportio  autem  de  ad  e»  fit  cade,  qu*  proportio  data]  Secetcnimregaliuca  ab  F 
lineam  fpiratem  m n,  & diuidatur  i>  B in  datam  proportionem  adpuntlum  f. 

Eft  igitur  propter  lineam  fpiralemvt  iib  ad  Br, hoc  eft  ad  be,  ita  aoc  circumfer  G 
rentia  ad  circumferentiam  c o ] Ex  14  libn  Archimedis  de  lineis  fp, talibus . Crocus  codex 
at  i * is  vrie  /3f  legendum  autem  »1  i S S -uris  F ( . 

Proportio  igitur  circumferentias  ac  ad  cc  eadem  erit]  Sed  & angulus  vel  potius  H 
fpacium  ABC  M datam  proportionem  fecatur.  yt  enim  circumferent  ag  ad  circumfert *■  7 
nam  ac,  ita  angulus  a bc  at  gbc  angulum. 


PROBLEMA  XII.  P RO  P OS  IT  IO  XXX  VI. 


Ex  hoc  manifolium  elt  fieri  polle , vt  a duobus  circulis  inarqualibus  1 
aequales  circumferentia:  ablcindantur . 


F .litum  enim  fit,  & ab. 
Icilia;  fint  squales  circu- 
ferentias  age,  chd.  fit 
autem  maior  circa  ccntru 
g . circumferentia  igitur 
fimilis  ipfi  chd  maior  eft, 
quam  a g b . fit  ipfi  a g b 
fimilis  circumferet  ia  c h. 
ergo  proportio  circumfe- 
rentia: a g b ad  c h eft  da- 
ta , eadem  enim  eft,  quam 
habent  totae  circulorum 


circuio- 
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circumferenti*,  vel  circulorum  diametri.  squalis  autem  cft  circumfercnta  *ni  ipfi 
E e hd  .proportio  igitur  chd  ad  eu  data  clt:  & diuidendo  quare  circumferentiam 
f tu  D in  datainprop.  rtionem  fecabimus.  quemadmodum  antea  traditum  cft . 

coMMEUTanirs* 

Ji  Faflum  iam  fit  ] rcfol» tio  efi  problematis . 

B Circumferentia  igitur  fimilis  ipfi  chd  maior  cft,  quam  a ea]  fit  circulus  ci-ca  ceu. 
trum  B maior  circulo  circe  centrum  f.  Itaque  cum  circumferentia  maioris  circuli  e H o «• 
qualis  fit  circumferenti*  A ea  ctrcuhmaiorts,fi  icirculo  ag  b abfc  indamus  circum  frcntiam 
fimllem  ipfi  chd,  ent  ea  maior,  qudm  circumferentia  a g b . 

C Sit  ipfi  ag  b fimilis  circumferentia  ch]  Gratus  codex  i eu  oCt  r»  *tg  IptU  » > a. 
ego  legendum  puto  «e»  rS  an  fi  C/uU  uyt. 


jj  Ergo  proportio  circumferenti*  agb  ad  ch  cft  data,  eadem  enim  cft,  quam  ha- 
bent tot*  circuiorum  circumferenti*,  vel  circulorum  diametri . Innuantur  ai, 
E B , C r , f H . quoniam  igltpr  circumferentia  agb  fimilis  efi  circurnfeumix  ch.,  erit  angu- 
7,  quinti.  Ius  A E B aqualis  angulo  C F H • ergo  quattuor  anguli  redi  ad  angulum  ae»  tandem  habent 
proportionem  quam  ad  angulum  cfh.  Vt  autem  quattuor  relii  ad  angulum  Ari,  na  tota 
circuli  e circumferentia  ad  circumferentiam  A o B ,&vt  quattuor  n tfi  ad  angulum  ceu,  na 
•■•quinti,  tota  circuli  i circumferentia  ad  circumferentiam  cu . ergo  vt  totacirculi  a circumferentis 
ad  circumferentiam  aci  >ita  tuta  circuli  r circumferentia  ad  circumferentiam  ch,&  per- 
mutando  Vt  tota  circuli  e circumferentia  ad  totam  circuli  r circumferentiam  Ita  circumfer 
rentia  agb  ad  circumferentiam  ch.  Sed  Vt  tota  circuli  e circumferentia  ad  titam  circum- 
ferentiam ciri  ull  f,  ita  diameter  circuli  e ad  diametrum  circuli  F.  hoc  eit  ita  Jcmidiamcttr 
• (.quinti.  circuli  e ad  circuli  r femidiametrum . illud  autem  a Tappo  demonfiratum  efi  in  quinto  li- 
bro propofiiione  1 1 . & in  o 3auo  propofiliauc  a >. 

E Proportio  igitur  c hd  ad  ch  data  cft  , & diuidendo  ] Sequitur  enim  ex  antediBis  cir- 
cumferentiam agb,  boc  efi  CHD,  ipfi  aqualem  ad  circumferentiam  ch  ita  efle  , vt  femt. 
diameter  ab  ad  femidiametrum  c r . fiat  ipfi  c t aqualis  a K . ent  circumferentia  chd  ai 
circumferentiam  CH,  Vt  ea  ad  aK.&  diuidendo  circumferentia  DH  ad  ticcircumferen- 
tiam , Vt  ek  ad  k a-  conuertendoque  circumfentia  c H .ad  H n,  >f  a K,  hoc  efi  c f ad  k e*. 
p Quare  circumferentiam  ch  d indatam  proportionem  fecabimus,  quemadmodum 
antea  traditunt  eft  ] lloc  >t  arbitror  ad  compofitioncm  allinit  • 

Sint  circnli  inpq  iatei  ma 
gnitudin c dati  circa  centra 
■ ef;  fitqnc  circulus  e ma . 
iort&fit  circuli  F circum- 
ferentia c K D,  cui  cqualem 
a circulo  e abfeindere  opom  ^ 
teat . Iungatur  CT,Cr  fit 
circuli  b femidiameter  tt, 
a qua  abfeindatur  a c aqua* 
lis  ipfict.dr  cum  dat * fmt 
A E , C F , erit  & K B data,& 

data  proportio  c F , boc  efi  . . . 

*<fitoe  an  ad  e 8»  Itaque  circumferentiam  chd  ex  demanfiratis  in  datam  proportionem  feta- 

bimus 
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buimus  inpunflo  n , ita  vt  c h ad  h D eam  proportionem  habeat,  quam  ai  habet  ai 
circumferentia  ca  fimilis  abfciudatur  a circulo  t,  quafit  non.  Duo  circumferentem  nat 
circumferentia  c H D aqualem  cj]e , Quoniam  enim  Vt  a k ad  K b , ita  eft  circumferentia  c a 
ai  hd  circumferentiam  s & conuerteuio  vt  eu  ai  k a, ita  circumferentia  dh  aiuctcom- 
poneudoque  Vt  a n ai  n i.  bocefiai  <p,  ita  circumferentia  duc  ai  c h.  vt  autem  a e ai 
cf,  ita  tota  circuli  b circumferentia  aitotam  cirtunfcrer.tiam  circuh  p : & vt  tota  circum- 
ferentia circuli  b ad  totam  circuli  v circumferentiam , ita  circumferentia  agb,  ad  circum- 
ferentiam c H 1 vt  igitur  circumferentia  nue  ai  circumferentiam  ch,  ita  circumferentia 
nat  ad  circumferentiam  c ic . ergo  circumferentia  nat  circumferentia  CHDefl  aquatu  . *' ,uu"1' 


PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XXXVII. 

Acquicrurc  triangulum  conftituerc , cuius  vterque  angulorum  qui  ad  A 
bafim , habeat  ad  reliquum  proportionem  datam. 

F.nflum  iam  illud  fit ; conftituaturque  triangu-  B 

Ium  afc  : & circa  centrum  b per  punita  ac  cir-  C 

culus  deferibatur  adc:  producaturque  ab  in  d , c 

&dc  iungatur.  Itaq;  quoniam  proportio  angui  j / j 

c ab  adangulum  abc  datacft  , atque  eft  anguli  f j \ « 

ABC  dimidius  angulus,  qui  ad  n;  erit  & anguli  j J \ i i 

c a d ad  a d c angulum  proportio  data . quare  & j b/  j r ” " 

circumferentiae  uc  ad  circumfcrenriain  ac.  Et  t /\  / R 

cum  circumferentia  acd  femicirculi  in  datam  \ j \ / “ 

proportionem  fecetur,  datum  erit  & punitum  c»  \ / \ / 

& triangulum  abc  fpecie  erit  datum.  / \ / „ 

Componetur  autem  hoc  modo.  Sit  enim  pro-  ^4^. — y e * 

portiodata  ef  ad  po,  quam  vtrumque  angulo- 
rum, qui  ad  bafim,  habere  oportet  ad  reliquum;  it 

f 0 bifariam  fecctur  in  punito  h . eiponaturquc  circulas  a n c circa  centrum  b , & dia- 


metrum a o ; & fecctur  acd  circumferentia  in  c , ita  vt  circumferentia  d c ad  c a cam 
proportionem  habeat , quam  a p ad  FHihocenimantetraditum  cft>&  vniuerfcquo 
palto  data  circumferentia  in  datam  proportionem  fccetur . & iungantur  bc  , c a , c p . 
Quoniam  igitur  vt  circumferentia  dc  ad  ca  circumferentiam,  hoc  eft  vto  ac  angu-  Q 
lusadangulu  adc, ita  eft  bp  ad  pH,&perconfcquent.adupla.ergovtanguluscAB  h 
adangulum  abc, ita  hp  ad  pc.  sequicrure igitur  triangulum  confti tutum  eft  abc, 
cuius  vterque  angulorum,  qui  ad  balim,  ad  reliquum  proportionem  habet  datam . K 


Aequicrurc  triangulum  conftitucre,  &c.]  Craeus  coiex  tnrunle  otiyunr  auritae  A 
legendum.  \ 

Producaturquc  a b ad  u ] Gracm  codex , f infiilnSs*  Salti,'  tS  l.  legendum  S a fi  B 
t*'  l , ' 

Itaque  quoniam  proportio  anguli  c»n  adangulum  abc  data  cll  ,&c.  ] Crocus  eo  C 
de X.  «t iitr  nlyce  l,Sur  ree  \j®,'  -HI  afi  yerlue  mgir  ? W -i  afi  y,  i£  Xh  -tue  «n»  afi 
ntileua  S av*r  rj  l lege  bni  2r  niycc  Ofi'  lotus  rue  rfl  yafi  yantae  nfce  # \aa*  Sfi" 
enfiy  esu  bb'  rie  -imn'  afiy  Sfileua.  S -agit  -nj  l. 

E rit& anguli  cad  ad  adc. ingulum  proportio  data  ] Ex  9.  libri  datorum.  D 

Datum ent  punitum  c & triangulum  abc  fpecie  erit  datum]  Quoniam  enim  cir-  E 
tumferentta  acd  femicirculi  data  tn  datam,  proportionem  fecatur,  data  ent  vtraque  ipfarum 
AC,  cd  ex  feptima  libri  datorum.  SedefidatumpuuBum  n vel  D,  ergo  & c datum  ent  ex 
zj.  datorum . Quod  cum  data  fiat  circumferentia,  in  quibus  anguli cotififlunt , & tpfi  anguli  ’ 
dabuntur , quare  triangulum  abc  fpecie  datum  erit  rx  40.  eiu/iem  Craeus  codex  l ’*Wr  Bp 
uti  Mia  T • atle,  rc  ufiy  sp/yonr . lege  IMr  SJi  ti  y en'  Mfr  tj  d It,  n'  a fit  oglymoe. 

Componetur  autem  hoc  modo  ] Grecut  codex  tuntStnu,  ll  itnt  lege  nrtSn tu.  It  F 
irnt.  In'" 

O z Hoc  eft 
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„ Hoc  -Ii  vt  dac  angulusad angulum  \Pc,,ita  fr  ad  ph]  Craeuscodex.  -rniei  i, 

6 ,jy  y„U  *,lt  * <me  aSy  irae  it  (ni  «'  X«rA«Vi«  dft  mpinr . corrige  nrtn  „7 
t*y  ycnU  ~r>t  * irae  r . ( mflc  ?6,  «l u'  T*'  trwUm*  «ftlwglrir . 

H Ergo  vt  angulus  cab  ad  angulum  *it  j Cr<fc«i  cafcar  »7  «>*  »'  >Xf?  lege  »' 

y A fi  o 

E Cuius  vterque  angulorum,  aui  ad  bafim  sd  reliquum  proportionem  habet  datam  ] 
Griccus  toicx  ■ *•>•>  >*»»*  # X«(E»«  xetri  lege  xlytt  «£>«»  * XfStrTa  ^r<r  * 

Amv«V  . 

PROBLEMA  XIV.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

Hoc  autem  demonflrato  pcrfpicuum  cft  fieri  poffe , vt  in  circulo  deferibatur  poly- 
gonum squilatcrum,  & iquiangulum,  habens  quotquot  quis  latera  propofueru . 

COltMI^Tdliin. 

Hoc  alitem  demonflrato]  Si  enim  beptagonum  i*  circulo  deferibere  yelims , vff  mur 
triangulo  tqmcrure,  cuius  anguli , qui  ad  bafim , reliqui  tripli  fini . Deinde  ex  demohflratu 
eos  tripartito  fecantes , habebimus  totam  circuli  circumferentiam  in  feptem  partes  aqualis  di. 
uifam,p  nero  uonagoitum , vtimur  triangulo  aquicrure,  cuius  anguli  ad  bafim  reliqui  quadru 
pii  ftnt . & eodem  modotoalijs. 

PROBLEMA  XV.  PROPOSITIO  XXXIX. 


Quomodo  autem  inueniatur  circulus,  cuius  circumferentia  rechr  li- 
nex  date  fit  xqualis,  facile  cft  cognolcere. 


m 

Inuenta  iam  fit  circumferentia  circuli  a refla:  linea:  c squalis.  & exponatur 
A circulus  quiuis  b ; atque  cius  circumterenti!  per  lineam  quadrantem  aqualis  inuenu- 
B tur  refla  linea  c . vt  igitur  c ad  v , ita  qua:  ex  ccntrocirculi  a ad  eam  , qua:  ex  ccn- 
c tro  circuli  b-  fcdreffcelinea:  p ad  c proportio  cft  data  . proportio  igitur  carum  > qua: 
D e*  centro  inter  fe  data  erit.  atq;cfi  data  qua:  ex  centro  circuli  b.  ergo  & quae  ex  ccu- 
E F tro  circuli  a erit  data.  Quare  & datus  ipfc  a circulus  ,&  compofitio  mamlclta  efl . 

C O M M E Ti  T jl  R / V S. 

A Atque  eius  circumferentia:  per  lineam  quadrantem  aequalis  inueniatur  refla  li- 
nea »l£r  ii.  huius . . 

B n Vt  igitur  C ad  d,  ira qu* ex  ccntrocirculi  a ad  eam,  qua:  cx  centro  ctrculiB  ] U 
ur.  fluta  Tappo  dtmonjlramur  m 5.  l'b  propofttionc  11.  «7  <*  g.propofitioiic  l».  _ 

C Sed  refla:  lineae  d ad  c proportio  efi  data]  Ex  prima  datorum  Vtraq,  enim  eant  data  M 
Gracutcodcx  uiyn  XI  nc  X nae  e 7 X.8«7.  ego  legendum  puto  n.ytc  X.  ne  -w>‘  7 X.8*r. 
15  Ergofit  quas  cx  ccntrocirculi  a erit  data]  Ex  j.  datorum  . 

E Quare,  & datus  ipfe  a circulus  J Ter  definitionem  quinti  libri  datorum  . 

F Et  compofitio  manifcftaeft  ] iit  retia  linea  data  c ,&  oporteat  circulum  muemre,  cma 
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tircum  fer  entia  /it  aqualis  re  SI  a Ime*  c.  Exponatur  circulus  b ; atque  eius  circumferentia 
perimam  quadrant  em, aqualis  i auctitatur  n refla  linea  : fiatq  ue  T>t  d ad  c,  itaquxex  cen- 
tra arcuit  b ad  aliam:  ex  centro  a internatio  autem  difla  linea  circulus  \defcr.batur.  Dico 
circumferentiam  circuli  a data  refla  lina  c aqualem  ejfe . Quoniam  entm  Vt  d ad  c,  ita 
qua  ex  centro  circuli  b ad  eam,  qua  ex  centro  circuli  a , Vt  autem  q <a  ex  centro  circuli  B ad 
cam,  qua  ex  centro  circuli  a j ita  circuli  b circumferentia  ad  circumferentiam  circuli  a ; 
eritvt  d ad  c ,ita  circumferentia  circuli  k ad  circuli  a circumferentiam  ,&  permutando 
Vt  d ad  circumferentiam  circuli  t,  itac  ad  circumferentiam  circuli  a.  Sed  d r/f  aqualis 
circumferentia  circuli  r. . ergo  & c circumferentia  circuli  a aqualis  erit, 

PROBLEMA  XVI.  PROPOSITIO  XL. 

Redh  linea  a b politione, & magnitudine  data, per  punita  a b deferi- 
bere  circumferentiam  circuli , qua:  ad  rectam  lineam  a b proportionem 
datam  habeat. 


nea quadras  f n k — r a /\  \ C 

& angulo,  qui  in  \ / \ \ 

circumferetis  ac  n,  / \ \ 

confidit  ad  reli-  / \ \ 

quam  circumfcre-  N,  / \ J 

tam  aqualis  fiat  x o ; n k m e 

eg  l;  & perpendi- 
culares lm,hn  ducantur.  Erit  igitur  oblincxproprictatcnfcvt  circumferentia  elf  D 
adreflatn  lineam  fg,  hocedvt  lg  ad  gk.  ita  li  circumferentia  ad  reflam  lineam  E 


hn.  Scd&vt  hg  ad  ot,ita  hjn  ad  ut.  ergo  vt  hg  ad  gk  , ita  el  circumferentia  F 
ad  l m rectam . Sumatur  centrum  circuli  a ce.  quod  fit  x,  & perpendicularis  ad  ab  H 
ducatur  x vc.  ergo  angulus  cxa  angulo  ecl  cllxqualis,&funt  centra  xo.  Vtigi-  K. 
tur  ac  circumferentia  ad  redam  lineam  ar.  hoceft  vt  hg  ad  gk  , ita  circum  feren-  L 


G 

M 


tia  ac»  ad  ad  rectam . atq  eed  Acncircumfercntixad  rectam  ab  proportio  data.  N 
quare,  fic  proportio  h*  ad  gk  dabitur.  & data  ed  gk.  data  igitur  erit  fic  au,  ag  O 
propterea  punflum  h cd  ad  circuli  circumferentiam . Sed  & ad  lineam  r 11  k , ergo  P 
datura  erit.  & m.  politione  data  , quare  & datus  angulus  ege.  atque  cd  xqualisan-  Q__ 
gulo  cxa.  refla  vero  linea  xc  data  cd  politione, Sedatum  punftuin  a . politione  igi- 
turcd  a x.  quare, & circumferentia  acb. 

Compofitio  autem  manifedacft . Oportet  autem  data:  proportioni  conditucrc  can-  R 
dcm,quxed  dg  ad  o k , & circa  centrum  g per  d circumferentiam  dclcribere,  & fu- 
mere  punflum  n , in  quo  ipfa  lineam  quadrantem  fccat..  prxterca  iungerc  kg.  & a» 
fecantes bifariam, pcrpcndicularcmquc datuentes  rx. ducere  xa,  quxvnacum  j 
contineat  angulum  angulo  kgh  xqualem.Sc  circa  centru  x per  a deferibere  circuli  p 
circumferentia  ac*;  habereq;  proportione  eius  ad  bafim  a r.  J.ux  proportioni  eandem. 


C O M M £ 7^  rdUlf!. 

Defcripta  iam  fit  circumferentia  acbJ  Gncui codex  ?t?f*  fl*  n «.yt,  feribr  1 A 
Et  exponatur  quarta  pars  circuli  fge  magnitudine  data]  Grscus  codex  £ i«K«S»  " 

vtrp*7»fca 'pitr  kJka,  9*.«  XiXojutfo,  7» ' £ « fl  (cqe  r-’  X » 

Et anguio qui  in  circumferentia  ac  confidit  ad  reliquam  circumferentiam  aequalix  C 
fiat  ege.  V creor  nc  locus  connatus  fit  .improprie  enim  dici  videtur  reliqui  circumfcre *• 
tu  ei , qui  efl  quarta  portis  circuli  r L E . t. 

Erit  igitur  ob  linex  proprietatem  vt  circumferent 'a  elf  ad  reflam  lineam  fg,  D 
hocedvt  lg  ad  gk)  E fi  cmm  Vt  circumferentia  bef  ad  retiam  f c.  , ita  fg,  boceff  C<* 

ad  gk 
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ii  gk  quod  in  propofitione  16.  huius  demonfiratuns  («it. 

£ Ita  l b circumferentia  ad  rcftam  lineam  h k J Cneus  codex  ii  ut  i aP  nr,'a 

# 6 h iuieiar  lege  uioe  «u  v» osftpn* . 

F Sed  & vt  h c ad  g i.  , ita  h n ad  i m J Ex  quarta  fexti  elementorum . Creteus  codex 
i,  tle  b M w'e  tot  ha  corrige  «V  H*f>». 

G Ergo  «HcadGK,  ita  Et  circumferentia  ad  lm  refum  J IQ/oniumtnirn  ve  lg 
ad  g k , ita  efl  circumferentia  lk  ad  redam  lineam  H n ; & vt  h g ad  c L , ita  siu  ad  Lu- 
erit ex  aquali  in  perturbata  ratione,  Vt  HG  ad  o k > ita  r t.  ad  lm. 

H Sumatur  centrum  circumferenti*  acb  J Creteus  codex  «ahfS»  fio,'  ulreetriit  aPy 
mifiOtfHat  tb'  £ i lege  ite  ayP  sriftflfuat . 

K £r  go  angulus  c * a angulo  e g t cft  aqualis  ] Angulus  namque  tot  fidus  efl  aqua- 
lis e i , qui  in  circumferentia  a c canfiflit , hoc  efl  angulo  a x c . Gracus  codex  "<r«  i fu.  i -iuf 
« i»'  sW  8»a.  legendum  if  xm'  «ha. 

I*  Hoc  efl  vt  hg  ad  gkJ  Troxime  enim  oflenfum  efl,  vt  no  ad  gk,  ita  effe  circumfe- 
rentiam e L ad  redam  lineam  lm,  hoc  efl  circumferentiam  ac  ad  ab  redam.  Cneus  co- 
dex . t*ti«  » b n »f»V  rnr  t'.k ge  meet  thV  h*. 

M Ita  circumferentia  ace  ad  ab  rcflam  }Ex  ii.  quinti  elementorum . defunt  autem  hac 
in  Cisco  codice  , quare  ita  reflituendus  erit . de  ifa  b’  « > ertfitlpua,  f TJ|-,  „ 
ulla  wfn  mr‘c  w **,»tbif  nayP  vifiolfna  if,'r  uir  *p  iolnur . 

N Atque  efl  ace  circumferentia  ad  redlam  a * proportio  data  ] Gracus  codex  mi  ab- 
y,c  iit  « f A «h.V  tb'»  aP  lege  i, Atytt  iit  ayP  mfi,  ii,  up  M*'c  fed  fortajfe  Veibum 
illud  febtie  confulto  omifit  breuitatis  caujja,  & in  antecedentibus , tr  m ijs,  qua  fequuntur , 
quemadmodum  verbum  a iym.  nam  pro  xiyu  in  vbique  ferri  in  tantum  feribit . * ’ 

O Data  igitur  erit  & g h ] Ex  fecunda  libri  datorum  , 

1»  Ac proptcrca pundlum  h elladcirculi circumferentiam]  Sienimcentro  c & inter - 
nullo  gh  circuli  circumferentia  defcnbatur  ,pundum  h adtpfam  circumferentiam  erit 
Q_  Et  H l politione  data  ] Vide  ne  legendum  fit  & g hi  pofitione  data . 

R Oportet  enim  dat*  proportioni  conliituerc  eandem , q u*  efl  dc  ad  cr.l  sit  dati 

proportio,  quam  babet  o ad  r ; & fiat  H p ad  o , ftc  k g ad  c D . efl  autem  data  c k . erro  tr 
tpfa  dg.  erit  igitur  conuertendo  dc  ad  CK.vf  o ad  r.  Gracus  codex  babet . tu  yaa  &c  * 
Jbah..V  nt  ego  legendum  puto  * ite  t,  of,'e  b « . quod  ex  ipfarefolutione  colligitur. 

S Ducere  x a , qu*  vna  cum  x r continear  angulum  angulo  x g n aqualem  ] Ccnfli- 
tuatur  ad  redam  lineam  a b , «S r ad  pundum  m ea  a angulus  b a x aqualis  angulo  m t g vel 
N H g . erit  & reliquus  a x R reliquo  H g K aqualis . 

T Habereque  proportionem  eius  ad  bafim  ab  dat*  proportioni  eandem  ] Eflcnimproi 

portio  d g ad  gk,  hoc  efl  ug  ad  gk  eadem , qua  proportio  data . & vt  n c ad  G k ita  cir- 
cumferentia Bi  ad  l M redam,  hoe  efl  circumferentia  ac  ad  redam  ar.  vt  autem  ■ c ad 
A R,  Ita  circumferentia  acb  ad  redam  At . ergovt  Dc  ad  o K , ita  eircumferentia  acb  ad 
At  redam.  * 

PROBLEMA  XVII.  PROPOSITIO  XLI. 

•nl-  A Non  incredibile  autem  ell  angulos  incomen- 
‘ forabiles  inueniri . per  hoc  enim , & per  eundem 
circulum  incommenlurabiles  fomuntur  circum- 
B ferentix . & quamquam  ponamus,  vnum  angu- 
llum,  vel  circumferentiam  rationalem , tam  in  re-  c 
iqua  irrationalis  fiet. 

C Exponatur  quarta  pars  circuli  a b c , Sr  in  ipfa  linea 

quadrans  aidf;  duciturquc  bb,  & ipfi  «c  parallela 
D eg.  abfcindaturprjterea  bh  ipfi  b o longitudine  incom- 
menfurabilis,  & ducatur  dh  parallela, iungaturqucDB. 

Dico  b b f angulum  angulo  def  incommenfurabilemef- 
E fe  . Ducatur  perpendicularis  dn.  efl  igitur  propter  ip- 
F fam  lincam.vt  b k ad  d n,  fle  angulus  e b f ad  d b f angulum . incommenfurabilisaute.n 
O ei»  ex  ipli  o n,  quoniam  & g b ipfi  e h . ergo  & angulus  angulo  efl  incomcnfiirabilu.& 
•ratlona*cniJ>c,Il*n*u®  angulum  a b Fj  & redii  «lifliidiujtanien  angulus  d b r irra- 
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Non  incredibile  autem  c/l  angulos  incrmmcnfurabilct  inneniri]  Gracus codex  i * A 
Jw iiurar  li  ili  a 7»*/«  ioftlr  , ego  legendum  arbitror  ili  rue  ymalue  uuvpiji- 

iyyjwr. 

Hi  quamquam  ponamus  vnum angulum  , vel  circumferentiam  rationalem  , tamen  B 
reliqua  irrationalis  liet  ] Grxcji i cod,  x *«r  f»  "it  vnrraiprra  mV  taiur  yeitUr.  i n;:u. 

{«*  . ...  i AaiT »'  yttitiTM,  Sed  IrgC'  dum  puto  , * ur  m'  7»  r \ancnruparu.  7n’r  piat  y-*r 
riur  n mpoipna,  iaryat  »'w»n'  >#r*VlTa,  . 

Et  in  ipfa  Imca  quadrans  >mif]  Gracus  codex  ir  «vt*  lege  b «stsf . ■ . : C 

Abfeindatur  praeterea  bh  i pii  to  longitudine  incommenfurabilL  ] £ar  ii.dcrim;  Ii-  D 
brt  elementorum . 

Eft  igitur  propter  ipfam  lineam,  et  ok  ad  nx,  Ce  angulus  es;  ad  D b f angulum]  E 
tntelllfautur  B t , t n prod  ict  vfq  te  ad  arcumfcrcutiam  cifcnli  an  punljiq  I.  m . erit  obq  ua  * 
dranas  Linea  accidens,  vt  circumferenti  1 ic  ad  c a circumferentiam, ita  re!ia  Oneq  E k ad  . ^ 

rethm  dn.  Sed  & re  circa  nferentu  tc  ti  c m,  ita  angulus  n,t  «d  angulum**  r c - oj* 

>t  EK  ad  D u , ita  nngulas  uc,  /«ce/1  esc  ad  angqlnmtiif^,  hoc  ([)  d tc.  Crac^fen- 
df.r  . »r  «"*  r»  Er.  Sed  ridetur  legend  n»  «!r  »'tx  x.fr  Er.  , i 

Incoinmenfur.ibilis  autem  b k ipft  D,\,quoniam&  bk  aqualis  ^ 

m.cs-os/fjHj.  Gr^nrt  cof/c*  tinifi/t *^»<  «N  *•>  7iT  /#  i»ii  §*»9  tiT  /?* 
auitm  «VVfcftiTfsr  »'f  * tiT  irii  jl,  n $ t*  j2  9s 

Ergo  & angulus  angulo  cll  incominenfurabilis  J Hoc  c/J  hi?  angulo  d b f . Se-  G 

qu/tur  autem  boc  ex  io*  Decimi  elthuntnntm  / * . x 0 a 


' THEOREMA  PROPOSITIO  X3LII.  •' 

e»’  ■ W.^*  A *•»!  •>‘*v ♦«»«*■  1 ’ L Va  - i-.ur.n-;  i .£*?/;  i I * 

Inclinationis  cius,  qua:  ab  Archimede fumpta ell  ialibro  de  lineisTpib 
rahbus,  refolutionem  ordinaui,  vt  eum  librum  perairfefts  haditaretK» 
pollic  .'Tumuntur  aurem, ad  iplam  ipSajaipd  iocG-quiad Jajia 
oiematumdoiidorum  vtiles  iiifit : • , >'■->  j,,  . 

'.Sit  reda  linea  a b Reditione  data,  atque' li  dato  pui^oc  iplt  occurS 
rat  re  via  linea  quxdain  cd,  & ipfi  ab  ad  redtos  angulos  ducatflr, 

Sit  autem  proportio  cd  ad  de  data.  Dico  punctum  B ad  hyperbolen  efle. 

Ducatur  per  c rpSalinea  c t ipfi  pE.par.ifleia  .da-' 
tum  igitur cftpunftum  r.& ducatur  eo  parallela  ipfi 
A n . licquc  proportio  c r a I vtramque  ipfarum  ? n , e k 
eadem, qum proportio  cd  ad  db.  ergovtrumq;  pun- 
itorum hk  datum  erit.  Itaque  quoi.iamvt  quadratum 
ex  cd  ad  quadratum  ex  na,  ita  cft  quadratum  ex  cr 
ad  quadratum  cx  fh;  erit  & reliqui  quadrati  ex  Fo,  ‘ 
hoc  eft  bg  ad  reliquum  roftangulum  kg»  proportio 
data  . & funtdata  k h . ergo  punitum  e eft  ad  hyper- 
bolen, qumper  punfta  n i tranlit. 

f o « « e j(  r u nirs. 

Itaque  quoniam  vtquadratumex  cn  ad  quadratum 
ex  os,,  ita  C(1  quadratu  ex  cf  ad  quadratu  ex  fu,  &c.] 

Qjaon  um  enim  eff  vt  totum  quadratum  ex  c d ad  totum 
quadratum  ex  Dt,  ita  quadratum  ex  c f ad  quadratum  cx  F u , videlicet  pars  id  partem  > 
erit  reliquum  quadratum  ex  ed,  boce/lnG  ad  reliquum  rcttangulum  kg  B,  Vt  totum  ui 
totam,  quadratum  namque  ex  c D e(l  aquale  quadratis  ex  cf,  id:  & quadratum  ex  DB  ^.primi. 
aequale  quadratis  ex  n,  B o , & duplo  reCtanguli  fhs,  boc  ed  reClangulo  x H a . rcOaagu-  4.(ccun. 
rrulumpero  azn  aquale  ejl  rellangulo  khc  vna  tumet,  quod  fit  cx  hc  quadrato.  idcciui. 
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jj  Ergo  punitura  b eft  ad  hyperbolen,  qua;  per  pur.ita  ut  tranfit  1'nr  enim  cius  ly • 
perbola  iranfucrjutii  latui  Hs: , & udum  illud,  quod  H K cfl  ve  quadxalumex  EiiadrcBan, 
gulum  hgk,  f.v  21.  primi  libri  carneorum  * tpollonij . 

■ . • • . (■  . ( 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XLIII. 


Sic  reda  linea  A B pofirione,  & magnitudine  data , & ad  redos  angu- 
los ip(a  cd  ■ Sit  autem  rcdnngulum  A CB  xqualc  ei  quod  data  reda  li- 
nea, ex  cd  continetur.  Dicopundum  D pofitione  parabolen  contingere. 


Sccctur  ab  bifariam  in  punito  ad  reitos  an- 
gulos ducatur  e f : quadrato  autem  ex  eb  squale  fit 
quod  Continetur  data  reita  linea,  & ipfa  bf.  datum 
igitur  e fi  punitum  f.  & ipfiAB  parallela  ducatur  ug 
A ergoreliquumquadratum,  videlicet  ex  EC,hoceftex 
dc  eft  aequale  ei,  quod  data  rc&a  linea  & fg  contine- 
B jur.  atque  eft  datum  punitum  j.  punitum  igitur  d po- 
fitione contingit  parabolen,  quae  per  afb  tranfit, 
cuius  axis  elt  bf.  ’ " 
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A Ergo  reliquum  quadratum.vi  Jdicet,  ex  b e,  hoc  eft  ex  dg  eft  aequale  ei,  quod  data 

<j.feeun.  reita linea,  & FG  continetur  ] Eft enim rcB angulum  aci  vna  cum  quadrato  ex  ec,  a- 
l*iBCUH*  qHieel  ' quod  fit  ex  Et  quadrato.  reBangulum>ero,quodcontmetur  data  retia  linea  K,  CP 
ipfa  B F aquale eft  duabus  redaUgulit , rcBangulo  fcilicet  contento reBa  linea  K dTEO:  dr 
contento  eadem  K &ipfa  G B ■ 

B Punitum  igitur  d politione  contingit  paraboIen,que  per  afb  tranfit,  cuius  axiseft 
*F  ] Sitoniam  enim  quadratum  ex  8 8 aquale  eft  ei,  quod  data  reBa  linea  k , & Er  contine- 
tur, quadratum  autem  ex  DG  eft  aquale  contento  eadem  k d-  ut;  erit  quadratum  ex  be  ad 
quadratum  ex  dg,  Vt  B F ad  fg  . quare  ex  at.  primi  libri  conicorum,  fun  Ba  t>  b fun  t n 
parabola  i cuius  axit  S F , (f  reBa  linea  k dlitaiuxta  quam  poffunt,  quaafcBionc  ad  diame- 
trum oriinalim  applicamur . 


Q_V  ARTI  LIBRI  FINIS. 
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ALEXANDRINI 

M ATHEM  AT  ICAR  VM 

COLLECTIONVM 

LIBER  Q_V  INT  V S, 

CVM  COMMENTARIIS 

FEDERICI  COMMANDINI  VRBINATIS.. 

Apientiae  & difciplinarum  cognitionem  optimam 
quidem , & pcrfcdiflimam  Deus  hominibus  imparri- 
uit.  Animalium  vero  rationis  expertium  nonnullis  par- 
ticulam quandam  allignauit . Hominibus  igitur  tam» 
quam  ratione  vtcntibus  pcrmifit , vt  omnia  ratione,  ac 
demonftratione  facerent ; at  reliquis  animalibus  fine  ra- 
tione, quod  vtile  eft,  & vita: conducens,  ipium  lolum  ex  quadam  na- 
turali prouidentia  habere  donauit.  Hoc  autem  intelligerc  quis  poflit  it.i 
efle , tum  in  alijs  multis  animalium  generibus,  tum  maxime  in  apibus, 
ordo  enim,  & ad  eas , qux  in  ipfarum  republica  imperant  admirabilis 
quaedam  obedientia,  ambitio  prxtcrea , & munditia  mellis  copiam  con- 
gerit. at  circa  ipfius  confcruationcm  prouidentia,  & difpenlatio  multo  ad- 
mirabilior eft;  perfuafilfimum  enim  habentes,  vt  par  eft,  a Dijs  fc  ad 
elegantes  homines  ambrofix  particulam  quandam  reportare,  lianc  non 
temere  in  terram , vel  in  lignum,  vel  in  aliam  aliquam  informem, & in. 
ordinatam  materiam  effundunt,  fcd  cx  fuauiflimis  floribus,  qui  in  terra 
nalcuntur,  colligentes,  opima  fingunt  ex  ijs  in  mellis  receptaculum  va- 
fa>  qua:  grarce  »•>'»  , latine  fani  appellantur;  omnia  quidem  xqualia, 
fimilia , Sc  inter  le  cohxrentia,  fpccic  autem  hexagona . At  vero  ea  ex  qua- 
dam geo  netrica  prouidentia  conftruerc  fic  planum  fiet . Omnesenim  ar- 
bitrantur oportere  figuras  intcrlc  cohxrcntes  effe,  & latera  habere  com- 
munia, vtuc  aliud  quippiam  incidens  in  loca,  qux  interijeiuntur,  eorum 
opera  labefadet,  & corrumpar . Itaque  tres  figura:  redilinex , Sc  ordina- 
tx,  quod  propofitum  eft,  efficere poffimt.  Dico  figuras  ordinatas,  qux 
Sc  jquilaterx  lunt,&  xquiangulx.  ordinatx  vero,  diilimiles  ipfis  api- 
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bus  non  placuerunt . Aequilatera  igitur  triangula  ,Sc  quadrata,  & hexa- 
gona ablquc  alijs  figuris  dilsimilibus  loca  replentibus  poliunt  appofita  li- 
bi iplis  latera  habere  communia:  hic  enim  per  lelc  locum  jqui  cit  cir- 
ca idem  punitum , replere  poliunt,  alia:  Vero  figurx  oidinati  non  pol- 
iunt. nam  locus  qui  elt  circa  idem  punitum  repletur,  tum  a lex  trian- 
gulis sequilateris,  & per  lex  angulos,  quorum  vnufquilque  elt  duarum 
tertiarum redi ; tum  a quattuor  quadratis,  & quattuor  angulis  rectis  ip- 
fius ; tum  a tribus  hexagonis,  & tribus  hexagoni  angulis , quorum  vnul- 
quilquc  rectum , & tecti  tertiam  continet.  Sed  pentagona  tria  minora 
lunt , quam  vt  polfinc  replere  locum,  qui  circa  idem  punitum  conliilit; 
quattuor  vero  lunt  maiora.  Tres  quidem  anguli  pentagoni  quattuor  re- 
dis minores  lunt ; etenim  vnulquilque  continet  rcitum,  & redi  quintam: 
quattuor  autem  anguli  maiores  lunt  quattuor  reitis . At  neque  heptago- 
na  tria  circa  idem  punitum  conflitui  poliunt,  aptatis  inter  iele  lateribus, 
tres  enim  heptagoni  anguli  quattuor  reitis  lunt  maiores,  quod  vnuiquifi 
que  reitum , & tres  recti  leptimas  contineat . Eadem  ratio  multo  magis 
accomodabitur  ijs,  qux  plures  angulos  habent . Cum  igitur  tres  figura: 
fint , qux  per  leipl.es  locum  circa  idem  punitum  confidentem  replere 
polTunt,  triangulum  Icilicet,  quadratum ,&  hexagonum , apes  illam, que 
ex  pluribus  angulis  conltat,  ad  ftruituram  lapicntcr  delegerunt,  vtpoto 
fulpicantes  eam  plus  mellis  capere,  quam  vtramque  reliquarum . Et  apes 
quidem  illud  tantum,  quod  ipfis  vtile  elt,  cognolcunt,  videlicet  hexa- 
gonum quadrato,  & triangulo  ede  maius,  & plus  mellis  capere  polle  j ni- 
mirum xquali  materia  in  conltru itionem  vniulcuiulq;  conlumpra.  nos 
Vero,  qui  plus  lapiendi , quam  apes  habere  profitemur,  aliqujd  etiam 
magis  infigne  inuciligabimus ; figuram m enim  planarum  > quae  cum  x- 
quilaterj,  & xquiangulx  fint , ambitum  xqualem  habent,  ea  lemper 
maior  elt,  qux  ex  pluribus  angulis  conltat.  circulus  vero  omnium  elt 
maximus ; fi  modo  xquali  ipfis  ambitu  comprehendatur . 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 


Pius  autem  oltcndcmus  polygonorum  ordinatorum,  qux  angulos 
quidem  numero  inxquales  habent,  ambitum  vero  xqualem,  illud  quod 
cx  pluribus  angulis  conltat , lemper  etiam  maius  cfle . 


Sint  duo  polygona  3-qui'atera,  & 
atquiangula  a e c , : i>.  r , & lint  aqua- 
les quid  ra  ipforum  ambitus:  polygo- 
num vero  oef  plures  angulos  habeat. 

Dico  n 8 f iplo  a c c polygono  maius 
cfle  . Sumptis  enim  circulorum,  circa 
ipfa  defcriptoruin  centris  c H demit- 
tantur perpendiculares  r.  jun- 

gantur ag,  oc,  dhjiif.  Itaq; quo- 
niam  polygonum  nsr  plures  angulos  habet,  quam  ipfum  a»c,  refla  linea  rp  plu- 
ries mc- 
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metitur  ambitum  polygoni  DEF,quam  ac  ambitum  ipfius  abc!  ergo  ac  maior 
cft,  quam  d f,  ambitus  enim  aequales  ponuntur  > & idcirco  a k,  quam  o l cit  maior ,cum 
vtraque  vtriufque  dimidia  fit.  ponatur  ipfi  dl  squalis  t»,  & iungatur  mc.  Qya  A 
niam  igitur  qua  parseft  refla  linea  ac.  polygoni  abc  ambitus . eadem  eft  pars  angu- 
lus * c c quattuor  rcflorum . quod  polygonum  aequilatcrum  fit : & fimilitcr  qLa.  pars 
cft  df  ambitus  polygoni  n e f,  eadem  eft  angulus  d h f quattuor  rcflorum.  & lunt 
ambitus  inter  fele  aquales ; itemqus  duo  rcfliaquales  duobus  reflis.  VtigiturAc  ad 
abc  ambitum*  ita  angulus  agc  ad  quattuor  reflos.&  vtatnbitus  OEPjhoc  cft  abc 
ad  df,  ita  quattuor  refli  ad  angulum  DHP,  ergo  ex  aquali  vt  ac  ad  d i , ita  angu- 
lus a c c ad  d h f angulum . & proptcrea  vt  a ad  ti>,  hoc  cft  ad  k m , ita  a c k an-  ts.quinti. 
gulusadipfum  dhl  . fcd  ak  ad  km  maiorem  proportionem  habet,  quam*nr.gu!us  j 
aOK  ad  uti  angulum , hoc  enim  in  lemmatibus  in  fpharicadcmonftratumeft.  ergo 
ac  k angulus  ad  angulum  dhi.  maiorem  proportionem  habet , quam  ack  angulus 
adipfum  mg  k . maior  igitur  cft  angulus  mg  k angulo  dhi  , cft  autem  angulus  ad  it 
rectu,  aqualis  reflo  ad  t .quare  reliquus  gmx  angulus  reliquo  nut  minor  erit,  fiat 
angulo  n p l aquahs  angulus  k M st.  atque  cft  d l aqualis  me.  ergo  & i h ipfi  m C 
cft  aqualis,  maior  igitur  cft  Litquam  tc.  & funt  ambitus  inter  fc  aquales  .ergo  re- 
Aangulum  contentum  lh  & ambitu  drf  maius  cft  eo,  quod  kg  & ambitu  abc  con- 
tinetur. ftmtquc  polygona  diflorumreflangulorum  dimiJia.  maius  igitur  cft  def  po-  D 
lygonum  polygono  abc. 

Eftenimaltitudoinaqualis,  ambitu  eodem  exiftente  duorum  rcflilincorum;&ba-  E 
fes inaequales  m,r.x:  i vt  m bafisadbafim  ck,  ita  parallclogrammum  conftans 
ex  hi  , & ambitu  polygoni  de  f ad  parallclogrammum  ex  ck,  & ambitu  polygoni 
«icj& dimidia  polygona  inajualia . ergo  dsf  ipfo  abc  cft  maius. 


COMMEt^fAUIVS. 


/ 


/ 


/ 


Quoniam  igitur  qua  pars  cft  refla  linea  ac  polygoni  ab  c ambitus, eadem  eft  pars  A 
angulus  agc  quattuor  rcflorum]  Cum  tum  polygoni  latera  ia  ter  fc  aqualia  fint , erunt , »«[ert;j 
& circumferentia,  quas  auferunt,  squales  , quibus  etiam  squales  anguli  ai  centrum  snfi - 17 
flent.  & cum  circa  centrum  fit  fpaeium  quattuor  redis  angulis  squale,  fi  abeo  ad  laterum 
extrema  red * lines  ducantur,  diusdent  quattuor  redos  m tot  partes  squales , quot  funt  poly- 
goni latera,  ergo  quam  proportionem  habet  polygoni  latusadomma  latera,  boc  efi  ad  lotum 
esus  ambitum  , eandem  angulus,  qui  lateri  snfilht,  habe t ad  quattuor  redos  . 

Sed  au  ad  km  maiorem  proportionem  habet,  quam  angulus  agk  ad  mgk  angu-  u 
lum  ] Illud  nos  boc  lemmate  dcmonflrabimus  . 

Sit  triangulum O'tboganium  abc  redum  angulum  habens  a ' 

ad  c,  & ab  angulo  u ad  ac  ducatur  vt  cumque  reda  linea 
■ D.  Dico  ac  ad  c n maiorem  proportionem  habere,  quim 
abc  anguini  ad  angulum  Duc.  Quoniam  enim  angulus  aub 
vssior  efi  angulo  bad  erit  a e,  quim  bd  maior . Eadem  qurq\ 
ratione  maior  erit  BD  quam  ne,  quare  centro  b,  interualloque 
bd  circuli  eircumfrr  otia  EDF  deferipta,  fecabit  quidem  re- 
da m tineam  ab  (fit  t 'in  b)  extra  tpfwn  utro  nc  cadet , dr 
producatur  B c >.•  dic!  u eircu  mfercntiam  fecet  i»  r . triangu- 
lum igitur  abd  ad  triangulum  d b c.  maior,  m propo  tionem  f 

habet,  quam  beo  fedor ad fcd  orem  dbf.  efi  enim  triangu- 
lum abd  maius  fcclore  b b d , & triangulum  D B c fedor  e dbf  minus . Vt  autem  triangu- 
lum abd  ad  triangulum  DEC,  ita  reda  linea  ad  adipfam  DC?  & nt  fedor  bbd  ad  [e  flo-  i.  festi. 
rem  DBF,  ita  angulus  abd  ad  dbc  angulum,  ergo  reda  linea  ad  ad  nc  redam  ma - vbfcxn. 
iorem  proportionem  habebit , quam  abd  angulus  ai  angulum  dbg,  & componendo  ex  xS. 
quinti  elementorum  a nobis  addita  habebit  ac  ad  OD  muorem  proportionem,  quama.gulus 
ABC  ad  dbc  angulum , quod demonflrarc  oportebat . 

Atque  cft  dl  aqualis  Mic.crgo  & lh  ipfi  kn  eft  aqualis]  Quoniam  enim  angn'us  q 
kxs  fadus  efi  squalis  ipfi  H n L , & angulus  ad  k redus  squalis  redo  ad  L,  ens  dr  reli- 
quus reliquo  squalis  ,&  mmk  triangulum  triangulo  hdl  fimile.  >t  igitur  dl  ai  lh  ito 
mk  ad  kh  . & permutando  vt  Dl  ad  mk,  ita  L H ad  m x • Sed  di  efi  squalis  mk  , ergo  & 
dr  lh  ipfi  kn  squalis  erit.  «+.quint 

P a ..  Sunt- 


■ 8,  primi. 


B.  quinti. 


f 
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D Suntque  polygona  diflorum  r aargulorum  dimidia  ] 7qam  triangulum  h d f dimi- 

.prini-  dium  ejl  relianguh,  quod  df  Hi-  toni, netur, 

E Eft  enim  altitudo  inaiquaiis  Si  c.]  vide  ne  hoc  ficbohum  quoddam  fit,  librarii  tucurta 
hoc  loco  infertum  t 

THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 

Sit  rurftis  polygonum  abc  xquilatcrum,  & xquiangulum , quod  am- 
bitum habeat  circuli  def  circumferentis  xqualcm.  Dico  circulum  DEF 
polygono  abc  maiorem  dic . 


Sumatur  enim  circuli  d b f cen 
trum  h>&  circuli  circa  polygo. 
num  a»c  deferipti  centrum  o. 
deinde  circa  circulum  deferiba- 
tur  polygonum  fimile  polygo- 
no  ABC,  quod  fit  l m s x o : iun- 
'A  gaturque  n d , & a pumfto  g ad 
ac  perpendicularisducatur  ci. 

Quonia  igitur  polygoni  L m n x o 
ambitus  maior  cft  circumferen- 
B tia  circuli  dbf,  vt  in  libro  dc 

fphajra,  & cylindro  ab  Archimede  ponuntur , quippe  quod  ipfam  comprehendat  i Cir- 
culi vero  circumferentia  *qualis  cft  ambitui  polygoni  abc:  erit  & polygoni  r m n x o 
ambitus  ambitu  polygoni  abc  maior,  funtque  polygona  fimiiia.  ergo  maior  cft  t d, 
quam  ak;&  eft  triangulum  a g K fimile  triangulo  lhd,  cum  totapolygon  fitni- 
C liafint.  maior  igitur  eft  un,  quam  ce;  aqualis  autem  circuli  def  circumferentia 
ambitui  polygoni  abc.  ergo  reAangulum  contentum  dh,&  circuli  dbf  circum- 
ferentia maius  eft  eo,  quod  gk  & ambitu  polygoni  abc  continetur,  atque  eft  re- 
D ftangulum contentum  i'H,&circu]i  def  circumferentia duplu circuli  def.  vt  etiam 
ab  Archimede  in  libro  de  circuli  dimenfione  oftcnfum  fuit,  qutd  autem  continetur  gk 
& polygoni  abc  ambitu  duplum  eft  ipfius  polygoni  a b c , & eorum  dimidia  circulus 
igitur  polygono  abc  maior  erit, 

C O M Td  E 2^.T  A H,  l V S. 

A lungaturquc  hd,  & apun&oc  ad  ac  perpendicularis  ducatur  Git]  vel  intelli- 
gt  polygonum  lmnxo  circa  circulum  dbf  ita  deficripium  ,vt  latus  lo  circulum  contio, 
gatin  d,  tuuc  enim  hd  ai  l o perpe  ndicularii  erit  ex  1 8.  tertii  libri  elementorum, Vel  loeus 
meuiofutefi  quem  ita  corrigemus.  Si  ducatura  punflo  h ad  lo  perpendicularis  n d & 
apunflo  g ad  ac  perpendicularisducatur  gk,&  lh,ag  iungantur. 

B Vt  in  libro  de  fphara,  & cylindro  ab  Archimede  ponitur]  Videlicet  in  prin- 
cipio, 

C Maior  igitur  cft  d h , quam  ci]  Quoniam  euim  triangula  fimiiia  fiunt, vt  l d ad  t>  H , 
itatft  a k ad  a g:  & permutando  vt  L D ad  A k > ita  D H ad  k G > Std  L d maior  aft,  quam  A k. 
ergo  & DH  quam  kg  -c(l maior. 

D Vtctiam  ab  Archimede  in  libro  de  circuli  dimenfione  oftcnfum  fuit  ] mcacoeodi- 
ce  legitur  ir  tJ  wtfi  rit  r*  uv\ko  Srtfioiflar . Sed  puto  legendum  io  rtf)  rie  ri  *»- 
»i  pirtunuc. 

THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 

At  Vero  re&angulum,  quod  circuli  ambitu,  Sc  ca,  quxexcentr® 
continetur , circuli  duplum  efle  demonftrauit  Archimedes , tamen  nihilo- 
minus 
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minus  deinceps  demonitrabitur , vt  ne  libro  Archimedis  ob  hoc  vnum 
taurum  theorema  indigeamus . 

Sit  enim  circulus  a s e d.  St  reftan- 
guiuin,  quod  circuli  ambitu,  St  ea, 
qux  excuncro continetur, dimidium 
Iit  fpacium  f . Dico  e fpacium  cir- 
culo a bc  squale cfle.  Si  enim  fieri 
potcfl,  fit  fpacium  f minus,  ergo  ex 
ijs,qu{  tradentur  in  duodecimo  ele- 
mentorum libro,  poflumus  in  circu- 
lo a scd  polygonum  deferibere , ita 
vt  deferiptum  polygonum  fpacio  f 
fit  maius,  li  prius  in.circulo  quadra- 
tum deferibatur , & rclidarum  por- 
tionum circumferenti*  femper  bifa- 
riam fecentur  quoad  rcJinquantur 
quxdam  portiones  minores  eo  ex- 
ccffu,  quo  circulus  ajcd  fpacium  f 
excedit . deferibatur,  fitque  a b c n e , Se  a centro  o ad  vnum  aliquod  latus  polygoni 
a e e d e , videlicet  ad  cd  perpendi  ulariJGH  ducatur.  Itaque  quoniam  circuli  a scd 
ambitus  maior  cft  ambitu  polygoni  ab  e oe  ,St  ea,qusex  centro  circuli  maior,  quam 
gh;  erit  redanguTum  contentum  ambitu  circuli  a bcp  , St  ea  qux  ex  centro  maius 
redangulo.quoi  continetur  p dygoni  hcdi  ambitu , St  refla  linea  OH.Stipforum 
dimidia  - ergo  fpacium  f maius  ell  polygono  a bcdb,  quod  fieri  non  poteft.  ponitur 
enim  minus  . non  igitur  circalUs  abcd  fpacio  f eft  maior.  Dico  eam  neque  minorem 
clTc . Si  enim  fieri  poteft , fic  minor . ergo  circa  circulum  a b e D polygonum  deferibe- 
re poflumus , ita  vt  f fpacium  polygono  deferiptoiam  fit , fi  prius  circa  circulum  de- 
feribatur quadratum,  & relidis  circumferentiis  femper  bifariam  diuifis , tontingentes 
ducantur , qu.jufq;  figurarum  extra  deferiptarum  relinquantur  portiones  quxdam  mi- 
nores cxceffu,  quo  fpacium  f circulum  aeco  excedit,  hoc  enim  fieri  poffe  iamde-* 
monftratum  eft . Deferibatur  igitur  polygonum  ficuti  diximus , St  fit  k t.  m n x . iunga- 
turque  a centro  e ad  vnu  n contafluum , videlicet  ad  o reda  linea  eo.  itaque  quo- 
niam polygoni  klunx  ambitus  maior  eft  ambitu  circuli  abcd,  rcdangulum  fadum 
ex  ambitu  polygoni  elm-x  St  reda  linea  go  , maius  eft  eo,  quod  fit  ex  circuli  abcd 
ainbitu.St  calem  go;  Se  ipforum  dimidia  .ergo  kcmnx  polygonum  fpacio  f eft  ma- 
ius . quod  fie-i  nequit . ponitur  enim  minus . Non  igitur  fpacium  r maius  eft  circulo 
abcd  oftendimus  autem  neque  ininuseffc.  ego  eft  xquale.  atque  cft  fpacij  f duplum, 
illud  quod  ambitu  circuli  a b e d , & ea,  qux  ex  centro  continetur. 

coMMB>(r**nirs. 

Hoc  enim  fieri  ps  fle  umdemonftratum  cft  ] videlicet  iu  duodecim*  elementorum  libr»  * 
propolitione'i.  is  a urn  huic  loeuot  emea dauimis  ,namia  Graea  codice  legebatur  toii  ytf 
o V tora  r,'r  iriryvo  yarl  Hat  Ih/Jototoi  vbt  foreajfe  legendum  e/l  lito  ytf  ut  t orator  J(- 
rttai  tiiiuru . 


Non  folum  autem  planis  figuris  ordinatis,  qus  xquilaterx  (unt,&:  x- 
quiangulx , circulus  maior  clt,  ied  etiam  ijs,  qux  larera  inaequalia,  & an- 
gulos diflimiles  habent,  quando  eodem,  quo  iplx  ambitu  contineantur, 
demonitrabitur  enim  iioperimetrarum  figurarum,  qua:  multos  angulos, 
& latera  numero  aequalia  habeant;  xquiiateram , & xquiangulam  maxi- 
mam c(Te.  Prius  tamen  theoremata,  qux  ad  demonltrationcm  huius  at 
(umuntur,  confcribcmus . 


THEO- 
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THEOREMA  IV.  PROPOSITIO  IV, 
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Sit  triangulum  abc,  maiorem  habens 
is,  quam  u e : fitque  refla  linea  s minor 
quidem  , quam  A £ . maior  vero , quam 
? e , dico  heri  poflc,  vt  in  ipfa  a e dus  rc- 
<1k  linea;  conftituantur , ita  vt  vtrsque 
fimul  squales  fint  ipfis  ab.bc,  vna  au. 
tem  earum  refla:  lines  e fit  squalis,  quo 
enim  AB.st  fuperant ipfam  e, fit  f.  er- 
go F minor  quidem  eft  , quam  ab,  maior  _ , 

autem , quam  b c ^ quoniam  versque  a b, 

bc  soualcs  funt  i piis  BFjquarum  ama-  , . , 

Lr  eft, quam  b e,  & minor,  quam  a b . Quoniam  igitur  a e,  e b maiores  funt,  quam  a b, 
atoue  eft  e,  quam  es  maior  ,&  f minor,  quam  ab:  erunt  a ce  multo  maiores, quam 
rfimiliter  quoniam  ac,cb  maiores  funt,  quam  & r maior,  quam  cb,&e  mi- 
nor.quain  ab  ierunt  ACF.quam  e multo  maiores,  poteft  igitur  ea  ac.ef  triangu- 
lum conftitui  .conftituatur>&  Iit  ACD.conft.it  igitur),  quidem  ef  squales  fint  .trian- 
gulum acd  e fle  squicrurc . fi  vero  insquales,  maiorem  earum  refls  lines  cd  *- 
qualem  e fle. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VI 


Ifoperimetrorum  triangulorum , & eandem  bafim  habentium  atqui. 
crure  maximum  eft : &c  id , quod  ad  squicrurc  magis  accedic , iemper 
eft  maius . 

Inbaficnim  bc  fint  triangula  ifopcrimetra,  $qui- 
crurc quidem  abc;  bdc  vero  ad  squicrurc  magis 
accedens , quam  bec,  id  quod  ex  iis,  qus  proxime 
demonftrata  funt , conditui  poteft  . Dico  triangu- 
lum a bc  maximum  ede-;  & bdc  maius  quam  bec. 
producatur  ea»  fit  iplx  e a squalis  ponatur  af; 
junganturque  fD,pa.  Quoniam  igitur  fd,bb  ma- 
iores funt,  quam  b f : erunt  etiam  maiores,  quam  b a, 
a e : eft  enim  a c squalis  a e . Sed  b a , ^ e squales 
funt  ipfis  b d , d c . ergo  & m,  n r , quam  id,  d c 
maiores  erunt : & communi  bd  ablata,  reliqua  fd 
maior  eft,  quam  Dc.duxigitur  t a, ad  duabus  ca, 
ad  squales  funt  altera  alteri, 'St  fd  ba  (is  maior  bafi 
dc.  ergo  angulus  f ad  angulo  da  e eft  maior  : acprrpterea  angulus  fac  maior  eft , 
quamdupiusanguli  dac.  Sed  anguli  abc  eft  duplus,  heceft  anguli  acb, cum  trian- 
gulum squicrurc,  iit . angulus  igitur  ace  maior  eft  angulo  dac.  ponatur  ipfi  acb 
aqualis  angulus  ac.  erit  a e parallela  r,c:  quod  anguli  alterni  squales  fint.  pro- 
dufta igitur  cd  ad  e,  & iunfta  bg,  conftat  abc  triangulum  triangulo  bdc  maius 
efle:  eft  enim  bac  triangulo  bgc  squale.  ft  urfus  producatur  b d ad  k:  ponaturq; 
ipfi  ne  squalis  dk,  & re.ed  iungantur  .&  quonia  be,  ek  maiores  funt , quam  b k: 
hoc  eliqua  b d , dc  hoceftjqua  be,  fic.comuni  ablata  b t : erit  reliqua  EK.quam  ne 
maior . Itaq;  dusxn.DBduabus  cd.dk  squales  funt, altera  alteri  ,&  balis  ee  maior 
bafi  ec.  angulus  igitur  k db  anguio  cdf  eft  maior . quare  toc  angulus, maior  eft, 
quam  dupus  anguli  c de;  & anguli  dcb  minor,  quam  duplus:  etenim  Det  angulus 
maior  eft  angulo  DBc,quod  abc,  ac  b 'squales  fint  : maior  igitur  eft  dcb  quam  c db. 
conftituatur ad reflam  lineam  cd,&  ad  punflum  d angulus  cdi  ipfi  dcb  squalis, 
pcrfpicuum  eft  d l inter  db,dx  intermediam  parallelam  efle  ipfi  bc,  ob  angulos 
altcrnatim  squales. produfla  igitur  ce  vfqucad  ld  parallelam,  qus  occurrat  in  L, 

ficu 


F 
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& t l iunfia,  erit  * dc  triangulum  aquale  triangulo  ne, cum  fint  in  eadem  bafi>c, 
fle  inter^  duas  parallelas  bc,dl.  quare  triangulum  a * e maius  erit  triangulo  aec, 
quod  quidem  ipfo  blg  elt  minus . 


TEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VII 


Rurfus  fint  duo  triangula  orthogonia  fi- 
milia ab  e,  def,  qux  angulos  fc  xquales 
habeant . Dico  quadratum  quod  fit  ex  A e» 
D F tanquam  ex  vna  linea  aequale  efle  ei,  quod 
ex  bc,  ef  vt  vna  linea,  & ei,  quod  ex  AB, 
de  fimiliter  vt  vna  linea  efficitur. 


Producatur  enim  fe  ad  o.ponaturque  eg  ecqua- 
lis BCifltper  g ipli  de  parallelaoccurrant  pd  per- 
tr.ifti  in  k:  5t  per  D ducatur  d h parallela  fc. 
Quoniam  igitur  d h jqualis  eft  eg  in  parallelogram- 
mo,  hoc  e It  ipli  bc,&  k dn  angulus  angulo  f,  hoc|elt 
angulo  c eft  squalis:  &re&us  angulus  u recio i : re- 
iiquufque  k cqualis  reliquo  a : erunt  triangula  k h d, 
abc  xquiangula , flt  inter  fe  ecqualia . ergo  quadra- 
tum quod  fitex  kf  squale  elt  eis,  qux  ex  sc,  cc 
Eunt . hoc  eft  quod  ex  ac,df  tamquam  ex  vna  linea 
cft squale  ei, quod  ex  ab,  de  , vt  vna  linea,  flt  ei, 
quod  ex  bc,  ef  fimiliter  vt  vna  linea  efficitur. 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII. 

Similia  & xcjuicruria  triangula,  vtraque  fimul  vtrilque  fimul  triangu* 
lis , qux  in  eifaem  bafibus  confiicuuntur  xquicruribus , & diffimilibus 
quidem  tum  inter  iefc,  tumfimilibus,  ilopcrimetris  autcm,lunt  maiora. 


Sint  fimilia,  flt  xquicruria  triangula 
DFi,  bac:  flt  m eifaem  bafibus  conlli- 
tuantur  alia  xquicruria  triangula  dei, 
b lc,  qu®  fimul  fumpta  fint  ifoperime- 
tra quidem ipfis  dfe,mc  fimul fumptis, 
diffimilia  autem  necellario,  quod  anguli 
inaequales  fint  : hoc  enim  conftrui  pof- 
fe  deinceps  oftendetur  . Dico  triangu- 
la d s b , b a c vtraque  vtrifque  dee,  b l c 
maiora  efle.  lungamur  a f,  u&  ad  ba- 
les producantur . fecabunt  vtique  eas 
bifariam,  flt  ad  reftos  angulos . funt  enim 
d b,  e f ipfis  b b,b  f,  squales:  St  bafes  sequa- 
1cs  df,fb  cum  aequicruria  triangula  fint: 
angulique  squales, flt  fimilia  triangula 
def,feb.  quare  St  xquales  anguli  ex- 
trinfeci  F f , quod  intrinfecis  aequales  fint 
xquales  autem , flt  anguli  db,  fle  reliqui  item  cc . retfti  igitur  funttlinexque.oc, 
cb  xquales: St  fimiliter xquales  bm,mc,  St  anguli  mm  refli.  Itaque  feccnt  inpun- 
ftis  cMifle  producatur  BG,ipfique  ponatur  aequalis  cHjfit  bh  iungatur.angUusigi- 
turBBG  angulOKBG  scqualis  erit.  Sed  bbg  angulusmaior  eft  angulo  ab  c, quoniam 

ocma- 
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& maior  angulo  peg  ipfi  aequali.  S<rriil>a  cnira  triangula  A/ht  dfb,  pac.  ergo  & 
Hbg  angulus  angulo  abc  cft  maior : St  rcfta linea coniuisgenspumfla  kl  ipfam  ism  , 
feca  t polita  iiimiru  rcfta  du,& hin  extra  ipfam a b protrafta;  quonia  minor  cft  a r c 
angulus  angulo  11  e s,  hoc  cft  s e e,qu  cft  ad  vertici, & multo  minor  angulus  l b k,ita  vt 
BnaOH  fccctur  in  x.  St  inanite  Au  cfl  h l no  fccao  ipftunMC,  v tnc  t n prudLfla  in  alio 
punft .,,qua,uin  l fecet . CuuiigltU.  u c, 

Eb,B  i,  ic  (int  atquaies  ipfis  df>  fb,b  a, 
ac;  ponuntur  enim  triangula  ifoperime- 
tra : St  carum  dimidiae  b e , a t , hoc  cft  H b, 
bl  squales funt  ipfis  fi,  ia.  & hi,ie 
funt  maiores , quam  k l . ergo  quod  fit  ex 
vtraque  f b , u tamquam  ex  vna  linea 
maius  cft  eo,  quod  fit  ex  hl.  Sed  ei  quod 
fit  cx  vtraque  fb,ba  tamquam  ex  vna  li- 
nea squale  eft,  quod  fit  ex  vtraq;  fg,  am 
vna  cuin.co,  quod  ex  vtraque  Gr,  tu 
vt  vna  linea,  hoc  cft  ex  g m propter  trian- 
gulorum gfb  , bam  fimilitudinem  : hoc 
enim  ante  demonftratum  cft.  Ei  vero, 
quod  fit  cx  H l , hoc  cft  cx  vtraque  h k,  k t 
vt  vna  linea  tequalc  cft, quod  ex  vtraqjL  m, 
gh  vt  vna  linea,  h iccll  lx,ge  vt  vna , 
fimul  cura  eo,  quod  ex  vtraque  g k , k m vt  vna : hoc  cft  ex  c m , propter  eandem  cau- 
fam. ergo  quod  fit  cx  vtraque  fc,an  vt  linea  vna,  fimul  cum  eo,  quodexen  maius 
eft,  quam  illud , quod  fit  ex  vtraque  eg,lm  vt  vna  fimul  cum  eo,  quodex  cm.  Com- 
mune auferatur,  quod  fitex  r.u  . reliquum  igitur,  quod  cx  vtraque  fg  , am  vt  vna 
linea, maius cil eo  , quodex  vtraque  ho,lm  vtvna.&cbid  FG,AM,vtvnalongitu- 
fexu.  dine  maior  eft , quam  bc,lm  vtvnalinea.  Triangula  vero,  quorum  eadem  cft  alti- 
tudo, ita  fe  habeat,  fic  vtbafes.  ergovt  eg  ad  of,  ita  St  dimidia  triangulorum  bgb 
ad  fgb;&  tota  triangula  eorum  dupla  dbb  ad  dfb.  vt  autem  t»  ad  m a , ita  mlc 
triangulum  ad  mac:  St  duplum  B i c ad  ba  c.. quare  & componendo  vt  bc,  lm  ad 
fg,a.j,  ita  dsb,blc  triangula  ad  triangula  u f b , « a c , etenim  St  hoc  qurqne  dein» 
ceps oftendetur . minor’ autem  eft  vtraque  bg  , lm,  quam  vtraque  fc,  a m . ergoSt 
triangula  dbb,  blc  vtraque  vtrilque  triangulis  dfb.b  ac  minora  erunt. 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  VIII. 

Quod  autem  pofitum  cft,  ita  oftendetur. 

Sint  in  bafibus  jnarqualibus  ab  , cd  atquicruria  triangula  AEB,  cfd: 
& fit  A E quidem  ipfi  ce  aequalis,-  ab  vero  maior,  quam  CD.  triangu- 
la igicur  «iilsinrulia  lunt . Itaque  oportet  in  bafibus  a bcd  fimilia  sequi- 
cruria  triangula  conftituere,  ita  vt  quattuor  iplorum  latera  fimul  lumpta 
aqualia  fine  lateribus  ae,  eb,  EF , ed  fimul  liimptis . 
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Exponatur  enim  retia  linea  gh  aqualis  ipfis  ab,bb,cf,fd:&:  fccctur  in  k,  ita 
it  gk  ad  kh  eandem  proportionem  habeat,  quam  as  balis  ad  balim  cd.  fccetur 
etiam  vtraque  ipfarum  «,  kh  bifariam  in  l m pu  nilis . Quoniam  igitur  e h vtriiquc 
ab,  cd  eft  maior,  quod&  ipfa  ae,hb  ,cf,fd  : & rt  ab  ad  cd,  ita  g k ad  kh:  erit 
& g k maior , quam  a b : & k h , quam  cd  maior . feCta  autem  cft  vtraq,  iptarum  g k, 
k h bifariam . ergo  redarum  linearum  a b , e l , L k quaeque  dua  reliqua  maiores  funt, 
quacumque  fu.npta . Similiter  & ipfarum  cd,k.m,mh.  Ccoftiruatur  igitur  ex  ab, 
cl,  lk  triangulum  au.  manifcftumcftipfum  cadere  extra  reflas  lineas  ab,ib  pro- 
pterea  quod  cl,  u maiores  fune  , quam  At,  e b : funt  enim  a b , e b ipfius  g k di- 
midia, cum  ab,  bb  aquales  fine  iplis  er , fd:&  quattuor  latera  fimul  , refla  line* 
gh  aqualia,  gk  vero  maior,  quam  dimidia  eu  praeterea  ex  cd,km,mh  coniiitua- 
tur  e n d triangulum  . eadem  ratione  intra  cadent ; atque  erunt  ea  triangula  inter  fe 
limilia, quoniam  vt  ab  ad  cd»  ita  cft  gk  ad  k u : carumqne dimidia:  cl,k  m,&  lk 
ad  m u :&  qua  ipfis  aquales  conftitutsfunt  ,a  x ad  cn  b x ad  DN.fed  a eb  trian- 
gulum triangulo  cfd  interdum  quidem  cftinaius , interdum  minus,  interdum  vero 
ipfi  aequale  v 


Sit  enim  triangulum  prs  habens  pr  aequalem  te,  & Rs  aqualem  in,&  ps  ipfi 
en.  aqualia  igtur  funt,  & fimilia interfe triangula  e fd,phs.& quoniam  ab  maioi' 
cll.quam  CD,hoce(l,quam  ps  , & ae,pb  funt  aquales  ts , h s , quOd&  ipfis  e f , f n; 
'vtraque  vtrique  erit  angulus  aeb,  quam  prs  maior,  quod  &imiior,  quam  < rr.  po- 
natur angulo  abb  aqualis  angulus  prt, ipfiq;  rs  aqualis  bT,&  pt  iungatur.crgo 
triangulum  prt  aquale  cft  fimilctriangulo  a e e.  producatur  psv,&  ipfi  a b a-  B 
qualis  fit  p v.  & iungatur  rv  . maior  igitur  elt  ir  «quam  rs  ,&  quam  rt.  vrraque  C 
enim  ps.rt  ipfi  rs  eft  aqualis . triangulum  autem  prt.  Vel  aquale  cft  triangulo 
p:  y,  fidudta  ts  parallela  fit  ipfi  rp,&  alterni  anguli  r pt,  ptsaqualcslint,  trian- 
gula enim  in  eadem  funt  bafi  rp  , &ineifdcm  parallelis  r p ,ts.  vel  ipib  eft  maius , fi 
x v parallela  fit  ipfi  r p : & angulus  pt  v alterno  rpt  . fit  aqualis,  rurfus  enim  prt 
triangulum  fit  aquale  triangulo  kvp.  maius  autem  triangulum  pav  triangulo  prs. 
crgo&  rpt  triangulum  triangulo  prs  cft  maius.  Quod  fi  tv  fit  parallela  rp,  ob 
angulos  alternos  aquales  rpt,ptv:&  prt  triangulum  aquale  erit  triangulo  rpv, 
ita  vt  triangulum  prs  maius  fit  triangulo  r r v , hoc  cft  triangulo  p r r • ergo  ut 
triangulum  aquale  exiftens  ipfi  prt,  vel  maius  cft,  vel  minus,  vel  aquale  triangulo 
prs,  hoc eft  cfd. 

* * f • » - - - l 

COMMZHTA^IVS. 

Itaque  oportet  in  bafibus  **,  cd  fimilia  aquicruria  triangula  conftituere,  ita  vt  ^ 
quattuor  ipforum  latera  fimul  fumpta  aqualia  fint  lateribus  ae,rb,cf,fd  fimul 
fumotis]  Codex  Grocus  boc  loco  corruptus  eft  ,Vt  opinor,  ur  f*'  7rs  «P  ■oftufAs  uvJfj'  upui- 
rur  Tt)  tus  ai 0 ipu  . legendum  autem  eft  »«■«*  tat  J'  uKiopae  u<i#j\ 

Producatur  P sv  ,&  ipfi  a b aqualis  fit  pv.  7^on  video  quam  obeauffam  py  fiat  x.  g 
qualis  ipfi  ab.  nam  vbtcumqne  ponatur  t extra  s.  femper  Rv  maior  erit , quam  rs  ,quoi 
maiori  angulo  fubtendatur  • protere  acum  a punelo  v iuCla  parallela  ipfi  pr  cadit  extra  s, 
nultiefi  neceffitas  , vt  femper  cadat  in  v . poteft  enim  etiam  inter  s v , «V  extra  cadere  , qua- 
rt  Videtur  legendum, produutur  es  i»  Y,  & RV  iungatur , ita  euipt  , quoihbet  puntlum 
notabit  extra  s,  quemadmodum  & v quodhbtt intra  s notat. 

1 Q_  Trian- 
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, Triangulum  autem  prt  vel  xquale  efl  triangulo  pus  fi  dufla  ts  parallela  (it  ipfi 
K P ,&  alterni  anguli  rpt,pts  aquales  fint]  Satis  erat  alterum ip  forum  dixijjc,hxe 
enim  jeje  mutuo  conjequuntur , nam  fi  T s parallela  efi  ipfi  K p ,Cr  alterni  anguli  Juni  aquar 
les,& fi  alterni  anguli  fiunt  aquales, & ts  parallela  efl  ipfi  «p,  quodex  iT.tr  19  primi  li- 
bri elementorum  manifeflo  apparere  poted  , 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  IX. 

Reliquum  eorum , ejux  pofita  lunr . 


THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  X. 

His  explicatis  propofirum  oftendemus,  videlicet. 

Ilopenmctranim  hgunrum,  qux  rectilinex  lunt,&  latera  numero  x- 
qualia  habent,  xquil.ueram  ,&  xquiau gulam  maximam  cfle. 


Sit  enimmultilaterum  apcde  maximu  eorum 
qua:  ipfi  ifoperiinctrafunt , & latera  numero  x- 
qualia  habeat.  Dicoxquilaterutn  effe.  non  enim, 
led  fi  fieri  poteft  , fint  latera  »,ic  inxqualia.St 
iungatur  ac,  in  qua  triangulam  «quiture  apc 
confiituatur,  ita  vt  vtraque  fi.nul  a p , p c vtrifq; 

A fiinul  ab,  bc  zqualia  fint,  per  4.  huius.  Quo* 
niain  igitur  ia  t-  huius ofie  ilum cll , ifopcrimc- 
trorum  triangulorum , qua:  in  eadem  ba fi  confi- 
ftant  ,maxi  ua.n  effe  xquicrure,  triangulum  afc 
triangulo  abc  maius  erit,  quare  additocommu- 
ni  a c d 1 quadrilatero  , erit  aliquod  fpacmm 
re  Dba  maius  maximo  abcoe,  ifoperimctrum 
ipfi,  & latera  numero  zqualia  habens , quod  fieri 
non  poted . xquilaterum  igitur  cDaicbe.  & 
quod  gd  zquilaterum  magis  accedit , femper  ina- 
ius  cft  i quippe  cjm  oftcnfum  fit, triangulum  quod 
magis  ad  zquicrure  accedit,  femper  effe  maius. 

JDico  przterea  quinque  laterum  a » c d e zquian- 
gulum  efle . non  enim , fed  fi  fieri  poteft,  fit  angu- 
lus b angulo  n maior  ergo , & reda  a c maior 
erit,  quam  cB.zqualcsenimfunt  ae,bc,c  d,de, 

Conftituantur  in  bafibus  inxqualibus  ac,cb  (I 
milia zquicruria  triangula,  vtinH.  huius  often' 
fumeft , a fc,  cob.  qux  vtraque  latera  af,fc," 
co,g  b fimul  fumpta zqualia  habeant  vtrifquc  ab,bc,cd,pb  fimul  fumptis  .trian- 
gula igitur  conftituta  afc.cgb  fimul  maiora  erunt,  iis  qux  a principio  aic,cd1. 
etenim  hoc  quoque  in  7.  oftcnfuin  cft , & communi  appofito  a c b triangulo  idem  ab- 
ii furdumfequeturnam  afcgb  maiuscrit maximo  abcdb,&  ifoperimetrum  ipfi, St 
latera  numero  zqualia  habens,  ergo  xquiangulumeft  a a cdb,  quinque  laterum  - Ifo- 
pcriuietrarum  igitur  figurarum , qux  re&ilinex  funt  ,&  latera  numero  zqualia  ha- 
bent .maxima  eiiixquilatcra  , Stxquiangula  , St  fimul  conflat  omnium  ifoperimetra- 
rum  figurarum  circulum  maximum  effe  .quoniam  circulus  ifoperimetra  figura  ordina- 
ta, qux  xquilatcra  cft,  & zquiangula,  maior  oftenfus  cft . 


COMMEUTJUirS, 

A Quoniam  igitur  in  p.  huius  oftenfum  cft,  &c.  ] i»  Cmco  codice  legitur . 'amelSr 
ofnr  1 Itlxia.  fed  eam  propofitio  ea  quinta  fit  tuxta  nofiram  diuifiouem,  itu  ptrterc  ma- 
luimus. tr  idem  ohferuauimus  in  alus  locis . 

Nam 
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Nam  * f c g b maius  erit  maximo  * e c d b , & ifoperimetrum  ipfi  > tc  latera  nume- 
ro «equalia habens,  ego aiquiangulum  efl  abcdb  quinquebterum  ] Hof  l««  cerrtpiu 
efl  GrJtcus  cod-x , qui  jortjffc  ttanfUtuttur . ti  jap  *’» 

inAfiliri  *»t«I  > V * rtfWp-nc  »Ai»p««  *XEr . lio}*»»»  dp»  r*  • viriiTAivp». 

Eiufdem  contemplationis  efl:  & illud  . Circuli  portionum , quae  ae- 
qualem circumferentiam  habent , maxima  efl  icmtcirculus . Hoc  autem 
dcmonftrabimus,  fi  prius  ea,  quae  ad  id  fumuntur,  conicribcmus . 


THEOREMA  X.  PROPOSITIO  XI. 


■R*- 

Circulorum  circumferenti j inter  ic  iunt,vt  diametri.  r ‘ 


Sint  duo  circuli  a b,  c d . Dico  vt 
circuli  a b circumferentia  ad  cir- 
cumferentiam circuli  cd  > ita  elTc 
reflam  lineam  a b ad  ipfam  c i> . 

Quoniam  enim  vt  a b circulus  ad 
circulum  c d , ita  efl  quadratum 
ex  a b ad  quadratum  ex  co ; fed 
circuli  a b quadruplum  eil  reflan- 
gulum  , quod  continetur  refla  li- 
nea ab.  Se  circuli  circumferentia} 
circuli  vero  co  quadruplum  efl  re. 
flangulum  refla  linea  c d ,6t  circuli  circumferentia  contentum , quod  quidem  antea 
dcmonftratum  cft : erit  vt  reflangulum,  contentum  ab  refla  linea,  St  circumferen- 
tia circuli  ab,  ad  reflangulum,  quod  refla  linea  cn,  & circuli  cn  circumferentia 
continetur,  ita  quadratum  cx  ab  ad  id, quod  lit  ex  cd  quadrarum.  St  permutando' 
vtrcflangulum  contentu  refla  linea  ai.  St  ab  circumferentia  ad  quadratum  cx  ab, 
ka  reflangulum ,qaod continetur  co  rcflalinca,6t  circumferentia  co  ad  quadra- 
tum ex  cd.  Vt  igitur  circuli  ab  circumferentia  ad  reflam  linea  ab,  ita  circumfe- 
rentia circuli  cp.ad reflam  cd  St  permutando  vt  ab  circuli  circumferentia  ad  cir-' 
eumferentiam  circuli  co,  ita  refla  Unca  a e ad  cd  reflam. 


ALITER. 

. . ""i"  ' . ■■  ' 1!!  f 

Hoc  etiam  demonflrabieur  non  aflumenda  reflangulum , quod  diametro  circuIi.Se 
circumferentia  conrinctur , circuli  quadruplum  effe . polygona  enim  fimilia  in  Circu- 
lis deferipta,  vel  etreumferipta  ambitus  habent,  qui  quidem  inter  fe  funt,  vt  qua:  et 
centris  circulorum . ergo  St  circulorum  circumferentiae  eandem  inter  fe , quam  dia-  _ 
metri  proportionem  habent . 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XIR 

*.  j 

, * • ...  » ' ’ O 

Rurliis  fit  circulus  abc  circa  centrum  D,  cuius  ea  qux  cx  centro  db: 

& a pundo  D ducatur  quxdam  reda  linea  de.  Dico  Vt  circuli  ABC 
ambitus  ad  circumferendam  bfe,  ita  cfle  circulum  abc  ad  bdb  fcdo- 
xem. 

* - . t -ut» 


S * 


fi  igitur 
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Si  igitur  circumferentia  ite  commenfurabilis  eft 
ambitui  circuli  a «c,  quoniam  diuifo  ambitu  Atc  in 
menfuras , St  a pungis  diuifionum  duflis  ad  centrum 
reftis  lineis,  feflores  mnnes  inter  fe  congruunt,  atque 
di  eorum  multitudo  aqualis  multitudini  menfura- 
rum:  erit  vt  totus  circuli  a ac  ambitus  ad  circumfe- 
rentiam BFB,itacirculus  ABcadsOE  feflorcm, ex 
A ij,  quinti  libri  elementorum.  Qu6d  fi  ambitus  non 
eft  commenfurabilis  circumferenti*  bfb  nihilomi- 
nus erit,  vt  aec  circulus  ad  feflorcm  »de,  ita_am- 
bitus  Ascad  bfb  circumferentiam.  Sit  enim,  fine* 
ri  poteft  , vt  abc  circulus  ad  feflorem  ao»,  ita 
ambitus  ipfius  abc  ad  circumferentiam  bf  prius 
B minorem  • quam  b p b . & fumatur  aha  quxdam 
circumferentia  bg  maior  quidem  quam  bf  , minor 
vero,  quam  bfb,  atque  t ambitui  abc  commcn- 
furabilis : vteft  lemma  fphsricorum,  iungaturque 
d c • eft  igitur  ex  anteaiflis , 6c  vt  circulus  abc 
ad  b d o Icftorem,  ita  a b c ambitus  circuli  ad  b f g cir- 
C eumferentiam . Sed  ambitus  a b c circuli  ad  circum- 
ferentiam b f g,  minorem  proportionem  habet,quam 
ad  s f circumferentiam,  hoc  eft , quam  a e c circulus 
ad  feflorem  b d b ergo  circulus  abc  ad  fetorem 

bdg  minorem  proportionem  habebit,  quam  ad  soa 
feflorem,  quod  eft  abfurdum,  non  igitur  eft,  vt  abc 

D circulus  ad  feflorcm  bdb,  ita  ambitus  abc  ad  circumferentiam  minorem,  quam  bf  s. 
Dico  infuper  neque  ad  maiorem,  quam  bfb.  Si  enun  fieri  poteft . fit  ad  circumferen- 
tiam bec.  & fimiliter  circumferentia  quadam  beh  fumatur , maior  quidem  quam 
bfb,  minor  vero , quam  BEC.fedambitui  circuli  abc  commenjurabilis , & tungatur 
dh.  Rurfus  quoniam  vt  abc  circulus  ad  feflorcm  bdh  ■ ita  eii  ambitus  circuli  abc 
ad  b bb  circumferentiam : ambitus  vero  abc  ad  circumferentiam  b e h maiorem  pro- 
nem habet  > quam  ad  bbc  circumferentiam,  hoc  eft  quam  a»  c circulus  ad  feflorcm 
*db:  habebit  circulus  abc  ad  feflorcm  bdh  maiorem  proportionem  quam  ad  ieflo- 
rem  bdb,  qu-d  itidem  eft  abfurdum.non  igitur  vt  a e c cuculus  ad  ieflorem  eo  e,  ita 
eft  ambitus  ipfius  abc  ad  circumferentiam  maiorem , quam  fit  bfb.  oftenfum  auteto 
eft,  neque  ad  minorem,  ergo  vt  circulus  abc  ad  feflorcm  bd  e,  ita  ambitus  ipfius  abc 
ad  bfb  circumferentiam. 

co»»mrdnin. 

'A  Qubdfi  ambitus  non  eft  commenfurabilis  circumferenti*  « fb  nihilominus  erit , vt 
AJ  c circulus  ad  feflorem  b d b , &c.  ] Gracus  codex  . olli  pd  R,  nymme  v»  fi  f « «f<- 
flfU  ni  ti  &•  de  : <«  y RtlxAfr  mrie  ♦ fi  te  n/*U . Sed  coemptus  ea  1 r ani  o-  for. 
tafli  it  t corruendus,  uti  fuf  Ri  rVpfUsrw  ri  fi£s  utotsffia  i initat  Rir  eie  i afiy  »'«*« 
urit  f (ft  . 

E £t  fummatur  alia  quadam  circumferentia  bg,  maior  quidem,  quam  tr,  muiorve- 
ro,quam  bfb,  atque  ambitui  abc  commenfurabilis,  vt  cftlemma  fphxricorum  ] ybi 
bec  lemma  fit , nondum  no  ut , fed  tamen  illud  ita  faciemus . 

. • ■ Diuidaturcirculi  abc  circumferentia  bifariam  , & cius 
dimidia  rurfus  bifariam  t idqjemper  fiat,  quoad  relinquatur 
ctrcnmferentiaquadi  bg  minor,  quam  be.  qua  fit  maior  fit, 
qua  t f,  falli  iam  cnt,quod  proponebatur  Jin  minus, diuiditur 
BO  bifaria, & fi  opus  erit  rurfus  hi  f arta, quoufq, reliqua  fit  cir 
euferentia  minor, quam  Gt,  cui  quidem  aqualis  ponatur  ck, 

«jr  fi  b G * adhuc  non  fit  mador,  quam  B o F,  rurfus  di  ut  datur 
et,  tiufq,  dimidia,' queufq,  relinquatur  circumferentia  mi- 
nor quatt,&  ipfi  aqualis  fit  tl,  tdemq,  femperfiat,  quoad 
tandem  fumatur  circumferentia  minor  quidem,  quam  B E,  ma- 
ior Vero,  quam  tl.  quod  ipfum  facere  oportebat. 


Digitized  by  Google 


LIBER  QVINTVS.  xlJ 

Sed  ambitui  abc  circuli  ad  circumferentiam  r.F  e minorem  proportionem  habet,  C 
quam  ad  b f circumferentiam  J i*  Graco  codae  Legitur  ari,  # atifi/aur  [ed  legen- 
dum afit  ¥ g £*  autifHf  . 

Ita  ambitus  ab  ad  bf  circumferentiam , minorem , quam  b fb  ] Gratus  coicxba  D 
bee.  urit  ¥ ei  <faf <f««*  (A  «w*  a,'}.f  !x«  rie  Jcd  tegendum  ari  e ¥ $£ 

ukiptfHtr  tsaan*  itu  rie  e • f areAfiptiat , 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XIII.  ’ ' ‘ 

Similes  circulorum  portiones  interfe  funt  vt  bafium  quadrata,  & cir- 
cumferentia: iplarum  interfc  vt  bales. 

Sint  firailes  circulorum  portiones  a b c 
def  . Dico  vt  portio  quidem  tuo  ad 
DBF  portionem,  ita  efle  quadratum  ex 
a c ad  quadratum  a ut:  vt  autem  a b c 
circumterentia  ad  circumferentiam  def, 
ita  a c ad  o p . compleantur  circuli , fu- 
manturque  ipforum  centra  c h , & iun- 
gantur  ag,gc,  dh,  hf  . Quoniam  igi- 
tur limiles funt  asc,dbf  portiones;  an- 
gulus ad  o $qualis  cft  anguload  h;  trian- 
gulumq;  a oc  triangulo DHFfimtle,&  A»c  dircumferentia fimils cireumfereti.-e  def. 
crgojvt  circulus  ABC  ad  A OCB  fe.aorcm, ita  ambitus  Circuli  a,  c ad  ai  i circumferentia  B 
hoc  cft  quattuor  refti  ad  angulu  c . «autem  def  circulus  ad  fc&orcm  o h fb  , ita  am-  C 
bitus  circuli  def  ad  dbf  circuroferentia,&  quattuor  reAi  ad  h angulu.  Sed  angulusH 
angulo  g cft  squalis  .ergo  vt  abc  circulus  ad  fluorem  agcb,  ifa  circulus  def  ad 
dhfu  feflorem : & permutando  vt  abc  circulusadcirculii de  . , ita  accb  fcdorad 
o h f b fc&orem . & vt  circulus  ad  circulu,ita  quadratum  cx  a <s  ad  quadratu  cx  o h*  hoc 
cft  A G c triangulum  ad  triangulum  d h f.  Vt  igitur  aqcb  feflorad  feftorem  d h f e,  ita 
triangulu  a.  g c id  d h f triangulum:&  rcl  iqua  portio  a b c ad port  ionem  d b f,  vt  trian* 
culum  AGC  ad  triangulum  dh  Fjhoceftvt  quadratum  ex  ac  adid.quod  ex  di  qua- 
dratum • Dico  pratterca  vt  abc  circumferentia  ad  circumferentiam  def,  ita  a* 
baiisad  bafim  di.  Iifdcm  enim  conftruftis , vt  abc  circuli  circumferentia  ad  circum- 
ferentiam circuli  d ef  ,ita  circumferentia  abc  ad  def  circumferentiam.  Vtautem 
«rculorum  circumferenti®  inter fefe,  ita  10  ad  dh.  hoc  eft  ac  ad  di.  Vt  icitur 
abc  circumferentia  ad  circumferentiam  d e f , it*  bafis  a c ad  d f bafim  - 


* f.  V ‘ , «■* 

Quoniam  igitur  fimiles  funt  abc, def  portiones,  angulus  ad  g awualis  eft  angulo 
ad  h]  Ex  Limitum  Circuit  portionum  definit  tone  - 

Ergo  vt  circulus  abc  ad  accb  fc&orcnuitaambitus  circuli  abc  ad.  abc  circumi 
ferentiam]  Ex  antecedenti . ‘"J  ‘ ■ ' 

Hdc  eft  quattuor  refti  ad  angulum  c ] Ex  vltmafexti . 

Hoc  eft  a o c.  triangulum  ad  triangulum  dh  f ] ?^am  cum  triangulum  ag,c  pmHefit 

triangulo  dhf  , habebit  triangulum  agc  ad  tpfum  dkf  duplam  proportionem  eius,  qua  e(i 
ag  ad  d h ex  t p.fexti . Cr  ex  20.  eandem  habebit  quadratum  ex  A g ad  quadratum  ex  dh. 

Vt  igitur  qundectutnex  a o ad  quadratum  ex  dh,  ita  eft  agc  triangulum  ad  triangulum 

Et  reliqua  portio  abc  ad  portionem  DHF,vt  triangulum  agc  ad  triangulumDH  f]  e 
Ex  1 9.  quinu  . 

V t autem  circulorum  circumferenti*  inter  fefe,  ita  ag  ad  dh  ] Ex  vndetima  huius,  p 
Circulorum  tntm  circumferentia  eandem  inter  [e  proportionem  habent , quamipforumdtame- 
tii,  & earum  dimidia,  quaex centris  circulorum . 

Hoc  eft  AC  ad  DF  ] Ex  q.ftxtiob  triangulorum  aoc,dhf  fimilitudmem . G 

THEO- 
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THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIII1. 


Sint  duo  circuli;  & ad  ipforum  centra  aquales  anguli  ab  e,  def.& 
contingcnres  quidem  recix  linex  fint  ag,dh;  perpendiculares  vero  a k 
t>L.  offendendum  eft,  vt  agk  triangulum  .ad  trilineum  ac  k,  ita  cfie 
triangulum  dhl  ad  dfl  trilineum. 


A Hoc  autem  ex  antediftis  manifcftumcft.  triangu- 
B Ium  enim  agk  fimile  fittriagulo  dhl:&  ack  trili- 
C ncumfimile  trilineoDFLt&vtrumq;  ad  vtrumq;  ean- 
dem proportionem  habet,  quam  quadratum  ex  a k 
ad quadratum  ct  st. 

coMMtrtTAnirs. 

A Triangulum  enim  agk  fimile  fittriangulo  dhlJ 
Tonitur  namque  angulus  ai  b aqualis  angulo  ai  Et  & 
funt  anguli  gu,hde  rc3i ex  1 8. tertii  •' & <d inter 

fe  aquales,  ergo  ir  reliquus  aqualis  reliquo , & triangu- 
Ium  abc  triangulo  dbh  fimile.  Sei  triangulo  aio  fii 
mile  efl  triangulum  ag  r,  & triangulo  dcii  fimile  trian- 
gulum dhl  ,exi.ftxti.  ergo,  & triangula  ack,  DHL  inter  fefimilia  erunt, 

$ Et  a c k trilineum  fimiie  trilineo  d f l J Cum  enim  anguli  ai  b B fint  aquales , erunt  er 
tirtumfertntia  ac,df  mttrfe  fimilts  :&  produSa  ak.dl  vfq;  ai  alteram  circumferen- 
tia partem  ia  puaOis  m h fimile  s circulorum  portiones  abfeinient , a cm  , D r n ; quarum  ii- 
miiia  A c k , d F l etiam  fimile  t funt , 

V Et  vtrumque  ad  vtrumque  eandem  proportionem  habet, quam  quadratum  cx  ak 
ad  quadratum  exoL]  Triangulum  enim  agk  ad  triangulum  VHLipfi  fimile  eandem  ba- 
let proportionem,  quam  quadratum  ex  ak  ai  quadratum  ex  ui,ex  eis  qua  nos  proxime  tra- 
ttamint'  *"timus  .portioaucem  acm  ai  dfn  portionem , hoc  eflearum  dimidia,  videlicet  ,acX  tri- 
^ lineum  ai  trilineum  p fl.  ex  antecedenti  eam  proportionem  babet , quam  quadratum  ex  A M 
ai  quadratum  ex  on ; boe  efl  quam  quadratum, ex  ak  ai  ii  quoi  fit  ex  dl  quadratum:  trian- 
gulam igitur  ag  «.ai  triangulum  dhl  eandem  proportionem  habebit , quam  Mineum  ac  k 
ai  trilineum  p fl  .& permutando  na  n triangulum  ai  trilineum  a«k  habebit  eaniens,  quam 
triangulum  dhl  ad  dfl  trilineum . 


THEOREMA  XIV.  PROPOS  ITIO  XV. 


Sit  triangulum  orthogonium  abc:  & circa  centrum  C per  a dckri- 
• batur  circumferentia  ad.  rechis  autem  eft  angulus  ad"B  . offendendum 
eftkdtorem  acd  ad  a bd  trilineum  maiorem  proportionem  liaberc , 
quam  angulus  rc&us  ad  bca  angulum.  ' o a 


* . t.  a i # i.  : * ^ :i  *« : 

M.  tertii.  Ducatur  ipfi  c a ad  reflos  angulos  af  , qua:  circum- 
’ ferenciam  ad  contingit  : & per  b circa  centrum  a 
deferibatur  circumferentia  ebo:  atq;ad  af  perpen 
dicularis  tu  ducatur.  Quoniam  igitur  bbf  trilineum 
ad  trilineum  eiu  maiorem  proportionem  liabct,quam 
M.qtnad.ad  bab  favorem , 1S4  componendo  tr  .angulum  f « a ad 
trilineum  bbh  maiorem  habet  proportionem,  quam 
fab  triangulum  ad  fetorem  e ab;  vt  autem  fkA  triangulum  ad  trilineum  rbh;  ita 
't  trian- 
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triangulum  fas  ad  a db  irilincum ; qubd*qual.s  funt  anguli  e ab,  aco;  h<  cenim 
ante  dcmonftratuin  eft:  &. triangulum  r a b ad  bad  trilincum  maiorem  propor- 
tionem habebit,  quam  ad  feitorem  e ab.  maior  igitur  e It  a ab  feitor  trilineo  da» 
ac  propterea  eab  Icitor  ad  feitorem  bag  maiorem  habet  proportionem  , quam 
trilineum  dab  ad  bag  feitorem . fcd  trilincum  oai  ad  bag  feitorem  maiorem 
proportionem  habet,  quam  ad  triangulum  aec.  multo  igitur  maiorem  habet 
eab  feitor  ad  feitorem  bag,  quam  trilincum  dab  ad  bac  triangulum.  V t au- 
tem feitor  bab  ad  bag  feitorem,  ita  angulus  fab  ad  angulum  bac.  ergo  angulus 
fas  ad  bac  angulum  maiorem  proportionem  habec,  quam  dab  trilincum  ad  trian- 
gulum b a c.&conuertendo  triangulum  bac  ad  bad  trilincum  maiorem  habet  pro- 
portionem,quam  bac  angulusad  auguluni  b a Ficomponendoquc  feitor  dca  ad  a b d 
trilincum  maiorem  proportionem  habet,  quam  fac  angulus  ad  angulum  fab;  hoc 
e(t,  quam  angulus  reilus  ad  ac»  angulum . cft  enim  angulus  fab  aqualis  ipfi  acb  J 
quod  in  orthogonio  triangulo  fac,  perpendicularis  elt  ab,  & triangulum  fab, 
triangulo  acf  efllimile. 


C 0 M 7H  E *IT  J i{  I V S. 


Quod  «quales  fbnt  anguli  eab,  acd}  Er  S.fexti.cJI  enim  triangulum  fac  ortliogo- 
tuum , & ab  anguli  redo  ai  bafim  perpendicula*  is  ducitur  a b . f utre  a b f triangulum  fimile 
tlt  triangulo  ctF, angulufque  fab  angulo  fca  aqualis . 

Hoc  enim  ante  deinonft.atum  ell  ] In  antecedente . 

Et  triangulum  fab  ad  ead  trilincum  maiorem  proportionem  habebit , quam  ad 
feitorem.  t a b ] Er  i q umti , 

THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  XVI. 

» 

Sit  rurfus  triangulum  orthogonium  abc,  re&um  angulum  habens 
ad  B;  & circa  centrum  c per  A circuli  circumferenda  dcicribatur.  Dico 
acd  lectorem  ad  trilineum  abd  maiorem  proportionem  habere, quam 
angalus  rcEtus  ad  acd  angulum. 

Ducatur  ipfi  ac  ad  reflos  angulos  ab;&  produ- 
ila  b a per  c punitum  circa  centrum  a dcicribatur 
circuli  circumterentia  bcf.  Quoniam  igitur  circa 
eandem  fcinidiametrum  t a dcfcriptac  funt  circum- 
ferenti* ad,ecf;  confiat  case  (Te  «qualium  circu- 
lorum: & angulus  acd  maior cftangulo  CAB.ergo 
Icitor  acd  leitore  ace  cft  maior:  & ob  id  maiorem 
proportionem  habet  a c Dicitor  ad  triangulum  abc, 
quam  Icitor  acb  ad  idem  triangulum:  & multo  ma- 
iorem, quam feitor  acb  adfeitorem  acf.  vt autem 
ace  feitor  ad  feitorem  acf,  ita  angulus  bac  ad 
acf  angulum  ergo  acd  Icitor  ad  triangulum  abc 
maiorem  proportionem  habet , quam  e a c angulus 
ad  angulum  c a f . & conuertcndo,componcndoque, 

& rurfus  conuertcndo  maiorem  proportionem  habet  acd  feitor  ad  trilineum  abd, 
quam  angulus  bac  ad  eaf  angulum:  hoc  eft  quam  reilus  angulus  ad  angulum  acd. 
cfiennn  angulus  baf  «qualis  angulo  acd,  quoniam  & acd  «qualis  cft  rcito  cba, 
& bac  angulo. 

I 

• ■ 

Et  angulus  acd  maior  eft  angulo  c a e ] jingulus  enim  acd  exterior  (ex  Jt.pr.)  aqua- 

' lis  eft 


•£ 


A 

B C 

IO 

I quio. 


vl.fcxci. 

i 6,  quin» 
**.  quin. 


X.  fexti. 


A 


B 

C 


A 

s. quinti. 
B 

vl.  feai 


C 


D 
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lis  efl  duobus  interioribus , & tppofitis  abc,bac,  quorum  abc  t(l  rcBus . ergo  angulus 
ico  maior  trit , videlicet  angulo  c 4 1: , quem  reBitm  ejfc  pofuimus . 

B Et  multo  maiorem,  quamfcflor  ace  ad  acf  fetiorem]  Tqamfellor  acs  ai  triau 
gulum  abc  maiorem  proportionem  babet , quam  ai  fellarem  acf,  quippe  qui  triangulo 
AB X efl  maior,  ex  i.  quinti , 

C Et  conuertcndo,  componendoque,&  rurfus  conuertendo  maiorem  proportionem 
habet  aco  fcflprad  trilincum  a s d , quam  angulus  h a c ad  angulum  eafJ  Quoniam 
enim  a c d feller  ai  triangulum  a s c maiorem  proportionem  babet , quam  e a c angulus  ai 
angulum  c a t , habebit  conuertenio  ex  »6.  quinti,  ite  triangulum  ai  feBorem  aco  mino- 
rem proportionem , quam  angulus  caf  ai  b a e angulum  : compontnioque  ex  i8.  eiufdem 
aio  trilincum  ai  feBorem  acu  minorem  proportionem  habebit, quamaugulus  e a f ai  hac 
angulum  : i?  rurfus  conuertenio  fellor  acmI  aio  trilincum  maiorem  habebit  proportio- 
nem, quam  fac  angulus  ai  angulum  faf.  In  Craco  codice  legitur  ut  arirafjr,  nu' ovr- 
6 im,  Sj  aratfl-bani  tstlfyra  nlysr  'X1'  Sei  corrupta , VI  opinor , etenim  conuerfa 

ratione  , & compofita  tantum  vtmur,  non  item  rationis  conuerfione  . 

P Elt  enim  angulus  eaf  aqualis  angulo  aco,  quoniam,  & aco  aqualis  efl  reflo 
cba,&eac  angulo.]  Ex  g2,  primi  ileminiorutn. 


THEOREMA  XVI,  PROPOSITIO  XVII. 

His  prremiffis  theorema  propolicum , quod  comparatiuum  dt , ira 
dcmonltrabimus . 

fo  Circtili  portionum , qua;  trqualcm  circumferentiam  habent , maxima 
eft  lemicirculus . 

Sint  dua  cirdolorum  portiones 
abc, def,  qua  aquales  habeant 
abc  , dbf  circumteremus:  & fit 
abc  femicirculus . portio  vero  dep 
prius  fit  femicireulo  minor . Dico 
fcmlcireulum  portione  effc  maio- 
rem. Sumantur  enim  circulorum 
cencra  g h , 6cJ  ad  reftos  angulos  fit 
B ob  :apunflo  autem  ii  ad  r,  p perpendicularis  ducatur  jixb  :&  ipfi  df  parallela  l m, 
iungaturque  dh.  Quoniam  igitur  vt  circumferentia  l e ad  a b circumferentiam,  ita 
ti,  huius  cft  refla  linea  oh  ad  rcflam  ac.  Circulorum  enim  circumferentia  interfefefunt,  vt 
diametri.  Sed  circumferentia  ab  aqualis  cft  ipfi  de  circumferentia.  Vt  igitur  cir- 
vLfciii.  cumferentia  L e ad  e d,  ita  cft  LH  ad  ac  .&  vt  le  ad  ED,itafcflor  lue  ad  eu  d fc. 
C florem,  habet  autem  quadratum  cx  hl  ad  quadratum  ex  ac  duplam  proportionem 
jj  eius , quam  habet  lh  ad  ac.  ergo  quadratum  cx  tu  ad  quadratum  cx  ac,  hoc  et 
feflor  l e h ad  fcflorem  abc  duplam  proportionem  habebit  eius , quam  lcu  fcflor 
habet  ad  feflorcm  dch.  ac propterea inter  feftores  lch,aec  medius  proportiona- 
B liseft  feflor  de  h . & quoniam  per  leminaantcdcinonftratum  feflor  deh  ad  trilincum 
e d x maiorem  proportionem  h«bct  ,quam  reflusangulus,  hoc  cll  angulus  i h e ad  ip- 
p fum  dh  f;  hoc eft quam  iui  fcflor  ad  feftorem  ou  . vt  autem  fcflor  liie  ad  dhe 
feflorcm,  ita  dhe  feflor  ad  fcflorem  abc.  ergo  fcflor  dhe  ad  nux  trilincum  ma- 
t,  quinti  'orcin  proportionem  habet  ,quam  idem  feftor  ad  fcflorem  abc  . maior  igitur  cft  aco 
’ feflor  rrilineo  dk  e:  fitcoiruni  dupla,  ergo  abc 
femicirculus  portione  def  cft  maior.  Sitrur- 
fus  portio  def  maior  femicireulo.  Dico  iti- 
dem fcmicirculum  portione  maiorem  cflcrfon- 
ftruanturenim  eadem,  quee  fupra.  Similiter 
dem  nft rabimus  vt  lhe  feflor  ad  fcflorem  A 
dhe  , ita  effe  feflorem  d h r ad  ipfiim  abc,  > 

G quodtequalcs  fint  ae.de  circumferentia:.  Etquoninm  ob  fecundum  lemma  feftor 
dh  b aiuxB  trilincum  maiorem  proportionem  habet,  quam  reflus  angulus  , videli- 
cet M B’tt4ajigU  Ium  dhb,  hoc  cft,  quam  lhe  feflor  ad  fcflorem  dhe  ,Koc  cft,  quam. 

feftor 
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fc&or  dhb  ad  abg  feftorem ; erit  ap.g  leftor  trilineo  dek  maior  :&  torum  dupla, 
maior  igitur  ell  abc  femicircuius  portione  i ei  ,ex  quibus  fcquitu.  omnium  circuli 
portionum,  qua:  aequales  habent  circumferentias,  femicircuiuin  maximum  ellc . 

C0  7itME7^T^l{tys. 

Circlili  portionum, qu$ iqualcmcircumfercntiam Jubent maxima ell femicircuius]  A 
Hac  nos  addidimus  per  fcicuitatis  caufsa,  quam  Crxco  non  erant . 

Et  ipli  or  parallela  u]  Intellsgaiurpcr  n centrum  du n r. m lpfi  n r parallela, qua  B 
fit  I H M.  • 

Habet  autem  quadratum  ex  lk  ad  quadratum  ex  ac  duplam  proportionem  eius,  C 
quam  habet  lh  ad  te.  ergo  quadratum  ex  lh  ad  qnadiatum  ex  ac,  lue  ell  fe  or 
i.  r u ad  feftorem  abg  duplam  proportionem  habebit  cius,  quam  uu  A flor  habet 
ad  feftorem  n B h ] Gratus  codex  corruptus  efi,  in  quo  legtrur  . d, « r»'  «V«'  r»V  A 8 <*lc 
»o  aW  thV  a n Iranaelora  Atytt  r ne  16  a orbe  » a , ve'  XI  au,'  n'e  X 8 a nece  n'  aer»  a ». 
ita  Vero  corrigrttd  <s  efi , ve  opinor  ly  *Xh  ti’  du»  ode  A 8 erede  're'  der»  oie  an  hrnaoltra 
udyar  t ude  a8  erpde  an,  t»‘  dpa  der»  ude  a8  uf»  e r»  der»'  a » . Ifpcntam  enim  vt  cnc  m 
ferentia  u ad  e b circumferentiam  , u a ell  L H ad  a c , & rurf 'us  ne  u k ai  n n , Ita/  clor 
I.  HB  ad  BHD  f efforem  , erit  &•  vt  c H ad  a g , ita  E E H fcBor  ai  feci  orem  lien.  Sdjtod 
cum  quadratum  ex  LH  ad  quadratum  ex  ac  duplant  proportionem  habeat  eius  , quambabes 
lh  ad  ag  exi.  fex  ti  i duplam  quoque  proportionem  habebit  eius , quam  filor  cbh  babee 
ad  DEK  feli  orem  . 

Ergo  quadratum  ex  lk  ad  quadratum  cx  a r.,  hoc  efi  feftor  i e h ad  feftorem  age}  D 
Semicirculus  enim  lem  ai  femicmulnm  abccx  t q.  huius  , eam  proportionem  habet,  quam 
quadratuex  lm  ad  quadrat  umex  ac,  hoc  efi  quam  quadratum  ex  L u ad  quadratum  ex  AC,  & 
eorum  dimidia',  fetior  .igitur  lbn  adJeBorem  abc  efi  vt  quadratu  cx  lh  adquadratiicx  ag. 

fit  quoniam  per  lemma  ante  demonltratum  ] £.r  I j.  huius . E 

Vt autem  feftor  lhe  ad  dhi  feftorem  , ita  d be,  leflor  ad  feftorem  abc.  ergo  1 
feftor  d h E ad  n a K trilincum , & ] Grscus  codex  mancus  efi  , quem  nos  ita  refiituimus» 
tlc  Xt  o'  a 5 , raptos  etf»'e  frit  i,  #r«r  o‘X8  i reptus  erpec  fr  a fiy  rapla.  »*  Jpa  X 8i  t» 
pius  <of»e  r • Itu  oflypappor  . 

Et  quoniam  ub  fecundum  lemma } Ex  16.  huius , 

Primum  &effeft  arem  omnium  Deum  mundo  fpbairicam  figuram  merito,  ac  im  e de- 
diffe  philofophi  allerunt , cum  omnium  optimam , pnlchen  lummque  drlegifiei,  qua: 
ipli  fphatrae  infunt  naturalia  fymptomata  dicentes , praitcrca  & illud  addunt , omnium 
(olidarum  figurarum,  qu*  «qualem  fupcrficiem h.uieat, fphairam  maximam  e fle  . Ita- 
que  alia  quidem  , qua:  ipfi  dicunt  in  elTepcrfpicua  funt  ,&  minori  indigent  probatio- 
ne. At  vero  maiorem  eflealijs  figuris , neque  ipfi  philofophi  probant,  fcd  affirmant 
folum,  neque  fine  maxima  contemplatione  perfuadeu  facile  potefi  A ge  igitur  quem- 
admodum tn  fuperio.ibus,  circulum  maximum  omnium,  qua:  «qualem  ipfi  ambitum 
habent,  ordinatarum , multiangularumque  figurarum , maximum  inuenimus,  & nunc, 
quod  confequens  ell,  fpha:ram  omnium,  quae  «qualem  habeat  fupcrficiem,  ordinata- 
rum , ae  folidarum  figurarum  maximam  oftendere  enitamur . Sed  prius  dc  folidis  iplis, 
cum  quibus  fphteram  conferri  oportet,  pauca  dilferannis.  Multa:  enim  intclligi  pof- 
funt  (olida:  figurte, varias  fuperfie  ie»  habentes ; magis  autem  quis  exillimauerit  dignas, 
de  quibus  dicatur,  eas,  qu*  ordinate  cfie  videntur  . & cx  his  multo  magis  tum  conos, 
tum  cylindros,  tum  qua:  polycdra  appellantur,  haec  autem  funt,  non  folum  que  apud 
diuiniifimum  Platonem  quinque  figura:,  videlicet  tatraedrum,  hexaedrum,<Jflaedrum 
& dodecaedrum,  St  quintum  icofiedrum,  fcd  etiam  qua:  ab  Archimede  inuenta  funt, 
numero  tredccim ; aequilateris  quidem, & «quiangulis  polygonis,  non  autem  fimilibus 
contenta.  Primum  enim  oftaedrum  efi,  quod  quattuor  triangulis, & totidem  hexago- 
nis continetur  . tria  vero  deinceps  .quattuordecim  bafium , quorum  primum  Contine- 
tur ofto  triangulis  ,&oftagonis  fex . Secundum  quadratis  fex,  & hexagonisofto.  ter- 
tium triangulis  ofto,&  fexquadratis.  Polleaduo  vigintifex  bafium, quorum  primum 
odia  triangulis . & duodeuiginti  quadratis  continetur . Secundum  quadratis  duodecim 
hexagonis  ofto,  & fex  oftagonis  deinde  tria  triginta  duarum  bafium , quorum  pnmum 
triangulis  viginti,  & duodecim  decagonis  confiat . Secundum  pentagonis  duodecim  , 

& viginti  hexagonis . tertium  triangulis  viginti , & quadratis  duodecim . poli  h$c  vnum 

R ell. 
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eft,  oflo  & triginta  bafium,  quod  conflat  triginta  duobus  triangulis  , & quadratis  fex. 
Hoc  fcquuntur  duo  fexaginta  duarum  bafium , quorum  primum  viginti  trianguli, qua- 
dratis triginta,  & pentagonis  duodecim  comprehenditur.  Secundum  triginta  quadra- 
tis, hexagonis  viginti,  &dccagonis  duodecim  . Denique  yltimum  nonagintaduarum 
bafium,  qu  d triangulis  octoginta,  & duodecim  decagonis  continetur.  Quot  autem 
angulos  lolidos  habeant  vnaquaqua  trcdccim  figurarum  polycdrarum,&  quot  latera, 
boc  modocomperiemus . Quarum  enim  fimplicitcr  polycdraruin  figurarum  folidi  an- 
guli tribus  planis  angulis  conflant,  enumeratis  angulis  planis , quos  habent  omnes  po- 
lyedri  bafes,  fafli  numeri  tertia  pars  eft  numerus  (olidorum  angulorum,  quarum  autem 
poly  edrarum  angulus  (olidus  quattuor  planis  angulis  continetur , enumeratis  omnibus 
angulis  planis, quos  habeant  polycdri  bafes,  numeri  cius  quarta  pars  eft  angulorum  (oli- 
dorum numerus . Simili  ratione  quarum  poliedraruin  angulus  folidus  quinque  planis 
angulis  comprehenditur,  qninta  pars  multitudinis  angulorum  planorum , eft  numerus 
(olidorum  angulorum  multitudinis . At  vero  multitudinem  laterum , qu*  vnaquaque 
polycdrarum  figuraru  habet,  hoc  modo  inueniemus  ..enumeratis  enim  omnibus  lateri- 
bus, quse  habeant  fuperficies  polyedrum  continentes,  eorum  numerus  aqualis  eft  mul- 
titudini planorum  angulorum  . Sed  quoniam  duorum  planorum  vnumquodque  latus 
commone  eft , patet  tfinfidiura  multitudinis  numerum  eflc  laterum  poiyedri . Primum 
igitur  rredecimdiffimiliumpolycdrorum,  cum  triangulis  quattuor  ,&  totidem  hexa- 
gonis concinetur , angulos  quidem  folidos  habet  duodecim,  latera  autem  duodeuigin- 
ti . etenim  quattuor  triangulorum  anguli  duodecim  funt,&  latera  duodecim, quattuor 
autem  hexagonorum  anguli  viginti  quattuor,  & vigintiquateuor  latera . numcroqne 
omni  fafto  3 d.ncceffc  eft  folidorum  angulorum  numerum  numeri  pradifli  tertiam  par- 
tem effe , quoniam,  &;  vnufquifquc  folidorum  pfius  angulorum  tribus  angulis  planis 
continetur.  At  laterum  multitudo  dimidia  pars  eft  ipfius  numeri , videlicet  3<S.  itaut 
latera  fine  duodeuiginti.  Eorum  vero,  qu*  ex  quattuordecim  bafibus  conflat  pri- 
mum continetur  o&o  triangulis , & quadratis  fex,  ita  vt  duodecim  folidos  angulos  ha- 
beat, vnufquifquc  enim  ipfius  angulus  quattuor  angulis  planis  comprehendit  ur , latera 
autem  habeat  vigintiquateuor.  Secundum,  quod  conti  netur  quadratis  fex,  & octo  he- 
xagonis , habebit  folidos  angulos  vigintiquattuor : vnufquifquc  enim  angulorum  ex 
tribus  angulis  planis  conflat  :& habebit  latera  triginta  fiex  . Eorum, qua:  lex,&  vi- 
ginti bafes  habet  . Primum  quod  triangulis  o&o,  &c  duodeuiginti  quadratis  contine- 
tur, habebit  folidos  angulos  vigintiquattuor,  &quadragintaofio  lutura . Secundum  , 
quod  continetur  duodecim  quadratis  hexagonis  ofto , & oftugotiis  fex,  habebit  folidos 
angulos  48.  latera  yi.  Eorum , qua:  cx  31.  bafibus  confiant,  primum,  quod  continetur 
triangulis  viginti  ,&  duodecim  pentagonis,  habebit  (olidos  angulos  triginta,  latera 
fexaguita.  Secundum,  quod  continetur  duodecim  pentagonis,  & hexagonis  viginti, 
habebit  folidos  angulos  lexaginta,  latera  nonaginca . Tertium , quod  viginti  triangu- 
lis, & decagonis  duodecim  continetur , habebit  folidos  angulos  fexaginta,  latera  nona- 
ginta . Illud  autem , quod  cx  t rigui taofio  bafibus  confiat,  quoniam  continetur  trian- 
gulis trigintaduo,  & quadratis  fex,  habebit  folidos  angulos  quad.aginta,  latera  fexa- 
ginta.  Eorum,  qua  cx  duabus  & fexaginta  bafibus  coftant , primum  continetur  trian- 
gulis viginti,  quadratis  triginta,  & duodecim  pentagonis,  habebit  folidos  angulos  fe- 
xaginta, latera  centum  viginti . Secundum  quod  continetur  triginta  quadratis,  vigin- 
ti hexagonis,  & decagonis  duodecim  habebit  folidos  angulos  centum  viginti , latera 
centum  o&uaginta  • Poftrcrao  quod  ex  duobus,&  nonaginta  bafibus  conftat,quoniam 
triangulis  oftuaginta,&  pentagonis  duodecim  continetur,  habebit  folidos  angulos 
fexaginta, latcracentum  quinquaginta  - Ha:  igitur  figura,  vel  angulos  diflimiles  ha- 
bent, vel  maqualibus,  & dilfimilibus  polygonis  continent  ur,ob  perturbationem,  con- 
fufionemque  omittantur . Eas  autem,  qua;  quinque  figurae  appellantur,  opera:  pre- 
tium eft  cum  fphara  comparare,  quoniam  enim  aqualibus,  & fimilibus  planis  conti, 
nentur,  fol*  angulos  folidos  aquales  habeant  ,idcoque  magisordinata  funt , quam  re- 
liqua. Atplureshisquinquefiguris  inueniri  non  poffe  , que  aqualibus,  & fimilibus 
«quilateris  polygonis  comprehendantur , tum  ab  Euclide , tum  ab  alijs  quibufdam  dc- 
monft  ratum  iam  fuit . 
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THEOREMA  XVIL  PROPOSITIO  XVIII. 
Itaque  hic  ipla  polyedra  primum  cum  Iphxra  comparemus. 


Sit  enim  fphxra  quidem  , in  qua 
a , vnavero  prxdiAarum  quinque 
figurarum,  qux  totam  fuperficiem 
fuperficiei  fphxrx  A zqualem  ha- 
beat. Dico  fphxram  maiorem  ef- 
fc . Intelligatur  enim  fphxra  intra 
polyedrum  deferipta , ita  vt  plana 
lpfain  contincncia  tangat  . maior 
igitur  polyedri  fuperficies,  quam  fuperficies  deferiptx  fphxrx , cum  ipfam  contineat . 
(cd  fuperficies  polyedri  xqualis  eft  fuperficiei  fphxrx  * . ergo  & fphxrx  fuperficies  a 
fuperficie  (pbzrz  intra  polyedrum  deferiptx  maior  erit . ac  proptereaquxex  centro 
fphxrx  a maior  eft , quam  qux  ex  centro  fphxrx  deferipta: . fphxrx  autem  a fuper- 
ficies xqualis  eft  fuperheici polyedri.  Conus  igitur bafim  habens  circulum  aequalem 
fuperficiei  fphxrx  a,  ma  or  eft  pyramide, cuius bafis eft rcAilincum  xqualc  fupcrfi- 
cici  polyedri , & alticudo  qua:  ex  centro  fphxrx  intra  ipfum  deferiptx  . Sed  conus  x- 
qualis  eft  fphxrx  a-  hoc  cn  incx  ijs,  qua; ab  Archimede  demonftrata  funt  in  libro  de 
fphxra,  & cylindro,  & aliter  ex  lemmatibus,  qui  a nobis  fubijciuntur , pcrfpicuc  con- 
flat. pyramis  autem  polycdro  eft  iqualis  . ereo,&  fphxra  a propofito  polycdro  ma- 
ior erit  . Habent  autem  comparationem  quandam  inter  fcfe,&  hi  quinque  figuri,dc 
qua  deinceps  confiderabimus . O (tenditur  namque  pofitis  squalibus  fuperficiebus , (b- 
hdum,  quod  plures  bafes  habet,  femper  etiam  maius  cflc,  vti  cofaedrum  maius  dodecac- 
dro , & dodecaedrum  oAacdrq  , & oftacdrum  cubo , & cubum  pyramide , fimile  enim 
quiddam  in  hifce  folidls  addidit,  atque  in  planis  polygonis , in  quibus  cum  squales  am- 
bitus habeant  femper  maius  #ft  id,  quod  pluribus  angulis  continetur,  omnibus  autem 
maior  eft  circulus,  quemadmodum,  & nunc  oftenfa  eft  fphxra  polycdris  maior  • 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XIX.’ 


Conflat  prxterca  & conum , & cylindrum , qui  fupeificiem  habeant 
fphxrx  luperficiei  xqualem , ipla  fphira  minores  efle . 

Etenim  conus  bafim  habeat  squalem  fiiperficiei  fphsri,  & totam  fuperficiem  fu- 
perficic  fphsrs  maiorem,  fphxrx  xqualts  deprehenditur , cumipfius  altitudo  ei,  que 
ex  centro  fphxrx  fitxqualis.  Cylindrus  autem  bafim  habens  eandem , quam  conus, 
qux  eft  squalis  fuperficiei  fphxrx,  & altitudinem,  tertiam  partem  axis  coni , quippe 
qui  eft  xqualis  cono,  fphxrx  etiam  xqualis  inucnicur , cum  maiorem,  quam  ipfa  fuper- 
ficiem habeat . nam  dux  cylindri  bafes  duplx  funt  bafis  coni , hoc  eft  fuperficiei  fphx- 
rx. ergo  cum  vtraque  figura  fuperficicm  habeat  fuperficiei  fphxrx  xqualcm  , tunc 
fphxra  neceffario  vtraque  ipfarum  maior  erit. 

Hxc  igitur  de  comparatione  fphxrx  cuin  quinque  figuris,  & cum  conis,  & cylin- 
drisdi&a  fint . Qux  vero  ab  Archimede , vt  diximus,  funt  demon  ((rata , & nos  aliter 
dentonftrabimus , prxmittcnccs lemmata  nonnulla, qux  ad  eurum dcmonftr.it iones 
pertinent . 


THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XX.' 

Sit  lemicirculus  in  diametro  ab, & perpendiculares  vteumque  ad  dia- 
metrum C D,  EF;  & contingens  c E.  Dico  rcdhngulum  contentum  bis 
FE»  E6  aquale  e(Tc  ei,  quod  AB,  DF  continetur. 
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Ducatur  enimapunfio  e ad  cv  perpendicularis  eg, 

& fumpto  h centro  iungatur  bh.  Quoniam  igitur  rc- 
'A  ftus  eft  angulus  chh  . erit  CEoreliquus  reliquo  fe  h 
A squalis.  l'ed&  reflusad  r «qualis cf»  reflo  ad  c aqm- 
. (Cxtj.  angulum  igitur  eft  cbg  triangulum  trianguo  hb»,« 

B vt  fe  ad  tu,  ita  ce  ad  eo  ergo refl angulum , quod 
continetur  fb,»c  squale  eft  contento  be,  bg,  ac 
i «.Quinti,  proptcrca  quod  bis  continetur  fb,bc  contentobis  be, 

C eg  eft  squale  . Sed  contento  bis  hb,  bg  squale  eft, 
quod  ab,  df  continetur  eft  enim  ge  ipfi  cf  squalis, 

rcaangulum  igitur  contentum  bis  f e,  e c aquale  elt 

ei,  quod  continetur  ab,df.  quare,  & contentum  vtraque  ipfarum  limul  bf,  dc,  & 
cb  squale  eft  ei , quod  a b , c b continetur. 


A Erit  cbg  reliquus  reliquo  F e H squalis  ] Cum  tnim  ab  angui»  c e p , tx  alttra  quidem 
farte  auferatur  angulus  reClus  cbh  ex  altera  VcroreBus  F B G ; erit , & reliquus  h bf  r«/i* 
quo  cbg  etqualis. 

B Ergo  rcOangulum  , quod  continetur  f e , b c squale  eft  contento  h b , b c ] Ex  1 6. 

fexti  libri  elementorum . _ . . . , , 

C Sed  contento  bis  b E , B o squale  eft,  quod  ab,df  continetur  ] Eft  enim  ab  Iffius 
B E dupla  . 

THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXL 

Sint  rurfus  ad  diametrum  vtcumque  perpendiculares  cd,ef:&che 
femicirculum  contingens,  ita  vt  ch  ipii  he  fit  squalis . Dico  redi  an- 
gulum contentum  A B , D F squale  cfle  ci , quod  vtraque  fimul  c D , E F, 
& c E continetur. 

Ducatur  enim  perpendiculari  i 
hk,& ccf  iungatur.  Itaquequo- 
niainparallcls  funt  cd>  bk,  ef, 

& ce  ipfius  cn  eft  dupla;  erit,& 
e f dupla  hg:  & cd  ipfius  cK.cr- 
V fexti.  g0  & vtraque  fimul  cd,  bf  ipfius 
quinti.  „ R dupla  . & ex  eo , quod  pro* 
xime  oftendimus  reilangulum  con- 
tentum bis  e h , H c eft  squale  ci , quod  continetur  a b ,n  k , & ipforum  dupla . re- 
dangulum  igitur  contentum  vtraque  fimul  cd,bf,  Aci  aquale  eft  ei, quod  ab,df 
continetur. 


THEOREMA  XXI.  PROPOSITIO  XXII.' 

Sit  rurfum  fcmicirculus,&  reda  linea  vt  contingit  CE;  perpendicula- 
refquc  cd,  ef.  Dico  redangulum,  quod  continetur  vtraque  fimul  cd, 
EF  , & ce  squale  cfle  contento  reda  linea  DF  , & lubtendente  circum- 
ferentiam , qua:  vna  cum  circumferentia  c B lemicirculum  perficit . 

Complea- 
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Compleatur  circulus , fitque  ipfius  diameter 
e h , & produdta  o d in  k , ad  ipfam  perpendi- 
cularis ducatur  ac:  & eh,  ek  iuugantur. 

Qui  uuiu  iguur  a a fecat  ck  ad  rcftos  angu- 
los , «qualis  eft  c n ipfi  d k . Sed  &gd  eft  «- 

Jjualis  ar;  & u f ipfi  cb.  qua:  vero  reliquam 
cmicirculi  c «n  circumferentiam  fubtendu  , 
eft  eh.  itaque  quoniam  angulus  k eft  xqua- 
lis angulo  k,  & nae  anguluss  infemie  rculo 
redtus  «qualis  redo  ad  u ; erunt  triangula 
bbc  , r£c  xquiangula ■ ergo  vt  H u ad  ac, 
ita  kc  ad  gb.  & ob  id  rcdtangulum  conten- 
tum n e j ec  hoc  eft  h b,df  «quale  eft  ei,  quod 
gk,  ca  hoc  eft  ei,  quod  vtraq;  fimul  co,ef,&  ce  continetur. 


«i  3 
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Et  ex  hoc  manifeftum  eft,  fi  alicuius  icmicitculi  acb  circumferen- 
tia quidam  vt  Acd  in  quotcumque  partes  aequales  diuidatur,&  jungan- 
tur redti  linei;  qui  a iundtis  redis  lineis  a E,  ef,  fc,cg,GDcx  con- 
uerfione  circa  axem  ab  fiunt,  luperficies  iquales  lunt  circulo,  cuius  fe- 
midiameter , ( iunda  e b ) poteft  id , quod  e b ah  continetur . 

Superficies’  cuim  qu*  fit  a c d eft 
«qualis  circulo,  cuius  femidiameter 
poteft  id,  quod  continetur  vtraque 
innui  gk  ,dh,&  G n;  quarum  me- 
dia proportionalis  eft  femidiameter 
difli  circu  Ii,  dicit  enim  Archimedes. 

Si  conus  ifofcelcs  plano  fccctur,  bafi 
parallelo ; luperficici  coni , qux  in- 
ter parallela  plana  interficitur  «- 
qualis  eft  circulus,  cuius  fcmidiamc- 
ter  media  proporti  malis  eft  inter 
latus  coni , quod  eft  inter  plana  pa- 
rallela, ic  rc&a.n  lineam  «qualem 
vtrifque  fcmidiametriscirculorum, 
qui  in  parallelis  planis  conGftunt. 
ergo  fuprrficies  fo&a  a r.  d eft  «- 
qualis  circulo,  cuius  femidiameter 
teft  id,  quod  vtraq;  fimul  g K,  h d, 
gd  continetur,  quod  quidem  de- 
monllratum  eft  «quale  ei,  quod  continetur  eb,kh.  Superficies  vero  qux  fit  a cc  fi- 
militcr  «qualis  eft  circulo , cuius  femidiameter  poteft  id  qu  d continetur  ii,li;  ete- 
nim completo  circulo , & rcdla  linea  «quali  ipfi  sb  per  u in  circulum  aptata,  quod 
continetur  ipfi  & lK  eft  «quale  contento  vtraque  fimul  cl,gk,&cg&  fuperfi- 
cies  fa&a  aci  «qualis  eft  circulo , cuius  femidiameter  poteft  illud  , quod  continetur 
bb,  mn;  hoc  enim  eft  «quale  ei , quod  vtraq;  fimul  in,  fm,  & ef  continetur,  & in 
reliquis  eodem  modo.  At  conica  luperficies  fafta  ab  extrema  a a «qualis  eft  circulo, 
cuiu'  femidiameter  poteft  id, quod  a b,  » h cotinetur.  quod  quidc  eft  «quale  rcdtangulo 
iei  tria  gula  namq;  abb,aen,nbb  «quiangula  !unc,&  lupcrficic,  fadta  ab  ab  aqua- 
lis eft  circulo  cuius  femidiameter  poteft  id,quod  ab, en  comitietur , hoc  cnfin  Archi- 
medes ipfc  dcmonftrauit . ergo  fuperficies  fadla  ab  omnibus  b c,  n c,c  f,fe,E  a cbpofita 
«qualis  eft  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  it,  ah  continetur.  Pcrfpi- 
cuum  autem  eft,  fi  tota  femicirculi  circumferentia  in  partes  «quales  diuidatur,  quarum 
vnafit  ab,  & inter  feiungantur;  fuperficiem  fiflam  ab  omnibus  polygoni  lateribus 
ex  fimili  conucrfione  «qualem  effe  circulo , cuius  femidiameter  poteft  illud , quod  bb, 
ia  continetur. 

COM- 


3.  tertij . 
34.  prini 
ai.  ut  u j. 


«.fexti. 
1«,  icxii. 
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COMMEA  T A \ l y s. 

A Dicit  enim  Archimedes,  fi  conus  ifofcdcs,  &c.  ] Inpropofitienc  1 6. primi  libri  it  fpba- 
ra,  & cylindro . % 

B Quod  quidem  dcmonfirntum  e fi  aquale  ei , quod  continetur  b » , kh  ] Confleatur 
enim  circulas  , culat  centrum  x,  & duda  cx  producatur  ad  circumferentiam  in  o,  lunga- 
turque  c o ; erit  circumferentia  dio  ea  , qua  ana  cum  gd  femicirculum  perficit,  quare 
ex  antecedente  contentam  rtraque  ftmul  g x ok  , c o aquale  eflei,  quod  di,ih  conti- 
netur . Sed  cum  circumferentia  gd.bo  fit  ftmitircali , aqualis  erit  circumferentia  aci. 
atque  cfl  circnmfirtntta  gd  aqualisiffi  A t.etgo,  C"  reliqua  Dio  reliqua  eci  efl  aqua- 
lis . & obid  reda  linea  do  aqualis  efl  reda  b b . tomentum  igitur  rtraque  fimul  o K , d h , 
s*tcrtij.  0-  gd  efl  aquale  ei,  quod  e r. , k H contimtur.  > 

C A t conica  fuperficies  fafta  ab  extrema  ab  aqualis  eft  circulo,  cuius  femidiameter 

poteft  id, quod  t B , A N continetur  J Superficies  namque  conica,  qua  fis  ab  A H aqualis  efl 
circulo , cuius  femidiameter  media  proportionalis  eflinrer  An  latas  coni,  0 h n femidiame- 
trum  circuli , qui  efl  coni  bafis,vt  Archimedes  in  primo  libro  de  fphara,  & cylindro  propofitio- 
17.  /exii.  ne  iq.dimonlirauit  .qua  quidem  femidiameter  poteft  id , quod  ab,  en  continetur.  Cantan- 
tem in  triangulo  orthogonio  abb  ab  angulo  redo  ad  bafim  perpendicularis  ducatur  en,  erunt 
triangula  a t.  n , E N B fimilia  toti , 0 Inter  fefe  . ergo  »r  a n ad  it  t,  ita  efl  a e ad  e b 0 
> fcxli-  ideo  quod  lontinctur  a n , e b eft  aquale  conttnto  a E , en.  Superficies  igitur  conica  fadaab 
* a E efl  aqualis  circulo , cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  ak,bi  continetur . 


THEOREMA  XXIII'.  PROPOSITIO  XXIV. 

Diuidatur  aurem  rurfus  femicirculi  circumferentia  in  quotcumque  par* 
tes  aquales , in  quibus  contingentes  ducantur , (icuti  in  deicriptione  ap- 
paret . Dico  fuperficies , qui  fiunt  ab  ipfis  cD,DE,EF,FG,GH,exfi- 
mili  conuerfione , iquales  efle  circulo,  cuius  femidiameter  eft  ab. 

Ducantur  pcrpedieularesapun- 
dtis  db  fo  ad  diametrum.  Itaque 
cum  cx  fit  aqualis ipfi  xd,&  per- 
pendiculares c a , r.  b;  reftan  ’ulum 
ba  K aquale  efi  ei  quodytraq;  ca 
A dk,  & cd  continetur,  hoc  enim 
in  theoremate  n.  prius  oftcnfum 
eft.  fcd  fuperficies  ta&a  a cd  a- 
qualis  eft  urculo , cuius  femidia- 
meter  poteft  id,  quod  continetur 
B vtraque  ca,dx,&  cd,  cx  eodem  16.  Archimedis  theoremate,  circulus  igitur,  cuius 
femidiameter  poteft  id,  quod  ba,ak  continetur,  aqualis  eft  fi  perficiei  fafta  a cd. 
Similiter,  & circulus , cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  continetur  ii,u  cum  rur- 
fus do  aqualis  fit  oi,  eft  aqualis  fupcrficici , qua  fit  a db.  & ita  in  aliis , qua  fe- 
C quuntur . ergo  & circulus , cuius  femidiameter  a b aqualis  eft  fuperficiei  fafia  ab  om- 
D nibus  cd,de,bf,fg,gh.  Vclltocmodo. 

Idem  polygonum  AC,n  ,fo  , 
hi  inferibatur alteri fcmicirculo, 
circa  idcmccntrum.cuius  femidia- 
meter  fit  rs:  & perpendiculares 
g fimiliter ducantur,  erit  vtique  cn 
ipfius  a c dupla  , & c h dupla  h b 
p cx  eo,  quod  propofitum  eft . & id 
circo  c D vna  cum  dii  aqualis  eft 
ipfi  x d s , fubtendit  cnimcircufc- 
rentiam  c dk  iun&a  c k,  qua  eft  a. 
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qualis  ipfi  AC,hoceftipfi  xns.  crgocx  xt.  theoremate,  quod  continetur  ch,  ak, 
hoccft  bak  rcftangulum  tequale  cftei  .quodvtraque  ca  dk,  & cd  continetur,  & 
quod  continetur  ai,kl  cft  aequale  c ntento  vtraque  dx , bl,  & db • & in  reliquis 
eodem  modo  . quare  omnia  omnibus  funt  aquaiia.  Circulus  igitur,  cuius  femidianie. 
ter  cft  a r aqualis  erit  fupcriiciebus , qua  abipfis  cd,D£,ef,fc,gh  Hunc . 


COMMET^T^niys. 


Hoc  enim  in  theoremate  xt.  prius  oftcnfumeft]  Crxcu  codex  ficliabet.  sis.  yf  A 
•“?»*“ n Sed  fiwil  theorema  illua  lu  diuifione  uofira  vigefimum  pitmum 

obtinet  iot  um  , ita  vertere  malhimus . 

Ex  eodem  1 6.  Archimedis  theoremate  ] In  Grtco  codice  legitur  IU  td  *Sri  *>xW-  B 
t,i  Sioftfj*. . Scdfortaffe  corrigendum  efi  15.  nam/j;  tllnd  ficorcma  eA  fextumdeamum 
itbri  de  fpbdra , e*r  cylindro  . 

Ergo  & circulus,  cuius  femidiameter  ar  aqualis  cft  fuperficici  fafla  ab  omnibus  C 
Cn,OB,EF,FC,GHj  Totefi  enim  femidiameter  A s td  nuci  a b , v omnibus  eius  portte- 
nibus,  AB,KI.,I.M,  mn,  nb  continetur , ex  prima  fecundi  l,bri  elementorum.  J:,  tmad- 
uerrendum  nutem  cfl  redam  lineam  contingentem  ac  ipfi  cx  aqualem  ejjc  , & x n ipfi 
uo  ,&  na  in  reliquis . 

1 Sit  enim  eircuh  centrum  T ,&  ducantur  ct,  xr.  J?ni>. 
niam  igitur  trianguli  ACT  angulus  ad  \redus aqualis  efi  re- 
do ad  X trianguli  x c T ; CT"  circa  angulos , qui  -d  T , late- 
rafune  proportionalia,  tmmo  vero  aqualia,  eflenim  T a x-  „ 
qualis  tx  , cum  fini  a centro  ad  circumferentiam , & c r 
Vtnque  communis",  reliquorum  autem  angulorum,  qui  ai  c 
mterq;  e fi  redo  minor,  triangulum  igitur  a c t triangulo  X c T 
aquiangulum  efi,exy.fetti  libri  elementorum : ^rvt  ta  ai 
ac, itaefl  tx  ai  xc:&  permutando,  Vr  ta  ad  tx,  ita 
A c ad  c x . fci  t a,  t x funt  aquales . ergo  & aquales  ac, 
c x . Eodem  modo,  & reliquis  dcmonflratio  fiet . tx  quibus 
fcquttur  DC  ipfius  ca  duplam  effi  , & c II  duplam  ipftiil  H*. 

Vel  hoc  modo  ] Illud  idem  aliter  ofiendit, nempe  alio  polygono  e ire  a triangulam  ieferipto,  D 
Cuius  idem  fit  centrum , & diameter  rs. 

Erit  vtique  cd  ipfius  ac  dupla,  & ch  dupla  hs  ] quod  nos  proxime  ofiendimus . E 
Et  idcirco  cd  vnacum  dh  aqualiseftipfi  xds]  Grxcus  codex  habet.  x,  hd  sis.  E 
iyf  fi  sic  li  }„  si  Ha.  Scimcniofe,  vt  arbitror . neque  enim  c dh  ipfi  dhs  efi  a- 
qualis,  iluamobrcm  noi  hunc  locum  refiituimus  aptata  m femieireulum  figura,  ita  vt  cir. 
cumferentia  c D bifariam  fecetur  in  x,Cr  inngatur  x s . namque  fiet  c x aqualis  r c , & 

HS.  Huodfi  a femicirculo  auferantur  rc.sh,  quavtraquefimul  funt  aquales  rx,  relin- 
quetur circumfert  tu  cdh  ipfi  xds  aquali  t , videlicet  ei , qua  vnacum  rx,  boc  efi  Vr.a 
cum  cd  femieireulum  complet  xedaigitnr  linea  CK.quaeifubtendnur  ,boe\efi  ar  , ipfi  xs 
aqnalis  fit  neccfjc  efi . 

Ex  t/s , qua  boc  loco  icmonfirata  funt,  confiat  fupetficiem  fallam  ab  omnibus  polygoni  late- 
ribus AC,  CD,  db,  bf,  FG,  gh,hb  aqualem  tjjc  csrcuto , cuius  frmidiamcier  efi  a n, 
vnacum  duobuus  circulis , quorum  femidiametri  funt  ipfi  ca  ,Vcl  hb  aquales. 


Sed  illud  quoque  demonftrare  oportebat. 


Dcfcnbatur  circa  femicircu'um,  cuius 
diameter  a b polygonum  aquilacerum 
cdefghk.  quod  quidem  ab  altero  fe- 
tmcirculo  cdk  circa  idem  centrum  com 
prehendatur  . Dieo  fuperficiem  , qua 
fit  alatenbus  c D,  D B ,E  F,  Fo  ,G  H,  H x 
ex  couuerfione  circa  c K aqualem  tfic 
circulo,  cuius  femidiameter  polejt  id , 
quod  c K , ab  continetur. 

"Polygonum  enim  femicirculo  cir- 


cumfert- 
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cumfcnptum,  cuius  diameter  ab,  infcriptum cfl  fcmicirculo  cdx.  ergo /i  dk  tangitur , f«r- 
per/icies  [atla  abomnib  ts polygoni  lateribus  uqualis  crttcirculo , cuius  femidtameter  potcjl 
ii  quod  continetur  uxe  ex  dcmonilratis  m jj.  huius . Sed  dk  ipfi  ab  cjt  aqualis,  vi  pcrfpt- 
iS.  terti  j.  cue  apparet . Sit  euim  ce/nrum  i , & a punito  i.  ai  punitum,  ia  quo  cd  femictrculum  coit • 

»*•  piinn.  tingit,  ducatur  LSI . erit  L m ad  c 0 perpendicularis,  & tpfi  dk  parallela ; quod  angulus 
cdx  in  femtctrculo  etiam  reiluspt:  pentque  triangula  kdc,  lmc  inter  Je  fimilta . Vttgi • 
»*r  c i:  ad  kd,  tla  e/l  cl  ad  i m : permutando  »t  k c ad  c L , <»«  D x ad  m L . e/1  autem 

K c dupla  c L.  «J»  & ds  ipfius  m l , feor  e/J  ipfius  u dupla  erit,  ac  proptcrca  D k erit  «• 
fluain  ip(i  ab  dr.  netro  mnons  circuli  quare  [equitur  fuperficiem  fatlam  a polygoni  l ateribus 
cir  culo,  cuius  femidtameter  poterii,  quod  ck,ab  continetur,  aqualem  e/Je, 

THEOREMA  XXIV.  PROPOSITIO  XXV. 

Sit  femicirculus , cuius  diameter  ab,  & ducatur  recta  linea,  vt  con- 
tingit ag,  diuitadurejue  A g circumferentia  in  quotcumque  partes  a:qua- 
les  in  mnx  : a punctis  vero  ag,  & a diuifionibus  ducantur  redlx  lincj 
contingentes  ac,  cd,  de,  EF,  fg.  & ipfi  FG  xqualis  fiat  GH;  perpen- 
diculari cxiflente  gr..  Dico  fi  circa  axem  a b fcmicirculus  conucrfiis  in 
priorem  locum  redimatur,-  fuperficiem  factam  ab  omnibus  ac,cd,de, 
ef,  fg  maiorem  ede,  quam  circulum,  cuius  femidiameter  cft  a g cir- 
A culo,  cuius  femidiameter  poteft  dimidium  eius,  quod  fit  a retia  li- 
nea HF. 

Ducantur  perpendiculares.a  pun- 
ito f , ad  reiU.n  quidein  lineam  a b 
ipfa  f l ; ad  gr  v ro  fk.  qua:  qui- 
dem fk,  cum  angulus  foh  fit  acu- 
tus, inter  ch  cadet ; cum  autem  ob- 
tufus , cadet  extra  g , vt  in  figuris 
apparet.  Itaque  quoniam  reftangu- 
Imn  contentum  bis  roh,  vel  rgp 
«quale  eft  ei , quod  a b , l r contine- 
g tur . hoc  enim  in  XX.  Theoremate 

eft  demonfiratum, commune  appona-  , 

tur  reftangulutn  u a l vna  cum  c u x . ergo  reftangulum  b a i vna  cutn  eo , quod  sa, 
C l r continetur , & g h k «quale  eft  contento  bis  k g u vna  cum  su,6t  ohk.  fcd  rc- 
D E Rangulo  b a l vna  cum  eo , quod  b a , L r continetur , hoc  cft  rcflangulo  b a r «qua- 
le cft,  quod  fit  ex  ag.  ergo  >& quod  fit  ex  ag  vna  cum  rc&angulo  ghk  eft  «quale 
contento  bis  rc.  h vna  cum  ghk,  & bal.  contento  autem  bis  roh  vna  cum  ckk 
«quale eft  quod  vtraque fimul  rk  , & GH  continetur  vna  cum  quadrJtocx  c n . hoc 
namque  deinceps  dcmonftrabitur.  ergo  quod  fit  ex  ag  vna  cum  ohk  cft  «quale  re- 
itanguio  bal.  & ei  quod  continetur  vtraque  fimul  gr,rk,  & ch  vna  cum  quadra- 
to ex  gh.  (taoniam  autem  circuli  inter  fc  eandem  proportionem  habent,  quam  dia- 
li metrorum,&  lemidiamctrorum  quadrata;  & ante  oftenfura  cft  figuram  quidem  coftan- 
temex  fuperficiebus  conicis,  qu«  fiunt  a contingentibus  cd  , nr,  f.  f,  «qualem  c fle 
G circulo,  cujus  femidiameter  poteft,  quod  continetur  bal;  figuram  vero  ex  conica 
fuperficie , qu«  in  conuerlioncfitabipia  fg  «qualem eflc  circulo,  cuius  femidiame- 
tcr  poteft  quod  vtraque  fimul  gr  , R K , & ch  continetur  ex  i(S.  Archimedis  thcorc- 
H mate  .& figura,  qu«  fit  a ci  circuluscft,  cuius  femidiameter  poteft  id  quod  fit  a gh: 
K erunt  tres  circuli , hoc  eft  fupcrficies  fada  ab  ac,  cd,  de,  bf,  fg  maior  eft , quam 
circulus,  cuius  femidiameter  poteft  .quod  fit  ab  ac  circulo,  cuius  femidiameter  po- 
L teft.quod  ghk  continetur,  hoc  eft  dimidium  eius,  quod  fit  ab  fh.  At  verodimidtum 
cius,  quod  ab  f h «quale  eflc  ei , quod  continetur  c h k ex  his  patet . Nam  in  prima 
fignra , cum  angulus  f gh  acutus  cft,  quod  fit  ab  f H vna  cum  co , quod  bis  h c x con- 
tinet hi- 
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tinctur , Squale  eft  duobus  quadratis' cx  fg,ch  per  ij.  fecundi  libri  clcmentonim  . 
ergo  dimidium  cius,  quod  tu  ab  >u  »na  cum  rcflangulo  hgk  squale  eft  quadrato  ex 
Ilii , quod  squales  finr  fg,ch.  Sed  quadratum  ex  mg  cft  squale  rcflangulo  hgk  vna 
cumipfo  g H k . quare  fublato  communi  hgk  > erit  reliquum,  videlicet  dimidium  cius,  (ecundi. 
quod nt  ab  fh  reliquo  ghk  squa- 
le. Cum  autem  angulus  fgh  fit 
obtufus , vt  in  fecunda  figura , rur- 
fus  rcflangulum  k a g squale  cft 
dimidio  eius,  quod  fit  ab  fh,  quo- 
niam enim  quod  fit  ab  fh  maius  cft, 
quam  quadrata  ex  fo,  G h , coquod 
bis  hgk  continetur.critdimidiu.n  c 
cius,  quo<lfit  ab  fh  maius,  quam 
quadratum  ex  GH.rcflanguloHGK  A 
quadratum  igitur  ex  gh  vna  cum 
rc&angulo  hgk  squaleeftdimidu>cius,quodfit  ab  fh.  fcd  quadratum  ex  gh  vna 
cum  hgk  rciftangulo  eft  squales  rcflangulo  k hg  cx  j.  fcd  fecundi  libri  elementorum, 
dimidium  igitur  cius,  quod  ab  fh  rciftangulo  khg  eft  squale  Et  quoniam  dimidium  M 
ctus,quodab  fh  femper  minus  cft  duplo  quadrati  ex  F o , conftat  fupcrficicmtaflam  jq 
ab  ac,,cii,ds,  bf,fg,  circu  lo,  cuius  femidiameter  cft  ac  vna  cum  duobus  circulis, 
quorum  femidiametri  funt  f g , minorem  cfle  . 

Quod  autem  bis  continetur  rgh  vna  cum  rcflangulo  khg,  squale  efle  ei,  quod 
vtraque  fimul  cr,rk,&  gh  continetur,  vna  cuin quadrato  cx  gh,  ita dcmonftra- 
bimus . 

Ponatur  refla;  lines,  gr  s*  * O 

qualis  R s,  & ipfi  hk  aqualis  J feeir, 

r L.  reliqua  igitur  ls  ipfi  gh  eft  R R , 

.squali:.  Itaque  quoniam  re-  g s 

flangulum  rgh  squale  eft  re- 
flaguloRHGvna  cum  .quadrato 
ex  gh,  erit  duplum reiftanguli 

rgh  squale  duplo  reflanguli  rjig  vna  ou  duplo  quadrati  ex  gh.  squale  autem  inter  i*,  qui», 
fe  funt  g n,  s s;  itemq;  h r,rl.  rcflangulo  igitur  sgh  squale  eft  rcflangulo  ihg  vna 
cum  duplo  quadrati  ex  gh.  commune  apponatur  rcflangulum  khg.  ergo  reflangu-  P 
lum  sgh,  hoc  cft  g s l vna  cum  khg,  hoc  eft  cum  kgh,&  quadrato  cx  gh  . videli- 
cet quod  vtraque  fimul  gr,rk,&  gh  continetur,  vna  cum  quadrato  cx  gh  cftsqua-  Q_R 
lc  rcflangulo  lhg  vna  cum  duplo  quadrati  cx  oh,  & rciftangulo  khg  rcflaHgtilum 
vero  L H g vna  cum  quadrato  ex  G h squale  cft  rciftangulo  L c h & quadratu  cx  c ii  cft 
squale  ei , quod  gh  ,i.s  centinetur.  rcflangulum  igitur  Sgh  vidciicct,quadbiscon-  , 
tinetur  rgh  vna  cum  reflangulo  khg  squale  cft  ei,  quod  vtraque  fimul  gr,rk,& 
gh  continetur  vna  cum  quadratocx  gh. 


COMMET^TJUirS. 


Dimidium  eius /quod  fit  a refla  linea  hfJ  Graeui  codex  bibet  r»'  Sutto  ri  drt'  i«r  A 
Si'  r*  9J.  Sed  uos  pcrfpicuitatti  cauffa  ita  Vtendum cenfutmus . 

H , uiim  in  XX.  Theoremate  cft  dcmonftratum]  In  Grxco  codice  legitur  t*t»  ytf  Ir  B 

<Tlf  ItuTIfU  HtnxtrU' 

Sed  .cflantgulo  sal  vna  cum  co,  quod  n,  ir,  continetur,  hcc  eft  reflangulo  C 
B A R ] Ex  prtm  > fecundi  libri  elementorum. 

Aequale  cft  quod  fitexAG]  iundacnim  ic  triangula  abc  acr  fimtlia  funtex  oflaua  D 
fexti  libri  elementorum,  ergo  vt  b a ad  ag  , ira  g a ad  a r , ac  propterea  reflangulo  far  4/cx3). 
aquate  etl  quadratum  ex  ag.  17 

Ergo  & quod  fit  ex  ag  vna  cum  reflangulo  ghk]  Gracus  codex  maucusejl,  qui  ita  E 
reflituetur  iv.r  ifa.  rol  re  ure  rue  uy  fi  ri  xme  «9*. 

Et  ante  oftenfum  cft  figuram  quidem  conflantem  ex  fupcrficiebus  conicis . j In  Gra  F 
co  codice  legitur.  W xpe'  i»r,  Illiti  vero  oflenfum  ejl  tn  iq.  ptopofitione  buin. 

S Fign. 
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b Figuram  vero  ex  ftiperficie  conica , qua:  in  conucrfione  fit  ab  ipfa  b o squalem  effe 

circulo, cuius femidiameter  poteft quod  vtraquefimul  gr,rk  , & gh  continetur  cx 
i<.  Archimedis  theoremate  J Superficies  conica, quit  fit  ab  fg  ex  i*,  jircbimcdis^cquahs 
e/1  cncult , cuius  fenuiiameter  poteflsd , quod  continetur  vtraque  ip ferum  gr,  fl,  jr  po. 
Sed  cum. tin  fit  aqualis  y L , & gh  aqualis  ipfi  fg,  contentum  vtraque  or,rk,  & Git 
efl  aquale  ei , quod  utraque  gr,f  l,  & fg  emanetur, 

H Et  figura  quae  fit  a c«  circuluseft  .cuiusfcmidiameter  poteft  id  ,quodfita  g h ] Ea- 
Ba  efl  enim  g h aqualis  re,  hoc  efl  ipfi  a c , namque  *c,CM,MD,DN)NE,KX,XF,rG 
inter  fe  funt  aquales,  quod  a nobis  fupra  dcmonflratum  fuit . 

Erunt  tres  circuli , hoc  eft  fuperficics  fa£la  ab  ac,cd,db,ep,fg  maior  quam  cir- 
culus, cuius  femidiameter  peteft  quod  fit  ab  ag,  circulo,  cuius  femidiameter  poteft 
quod  ghk  continetur]  Ex  sjs  qua  diclafunt,  fcqmtur  tres  circulos,  boc  efi  fupetficicni 
faBam  ab  omnibus  ac,CD,db,ef,fg  aqualem  effe  duobus  circulis  , videlicet  circulo , 
cuius  femidiameter  efl  ag,  & ei  culus  femidiameter  potcfl  quod  giik  concinitur. 

' L Hoc  eft  dimidium  cius , quod  fit  ab  fb.  At  vero  dimidiam  cius,  quod  ab  Fit  aequa- 
le efle  ei,  quod  continetur  ckk  ex  his  patet]  Cracus  codex  mancus  eft,  qmm  itarefii- 
tuemus  nixin  TU  r'  use  j tm  Jtu'  tuc  tsn  tu  £0 . o“ti  e * Tu  tu.  noo  r S aero'  tus  TU  £ u 
'iter  82 1 ttf  \an  o9  n Ssncr  irrtt/Sl r. 

M Et  quoniam  dimidium  eius,  quod  ab  fu  femper  minus  eft  duplo  quadrati  cx  fg  ] 
Dimidium  enim  eius  quod  ab  fh,  boc  cfi  red  angulum  ghk  femper  minus  efl  duplo  quadra- 
ti ex  fg  quod  quidem  in  prima  figura  manifefle  patet,  in  qua  rcBangulum  ckk  mmus  efl 
quadrato  ex  oh,  boc  efi  quadrato  ex  fg.  quare  multo  minus  duplo  ciuf dem.  In  fecunda  ve, 
ro  figura  re  Bangulum  ghk,  hoc  efl  ex  j.  fecundi  libri  elementorum,  quadratum  ex  oh,  Vna 
cum  reBangulo  hgk  , idcirco  minus  erit  duplo  quadratiex  fg  , quod  retlangulum  hgk  mi- 
nus fit  quadrato  ex  g u . etenim  reda  linea  e,  k femper  minor  ell,  quam  f g , qua  maiori  an - 
gulo  fubtenditur  ■ 

N Confiat  fuperficiem  fafiam ab  ac,  cd,  de, bf,fg  circulo,  cuius  femidiameter  cfi 
ac  vna  cum  duobus  circulis,  quorum  femidiametri  funt  fg  minorem  efle  J Superfit  ics 

/ faltaab  ac,cd,d[,ef,FG  demonftrata  efi  aqualis  duobus  circulis  , videlicet  circulo, cu. 
ius  femidiameter  eft  A G , if  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  dimidium  eius,  quod  fit  ab  f h. 
Sed  cum  dimidium  eius,  quod  ab  fH  femper  minus  fit  duplo  quadrati  ex  F c , ent  ditia  fuper- 
ficiesab  a c ,cd,  de  , ef,  f g minor  tribus  circulis,  videlicet  circulo,  cuius  femidiameter 
ell  ag,& duobus  circulis,  quorum  fcmidiamctriftiat  fg. 

O Ponatur  re£ls  lines  gr  squalis  rs,  & ipfi  hr  squalis  rl]  Hac  demonfiratia  ad 
fecundam  tantum  figuram  pertinet , nam  prima  figura  fequens  theorema  fcorfum  aptatum  efi. 

P Retfiangulum igitur  sgh  squale  efi  reSangulo  lhg  vna  cum  duplo  quadrati  ex 
r,  h j T^am  rcBangulum  sgh  duplum  eft  rcBangulum  rgh,  quod  sg  dupla  fit  ipiius  t;  k,  r g: 
& retlangulum  lhg  duplum  efl  reBangult  rhg  cum  tu  fit  dupla  ipfius  hr. 

Q__  Vna  cum  khc  , hoc  cfi  cum  kgh  & quadrato  ex  gh]  Sequitur  boc  ex  j.  fecundi  Ii. 
bri  elementorum . 

R.  Videlicet , quod  vtraquefimul  c r ,r  k,  & c h continetur,  vna  cum  quadrato  cx 
c H ] Quod  enim  continetur  vtraquefimul  G R,  R K,  cSr  o H efi  aquale  duobus  reti  angulis  sgh 

& K g R . 

Ex  iam  dcmonflrati  duo  buiujmodi  tbcoremtta  elici poffunt . 


THEOREMA  PRIMVM. 


Sit  triangulum  xquicrure  abc,  & a puncto  a ad  ipfam  b c perpen- 
dicularis ducatui'  ad.  Dico  rect  angulum  dcb  dimidio  quadrati  cx  a c 
sequalc  efle. 


Vtl  igitur  angulus  abc  reBus  eft,  Vel  atulus , Vel  obtufus . Siquidem  rtBus  , quod  pro- 
pofitum  efl , manifefto  confiat , punBum  enim  D in  ipfum  s cadet . & cum  quadratum  efl  ac 
aquale  fit  duobus  quadratis  cx  ab,  dc,  erit  D cb  reBangulum,  boc  eft  quadratum  ex  tc(- 

quale 
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quale  dimidio  quadrati  cx  A c<  cu  At, rcinterfc  fivt  aquales  .Si  Vfrofit  acutus, tadet  n rufer  lj.feou> 
2,  & c "l/f  r»  fecunda  figura,  & quadratum  tx  ac  Vna  cum  duplo  redanguli  c s.d  aquatis  tric 
duobus  quadratis  ex  AB.BC  dimidium  igitur  quadrati  ex  ac  Vna  cum  redangulo  cbd  tfi 
aquale  quadrato  erue,  atquadratoex  bc  aqualia  funt  vtraque  redangulafimul  cbd.dcb 
ergo  communi  fublato  cm,  relinquetur  redangulum  Dei  dimidio  quadrati  ex  ac  aquale 
Quod  fi  angulus  abc  fit  obtufus  /cadet  o in  Ipfam  ab  produdam  extra  b vt  in  tertia  figu- 
ra. Iiaque  quoniam  quadrata  cx  ac  fuperat  quadrata  ex  ab,bc  duplo  redanguli  CBD  di- 
midium quadrati  ex  AC  / operabit  quadratum  ex  B c redangulo  cid.  quadratum  igitur  ex  u fccun. 
Bc  Vna  cum  reU  angulo  cbd  eft  aquale  dimidio  quadrati  ex  ac.  Sed  quadrato  ex  tc  Vna 
cum  reclangulo  cbd  aquale  e fi  duo  redangulum  . ergo  redangulum  d c b dimidio  quadra . *'  ecUn' 
ti  ex  a c aquale  erit . 


THEOREMA  II. 

Sit  reda  linea  ab,  & in  ipla  fumantur  qu.Tuis  punda  CD.  Dico  du- 
plum redanguli  adc  vna  cum  b c d redangulo  ;cquale  cfTe  ci , auod 
Vtraque  b A,  ad, & cd  continetur,  vna  cum  quadrato  cxcd. 

Troiucatur  AB  ex  parte  a , fitque  n a 
aqualis  ad,  & P a aqualis  AC.  erit  & 

B?  reliqua  reliqua  cd  aqualis . Quonian  r a c b j.tecva, 

igitur  adc  redangulum  aquale  eh  reSan-  * 1 — — -a-  ...4— , .1— — B 

gulo  acb,  Vna  cum  eo,  quod  fit  ex  cd 
quadrato  1 duplum  redanguli  adc  aquale 

erit  duplo  redanguli  acd  , & dupli  quadrati  ex  cd.  Sed  edc  redangulum  duplum  efirt- 
Banguli  adc  eum  bd  dupla  fit  iplius  da.&  eadem  ratione  redangulum  fcd  redanguli 
acd  cfi  duplum . redangulum  igitur  edc  aquale  etl  redangulo  fCD.dr  duplo  quadrati  ex 
C D . commune  apponatur  redangulum  b c d . ergo  edc  redangulum  Vna  cum  redangulo  b c d 
afl  aquale  redangulo  fcd  >na  cum  duplo  quadrati  ex  c D,  & redangulo  tc  D.  redangulo  au* 
tem  edc  macumipfo  bcd  ,boc  cfi  vnt  cum  redangulo  me , tSr  quadrato  ex  cd  aquale 
cfi  id,  quod  continetur  P.  f & c.  D . hoc  cfi  quod  continetur  vtraque  c a,ad  & cd  Vna  cum 
quadrato  ex  cd.  at  redangulo  bcd  vna  cum  quadrato  ex  cd  aquale  cfi  pdc  redangulo,  j1ftai[ll 
quadrato  autem  ex  cd  aquale  efiid,  quod  bf,  & cd  continetur,  ergo  redangulum  edc 
hoc  tfiduplum  redanguli  adc  vna  cum  redangulo  bcd  cfi  aquale  ei,  quod  Vtraque  B a,  ad 
& cd  continetur , Vna  cum  co , quod  fis  cx  C D quadrato . 

THEOREMA  XXV.  PROPOSITIO  XXVIJ 

Sit  reda  linea  ab,  & in  ipia  firmantur  qturuis  punda  cd.  Dico 
illud , quod  continetur  Vtraque  b a , ad  & c b vna  cum  quadrato  ex  c B, 
sequalc  dic  duplo  redanguli  ABC  vna  cum  bcd  redangulo. 


S a 


Ponatur 


Digitized  by  Google 


143  -^  PAPPI  MATH  COLL  j 

Ponatur  ipfi  a r>'  aequalis  a b , & ip(i 
A e aequalis  a f . reliqua  igitur  e d aequa- 
lis erit  tr.  Itaque  cum  ab  e reflangu-  r a e d 

lum  aequale  fit  reflangujo  a e b vna  cum  E — -1 — ■ i « — J * ■ 8 

quaJrato  er  es  per  $.  theorema  fecundi 
libri  elementorum;  erit  reflanguli  »»c 

duplum  aequale  duplo  reflanguli  acb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb  duplo  autem  re- 
ftanguli  acb  aquale  eft  rtflangulum  fcb;  etenim  re  ipfius  ca  eft  dupla reflangu- 
lum  igitur  fcb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  er  aquale  eft  duplo  reflanguli  a b c.  com- 
mune apponatur  rcfiangulum  , quod  continetur  a & n r , hoc  eft  rcflangulum  bcd. 
ergo  redi  angulum  ecb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb  cfi  aquale  duplo  reflanguli 
abc  vna  cum  bcd  rcflangulo.  Sedrcflaneulo  ecb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  cb 
aquale  eft  reflangulum  bbc  vna  cum  quadrato  ex  cb:  reflangulum  enim  tes  vna 
cum  quadrato  ex  cb  eft  aquale  ipfi  esc  rcflangulo.  ex  eodem  theoremate  fecundi  li- 
bri elementorum . ergo  reflangulum  tue,  h<  c eft  id , qued vtraque  ba,ad,&  cb 
continetur,  vna  cum  quadrato  ex  c b , eft  aquale  duplo  reflanguli  a B c vna  cum  bcd 
rcflangulo. 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  XXVII. 

Sit  aliqua  circuli  circumferentia  kbc,& reda  linea  D.  Dico  fieri  pof. 
le,vt  infinite  ablcindatur  circumferentia  ka  quae  ipfius  kbc  pars  exilhtt, 
ita  vt  dudx  contingente  ab ,KE  minores  fint,  quam  D reda  linea. 

A Sit  enim  refla  linea  contingens 

kc  ipfi  d aqualis, & ad  centrum 
ducatur  oin.  Itaque fecantes cir- 
cumferentiam kbc  bifariam  ,&  rur- 
fus  cius  dimidium  bilariam.  hocque 

B femper  facientes, relinquemus  qua- 
dam circumferentiam,  vt  Ks,qua 
minor  erit, quam  kae.&  ducatur 
refla  linea  a b p-.fitionem  contin- 

C gens,  ergo  a e ipfi  u eft  aqualis. 

&fafluiniain erit, quod  propone- 
batur .duflaenim  per  Ha  rcflali-. 
neu  ad  f,  erunt  k b , e a . quam  k f 

D minores , propterea  quod  F b maior  eft  vtraque  ipfarum  a e , f k , cum  angulus  f a b 
fit  reflus:& multo  minores,  quam  d,  qusipfi  kc  aqualisponitur. 

COMME7{TUHirS‘ 

A Sit  enim  refla  linea  cotingens  k c.  ipfi  d aquales, & ad  centrum  ducatur]  cb  u Gr.tr  m s 

eodrx  mendofus  fit  habet . it  y/  » x»  BAcVor  r»r  f,  ^ tb'  ri  niterer  *' 

ttn  corrigendas  autem  hoc  modo . ir.  w ir«n(.i«  «a  a it,  et  t,  £ tb'  ri  xhmr  ut  I . 
re  fla  enim  linea  kg  non  minor  J ijuam  d , [cd  ipfi  tctjualis  ponitur  , quod  etiam  apparet  ex 
ijs , f 1 ut  ad  finem  f tripla  funt . 

B Relinquemusquandamcircumfcrcntiam,vt  KA,qux  minorerit,  quam  k ab  ] Ex 
(ritnadetimi  libri  elementorum. 

C Ergo  A e ipfi  E K eft  aqualis]  Hoc  nosfupra  in  14.  huius  demon(hauimus . 

D Propterea  quod  fe  maior  eft  vtraq;  ipfarum  a b , b k , cum  angulus  fa  e /itrcflusj 
V* la  tn,m  *'»«  fe,  eput  reflo  angulo fubtcndnur , maioreflipfa  eu, ex  i9.  prini  ele- 
mentorum :&cm  e k fit  utri  que  communis  .erit  tota  s r maior , quam  ipfa  af.Ek.  nam 
fi  aqualibus,  iuaeoalia  addantur , tota  erunt  manualia.  Gratus  autem  eodex  jit  habet  opiis 
iout  ens  4,  {»<  ipsis  totrige  im  eis  <m'  £*». 

THEO- 
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LIBER  QVINTVS. 

THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVIII. 


Omnis  portionis  fpharrae  cutua  fupcrficies  atqualis  cft  circulo,  cuius 
femidiameter  elt  aqualis  ei , qua  cx  polo  iplius  portionis . 


Sit  enim  p rtio  fpiiaira:, cuius  po- 
lus cft  punilum  k,  & qua  ex  polo 
k«.  Circulus  autem  maximus  per 
xi  tranfiens fit, euiusdiameter  tc, 
ad  quam  perpendicularis  ducatur 
b a . Dico  fphiericam  fuperficiem 
portionis,  qua  bafim  habet  circu- 
lum, cuius  femidiameter  a n,  & ver- 
ticem punftum  k , circulo,cuius  fe- 
midiameter cft  K b aqualem  effe. 

Sit  enim  hac  inmqualia , fi  fieri  po- 
teft  , & (it  primum  portionis  fuper- 
ficies  maior : exccflu  autem  ipfot  um 
intelligaturmiuor  cfte  circulus,  cu- 
ius diameter  cft  rcfta  i,  h , itavt  fu- 
perficics  portio  iis  inaior  fit  duobus 
cir<  ulis,  videlicet  circulo , cuius  fe- 
midiameter cft  k b , & eo , cuius 
diameter  cft  h . diuidaturque  cir- 
cumferentia Ise  in  quotcumque  partes  aquales,  & contingentes  ducantur  quemad- 
modum in  figura  apparet , ita  vt  vnaquaiquc  ipfarum  minor  fit  ca,qu«e  potefl  cftaLam  B 
partem  quadrati,  quod  fit  cxrefta  linea  h.  hoc  enim  fieri  poffciamdemonflratum  cft.  C 
Quoniam  igiturquadratum  cx  h.  maiuscfteo.qucdtfliesfitex  g b;  & circulus  circa  D 
diametrum  h maior  erit  duobus  circulis,  quorum  femidiameter  cft  u.  hi  cnun  duo 
circuli  vna  cum  circulo , cuius  f midianictcr  cft  K B,vt  den.onfttatuin  fuit  in  15.  huius,  E 
maiores  funt  fuperficie  fafla  a riflis  lineis  contingentibus,  qua:  quidem  circa  por- 
tionem fphmra:  deferipsa  cft  . erit  igitur  ipfa  fupcrficics  minor,  & Rperhcics 
portionis  fphmras  multo  minor  duobus  circulis,  videlicet  ciieUo,  cuius  femidiame- 
tereft  K£,&  ei.  culo,  cuius  diameter  cft  h.  atqui  maior  ponebatur  .quod  eft  abfur- 
dum . t> 

Sed  fit  cipculus,  cuius  femi- 
diaracccr  k b maior  fu  per  lici  a 
fphierica  portionis . ergo  circulus 
cuius  femid  iumeter  poteft  id,  qu  >d 
eu  continetur  curua  fuperficie 
portionis  maior  erit . lntclligatur 
circulus,  cuius  femidiameter  pof- 
fit  id,  quod  continetur  nxA,imer 
ipfaraedius.  maior  igitur  cft  kc» 
quam  re^a  lixae  a h-  fit  ipfi  h aequa- 
lis eo.  & diuidatur  circumferen- 
tia kob  in  quotcumque  partes  x- 
qualcs  , quarum  vnaq  usque  fit 
minor  circumferentia  kl  o,vt  pro 
ximeoftenfum  eft : iunganturqne 
xr,  tu,  mn,  si.  fupcrficics  igi- 
tur qum  ab  ipfis  fit  cx  conuerfione 
circa  axem  k a ,quoufque  ad  prio- 
rem locum  redeat , comprehendi, 
turi  fuperficie  portionis , candemquc  bafim  habet ; & eft  tequalis  circulo  . cuius  femi- 
diam:tci(  iunfla  cl)  poteft  id,  quod  lc  & & ka  continetur  cx  ij.  huius;  minor  K 
autem  cft  fuperficie  fphmrica  portionis.  circulusigitur , cuius  femidiameter  poteft  id  M 

quod 


E 
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M quod  oc  , & k a , hoc  eft  quod  r^fla  linea  h & k a continetur  , fuperficie  fph*rica 
N portionis  multo  minor  erit  ■ fcd  & maior,  eum  fit  medius  inter  por lienem, & circulum, 
O cuius  femidiameter  k i . quod  tieri  non  poteft . ex  quibus  fequitur  ea  inter  fe  iquana 
P efle . Confiat  n.etere*  fi  punitum  * fit  centrum,  portionem  ellc  dimidiam  lphatrain . 
Quaeque  erit  totius  fphaira:  fupcrficics  equalis circulo, cuius  femidiameter  ett  kc  ,idquod 
etiam  ex  vtrifque portionibus qualefcu.uque  fint,  concludi  poterit. 


COMMET^Tji^irS. 

A Ita  vt  fuperficies  portionis  maior  fit  duobus  circulis , videlicet  circulo , cuius  femi- 

diameter  eft  k B , & eo,  cuius  diameter  eft  h ] Gracus  codex  diminutus  eft,& itacomgcn- 
dus . ari  r«’r  thednar  r i Tjw»^t*Ter  /iti^rra  77)  Jff  h ku\awp  , * ri  via  t i nltrto  tfir  * 

K fi  , 1 foti  £2l»  19  , Kifj  illfci^r  » A fi  ‘Unlif-frl  tlf  IffAf  oVlffsif. 

B Hoc  enim  fieri  pofse,  iam  demonfiratunieft]  In  antecedente  . 

C Qmniam  igitur  quadratum  ex  ii  maius  eft  eo,  quod  o&ies  fit  ex  gb.  ] InGrx  et  co- 
dice bibetur . Hi'  3r  /Atiane  S6  Ti'  der*  9 . fed  legendum  th'  it  pmlfpr  in  Ii'  dv*  9» 

D Et  circulus  circa  diametrum  h maior  erit  duobus  circulis,  quorum  femtdiaiuetcrcft 
bbJ  quadratum  enim  ex  dupli  ipfius  gb  quadruplum  eft  eius],  quod  fit  ex  an,  per  io.  fextt 
libri  elementorum . tr  duo  butuf  nodi  quadrata  fimul  fumpta  ciufdtm  funt  ollupla  :&  minora 
quadrato  ex  h.  eSr  cum  circuli  eandem  inter  fe  proportioi  em  habeant , quam  tp forum  quadra- 
ta,ent  circulus  circa  diametrum  h maior  duobus  circulis , quorum  diameter  eft  dupla  ipfius 
CB  ,hoe  eft  quarum  f midiameter  eft  gb  . 

E Vtdcmonftratum  fuit  in  15.  huius]/»  Graea  cod.  legitur  de  nrtlif murat  mS » 9tmftpart 

f E j»o  circulus,  cuius  femidiameter  poteft  id  quod  cka  continetur,  curua  fuperficie 
porcionis  maior  erit . ] Eft  enim  reSangulum  cka  quadrato  ex  KB  aquale,  exS.Jcxti 
libri  elementorum. 

G Intelligatur  circulus,  cuius  femidiameter  poflit,  quod  continetur  dka  inter  ipfa 
medius  ] Hoc  eft  intelligatur  circulus  minor  quidem  circulo  ,cusus  femidiameter  poteft  quod 
cka  continetur , maior  autem  fpharica  fuperficie  portionis . ent  eius  femidiameter  minor,  & 
poterit  id,  quod  continetur  ca,& retia  linea  minore,  quam  K c , qua  fit  dic,  hoc  efi  in  qua  H. 

H Vt  proxime  oftenfum  eft  ] In  antecedente  ex  prima  decimi  libri . Gracus  autem  codex 
habet  ut  & rr*  hic. 

K Ex  i}.  huius)  loGraco  codice  legitur  ha  a*'  1 8i  •ft/ta. 

L Minor  autem  eft  fuperficie  fphacrica  portionis]  Ex  ijs,  qua  Archimedes  demonflra- 
uit  img  primi  libri  de Iphara ,& cylindro. 

M Circulus  igitur,  cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  oc  & K a hoc  eft  refla  linea  V 
& ka  continetur,  fuperficie  fphicrica  portionis  multo  minor  erit  J £ft  enim  oc  minor 
qudm  CL.  nam  cum  circumferentia  ponatur  u,  minor , quam  circumferentia  klo,  cjr 
reda  tinea  kl  minor  erit,  quam  reda,  qua  tpfi  ko  fubtendnur  , ideoque  quadratum  ex  tt 
minus  quadntoex  KO  reliquum  igitur  quadratum  ex  LC  reliquo  ex  oc  malus  erit,  fr  ob 
idredalinea  lc  maior,  quam  reda  oc,funt  enim  vtraque  quadrata  ex  k L,  LO , tir  fi  mili- 
ter vtraque  ex  K o , o c idem  quadrato  ex  as  aqualia  , pet  47.  primi  libri  elementorum . 
quare  circulus,  cuius  femidiameter  poteft  quod  continetur  oc,ka  minor  ei  Io,  cuius  femidia. 
meter  poteft  id . quod  tc,u  continetur,  ac  propterea  circulus,  cuis  femidiameter  poteft, 
quod  continetur  oc,K  A fuperficie  fph  arica  portionis  multo  minor  erit. 

N Cum  fit  medius  inter  portionem,  & circulum,  cuius  femidiameter  kb  ] Hoc  eft  medius 
inter  portionis  fuperficiem , & circulum , cuius  femidiameter  eft  a b. 

O Conftat  praterca  fi  punflum  a fit  centrum , portionem  efle  dimidiam  fphatram  3 
Gracus  codex  mendofus  eft,&  fortaffc,  sta  corrigendus . 1 £ lintr  ut  it  ai  o rirrtur  3 -gnara» 
Vl'  r/ca/aa  ipLieaaipiar. 

P Atque  erit  totus  fphtet*  fuperfi- 
cies aequalis  circulo,  cuius  femidiame- 
ter eft  K c)  Gracus  codex  mend  -Ius  el, 
in  quo  legitur  i,  irai  inodrua  Tue  ,I«J- 
pot  itiiln  uui  in  is  ri  Hi»  iuyn 
leo -ndu m aurrm.  7 ‘t  arbitror  , in  uduArt 
t'  1 u n ulrrtu  Qi  i uy.  St  igitur  ma • 
mente  u c femieneulus  kbc  continetur, 
quaufque  adpnorem  locum  redeat,  portio 
k > A dimidiam  fpbaram  defcnbet , O* 
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Jimihtjr  c R a reliquant  dimidiam,  entque  ex  tam  demonfiratis  dimidia  fphara  * 
fuperpcies  aqualis  circulo , e utut  femidiametenefi  kra  & alterius  dimidia  c b a fuperfieies 
aqualis  circulo,  cuius fem, diameter  c«.  ergo  toliui  fphara  fi .perficies  erit  aquali,  circulo  r 
cuius  femidiameter  kc.  efl  emm  quadratum  ex  Kc  duobus  quadrans  ex  u.bc  aquate  per 
47.  prtmi  libri  elementorum . 1 r 

plamcj}hl’US  ftr^'CIU  ft,et  ’ ‘°“US  ft1’*'*  f“p"ficiem  circuli  in  fpbara  maximi  quadru- 

Id, quod  etiam  ex  vtrifquc  portionibus,  qualcfcumque  fint  concludi  po/Tcnt  ] Sed 
non  cadat  puntlum  a ,n  centrum,  Vttn  fecunda  figura . Eodem  modo  demonltrabitur  totius 
fphara  fuptrfic, em  aqualem  effe  circulo,  cuius  fem, diameter  eji  «c.  etenim  quadratum  ex 
*?  periter  en  aquale  duobus  quadratis  ex  kb,bc.  Toffumus  e„am  ex  ijs,  quapermiffafunt, 
ahter  tpfius  fpbara  fuperficiem  oflendere, hoc  medo. 

Spbara  totius  fuperfieies  aquatis  efi  circulo , tutus  femidiameter  diametro  circuli  in  ca  ma. 
xtmi  efi  aqualis . 

Sit  fphara  , ctr  circulus  in  ea  maxi- 
mus , eurus  diameter  efl  AB.  Dico  to-  E .r 

tius  fpbara  fuperficiem  circulo , cuius 
femidiameter  efi  ab,  aqualem  effe  .nifi 
enim  ita  fit,  erit  fpbara  f upc,  ficus,  Vei 
maior,  Vel  minor  dido  circulo . /it  pri- 
mum maior,  fi  fieri  potefl , & exccffu  ip- 
forum  mtelligatur  minor  circulus, cuius 
femidiameter  efi  reda  linea  K,  ita  >t  fu- 
per fi  cies  fpbarai  maior  fit  duobus  circu- 
lis, circulo  fcihcet,  cuius  femidiameter 
efl  a B,  &cireulo,cuius  diameter  k : di  • 
mdaturq ; fcmicirculi  circumferentia  in 
quotcuq-.partes  aquales : & reda  linee 
contingentes  ducantur,  quemadmodum 
in  figura  apparet,  ita  tamen  vt  tnaqua- 
• que  ipfarum  minor  fit  ea, qua  potefl  olla- 
uam  partem  quadrati  reda  linea  k. 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  K maius 

efl  eo,  quod  odes  fit  ex  ac,  erit  & circulus , cuius  diameter  k maior  duobus  circulis , quo- 
ruito  femidiameter  fune  ac  qui  quidem  duo  circuli  unacum  circulo,  cuius  femidiameter  a b 
ex  14.  huius  aquales  fuut  fuperficici  fadxiredis  lineis  contingentibus , qua  curta  fpbaram 
deferipta  efl . ergo  cafupcrfi ctes  minor  erit , & fuperficies  fpbara  multo  minor  duobus  circu- 
lis , videlicet  circulo , cuius  femidia- 
meter ab  , er  circulo , cuius  diame- 
ter K-  fed  & maior  ponebatur , quod 
fieri  non  potefl  . Quod  fi  circulus,  cu- 
ius femidianucer  A r fuperficic  fpbd- 
rica  fit  minor , intelhgatur  alius  cir- 
culus inter  ipfa  medius , cuius  femi- 
diameter pojjitid,  quod  cab  conti- 
netur, hoc\efl  minor  quidem  circulo 
Cuius  femidiameter  ar  fpharica  au- 
temfuperficie maior  erit  c a minor, 
quam  ab  . fit  ipfi  ca  aqualis  ne, 

C'  fcmicirculi  adb  circumferentia 
diutiatur  in  quotcumque  partes  a- 
quales , quarum  -unaquaque  fit  minor 
quam  ad:  iunganturque  ae,bf,fg, 
oh  , H k , k b ,i  K.  ergo  fup erficies  , 
qua  ab  ipfitfit  ex  conuerflone  circa  a b 
aqualis  efl  circulo,  euius  femiiiame- 

ter  potefl  id  quod  continetur  e ascxxj.  huius . Cr  cum  a fuperficic  fpbara  comprehendatur, 
ea  minor  erit,  efi  autem  ot  minor,  quam  n,  quod  da,  maior  fit , quam  a e:  circulus  igi- 
tur, cuius  femidiameter  potefl , quod  cs  a,  Iioc  efl  quod  cab  continetur,  multo  minor  eriefu- 

perficie 
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perficit  fpbara.  Sed  & maior , quod  efl  obfurdum.  Ex  quibus  fequitur  fuperficiem  fphoro 
circulo , cuius  femidiameter  A B aqualem  ejfe , quod  demon]  trarc  oportebat . 


THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXIXI 

Si  fint  tres  re<ftx  lineae  a bc,  conus  bafim  habens  circulum , cuius  fc- 
midiameter  poteft  id , quod  A B continetur  , altitudinem  vero  c,  aequa- 
lis eft  cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  poteft,  quod 
continetur  b c , & altitudinem  a. 

Exponantur  enim  duo  circuli  bf: 

A St  circuli  quidem  b femidiameter 
potlic, quod  a b continetur, circuli 
vero  f femidiameter  poflit.  quod 
continetur  BC,St  altitudo  ipfius  B 
fit  bg  sequalis  c:  altitudo  autem  v 
' '•  fit  r h : atqualis  a . Quoniam  igitur 

fi  vt  a ad  c,hocclivt  fh  ad  BG.ita 
rcftangulum contentum  ab  ad  id, 
quod  bc  continetur  ; hoc  eft  qua- 
dratum , quod  fit  a femidiametro 
circuli  b ad  quadratum , quod  a fe- 
midiametro circuli  f ; hoc  efl  circu- 
C lus  e ad  r circulum.  Conus  igitur, 

cuius  bafis  eft  circulus  b , & altitudo  e c xqualis  efl  cono , cuius  bafis  circulus  f , St 
altitudo  f h . bafes  enim  cx  contraria  parte  ipfis  altitudinibus  refpondcat . 

CoMMET^TUUirS.- 

A Et  circuli  quidem  e femidiameter  poflit , quod  a b continetur,  circuli  vero  f femi- 
diameter  poflit , quod  continetur  bc]  Crocus  codtx  mancus  eft , atque  ito  corrigendus , 
xj  ai  falr  t i ia  rs  ulrTfg  JttaCSa  at'  'Sat'  a $ j ai  J)  (f  uti  altar*  tuiuSo  a*'  \Mv'  jg 
B Hoc  eil  quadratum,  quod  fit  a femidiametro  cir  uli  e ad  quadratum, quod  a femi- 

diametro  circuli  f]  In  Gr  aco  codice  legitur  t»tS5>  •'  •*  t*  ulme  ri  t me  It  ri*  ia  ai  at*, 
it*  t*  f.  Sed  mendofe  ,vt  opinor , non  enim  eft  ,vt  re  B angulum  contextum  at  ad  reltaa- 
gulum,quod  Bc  continetur,  ita  femidiameter  circuli  B ad  femidiameter  circuli  f.  quare 
fortaffc ita  legendum  erit.  rtrSfi  ri  ori  aie  ia  ai  aiitt*  ri  « mfle  a ! «V,  rie  i*  ai  aii- 
at * ai 

C Conus  igitur,  cuius  bafis  eft  circulus  b,  & altitudo  bg,  squalis  eft  cono,  cuius  ba- 

fis  circulus  r Sc  altitudo  fh.]  Ex  15.  duodecimi  libri  elementorum  . 


THEOREMA  XXVIII,  PROPOSITIO  XXX. 

Sit  triangulum  abc,  & manente  bc  vlquc  c b conuertatur,  quoad  in 
eundem  locum  redeat.  Dico  iolidum  ab  ipfo  faiftum  xquale  eflc  cono, 
cuius  bafis  quidem  eft  xqualis  fupcrficiei  conicx,  qux  in  conucrfionc 
fit  a re£ta  linea  ab,  altitudo  autem  perpendicularis,  qux  a pundto  c ad 
ipfiun  ab  ducitur. 
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A punai»]  tnito*  * 'c  ad  ipfa  •'- 

pcrpendiCuliMs  du  'antur,  cb,»d.  Et  ■' 
quonimhi-eilhValifglilusad  A «qualis  MI'  "■ 
icSo  ad  a , ci  minunis  autem , qui  ad  b ; 
erit  triangulum  a d triangulo  ccb  as-  * 
quiangulum.  quare  ve  ba  ad  ad,  ita  bc 
ad  ea.  Sed  vt  B a M ad,  ita  bad  re-  j 
«ftangulum  ad  quadratum  ,ex  ad.  vtigi.  : 
turreftangulum  bad  ad  quadratum  ex  i v '■  , 

AD.ita  bc  ad  ea.  ergo  conus  bafim  quidem  habens  circulum,  cuius  femidiamc^r 
poteft  id, quod  b a i),  continetur , altitudinem  vero-CE  squalis  cil  cono  Dan.n 
ti  circulum,  cuius  femidiameter  a n,  & altitudinem "» c, quoniam rurfusiDlorun  n (n' 
refpondenc  aducadmibus  cxcoatrampantc . folidum  autem  quod. ia  eoniLJw^m 
triangulo  dac  aquale  cfl cono  bafim  habenti circuluinsoius  ftruidiameter  au  x?f|»  B 
titudmem  bc.  ergotdem  folidum  aquale cft  cono faalim  habenti circTlum 
midiameter  poteft,  .quod  continetur  a a n,  & altitudinem  ci.  £d 
^ualuruperfie^tco.uex, quat  inconucrfione fit  aredU  Imea  ab  per  iSS 
ina  Archimedis , omnis  enim  coni  .equi  erum  fuperricies  exceptabam  efl  &aUAli 
o,  cuius dem, diameter -inedia  proportionalis  cfti  nter  con.  Jaius^eitddum^^' 

It,  qui  cft  coni  balis . Si  igitur  manente  b c coniicrfum  triangulum  in  eundem  ?"1,1^  „ 
relhtuatur , a quo  moueri  cspit,  ta&mn  ab  ipfo  folidum  squale  erit  cono  T',"1  C 
Cll  squalis  fuperficiei  conlcs , qus  in  conuerfione  fit  a rcfta  iinca  a b , altitudo"/  ^ 

perpendicularis, qusapunfto  c adiplam  ab  dudladuem.  >aJt‘tudoauttm  > 


c o nt  m e u p / y s. 

'•  t C '1  C:  " ■ ‘ - 


. , , - e-  ■ 

sedvt  ba  ad  ad,  ita  bad  reflangulura  ad  quadratum  ex  adi  Fr  c ' • 
txlemmuem  decimi  libri  elementorum  - i X Pr,mj  festi , rtl  \ 

&*ium  ba  c couuertatur  fiet  ■ - 1 - * 

folidum  confiant  ex  duabus ca-  , j c-f 
n,s » quorum  bafis  cfl  eadem 
•Videlicet  circulus  , cuius  femi- 
diameter ad,  & alterius  qui» 
dem  altitudo  bd,  qui  dicatur 
tonus  b a D.:  alterius  Vero  c d 
qui  dicatur  cad.  Sttpraerea 

component,  vt  duo  diffi-eoui  ad  conum  CA  n * ’ ‘ . * lf  deventorum, & 

dem  conum  cad.  itet  F k , boc  ek  b c ad  e n’  a ° ai  cu>  $*A  vt  conus  pc  (t  ad:  eune 

dum  ex  ipfi,  conflans,  aquale  cfl  cono  r c H W a 5**'  EA>  nt<  A “•  >-? ‘ ‘H  [»U 

diameter  ad,  & altitudinem  bc.  Si  au- * ^ ?KW/«*'r.».qo.inci 

tc w puntlum  D radar  in  s , oelm  c , »r  m * A 

fecunda  figura,  quod  proponitur  mauifefle 
parer,  Sol, dum  enim,  quod  in  conuerfione 
fit,  cfl  idem  ipfe  conus,  qui  bafim  habet  cir. 
culum,  cuius  femidiameter  ad,&  altitudi- 

nemBc  • Quod  fi  D cadat  extra  c in  lineam 
* c productam , vt  in  J.  figura  nsbslamsnus 

bcd  aqualeeficono  UmbZZta* TmlTJZlZ^”  ^F**',4?*** 

T litet 
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lictt  B c . Sei  Vt  illud  m inifeflius  conflet , tntrlliganturtrcs  coni  in  eidem  btfl,  in  circulo  [i' 
licet , cuius  femidiametcr  ad.  fi tque  Vnisi  quidem  altitudo  BC,  qui  dicatur  conus 
tersus  autem  altitudo  c D , qui  dicatur  cadj  & ttrtij  altitudo  nu,  qui  dicatur  bjd. 


Itaque  rt  conus  a ac  adeonum  cad,  ita  efl  altitudo  bc,  ai  cd.  quare  & componendo, 
Vt  utrique  coni  b a c , c a d ad  conum  cad,  iea  b d ad  ac,  conus  autem  e a d ad  eandem 
CAD  cft  vi  nv  ad  DC  ergo  rlrique  coni  b a c , c A D cono  ea  D fnnt  aquales  . fi  igitur  a co- 
no bad  auferatur  conus  c ad  , relinquetur  eac.  conus  quare  /otidum , quod  in  couuetfio- 
ne  fit  a triangulo  iac  eft  aquate  cono  bafim  habenti  circulum ; cusus  femidtometer  ad, 
& altitudinem  B c • Eodem  modo  fiet  demonftratio  fi  fundum  u cadat  extra  E . vt  in  4.  figu- 
ra . erunt  enim  duo  coni  cai,  e a d Vm  cono  cad  aquales . quare  fi  abeo  auferatur  b a d, 
reliquus  erit  conus  ca  e,  qui  bafim  habebit  circulum , cuus  Jcmidiametcr  ad,  & altitudi- 


nem C B . J • 

Si  igitur  manente  e c conuerfum  triangulum  in  eundem  locum  reftituatur , a quo 
moueri  expit  ] l»  Graea  codice  legitur  ir  i/a  /striant  t «V  0 y legendum  >cro  >t  opinar, 
ir  ifu. 


THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXI. 


Sit  rurfus  triangulum  acf,  & reda  linea,  vt  contingit  bc;  qua  ma- 
nente conuertarur  triangulum  quouique  ad  eundem  locum  redeat . Dico1 
{olidum  ab  iplo  facium  xquaie  efle  cono,  bafim  quidem  habenti  circu- 
lum aequalem  fopcrficiei , quae  in  conuerfione  fit  a reda  linea  A F , altitu. 
dinem  vero  perpendicularem,  quae  a pundo  c ad  ipiam  af  ducitur. 


Producatur  f a vfque  ad  e . ergo  oS  id , 
quod  proxime  oftendimus,  f.  lidum  a trian- 
gulo abc  facftum  xquaie  cft  cono,qui  bafim 
habet  xqualcm  luperficiei  coni > quae  fit  a re- 
fla linea  ab,  altitudinem  vero  perpendicu- 
larem a punfto  c ad  b a du&am . folidum 
autem,  quod  fit  a triangulo  b f c fimiliter  cft 
aequale  cono  bafim  habenti  xqualefii  fuper- 
ficiei  coni,  qux  fit  a bf,&  candent  altitudinem . reliquum  igiturfolidum  a triangu- 
lo a cf  faftum  xquaie  erit  cono  bafim  habenti  xqualem  fuperficiei  coni,qu;e  fit  ab 
A p , & altitudinem  eandcm,videlicct  perpendicularem, qux  apunflo  c ad  a f ducitur  . 


•.  . . • • .*  <;  1%  r » * 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXIi: 

. -vy  ,•••'■  • 'i'.  C ■ t 

Sit  reda  linea  A f parallela  ipfi  B c , & perpendiculares  e f , a d ducan- 
A Wr.  Dico  folidum  a tri ingulo  abf  in  tonuerfionc  fadum  xquale  effe 
cono  bafim  quidem  habenti  circulum,  cuius  (emidiameter  eft  cf,  alti- 
tudinem vero  reda;  linea;  af,  hoc  eft  ipfius  dc  duplam. 


Quoniam 
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Quoniam  enim  cylindrus,  qui  fit  a parallelo- 
griimo  a c aqualis  eft  cono  bafim  quidem  haben- 
ti ad,  altitudinem  vero  ipfius  dc  triplam  i co- 
nus autem  qui  fit  a triangulo  a»l»  bafim  ean- 
dem habeti  & altitudinem  in:  erit  folidum  fa- 
ftiun  a triangulo  a b d vna  cum  parallelogram- 
ino  AD,tf  aequale  cono  bafim  habenti  eandem, 

& altitudinem  sd  vna  cum  tripla  ipfius  dc, 
communis  auferatur  conus  qui  fit  a triangulo 

iter,  candemque bafim  habet , & altitudinem  sn  vna  cum  dc  femel  fufnpta.  reli- 
quum igitur  folidum  faflum  a triangulo  a bf  aquale  eft  cono  eandem  bafim  habenti 
* r altitudinem  ipfius  dc  , Vel  a f duplam . - ,, 

- Oed  illud  etiam  condant,  fuperficiei  cylindrica;,  qua;  fit  ab  a f aequalem  cffccircu-’ 
lum, cuius  (emidiameter  media  proportionalis  eft  inter  cylindri  latus  , & diametrum 
balis  cylindri . hoc  enim  Archimedes  in  ij  theoremate  primi  libri  de  fphara.&cylin- 
drodemonftrauit . quare  fuperficies.qua  fit  ab  af  aqualis  dt  circulo , cuurs  femidia- 
meter  poteft  id,  quod  bis  c cd  continetur.  . . 

Si  vero  r.  cadat  inter  dc  , quod  propofitum  eft  faci- 
lius odendetur.  cylindrus  enim  a parallclogrammo  a d, 
c t faitus,eandcinquc  bafim  habens , quam  coni  qui  fiunt 
a triangulis  asd,  bc,  & altitudinem  da,  ipfoseice- 
ditcono,qui  eft  in  eadem  bafi,  & altitudinem  habet  ip- 
fius dc  dupla.n.  quare  & folidum  a triangulo  a bf, fa- 
ctam eidem  cono  eft  aequale . quod  oftendere  oportebat. 


C 0 Jtf  Jit  E T A n 1 r J.v 


Dico  folidum  a triangulo  abf  in  conuerfione  faftum  , aquale  cfte  cono  bafim  qui-  a- 
dcin  habenti  circulum,  cuius  femiiiametcreft  cf,  &c-  j Intelligatnr  circa  mancniem 
redam  lineam  bdc  conucrti  parollclogrammum  ac.  vna  cum  asd  triangulo. 

Aequalis  eft  cono  bafim  quidem  habenti  ad  J Hoc  efl  aqualis  cono  bafim  habenti  cirfu-  jj 
lum.  cuius femidiameter  ad*  ■ u • 

Altitudinem  vero  ipfius  dc  triplam1  Eli  enim  conus , qui  bafim  habet  circulum,  cuius  q 
femtiiameter  ko,&  altitudinem  triplam  ipfius  d c , tertia  pars  cylindri  bafim  eandem  ha- 10 
tentis  , & aqualem  altitudinem : 'cuius  ipfius  cylindri  tertia  quoque  pars  efl  cylindrus  , qui  i»  1+  duod* 
eadem  bafi  conflieuttur,  & altitudinem  habet  dc.  hic  igitur  cylindrus,  aqualis  efl  cono  bafim' S-  quinti. 
eandem  habenti,  & altitudinem  ipfius  dc- triplam.  *.■■■'  I 

Quare  fupcrficies,  qua  fit  ab  af  aqualis  eft  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  id,  D 
quod  bis  F c d continetur  ] Gr.ecus  codex  corruptus  efl,' in  quo  legitur  itn  d <m'  ait  a B 
yirofArne  tbparrlas , In  Hi  nt  t'u  «V»’  arj  f y f corrigendus  autem  efl  in  hanc  fcntcnti.m 
an  d usrd  rue  a.1 1 ym/alrne  fbtdrua.  in  £;i  anS  uva  Ace  , d u ix  au  ulmea  fur  a a‘aa  t*b'  tis 
■Caro'  tfyf.  namfi  cylindri  fuperficies  aqualis  e(l  circulo  , cuius  femidiameter  m dia  pnpor- 
tionalis  efl  inter  cylindri  latus,  e diametrum  bafis  cylmdri,  vt  Archimedes  demouflrauu  m 
1 J.  theoremate  primi  libri  defphara,  & cylindro, erit  fuperficies  fafla  ab  At  aqualis  circulo, 
cuius  femidiameter  potefl  id , quod  dupla  ipfius  fc  continetur,  & CDlboe  eftquodbis  p.cp 
continetur,  efl  enim  fc  femidiameter  bafis  cylindri,  & cd  latus  etufdtm . 

Cylindrus  enim  a parallclogrammo  a dcf  faduseandemque  bafim  habens,  quam  E 
coni  i qui  fiunt  a triangulis  aud.Fbc  ,&c.J  Cylindrus  bafimbabens  circulum , cuius  [e. 
midiameter  a d ,&  altitudinem  d c cll  aqualis  cono , qui  bafim  eandem  habet  altitudinem 
ipfius  dc  triplam.  At  duo  coni , qui  fiunt  d triangulis  abD,  fbc  /unt  aquales  cono  bafim 
habenti  eandem  ,& altitudinem  dc  , Vt  fuperius  danonjiratum  efl . ergo  cylindrus  hunc  i p- 
fum  conu  m excedit  eo  no, qui  bafim  eandem  habet, & altitudinem  duplam  ipfius  d c . fed  etiam 
excedit  foltdo , quod  fit  a triangulo  abf.  ditium  igitur  folidum  eidem  cono  aquale  fit  nectffe 
efl.  In  Greeo  codice  legitur . i yty  utre  rS  x X > £ -rxp  xaAxa  nystippa  yuopnoc  uuuirfftt  rt7s 
iW  t f a 8 f , £ B y nflymrrr,  grc.  legendum  autem  efi,  vt  opinor , o'  jap  <tW  al  afyff,aa.~ 
fnsAMAtyfdfApe  yiripmt  nuMelfat  tiu  xW  A,'  aBf,  ff By  oyiytlrur  nolint. 
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THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XXXIII. 


Sit  quadrilaterum  abcd,  a pun&o b ad  ipfas  ad.dc  perpcndicu- 
laics  dudte  Cnt  squales  . ducatur  autem  reda  linea  quaxiam  B£,  Se  ea 
manente  conuertatur  quadrilaterum  quoufquc  in  eundem  locum  refti- 
matur  . Dico  folidum  a quadrilarero  fadum  squale  efle  cono,  bafim 
quidem  habenti  squalem  luperficiebus , qus  a redis  lineis  ad,DC  in 
conuerfione  fiunt , altitudinem  vero  perpendicularem , qus  a pundo  * 
ad  vnam  iplarum  ad,dc  ducitur. 

IungatUr  imi  ergo  folidum  a quadrila- 
tero  fartum  eft  idem,  quod  fit  a triangulis 
a b d.  d c b . & proxime  oftenfum  eft, quod 
fit  a triangulo  a«d  squale  effe  cono  bafim 
habenti  aqualem  fuperficiei  fata  ab  ipfa 
* d altitudinem  vero  perpendicularem  a 
punrto  b ad  ad,  vel  dc  duiftam  : quod  au- 
tem fitatriangulo  dec  squale cono,cuius 
ba fis  eft  squalis  fuperficiei  fata  a dc  , 6t 
altitudo  eadem . ergo  totum  folidum  a qua- 
drilatero  fatam  aquale  eriteono  bafim  qui- 
dem habenti  squalem  fuperficiebus , qus  ab  ipfis  a d , d c in  conuerfione  fiunt , alti- 
tudinem vero  perpendicularem , qus  a punfto  i ad  alterum  ipfarum  a d , dc  ducta 
fuerit . 


o 


THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIV. 


Quod  fi  proquadrilateroquinquelatcnim  fit 
B a b f c , & quotcumque  latera  habens , ita  vt  a 
punfio  b ad  vnamquamque  ipfarum  ad,oc.cb 
perpendiculares  duta  fint  squales,  fimilitcr 
oftendetur  folidum  a polygono  fartum  squale 
effe  cono , bafim  quidem  habenti  squalem  fu- 
perficiebus , qus  ab  ipfis  ad,dc,cf  fiunt ; al- 
titudinem vero  vnam  aliquam  dirtarum  per- 
pendicularium. Sc  nihil  differt , fiextremaipfi 
ab  congruat. 

A Idem  autem  eft , ac  fi  dicamus . Si 
circa  femicirculum , cuius  centrum  s 
polygonum  aliquod  defcribatur  , 
quotcumqjlatera  habens  vt  b h r iil  c 
«manente  bc  polygonum conuer- 
tatur  ,quofqu=  ad  eundem  locum  re- 

B deat,  folidum  ab  ipfo  fartum  ,quod 
etiam  defcriptum  eft  circa  fphsram; 
quam  facit  lemicirculus , squale  eft 
cono,  bafim  quidem  habenti  fuperfi- 

cicm , qus  in  conuerfione  fit  a po-  _ 

lygoni  lateribus , altitudinem  vero  femidiametrom  fphsrs  I omnes  enim  perpendicu- 
lares, qus  a pun&o  s ad  latera  ducuntur,  vt  s«,sk,<»,sa,sd  squales  funt.  neq; 
quidquam  differt,  fi  d idem  fit,  quoi  o,  vel  u idem  quod  x.  Pcrfpicuum  autem  eft, 
etiam  fi  circa  fertorem  circuli,  vt  xsa,  vcImsa  polygonum  aliquod  defcnbatur>ca- 
dem  prorfus  dcmonftrari . 
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Idem  autem  cft,  ac]  (i  dicamus.  Sicirca  femicirculum , cuiuscentrum  s,  polygo-  A 
num  aliquod  deferibatur,  quotcumque  latera  habens  ,&c.]  .\o»  enim  fwHutmi, 
Vel  qumquelatcrum , Vel  plurilatcrum  ciufmodt  fieri  potefi , mfi  circa  fcmicircuh  circumfe- 
rentiam deferibatur,  Idem  quoque  intellegendum  eil  de  polygono  aquilacero  fenucirtuli  cir 
cumfcrentutinf.ripto , nam  fi  diametro  manente  conuertatur , quoufque  ad  eundem  locumre- 
dcat.folidnmabipfofattum  ,quod& fpbtr* inferiptum eft  , X juale  erit  cono  bafim  habenti 
Juperficiem , qua  in  conuerfione  fit  a polygoni  lateribus , altitudine m vero  perpendicularem , 
qua  a centro  ad  vnum  aliquod  latus  du(l a fuerit . 

Quod  etiam  deferiptum  eft  circa  fphxram,  quam  facit  femicirculus]  Gracus  codex.  B 
t lu  i)  «fayl>p*TTffl  •du'  rut  ooaifu.r  *,  r, i«  ts’  «luuAtinAi rr . Sedlegendum  puto  uifi  tur 

ofajpar  nr  arui  7»  ifiiadretar  . 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Omnis  fphxra  squalis  eft  cono  , cuius  bafis  quidem  eft  fupcrficies 
(phxrx,  altitudo  vero  eiuldem  iemidiameter . 

Sit  enim  fphxra,  cuius  diameter  *s> 
centrum  c:  5:  C fieri  poteft,  fit  pri- 
mum maior  conus,  cuius  bafis  eft  fuper- 
ficics  fpharx,  hoc  eft  circulus,  cuius  fe- 
midiameter  a b , & altitudo  c s ipfius 
fphxrx  femidiameter . Intelligatur  a- 
lius  conus  inter  ipTa  medius,  hoc  eft  mi- 
nor cono,  fphxra  autem  maior,  cuius 
quidem  bafis  eadem  fit,  & altitudo  sd 
minor  . quam  cd.  & in  fcmicirculo 

aeb  ducatur  a x,  quxpodit  id  quod  bis  continetur  ab,cd.  ergo  reliquum,  hoc  eft, 
quod  bis  abd  continetur  > xquaie  cft  ei , quo  I lita  u.  & eorum  dimidia  ; videlicet  E 
quod  continetur  abd  xquale  ei, quod  b k & eius  dimidia  continetur,  quod  enim  Con- 
tinetur bis  abd  vna  cum  contento  bis  ab,  cd,  hoc  eft,  quod  bis  abc  continetur  x-  F 
quale  eft  quadrato  ex  a t . quadratum  autem  ex  a b quadiatis  ex  a k , k b eft  xqual  e , G 
cum  angulus  ad  K in  fcmicirculo  reffcusfit.  Deferibatur  in  fcmicirculo  polygonum 
xquilaterum  ,quod  latera  habeat  numero  paria  a hfghlb  , ita  vt  circumferentia  s c 
minor  fit  quam  itx-  quod  quidem  fieri  poteft . fecantesenim  femicirculum  bifariam , H 
& rurfus  dimidiam  circumferentiam  bifariam  fccantes,  atque  hoc  facientes  feinpcr , 
tandem  relinquemus  circumferentia  minore,  quam  B u,  vt  b l.&  iun&a  a l,  ducatur  I 
ipfiparallella  c o.  Quoniam  igitur  triangulum  a LBxquiangulu  eft  co8triangulo,&  K L 
dupla  eft  al  ipfius  co,&  lb  dupla  Bo;eftq;;Li  minor, quam  a r,  erit  quod  contine-  M 
turAL.co  maiuseo,quod  t,B,'&eiusdimidiacotinetur.  Eadem  quoq;  ratione  fi  per  c.  N 
ipfi  ak  parallelam  duxerimus  vfquead  kb:  erit  quod  parallela  ex  ak  continetur,  O 
maius  eo,  quod  continetur  kb,  atque  eius  dimidia  contentum  igitur  al,  co  multo  P 
maius  eft  eo,  quod  eifdera  continetur,  hoc  eft  abd  reftangulo.  quare  conus  bafim  R 
quidem  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft  id,  qu.d  continetur  *l,co,  al- 
titudinem vero  ab,  maior  eft  cono  bafim  habentecirculum,  cuius  femidiameter  po- 
teft id, quod  a b d continciur , 5t  altitudinem  ab.  Sed  conus  bafim  habens  circulum,  S 
cuius  femidiameter  poteft,  quod  continetur  al,  co,&  altitudinem  ab,  xqualis  eft 
cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  poteft , quod  continetur, & 

altitudinem  co.  hic  igitur  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft 
quod  lab,&  altitudinem  co  maior  eftconobafim  habente  circulum, cuius  femidia- 
meter poteft,  quod  abd,  continetur, & altitudinem  ab:  hoc  cft  maius  cono  huic  a- 
quali,  qui  bafim  habet  circulum, cuius  femidiameter  cft  a b , altitudinem  vero  b d . vt  T 
enim  quadratum  ex  ab  ad  abd  reliangulum,  ita  ab  ad  sd  & oftenfumeftinij.hu- 
ius  fuperficiejn  fallam  ab  omnibus  polygoni  lateribus  ex  fimili  eonuerfipne , squalem  * 
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eflecirculo,cuius  femidiameter  potefi  id  quod  lab  continetur,  conus  igitur  bafim  ha- 
bens circulum, cuius femidiameter  potefi  quod  lab  continetur.  & alcitudinem  eo, 
X qui  quidem  efi  aequalis  figurae  folidx  ibi  fphxra  dcicriptx, maior  efi  cono baiim  haben- 
y te  circulum,  cuius  femidiameter  a b.& altitudinem  «d.  quare & (olida  figura  iam  di- 
dU  maior  cfttono,  cuius  bafis  femidiameter  efi  ab,  altitudo  autem  st,,  {cd  etiam  hic 
'Z  conus  politus  cft  maior fphxra.  folida  igitur  tigura  in  fphxra  deferipta  multo  maior 
erit,  quam  lpfa  fphxra . quod  fieri  non  pote  fi . 


e 


Sit  autem  fphxra  minor  didlus  conus,  bafim  quldfcm  habens  circulum,  cuius  femidia* 
meter  cft  ab,  altitudinem  vero  ei,  hoc  efi  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  fe- 
midiameter potefi  quod  abc  continetur,  & altitudinem  ae.  vtenim  ab  ad  b e,  ita 
efi  quadiatum  ex  ab  ad  abc  redtangulum . & inter  fphxram  ,&  conum intelligatur 
alius  conus  medius,  cuius  bafis  fit  eadem,  & altitudo  refia  linea  K maior  quam  ab. 
circa fcmici. culum  vero  deferibatur polygonum  xquilaterum.ita  vt  vnum latus  de 
» minus  fit  exceflu,  quorefta  linea  k ipfam  ab  excedit  atque  efi  de  maior,quam  vtra- 
0 que  fimul  da,  em,  fiquidem  & dn  maior  efi,  qliam  da.  ergo  dm,  quam  k minor 
> erit . Quoniam  autem  fupcrficics,qux  a polygono  fit  ex  fimili  conuerfionc  circa  axem 
t Dm  xqualis  efi  circulo,  cuius  femidiameter  potefi,  quod  dm,ab  continetur,  patet 
folid  um  a polygono  fadtum , quod  etiam  deferiptum  efi  circa  fphxram , quam  (icit  fe- 
micirculus,  xquale  efle  cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  potefi  quod 
continetur  d m,  a b ,&  altitudinem  cb  ipfius  fphxrx femidiametrum  ex  jy.  huius. 
Sed  conus  bafim  habens  circulum  cuius  femidiameter  potefi  quod  continetur  mi,i>, 
& altitudinem  cb  , «qualis  efi  cono  bafim  habenti  circulum,  cuius  femidiameter  po- 
teft,  quod  abc  continetur,  & altitudinem  dm,  cum  bafesex  contraria  parte  altitu- 
dinis rcfpondeant.  efi  enim  vt,  quod  continetur  dii  , ai  ad  rcftanguium  abc,  ita 
D m ad  ce.  Solidum  igitur  a polygono  faftum  squale  efi  cono  bafim  habenti  circulum 
cuius  femidiameter  potefi  quod  abc  continetur,  & altitudinem  dm.  efi  autem  k ma- 
ior, quam  d m :&  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  femidiameter  potefi  quod  abc 
continetur,  & altitudinem  k , minor  efi  fphxra  .quare  folidum  circa  fphxram  dcftri- 
ptum  ipfa  fphxra  multo  minus  erit , quod  fieri  non  potefi , conus  igitur  fphxra  necef- 
fario  efi  xqualis , 


C O M M ET^T  U Hl  r S". 

A Sit  enim  fpl«era,cuius  diameter  ab, centrum  e]  Gratus  codex  i r » yy  it  Sui 

futyor  it'  a.  P . Sed  legendum  i a 8 . » 

B , loc  efi  circulus  .cuius  femidiameter  ab]  E. rap.  huius. 

C Et  altitudo  e minor,  quam  en]  Creteus  codex  ira  tl  i fii  ■ legendum  autem  m fi  t . 
D Et  in  fc  uicirculo  a fb  ducatur  ak,  qux  poifit  id.  quod  his  continetur,  ac,  eo] 
( frus  toiex  eorrn  ptus  efi . vt  opinor,  qui  lic  hahrt , £ ifutuuut  ira  ri  a fit  ihtySn  » . 
i 1 1 forte  legendum  rrit . 9 ipnti/u*  It  ira  7 1 ut  fi  tf^S»  iu, 

E Et  coruin  dimidia  .videlicet  quod  continetur  aiii  xquale  ei,  quod  efi  & cius  di- 
••  iri  lia  continetur  ] Gratus  codtx . 9 t J n^nv,  ni<xt'  afii  Icit  «,  7J  irri  rue  Xh  vi 
fm  . tegendum  autem  puto  . 9 rd  ijttcv,  eri  xmt'  ufit  icit  ia  77S  un'  71 S tb  ta  fi»  , 9 
iit  i —anati 

. Hoc 
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Hoc^ftfjuodbu  abc  continetur  «quale  eft  quadrato  ex  A»]  Er  prima  fecundi  li-  F 

bri  elementorum  . i , • „ , .. 

• Quadratumautemex  ab  quadratisex  ak,  tt  eftaquale]  Exp-tmltima  primi  hbrt  g 
elementorum.  Gracus  autemcodex  diminutus  efi  & ita  reflituetur  .aonet  *t'tie  ui'«i S> 

7,1,  & mS  «W  a fi.  *•  ti  d«'  «.  at  K,r  Te»  r.Ti  «W  « ug. 

Quod  quidem  hei  i poteft  1 Ex  prima  i o.  libri  elementorum . H 

Et  iunfla  a l ducatur  jipii  parallela  co]  Ducatur  c o yfque  ad  lb,  t)uam  tn  o 1 

^Quoniam  igitur  triangulum  aib  «quiangulura  cdcoi  triangulo]  efi  enim  angu  K 
/*J  o c B aqualis  angulo  L a b , & c o B aq  ualis  ipfi  a i b 'ex  it . primi  libri  elementorum . 
trto&rehquusreliquo  aqualis  em.  . v 

Et  dupla  eft  AI  ipfius  co,5t  lb  dupla  Bo  J Vt  entm  b \ad  AL,  ita  eline  ai  co;  £, 

& permutando  vt  ab  ad  B c , ir«  a L ad  co  fed  ab  efi  dupla  BC,  ergo  & a i ipfius  co 
dupla  erit.  Eodem  modo  iemonfiraripot  efi  lb  dupla  bo,  quod  tamen  per  fe  patet  ex  tertia 
tertif  libri  elementorum  reda  enim  linea  c o fecat  lb  adreSos  angulos,  ergo,  & bifariam 

^ Eftque  lb  minor  quam  al]  Qgoniancnim  b d pofita  efi  minor,  quam  oc  erit  quod  M 
bis  continetur  a b d , bos  efi  quadratum  er  b k minus  co,  quod  bis  a b , c D continetur  , hoc 
pfiquadrato  ex  u.  ergo  bk  minor  efi,  quam  ka.  Sed  cum  b l fit  minor,  quam  et.,  qua- 
drawpex  bl  minus  efi  quadrato  ex  bk.  quare  reliquum  quadratum  ex  M.  maius  efi  reliquo 
ex  ak  quadrato  efi  enim  quadratum  ex  as  aquale  duobus  quadratis  ex  a L,  L B ; itemque 
duobus  ex  Ait,  XB.  ergo  a l maior  efi,  quam  a*,  mulco  igitur  minor  erit  LB,quam  al. 

Erit  quod  continetur  u',co  maius  eo,  quod  lb  ex  cius  dimidia  continetur  ]Hor  jq 
efi  maius  eo , quod  continetur  L B o . Gracus  codex  r,  «> * ■Sst>' « a > o pulfir  Ri  t i *'«  mj 
uparuax  ane  A (i.  Sed  legendum  arbitror.  r«'  Jf  vm'  a gyo  utitor  «i  T»  \m*‘  A B x,  rne 
Ufueiias  rxe  A g . Huc  quidem  Vera  [unt,  fed  quid  conferant  ad  demonftrationcm  non  video 
fatis  enim  erat  demonfirare  id,  quod  continetur  a l , c o maius  effe  eo , quod  k b , dr  eius  dimi- 
diacontmetur ,boc efircBaugulo  abd.  . - ......  r.  ..... . 

Eadem  quoque  ratone  fi  per  ipfi  ak  parallelam  duxerimus  vfque  ad  K b ] Corruptus  O 
efi  hoc  loco  gracus  codex , quem  nos  in  eamfententiam  corrigemus . 

Maius  eft  eo,  quod  continetur  kb  atqueeius  dimidia  ] Gracuscodrx  u*e, , Ut,  utri  P 
rue  1,'fAiatlae  r fx.fi  'minae . Sed  legendum  puti,  fui£«  Hi  ero  xau'  rfe  ug  X,  rue  n/ainlus 
rft  ugiotslue. 

Contentum  igitur  AL,comultomaius  eft  eo,  quod-eifdem  continetur ) Hicctian  Q_ 
corrigendus  efi  gruens  codex. 

Hoc  eft  abd  reflangulo)  fieH  angulum  onim  abd  aquale  efi  di-niito  quadrati  er  kb,  R 
hoc  efi  ei,  quod  kb  tr  iius  dimidia  continetur . Gracus  codex  xrdt  ni  \W  agi.  Sed  le- 
gendum TtS?»  d’ W eld. 

Sed  conus  fcaiiin  haoens  circulum,  cuiu . femidiameter  p iteft  quod  continetur  al,  S 
co,&  altitudinem  ab  ,*  luaiseftconobaliinha  enti  circulum,  cuius  femidiameter 
poteft  quod  al,ab  continetur,  & altitudinem  co]  Er  U.  duodecimi  libri  elemento- 
rum. 

Qui  bafimhabetcirculum, cuius  femidiameter  eft  ab  , altitudinem  vero  id  ] Gra-  T 
cus codex  i »7 *Jr  gdeu  8,  nox A«,  » « *»  r»  ulrr/t,  Ut»  »'  ig  ,d\tt  il  u i . Sed  legendum 
efi  vt  arbitror  i u'  tu  rf  alroru  8»r  U a g tLjtr  Ungi. 

Et  oftsnfutneftinij.fniius  j mgraco  codice  legitur  Xf  diluar*.  rS  t gtuppart . 

Qui  quidem  eft  «qualis  figurae  folid«  in  fph«ra  defc>  ipt«  J Er  j j.  huius . 

Quare  ,&folida  figura]  Ingrato  codice  legitur  dc  tl  i,  rt' lege  det  i,  rt' . 

Quod  fieri  non  poteft  ] Efi  enim  minor,  quod  Archimedes  mi}  primi  libri  de  Jpbara,& 
cylindro  dcmonftrauit . 

Hae  "Pappus,  qua  fortaffe  non  omnino  fatisf acere  videbuntur,  poffet  enim  quit  plane  ditere 
eonum  quibafim  habeat fuperficiei  fphara aqualem,  & altitudinem  a,  fpbara  quidem  m*-.. 
iorem  effe,fed  non  adeo  ,vt  inter  ipfa  conus  medius  confutuatur,  eandem  b afim  habent  ,&  al- 
titudinem bd,  quaminor  fit , quam  co.  quinimmo  eius  coni  altitudinem  multo  maiorem 
effe  ,quam  bd.  oportet  namque  exceffu  quantulocumque  dato  couf equi  id,  quod  fieri  ooa  po- 
teft. quamobrem  ego  ita  demon Jlr andumc en ferem. 

Sit  fphara,  cuius  diameter  a b , centrum  ct  &■  fi  fieri  poteft,  fit  primum  maior  conus, 
cuius  bafis  eft  fupetficics  fpbara,  hoc  eft  circulus  , cuiut  fcmtdiameter  ab,  & altitudo  ac, 
videlicet  ipfius  fphara  femidiameter.  Sit  alius  conus  inter  ipfa  medius,  bo t eft  minor  cono, 

fphara 
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Sit  enim  femieireulpi  a ac,  cuius  diameter  a c , & b_ 

punitum  b ciicumfcrenti*m  bifariam  diuidens . & 
centrum  f.  Cum  igitur  per  aec  tres  rc&x  lineae 
contingent»  ducantur,  ab,  bd,  dc,  & manente 
AC  conuertatur  fepiicireulus,  quoufquc  rurfus  ad 
eundem  locum  redeat,  a quo  czpit  moueri , cylin- 
drus a parallelogrammo reftangulo  abcd  faftus  ad 
fphteram , quae  a femicirculo  deferibatur»  fefquialtcram  proportionem  habebit , quam 
A «ipfius cylindri fuperficies  habctadfuperficiem  fphairte.  Quoniam  enim  fupcrticies 
cylindri  ,quz  fit  a bd  aequalis  eft  circulo,  cuius  femidiameter  media  proportionalis 
eft  inter  bd,  & vtramque  ipfarum  fimul  ab,cd,  hoc  eft  circulo, cuius  femidiameter 
B ac:  hic  autem  circulus  tequalis  cliquatuor  maximis  circulis  eorum,  qui  in  fpha-rade- 
C feribuntur,  atque  oftenfum  eft  fphjrae  fupcrficicm  quattuor  circulis  maximis  a:qua!em 
effe : erit,  & fuperficies , qua:  fit  a b d fuperficiei  fpha:rse  aequalis . ergo  vna  cum  duo- 
bus circulis,  qui  funt  bafes  cylindri,  ad  fupcrficicm  Iphaerae  proportionem  habet , quam 
fex  ad  quattuor,  videlicet  fefquialtcram  • Et  quoniam  conus  balim  habens  aqualem 
D fuperficiei  fphaerae,  & altitudinem  fphaera:  fcmidiametnun , ipfi  fphaerae  eft  aqualis; 
em  conus  bafim  habens  circulum  in  fphaera  maximum , & altitudinem  eandem  quarta 
parsipfius  fphaerae  . Sed  & hic  conus  fexta  parsclt  cylindri,  qui  eandem  bafim  habet, 
g altitudinem  fphaerae  diametrum,  quare  fequitur  cylindrum  ipfum  fpharae  fefquialtc- 
rum  eiTe . 


s: 

'A  Qnoniam  enim  fuperficies  cylindri,  qus  fit  a bd  squalis  eft  circulo,  cuius  femidia- 

■ meter  media  proportionalis  eft  inter  bd,  & vtramque  ipfarum- fimul  |*bcd]  Ex  i j. 
primi  libri  Archimedis  de  fpharaex  cylindro  , e/1  enim  fuperficies  cylindri  faeja  d bd  aqua- 
lis circulo  , cuius  femidiameter  media  proportionalis  eft  inter  latus  cylindri  bd,  C bafi  s dia- 
metrum . Qgod  cum  B D fit  aqualn  diametro  bafit,  ent  & inter  ipfas  media  eidem  aquahs , 
ofieufum  autem  efi [apertus  in  n,  huius, etiam  fi  circumferentia  {tmicireuli  non  m duas  , Jed 
influotcumq, partes  aquales  diuidatur ; atque  a diuifionibus  reSa  reda  Une*  contingentes  du- 
cantur , fuperfiacm  a contingentibus  fallam  aqualem  effe  circulo,  cuius  fermdiamcter  efl  k c, 
3 Hic  autem  circulus  aequalis  eft  quattuor  maximis  circulis  eorum , qui  in  fphaera  dc- 
feribuntur . ] Circuli  enim  inter  fe  duplam  eius,  qua  efl  diametrorum , propornouem  habeat 
Videlicet  quadruplam,  fumeorum  diametri  (int  duple. 

C Atque  oftenfum  eft  fphsrae  fupcrficicm  quattuor  circulis  maximis  aequalem  eflej  Ex 
,!.  primi  libri  Archimedis  de  fpbara  ,tr  cylindro,  fedgr  [uperius  ojieofum  efi  in  zp.butus, 
fpbara  fupcrfieitm  aqualem  effe  circulo,  cuius  femidiameter  ac. 
p Ipfi  fphaerae  eft  aequalis  i erit  conus  bafim  habens  circulum  in  fphaera  maximum , & 
altitudinem  eandem,  quarta  parsipfius  fphaerae.  fcd&  hic  conus  fexta  pars  eft  cylin- 
dri, qui  eandem  bafim  habet,  & altitudinem  fphaera:  diametrum.]  Hac  autem  omnu 
nos  fupplcuimus,que  m Graco  codice  defideran  ridebantur . conus  enim  bafim  habens  cucu- 
lum maximum  in  fpbara,  & altitudinem  fpbarp  diametrum,  tertia  pars  efiipfius  cylindri, 

. , At  conus  bafim  babens  eandem  ,& altitudinem  femidiamecrum  fpbara,  dimdia  pars  efl  Jitli 

cimi  f**,  ‘ t’K,X“*r  conus  cylindri  fexta  pars  neceffano  ent . 

* £ Q“?re  fequitur  cylindrum  ipfum  fphaerae  fefquialtcrum  effe.  ] Tsfam  cum  fpbara  con. 
tineae  quattuor  eiufmodi  conos , quorum  cylmirus  continet  fex  , habebit  cylindrus  ad  fpberam 
proportionem  eandem,  quam  fex  ad  quattuor,  videlicet  fefquialtcram. 

Haec  igitur  di&a  fint  de  i/s , qua:  Archimedes  in  librode  fphaera,  & cylindro  demon- 
ftrauit.  deinceps  vero  (vt  polliciti  fumus ) comparationes  quinque  figurarum,  quae 
aequalem  fuperficiem habent, deferibemus,  videlicet  pyramiuis , cubi , oitaedri , dode- 
caedri,  & icofaedri,  quarum  quidem  demonftrationcs  non  per  refolutiuam  methodum, 
vt  nonnulli  antiquorum  fecerunt , in  praediais  figuris , fcd  per  corapofitiuam  a nobis 
ad  id, quod  manifeftiuseft , ac  breuius  redaa*  (unt . quoniam,&  lemmata  omnia  tum 
parua.  tum  magna  ob  multos,  quidifccndi  ftudio  flagrant , difpofui  numero  quattuor- 
decim jtotem*  hoc  loco  indigemus  . ad.comparatipnes  autcmhascpHemittimus.  . 
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THEOREMA  XXXVI.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

In  omni  triangulo  arquilarero,  cjuadratum,  quod  ab  vno  latere  fic, 
manis  ciuldem  clfc , quam  duplum  didi  trianguli,  minus  vero,  quam 
quadruplum.  

Sit  enira  triangulum  aequi  laterum  abc:  fitque  ad  bafim 
bc  perpendicularis  ah,  qua;  1'cilicct  ipfam  bifariam  fecat , 

& a a e deferibatur  quadratum  suae,  quod  quidem  trian- 
gulum ne  fuperabit,  cum  perpendicularis  ah  trianguli  la- 
tere minor  fic . Se  per  a ipfi  b e parallela  ducatur  fac.  Quo- 
niam igitur  a a poteflatc  quadrupla  efi  ipfius  bh,  erit  at. 

Jcfquicertia  ipfius  a h potedate,  hoc  eft  t b ipfius  t r.  eft 
igitur  db  minor  , quam  dupla  bb  , atque  vt  db  ad  b f , ita 
ell  bk  quadratum  ad  parallelogrammum  r e.  ergo  & ib 
quadratum  parallelogrammi  ec  minus  eft,  quam  duplum 
& mines  quam  quadruplum  trianguli  ab  e.  quadratum  igi- 
tur s £ minus  clt,  quam  quadruplum,  maius  vero,  quam  duplum  trianguli  aic. 


C 0 M M E 7^  T -A  l V $ * 

Erit  ab  fefqui tertii  ipfius  a b potedate  ] Ex  penultima  primi  libri  elementorum  A 
Hac  etiam  per  [tf e anebit  demouUrittum  efl  it  commentar  tjs  ip  tx.  propoftianem  tertij  deci- 
mi libri . . 

£t  minus  quam  quadruplum  trianguli  abc]  EHenimparalltlagrammPm  i c trianguli  B 
ABC  duplum  cx  41.  primi  [ib'i  elementorum  Gruens  codex  mancus  (fi , f ut  Ita  reflimemr . 
j£iA««nr  » rnfuiwKutnr  ri  nfiy,  ifiyun,  '*  t 

THEOREMA  XXX VI,I.  PROPOSITIO  X X X IX. 

Qus  centro  fpliarrae  ad  planum  odaedri  perpendicularis  ducitur,  po-  . 
tcftate  tertia  pars  eft  lcmidrametn  iphxr.p . 

Sit  triangulum  fphaerw  odicdrum  comprehendentis 
abc,  in  fph^ra  exidens,  St  circa  ipfum  circulus . afphxi  s 
autem  centro  o ad  circuli,  planam  perpendicularis  a e . 
eritex  fphaericis  punftum  a circuli  centrum  lun|antur 
bb,bo-  Dico  quadratum  fetnidiamecri  fphsra:  b». qua- 
drati ipfius  na  triplum  efle . Quoniam  enim  in  o&aedro  \ 
odenfaellfph*r*dianctcrpo:cd.uedupla  lateris «clic-  ^ 
dri , cd autem,  St  femidiametri  iphacr*,  quadrupla  po- 

tedate  : quadrarunt  ea  bc  quadrati  e.?  D duplum  erit.-  ...... 

Et  quoniam  quadratum  ex  bc  tripium  eft  quadrati  ex  na  per  n.  tertij  fciflu  libri  J) 
elementorum,  St  quadrati  ex  »d  duplum,  erit  quadratum  es  b;d  fefquialterwB  qua-  ■ 
dratiex  tt.  Sed  quadratis  ex  i s,  1 1>  quadratum  ex  ai>  eftarqaalc-  ergoquadrata  ex 
Ea,  eo  quadrati  ex  »«  fefquialtera  fune  r ac  propterea  quadratum  ex  «s  dupjum  eft  £ 
quadrati  ex  bd;  quadrati  igitur  cx  B e,  se,  hoc  eft, quadra  tum  ex  p.o  quadrati  ex  os 
eft  triplum.  et"‘  lv 

• wsilviltait.;.  ' « 
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Ponatur  ipfi  * r>'  aequalis  ab  , & ipli 
a e aqualis  a f . reliqua  igitur  e d aequa- 
lis erit  e f.  Itaque  cum  ab  e reflangu-  f aco 

lum aequale  fit  reflanguio  «ei  vna  cum  E — — *■ *-■"  l|-"*  1 — ■“* * 

quadrato  ex  et  per  j.  theorema  fecundi 
libri  elemento. um ; erit  reflanguli  a ne 

dupluin  aequale  duplo  reflanguii  ace  vna  cum  duplo  quadrati  ex  es  duplo  autem  re- 
flanguli aci  aquajceftreflangulum  fcb;  etenim  fc  ipfius  ca  c(l  dupla reflangu- 
lum  igitur  fcb  vna  cum  duplo  quadrati  ex  er  aequale  eft  duplo  reflanguli  a b c.  com- 
mune apponatur  rcfiangulum  , quod  continetur  et  & b F,hoc  eftreflanguluin  bcd. 
ergo  reflangulum  sci  vna  ctm  duplo  quadrati  ex  ct  eft  aquale  duplo  reflanguli 
abc  vna  cum  bcd  reflanguio.  Sed  reflanguio  ec'b  vna  cum  duplo  quadrati  ex  ci 
aquale  eft  reflangulum  bec  vnacum  quad.atocx  ct:  reflangulum  enim  ecb  vna 
cum  quadrato  ex  ct  eft  aquale  ipli  esc  reflanguio.  cx  eodem  theoremate  fecundi  li- 
bri elementorum,  ergo  reflangulum  ebc,  h<  c eft  id , qued  vtraque  >A)AD,&  cb 
continetur,  vnacum  quadratoex  cb  , eft  aquale  duplo  reflanguii  abc  vna  cum  tet» 
reflanguio. 


PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  XXVII. 

Sit  aliqua  circuli  circumferentia  k b c , & redta  linea  D . Dico  fieri  pof. 
fe,vc  infinite  abfeindatur  circumferentia  ka  qua;  ipfius  kbc  pars  exillat, 
ita  vt  dudte  contingente  ae,ke  minores  fint,  quam  D reda  linea. 

A Sit  enim  refla  linea  contingens 
xg  ipli  d aqualis,  & ad  centrum 
ducatur  cm.  Itaque fecantescir- 
cumfcrcntiam  kbc  bifariam ,&  rur- 
fus  eius  dimidium  bifariam.  hocque 

B femper  facientes, relinquemus  qua- 
dam circumferentiam , vt  K a,  qua 
minor  erit,quam  kab.&  ducatur 
refla  linea  a e politionem  contin- 

C gens,  ergo  ab  ipli  it  eft  aqualis. 

Afafluiniain erit, quod  propone- 
batur .duflaenim  per  ha  refla  li- 
nea ad  f,  erunt  kb,ea.  quamxF 

D minores , propterea  quod  fb  maior  eft  vtriguc  ipfariim  ab,  fk,  cum  angulus  tab 
fitreflus:  & multo  minores,  quam  d,  qua  ijifi  kg  aqualis  ponitur. 

.1’.  . ■ • . - ’ : ‘‘ 

Sit  enim  refla  linea  cotingens  k g ipfi  d aquales, & ad  centrum  ducaturj  c b h Grscui 
codex  mtndofus  ifl,qui  fic  habet . «V  j af  ita-nc/.ln  r'  k H indarur  tne  f,  i,  Ar'ri  xbor •»  * 

$ g » corrigendas  autem  hoc  modo . ie,  w i?  w„,dM  ■',<  '„i  tf  J,  ^ li,  ti  aii-re”  »'£«. 
re£la  enim  linea  k g non  minor , quam  d , fed  ipfi  ecqualis  ponitur , quod  etiam  apparet  ex 
ijs , qua  ad  finem  feripla  funt . 

g R elinquemusquandam circumferentiam,  vt  ka,  qua  minorerit,  quam  kab]  Ex 
prima  decuni  libri  elementorum. 

C Ergo  A e ipfi  bk  eft  aqualis]  Hocnosfupra  in  14.  huius  dcmonflrauimus . 

D Prop*e,ca  quod  fe  maior  eft  vtraq;  ipfarum  ab,  e k,  cum  angulus  fae  fitreflusj 
^etla  enim  linea  fe,  qua  reflo  ungulo  fubtenditur , maior  efl  ipfa  b a , ex  ij.  primi  ele- 
menterums&c  -m  fi  fit  utrique  communis , erit  tota  k f maior , quam  ipfa  ab.Fk.  nam 
fi  aqualibus,  tn*v< alia  addantur , tota  erunt  maqualia,  Gratus  amem  codex  fichabet  iri 1« 

tuae  jus  Kmo  (u.  1 .>t»f  tomge  jnt  7«  ym'  {•«, 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVIII. 


Omnis  portionis  fphxrx  cuma  fupcrficies  xqualis  eft  circulo,  cuius 
femidiameter  eft  zqualis  ci , quz  cx  polo  iplius  portionis . 


Sit  enim  p rtio  fphxrs,cuius  po- 
lus ci)  pi. nilum  k , & qux  ex  polo 
Kt.  Circulus  autem  maximus  per 
kb  tranfiens  fit,  cuius  diameter  xc, 
ad  quam  perpendicularis  ducatur 
b a . Dico  fpnxricam  fuperficiem 
portionis,  qux  bafim  habet  circu- 
lum, cuius  femidiameter  a e,  & ver- 
ticem punitum  k,  circulo,  cuius  fe- 
midiameter eft  k b squalem  effe. 

Sit  enim  hsc  inxqualia , (i  fieri  po- 
teft ,&  (it  primum  portionis  fuper- 
iicics  maior : excelfu  autem  ipforum 
intelligaturmiuor  e fle  circulus,  cu- 
ius diameter  clt  refla  lh,  itavt  fu- 
perficics  portio  sis  maior  iit  duobus 
ciri  ulis , videlicet  circulo , cuius  fe- 
midiameter clt  XI,  & to,  cuius 
diameter  eft  H . diuidaturque  cir- 
cumferentia kb  in  quotcumque  partes  Squales,  & contingentes  ducantur  quemad- 
modum in  figura  apparet , ita  vt  vnaquxquc  ipfarum  minor  fit  ea ,qus  poteft  c flaram  B 
partem  quadrati,  quod  fit  ex  refla  linea  h.  hoc  enim  fieri  polle  iamdemonftratum  eft.  C 
Quoniam  igitur  quadratum  cx  h • maius  eft  eo , qued  cflies  fit  ex  gb;  & circulus  circa  D 
diametrum  h maior  erit  duobus  circulis,  quorum  femidiameter  eft  gb  . hi  enim  duo 
circuli  vna  cum  circulo , cuius  fi  midiameten.fi  KB,vt  demon  (Ira  tum  fuit  in  15.  huius,  E 
maiores  funt  fuperficie  fafla  a riflis  lineis  contingentibus , qux  quidem  circa  por- 
tionem fphxrx  deferipta  eft.  erit  igitur  ipfa  fupcrficies  minor,  & frpcrficies 
portionis  fphxrx  multo  minor  duobus  circulis,  videlicet  ciic.lo,  cuius  femidiame- 
ter eft  kb,&  ci.  culo,  cuius  diameter  eft  k.  atqui  maior  ponebatur,  quod  elt  abfur- 
dum.  , 

Sed  fit  cipculus,  cuius  femi- 
diameter k b maior  fupctficie 
fphxrica  portionis . ergo  circulus 
cuius  femidiameter poteft  id,qu  xl 
C x a continetur  curua  fuperficie 
portionis  maior  erit . Intclligatur 
circulus,  cuius  femidiameter  pof- 
fit  id,  quod  continetur  nx  a,  inter 
ipfaraedius.  maior  igitur  eft  xc, 
quam  refla  liuea  h-  fit  ipfi  h squa- 
lis co.  & diuidatur  circumferen- 
tia KOB  in  quotcumque  partes  x- 
quales  , quarum  vnaq  usque  fit 
minor  circumferentia  ki  o,vt  pro 
ximeoftcnfum  eft:  iungancurque 
II,  ne.  fupcrficies igi. 

turqus  ab  ipfis  fit  cx  conucrfione 
circa  axem  k a ,quoufque  ad  prio- 
reul  locum  redeat , comprehendi. 

tura  fuperficie  portionis,  candemque  bafim  habet  i 6c  eft  squalis  circulo . cuius  femi- 
diamrterfiunfla  Ct)  poteft  id,  quod  lc  & & «1  contineflircx  zj.  huius;  minor 
autem  eft  fuperficie  fphxrica  portionis,  circulus  igitur , cuius  femidiameter  poteft  id 

quod 
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M quod  u c , & k a , hoc eft  quod  reda  linea  hJiii*  continetur , fuperficie  fph*rica 
N portionis  multo  minor  erit . fcd  & maior,  cum  fit  medius  inter  poriionem,&  circulum, 
O cuius  femidiamtter  k u . quod  fieri  non  poteft . ex  quibus  fequitur  ci  inter  fe  squana 
P effe.  Confiat  p.eterea  fi  pundum  a fit  centrum,  portionem  elle  dimidiam  Iphajram . 
Q^atque  erit  totius  fphair*  fuperficics  equalis  circulo, cuius  femidiameter  cll  K c , id  quod 
etiam  ex  vtrifquo  portionibus qualcfcu.uquc  fint,  concludi  poterit. 

COMMEl^Tdllin. 


A Ita  vt  fuperficics  portionis  maior  fit  duobus  circulis , videlicet  circulo , cuius  femi. 
diameter  eft  kb,& eo,  cuius  diameter  eft  H ] Gracus  codex  diminutus  eft,  & ita  corngen. 

dui  • *rl  T«’f  thtunar  IU  7fJ.UUU.7lf  (itiftla.  Tu)  $ ut  xAauf,  * Tl  U uu  T i uitOft  »>J7  u 

ufi , £ £ ItUf-lTt-f  Siit  £ 9 , «u  fitciJOu  u u fi  ufcififua  r,’c  'ierat  C7I7U  Utu 
B Hoc  erum  fieri  pcfse,  iam  demonftratuni  eft  ] In  antecedente . 

C Qmniain  igitur  quadratum  ex  u maius  eft  eo,  quo.  i odies  fit  ex  gb.  j InGracoc o- 
dice  bibetur . &u'  it  ptifyvtt  £27  t#1  Jvl  9 . fed  legendum  tb'  ut  *n  t»  uti  9. 

D Et  circulus  circa  diametrum  h maior  eri  t duobus  circulis,  quoruin  femidiameter  eft 
as  } quadratum  enim  ex  dupli  lpfiut  oB  quadruplum  efl  eius],  quodfit  ex  gb,  per  io.  fextt 
libri  elementorum . & duo  buluf  modi  quadrati  fimul  fumpta  eiufdtm  funt  odupla  :&  minora 
quadratoex  h.  & eum  circuh  etndem  inter  fe  proportion  em  habeant , quamipforum  quadra- 
ta,  erit  circulus  circa  diametrum  h maior  duobus  circulis , quorum  diameter  efl  dupla  tpfius 
gb,  hoc  ejl  quorum  femidiameter  efl  gb  . 

E Vtdemonftratum  fuit  in  xj.  huius  J In  Graco  cod.  legitur  tle  aqitltuuraa  nl  tliupdpan 
f E go  circulus,  cuius  femidiameter  poteft  id  quod  cka  continetur,  curua  fuperficie 
porcionismaiorerit. } Efl  enim  redangulum  cka  quadrato  ea:  K B aquale  , exi.  fexti 
libri  elementorum. 

G Intelligatur  circulus,  cuius  femidiameter  poflit , quod  continetur  dia  inter  ipfa 
medius  ] Hoc  efl  intelligatur  circulus  minor  quidem  circulo , cuiut  femidiameter  potefl  quod 
cka  continetur , maior  autem  fpharica  fuperficie  portionis . em  eius  femidiameter  minor,  & 
poterit  id,  quod  continetur  k a ■ & reda  linea  minore,  quam  K c , qua  fit  D e , hoc  efl  in  qua  H. 
H Vt  proxime  oftenfumeft]  In  antecedente  ex  prima  decimi  libri . Gracus  nutem  codex 
habet  •'»  Hi  oft  irlt . 


K Ex  xj.  huius)  InGraco  codice  legitur  fia  i S i S.  rua . 

L Minor  autem  eft  fuperficie  fphaerica  portionis  j Ex  ijs,  qua  Archimedes  demonflra . 
uitimj.  primi  libri  de  fphara , & cylindro . 

M Circulus  igitur,  cuius  femidiameter  poteft  id,  quod  oc&ia  hoc  eft  reda  linea  tt 
& ka  continetur,  fuperficie  fphatrica  portionis  multo  minor  erit  j Efl  enim  oc  minor 
quim  cl.  nam  cum  circumferentia  ponatur  kl,  minor , quam  circumferentia  klo,  cjr 
reda  linea  k l minor  arit,  quam  reda , qua  ipfi  k o fubtenditur , ideoque  quadratum  er  u 
minus  quadntoex  io  reliquum  igitur  quadratum  ex  tc  reliquoex  oc  maius  erit,&  oh 
idredatinea  tc  maior, quamreda  oc;  funt  enimvtraque  quadrata  ex  k L,  LO , fi  mili- 

ter rtraque  ex  K o , oc  idem  quadrato  ex  ac  aqualia  , per  47.  primi  libri  elementorum, 
quare  circulus , cuius  femidiameter  potefl  quod  continetur  oc,ka  minor  eilo,  cuius  femidia- 
meter potefl  id . quod  LCii'  continetur , ac  propterea  circulus,  cuis  femidiameter  potefl, 
quod  continetur  o c,  K a fuperficie  fpharica  portionis  multo  minor  erit. 

fj  Cum  fit  medius  inter  portionem,  & circulum,  cuius  femidiameter  k B J Hoc  efl  medius 
inter  portionis  fuperficiem , & circulum , cuius  femidiameter  efl  k b . 

O Confiat  pra:terca  fi  pundum  a fit  centrum , portionem  efle  dimidiam  fphatram  J 
Gracus  codex  mcudofas  cfl,&  (ortaffe,  ita  corrigendus . JYa»f  »r  Jr  ut  u uiroftr  i yirmu 
»»'  rtiufiu  ipwqaifiu. 

P Atque  erit  totus  fphret*  fuperfi- 
cies  aequalis  circulo,  cuius  femidiamc- 
tereft  K c ] Gracutcoiex  mend  (us  el, 
in  quo  legitur  r\  itui  imodrnu  rrt  eotu~ 
par  «Auriou  uuuau  iru  ia  t»  Shr  nuyn 
leo  udum  autem.  lt  arbitrar  , 'ut  uuuau 
i u U t»  ulrrtu  Cbr  d uy.  St  igitur  ma- 
nente k c femturculus  k b c continetur, 
quoufque  ad  priorem  lotum  redeat,  portio 
kiA  dimidiam  fpbaram  defcnbct , CT 
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fimi  liter  cia  reliquam  dimidiam,  erttque  ex  iam  demonflratis  dimidia  fph 
fuperficies  aqualis  circulo  > cuius  femidiameteueft  kba  & alterius  dimidia  cba  fuperficies 
aqualu  circulo,, uiusfemidtameter  c.  ergo  totiu,  fphara  fuperfic, es  ene  eqoahsOreulo  , 

^TprZlZTellment^uL  *c  quadrati,  ex  i.“,c 

pUm?irebUS  eerft"CIU  f<““  ’ *“"*  «"*«  ">  /j>4<r«  maximi  quadra- 

Id,  quod  etiam  ex  vtrifquc  portionibus,  qualcfcumquc  lint  concludi  poflcnt  J Sed 
non  cadat  pontium  a in  centrum,  Vt,n  fecunda  figura . Eodem  modo  Ocmonjtrabitur  totius 
fphara  fuperficiem  aqualem  effe crculo , cuius  fem, diameter  efl  ec.  etenim  quadratum  ex 
*?  duobus  quadrati,  ex  k B , B c . ToJJumu s enans  ex  ijs,  quapermiffa  funt, 

aliter  tpfius  fphara  fuperficiem  oflciidcrc,  hoc  modo . 

Spbxra  totius  /uperficies  aqualis  efl  circulo  .cuiu,  femidiameter  diametro  circuli  in  ea  ma- 
ximi  efl  aquaut , 

Sit Jpbxra  , & circulus  in  ea  maxi- 
mus , cuius  diameter  efl  ab.  Ditoto ■ " f 

tius  fphara  fuperficiem  circulo , cuius 
femidiametereji  a b , aqualem  effe . mfl 
enim  na  fit,  erit  fphara  f upcificics,  Vei 
ma  io r,  Vel  minor  ditio  circulo . fit  pri- 
mum maior, fi  fieri  pote  fi  , & extrffu  ip- 
forum  intelligalur  minor  circuiui,cuiut 
femidiameter  efl  reda  linea  K,  itaut  fu- 
perficies fpbara\  maior  fit  duobus  circu- 
lis, circulo  fetltcet,  cuius  femidiameter 
efl  a B,  &cireulo, cuius  diameter  k:  di- 
uidaturq;  femicirculi  circumferentia  in 
quotcuq-.partes  aquales : & reda  linea 
.contingentes  ducantur,  quemadmodum 
in  figura  apparet, ita  tamen  trt  unaqua. 

• que  ipfarunt  minor  fit  ea,  qua  potefioda- 
nam  partem  quadrati  reda  linea  k. 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  k matus 

efl  eo , quod  odes  fit  ex  ac,  erit  & circulus , cuius  diameter  k maior  duobus  circulis , quo- 
rum femidiameter  fune  ac  qui  qutdem-duo  circuli  unacum  circulo,  cuius  femidiameter  ab 
ex  iq.  huius  aquales  fuut  fuperficiei  fada  i redis  lineis  contingentibus , qua  circa  fpharam 
deferiptaefi . ergoea  fuperficies  minor  erit , & fuperficies  fphara  multo  mmor  duobus  circu- 
lis , videlicet  circulo , cuius  [emidia- 

meter  a b , er  circulo , cuius  diame-  ° 

ter  K • fed  <3~  maior  ponebatur . quod 
fieri  non  potcfl . Bjiodfi  circulus,  cu- 
ius femidiameter  A b fuperficie  fpha- 
rieafit  minor , intelhgatur  alius  cir. 
talus  inter  ipfa  medius , tuius  femi- 
diameter pojjit  id,  quod  cab  conti- 
netur, hoc  '{fi  minor  quidem  circulo 
tutus  femidiameter  ab  fpbaritaau- 
temfupetfieie  maior  erit  c a minor , 
quam  AB  . fit  ipfi  ca  aq  talis  n, 

Cr  femicirculi  ads  circumferentia 
iiutdatur  in  quotcumque  parcet  a- 
quales , quarumvnaqiaque  fit  minor 
quam  A D : iuaganturqw  a b,  e p,f  g, 

OH,Ilk,(tB,Ba.  ergo  fuperficies  , 
qua  ab  ipfisfit  ex  etnuerliont  circa  a b 
aqualis eflcirculo,  cuius  femidiame- 
ter potefiid  quod  contiuetur  e abba:!},  huius  . ey  cum  a fuperficie  fphara  comprehendetur, 
ta  minor  erit , eflautem  db  minor, quam  ti,  quod  da,  maior  fit , quam  ab:  circulus  igi- 
tur , eutus  femidiameter  potefi , quod  cba,  hoc  efl  quod  CAB  continetur,  multo  minor  erit  fu- 

perficit 
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ftrficufphtr*.  Sei&maidr.quoi? 

tircHh.CKiusftmdumitcr  ab  qualem  effe.quod  imonjtrare  oportebit . 

theorema  xxvii.  propositio  xxix: 


Si  fint  tres  recti  linei  ab  e,  conus  bafim  habens  circulum , cuius  fe- 
midiameter  poteft  id , quod  A b concinetur  , altitudinem  vero  c , iqua- 
lis  cft  cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameccr  poteft,  quod 
continetur  b c,  & altitudinem  a. 


Exponantur  enim  duo  circuli  er: 

A fit  circuli  quidem  & femidiameter 
poflit,  quod  ab  continetur, circuli 
vero  l femidiameter  poflit.  quod 
continetur  bc,6c  altitudo  iplius  B 
fit  bg  atqualis  c:  altitudo  autem  p 
«.fft  fit  r h : xqualis  a . Quoniamigitur 
B vt  a ad  c,hoccllvt  ru  ad  BG.ita 
reflangulum contentum  ab  ad  id, 
uod  b c continetur  ; hoc  e fi  qua- 
ratum  , quod  fit  a femidiametro 
circuli  e ad  quadratum , quod  a fe- 
midiametro  circuli  r ; hoc  cft  circu. 

C lus  b ad  f circulum.  Conus  igitur,  - 

cuius  bafis  cft  circulus  b.  St  altitudo  eg  squalis  cft  cono , cuius  bafis  circulus  F,  Ot 
altitudo  f h . bafes  enim  ex  contraria  parte  ipfis  alticudinibus  refpondeat . 

A Et  circuli  quidem  e femidiameter  poflit,  quod  ab  continetur,  circuli  vero  f femi- 
diameter poflit , quod  continetur  b c J Cretes  codfx  mancus  eft , atque  ttu  corrigendus, 
i n y.1,  . .<  T»  >w>  JWS.  «•  w *$i  Titi  z*  •»**  *y. 

B Hoc  eft  quadratum , quod  fit  a femidiametro  cir  uli  e ad  quadratum , quod  a femu 
diametro circuli  f]  In  Cneo codiee legitur  o-rrHt  •'  U hift?»  t»  « <¥»•  nr  i*  r»  a»». 

T»  f.  Sed  mendofe  , vt  opinor , non  enim  eft  , VlreSangulum  contentum  nr.  ad  redan- 
gutum,quoi  BC  continetur,  ite  femidiameter  circuli  B ad  femidiameter  circuli  p . quare 
fortajft  ita  legendum  erit.  tutSo  « «Vi  t«c  b t»  «irrr»  »»"  « *••’»  « *"  **  « *•" 

flfjr  il  £.  , 

C Conus  igitur  > cuius  bafis  cft  circulus  b , & altitudo  B g » aequalis  cft  cono>  cuius  ba- 
fis circulus  f & altitudo  fu.  J Ex  x 5 . duodecimi  libri  elementorum . 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXX. 

Sit  triangulum  abc,  & manente  bc  vfque  co  conucrtatur,  quoad  in 
eundem  locum  redeat.  Dico  folidum  ab  i pio  faiftum  iquale  cilc  cono, 
cuius  bafis  quidem  eft  iqualis  fuperficiei  conici,  qui  in  conuerfionc 
fit  a rcifta  linea  ab,  altitudo  autem  perpendicularis,  qui  a pun&o  c ad 
ipiam  ab  ducitur. 


A pun- 
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A punitis’ enirtr  ac  ad  ipfhs  • 

pcrpendiculiMsdu 'antur » cb , A n . Et  ’ 
quoniaAifalttlialrfglilU'»  dd  A^qualisfcft'  n 
i eflo  ad  b , c imuuiiis  autem , qui  ad  d ; 
erit  triangulum  a d triangulo  tci  x-  * 
quiangulmn . quare  et  ba  ad  ad,  ita  bc 
ad  ce.  Sed  vt  b a ,ad  ad,  ita  bad  re-  j 
ftangulum  ad  quadratum  ex  AD.vtigt-  ) 
tur rcdtangulum  bad  ad  quadratum  ex 
a d , ita  n c ad  ci.  ergo  conus  bafim  quidem  habens  circulum,  cuius  femidiameter 
poteftid,quod  bad  continetur,  altitudinem  vero  ce  «qualis  cft  couo  Oanui  haben- 
ti circulum,  cuius  femidiameter  ad,&  altitudinem  b c , quoniam  rurfus  ipi  orum  bales  ij.duod. 
refpondenc  aftitudinibu.,  excoatraeia' pacte  . folidum  aucemquod.  ia  eonuerlioite  fit  a B 
triangulo  «ac  aquale  cft  cono  bafim  habenti  circulumxouis  iemidianjotcr.  Auc&alr 
titudinetn  bc.  ergoidem  folidum  «quale cli  conohafim  hiberni circulum  i cupir  lea 
midiameter  poteft , quod  continetur  bad,  & altitudinem  ce.  Sed  hic  circulas  eft 
«qualis  fuperficici couic.e , qux in conucrlione tit a refla linea  ab  per  XhV«Xhcttre- 
ina  Archimedis,  omnis  enim  coni  atquicrurisfiiperricicsexcciHaiEjii,  eft  «qualis  oicctu 

10,  cuius  femidiameter  media  proportionalis  cli  inter  coni  latus, &iemidwui«trunircBa 

11,  qui  eft  coni  balis.  Si  igitur  manente  b.c  cmucrfUm  triangulum  in  .eundem  locum  C 

reftituatur,aquoinoueric«pit, fafiuin ab ipfo folidum  «quale  erit  cono,  cuiusbafiB 
cft  «qualis  fupetficict  conicx , qux  in  conucrfione  fit  a refla  line*  ab, altitudo  auttjn 
perpendicularis , quxa  punflo  c adiplain  ab  dufla  fuerit,  ^ 
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Sed  vt  ba  ad  ad,  ita  bad  reflangulum  ad  quadratum  ex  ad]  lx  prima  fexti , vel  A 
exlcmmatc  imj.dccimilibriclcfneutoriim.  1 i A ,f.  ■ tlii.i  T iP 

Solidum  autem,  quodinconufcrfiqne  fit  a triangulo  uc  «quale  cft  cono  bafim  ha-  B 
benti  circulum,  cuius  (einidiamcter  A»,  & altitudinem  bc  J vinHum  r»i«r  ‘f>  vel  exi 
dit  inter  «c  Vel  in  flteriimipfornm,  ‘Velextra.  cadat  primum  inter  sc.'  Vt m priruxfigiuai 
St  igitur  manente  bc  trian- 
gulum b a c couueriatur  fiet 
follium  confiant  ex  duobus  ea. 
rus , quorum  bafts  efi  eadem 
Videlicet  circulus , cuius  femi- 
diameter ad,  & alterius  qui- 
dem altitudo  id,  qui  dicatur 
tonus  b a d : alterius  Vero  c d 
qui  dicatur  c ad.  Sit, praterea 
alius  conus  ren,  bafim  babens  aqualem  circulo,  euiqs  femidiameter  a.d , & altitudinem  r x^ 
qua  ipfi  tc  fit  aqualis . em  hic  conus  aqualis  duobus  conis  iam  diSis . Vt  enim  b a d .conus 
ad  conum , c ad  ita  altitudo  bd  ai  dc  altitudinem  ex  14.  duodecimi  libri  clerpentqrum,i& 
componendo,  Vt  duodiCliconi ai  conum  cad,  ita  bc  ad  cd.  Sed  Vt  conus  rc H ad.euik- 
dem  conum  cad.  ita  fk,  hoc  efi  e c ai  c d.  duo  igitur  coni  ea,  d c , ad.  hoc  ifi  foffi 
dnm  ex  ipfis  conflans,  aquale  tfl  eono  r c H , hoc  efl  cono,  bafim  habenti  circulum,  cuius  femi-a. qn.inti 
diameter  ad,  & altitudinem  bc.  Si  au- 
tem pundurn  d cadat  in  b , rei  in  c , vt  in 
fecunda  figura,  quod  proponitur  mani fe fle  | 

patet-.  Solidum  enim,  quod  in  conucrfione 
pe , efl  idem  ipf 1 conus , qui  bafim  babet  cir- 
culum , cuius  femidiameter  av,&  altitudi- 
nem ac-  Q-Uod  fi  d cadat  extra  c in  lineam, 
n c productam,  vt  in  j.  figura  nihilominus 

idem  concludetur  foUium  enim  quod  fit  in  conuerfionetrianguli  a ad  efl  aquale  cono  bafim  bd- 
heitti  circulum  cuius  femidiameter  a d , dr  altitudinem  b d fol ictum  rcroquod  fit  a triangulo 
ac  d aquale  efl  cono  bafim  habenti  eandem , & altitudinem  cd  , ergo  reliquum  foltdum,quod 
fit  a triangulo  a b c efi  tquale  conotqui  eft  in  eadem  bafi,&  altitudinem  babet  reliquam,  vide- 
n T licet 
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licet  s c . Sed  Vt  illud  mini feflius  conflet , mtelliganturtres  coni  ia  eidem  bap,  m eirculofH 
licet , cuius  femidiameter  A d . fitque  Vnins  quidem  altitudo,  ic,  qui  dicitur  conus  jac  ,il. 
terim  autem  altitudo  c D , qui  dicatur  cadi  & ttrtij  altitudo  »o,fu  Meatur  bad. 


Itaque  *t  comit  «ac  ad  conum  cac,  ita  efl  altitudo  K,  ad  c t> . quare  & componendo, 
Vt  ocrique  emi  >ac,cad  ad  conum  caq,  ita  « d ad  dc.  conus  autem  bad  ad  eundem 
c AD  efl  vl  iv  ad  DC  ergo  vtrique  coni  s a c , c a d cono  «ad  funi  aquales  , fi  igitur  a co- 
no «ad  auferatur  conus  c ad  , relinquetur  e ac.  conus  quare  folidum , quod  }in  couetfio’ 
ne  fit  • triangulo  b a c eft  aquale  cono  bapm  habenti  circulum  i cuius  femidiameter  ad, 
& altitudinem  ic.  Eodem  modo  fiet  demonftratio  fi  punilum  d cadat  extra  b . Vt  t*  q-figu- 
ra  . erunt  enim  duo  coni  cab,  bad  Vm  cono  c a D aquales  . quare  fi  »b  eo  auferatur  bad, 
reliquus  erit  conus  CAB  ,qui  bafim  habebit  circulum,  cuius  femidiameter  ad,  er  altitudi- 
nem C B ,'J  ■ 

C Si  igitur  manente  b c eonuerfum  triangulum  in  eundem  locum  reflituatur , a quo 
moucri  expit  ] i»  Orico  codice  legitur  i»  *fu  parone  cis  fi  y legendum  vero  vt  opiior, 
*r  ifu . 


THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXI. 


Sit  rrnlus  triangulum  a c f,  & retta  linea,  vt  contingit  bc  , qua  ma- 
nente conuertatur  triangulum  quoulque  ad  eundem  locum  redeat . Dico' 
{olidum  ab  iplo  factum  squale  elle  cono,  bafim  quidem  habenti  circu- 
lum squalem  laperficiei , qux  in  conuerfione  fit  a rc&a  linea  a f , altitu. 
dinem  vero  perpendicularem,  qua:  a. punCto  c ad  ipiam  af  ducitur. 


Producatur  f a vfque  ad  b . ergo  oS  id , 
quod  proxime  oftendimus , folidum  a trian- 
gulo abc  fa&um  squale  eft  cono.qui  bafim 
habet  squalem  fupcrficici  coni , qus  fit  a re- 
fla linea  ab,  altitudinem  vero  perpendicu- 
larem a punfto  c ad  b a du&am  • folidum 
autem,quod  fita  triangulo  bfc  fimilitcreft  * 
squale  cono  bafimhabentisqualemfupcr- 
ficiei  coni,  qus  fit  a bf,&  eandem  altitudinem  . reliquum  igitur  folidum  a triangu- 
lo a c f faftum  squale  erit  cono  bafim  habenti  squalem  fupcrficici  coni, qus  fit  ab 
a f , 6 c altitudinem  eandem,vidclicct  perpendicularem, qus  apunfloe  ad  a f ducitur . 


• . i * <;  r \ % 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXIIi 

■ ■ ■ "*'V  • -t 

Sit  rc&a  linea  A f parallela  ipfi  Bc,&  perpendiculares  cf,ad  ducan- 
A tur.  Dico  folidum  a rritngulo  abf  in  Conuerfione  fadtum  requale  efle 
cono  bafim  quidem  habenti  circulum , cuius  femidiameter  elt  c f , alti- 
tudinem vero  recte  lines  AF , hoc  eft  iplius  d c duplam. 


Quoniam 


i 
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Quoniam  enim  cylindrus,  qui  fit  a parallclo- 
./r.imo  a e xqualis  eft  cono  bafim  quidem  haben- 
ti ad,  altitudinem  vero  ipfius  dc  tripiam,  co- 
nus autem  qui  fit  a triangulo  a»d  bafim  ean- 
dem haliety  fie  altitudinem  bd:  erit  folidum  fa- 
ilurna  triangulo  ab  d vnacum  parallelogram- 
mo  a D,  1 1 aquale  cono  bafim  habenti  eandem, 

& altitudinem  bd  vna  cum  tripla  ipfius  dc, 
communis  auferatur  conus  qui  fit  a triangulo 
rcr,  canieinque  bafim  habet , & altitudinem  r.D  vna  cum  dc  fcmel  fufiipta'.  reli- 
quum igitur  (olidum  faflum  a triangulo  aquale  cft  cono  eandem  bafim  habenti 
4I,  Sf  altitudinem  ipfius  d e.  Vel  a f duplam.  - . \ 

■ .sed  illud  ctiamconflant,  fuperficiei  cylindrica; , qua;  fit  ab  ai-  «equaleni  efle  circu- 
lum, cuius  (craidiamctcr  media  proportionalis  cft  inter  cylindri  latus , & diametrum 
balis  cylindri,  hoc  enim  Archimedes  in  t;  theoremate  primi  libri  dc  fpha;ra,&cylin- 
drodemonllrauit . quare  fuperficies,  qua;  fit  ab  af  a;qua  1 i s e fl  ei  rculo , cuiua  femidia- 
meter  potcll  id,  quod  bis  fcd  continetur.  :i:- 

Si  vero  r.  cadat  inter  dc  , quod  propofitum  eft  faci- 
lius oflcndctur.  cylindrus  enim  a parallclogratnmo  ad, 
e f faflus,eandcmque  bafim  habens , quam  coni  qui  fiunt 
a triangulis  abd,  ec,  & altitudinem  da,  ipfos  exce- 
dit cono,  qui  cft  in  eadem  baft,  & altitudinem  habet  ip- 
fius d e duplam,  quare  & folidum  a triangulo  ABefa- 
aum  eidem  cono  cft  .squale . quodi  oftendere  oportebat. 
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Dic.)  folidum  a triangulo  a b f in  conuerfionc  faAum , aquale  effe  cono  bafim  qui-  £ 
dem  habenti  circulum,  cuius  (emiJiametcreft  cf,  &c.  5 Intclligatur  tirctt  manentem 
reSam  lineam  bDC  conucrti  parallclogrammum  ac  Vnacum  abd  triangulo. 

Aequalis  cft  cono  bafim  quidem  habenti  AD]  Hoc  eft  aqualis  cono  bafim  habenti  eiriu-  j[ 

Ium,  cuius femidiamettr  ad.  ’■  ■ 

Altitudinem  vero  ipfius  dc  triplam  1 Eli  enim  conus , qui  bafim  habet  tireulum,  cuius  q 
femsiiameter  ud,&  altitudinem  triplam  ip/ius  n e , tertia  pars  cylindri  bafim  eandem  ba- ,0 
beatis , & aqualem  altitudinem -.'cuius  ipfius  cylindri  tertia  quoque  pars  tfl  cylindrus , qui  init 
eadem  baficonllicuiiur,&  altitudinem  habet  Dc.  hie  igitur  cylindrus , aqualis  cfl  cono  bafim'  9-  qp\mi. 
eandem  habenti,  & altitudinem  ipfius  os- triplam.  i 

Quare  fuperficies,  qus  fit  ab  af  aqualis  eft  circulo,  cuius  fcmidiamctdr  poteft  id,  D 
quod  bis  fcd  continetur]  Grecut  codex  corruptus  eflf m quo  legitur  »«•«  n -Gn'  iit  u$ 
yirtutrni  ibouMue , !«■»  S?i  ij  tis  duo'  irj  f y i corrigendus  autem  efl  in  hanc  fentenC-m 
aY»  s «V,*  T, t ad  ytrrfasrsc  Sboama  ira  ili  -rrS  xdxKu , S a i»  ii  tities  idsaieu  Io  IU 
■ixn  tfyd.  namfi  cylindri  fuperficiei  aquatis  eftcirculo  , tutus  fcmtdiamctcr  m du  pr  .por- 
tionalis efl  inter  cylindri  latus,  diametrum  bafis  eyltudn,  ve  Archimedes  dcmbnflrauit  in 

iq.thcoremut  primi  libri  dc  fpbara , & cylindro,  ens  fuperficies  faCla  ab  af  aqualis  circulo, 
cuius  femidi  meter  poscit  ii , quod  dupla  ipfius  ec  continetur,  & cu  -.hoc  e fi  quod  bis  F,‘c  D 
continetur,  efl  enim  Fc  femidiameterbafit  cylindri,  & e D latui  ciufdm . 

Cylindrus  eniihaparallelogrammo  a dc  F feauscandcmque  bafim  habens , quam  E 
coni,  qui  fiunt  a triangulis  asd,fbc,&c.]  Cylindrus  bafim  habens  circulum,  cuius  fe~ 
midiameter  a d ,&  altitudinem  d c eil  aqualis  cono , qui  bafim  eandem  habet  altitudinem 
ipfius  dc  triplam.  At  duo  coni , qui  fiunt  i triangulis  abd,  fbc  funt  aquales  cono  bafim 
babentieandem  ,& altitudinem  dc  , vt  fuperius  demonfiratumefi.  ergo  cylindrus  hunc  i p- 
fumcouumexcedit  cono,  qui  bafim  eandem  habet,  & altitudinem  duplam  ipfius  dc  . fed  etiam 
excedit  fohdo , quod  fit  a triangulo  a b f,  ditium  igitur  folidum  eidem  cono  aquale  fit  neceffe 
cft.  In  Grato  codice  legitur . i yq  utro  ts  u 1 y f srapaio.sMyyafiys  yn  aptor  oc  xiixqdpte  itit 
•Sm'  is  a,  £ l , y iflyarror , CTC.  terendum  autem  eft,  vt  opinor , •'  yq  «W  iS  aiyfaa- 
f*  qaaKeypdptfto  yitipcarot  xdsiti  pit  ntc  uso'  dfj'  a fit,  fffty  lyiydrur  xdr.it , 
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THEOREMA  XXXI.  PROPOSITIO  XXXIII. 

Sit  quadrilatcrum  abcd,  a pundto  b ad  ipfas  ad.dc  perpendicu- 
lares ducti  fine  xquaies . ducatur  autem  reda  linea  quidam  RE,  & a 
manente  conuertatur  quadrilacerum  quoufque  in  eundem  locum  refti- 
tuatur.  Dico  folidum  a quadrilatcro  fa&um  xquale  cfle  cono,  bafim 
quidem  habenti  «qualem  iuperficiebus , qux  a redis  lineis  AD.DC  in 
conuerfione  fiunt , altitudinem  vero  perpendicularem , qui  £ pun&o» 
ad  vnam  iplarum  ad,dc  ducitur. 

IunratOr  *d.  ergo  folidum  a quadrila- 
tcro fartum  eft  idem , quod  fit  a triangulis 
»bd.  »cb.  & proxime  oftenfum eft, quod 
fit  a triangulo  abd  xquale  effecono  bafim 
habenti  «qualem  fuperficiei  farta;  ab  lpfa 
ao  altitudinem  vero  perpendicularem  a 
punrto  b ad  ad,  vel  dc  durtam  ; quod  au- 
tem fit  a triangulo  dbc  xquale  cono, cuius 
bafiseft  «qualis  fuperficiei  faft*  a dc  , fit 
altitudo  eadem . ergo  totum  folidum  a qua- 
drilatero  fartum  aquale  eriteono  bafim  qui- 
dem habenti  «qualem fupcrficiebus  ,qux ab ipfis  *n,oc  in conuerfionc fiunt , alti- 
tudinem vero  perpendicularem , qu«  a punrto  i ad  alterum  ipfarum  ad,  dc  ducta 
fuerit . 

THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXIV. 
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Quod  fi  proquadrilatero  quinquelaterum  fit 
® a b f c , fit  quotcumque  latera  habens , ita  vt  a 
punrto  b ad  vnamquamque  ipfarum  ad.dc, ce 
perpendiculares  durtx  fint  «quales,  fimilitcr 
ortendetur  folidum  a polygono  fartum  «quale 
effecono  , bafim  quidem  habenti  «qualem  fu- 
perficiebus , qux ab  ipfis  ad,dc,cf  fiunt ; al- 
titudinem vero  vnam  aliquam  dirtarum  per- 
pendicularium. fit  nihil  differt,  fi  extrema  ipfi 


D C 


ab  congruat. 

Idem  autem  eft , ac  fi  dicamus . Si 
circa  femicirculum , cuius  centrum  s 
-polygonum  aliquod  deferibatur  , 
quotemnq, latera  habens  vt  b b v h t c 
«manente  bc  polygonum  conuer- 
tatur , quofque  ad  eundem  locum  re  • 
deat , folidum  ab  ipfo  fartum  ,quod 
etiam  defcripfum  eft  circa  fph«ram; 
quam  facit  leraicirculus,  «quale  eft  B 
cono,  bafim  quidem  habenti  fuperfi- 

ciem , qu«  in  conueffione  fit  a po-  . 

lygoni  lateribus , altitudinem  vero  femidiametrum  fph«r« . omnes  enim  pcrpenaicii' 
larcs,qu«a  punrto  s ad  latera  ducuntur , vt  SM,SK,'n,sA,iO  «quales  funt.nq; 
quidquam  differt , fi  d idem  fit  ,quoi  o,  vel  m idem  quod  x.  Perfpicuum  autem  elt> 
etiam  fi  circa  fertorem  circuli,  vt  x s a,  vel  usa  polygonum  aliquod  defcribatur.ci- 
dem  prorfus  dcmonftrari » 
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Idem  autem  eft,  ac]  fi  dicamus.  Si  circa  femicirculum,  cuius  centrum  s,  polygo-  A 
num  aliquod  dcfcribatur,  quotcumque  latera  habens,  &c.]  '\an  euim  quadnlaterum, 
Vel  qumquelatcrum , Vel  ptunlaterumeiufmodi  fieri  potejl , mii  circa  femicircuh  circumfe- 
rentiam dcfcribatur , Idem  quoque  mtelligcndum  eil  de  polygono  uquilatero  femictrciUi  cir 
cumfcrentiuinf  ripto , nam  fi  diametro  manente  conucrtatur , quoufque  ai  eundem  locumre- 
deat,  folidum  ab  ipfofaSum  ,quoddr  fpbtrt  inferiptum  efl  , u/uale  erit  eono  bafim  habenti 
fuperficicm , qua  in  conucrponefit  a polygoni  lateribus , altitudinem  vero  perpendicularem  , 
qua  a centro  ad  unum  aliquod  latus  du&a  fuerit . 

Quod  etiam  deferiptum  eft  circa  fphxram  , quam  facit  fcmicirculus  ] Gruens  eodrx . B 
i tu  < ufuytyprcwrao  ukt'  rur  rfiipar  <j  v.ih  ra  ufjuuKvuunr . Sed  legendum  puto  tripi  inr 
otaipar  ir  truit  Ti’  upuutiePMr  . 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Omnis  fpharra  .xqualis  eft  cono  , cuius  bafis  quidem  eft  fuperficies 
fphxrx , altitudo  vero  eiuldem  lemtdiameter. 

Sit  enim  fphxra,  cuius  diameter  ab, 
centrum  c : & fi  fieri  poteft , fit  pri- 
mum maior  conus,  cuius  bafis  eil  fuper- 
ficies fphxrz,  hoc  eft  circulus,  cuius  fe- 
midiameter  it,  Sc  altitudo  c b ipfius 
fphxrx  femidiameter . lutelligatur  a- 
Iius  conus  inter  ipfa  medius,  hoc  eft  mi- 
nor cono, fphxra  autem  maior,  cuius 
quidem  bafis  eadem  fit,  & altitudo  id 
minor  . quam  cd.  & in  fcmicirculo 

aeb  ducatur  ak,  quxpoifit  id  quod  bis  continetur  ab,cd.  ergo  reliquum,  hoc  eft, 
quod  bis  abd  continetur, zqualeeft  ei, quol  fit  a u.  & eorum  dimidia  , videlicet  E 
quod  continetur  abd  xqualc  ei, quod  bk  & eius  dimidia  continetur,  quod  enim  Con- 
tinetur bis  abd  vna  cum  contento  bis  ab,  cd,  hoc  eft,  quod  bis  abc  continetur  et-  F 
quale  eft  quadrato  ex  a b • quadratum  autem  ex  a b quad.atis  ex  a k , k b eft  xqual  c , G 
cum  angulus  ad  k in  fcmicirculo  re&usfit.  Defcribatur  in  fcmicirculo  polygonum 
zquilateruin , quod  latera  habeat  numero  paria  abfghlb,  ita  vt  circumferentia  et, 
minor  fit  quam  » lK  - quod  quidem  fieri  poteft . fecantes  enim  femicirculum  bifariam , H 
& rurfus  dimidiam  circumlcrentiain  bifariam  fecantes,  atque  hoc  facientes  femper, 
mndem  relinquemus  circumferentia  minore,  quam  BLx.vt  b l . & iunfta  a l,  ducatur  I 
ipfi  parallella  co.  Quoniam  igitur  triangulum  ALBxquiangulucft  coBtriangulo,&  K L 
duplaeft  al  ipfius  co,  & lb  dupla  b o;  cfiq,-  l b minor.quam  a l,  erit  quod  contine-  M 
turAL,co  ma:useo,quod  LB,'&eiusdimidia  cotinetur.  Eadem  quoq;  ratione  fi  per  c.  N 
ipfi  ak  parallelam  duxerimus  vfquead  kb:  erit  quod  parallela  ex  ak  continetur,  O 
maius  eo , quod  continetur  kb  , atque  eius  dimidia  contentum  igitur  u,  co  multo  P Q_ 
jnaius  eft  eo,  quod  eifdem  continetur,  hoceft  abd  reflangulo.  quare  conus  bafim  R 
quidem  habens  circulum  .cuius  femidiameter  poteft  id,  qu  .d  continetur  *L,Co»  al- 
titudinem vero  ab,  maior  eft  conobafimhabentecirculum,  cuius  femidiameter  po- 
teft id, quod  abd  continetur , 5t  altitudinem  ab.  Scdconusbafiinhabenscirculum,  S 
cuius  femidiameter  poteft  , quod  continetur  ai,  co,&  altitudinem  ab,  xqualis  eft 
cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  poteft , quod  al,u  continetur,& 
altitudinem  co.  hic  igitur  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft 
quod  tAB,&  altitudinem  co  maior  eft  cono  bafim  habente  circulum , cuius  femidia- 
tneter  poteft,  quod  abd,  continetur, & altitudinem  ab:  hoc  eft  maius  cono  huic  z- 
quali,  qui  bafim  habet  circulum,  cuius  femidiameter  eft  ab,  altitudinem  vero  bd.  vt  * 
enim  quadratum  ex  ab  ad  abd  rcdlangulum,  ita  ab  ad  bd  & oftenfumeftioaj.hu- 
ius  fuperficicm  fijflam  ab  omnibus  polygoni  lateribus  ex  fimili  eonuerfipne , xquakm  V 
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effc  circulo, cuius  femidiameter  poteft  id  quod  lab  continetur,  conus  igiturbafim  ha- 
bens circulum, cuius femidiameter  poteft  quod  lab  continetur,  & altitudinem  co, 
qui  quidem  e (i  aqualis  figura  folida  ibi  fphxra  dcicriptx,  maior  cft  cono  bafim  haben- 
te circulum , cuius  femidiameter  a b .&  altitudinem  to.  quare  & folida  figura  iatn  di- 
fU  maior  cft  cono,  cuius  bafis  femidiameter  cfl  a s , altitudo  autem  b i,  . (cd  etiam  hic 
Z conus  politus  cft  maior  fphxra . folida  igitur  rigura  in  fphatra  deferipta  multo  maior 
erit,  quam  ipfa  fphxra.  quod  fieri  non  poteft." 


e 


K 


Sit  autem  fphxra  minor  diflus  conus,  balim  quidem  habens  circulum,  cuius  femidia- 
meter  eft  ab,  altitudinem  vero  ci,  hocelt  conus  bafim  habens  circulum,  cuius  fe- 
midiameterpoteftquod  abc  continetur,  & altitudinem  ab.  vtenim  ab  ad  ic,  ita 
cft  quadi atum ex  ab  ad  abc  re&angulum  .& -inter fpheram ,&  conum intelligatur 
alius  conus  medius,  cuius  bafis  fit  eadem,  & altitudo  refia  linea  k maior  quam  ab. 
circa  femici. culum  vero  defcnbaturpolygonum  xquilaterum ita  vt  vnum  latus  de 
» minus  lit  exceffu,  quo  refla  linea  k lpfam  ab  excedit  atque  cft  de  maiorajuam  vtra- 
fi  que  timui  da,  bm,  fiquidem  & dn  maioreft,  quam  oa.  ergo  dm,  quam  k minor 
> erit . Quoniam  autem  fupcrficies,qux  a polygono  fit  cx  fimili  conucrfione  circa  axem 
t dm  squalis  cft  circulo,  cuius  femidiameter  poteft  , quod  dm,aB  continetur,  patet 
/olidum  a polygono  fadtum  , quod  etiam  deferiptum  eft  circa  fphsrara , quam  facit  fe- 
micirculus,  aequale  e fle  cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  poteft  quod 
continetur  dm,  ae,&  altitudinem  ci  ipfiusfphxrxfcmidiametrum  ex  jy.  huius. 
Sed  conus  bafim  habens  circulum  cuius  femidiameter  poteft  quod  continetur  dm  , a», 
& altitudinem  CB,xqualiseft  cono  bafim  habenti  circulum , cuius  femidiameter  po- 
teft, quod  abc  continetur,  & altitudinem  dm,  cum  bafesex  contraria  parte  altitu- 
dinis rcfpondeant . cft  enim  vt , quod  continetur  dm  , a»  ad  rcflangulum  abc,  ita 
dm  ad  c c . Solidum  igitur  a polygono  fa&um  aquale  cft  cono  bafim  habenti  circulum 
cuius  femidiameter  poteft  quod  abc  oontinctur,&  altitudinem  dm.  eft  autem  k ma- 
ior, quam  n\i:8t  conus  bafiin  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft  quod  abc 
continetur,  & altitudinem  k , minor  cft  fphxra , quare  folidum  circa  fphxram  deferi- 
ptum  ipfa  fphxra  mulco  minus  erit , quod  fieri  non  poteft , conus  igitur  fphxra  nccef- 
fario  eft  aqualis , 
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JA  Sit  enim  fphxra,  cuius  diameter  ab, centrum  c]  Crncuscodcx  icuy^  rpuifu «V  fi* 

ptytt  »"  et.  Std tegendum  ««S, 

B ^ioc  cft  circulus , cuius  femidiameter  ab]  Ex  ip.  huius. 

C Et  altitudo  b minor,  quam  cnj  Cretus  codex  tru  ti  »'  Ut  legendum  autem  u 0 t . 

D Et  in  fcnicirculo  afb  ducatur  AK,qux  poffit id,  quod  bis  continetur,  At,  co) 

C.fscustodcx  corruptus  cd,  «opiner,  qui  liebabrt , ty  upitouf.li  irttri  u0t  ilayju  u . 
I C t forte  legendum  erit . 5 dpuevxtlt  i ne  -si  ut  0 ■'<>, 

E _Et  eorum  dimidia,  videlicet  quod  continetur  ab  o aquale  ci,  quod  nfc  & cius  di- 
- mi  lia  continetur  ] Cretus  codex . t,  tJ  tpm,  *»'sW  *0t  «f,  ia  raf  in  7i(  tb  tu 
f * . Irftniutn  uncem  puto  . £ rd  iptev , ni  xen'  u0t  itis  «b  -qf  w ne  i™  re  0 u , i 
«fioiuii  •:  v 
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Hoc-eftquodbis  abc  continetur  atqualeeft  quadrato  ex  ab]  Er  (rima  fecundi  li-  F 

^Quadra tumautcm ex  ab  quadratisex  ak,  kb  eft  aequale]  Ixp-nultma  pr imiltbri  G 
elementorum.  Grtcus  autem codex dimmutus eft  «jr tta reftituetur  .nursei  ns'S'u  <m'  tfiy 
Uit  » W «*•'  nfc  « /i  «*•'  tu.  t fi  tbr  *»•»  «’»•'  «*  * * . 

Quod  quidem  heri  poteftl  Expr, ma  io.  Iibntlcmcnurum . H 

ETiunfla  At  ducatur  Jtpfi  parallela  co]  CuMtiir  co  Vfque  ad  ib, 

^Quoniam  igitur  triangulum  aib  xquiangulum  efl  cob  triangulo]  e/1  rnira  angii  K 
iosocs  aqualis  angulo  lab,  & cob  *f»<U>s  iffi  aib  cxil.pnmt  libri  tfementqrum . 

erga  & reliquus  reliqua  aqualis  erit.  , 

Et  dupla  eft  al  ipfius  co,&  lb  dupla  bo  J 1K  cusu»  ba  «d  al,  «a  e/I  bc  «d  co:  E 
O-  permutando  vt  ab  ad  s c , ira  a l ad  co /Vrf  ab  eft  dupla  BC , ergo  dT  A L ipfius  co, 
dupla  erit.  Eodem  modo  denonftraripotcfl  lb  dupla  10,  quod  tamen  per  fe  patet  ex  tertia 
tertq  libri  elementorum  rc3a  enim  linea  cofecat  L b ad  retias  angulos,  ergo,  & bifariam 

fecdtm  _■  _ ; tt»*  , __ 

Eftquc  lb  minor  quam  al]  HjfQaumemm  bd  pofita  e[t  migfr.,  quam  vc  ent  quod  M 
bis  continetur  abd,  boc  efl  quadratum  ex  bk  minus  eo,  quod  bis  ab.cd  continetur  , hoc 
cflquadrato  ex  KA.  ergo  bk  mmoreft,  quam  ka,  Sed  cum  BL  fit  minor,  quam  bk  , qua- 
dratwnex  Bt  minus  eft  quadrato  ex  bk.  quare  reliquum  quadratum  ex  M maius  ell  reliquo 
ex  a k quadrato  ell  enim  quadratum  ex  AB  aquale  duobus  quadratis  fiX  At,  LB  : itemque 
duobus  ex  ak,  k b • ergo  al  maior  eft,  quam  a,x.  mulco  igitur  minor  erit  LB.quam  al. 

Erit  quod  continetur  n',co  maius  eo,  quod  lb  ex  ciusdioudia  continetur  ] Hoc  N 
eft  maius  eo , quod  continetur  l b o . Grtcus  codex  n'  «>  -Smt'  «a?»  petlfir  Eb  T».  • nlj 
ipittite  T»r  A fi.  Sed  legendum  arbitror.  na'  if*  W afiy,  pulper  fi,  -t»  tW  A#  u,  tre 
ufuttlac  nic  xfi.  Hac  quidem Vera  fuiit.fei  quid conferant  ad dcmonftrationem  non  video 
fatis  enim  erat  demonftrart  id,  quod  continetur  al.co  maiuscffeeo,  quod  KB.dr  eiusdimi- 
dta  continetur  , boc  eft  reftougulo  abd,  . .. . . 

Eadem  quoque  rat  onc  fi  per  ipfi  AK  parallelam  duxerimus  vfque  ad  K b ] Corruptut  O 
efl  hoc  loco  grtcus  codex,  quem  nos  in  eam  fententiam  corrigemus. 

Maius  eft  eo,  quod  continetur  t>  atqueeiusdimidia  ] Greeuscodex  puni  Ebrf  imi  P 
eie  npirtlac  ni  x fi  ioSulac . Scdlcgendum  puto  pi&r  fi,  no  <sn'  tuc  nfi  £ r»*f  e punias 
r t,  u fi  subulae. 

Contentum  igitur  A t,  eo  multo  maius  eft  eo,  quod-eifdem  continetur]  Hic  etiam  Q_ 
Corrigendus  efl  grtcus  todtx . 

Hoceft  AID  re&angulo]  peH  angulum  enim  abd  tqualc  ell  di  midio  quadrati  ex  kb,  R 
boc  efl  ei,  quod  t>  & nus  dimtdstcontmetur . Grtcus  codex  ?,fii  ni  \i n'  afit.  Sed  le- 
gendum fn  Eb  n uxaoalfi. 

Sed  conus  baiim  habens  circulum,  cuius  fenidiameter  piteft  quod  continetur  al,  S 
co,&  altitudinem  ab  ,x  |uais  eftconobalimha  enti  circulum,  cuius  femidiameter 
poteft  quod  a l , a b continetur, & altitudinem  co]  Ex  H-  duodecimi  libri  elemento- 
rum.  , 

Quibafimhabrtcirculum,cuiusfi;midiametereft  ab,  altitudinem  vero  bd  ] Grt - T 
tuscodexj  »y)r  fidne  5?,  uoxAs: , 3 n'  •»  r»  alen/u  fiir  n'  S fi  , u4»r  tl  ut.  Sed  legendum 
eft  >f  arbitror  3 i ia  ni  nitoris  Ebr  i t fi  o-buc  fl  i fif. 

Et  oftenfum  eft  in  ig . huius  J [ngrtco  coJicr  legitur  fj  Uteusrai  rS  t bsufupa.ee. 

Qui  quidem  eft  aKjuilis  figurae  folidae  in  fphatra  defci  ipts  j Ex  qu  huius . 

Qu  ire,  &folida  figura]  In  grteo  codice  legitur  de  tl  lj  ni  lege  det  x)  t«‘. 

Quod  fieri  non  poteft  ] Eftcmmminor,  quod  Are  bime  des  m t} primi  libri  de  !pbtra,& 

cylindro  dcmonftrauit . 

Hac  "Pappus,  qua  fartaffe  non  omnino  fatlsfacere  xiicbuntur,  poftet  enim  quis  plane  dicere 
tonum  qui bafim  babeat fuperficiei  fpbtrt aqualem,  & altitudinem  ct,  fpbtra  quidem  ma- 
iorem ejle,fed  non  adeo , ve  iucer  ipfa  conus  medius  confutuatur,  eandem  bafim  habent  ,&  al- 
titudinem bd,  quaminorfit , quam  cd.  quinimmo  eiut  coni  altitudinem  multo  maiorem 
effc , quam  bd.  oportet  namque  exet/fu  quantulocumque  dato  coufequi  id , quod  fieri  non  pa- 
tefit . quamobrem  ego  ita  dcmonjlrandum  cenferem . 

Sit  fpbtra  , cuius  diameter  a b , centrum  c:  dr  fi  fieri  poteft,  fit  primum  maior  conns , 
tuius  bafis  eft  fuptificits  fpbtrt,  boc  eft  circulus  , cuius  fcmidianetcr  au,  & tlutudo  ac, 
videlicet  ifjius  fpbtrt ftmidiameter . Sit  altus  conus  inter  ipfa  medius,  boc  eft  minor  cono, 

fpbtra 
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iit  pappi 

fpfieri  autem  nater,  cuius  bafii  eadi-m  fit  & altitudo' iiW,  mtnorqirdrm , qitm  ACVUuio, 
Vero, quam  DC.  & dcfcttpto  circa  A B femictrcu.o  ducamur  a K , qua  pofiitod,  qaodba  con- 
tinetur ab,  dc.  erit  reliquum  quod  bn  sa  D continetur  aquale  ei . quod  fit  a i B , ir  corum 
di midia . videlicet  q u od  tontinetur  f.  a d aq mt  ■ 
le  Uimidio  eius , quod  fit  a m, hoc  eftrt  quod 
"|K  <f  eiusdimdia  co \tmetur  . Dejcrihatur 
ia  femlcircul . polygonum  aqmlatcrum  , quod 
latera  h theat  numero  paria  aefohj.*  itavt 
circumferentia  a e minor  fit  quam  a e k,  quod 
facile  fieri  poteft : & luada  bb  per  c duca- 
tur c o ipfi  parallela . Itaque  quoniam  trian- 
gulum a be  triangulo  aco  ejl  aquiangulum , 

& efl  b a dupla  ac,&  bb  tpfius  co  dupla  erit,  pofita  efi  autem  ab  minor,  qum  u, 
& oh  id  quadratum  ex  an  minus  erit  quadrato  ex  a k.  ergo  reliquum  quadratum  ex  b e rw 
ius  efl  quadrato  ex  BK.  Vtraque  enim  quadrato  ex  ab  funt  aqualia  ex  penaltimaprmilihri 
elementorum  & dimidium  quadrati  ex  e b , hoc  efl  quod  continetur  bb,  & eius  dimidii  co 
njuii  dimidio  quadrati  ex  b k , hoc  efl  co , quod  B k & eius  dimidia  continetur,  ‘vidihctt 
b a d rtB angulo .'  conus  igitur  bafim  habens  circulum,  cuius  fem  diameter  poteft  quod  st,  co 
continet  ur,&  altitudinem  ab,  maior  efl  cono  bafim  habenti  eirculdm , cuius  femidiamter 
IJ-duod.  poteft,  quod  continetur’?  A D , & altitudinem  ab.  Sed  conus  bafim  habens  circulum,  cuiuft. 
\ midiamctcr  poteft  quod  continetur  B B , c o , & altitudinem  a b aquatis  efl  cono  bafim  bobtt. 

' ti circulum,  cuius  femidiameter  poteft  quod  bba  continetur,  altitudinem  autem  co.  vt 
enim  r efl  angulum  contentum  b b , c o ad  rcdangulum  bba,  ita  et  c o ad  a b . & w|«i 
conus  bafim  habens  circulum,  cuius  femidiameter  poteft  quod  b A D continetur,  & altitudiurn 
ab  aqualit  cft  cono  bafim  habenti  circulum,  cuius  femidiameter  ab,&  altitudinem  ad.  quo- 
niam  >t  quadratum  «u  ad  rcdangulum  s A D , ita  efl  o a ad  ad.  ergo  conus  bafim  habui 
circulum,  cuius  femidiameter  poteft  quod  bba  continetur, &■  altitudinem  co  maior  efl  tm 
, bafim  habente  circulum,  cuius  femidiameter  efl  a»,  & altitudinem  ad.  Sed  dcmonflrann 


— - - • • 

K 

. , • • • * , * 

efl  in  i }.  huiui  fupcrf  citi  conica , qua  in  tonuerfione  fit  ab  omnibus  polygoni  lateribus  an» 
lem  effc  circulum,  cuius  femidiameter  poteft  quod  bba  continetur . enas  igitur  bafim  Initui 
circulum,  tuiut  femidiameter  poteft  quod  bea  continetur, <Sr  altitudinem  co,  qui  efl  aqua- 
lis fohda  figura  mfphara  deferipte  maior  efl  cono  bafim  habente  circulnm , cuius  femidiameter 
ab,  & altitudinem  ad.  ergo  tr  fohda  figura  in  fpharaieferiptamator  eft  cono , cuius  bafii 
femidiameter  cft  ab,  & altitudo  ad-&  hic  autem  conus  pofiius  efl  maior  quam  [pharefo- 
hdf, igitur  figura  in  fpbaradefcripta  multo  maior  erit , quamipfa  fphtra  quod  fieri  mime 
poteft  . 

* Atque  cft  ot  maior,  quam  vtraque  fimul  da,  sm,  fiquidem,  & dn  maior  cft, 
quam  d a ] Secetur  di  bifariam  in  puntlo  n ,a  quo  ad  diametrum  perpendicularis  ducatur 
xx  ent  bb,  qua  maiori  angulo,  videlicet  reflo  fubtendttur , maior  quam  dx  & mulio 
maior,  quam  o A.  Eodem  modo  ex  altera  parte  oflendetur  dimidium  lateris  ml  maius  tje, 
quam  B M quare  tota  db  maior  ent , quam  vtraque  ba,fm  fimul  fumpta  In  CracotoO- 
ce  legitur J,  S,  i l,  ,*£.  & $ lo.  Scdno  s ita  legendum  duxi- 

mus.  u,H,  a torne  *», luti,  i,  a rt  ricto.  fornum  enim  in  polygoniis. 

■ tcribus 
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retibus  erat  elementum  £,  nos  pro  £ hic  repofutmus  bc,  <3r  medium  Uteris  r>  n aptauimus 
K , pcrpeniicultremque  n x duximus,  vt  omnia  magis perlpicua  ejjent , quamquam  in  figura 
grati  codicis  nihil  horum  omnino  apponeretur . 

Ergo  dii,  quam  k minor  erit  ] Tonitur enim  K maior,  quam  vtraque  fimul  a s,  db  (t 
& cumrurfus  db  maior  fit,  quam  vtraque  pa,bm  ,ermpfa  k multo  maior,  quam  dm» 
Quoniam  autem  fuperficies , qua:  a polygono  fit  & reliqua  ] Grata  verha  magna  ex  y 
parte  corrupta  efib  arbitramur , <£r  ita  reftituenda,  vt  ex  i fs , qua  nos  vertimus  colligi  potefi, 

.4 11  vero  hoc  Vappas,  aut  aliud  quippiam  intclhgi  voluerit , aitj  confide  rabunt . 

Aequalis eft  circulo, cuius  femidiameter potefi, quod  dm, ab  continetur  J HocaVap-  fi 
po  demtnfiratum  nos  eftin  ijs,qna  txtant,fcd  a nobis  incommeutarijs  m zq,  huius . 

Ex  huius  ] InGrfco  codice  legitur  ha  *•’  * 6tcSfitna.  ’ , 


THEOREMA  XXXIV.  PROPOSITIO  XXXVI, 


Sphxra  data,&  data  proportione,  luperfidem  fphatrx , plano  ira  Ic-  , 
care,  vc  portionum  iuperficies  inter  le  proportionem  habeant  eandem 
date  proportioni.  • ' ; 


Sit  enim  fphaera,  cuius  maximus  circulus  • 

ad, b e , diameter  ab,  & data  proportio 
quam  habet  cadc.  feceturque  ab. in  c»  ^ 

itavt  ac  ad  eo  eandem  habeat  propOr-  " 1 

tionc,quam  lado,  & per  c duflo  plano  /y  | 

ad  reftos  angulos  ipfi  a b fecccur  fphtera.  d k'  a . J .1  > rreinorip 

fit  autem  communis  fcflio  dei  it  iunftis  i\  I > »f-:fs?bBaiT.,rr.' 

A d,db.  exponantur  duo  circuli  n K,  vt  H • J ■i.niili,,». 

quidem  femidiametrum  habeat  ipfi  A o as-  ■ V-sOji.iii.i 

qualem , k vero  habeat  aequalem  ipfi  d t . v » sr.  •nfW. 

erit  igitur  circulus  h squalis  fiiperficiei  XT,  -,  rX  i-,  A ly> rvr.  >vi> 
portionis  da  b,  & k aequalis  fuperficiei  / d\v-/  j .>»«»«;<  wnnsWni 

D b B portionis . hac  enim  ante  demonftra-  | . o-kntf,/  s:mr.q«\,  abIod» 

tum  eft  . Et  quoniam  re&us  angulus  eft  l H n V -uIJonoaiviucoiB 
adi,  & perpendicularis  dc;  vt  ac  ad  cb,  V , ..  . / . , \ , o 

hoc  eft  vt  t ad  n,  ita  erit  quadratum  ex 

ad  ad  quadratum  ttit,  videlicet  -qua-  iiflauiiwqc  t us-icilcp.  lsrtinteiifieaup:  A 

dratum  femidiainetri circuli  h ad  quadra-i^Mfii^v, . ...  ■ w-ini. 

tum  femidiametri  ipfuin  k hoc  eft  circulus  h ad  k circulum,  hoc.  eft  fuperficies  pofs 

t»onis  fphasr®  dab  ad  fiipcrficiem  o bb  portionis.  ...  •_ 


aiVh 

iirs* 

^,ni 

A 

I % 

B 

«tV-\x*V.  ,1S 


conata  t a Hin, 


. ■ 1 ’■»>,  y , ■ ; •-  '■  1 ■ . v.  v.  • ■ ‘ * use  , 

Hoc  enim  ante  demon  ftratum  eft]  /*  09. huius*  -c-i:  jy 

Vt  a c ad  c b , hoc  eft  vc  b ad  a , ita  erit  quadratum  ex  a d ad  quadratum  ex  d b J g 
Ex  8.  propofitioue  fexti  libri  elementorum  fiunt  enim  triangula  a c D,  D c b fimlia  toti,tjr'in- 
ter  fefe . quare  vt  ac  ad  cd,  ita  dc  ad  cb  vt  autem  ac  ad  cd  , ita  no  ad  bb  4 erga 
ex  20. etufdem  vt  prima  ac  ad  tertiam  cb,  ita  quadratum  prima  ac  ad  quadratum  fit» 
eunda  cd  ,boc  eft  ita  quadratum  ex  ad  adid,quoifitex  db  quadratum . 


THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XXXVI^ 
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Qua:  cum  ita  fint,  perfpicue  conftat  cylindrum , cuius  bafis  a:qualis 
fit  maximo  in  fphxra  circulo,  & altitudo  ascjualis  djametro  {phwai  ,;ip» 
fius  fphatn  liiquialtcrameflc;  &cius  fupcrficiem  fupcrfictu  inderq fpla»- 
tx  fciquialteram. 

V Sit 
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Sit  enim  femicirculu»  * b c , cuius  diameter  * c , & 
punfium  e cu  cumfer entiam  bifariam  diuidens,  fic 
centrum  p.  Cum  igitur  per  abc  tres  rc(kx  lineae 
contingentes  ducantur,  ai,bd,dc,&  manente 
*c  conuertatur  fejnicirculus , quoufquc  rurfus  ad 
eundem  locum  redeat,  a quocatpit  moueri , cylin- 
drus a parallelogrammo  re&angulo  a « c n faftus  ad 


|A 


fphaeram  ,qus  a fcmicirculo  deferibatur,  fefquialteram  proportionem  habebit , quam 
& ipfius  cylindri  fuperficies  habet  ad  fuperficiem  fphsr«.  Quoniam  enim  fuperficies 
cylindri,qu*fita  bd  «qualis  eft circulo,  cuius  femidiameter  media  proportionalis 
e (linter  BD,&vtramqueipfarumfimul  ab,cd,  hoc  eft  circulo,  cuius  femidiameter 
B ac:  hicautcm  circulus  «qualis  eft  quatuor  maximis  circulis  eorum,  qui  in  fphairade- 
C fcribuntur,  atque  oftenfum  eft  fphjr«  fupcrficicm  quattuor  circulis  maximis  «qualem 
effe : erit,  & fuperficies , qu*  fit  a b n fuperficiei  fph«r«  «qualis . ergo  vna  cum  duo- 
bus circulis, qui  funt  bafes  cylindri,  ad  fuperficiem  fphxra:  proportionem  habet , quam 
fex  ad  quattuor,  videlicet  fefquialteram . Et  quoniam  conus  bafim  habens  aqualem 
D fuperficiei  fphacrac,  & altitudinem  fph«r«  feinidiametrum  , ipfi  fphaerte  e (i  aequalis; 
erit  conus  bafim  habens  circulum  in  fphxra  maximum , & altitudinem  eandem  quarta 
pars  ipfius  fph*r*  . Sed  & hic  conus  fexta  pars  eft  cylindri,  qui  eandem  bafim  habet, 
£ altitudinem  fph*r«  diametrum,  quare  fequitur  cylindrum  ipfum  fph«r«  fefquialte- 
rum  effe . 


CQMMEUT^lUirs: 

rm  Quoniam  enim  fuperficies  cylindri  ,qu«  fit  a bd  aequalis  eft  circulo,  cuius  femidia. 

■ meter  media  proportionalis  eft  inter  eo,  & vtramqus  ipfarunifimul|ABcoJ  Ex  13. 
primi  libri  Archimedis  de  fpbara  ex  cylindro . eft  enim  fuperficies  cylindri  foti*  i bd  aqua- 
lis  circulo  .cutus  femidiameter  medta  proportionalis  eft  interlitus  cyhadn  bd,  Cr  baps  dia- 
metrum. Quod  cum  tD  fit  aqualis  diametro  bafis,  cru  & inter  ipjas  media  eidem  aquatu  , 
tfieufum  autem  tflfuperiut  in  24.  buiut,  etiam  fi  circumferentia  [emicirenlinonin  duas  , Jed 
inlqnoecumq,  partei  aquales  diuidatur ; atque  adi  ntponibus'  reda  reda  tinea  contingentes  da- 
tantur .fuperfeiema  eoutiugentibns  fadam  aqualem  eje  circulo . cuius  femidiameter  eft  \ c, 
p Hic  autem  circulus  «qualis  eft  quattuor  maximis  circulis  eorum,  qui  in  fphaera  de- 
feribuntur.]  Circuli  tnim  tuter  fe  duplam  eius,  qua  eP  diametrorum , praportiouem  babaju 
Videlicet  quadruplam,  cuneorum  diametri  fine  dupla. 

£ Atque  oftenfum  eft  fph«r«  fuperficiem  quae  tuor  circulis  maximis  «qualem  effe  J Ex 
3t.  primi  libri  Archimedis  de  fpbara , & cylindro,  fedojr  fupenus  ojtenjum  eft  in  251.  butas, 
fphxra  fuperficiem  aqualem  effe  circulo,  cuius  femidiameter  ac.  [ 
p Ipfi  fphxra  eft  «qualis;  erit  conus  bafun  habens  circuldm  in  fph*ra  maximum,  tc- 
altitudinem  eandem,  quarta  pars  ipfius  fph«r«.  fed&  hic  conus  fexta  pars  eft  cylin- 
dri,qui  eandem  bafim  habet,  & altitudinem  fph*r«  diametrum . ] Hac  autem  omnn 
nos  fuppleuimut,  qua  iu  Grato  codice depderan  ridebantur . conus  enim  bafim  habens  circu- 
lum  maximum  iu  fphxra, & altitudinem  fpbxrp  diametrum,  ttrtia  pars  efi  ipfius  cylindri, 
ait  conus  bafim  habens  eandem ,&  alueudincm  femiduraeerum  Ipbara,  dimidia  pars  cfl  ditis 
tiaii  (°ni  .bieigitnreonus  cylindri  fexta  pars  necejfario  ent . 

*WU'  c Quarefequiturcylindrumipfumfph«r«fefquialccrumeffe.  ] T^amenm  fphxra  con. 
tineat  quattuor  etufmodi  cohos  , quorum  cylindrus  coumi  et  fex  , habebit  cylindrus  adjpbxram 
proportionem  tandem,  quam  fex  ad  quattuor,  videlicet  fef qui  alteram . 

H*c  igitur  difta  fint  de  ijs,  quas  Archimedes  in  libro  de  fph«ra,  & cylindro  demon - 
ftrauit.  deinceps  vero  (vt  polliciti  fumus)  comparationes  quinque  figurarum,  quae 
«qualem  fuperficiem  habent,  deferibemus,  videlicet  pyramidis , cubi , odlaedri , dod  e- 
caedri,  & icofaedri,  quarum  quidem  dcmonftrationes  non  per  refolutiuam  methodum, 
vt  nonnulli  antiquorum  fecerunt,  in  pr«di£lis  figuris,  fcd  per  corapofitiuam  a nobis 
ad  id , quod  manifeftius eft , ac  breuius  redatolunt.  quoniam, &lcmmata omnia  tum 
patjia.  tum  magna  ob  multos,  qui  difccndi  ftudio  flagrant , difpofui  numero  quattuor- 
decim; tot  enim  hoc  loco  indigemus . ad  comparationes  autem  haec  praemiet  imus . 
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THEOREMA  XXXVI.  PROPOSITIO  XXXVIII. 

In  omni  triangulo  xquilateio , quadratum,  quod  ab  vno  latere  fit, 
maius  eiuldem  eft,  quam  duplum  di£ti  trianguli,  minus  vero,  quam 
quadruplum. 

Sit  «nim  triangulum  atqui  laterum  ab  e:  fitque  ad  bafim 
bc  perpendicularis  ah,  qua; fcilicec  ipfam  bifariam  fecat, 

& a bc  deferibatur  quadratum  b u b c , quod  quidem  trian- 
gulum aec  fuperabit,  cum  perpendicularis  ah  trianguli  la- 
tere minor  fit . & per  a ipfi  b c parallela  ducatur  r a o . Quo- 
niam igitur  ab  poceftatc  quadrupla  cft  ipfius  bh,  erit  ab 
lefquitcrtia  ipfius  ah  potcftate,  hoc  elt  d b ipfius  bf.  cft 
igitur  db  minor , quam  dupla  bb  . atque  vt  db  ad  b f , ita 
eft  be  quadratum  ad  parallclogrammum  r c.  ergo  & bb 
quadratum  parallclogrammi  bc  minus  cfi,  quam  duplum 
& minus  quam  quadruplum  trianguli  abc.  quadratum  igi- 
tur be  minus  cii,  quam  quadruplum,  maius  vero,  quam  duplum  trianguli  abc. 


COMMEATA  \ l V S' 


Erit  a B fefquitertia  ipfius  a h potertate  J Ex  peuultima  primi  libri  elementorum  A 
Hoc  etiamperfcfcanobtt  dcmonflratum  e/hu  commentanfs  i«  11.  propo(itionm  tertij  deci- 
mi  libri.  . . ,, 

Et  minus  quam  quadruplum  trianguli  a B c ] Efl  emmparalUlogrammkm  r c trianguli  B 
abc  duplum  ex  41.  primi  libri  elementorum  Gratus  codex  nascor  efi , quiit  a reflit  netur . 

j^iA*'«nr  ■ TiAf*»A»c/.r  »»  u0y.  ofiyun.  * - \ 


THEOREMA  XXXVI,!.  PROPOS  ITIO  XXXIX.  , 

Qu.-e  centro  fphxrae  ad  planum  odtaedri  perpendicularis  ducitur,  po-  . 
teftatc  tertia  pars  cft  femidiametri  lphxr.c . ..... 


Sit  triangulum  fphtera:  ofticdrum  co:nprch;nd  entis 
abc,  in  fphjra  exiftens,  St  circa  ipfum  circulus,  a fphsera; 
autem  centro  o ad  circuli,  planum  perpendicularis  fl  e . 
erit  ex  fphxricis  punftu.n  b circuli  centrum  lunjantur 
bb,bo.  Dico  quadratum  femidiametri  fpiixrx  bo. qua- 
drati ipfius  de  triplum  effe.  Quoniam  enim  in  o&aedro  \ l \l ' B 

oftcnfacftfphxrxdianeterpoccftaccdupla  laceris  ociae-  u fc  C 

dri  ; cft  autem,  & femidiametri  fphxrte,  quadrupla  po-  V 

teftatc:  quadratum  ex  bc  quadrati  ex  >d  duplum  erit.  1 • . ■>!.» 

Et  quoniam  quadratum  ex  bc  triplum  cft  quadrati  ex  isa  per  ii-  tertij  decimi  libri  J)":’  '* 
elementorum,  & quadrati  ex  id  duplum  , erit  quadratum  ex  >u  fcfquialterum  qua-  r 
drati  ex  1 f . Sed  quadraris  ex  b a,  e o quadratum  ex  bd  eftaiquale-  ergo-quadrara  ex 
en,  ed  quadrati  ex  bh  fefquialtcra  fune;  ac  propterea  quadratum  ex  bb  dupjuin  cft  £ 
quadrati  ex  bd;  quadrati  igitur  ex  BB,gD,hoccft,quadratum  ex  bd  quadrati  cx  di 
cft  triplum.  "bcr  ; 

..  ....  ..  •«*;.. ». x„.sq 
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Exponatur  quadratum,  in  quo  dimidium  oftacdri 
fit  a bc  de;  fiuungantur  a u, i d diametri  ipftusqua- 
F drati , & e r. ergo  ef  femidiameter cftfplwiccom- 
G prehendentis  o&aedrum,vt  in  elementis  demonftra- 
tum  eft . ducatur  a centro  f ad  ipfam  ab  perpendi. 

H cularis,  fg.  erit  ag  ipfi  gb  aequalis,  iunganturque 
K eo,  bb  . Et  quoniam  iquilaterum  eft  triangulum 
L ab  e,  & ao  aequalis  gb;  tranfibit  e g per  centrum 
circuli  circa  triangulum  ais  deferipti.  ergo  quae  a 
punfto  e ad  planum  aib  trianguli  perpendicularis 
M ducitur  in  redam  lineam  sc  cadet  , cadat  vt  fii. 

N Itaque  quoniam  af  aequalis  eft  fb  , & angulus  ah 
e.  primi  cllrcdtus,  erit  fag  dimidius  re  A i . fcd  & rectus  eft 
tkmcnt.  P0A  reliquus  igitur  a fg  eft  redii  dimidius.  & ob  id 
«iVbko?.1  ag  eft  atqualis  gf;  quadratumque  ex  af  quadrati  ex  fg  duplum,  eft  autem  af  se- 
O qualis  fe.  ergo  quadrata  ex  ef,fg  tripla  funt  quadrati  ex  fc.  fed  quadrata  ef.fg 
aequalia  funt  quadrato  ex  ec,  propterea  quod  b f perpendicularis  eft  ad  quad  atunt 
i.(oxt>.  a b c n • quadratum  igitur  cx  eg  quadratiex  gf  eft  triplum,  atque  vt  eo  adr.F,  ira 
p e e ad  fii  , cum  aequiangula  fint  efg,  eph  triangula,  ergo  quadratum- e f fcmidia- 
mctrifphier*  quadrati  fh  perpendicularis  adplanumoAaedji  triplum  erit. 

COMMEUT^tHirS. 

A Erit  ex  fphaericis  pundum  a circuli  centrum  ] Ex  corni  Urit  prwui  propofieiouis  Cpba- 
ricorum  Tbeodosij . 

B Quoniam  enim  in  o&aedro  oftenfa  eft  fphaerx  diameter  potcftatc  dupli  lateris 
oAaedri  j In  tj.  tertii  decimi  dementarem . 

C Eft  autem  & femidiameti  i fpiiaera:  quadrupla  poteftate : quadratum  ex  B c quadr . d 
ex  bd  duplum  erit]  Etenm  e c ell  odaedn  hias  ■ & to  femidiameter  fpbara.  h Grxco 
eodice  legitur  Bi'  fi  t,  rlt  U ri  nlnyu  T«f  reaagax  turu/au.  ut*  rl  im'  C y 

t»  ite?  01.  jed  legendum  ter’  /i  vu'  irr  in  r i nirije  nie  ooaipuc  turd/ui  Ti7fuua.ueiu . 
irwxdnef  if a 7t  im'  fiy  7 5 in'  0P. 

D Et  quoniam  quadratum  ex  b c triplum  eft  quadrati  ex  b b per  1 2.  tertii  decimilibri 
elementorum,, , & quadrati  ex  bd  duplum  erit  quadratum  ex  b n fefquial.eruta, 
quadratiex  bb]  Quorum  cmm  partium  quadratum cx  tc  tjl  fex , eeritm  quadratum  ex  SE 
eft  duarum  , & quadratum  e x bd  tnuu  . Gratus  codex  babcl  tin'  n'  I ,i  1 y fert - 

bendum autem  ?i*  "7*  1 B T*"  lyrtixln.  r 

E Ergo  quadrata  ex  n,eii  quadrati  ex  be  fefquialtcra  funt  ] f»  Greto  caiicr  legitur 

r.  if*  in'  0 % t tifuinm  ri  in'  0 1 .fed  legendum  »t  arbitrar , t«  ipa,  Sn  ’ 0 1 , ■ t ipuiust 
7»  in'  0t. 

F Et  B F ] Intelligantnr  diametri  ipfius  quadrati  ac,bd  fefein  eunti  t f fec  antes , 

G Vt  in  elementis  dcmonftratDm  eft]  fridehtettn  iq.tenq  decimi  hbn  elementorum . 

H Erit  ag  ipficB  aequalis  J Snnt  enim  anguli  r a b,  f»f.  inter  fe  *qual  es, ex  quinta  pri- 
mi hbn  tlementorum,&  aquales, qm  ad  a redi  ergo  <7  reliqui  reliquis  aquales  junt,&  tnau 
4-  fcxtl  • guli  fag  triangule  F B 0 fimite  .cum  igitur  fitVl.tG  ad  G A , ita  o F ad  o i ; erit  A (.  ipfi 
f.qttfU.  Gl  xqualtt . - 1 

K Iunganturque  bb,  ei]  Graeus  codex  babet.  k,  £go  legendum  puta 

^ mQvpjla  0 . 1 

L Tranlibit  b c per  centrum  circuli  circa  triangulum  a b e deferipti  ] Ex  corollario  (ri- 

ma propofitionis  lertij  libri  elementorum . 

M In  redam  lineam  e g cadet . cadat  vt  f h ] Cadet  autem  in  centrum  circuli  ex  corolla • 
rio  prima  propofilloitis  fpharteorum  Tbcodosij . 

N Et  angulus  a f b eft  redus  ] 7^am  circa  centrum  r confiflunt  quattuor  anguli  aqualtt 
omnts  igitur  redi  fuut . 

O Sed  quadrata  ex  ef,  fg  aqualia  funt  quadrato  cxeg]  Ex  qy.  primi  Itbii  e Umento - 

TU  M 
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Miw . In  Srtco  autem  codice  legitur  «'  te'  Sn’  i f * iait  8,  vi  W 9 » /rd legendum  «W 

« *,'.£,(>  /«’  Si  ij  ■ *.  4 

Ergo  quadratum  es  femidiametri  fph?rx quadrati  bh  perpendicularis  ad  planum  P 
oftacdri  triplum  erit  ] Gruem  ce**  £ r«'  T?t  8 ( d> «, . fed  corrigendum  i r.'  Tf, 

• (*>«. 


THEOREMA  XXXVIII,  PROPOSITIO  X|L. 

Sic  triangulum  xquilatcrum  ab  e in  fpharra  dclcriptum,  fphxrx  au- 
tem centrum  D , a quo  ad  trianguli  planum  ducatur  perpendicularis  d e . 
ergo  e elt  centrum  cuculi  circa  triangulum  abc  delcripti,  in  prima 
Iphrericorum  Theodafij.  ve  in  Iphxricis  demonlfratum  fuit:  &;  iunda  A 
A E producatur.  Dico  redam  lineam  a e i piius  ef  die  duplam, 

lunganturenim  BE,BC,qu*itucrfexqualesfunt,&quo-  o 

niamvterque  angulorum  >ti,  ebf  tertia  pars  eftreai,  erit  ‘ C V 

vterque  bbf,aef  dux  terti*  rci5li,&  triangulum  abf  trian- 
gulo  «e f xquiangulum.eft  igitur vt  a b ad  b f , ita  be,  hoc 
eft  ae  ad  ef.  Sed  ae  eft  dupla  ef.  ergo  & ab  ipfius  ef 
dupla  erit . 


Et  iunfta  AB  producatur]  Tsiielicctvrquc  ai  trianguli  balim  , quamTeeetiapundo  r 

Iungancuremm  b e,  sc.qu*  inter  fc  «quales  fltntj  X>.«ddfe»rm  etrenlt  ai  e, reum 
ferentium  ducantur,  quibus  e tum  c(i  aqualis  ab. 

Et  quoniam  yterq;  angulorum  ea  b,bbf  tertia  pars  eftreRi  erit  vterque  bef.abf 

du*  terti*  reAi  ] g«#a  euim  linea  a b a*  angulo  trianguli  ajmlaten  duUa  pe  r centrum  cir- 
"e‘Tean,tttMUmieP!n,‘l,ltri  Wm  bifariam  fetat,  & adipfam  eft  perpendicularis. 
Ve  nos  demonftranimussn  commentaris  in  fecundam  propofitionen  tettij  decimi  elementorum 
quare  angulus  Iaf  efl  aqualis  angulo  fac.  ^uoi  cum  trianguli  aqoilasenangulusduasre- 
ffitertiosc  ntineat,  erit  bat  angulus  tersu  pars  redi,  tniemque  angulus  eia,  ipfi  efl  t- 
qnolis.O'  reliquus  angulus  ebf  exquofeqmtur  angulum  bef  duas  redi  tertias  eke.Viie- 
licet  raps  8AB,  b b A interioribus  & oppofitis  aqualem  ex  primi  elementorum . 

Efl  igitur  vt  ab  ad  bf,  ita  bb,  hoc  cft  a e ad  lf]  Sxq.  Texet  libri  elementorum. 

ErgoOt  AB  lplius  bf  dupla  erit]  Simile  qmppian  a nobis  dernmftratnm  e fi  in  commenta. 

Pnn,,v propofitsonem qnartiittimilibri  elementorum, eam  fcilicet, qua  a centro  circu- 
li ad  latus  trianguli  aqnlatcn  perpendicularis  ducitur,  dimidiam  c/fc  eius, qua  ex  ccntrptir- 
culi . e! 1 enim  a centrum  Circuit  urca  triangnlnm  abc  deferipti , <jr  ab, qualis  es  qua 


THEOREMA  XXXIX.  PROPOSITIO  XLI, 

Sit  circulus  abcd  circa  centrum  E,  & diameter  kcx  pentagoni  au- 
tem latus  Iit  d G B lecans  diametrum  a c ad  redos  angulos,  & ipfi  c G x- 
qualis  ponatur  g f . Dico  redam  lineam  e c extrema,  ac  media  ratione 
legari  in  f , Sc  e f maiorem  portionem  dic. 

lungaa- 
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A Iungantur  enim  r o , f d , c r . & quoniam  c d 
circumferentia  eft  decagoni,  quod  dcb  pentago- 
ni fit  ; angulus  dbc  continet  duas  quintas  re£li 
quare  terque  angulorum  bc d , edc.  quatuor  re- 
cti quintas  contiuct.  Sed  fu  eft  squaiis  u c,  & 
communis  dg,  & qua:  ipfam ad re&os fecet angu- 
B los.  crgo&  fd  squalis  erit  dc,  ac  propterca  an> 
gulus  DSC  angulo  dcf  squalis  continebit  quat« 
tuor  quintas  re£ti.  continet  autem  fed  duas  quin- 
C tasre&i, reliquus  igitur  edi  duas  refti  quintas  con- 
tinebit : eritque  dbf  angulus  angulo  fdi  squali* 
quare  fle  latus  hf  squale  lateri  fd,  hoceftipfii  dc. 

Itaque  quoniam  edc  angulus  angulo  bcd,  vide- 
licet ipfi  d?c  eft  aqua  lis, & communis  nci  : erit  reliquus  dec  squalis  reliquo  PDC 
& triangulum  d b c triangulo  edc  squiangulum  . V t igitur  b c ad  c n , ita  eft  d c 
ad  cf,  ideoque  bcp  reflangulum  quadrato  ex  cd  eft  squale.  Sed  ci>  squalis  eft 
ef.  rc&angulum  igitur  e cf  quadrato  ex  ef  squale  erit . ergo  retta  linea  ec  extre- 
ma, ac  media  ratione  fcifta  eft  in  f . atque  eft  e f maior  cius  portio . 


C o M M E H T U H t r s. 


A Etquoniam  cd  circumferentia  eft  decagoni,  quod  dcb  pentagoni  fit  ] T^aucum 
redalinea  sc  fecet  ipfam  de  ai  re&os  angulos,  & circumferentiam  de  bifariam  fetabit, 
quod  ex  ?o  terlij  libri  elementorum  mansfefto  patere  potejl . 

B Ergo  8t  fd  squaliserit  dc]  Ex  quarta propofttione  primi  libri  elementorum. 

C Reliquus  igitur  bdf  duas  reifti  quintas  continebit’]  Eft  enim  angulus  exterior  dfc  dnol 

bus  interi  iribus , & oppofius  aqualis  ex  3 2 . primi  libri  elementorum  , 

Ex  ijsaucem>  qua  hoc  loco  icmonftrantur,  fatis  conliarc  poteft,  fi  hexagoni  latus  extrema,  at 
media  ratione  fetetur,  maiorem  eius  portionem  ejfe  latus  decagoni . 

THEOREMA  XL.  PROPOSITIO  XLII. 

Si  re&a  linea  extrema,  ac  media  ratione  lecetur,  quod  fit  a tota  ad 
id  qaod  quinquies  fit  a minore  portione  maiorem  proportionem  habet, 
quam  quattuor  ad  cria . 

Rc&a.n. linea  * b extrema,  ac  media  ratione  fccetur  in 
c,  fitq,  minor  ipiius  portio  c b . Dico  quadratum  ex  *»ad  „ B c 

id  , quod  quinquies  fit  a c » maiore  habere  proportionem,  * — 1 — r— 1- b 

quam  quattuor  ad  tria.PonaturipficB  squalis  cd.  Quo- 
niam igitur  a b cxtrema.ac media  ratione  fccatur  in  c,e  unt  quadrata  ex  a b,*c  squalia 
A triplo  quadrati  ex  ac,  ex  4.  theoremate  tertijJecimi  lib.elcm.  hoc  eft  squalia  triplo 
B reAanguli  a b c . fcd  triplum  rc&anguli  a b c sq  jalc  eft  triplo  reAariguli  a c b , & triplo 
C quadrati  ex  «c.  etenim  quod  femcl  a b c continetur  squale  eft  reftagulo  ac  B,&ci,quod> 
ht  ex  b c quadrato  ex  }.  fcc.  lib.  elc.& ablato  communi  quadrato  cxb  c,  erit  reliquum 
D ex  a > quadratum  squale  triplo  rcflanguli  a c • , & duplo  quadrati  cxb  c.hoc  eft  squale 
triplo  rc&anguli  a c d,  5t  duplo  quadrati  ex  c d . At  vero  triplum  reftanguli  a c d eft  s- 
quale  triplo  reflanguli  v t>c,  & triplo  quadrari  ex  c n . nam  quod  fcmel  ACDcotinetur 
E eft  squale  reftangulo  ad  c,&  quadrato  ex  c .ex  eadem  q.  fecundi  libr.clemeat.  Qua- 
dratum igitur  ex  a b squale  eft  triplo  re&anguli  a d c,&  quintuplo  quadrati  ex  c D,  hoc 
eft  qumtuplo  quadrati  cx  ci.  ponatur  ipfi  a i squalis  db  : perfpicuum  eft  ad  minorem 
effc,  quam  oc,  quoniam  & c a extrema,  mediaq,  ratione  fccatur , & maior portio  ipfius 
F eft  d c.  Generaliter.n.fi  refla  linea  extrema  acmediarationefccctur,vtAB,cuiusmi- 
nor  portio  fit  c b,  ipfiq;  c b squalis  ponatur  c d,&a  c extrema  , ac  media  ratione  fi.  fla 
erit  ,&  eius  maior  portio  Dc.ob  eandem  quoq;  caufain  Jnic  extrcttfa  ac  media  ratione 
G fccatur  in  e;  fltjpaior  ipfius  portio  eft  d e.  pofita.n.CB  ipfi  d c squali,  er  it  tota  a r extre- 
ma. 
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ma.ac  media  rationi  iirpunclo  c fe&a.  ininor  igitur  eft  e c.quam  vtraq;  ipfarum  a n d b, 
quoniam  vt  AcadcD,  ita  eft  cd  ad  DA.hoccftadDB.  &diuidcndo  vt  ADadDc  ,itac  b 
adE  d . minor  autemeftAD,  quamoc.  ergo  & c b,  quam  a d minor  erit.  Quadruplum  H 
igitur  dbc  re&anguli  maius  eft  reSangulo  oqe.  commune  apponatur , videlicet  qua- 
druplum rc&anguli  ner.  ergo  quadruplum  d a c,  & quadruplum  d c b reftanguli.hoc  eft  K 
quadruplum  quadrati,  quod  fit  ea  d a maiora  fuut  quintuplo  reflanguli  o c b . Sed  qua-  L 
druplun»  dbc  rcAanguli,&  quadruplum  quadrati  cxDt  aqualia  funt  quadruplo  rcftan- 
gulicDS.  quadruplum  igitur  rc&angulicnt  maius  eft  quintuplo  ipfiusDcu.  Rurfus  M 
commune  apponatur  quintuplum  re&anguli  c d a.erit  nonupluin  reflanguli  c d a maius 
quintuplo  d c b,&  quintuplocDareflanguIi.hoceftmaiusquintuploquadratiex  dc.  N 
triplum  igiturre&anguliADcad  quintuplum  quadrati  ex  dc  maiorem  proportionem  O 
habet, quam  ad  nonuplum  reflanguli  adc.  proportio  autem  tripli  «dc  ad  nonu- 
plum  adc  reflanguli  eft , quam  habet  vnuinaa  tria,  ergo  triplum  reflanguli  adc  ad 
quintuplum  quadratiex  dc  maiorem  habet  proportionem,  quam  vnum  ad  tria,& 
componendo  triplum  reflanguli  adc,  & quintuplum  quadrati  ex  dc,  hoc  eft  qua-  P 
draticx  ca  ad  quintuplum  quadrati  ex  c*  maiorem  proportionem  habet,  quam  quat- 
tuor ad  tria.  Sed  demonftratuin  eft  triplum  reflanguli  a dc,&  quintuplum  quadrati 
ex  cb  quadrato  ex  as  xqualeefie.  ergo  quadratum  ex  a e ad  quintuplum  quadrati 
ex  cs  maiorem  proportionem  habet,  quam  quattuor  ad  tria- 

COROLLAR1VM. 

Ex  quo  manifcflc  conflat  quadratum  ex  A B quintuplo  quadrari  cx 
cb  maius  clfc . 


commeat  a \ i r s '. 

Hoc  eft  aqualia  triplo  reflanguli  ab  c]  Efl  enim  rellangulun  a>  c aquale  quadrato  A 
ex  ac,  quod  ab  extremi , u media  ratitae  / ecetar  ia  c • 

Etenim  quod  femel  a«c  continetur  aequale  eft  reflangulo  ace  & ei,  quod  fit  ex 
IC  quadrato  ] Gracus  codex  1,.'  igl  T«'  «era*  « 5 irir  52,  tJ  Sn'  a $ y,  £ ■ n[  y, 

Sed  tegendum  e[l . er*  £ it  «*■«£  dm'  A 3 y irt,  ia  0’J  'Oro'  uy$  *j  W W d y . 

Ex  tertia  fecundi  nbri  elementorum  J Tojt  hac  in  Grato  coi, te  nonnulla  leguntur , qua  C 
»0S  con fulto  reltqutm  . s , ne  idem  fruflra  iteretur  , 

Hoc  eft  se quale  triplo  reflangali  ACO,  duplo  quadrati  ex  c o ] ralla  et  enim  c d D 
ifficr  aq natis  . 

Quadratu  n igitur  ex  ab  aequale  eft  triplo  reflanguli  adc  & quintuplo  quadrati  E 
ex  c»]  T^smqnc  erat  aquale  triplo  reflanguli  adc,&  triplo  quadrati  ex  ca  ena  cum 
duplo  quadrati  ex  e c boc  efl  quadrati  crcD. 

Generaliter  enim  fi  refla  linea  extrema,  ac  media  ratione  fecctur,  vt  ab,  cuius  F 
minor  portio  fit  c»,iplique  cb  squalis  ponatur  cd;&  ac  extrema,  ac  media  ratio- 
ne fefla  erit,  atque  eius  portio  oc]  Sit  retia  linea  ab  quadruum  ab,  & dupla  figura 
defcnbitur . Hgoniamigitnr  ab  extrema,  ac  media  ratio- 
ne  fella  efl  in  c,  quod  ab,  ac  continetur,  Videlicet  re- 
8 angulum  cs  cjl  aquale  quadrato  cx  ap.  Sed  ipfi  cs  s* 
quale  efl  cs  reflangulum . ergo  cs  quadrato  a rei  equa- 
le  .Itaque  fiu  reflangulo  cs  auferatur  quadratum  v t , dr 
a quadrato  ap  auferatur  t.p  quadratum,  quod  quidem  et 
aquale  quadrato  fb,  eum  dc,  cb  line  aquales  inter  fe ; 
reliquum  gk  reflangulum,hoc  ejl  reflangulum  mf  nempe 
D p gnomoni  sio  aquale  erit . a quibus  ablata  communi 
IC,  erit  reliquum  dc  reflangulum  aquale  quadrato  lf. 

At  Vero  reliaugulum  do  iplis  ca,  ad  contuetur,  ©■ 
quadratum  LF  fit  a dc.  ft  igttur  ac  ai  c» . ita  cb 
ad  da.  Sed  a c maior  et , quam  c d . ergo  & c d , quam 

da  maiorerit,  refla  igitur  linea  ac  extrema , ac  mediaratione  fecatnr  in  d,  tr  maioreiiu 
portio  efl  cd,  quod  oportebat  demonflrate  . 

Polita 
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G Potitacnim  cx  ipfi  to  «quali,  erit  tota  a*  extrema,  ac  media  ratione  fcfta  in  e j 
Ex  f.  terti)  deum  libri  elementorum. 

H Quadruplum  igitur  eae  reflangulum maius cftreflangulo  net]  HfBangulum enim 
dcb  ijt  aqnalentUngUto  n t e,  & quadrato  ex  te,  qua  multo  minora  Jum  quadruplo  rc- 
8 angui  i dmc. 

K hoc  eft  quadruplum  quadrati,  quod  fit  ex  de]  Pfttangulum  namque  Det  quadrato 
ex  de  ejl  aquale  ob  extremam,  ac  mediam  rationem.  , 

L Sed  quadruplum  o e e rcflanguli, & quadruplum  quadrati  ex  d b aqualia  furit  qua- 

druplo rcflanguli  eoa]  ftfRangulumenim  dbc,  & quadratum  ex  se  aquaiia  funi  re. 

' 8 angulo  CDI , ex  j. fecundi  libri  elementorum. 

M Quadruplum  igitur  rcflanguli  cor.  maius  eft  quintuplo  ipfius  dce]  Cracut  codex 
mancus  e/i  qu:  ftc teltuuetur , ao  i;a  naturae  <sm'  y $ i fiofo,  ai  re ir Sarti  <ms'  Syt. 

N Hoc  eil  maius  quintuplo  quadrati  cx  dc]  Sunt  cmm  reelangula  coi,  d tu  quadrato 
ex  dc  a/ualia  :ex  i.  fecundi  libri  elementorum. 

O Triplum  igitur  rcflanguli  adc  ad  quintupium  quadrati  ex  Dt  maiorem  propor- 
tioncmhafaet  ,quamadnonuplum  rcflanguli  adc  j Ex  oftana  quinti  ItlrricicmcntoruM 
pro  rc£l angulo  autem  CVS  ajfumpfit  adc,  quod  e[l  aquale  ipfi  coi.  fune  erutu  n d,  de  in- 
ter fe  aquales  . 

P Et  componendo  triplum rcflanguli  adc,  & quintupium  quadrati  ex  dc,  hoc  eft 
quadrati  ex  ct  ad  quintupium  quadrati  ex  cb  maiorem  proportionem  habet,  quam 
quattuor  ad  tria  j Ex  zS.  quinti  libri  elementorum,  quam  nos  addtdmut . Crxciis  codex, 
•ra  if*  at‘c  ■«■»'  aty  e,  rurduu  Sra'  Sy , ?tRt  aa'  airaant  yg  /edfyra  utytr , tyrt 
Swtf  t aflr  y.  lege  r»»h  n' wsnduit  Sm'  yg  vis  ai'  aretrdue  int'yg  pti(ptai  n.ytr  iyu, 
jatf  t V‘f  y. 

THEOREMA  XLI.  PROPOSITIO  XLIII, 

Potcftatc  duodecuplum  perpendicularis  cius,  quae  a centro  fphxra: 
icolaedrum  comprehendentis  ad  vnum  aliquod  icofaedti  planum  duci- 
tur., maius  eft  potcltatc  quintuplo  lateris  icoiaedri. 

^ Exponatur  circulus  abc  fufeipienspenta- 

gonum  dodecaed.i,  vt  inclementis:  fitque 
ac  circuli  diameter  , centrum  e,  & dki 
pentagoni  {quii  .teri  latus  ad  reflos  angulos 
B ipfi  diametro.  Eft  autem  illud  latus  icofae- 
C ori  vt  in  elementis . & a punflis  b c eri- 
gantur refl.e  linc{  ad  circuli  planum  perpen- 
diculares, f e hg , lc,  & vtraque  quidem 
•ipfarum  su,cl  fit  latus’ hexagoni , vtra- 
que vero  s t , se  dccaguni ; feceturque  eH 
33  bifariam  inpunfloo,  quare  o eft  ipfius 
fphteracentrum,  vt  apparet  in  16.  theore- 
mate tertijdecimi  libri  elementorum.  Ita- 
que  iungantur  LD,tB,t.K,ac.  Et  quoniam 
hexagoni  latus  eft  c i ,&  »c  latus  dccago- 
ni , angulufque  *ci  reflus , erit  b l penta- 
goni latus,  per  io.  theorema  tertijdecimi  li- 
bri elementorum  . Similiter, & ir>,  &»n.  triangulum  igitur  ifr.ri  sequilaterum  ?fl 
'E  er  iis  .quit  icolaedrum  continent-  Rurfus  quoniam  r k perpendicularis  eft  ad  ar>  , 
& planam  per  ac,,-,  duflum.quod  iranfit  per  parallelas  rc.ct,  reflu®  erit  ad 
ipfam  bd,  ac  propterea  io  ad  diflum  planum  eft  perpendicularis,  liate  enim  in  fo- 
p lidisclementoiuuioftcnfafunt.  ergo  omnia,  quscpcr  , d tranfeunt  plana,  quorum 
vnum  eft  triangulum  tui,  refla  funt  ad  planum  per  oo,  ct,  inquoeft  triangulum 
t k u . quare  & triangulum  bld  ad  ipfum  ckl  reflum  erit.  Ducatur  ad  reflam  li- 
neam sl  perpendicularis  cs.  duo  igitur  plana  cr  j. , fdl  inter  fc  refla  funt . & ad 
G comteunfcmdpforum  feflionem  n in  vno  plano  perpendicularis  eft  o n . ergo  Sc  o n 

ad  trian- 
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atl  triangulum  bid  eft  perpendicularis , quod  cum  u dupla  fit  . ipfius  bx,  erit  & iv 
«Ipuus  st  dupla  ex  40. huius . fece tur  cl  bifariam  in  punfto  M,flt  om  iuugatur  , 
erit  vtique  om  parallela  ipfi  ec»  elt  enim  au  iquuhs  ea,  quoniaiu  St  cl,  ia  du-  X 
piat, St  paralleli funt . praiterea  li  cfi  aiqualis  * k , etenim  iij  triangulo  cjtL  ipfi  £ 
ex  aequidiftans  dufta  eft  i m.  atque  cfi  l m atqualis  mc,  Se  ln  ipdus  si dupli.’ 
Quarum  igitar  partium  kl  eft  fex , carum  en  erit  quattuur , St  kn  duarum, & vtra--* 
que  l 1 , ik  trium,  Se  reliqua  ni  vnius.  ergo  li  tripla  eft  ipfius  in.  Dico  duoder 
tun quadrata  ex  on  quinque  quadratis  ex  bd  atqualia  effe  . Ponatur  lpfi  ck  atqui-  M 
lis  kx.  Itaque  ex  41.  huius  rcfta linea  ec  excrema  ac  media  ratione  fcAa  cfi  in.  x',  • . 
cuius  maior  portio  e x , & ex  41.  huius  quadratum  ex  e e maius  elt  quincuplo  quadrati  N 
minoris  portionis  xc,  ergo  quadratum,  quodlitex  ec  quadrati  ex  ex  maius  eft,  , 
quam  quintuplum.  quadrati  vero  ex  ck  maius,  quam  vigintupluin.  atque  cfi  vt  qua-  O 
dratum  ex  ec  ad  quadratum  ex  ex,  ita  quadratum  ex  lc  ad  quadratum  ex  ck,  hoc  P 
cfi  quadratum  ex  on  ad  quadratam' ex  n 1 , aiquiangula  enim  funt  triangula  oni',  Q_ 
lim,  lkc.  quadratum  igitur  ex  on  maius  cfi  vignti  quadratis  ex  ni.  & }6.  qna-  R 
drataex  on  710.  quadratis  ex  ni  funt  maiora  .fed  710.  quadrata  ex  s 1 funt  So.  qua-  S 
drata  ex  li,  etenim  li  oftcnfa  eft  tripla  ipfius  in.  ofloginta  vero  quadrata  px  n.  T 
funt  2.0.  quadrata  ciu,  quod  k l ipfius  l i fit  dupla  . At  10.  quadrata  ex  k l funt  V X 
IJ. quadr.ua ex  on:  iquilatcrum  nafnquc  cfi  triangulum  nu,  perpcndictilarifqac 
l x , Se  bd  ipfius  k 1 potcftatc  fcfquitcrtia.  ergo  }6.  quadrata  ex  on  quindecim  qua-  Y 
dratisex  bd  funt  inaiora.  St  ob  id  duodecim  quadrata  ex  on  quinque  quadratis  ex  Z 
b d maiora  erunt  i quod  oftendere  oportebat . 


' ' , i . ..  ■ r- 
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Exponatur  circulus  »ic  fufeipienspentagonum  dodecacdri,  vt  in  elementis  Jjpro-  A 
pofitione  16.  tertii  decimi  libri . , ' 

Eft  autem  illud  latus  icofaedri , vt  in  elementis)  Eodeminlocp.  'E 

Etapundis  e e erigantur  reflx  linea:  ad  circuli  planum  perpedicularis  fe,  no,  C l]  C 
lntclltgatur  pe  dodecacdri  latos  effe  mfra\planum  Circuit  abco,  C~  ehc  fupra  , q:t:rum 
CU  eft  latus  hexagoni, & hg  decagoni.  Grue  >s  codex  habet  ni  fi,  ny  a fed  tegendum  £1  n 6,y\. 

Quare  o eft  ipSus  fphir*  centrum,  ve  apparet  in  i<5.  theoremate  tertijdecimi  li-  D 
bri  elementorum . j Eftenim  p e gh  fpbaradiamctcr,  qux  ex  latere  bcxagont  eh,  & duo- 
bus decagoni  fe.hg  tn  eodem  ctrculo  deferip totum  lateribus  conflat . centrum  tgnurfphs- 
rx  eft  punti um  illud , quod  lotus  hexagoni  bifariam  diuidic  . 

Rurfus  quoniam  11  perpendicularis  eft  ad  bd.  St  planum  per  a t , k l dii-  E 
Sium,  quod  tranfit  per  parallelas  so,  ex  refluat  erit  ad  tpfitn  id,  ac  propterca 
bd  ad diflum  planum  eft  perpendicularis]  Cum  enim  retia  Irnea  bd  dtfbaus  retiis  hneh 
*c,  ix  fefe  mntutfecantibus  ,lu  communi  feti  lone  ad  angulos  re  l >s  mftftot  1 & ad  earum 
planum  perpendicularis  erit,  rx  i.  D idecimi  libri  elememomm  . Grxcos  antrmeodex  habee. 

i-tl  i A « t S 1 1.  £ r»'  * tui  «V  ny  x x ipu.  isriwtt«r  Isrtp  Sif  »•  ha  «V  • * A > rtnmK- 
em«  , «pier  Sh  nfie  toO  Pt.  Sed  legendum , Vt  arbitrar  . L iri  i 1 rj  , 4 n‘  tii 
fft  n ipu  yu  A iuirlta,  Srlp  ipr  tid  Ut  toy A rupuwixur , epiir  da  xrz;  Tur  0 i. 

Ergo  omnia,  qua:  per  bd  tranfeunt  plana,  quoium  vnumeft  triangulum  ild  refla  F 
/unt  ad  planum  per  bo,ci]  Ex  lg.  undecimi  libri  elementorum. 

Ergo  St  o n ad  triangulum  b l d eft  perpendicularis  j £-V  4.  definitione  Vndecimi  li-  G 
bri  elementorum  atque  erit  pnntium  N centrum  circuli  ■ triangulum  bid  comprehendentis 
ex  corollario  prime  fphiricorum  Tkcodostj  . 

Quodcu.n  lb  dupla  fit  ipfius  bx,  erit  St  ln  ipfius  nk  dupla  ex  40.  huius]  Inea  H 
emimolenditur  ln  daofamcffc  ipQus  NK  exeo, quod  L B ipfius  r,  r fit  dupla.  I nGracoco- 
dice  legitur  £ tnxi  Sbr  >ljtiin.  corrigendum  autem  rnt  Pu. 

Erit  vtique  om  parallela  ipti  ec.  eft  enim  eo  iqualiscsi,  quoniam  St  cl,  bh  K 
dupla:,  & parallela:  funt  ] I*  j }.  primi  11  bri  el  mentorum  . _ 

Priterca  L 1 eft  asqualis  r x . In  triangulo  enim  cki  ipfi  c K parallela  dufla  eft  L 
1 m ! Ex  1.  fexei  libri  elementorum . 

Ponatur  ipfi  c K squalis  k x ] ln  Graco  codice  legitur  *«>•»!  * y ion  o'  > * f , »«  7.  M 
fed  legendum  tn  i up. 

Cuius  maior  portio  ei]  Gruens  codex  i,  n’  «Vr  «e  rpitu*  cy  n'  e .legm'  «f  - N 

\ Qea- 
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O Quadrati  vero  ner  maius,  quam  vigintuplum  ] Quadratum  enim  ex  ex  quadruplum 

' ' ed  quadrati  medietatis  e K , cum  proportionem  habeat  duplam  eius , qua  efl  x c ad  c K . ex 

. '10.  fexti libri  Jementorum. 

P Atque  eft  vt  quadratum  ex  e c ad  quadratum  ex  c x , ita  quadratum  ex  L c ad  qua- 
dratum ex  ck  ] Exy.  quinti  libri  elementorum,  polit*  enim  funt  ic,ci  inter  fe  aquale-* 

Q_  Aequiangula  enim  funt  triangula  osi,ti«,  lkc]  Triangulum  namque  lim  fi- 
mile efi triangulo  lkc  propter  lineas  im,  kc  parallelas.  Sed  trianguli  oni  reSus  angu- 
lus ad  N efi  aquatis  redo  ad  c , Vel  m , & angulus  o i N aqualis  ipfi  lIm,  qui  ad  Veri  i- 
cem  confiituitur . ergo  & reliquus  reliquo  aqualis . Gracut codex  hoc  loco  corruptus  efl  • 

B-  Et  }6.  quadrata  ex  o n jzo.  quadratis  ex  n i funt  maiora  i\Q.uam  enim  proportionem 
habet  i.adio.  eandem  ? 6 • habet  ad  720. 

S Sed  710.  quadrata  ex  ni  funt  80.  quadrata  ex  li]  Tqaneum  1 r tripla  (it  ipfi  us  1 n, 
erit  quadratum  ex  LI.  nonuplum  quadrati  ex  in  ac  propterea  unumquodque  quadratorum 
ex  li  continebit  p.  quadrataex  IN.  oRoginta  igitur  quadrataex  li  funt  710.  quadrata 
ex  in. 

T O&oginra  vero  quadrata  ex  e l funt  xo.  quadrata  ex  l k ] Eft  enim  quadratum  «r  n 
quadratt  ex  Li  quadruplum . 

y Qjiod  KL  ipfius  Li  fit  dupla]  Gratus  codex  /ita»  ysf  «'  /*-r»i  ti.fed  legendum  /1 - 

«I  Jtf  ■ A»  «I AI  . 

X At  xo.  quadrata  ex  k l funt  iy.  quadrata  ex  f,  d,  squilaterum  namque  eft  trian- 
gulum ole,  perpcndicuiarifque  lk,  & ed  ipfius  kl  poteftate  fcfquitcrtia  ] El 
enim  quadratum  ex  8 D , videlicet  quadratum  ex  a L aquale  duobus  quadruis  ex  E K , K L . 
Sed  quadratum  ex  LB  quadruplum  efi  quadrati  ex  bc.  ergo  quadratum  er  1.8  reliqui  qua 
irati  ex  k L fefquitertium  erit.  Gratus  codex,  «neci  /1  ri  <sn'  ux  A dfr  in'  01  nnfrrn. 
Sed  legendum  >t  opinor,  Auin  /i  ri  dao'  *a  il  ri  in  Bl.  neque  enim  10.  quadrata  ex 
u ii.  quadratis  ex  b d fune  maiora  . fcdipfis  aqualia , vt  mani  felio  apparet . 

Y Ergo  }6.  quadrata  exos  quindecim  quadratis  ex  id  funt  maiora]  Hoc  efi  pri- 
mum maius  ed  ultimo . Gratus  codex  » iaikI  Jn'  • r ,1  jff  in'  f i legendum  autem 
m rl  ai  r/  in  • » il  ifl  in  P / pi^ara . 

Z Et  ob quindecim  quadrataex  on  quinque  quadratis  ex  bd  maiora  erunt]  Ex  ij. 
quinti  libri  elementorum , VtrumqueenimVtnufque  tertta  pars  efi . 

THEOREMA  XL1I.  PROPOSITIO  XLIV. 

,•  ■ • . . i . ' 

Si  du£  rc&.t  linex  extrema,  ac  media  ratione  fecentur,  iii  fubie&a 
funt  analogia . . . . ■ . t 

Secetur  enim  ab  extrema,  ac  media  ratione 
in  c,  ita  vt  maior  ipfius  portio  fit  Ac.  fimilitcr  c 

& de  fecctur  in  t , fitque  maior  p irtio  d r . Di-  ,A  . ■, — 1 ■— »* 

co  vt  tota  a B ad  maiorem  eius  portionem  a c,  ita  1 

eflfe  & totam  D e ad  maiorem  portionem  d i , D ■ r _e  , - 

Quoniam  eniin  abc  reftangulum  squale  eft  qua-  1 b.i 

drato  ex  ac,  re&anguium  vero  def  squale  . 1..  v 

quadrato  ex  df;  erit  vt  abc  reflangulum  ad  quadratum  ex  ac,  ita  reAapguhim 
dbf  ad  quadratum  ex  df  . vt  igitur  quadruplum  rectanguli  abc  ad  quadratum  ex  ac 
ita  quadruplum  reflanguli  dbf  ad  quadratum  ex  df:  & componendo,  vt  quadru- 
plum re&anguli  abc  vna  cum  quadrato  ex  ac  ad  quadratum  ex  ac,  ita  quadruplum 
rcAanguli  def  vna  cum  quadrato  ex  df  ad  quadratum  ex  df.  Sed  quadruplum  re- 
fianguli  a Bcvna  cum  quadrato  ex  ac  eft  quadratum  quod  fit  cx  vtraque  af.bc  per 
oaauuin  theorema  fecundi  libri  elementorum,  & quadruplum  re&anguli  dei  vna 
cum  quadrato  cx  bf  eft  quadratum,  quod  fit  ex  vtraque  di,if.  ergo  vt  quadra- 
tum ex  vtraque  ab  , bc  ad  quadratum  ex  ac,  ita  quadratum  ex  vtraque 
DB,BF  ad  quadratum  cx  df.  & longitudine  vt  vtraque  AB,  bc  ad  ac,  ita  vtra- 
que de,  bf  ad  df.  componendoque  vt  vtraque  ab,  bc  vna  cum  ac,  hoc  eft 
dus  ab  ad  ac,  ita  vtraque  de,bf  vna  cum  df,  hoc  eft  dus  de  ad  df;  & ante- 
cedentium dimidia,  vt  ab  ad  ac,  ita  de  ad  df.  Ex  quo  manifefte  patet,  ii  fintdus 
reAz  lines  squalet  vt  ab,  df,  quarum  vtraque  extrema,  ac  media  ratione  fecetuf, 
inpunftis  cf,  erunt  maiores  portiones  ipfarum  squales  inter  fe,&  minores  fimilitcr 

sequa- 
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aequales.  Quoniam  enim  ileraonftratumeAjVt  ab  ad  a e , ita  eiTe  db  ad  df;&  per- 
mutando erit  vt  ab  ad  ub,  ita  ac  ad  di  . 


COMMB1^TJll{irS. 


Hocfimiliter  demonfiratum  e/i  in  quartodeeimo  libro  elementorum,  propofitioue  rill. 


the6rema  xiiii.  propositio  xlv. 

Sit  fcmicirculus  abc  cuius  centrum  e:  fitque  ac  tripla  cd :&  ipfi  ac 
ad  rectos  angulos  db;  & ab,  bc  iungantur,  erit  ac  ipfius  cb  potcfta-  A 
te  tripla,  vt  enim  ac  ad  cd,  ita  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  cb, 
ob  triangulorum  abc,  bcd  fimilitudinem . Itaque  icccrur  bc  extrema, 
ac  media  ratione  in  H , vc  maior  portio  Iit  B H : & fiat  c E porefiaro 
quintupla  ipfius  E E;  quod  quidem  fien  poteft,  etenim  ce,  cum  fit  lon.  B C 
gicudine  tripla  ipfius  ed,  potellatc  nonupla  erit  . Dico  proportionem 
BH  ad  cf  poteltate  efle  eam  quam  habent  quinque  ad  tria. 


Ponatur  ipfi  fe  aequalis  bg,&  fo  extrema 
ac  media  ratione  fecetur  in  k , vt  f k fit  ma- 
ior ipfius  portio . & quoniam  re&a  linea  c e fui 
ipfius  portionem  ef  quintuplura  poteft  ,&  du- 
pla ipfius  ef  extrema , ac  media  ratione  feca- 
tur  in  k:  erit  kf  iqualis  fc  per  fecundum 
theorema  terti/  decimi  libri  elementorum  qua- 
re & c g extrema , ac  media  ratione  fedta  eft 
in  f,  cuius  maior  portio  fo.  Sed  exeo,  quod  proxime  demonftratumeft,  vt  ce  ad 
bh,  ita  cc  ad  g t*>  hoc  eft  gp  ad  fc:  6t  permutando  vt  r c ad  fg  . ita  b h ad  ce. 
Quoniam  igitur  ac  ipfius  quidem  cb  potelkte  tripla  eft  , ipfius  vero  gf  quintupla': 
quarum  partium  ac  poteftate  eft  quindecim,  carum  sb  eft  quinque,  & fg  trium;cr- 
go  »c  ad  fg  poteftate  eam  proportionem  habet,  quaqj  quinque  ad  tria,  quare,  & bh 
ad  f • potcftatem  habet  eandem  /quam  quinque  ad  tria . 


C 0 M M E 7{  T A l r S. 

. i 

Erit  ac  ipfius  cb  poteftate  tripla;  vt  enim  ac  ad  cd,  ita  quadratum  ex  ac  ad  A 
quadratum  ex  c * ] i{am  cum  triangula  stc.loc :» quianguta  fine , ex  S.  fexti  libri  cie . - 
mentorum,  erit  Vt  ac  ad  c B m triangulo  abc,  ita  bc  ad  cd  m Triangulo  bbc.  ergo  ac 
ad  cd,  hocefi  Vt  prima  ad  tertiam , ita  quadratum  pnmi  ac  ad  quadratum  ei  fecunda  ex 
corollario  to.  eiufdem . 

Qirod  quidem  fieri  poteft  ] SireBalinea  ce,  que  • — — i B 

producatur  in  l,  itare  ce  ipfius  e l fc  quincupla,  & / 

circa  diametrum  c L dc  feritat  Ut  fcmicirculus  c»t;  f s f\ 

perque  B ipfi  cl  ad  rcBos  angulos  ducatur  eu.  erit  cb  / . I V 

ipfius  em  pote  fiat  e quintupla . Vt  cmm  ce  ad  f.m,  ita  c [ | \ 

me  ad  Et.  quare  re  cb  ad  BL,ita  quadratum  ex  ce  • • J . 

ad  quadratum  « EM.  Si  igitur  b f fiat  aqual  hem,  f alium  iam  erit , quod  oportebat . \ , 

Etenim  cb  cum  fit  longitudine  tripla  ipfius  «t,  poteftate  nonupla  erit]  zRitjim  C 
ac  longitudine  tripla  ipfius  cd,  quare  a d dupla  e fi  dc.  Itaque  quonam  tota  ac  dupla 
eft  taliut  c b , & pars  a d itidem  dupla  partis  d c erit,  & reliqua  c d dupla  reliqua  db,& 
tota  ce  ipfius  ed  tripla. 

Quare , St  c c extrema , ac  media  ratione  fefia  eft  in  f , cuius  maior  portio  f e j D 
Ex  i J .tertij  decimi  libri  elementorum  • 

X i Quoniam 

V 
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E Quoniam  igitur  * c ipfius  quidem  * e poteftate  tripla  eft , ipfius  vero  c r quimu- 
pla.]  Horum  primum  ante  demonfiratumefl,  fecundum  vero  mainfclic  patet . tqjtm  cum 
C E ipfius  a e poicflate  fit  quintupla,  erit  & dupla  ipfius  c B , boe  efi  a c 'dupla  a F , Vtdeli- 
ttt  tc  fimihter  quiutuplapotcfiate  ex  ij.  quinti  libri  elementorum. 

THEOREMA  XLIV.  PROPOSITIO  XLVI. 


Rurfiis  fit  fcmicirculus  abc,  cuius  centrum  F,  & quadratum  ex  cf 
quintuplum  quadrati  ex  fe.  ipfi  vero  ac  ad  re&os  angulos  iit  be,  & 
iundla  bc  extrema , ac  media  ratione  iccetur  in  d,  vt  b d ik  portio  ma- 
ior. Dico  quadrata  ex  cb,bd  quadrati  ex  ce  quincupla  clTc. 


A Ponatur  fg  aqualis  BP.ergo  co  extrema, 
ac  media  ratione  fcAaeftin  e,  atque  eius  ma- 
ior portio  eg  , & quoniam  reflangulum  gcb 
squale  eft  quadrato  ex  bg  , ipfa  vero  bc  eft 
squalis  ac,  quoniam  & bf  ipfi  fg;  erit  abc 
reAangulum quadrato  ex  bc  squale  .eftque  vc 
quadratum  quidem  ex  bg,  hoc  eft  re&angulu 
abc  ad  quadratum  ex  bc,  ita  quadratu  ex  cb 
fi  ad  quadratu  ex  s d , quonia  & vt  g e ad  e c,  ita 
C cb  ad  b d • vt  autem  rcAanguIu  abc  ad  quadratu  ex  Bc,ita  ab  ad  bc.  hoc  enim  per 
primam  Texti  li  ri  elementorum  oftenditur,defcriptofcilicet  quadrato  ab  ipfa  bc,  & 
completo  in  a b parallelogrammo . vt  igitur  a b ad  b c , ita  quadratum  ex  c s ad  id 
D quod  fit  ex  b d quadratum ; St  componendo  vt  ac  ad  cb,  hoc  eft  vt  quadratum  ex 
£ ac  adquadratum  ex  cb,  ita  quadrata  cx  cb,bd  ad  quadratum  ex  id.  eft  autem, 
&vt  quadratum  ex  bc  adquadratum  ex  b g . ita  quadratum  cx  bd  ad  quadratum  ex 
cb.  ex  squali  igitur  vt  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  fg.  ita  quadrata  ex  c» 
bd  adquadratum  ex  cb.  Sed  quadratum  ex  ac  quintuplum  eft  quadrati  cx  ac-ergo 
& quadrata  ex  CB,  eo  quadrati  cx  ce  quintupla  erunt,  quod  demunftrare  opor- 


C 0 M M E 7y[_  T A H l V S.  , 

'A  Ergo  ce  extrema  ac  media  ratione  fefia  eft  in  e,  atque  eius  maior  portio  ec  J 
7qam  e x i.  tertii  decimi  libri  elementorum  reda  linea  a c extrema  ae  media  ratione  fecatur, 
tuus  maior  portio  efi  aqualis  ec  tergo  & tota  c G extrema , ac  mediaranone  fedaell  in  b, 
cuius  maior  portio  eg  OX quiuia etufdem . 

B Quoniam  & vt  gb  ad  ac,  ita  c>  ad  bd]  Ex  ia.  fexti  elementorum.  Cum  enim 
cb  extrema,  ac  media  ratione  feeetur,  atque  eius  maior  portio  fitaquahs  ec,  Vt  proxime 
didum  e/t,  erit  ex  44.  huius  vt  cb  ad  ec,  hoc  cfiad  maiorem  eius  portionem,  ita,  & ce 
ad  bd. 

C _ Hoc  enim  ex  prima  Texti  elementorum  oftenditur,  deferipto  feilicet  quadrato  ab 
ipfa  bc,  & completo  in  ab  parallelogrammo  ] H K 

Defcribatur ex  ec  quadratam  nt.cRfr  parallelo . 

grammam  compleatur,  erit  ah  rcBaugulum , quod 
abc  continetur,  ergo  vt  rcBangulum  a h ad  h c qua- 
dratum, ita  ab  ad  bc  ex  prima  fexti : fed  illud  per  — , c 

fefe  patet  ex  lemmate  imj.  decimi  libri  element.  A 

® Et  componendo  vt  a c ad  c e , hoc  eft  vt  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex  c a ] 
Ob  fimihtudinem  triangulorum  abc,|bbc  nempe  duci  a as,  quemadmodum  in  antecedenti 
oflendimus . 

E Eft  autem, &vt  quadratum  ex  bc  adquadratum  cx  es,  ita  quadratum  ex  ioad 

quadratum  ex  bc]  Eflemmex  41.  huius  VI  c»  ad  bd,  it a ce  ai  bc.  tego,  & permit- 
tattio  Vt  ac  ad  bc  ita  bd  ad  cb. 

THEO- 
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THEOREMA  XLV.  PROPOSITIO  XLVli: 


media  ratione  fetto,  maior  portio  < 


Hexagoni  enim  latus  db  extrema,  acmcdia  ratio- 
ne fccctur  in  e : & fit  maior  portio  ne.  Dico  dc  Ia- 

tusdecagoni  effe.  apponatur  enim  da,  qui  fit  de-  * n e « 
cagoni  latus,  ergo  ab  extrema,  ac  media  ratione  fc« 
catur  in  n.  Similiter  & to  in  e fecatur.  quare  per 

o&auum  lemma  vt'ABadnD,hoceflvt  id  ad  d a , ita-  id  ad  cc.  equalis  igitur  efl 
ad  ipfi  ne.  Sed  cd  efl  latus  dccagoni . ergo , &:  dc  Jccagoni  latus  erit . 


COMMEUT^HirS. 

Ergo  A b extrema , ac  media  ratione  fccatur  in  d ] Ex  f.  tertqdecimi  libri  elemcut. 

Quare  per  odUuum  lemma  ] Tqam  inter  quattuordecim  lemmati  ,qua ad  comparationes 
quinque  figurarum  premunt,  oflauum  tenet  locum,  eft  autem  44.  buius . 

Ita  p d ad  dc]  lacodice  gracomendofe  legitur,  ime  i *S  ufie  ly  cun  legendum  fit 
ime  iH  urit  l y . 

Aequalis  igitur  cft  ad  ipfi  dc]  Ex  f.  quinti  elementorum. 

Ergo&  dc  decagoni  latus  erit  ] 7{ot  autem  hoc  aliter  demonflrauimus  in  commentar  ijt 
in  j.  tertij  decimi  elementorum prepofitione prima. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  XLVIII. 

Idem  circulus  comprehendit  pentagonum  dodecacdri , & triangulum 
icolacdri  in  eadem  Ipima  dclcriptorum. 

Exponatur  enim  fphaerae  diameter  a b, 

& circa  ipfamfeinicirculus,cuiu'  centrum 
c,  & ab  ipfo  ad  rc&atn  lineam  ab  per- 
pendicularis c d , fccctur  autem  ac  in  b, 
itavt  ab  dupla  fit  as,  & perpendicula- 
ris bf,  iunganturque  die,  fb.  ergo  fs 
eft  latus  cubi,  vt  demonftracum  cft  in  ter- 
tiodecimo  libro  elementorum  • in  cubo . 
fccctur  fs  extrema,  ac  media  ratione  in 
c,&  fit  maiorportio  fg.  erit  fg  dode- 
caedri  latus, vtin  tertiodecimolib.elem. 

in  dodecaedro.  iunfla  autem  cl  producatur  in  K,& perpendicularis  ad  ab  agatur  kh; 
iundtaq;  kb  extrema  ac  inedia  ratione  freetur  in  m,  i m fit  maior  portio.  Quoniam 
igitur  ab  dupla  eit  BCjiSt  ae  item  dupla  bs:  erit  & reliqua  >s  reliqua  e c dupla  fed 
b e cft  aequalis  it,  proptereaquod  vt  ic  ad  CD,itaeft  se  ad  m..  ergo _.<Be  lb  dupla  jj 
cft  ec.  fcd  & kh  ipfius  hc  cft  dupla,  quadruplum  igitur  eft  quadratum  ex  kh  qua-  g 
drati  ex  n c,  & ideo  quadratum  ex  kc  quintuplum  eft  quadrati  ex  c h . quare  , & 
quadratu  ex  bc  quadrati  ex  ch  quintuplum  erit,  ergo  o eft  latusicofaedri,quod  de-  p 
monftracum  fuit  in  tcrtiodccimo  libro  elementorum.  Quoniam  igitur  in  nono  qui-  q 
dem  lemmate  demonftratur  proportionem  quadrati  ex  f g ad  quadratum  ex  bh  effe 
eam,quam.habent  quinque  ad  tria:  in  decimo  autem  quadrata  cx  1 t,iu  quinyipla  pj 
effe  quadrati  ex  bh:  erunt  quadrata  ex  b x , k m quadrati  cx  fg  tripla  . Itaque  expo- 
naturcirculuscomprchcndcns  icofaedri  triangulum,  & a centro  dufla  reAa  linea,  vC 
contingit, hx,  extrema,  ac  media  ratione  fecetur  in  o,  fitq;  maior  portio  ipfius  no. 

' ergo 
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ergo  no  eft  decagonilatus,  quod  ante  oftcnfum  eft.  & quoniam  latus  trianguli  «qui- 
lateri  defcripti  in  circulo,  cuius  centrum  n,  potcllatc  triplum  eftiptius  nx  femidia- 
L metri  ,vt  in  tertiodecimo  libro  elementorum  demonftratur,  erat  autem  trianguli  la- 
tus xt : quadratum  cx  kb  quadrati  ex  n x elt  triplum.  & funt  vtiaque  extrema,  ac 
M media  ratione  ftTa  ergo  ex  ante  dcrr.onftratis,  vt  bk  ad  nx,  ita  xm  ad  no,  fif  eo- 
rum quadrata  & vt  vnumad  vnum,  ita  omnia  ad  omnia,  quadrata  igitur  ex  »k>  km 
N tripla  funt  quadratorum  ex  n x,n  o . Sed  oftenfa  funt  quadrata  ex  bk,ih  tripla  qua- 
drati ex  fg.  ergo  quadrata  ex  «x,no  quadrata  cx  fc  aequalia  erunt . atque  eft  nx 
latus  hexagoni,  & no  decagoni  quare  fg  eft  latus  pentagoni  ineodem  circulo,  cuius 
proe.io.  centrum  s delcripti , quod  etiam  in  tertiodecimo  libro  elementorum  demonftratur. 
refla  vero  linea  fc  cum  fit  pentagoni,  & dodccaedri  latu,  erit.  Idem  igitur  circulus 
triangulum  icofaedri,  & dodccaedri  pentagonum  comprehendit . 

ALITER 

Idem  circulus  comprehendit  icofaedri  triangulum, & dodccaedri  pen- 
tagonum . 

Exponatur  quasdam  fphrera , 

& iu  ipfa  dodccacdrum , & ico- 
faedrum  deferibantur.  fitqjdo- 
decacdri  quidem  pentagonum 
CDspc  circulo  ens  conten- 
tum , icofaedri  vero  triangulum 
in  circulo  f r s . Dico  circulos 
«quales  efle.  hoc  eft  pentago-  \\ 
nu.n , & triangulum  eodem  cir- 
culo  comprehendi . Iungatur  * _ • 

ce.  ergj  ca  eft  latus  cubi  in  A' 

eadem  fphxra  defcripti.  in  .qua  vr  ? iV 

pro?.  17.  dodccacdrum.  hoc  enim  demon-  -i’  • • 

liratum  fuit  in  tertiodecimo  libro  elementorum . Sumatur  circuli  cenarum  k,&  ab 
ipfo  perpendicularis  kl  producatur  ad, en  & iungatur  eh.  ergo  u n ell  decagoni 
O latus  & quoniam  quadratum  ex  ch,  hoc  eft  quadrata  ex  c e,  e h,  quadrupla  funt  qua- 
P dratiex  hk  erunt  quadrato  ex  ce,hh,hk  quadrati  cx  HKquintupla.  Sedquad.atis 
ex  eh,  h K «quale  cll  id,  quod  fitex  ef  quadratum:  etenim  latus  pentagoni  poteft 
& hexagoni , & decagoni  latus  in  eodem  circulo  deferiptorum,  quod  in  tertiodecimo 
prop.i*.  libro  elementorum  dcmonftratum  eft.  quadrata  igiturex  ce,ef  quintupJa  funt  qua- 
drati ex  hk.  Itaque  exponatur  & fph«r«  diameter  a b,& refla qumdam linea  m n, 
Q.  ita  vt  quadratum  ex  ab  quintuplum  fit  quadrati  cx  mn.  eftautem  & fphir*  diame- 
ter poteftate  quintupla  feinidiametri  circuli,  in  quo  deferibitur  icofacdrum  , vt  often- 
prop.K.  fum  eft  in  tertiodecimo  libro  elementorum,  ergo  mn  eft  femidiamecer  circuli , in 
quo  icofaedrum  deferibitur . Secetur  m n extrema , ac  media  ratione  in  x , vt  maior 
R ipfius  portio  fit  mx  . Eft  igitur  mx  decagoni  latus  per  quartum  lemma.  & quoniam 
prop.  is-  quadrarum  ex  a b quadrati  quidem  ex  m n quintuplum  eli,  quadrati  vero  ex  c e lacc- 
S T re  cubi  triplum,  vtin  tertiodecimo  lib.  elementorum  i erunt  tria  quadrata  cx  cb  quin- 
que quadratis  ex  u n «qualia  . Sed  vt  tria  quadrata  ex  c b ad  tria  quadrata,  ex  de, 
ita  quinque  ex  m n quadrata  ad  quinque  quadrata  cx  m x , etenim  cubi  latere  extre- 
prop.  17.  nia,  ac  media  ratione  fcflo»  portio  maioreft  dodccaedri  latus ; vtoftenditur  in  tertio- 
V decimo  libro  elementorum,  tria  igitur  quadrata  ex  c i ,&  tria  quadrata  c x te  «qua- 
lia funt  quinque  quadratis  ex  mn,&  quinque quadratisex  mx.  quinque  autem  qua- 
drata ex  m n ,& quinque  quadrata  cx  mx  funt  «qualia  quinque  quadratisex  R S : vt 
or«p.i<-  in  tertiodecimo  libro  elementorum  oftcnfum  eft  in  icofaedro.  ergo  quinque  quadrata 
' x ex  R s -equalia.  funt  tribus  cx  ce  quadratis, & tribus  quadratis  ex  de.  Sed  quinque 
quidem  quadrata  ex  «s  «qualia  funt  quindecim  quadratis  femidiametri  circuli  circa 
f r $ triangulum  deferipti  per  ia.  tertii  decimi  libri  elementorum ; tria  vero  quadi  ata 
cx  ce,  & tria  quadrata  ex  de  funt  «qualia  quindecim  quadratis  femidiametri  circuli, 
qui  circa  pentagonum  cdkfg  deferibitur,  oum  demonllratum  fit  quadrata  ex  cb,  bf 

quadra- 
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quadrati  ex  hi  quintupla  c(Te  .quindecim  igitur  quadrata  femidiamctri  circulicirca 
triangulum  prs  ,funt$qualia  quindecim  quadratis  femidiamctri  circuli  circa  cuefc 
peutagonum  deferipti . quare  &c  vnum  vni  aquale,  diamctci  que  diametro , & circulus 
circulo  cft  aqualis  . Idem  igitur  circulus  comprehendit  dudccacdri  pentagonum,  & 
triangulum  icofaedri  in  eadem  fphteradeferiptorum. 

t ^ * V.»  »*  • » 

COMMET^TJUirS. 

Secetur  autem  a b in  f.  , itavt  a r.  dupla  fit  qi]  Cneus  codex  babet  xyrnuiiru  » . fi  A 
•n  itxknotar  *D  tu  uti  rit  i fi  fedlcgtndum  d3  * i rir  * $ . 

Ergo  fb  cft  latus  cubi , vt  dcmonftratutn  eft  in  tcrtiodccimo  libro  elementorum  in  B 
cubo  1 pr  ipofiuone  15.  ir  vltima . 

Vt  in  tcrtiodccimo  libro  elementorum  in  dodccacdro  ] propofitione  17.  C 

Proptcrea  quod  vt  se  adeo,  ita  eit  it  B ad  e l ] Ex  quarta  fexti  ob  fimiHtuiinem  D 
triangulorum'  i Dc,  B le.  efi  tutem  bc  aquatu  n,  cum  c fit femicirculi centrum,  ago 
& b k lpfi  f i efi  aqualit.  , 

Sed&  kh  ipfius  hc  clldupla.  quadruplum  igitur  cft  quadratum  ex  xh  quadrati  “ 
ex  hb]  Ob  fimihtudtncm  fciltcet  trlargu.vrum  tca,  kch.  iu  g neo  ecdice  hgitui  «wi« 

^,‘xl  r»<  ty  JvtaiT • t (7j**xAaV«r  afu.  79  Xre'  ix  7 i y 1,  fed  corrigendum  «W  Kj  u n9 
7H(  iy  llrkn  . rtTfuxkiteiir  ife.  79  Crr ' x 3 iS  Ser,  0 y . 

Ergo  Kt  cft  latus  icofaedri , quod  deraunliratuin  fuit  in  tcrtiodccimo  libro  elcm.  ] F 
propofiictone  1 6.  & vltima  . 

Quoniam  igitur  in  nono  quidem  lemmate  dcmonftratur  proportionem  quadrati  ex  G 
ic  ad  quadratum  ex  «h  ede  eam , quam  habent  quinque  ad  tria  ]*  dentit  m 46.  huius. 

In  decimo  autem  quadrata  ex  bk  ,k  m quintupla  cfle  quadrati  ex  bh  ] «47  .bums.  H 
Erunt  quadrata  ex  bk  , k M quadrati  ex  fg  tripla  . 7^am  cum  quadruum  quidem  ex  K. 

F G ad  quadratum/  ex  t h proportionem  habeat  , quam  quinque  ad  tria , quadi  ataverOex  BK 
KM  ad  idemquidratumcx  B 11  eam  habeat , quam  quinque  ad  Vnum,  lior  ell  quam  quinde- 
cim ad  tria,  habebunt  quadrati  ex  bk  ,1  M ad  quadratum  ex  FG  proportionem  eandem,  quam 
quindecim  ad  quinque,  Vtd-lieee  triplam . In  Craco  codice  omnia  fere  fune  corrupta  ; qui  lic 
habet  ir  Ii  rj  a fi»  x d axi'  fi£,£b  nrlamrie  t>  xtb'  fii  dia  axe'  fi  £,  £ 9 Tfixka» 
xtre  t»  axe  f i . ego  fie  corrigendum  arbitror',  ir  li  rrfi  1 rei  dxq  fix,  xp  xiilux  udriaxS 
doro'  fi9 . ra  ifa  Jx9  fi  x ,xfx  ifixkdna  7»  dx9  £».  '**’  *'/-  _ 

Vt  in  tcrtiodeciino  libro  elementorum  demonftratur  ] proportione  1 . t,.;  L 

Ergo  ex  ante  dcuionftratis  vtBx.ad  ni,  ita  K m ad'  40',  ^‘ijoruiii1  quadrata,^  M 
vt  vnumad  vnu.n,  ita  omnia  ad  o.n.iia . quadrata  igitur  ex  tripla  fupt  qu4df.Fl 

torum  ex  s»x,  10]  efiem  nex 4?.  huius  vt  bk  ad  k m,  lia  t s ad  Ho,  permutaudoque 
Vt  b i id  x n',  ita  k -1  ai  n'o.  vt  qnadrat  1 n ex  b k ad  quadratum  ex  s X , ita  qu  rir.it nm  lu  fexti. 
ex  K M ad  quadratum  ex  40.  Vs  autem  vnum  ad  ijnu  n , ita  omma  ad  0 nuia..'  fed  quadra  1 t.  quinti 
tum  ex : bx  triplum  e(l  quadrati  ex  N x . quadrata  igitur  ex  '8  x , k ,1  quadratorun  « NJ, 

No  fiunt  tripla . Iu  codice  graco  legitur  tui  ri  ir  xryn  ntrcT  ciir  «r  e’  fi  * r*r  £n 

xtot  19,  £ 7 X T ntdyure.,  K.  ut  limfhlt  xdrrx  xflc  xxtTa ,t*  df»  £re'  6 1«  tf/  ire,  {r» 

J3*  Tftxkerix  . qua  nos  ici  cnenivmi  tix  x»  ir  aqyfi  rrjrvx  Vr,  1»  fi  x mfi*cifl^,'il 
jt/x  xric  ri  <.  t«'  Ti?r iyrra  • ^ »c  ir  xffic  i»,  »irs  xffic xaiju . »«'  iftq  qt. yiic 

ai»»'  {n  th  qrmaW.  , ■ r ■ ...  • 1 ■ , , | 

Sed oftenfa fune  quadrati  ox  bk  * k 4 tripla  quadrati  qx  fg]  Crecus  cad  x babet,  N 
Iftlxiu  ti  ty  7 i W 7«  in  TU  g{j|{r  TfiTKxrtx  . fed  legcudum  ra'  in ' ric  fi  uy.net 
crrcor/iuriu.  ■ , . .] 

Ergo  sil  cft dccagini latus]  Eienin  ck  circu  nfcrentiam pentagoni  ar  bifarium diui,  O 
ditin  h,  quod  in  ql,  buiuc  adnotauitnus , , .i  • ' r. 

Hoc  eft quadratum  ex  cb,bh]  Ex peuultimapnmi libri  elemeutorum.  '.,1  . P 
Ita  vt  quadratum  ex  ab  quincuplum  fit  quadrati  ex  m n J Hoc  quomxdo  fieri pojfit  hos  Q_ 
Jupra  oileniimus  m coro  nem ar u > m 45.  huius  . 

Eftigitur  u 1 decagOni  laciis  pdr'i  1 .-lemma  ] videlicet  pei  pracidentem,  R 

Erunt  tria  quadrata  ex  cb  quinque  quadratu  ex  mn  aequalia]  Quouiam  enim,  qua-  S 
rum  panium  quadratum  ex  ab  efi  quindecim,  earum  quadruum  quifie-n  ex  u N cfi.mumq  ua- 
dratu  ex  vero  c u qumq;  erunt  tria  ex  *cb  Iquadratn  quadrato  ex'  ft.  aqualia:  e?-  quinque  qua- 
drata ex  >1  n fipijluer  aquali  t eidem  quadrato  ex  xv,  tria  Igitur  ex  c a'  quadrata  quinquequu- 
dratis  ex  mn  aqualia  erunt.  Sed 
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T Sed  vt  tria  quadrata  ex  e b ad  tria  quadrata  ex  d e , ita  quinque  ex  m n quadrata  ad 

quinque  quadi  ataex  »x]  Seceturtubi  latus  ce  extrema,  ac  media  ratontjtttl  m**m  e,us 
portio  aqualis  Uteri  pentagoni  D B , boc  eft  lateri  d ode  caedri  ex  8.  tertqiecmi  hbrt  rfe.7fe**a' 
rum,&  1 7.  eiufdem . ergo  Vt  ct  ad  maiorem  portionem  de,  ita  &■  mh  ad  »X:  V» 

hu  ex  CE  ad  quadratum  ex  DE , ita  quadratum  ex  M V ad  quadratum  ex  M x . Vt 

l U'  autem  quadratum  ex  c B ad  quadratum  ex  de,  ita  tria  ex  CE  quadrata  ad  tria  quadrata  ex 
es  ..(ex.  D e . V Vt  quadratum  cx  mn  ad  quadratum  ex  MX,  itaquiuqueex  MN  quadrata  ad  quinque 
1 ) , quin,  quadrata  ex  ta  x,  Vt  igitur  tria  quadrata  tx  ce  ad  tria  quadrata  ex  de,  Ita  quinque  qua ■ 
irata  ex  M n ad  quinque  ex  MX  quadrata  . 

V Tria  igitur  quadrata  ex  c e , & tria  quadrata  ex  d b aqualia  funt  quinque  quadra- 

tis cx  mn,&  quinque  quadratis  ex  mx]  Qnoniam  emm  oftenfum  eft , >t  tna  quadrata  cb 
ad  tria  quadrata  ex  ve,  ita  iffi'  quinque  quadrata  ex  mn  ad  quinque  ex  MX  quadrata,  erit 
permutando  ut  tria  quadrata  ex  ce  ad  quinque  quadrata  ex  M N , ita  tria  quadrata  ex  DE  ad 
qui  n que  quadrata  ex  m x • & Vt  unum  ad  unum,  ita  omnia  ad  omnia . Vt  igitur  tria  quadra- 
ta ex  ce  ad  quinque  quadrata  ex  mn  , ita  tria  quadrata  ex  ce,  & tria  quadrata  ex  de  ad 
quinque  quadrata  cx  MN  ,& quinque  quadrata  ex  mx.  Sedtnaquadrata  ex  CE  funt  aqua- 
lia quinque  quadratis  ex  u N . irgo  tria  quadrata  ex  ce  ,&  tria  quadrata  ex  de  quinque 
quadratis  ex  Sin  & quinque  quadratis  ex  MX  aqualia  erunt . 

X Sed  quinque  quidein  qimdrata  cx  R s aiquaiia  funt  quindecim  quadratis  femidiame- 
tri  circuli,  &c.  ] / ■ G racis  codicibus  mendofe  legitur  . *'M»  srim/slr  ra'  Sn*  f r ira  in  H 
s,  srlrrt  reis  in'  t»  ulrot* . fenhendum  autem  «M*  trlnt/air  ra'  p r ira  Sh  tina  xj 
turi  r»t  dn'  r i alrofi , & ita  inferius  multis  ia  locis . 

THEOREMA  XL VII.  PROPOSITIO  XLIX. 

Duodecim  pentagona  maiora  fune  viginti  triangulis,  qua:  in  eodem 
circulo  delcribuntur . 

Sit  circulus  comprehendens  triangulum 
icofaedri,&  pentagoaum  dodecaedri  bcbe, 

& in  ipfo  delcribatur  trianguli  quidem  latus 
bb, pentagoni  vero  eo,  quae  inter  fc  pa- 
’ ' ralicla  lint . fumatur  autem  circuli  centrum 
a , & ab  ipfo  ad  parallelas  perpendicularis 
ducatur  a f o h , iunganturque  a b , a c ,*  o , 

A a a . Quoniam  igitur  s b eft  trianguli  latus 
circumferentia  r h hexagoni  eft.  rurfus  quo- 
niam cn  pentagoni  latus  eft  circumferen- 
tia, cu  eft  decagoni , & perpendiculares 
funt  itjcc.  maius  igitur  eft  coa  rcflan- 
gulum  reftangulo  b F A ex  eo,  quod  mox  de- 
monftrabitur;  proptereaq;  triangulum  tco 
maius  eft  triangulo  a r 1.  & fexaginta  trian- 
gula a C o fexaginta  triangulis  a b g funt  ma- 

B lora.  At  fexaginta  quidem  triangula  acd  dodecaedrum  eft,  vnumquodque  enim 
penta  ;onum  quinque  triangula  habet  ipfi  aco  fimi  lia.  fexaginta  vero  triangula  abb 
scofaedrum  eft, cum  vnu.nquodq;  triangulum  tria  triangula  contineat  fimilia  ipfi  a b e. 
duodecim  igitur  pentagona  maiora  funt  viginti  triangulis  eorum, qute  in  eodem  circu- 
lo d. Ter 'bunt  11  r. 

Quod  autem  pofuimus,  Itaderaonftrabitur. 

;V'  THEOREMA  XLVIII.  PROPOSITIO  LI 

Sit  circulus  abc d,  cuius  centrum  K , diametrique  ad  rcdlos  angulos 
inter  icfc  ac,bd:  & hexagoni  quidem  circumferentia  de,  decagonivo 

ro  df 
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ro  df:  & eh,  fg  ad  diametrum  bd  perpendiculares.  DicoEGKre- 
ilangulum  rcdtaugulo  ehk  maius  efle. 

Sit  enimodtanguli  circumfe- 
rentia no.  ergo  quarum  par- 
tium circulus  cit  }6o.  earum  o e 
quidem  erit  do.  a f vero  }<S.  & 
do  4$.  reliqua  igitur  fo  eft  9. 

&OB  1 S * ponatur  i pii  fo  aqua- 
lis oh  . erit  , & reliqua  tiz- 
qualis  d f;  i unita;  autem  f b , f r 
producantur,  lintque  rectae  li- 
ncte N E F X 1 t,KFM.  & iundta 
K o ipfain  f k bifariam, & ad  rc- 
fios  angulos  fecat . fccct  in  s . & 
quoniam  vterque angu lus  ok 
okm  eftredtt  dimidius , erit  k« 
zqualis  u,  &kx  multo  maior, 
quam  kn  . atque  ellvt  Na  ad 
tx,  ita  fg  adex.  minor  igitur 
efl  F e quam  g x , fcd  i c maior 
cft,quam  qua;  a punito  b ad  a K 
perpendicularis  ducitur : hoc  cfl 

quam  kh.  etenim  perpendicularis, qua:  a punito  r ducitur  zqualis  eft  fg.  quare  ch 
ad  hic  maiorem  proportionem  habet , quam  ad  gx,  & componendo  ck  ad  kk  ma-  K 
iorem  habe»,  quam  hi  ad  x g , hoc  eft  quam  e u ad  f g . rciUngulum  igitur  f c k re-  L M 
Sanguio  h h k maius  erit . 


H 

> quinti. 
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Quoniam  igitur  bb  eft  trianguli  latus,  circumferentia  ih  hexagoni  eft.  rurftis  a 
quoniam  cd  pentagoni  latus  eft.circumferentia  ch  eftdecagoni]  T^am  cum  ah  re 
Bili  tineat  B a , c D fccct  bifariam, tr  ad  reti  os  angulos,  circumfer  mias  quoque  b b . c d bifa- 
riam fecobit  ex  jo.  tertij  elementorum,  in  Gi aco  codice  legitur . t'  yS  Jea  f •/«««>* V»  ii, 
fige  tiuayurr  . ) 

At  fexaginta  quidem  triangula  A c d dodecaedrum  eft , &c.  j Dodecaedrum  , & ico-  ® 
faedrum  boc  loco  prododetaedn.& icofaein fuperficie  vfurpauit . C? 

Erit,  & reliqua  a r squalis  n f . J Tund  ,m  enim  o circumferentiam  o A bifariam  /e-  C 
tat.  quare  xquahbus  Vtrinque  fublatis,  reliqua  aqualia  erunt . 

Iundtsenim  fb,  e r produc*ntur]  Troducantur  fetheetin  vtramque partem  quoufque  D 
diametros  productas  fecent . 

Et  iundia  ko  ipfam  fr  bifariam  ai  redtos  angui  is  fecat  ] Intclligantur  cnimiunda  E 
K R ■ R F , & quoniam  circumferentia  r o , o F aquales  funt , eruat  anguli  t k s , s k f aqua  les ; ,lr.  ftxti 
fttnt  autem  aquales  ,&qul  ad  rf;  reliquus  igitur  reliquo  el  aqualis,  & ob  id  Vterque  redus  ',clu,n,i 
/quod  cum  k o ipfam  F R ad  rectos  angulos  feeet , bifariam  quaque  fetabit . Krtj: 

Et  quoniam  vterque  angulus  ou,am  eft  redii  dimidius,  erit  k M squalis  K L,  & f ' * 
tl  multo  maior,  quam  k N j Vagulus  enim  okl  eft  dimidius  redi  lrm,  quod  circum- 
ferentia  ao  fit  dimidia  circumferentia  uo.&  e idem  ratione  angulus  okm  eft  redi  dimi- 
diusianguh  autem  ai  s redi  funt.  ergo  & reliquus  reliquo  aqualis,&  triangulum  I.KS  tnan-  »•  quinti. 
gulo  s k m limile.  Cum  igitur  fit  ut  st  ad  K M , ita  si  ad  K l , erit  km  aqualis  i pfi  il,  sed 
K x e, i maior,  quam  k m , dr  x s minor  qnsm  il.  reda  enim  linea  F x e adit  exira  f m, 
quod  f n intra  F 1 cadat . ergo  k x multo  maior  erit , quam  k N. 

Atque  eft  vt  »1  ad  k x , ita  f g ad  <1  x ] Er  quarta  fexti  elementorum . t^am  cum  f e G 
parallela  fit  Ipft  nk  , fiunt  triangula  nkx,fgx  inter  fc  ftmilia . 

Sed  fg  maior  eft , quam  qus  a pundlo  e ad  a k perpendicularis  ducitur]  Ex  ij,  H 
tertij  libri  elementorum . 

Etcomponendo  gk  ad  ki:  maiorem  habet,  quam  hi  ad  ic]  Ex  xg. quinti  elemen.  K 
torum , quam  nos  ex  Tappo  addidimus . 

Y Etcom- 
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h Hoccilj  quam  eh  a<J  fg  ] Sum  enim  triangula  b.1x,fgx  mtcr  fe  fimilia.  ir^i  eH 
*4  H*  efl  vt  r 0 4 i c,%.  & permutanda  :n  >1  »I-«  xc- 

M Rcflangulum  igitur  rct  r<d>angulo  ikk  maiuserif . ilgoniimenim  ck  ai  sii  -n- 
iorem  pr,  pwtimtm  habet,  j:iam  e h ai  f c , fiat  Vt  c K , ai  K H , Ita  tu  ai  aitan  , eri:  c t 
•.quinti,  minar,  quam  f<  : fit  gp.  ntlang  Ium  igitur  pgk  ttjuale  cfl  retlangula  tUK.  Scintiat- 
fck  maipieliipfia  F c k , cr^a  e?  i:tiar.~nlo  t ut  efimaim. 

THEOREMA  X L IX.  PROPOSITIO  LJ. 

Sit  triangulum  iquicrurc  habens  angulum  a.l  verticem  quattuor  quin- 
tarum redi,  & triangulum  atquilaterum  ipii  aquale  tonllituatur;  qua- 
dratum lateris  trianguli  aquilatcri  ad  quadratum  vniusl  tcium  aqualium 
sequicrurjs  minorem  proportionem  habebit,  q am quadratum  tetius  re- 
cta linea  extrema,  ac  media  ratione  ledi  ad  id,  quod  quinquies  fit  a 
tninori  portione. 


Sit  enim  triangulum  squicrure  tot, 
angulum  habens  ad  t quattuor  quinta- 
rum redii,  Se.  circulo  ccniprehenftn: , 
cuius  centrum  t,  St  diameter  «t,  i c 
ad  lineam  b d perpendicularis  . ergo 
b f d eft  latus  pcntagoni.Si  igitur  vt.  „in- 
que  circumferentiarum  c u , i h dede- 
caedri  a Humamus,  ungamufque  c h,  i c, 

A E.:,ent  bCH  triangulum  a quilatirum. 

B & Ii  rediam  lineam  contingentem  kl 
ducamus,  triangulum  qu..qec  >tiz. 
quilaterum  erit . Quod  fi  vclirni  s ap- 
tare triangulum  aequale  triangulo 
E db, cadet  illud  inter  triangula  utc, 

K e f,  hoc  eft  triangulo  use  maius  erit 
& triangulo  K b l minus, quod  iic  often- 
C ditur  . Quoniam  enim  proportio  qua- 
drati ex  h u ad  quadratum  es  bm  cd  ca,  quam  habent  4 a 1 }.  e A autem  hk  squa  1»J 
D ac;  erit  & quadrati  ex  ce  proportio  adquadratn  ex  e , ci  am  tabet  4.  ad  j.  fed  vt 
E quadratum  qx  ce  ad  quadratum  ex  em,  ita  quadratum  ex  >•  u adii,  quod  fit  ex  110 
quadratu  n.  hoc  eft  triangulum  kbl  ad  triangulum  hic;  & iti  hexagona,  circum- 
feriptam  igitur  hexagonu  11  ad  inferi  atu.n  proportione  n habet,  quam  4.  ad  j.  hoc  eft  , 
F quin  u.  ad  9-  Circu.nfcriptuin  vero  hexagonum  ad  quinque  t "'-inula  kbl  eam  pro- 
portione n habet,  quam  11.  ad  10.  ergo  quinque  triangnla  kei  inferipto  hexagono 
G funtmaisra,  & multo  maiora  inferipto  pentagono,  nam  pentagonum  «quilaterum 
circulo  infcriptu.n  inferipto  hexagono  cld  minus,  triangulum  igitur  nn  minus  eft 
triangulo  kbl  . Dico  St  triangulo  heg  maius  effe  . fumatur  enim  cn  ckcumfcren- 
tia  hexagoni  St  pcrpcqdiculans  ducatur  n x . Itaque  quoniam  ex  antecedente  reflan- 
ti gulum  n f e maius  eft  nxe  redt  angulo,  & squale  eft  nxe  reftanpulum  redlangulo 
hme,  omnia  cnimomftibus  funt  aqualia:  erit  reftangujum  n f e roPangtlo  10'  e ma- 
ius . quare  St  dei  triangulum  maius  eft  triangulo  kec,  & ideo  fi  trianpuli  maqui- 
laterum  squale  triangulo  deb  cor.ftituatur  ita  vt  bafis  ipfius parallela  fit  ip fi  11'c  vel 
X kl,  inter  k h cadet.  Quoniam  igitur  oflcnfum  eft  in  fexto  lemmate,  refla  linea 
extrema,  ac  media  ratione  fcdla,  quadratum  totius  ad  id  , que  d quirpurrs'  ft  a mirori 
, portione,  maiorem  proportionem  habere,  quam4.ad  j.  habet  autem  quadratum  ex 
xb  ad  quadratum  cx  te,  hec  eft  ad  quadratum  cx  eh  pr  portionem  ear.dcn: , erani 
4.  ad  j.  ergo  totius  redis  lines  quadratum  ad  id",  qucdqtinqi  ies  f 1 3 nirrri  prrtir  : c 
I.  quinti. multo  maiorem  proportionem  habebit , quam  quadratum  lr. teris  trianguli  a ci  i Jr.tr  t i, 
L quod  inter  ke,h*  cadit,  ad  quadi  atumex  r»,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  ut-  lateris 
«equicrufis  • 

c 0 «■ 
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Erit  b oh  triangulum  atquilaterum]  Quoniam  enim  -vtraque  cc.oii  circumferenti a A 
(fi  dodccagoni,  erit  tote  gch  circumferenda  hexagoni,  & reda  linea  gmh  bexagom  latus 
quod  quidem  femidiametro  eft  aquate,  triangulum  igitur  ^ g H aquitateru  n eft . 

Et  fi  rc&am  lineam  contingentem  kcl  ducamus,  triangulum  quoque  bk  t aquila-  B 
terumerit  J Hoc  ttaintclhgcndumeft,Vt rcdahuca  circulum  contingens  m c ab  m pto- 
dutta  fecetur  m k , & ab  hc  in  L.  fiunt  enim  triangula  bhg.ekl  fimtlia , quod  h g , K t 
inter  [e  parallela  fint. 

Quoniam  enim  proportio  quadrati  ex  hb  ad  quadratum  cxixcllca,  quam  ha-  C 
fcentq.  ad  $.]  Dcmonflratur  hoc  in  qg.  huius. 

Sed  vt  quadratum  cx  cb  ad  quadratum  ex  em,  ita  quadratum  ex  k l ad  id.  quod  P 
fit  ex  bg  quadratum,  hoc  eft  triangulum  k r L ad  triangulum  hbgJ  Eli  enim  ab  tria», 
gutorum  fimil  icudmem,  Vtcr.  ad  rm,  ita  k<  ad  iu.i,&  ita  eorum  dupla  kl  ad  H c,  trian- 
gulum autem  k B L ad  triangulum  hux  duplam  habet  proportionem  eius , quam  kl  ad  hg. 
Sed,  & quadratum  ex  n L ad  quadratum  ex  K G duplam  proportionem  habet  eius , auarn  K i. 
ad  hg.  yt  igitur  quadratum  ex  kl  ad  quadratumex  no,  ita  triangulum  k e i’  ad  hec 
triangulum . i 

Et  ita  hexagona  ] Ex  r 5.  quinti  elementorum . Sunt  enim  hexagona  fex  tu  pia  triangulo.  E 
nim,  nempe  circumfcnptumbexagoUum  trianguli  kEL , & mfctiptum  cnanguh  ji  c c fex- 
tnplum. 

Circumfcriptum  vero  hexagonum  ad  quinque  triangula  xbl  eam  proportionem  ? 
habet,  quam  IX.  ad  10.  J Habet  ndmque  eam,  quam-6,  ad  5.  < ..  . 

Nam  pentagonum  aequilatetum  circulo  inferipturo  infcripto  hexagono  efl  minus  1 G 
latus  enim  pentagoni  «qutlatert  M eirtUto  defcnpti,  ex  qs,  qua  i Ttolemao  in  magna  conftru. 
tlione  tradita  funt, minus  efl  triginta  tribui  partibus  earum, quarii  diameter  circuli  eft  1 20  ergo 
totus  poltgom  ambitui  miuor  efl  tsq.  partibus  bexagom  fero  latus  continet  J0.  exrunde  parttu 
«S-  totus  ambitus  180.  pentagoni  igitur  ambitus  ambitu  hexagoni  efl  minor . Sed  cum  in  prima 
huius  efl  tfienfumfitipolygonorum  ordinatorum  .que  angulos  quidem  numero  tneqnalcs  habent 
ambitumvero  aqualem,  illud,  quod  ex  pluribus  angulis  conflat  femper  matus  effe,  fi  cana- 
gonum , & hexagonum  equah  ambitu  confittuantur , pentagonum  minus  erit  hexagono . \At  ’ 
pentagoni  eqmlateri  ambitus  minor  eft  ambitu  hexagoni  in  eodem  circulo  defcnptorum,  ergo 
dtUurn  pentagonum  hexagono  multa  mmut  fit  ncceffc  eft . r r * 

Et  xquale  eft  nxe  reftangulum  rcflangulo  H m f.,  cmnia  enim  omnibus  funt  requa-  H 
ha  3 Ducatur  a centro  f.  ipfi  kc  ad  redos  angulos  eu,  & cum  CN  fit  circumferentia  he- 
xagoni, erit  reliqua  N 0 dodecagoni  circumferentia  tofi  cb  aqualis,  & no  circumferto-  t 
tiahexagomequalu  cn.  ergo  rcdalmea  s x ed aqualis  ei,  qua  a pu  .do  h ad  eo- diame- 
trum perpendicularis  ducitur , videlicet  ipfi  Ma  , & hm  fimil, ter  aquahs  perpendiculari  a 
fundo  N ad  eo  dilda , hoc  efl  EX.  red  angulum  igitur  h m E red angulo  nxe  efl  aquale  . 

Quoniam  igitur  oftenfuiri  eft  in  fex to  lemmate  3 Videlicet  45  huius. 

Ad  quadratumex  eh,  hoceftquad-atumex  aDlateris  sequicrurisj  In  Gracocedi- 
legitur  m>'e  ¥ tl  ?r«i  ¥ st  ai  Inaurie . fed  mendofe , vt  opinor,  legendum  erit  Wf 
W r7t&  T»'' W T»r  /fttKiAMf  , 

THEOREMA  L.  PROPOSITIO  LII. 

Qiy:  igitur  ad  comparationem  quinque  figurarum  aequalem  fiperfi- 
ciem  habentium  aflumuntur , fiorium  pofita  fint . Deinceps  vero  often* 
dendum  eft  icofacdrum  maximum  cllc , poft  icofaedrum  dodecaedrum, 
deinde  oiftaedrum , deinde  cubus,  poftremo  omnium  minima  pyramis. 
Cubus  pyramide  maior  eft  . • t A 

Sit  enim  primum  de  cubo,&  pyramide  firmo,  fitque  cubi  abc  qua- 
dratum A b , & pyramidis  triangulum  d h p . 

¥ x,  Qponiam 
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Quoniam  igitur  asqualcs  ponuntur  fi- 
gurarum fupcrficies,  erunt  fex  quadra- 
ta as  squafu  quattuor  triangulis  DBF 
ergo  proportio  trianguli  di. f ad  ab 
quadratum  cft  ea,  quam  habent  j.adi. 
g ducatur  a pyramidis  vertice  ad  planum  _ 
perpendicularis  gh  , & eh  iungatur. 

C perfpicuum  cft  n centrum  effe  circuli 
E circa  triangulum  dee  deferipti . qua- 
dratum igitur  ei  DB>  hoc  eft  quadratum 
ex  eo  triplum  cft  quadrati  cx  au.atque 
E eft  angulus  eho  reflus  quare  proportio  A 
quadrati  ex  ge  ad  quadratum  cxg  h efti 
p G quam  habet  3 .ad  i.  hoc  cft  qua  ?-f.ad  ji5. 

quadra. i autem  ex  g n ad  quadratu  tertis  partis  gh  prt  portio  eft,  quam  habent  j<5  ad 
H 4.  ergo  proportio  quadrati  cx  ce,  hoc  cft  ex  ef  ad  tertis  partis  gh  quadratum  cft, 
K quam  habent  54.  ad  4.  Et  quoniam  in  omni  triangulo  squilatero  quadratum , quod 
ab  vno  latere  fit,  minus  eft , quam  quadruplum  difli  trianguli , erunt  quattuor  trian- 
L gula  n bf,  qusfunt  fex  quadrata  a e,  maiora  quadrato  ipfius  ef.  ergo  ab  quadra- 
tum ad  quadratum  ex  bf  maiorem  proportionem  habet , quam  1.  ad  6.  hoc  eft  quam 
9.  ad  54.  quadrati  autem  ex  ef  ad  quadratum  tertis  partis  gh  proportio  cft,  quam 
M habet  54. ad  4.  vtoltenfum  fuit. &ex  squali  quadratum  ab  hoc  eft  quadratum  cx  ac 
ad  quadratum  tertis  partis  g h maiorem  proportionem  habet , quam  p.  ad  4.  ergo , & 
longitudine  refla  linea  ac  ad  tertiam  partem  gh  maiorem  habet  proportionem^ 
quam  3.  adi.  Sed  oflcnfim  eft  proportionem  trianguli  DEFad  ab  quadratum  effe 
eam , quam  habet  3.  ad  1.  triangulum  igitur  de  f ad  ab  quadratum  minorem  propor- 
tionem habet,  quam  refla  linea  a c ad  tertiam  partem  gh  & ex  contrario  re- 
fla linea  a c ad  tertiam  partem  g h maiorem  proportionem  habet , quam  triangu- 
li' lum  dbf  ad  ab  quadratum.  Si  igitur  faciamus  vt  a c ad  tertiam  partem  cH,ita  dbp 
O triangulum  ad  aliud  quippiain ; erit  ad  fpacium  minus  quadrato  ab.  atque  cft  cubus' 
P quidem  quadratum  ab,  clius  altitudo  ac:  pyramis  vcrotriangulum  dbf,  cuius  al- 
titudo cft  tertia  pars  perpendicularis,  qua  a pyramidis  vertice  ad  triangulum  d e f du* 
Q^eitur.  ergo  cubus  pyramide  maior  erit.  , - 

. ‘ ■'  * ^ *’  *’  ■ * I"  * • 


A Cubus  pyramide  maior  eft  ] Hac  ntt  addidimus  perfpieuitatis  taufa,  >»  ejjeut  lota  prope- 
JUiomt . 

B Ducatur  a pyramidis  vcrticc  ad  planum  perpendicularis  G h]  Cretus  coi.  W 

uipvcic  7Bt  wvpugdlu  tbutfor . ftd  legendum  thi  nt'  Ibusder . boe  eH  ad  planum  trian- 
guli DBF. 

C Pcrfpicuumeft  H centrum  effe  circuli  circa  triangulum  dbf  deferipti]  lnttlligam 
tur  lunBx  du,hf,gi  . igitur  rtClahr.ea  cf  ijt  aqualis  ge,  dr  quadratum  cx 

CF  quadrato  ex  ou  aquale  tnt.  quadrato  autem  ex  c F aqualia  funi  Vlraq uc  quadrata  cx 
GH  , HF  qnod  angulus  g hf  fit  rcBus-.C  quadi ato ex  G e pmiliter  aqualia  funtttraq,  qua- 
drata G n ,he.  ergo  quaarato  ex  ch,HF  quadrataex  GH  ,HB  fuut  aqualia,  & ablato  com. 
muni  quadrato  ut  GH,  relinquetur  quadratum  ex  k f aquale  quadrato  ex  k e . ergo  reBa  lia 
ne  a H F e/1  aqualis  h e . Eodem  quoque  modo  oflti.detur  H D 1 pfi  hb  aqualis , tres  igitur  re. 
Balinea  hf,he,hd  funt  aquales  inter fefe.  ergo  ex 9.  terti f elementorum  H e/1  centrum 
circuli  circa  D E F triangulum  deferipti . 

D Quadratum  igitur  cx  de,  hoc  cft  quadrarumex  e«  triplum  cft  quadratiex  bh) 
Ex  1 u tertqdeci  «t  libri  elementorum . 

E Quare  proportio  quadrati  gb  ad  quadratum  ex  gh  eft  , quam  habent  j.  adi.] 
Qgtaar .tum  enim  ex  Gb  eft  aquale  duobus  quadratis  ex  eh,hg.  Uuod  tum  quidratumex 
GU  ad  quadratum  ex  eh  fit  Vt  3.  ad  1.  erit  quadratum  ex  bg  ad  quadratum  ex  G H,  >t  3. ad  >. 

p Hoc  eft  quam  54.  ad  j<5.  ] Ex  tq. quinti efteuimrtrumqueytriufqueoBoietuplum, Vel 
duodcuigintuplum . 

G Quadrati  autem  ex  c h ad  quadratum  tertis  partis  c h proportio  cft  quam  habent 
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jd..i  1 f.  ] proportio  quadrati  ex  oh  ad  quadratum  certi a partis  ipfius  efi  duplarius  , 
quanhabet  CII  ad  tertiam  sortem  GH»  videlicet  n, nupta.  Gratus  codex . TI  W »5  <vis 
at  s»  r»  y 'tege  ri  ti  Sn'  i 8,  &c. 

Ergo  proportio  quadrati  cx  oe  hoc  eft  ex  ef  ad  tcrtise  partis  gh  quadratum  eft,  H 
quam  habent  yq.  ad  4.]  videlicet  ex  aquali . Gratus  autem  cod-x  x)  t»"  sio'  «t  ?T  Sb 
t«  uri  I i'  mate  ti'  uri  at lyurt  rSt  n 8 habet  .fed  legendum  , “r  0J1  r»  «'»»'  «f  urie  ti'  uri' 
ai  Tfhe  rue  1 9 , 

Et  quoniam  in  omni  triangulo  nquilatcro  quadra t/im , quod  ab  vno  latere  fit  minus  K 
eft,  quamquadruplumdi&i  trianguli } Ex  59.  huius. 

Quatiunt  fex  quadrata  ab]  InG-aeo  codice  legitur  urtf  Sbr  is  rntdyer  airuuy.  Sed  L 
quoniam  quadratum  quod  fit  ab  AC  e//  ipfum  AB,  «01  ita  Veru  re  matumus , quod  cr  obfer- 
uauimus  tnaltjs  locis . 

Etcxatquali  quadratum  a b , hoc  eft  quadra  tum  ex  ac  ad  quadratum  tertia  partis  M 
g H maiorem  proportionem  habet , quam  9.  ad  4.  ] Hoc  in  elementis  perfefe  demouflra- 
tum  non  efi  ,fed  tamen  facile  demouftrabieur  hoc  modo . 

Si  fini  tres  magnitudines.  & alia  ipfis  numero  aquales,  babeatque  prima  priorum  ad  fecun- 
dam maiorem  proportionem  , quampnma  pofienorum  ad  fecundam , fecunda  nero  priorum  ad 
tertiam  eandem  proportionem  habeat , quam  fecunda  po Heriorum  ad  tertiam , etiam  ex  aquati 
prima  priorum  ad  tertiam  maiorem  proportionem  habebit,  quam  prima  pofienorum  ad  tertiam. 

Sint  tres  magnitudines  a f c , & alta  ipfis 

numero  aquales  oie,  habeat  autem  A ad  s _ 

maiorem  proportionem,  quam  o ad  e,  & b ad  o 

C habeat  eandem,  quam  B ad  1.  Dico  a ad  c — - ■ ■ ■■■  - 

maiorem  habere  proportionem,  quam  o ad  F.  * o 

fiat  enim  ut  a ad  B,  ita  aha,  qua  fit  a ad  e,  — - . 

erit  o maior,  quam  o.  ex  aquali  igitur  Vt  a e b 

ai  c,  it  a efi  G ad  t.feda  ad  r maiorem  hsbet  - 

proportioni,  quam  a ad  r.  ergo  ex  1 5 . quinti  c F 

libri  elementorum  a ai  c maiorem  proprtio- 

tionem  habebit , quam  is  ad  F . quod  demon firanium  fuerat. 

Si  igitur  faciamus , vt  ac  ad  tertiam  partem  gh,  ita  dbf  triangulum  ad  aliud  N 
qulppiam,  erit  fpacium  minus  quadrato  ab]  Hoc  e fi  fi  fiat  vt  ac  ad  tertiam  partem  gh, 
ita  def  triangulum  ad  a lui  fpacium , quod  Iit  quadratum  1,  erit  illud  quadrato  AB  minus 
ex  oSaua  quinti  elementorum,  quare  prif  ma  bafi m habens  triangulum  d b f & altitudinem  ter 
tiampartem  gh,  aquate  erit  prifmati  ,cuiusbafis  fpacium  K,  quod  efi  minus  quadrato  ab, 
dr  altitudo  ac  bafesenim  aitituiinibusex  contraria  parte  refpondent  .quod  quidem  ex  Un- 
decimo, & duodecimo  libro  elementorum  factle  condar"  poteJl,dr  demonfiratur  a nobis  in  com- 
mentarii ,in  tX.  propofitionem  duodecimi  libri  elementorum  1 

Atque  eft  cubus  quidem  quadratum  ab  , cuius  altitudo  a cl  Efienimcubus  prfmacu  0 
iusbafis  AB  quadratum , & altitudo  ac  aqu.hs  Jctlictt  lateri  ipfius  bafis , quippe  cumfex  f 
quadratis  aqualibus  contineatur . 

Pyramis  vero  triangulum  dbf,  cuius  altitudo  eft  tertia  pars  perpcndicularis>quat  a P 
pyramidis  vertice  ad  triangulum  dke  ducitur]  hoc  efipyramis  ifi  aqualis  pufmatt , cu- 
ius bafis  eft  triangulum  DBF  ,&  altu  odo  ttrtiapars  perpendicularis  G H j pttjma  enim  bafim 
habtns  triangulum  def,  & altitudinem  gh  tli  triplum  pyram  idii , qua  eandem  bafim  ha- 
bet, & altitudmem  aqualem  ex  cor  llariofepttml  duodecimi  libri  elementorum , atque  efi 
triplum  pn/matis , cuius  eadim  efi  bafis , C altitudo  tertia  par  1 ipfius  gh  pnfmaea  namque 
omnia  & pyramides , qua  in  eifdem , rei  aqualibus  bafibus  conflituuntur , eam  inter  fe  pro- 
portionem habent,  quam  altitudines , ve  nos  demonfirautmus  in  libro  de  centro  grauitatn  f oli - . . 

dorum  propofitione  qo.  pyramis  igitur  bafim  babeus  triangulum  dee,  & altitudinem  ck  efi  s‘1uinu' 
aqualis  prifmati , cuius  eadem  efi  bafis  ,&  altitudo  tertia  pars  ipfius  gh.  a 

Ergo  cubus  pyramide  maior  erit  ] Cubus  enim  maior  efi  pnjmate  , cuius  bafis  cfl  minor 
quadrato  ab  ,&  altitudo  ac,  nam  cum  altitudmem  aqualem  habeant , inter  f eft , funt  vt 
tpforum  bafes  tx  ji.  vudttimi  libri  elementorum , ex  quo /equitur  cubum  pyramide  maio- 
rem t/fc.  T.  .... . , ... 
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Odhedrum  cubo  maius  cft , ! 

Sit  cniraoflacdri  quidem  triangulum  abc  A r 

cubi  vero  quadratum  fo,& a centro fphae-  /\  ' 

rajoflaedrum  comprehendentis  ducatur  ad  - \ 

une  triangulum  perpendicularis  db.&db,  j/\  \ 

bb  iungantur  . Qnoniam  igitur  ponimus  j/  r \ 
oflo  triangula  a bc  atqualiaeffc  fex  quadra-  j \ 

t is  f c , erit  proportio  rc  quadrati  ad  trian**  c_ \ U ^ 

js.huius.  gulum  a>c,  ca  quam  habent  4.  ad  ?.  atque 

A trian^u^osqui/atero"!  q^admlmn/qumlab  vno datere  fit,  maius  cft,  quam  duplum 
A difli  trianguli.  creo  quadratum  ca  bc  maius  eft  fex  partibus  earum,  quarum  quadra- 
, ■ tum  fo  eft  quattuor , ac  propterca  4.  ad  (5,  hoc  eft  jd.  ad  54.  maiorem  proportionem 

'/JSS2:  habent,  quam  f g quadratum  ad  quadratum  ex  bc.  £t  quoniam  per  fecundum  lem- 
ma  proportio  quadrati  cx  bd  ad  quadratum  cx  d e cft  ca , quam  habent  jv  ad  I. 
quadratum  autem  cx  bd  squale  cft  quadratis  cx  tas,  ed;  of.t  proportio  quadrati 
B cx  DR  ad  quadratum  cx  e b , eadem , qute  cft  1.  adx.  Sed  proportio  quadrati  ex  «c  ad 
quadratum  ex  BB  eft  eadem,  qute  d.adi.ex  duodecima  terti;defimilibn  elemento- 
rum. creo  proportio  quadrati  cx.dr  ad  quadratum  cx  rc  cft  1.  ad  <5.  videlicet  9.  ad 
S4  proportio  autem  quadrati  tertiae  partis  ipPius  db  ad  quadratum  ex  de  cft  1.  ad  9. 
C etenim  loneitudine-tripla  potcftate  nonupla  funt . quadrati  igitur  te«i*  partis  u b 
TA  proportio  ad  qUadratum  cx  bc  eft  i.ad  54.  oftcnfum  autem  eft  pd.ad  54.  maiorem  ha- 
E bere  proportionem,  quam  fc  quadratum  ad  quadratum  cx  bc.  ergp  cx  mquali  36. 
ad  f.  maiorem  proportionem  habet, quam  quadratum  fc  ad  quadratum  tertia;  partis 
D E , & longitudine  6.  ad  1 . maiorem  habet  proportionem,  quam  refla  linea  f k ad  ter- 
tiam ipfius  de  partem.  At  proportio  fex  quadratorum  fc  ad  vnum  cft, quam  habeat 
p <S.ad  i.  & funt  lex  quadrata  fc  sequalia  (flo  triangulis  abc. oflo  igitur  triangula 
nuint,  abc  ad  quadratum  fc  maiorem  proportionem  habet,  qnam  refla  linea  eh  ad  tertiam 
r’  partem  de,  atque  eft  oflaedrum  quidem  oflo  triangula  abc  quorum  altitudo  eft 
tertia  pars  pe.  cubus  autem  quadratum  fg,  cuius  altitudo  fk.  oflacdrurn  igitur  ip- 
fp  cubo  eft  maius. 


c o m ut  b H T'jt  n 1 r 

A Quadratum , quod  ab  vno  latere  fit  maius  cft , quam  duplum  difli  trianguli  J luGrx- 
cis  codicibus  mendofe  legitur,  ai  £*,  pius  rMvfus  attiayui*  pittyr  »'  tnzdriu , legendum 

• (umoii  , «'««,'  |u«'(  «**>*'».  ' 

B Sed  proportio  quadrati  ex  bc  ad  quadratum  ex  b*  cft  eadem » quxo.adz.cx  iz. 
tertijdecinu  libri  elementorum,  ergo  proportio  quadrati  ex  de  ad  quadratura.cx  bc 
cft  r.  ad  6.  videlicet  p.  ad  54.  ] Quantam  enim  quadratum  cx  bc  ai  quadratum  «ut,  qf 
Vt  6.  ai  j.  tnteir  conuertendo  quadratum  cx  BF,  ad-quadratum  ex  rc  vt  2.  ad  6.  cx  aquali 
bitar  quadratum  ex  i>B  ad  quadratam  cx  rc  eft  vt  i.udd.  hocjfl  vt  p.  ad  $ 4.  L.  rasus  co, 
dex  habet  ti  l i «W  fi  y n ‘f  v»  i*»'  fit,  tr  i(  vf°'s  f ™ <£  ai  ty  errtXfitr  a.j n<  ufa, 
ai  «W  A «r«V  t.'  fcr’  fiy  It  a.  y.  ftd  legeudum  ai  ti  dat'  fi y firm-s 

uc'  det  fi  , lt  m,ir  fi,  SU  r»  tfi  ti  ty  r «x«  • w'}»  «F*  T'  A » ‘f* 

4^1  J f f . ,*•*  ‘ 

C Etenim  longitudine  tt  ipla  poteftate  nonupla  funt,]  H beat  enim  quadrat*  inter  f e re 
duplam  proportionem  eius,  qua  cft  laterum  fimibs  r itionis  ex  zo.fextt  clemcntqrum  ..  (n  Grg* 
cotodice  hac  leguntur  . a,  rat  pnau  atiaa  Irrupti  tuare.^t . qua  nos fuJiuUtnus  tamquam 
fupcruacanea  , quonam  ad  rem  propofitam  nihil  conferunt  .funt  etiam  corrupta  .namque  U>n- 
gitudtne  (efquitertiam  habent  proportionem , videlicet , quam  4.  ad 3.  poteftate  habent  eam, 
quamid.adl.  ...  _ , , . 

I)  Quadrati  igitur  tertiae  partis  ds  proportio  ad  quadratum  ex  bc  chi.  ad  J4.  ] vt- 
ieluet  ex  aquali. 
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Oftenfum  autem  cft  36.  ad  54.  maiorem  habere  proportionem,guam  r c quadratum  E 
ad  quadratum  cx  bc,  ergo  ex  aquali  q6.  ad  1.  maiorem  proportionem  habet,  quam 
quadratum  fg  ad  quadratum  tertia:  partis  de.]  cum  fit  quadratum  ter  me  partis 

pu  ai  quadratum  ex  bc,  Vt  1.  ad  5 4.  O'  conuertendo  erit  quadratum  ex  bc  ad  quadratum 
terttx  partts  de,  Vt  54.  ai  1 9fed  f6.ad  maiorem  proporttonem  babet , quam  fg  qua- 
dratum ai  quadratum  ex  6 C . ergo  eX  a quali  $6,  ad  1 . maiorem  habebit  proportionem  , quam 
quadratum  fg  ad  terttx  partti  de  quadratum  * Curantem  hoc  fequatur , nof  in  antecedente 
demouflrautmus . 

Et  funt  fex  quadrata  fg  aequalia  n(io  triangulis  aec]  In  graco  codue  mendo fe  legi-  F 
tur.  x)  k»  r*'  r rtTfA^r*  Wa  n toit  a&y.  £ u sorrigc  x,  fkim  v jt- 

ifAyotv*  )r*  n 7 fiye»rtte  io7r  upy.it  etpA  . 

Atque  clt  odUcdrum  quidem  ofto  triangula  abc,  quorum  altitudo  cft  tertia  pars  G 
DE]  boc  efl  otlaedrumcfl  aquale  ocio  prsfmitibus, quorum  bafts  triangula  akc  c?  altitudo 
tertia  pars  d Etfunt  enim  ea  aqualia  oci  t pyramidibus  bafes  eafaim  bqbentibust&  altitudinem 
D &pCX  quibus  oftaedrum  ipfum  conflare  minifefiunt  efl . 

THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  JLIjV. 

Icofaedrum  octaedio  cft  maius. 

Sit  oAaedri  quidem  triangulum  a ■ c, 
icofaedri  vero  def  ,& ducanturacent.is 
fphserarum  folida  comprehendentium  ad 
eorum  plana  perpendiculares  ch  , ki. 

Qttoniam  ig,tur  dcmonftratum  cft  in  fepti- 
jno  theoremate  prsemifforutn  duode  im 
quadrata  cx  gii  maiora  elfe  quinque  qua- 
dratis ex  ef,  quinque  vero  quadrata  cx 
BF  funtdaoquad  ataex  bc,  quoniam, & 
quinque  triangula  dbf  duobus  triangu.is 
abc  lunt  aqualia  • etenim  horum  quadrupla  videlicet  viginti  triangula  dbf  aequalia 
funt  o&o  triangulis  aec:&  vt  triangulum  ad  tiiangulum,  ita  quadratum  ad  qtudra- 
tum . cum ligurae  fimiles  inter  fefe  duplam  proportionem  habeant  eius, qua;  dilate-  ,0.rcxti. 
tuin  fimilis  rationis . duo  amem  quadrata  ex  bc  funt  duodecim  quadrata  cx  k l : nani  A 
proportio  quadrati  cx  bc  ad  quadratum  cx  kl  cft  quam  habent  6,  ad  i . erunt  duo- 
decim quadrata  cx  « a duodecim  quadratis  cx  u maiora  . ergo  rcAa  linea  c n n.aior 
eft,  quam  k l ,&  tertia  pars  ch  maior,  quaiu  tertia  k l .&  quoniam  icofaedrum qui-  B 
dem  clt  viginti  triangula  Off,  quorum  altitudo  cft  tertia  pars  oh;  edtaedrum  vero  C 
o£ko  triangula  asc  , altitudinem  habentia  tertiam  partem  k l:  & funt  viginti  trian-  ' 
gul*  dee  o&o  triangulis  abc  aequalia , vt  pofuimus,  icofaedrum eflaedro maius  erit.  D 


? 


COMMET^T^^irS. 


Duo  autem  quadrata  ex  bc  funt  duodecim  quadrata  cx  KL.nam  proportio  quadrati  A 
exit  ad  quadratum  cx  ic  i,  cft  quam  habent  6.  ad  i.]  U c demo  liratum  efl  m antccrdeiu- 
ti  . In  Graco  auttm  codice  legitur  . tiio  U ti$  $,  r*‘ «W  «A  vri‘stifi 

i ytf  *"’>«  t»  *W  H > »fo'f  ti'  »"  js  i ta,fcdlla  legenaum  puto  Sun  H 

T>*«'  £y,i  £ tb  v«'  Sn'  «A.  «'  yu  »•'>«,  <Tr. 

Ergo  reita  linea  o it  maior  cft,  quam  klJ  Tfam  cum  fiat  duodecim  quadrata  ex  oh  B 
maiora  duodecim  quadratu  tx  K i. , erit  quadratur, i tx  c H quadrato  ex  K i maius,  &'idtlr  ■ 

(O  reda  linea  OK  maior  ipfa  kl. 

Et  quoniam  icofaedrum  quidem  cft  viginti  triangula  dbf,  quorum  altitudo  cft  ter-  C 

tiapars  G H J Icofaedrum  entm  coujlal  cx  viginti  pyramidibus , bafes  habentibus  triangula 
*>  a F , & altitudinem  c H,  qua  quidem  funi  aquales  viginti  prifmattbus,  quorum  eadem  ba. 
r«,  &•  altitudo  terttapart  ch  > Vldrmmiltrjtiimiamfnrt , 

Icofaedrum  odlacdromaiu,  erit  ] Figiuii  entm  pnfmata  quorum  bafts  funt  triangula  D 
Dlt  ,<$■' altitudo  tertia  pars  ch maiora  funt  Uio  prifmattbns , bafes  habentibus  triangula 

ab  e,  er 
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Htc.&  altitudinem  tertium  f artem  K l , quod  ait  nudo  alutuune  maior  fit.  nam  canina- 
qualibus  ha  [ibus  ion'lituantnr,eandem  'tuter  (it  proportionem  habent , quam  altitudines.  Tofin- 
mus  et  tam  hic  probaie  ex  pyramidibus  ipHs  abfquc  prifmatibus , qua  quiden  inter  fe  fuut , Vt 
earum  altitudines,  quod  nas  tn  libro  de  centro  grauitatss  [olidorum , proportione  ao.  demon 
ftraumus , 

THEOREMA  LIII.  PROPOSITIO  LV. 

Icofacdrum  dodecaedro  eft  maius . 

Sit  enim  pentagonum  quidem  abc  vnum  aliquod 
pentagonorum  dodecaedri,  triangulum  vero  u i r vnu 
triangulorum  icofacdri . & a centris  fphzrarumfolida 
comprehendentium  ad  plana  dif,  abc  pcrpendicu- 
^pr0i  lare,  ducamur  gh,  kl,  iunganturque  cd,  oh,  r», 

^ rl.  Qiomam  igitur  oftcnfum  cft  in  n.  theorema- 
g te  przmiflorum,  eundem  circulum  comprehendere , & 
pentagonum  dodecaedri , & triangulum  icotaedri  in 
eadem  fphara  deferiptorum  erit  a l quidem  femidia- 
meter  circuli  icofaedii  triangulum  comprehendentis» 

& k pcrpcndicu]arisacentrofph:erteadipfumtrian- 
C gulum  : refla  vero  linea  k a fphatre  femidiameter.  fed 
& triangulum  c hd  fimiiiter  accipiendum  C0 , quod 
triangulo  kla  eflfimile.  vtcnimlphjrfdodecaedrum 
comprehendentis  diameter  ad  a l , ita  & diameter 
fphzra:  comprehendentis  icofacdrum  ad  dh:&vc  la- 
tus trianguli  tequilateri  deferipti  in  circulo , qui  trian- 
gulum icofaedri,  & pentagonum  dodecaedri  compre- 
hendit ad  At) ita  bd  ad  dii.  Vt  igitur  k a femidiaine- 
D ter  fphaerte  ad  . l,  ita  g d femidiameter  fphara:  ad  d h : 

E & anguli  ad  t u funt  refli;  ergo  eft  triangulii  AKLfimi- 
le  triangulo  dgh.  Rurfus quoniam ollcnfumcll in  14. 
theoremate  przmigdrum  io.  triangula  uef  , hoc  cft  duodecim  abc  pentagona  ma- 
iora efle  viginti  triangulis  deferiptis  in  circulo  pentagonum  abc  comprehendente  , 
peripicuc  conflat , & circulum  deferiptum  circa  cbf  maiorem  efle  eo,  qui  circa  abc 
t pentagonum  deferibitur.  quare,  & on  maior  cft, quam  ai.  funtque  triangulae  gh, 
a k l litnilia.  vtigirur  dh  ad  kc,  ita  ai  ad  Liti  & permutando  vt  dh  ad  ai,  ita 
G H c ad  u,  maior  autem  cft,  quam  ai.  ergo  & gk  quam  kl  maior  erit.  & tertia 
H pars  gh  maior  quam  tertia  kl  eft  autem  icofaedrum  viginti  triangula  nar,  quorum 
altitudo  tertia  pars  oh:  dodccardrum  vero  duodecim  pentagona  tic,  quorum  alti- 
tudo tertia  pars  kl:&  polita  funt  viginti  triangula  111;  duodecim  pentagonis  abc 
K aequalia,  icofacdrum  igitur  dodecaedro  eft  maius. 

COMMETiTjtH.irS. 

A Eundem  circulum  comprehendere  > & pentagonum  dodecaedri,  & triangulum  ico^ 
faedri  in  eadem  fphse  adeferij  orum]  Gracsts  'Odet  corru  tuscH,  quifichab -i  iri  Case 
msenlnMt  ukthufaCdrti  7o'rl  tj jyuras  70  riniroltpu  eor  ne  d1  duror  eoulpur  iyjpttotulrtr  tcJ 
lutsualfpp  e u.  atextna  m ari  uror  , ii  1 t -.C' r,V  JtiixAw  4&a  ap(lurn  -ti'ti  rsrrdyarer 
ni  tmtsnuitpa  k,  ei  Tflyursr  ei  si  rurali f,  dpi  nt  dvros  aqoifua  iyysufrrLStui . 

B brit  a l quidem  feuiidiamctcr circuli  icofaedri  triangulum  comprehendentis]  Vi- 
delicet som  rrebenientu  pentagonum  dodecaedri,  & triangulum  icofaedri  m eadem  fpbara 
deJcnploTum . 

C Sed  & triangulum  ord  fimiliter  accipiendum  eft,  quod  triangulo  kla  eft  fimilc  ] 
7{am  & D H,  u jemtotameter  circuli  comprehendentis  triangulum  icofaedri , er  pentagonum 
dodccatdri.ied  ntque  ettidem  circulus, qui  circa  pentagonum  abc  , neque  eadem  fphara.  po- 
nuntur euim  nuuc  duodecim  pentagona  abc  Viginti  triangulis  Dsr  aqualia,  quod  non  fieret 
..  . > ineo- 
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incede»  circulo, quippe \cum  iemonflratumfit  in  49.  huius  duodecim  pentagona  nitinn  trian- 
gttlts  in  eodem  circulo  defcriptts  maiora  effe . 6 ^ 

Ergo  triangulum  a kl  fimiiceft  triangulo  dgh]  Ex  j.fexlilitn  elementorum . D 

asr&ziss.  £ fsv#  zt,  **'• *•  *• t <-*>  •.  .• * 

Ergo  & c„  quam  kl  maior cr.c,<Sc tertians  gh  maiorquam tertia  u]  Grar»,  G 

«7*  *)  « r»r  *a,  xj  To  7f/r«r  «."/>*  r»r  h0  *r#  Oflr»  t5V  *a*  ^ 

Dodecaedrum  vero  duodecim  pentagona  abc,  quorum  altitudo  tertia  pars  kl  7 H 
Confla,  eum  ex  duodecm  pyramMus  hales  habent, has  pentagona  abc,  <Sr  altujnem  xl. 
quxfuut  quales  duodecm  prtf  «atiOus,  quorum  eadem  btfles , & altitudo  tertia  pars  k l . 


THEOREMA  LIV.  PROPOSITIO  LVK 

Dodccacdrum  odtaedro  cft  maius. 
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Sit  dodecaedri  pentigonum  *Zr , & y n perpendicularis  a centro  fphaerae  dode- 
cacdrum  compraehendcntisadpcntagonum  *z>  dufla : iungaturque  A*,  fi  z , ar, 
>♦  ofUcdri  vero  triangulum  i'  r s,  & fit  fimilitcr  perpendicularis  q_+  quam  oftcn- 
A dere  oportet  minorem  perpendiculari  > A . Exponatur  etiam  theorema  fumptum  ad 
comparationem  icofacdri,  & o&aedri, per  quod  oflenditur  duodecim  quadrata  ex  os 
B maiora  effc  quinque  quadratis  ex  bd.  Sit  autem  & triangulum  icofacdri, & per- 

C pendicularisa punflo  t.  fit  X • , vt  in  prxcedenti  thc.  remate.  fimile igitur ell  t n > 
TD  triangulum  triangulo  ««X  & triangulo  onl  (&funt  duodecim  quadrata  cx  X«  ma- 
E iora  quinque  quadratis  ex  fi  y , hoceft  duodecim  quadrata  ex  >A  maiora  quinq;  qua- 
dratis cx  A*  j Itaqucquonamper  14.  lemma  ofienfuin  e fi  , fi  fit  triangulum  aqui- 
crure, vt  AZr  habens  anguium  ad  A quatuor  quintarum  refli, & triangulum aqui- 
laterum  ipfi  aequale , vt  £ * 9 , quadratum  ex  £•  ad  quadratum  ex  a z minorem  pro- 
portionem habet,  quam  quadratum  totius  redite  lincte  extrema  • ac  media  ratione  fe- 
Clx  ad  id  , quod  quinquies  fit  a minore  portione  ;&  redta  linea  bc  extrema,  ac  inedia 
• ratione  fefkaeft  in  x.  ergo  quadratum  ex  bc  ad  quinque  quadrata  ip/ius  x c maio- 
rem proportionem  habet  quam  quadratum  ex  £»  ad  quadratum  ex  AZ,  hoceft  quin- 
F decim quadrata  cx  f»  ad  quindecim  quadrata  ex  AZ  . & quoniam  8.  triangula  p.  s 
atqualiafunt  tx.pcn.agonis  * Z t, hoceft  <5o.  triangulis  az», erunt  x.  triangula  ms 
G H aequalia  15. triangulis  AZr,  hoceft  iy.  trianguli,  {»9,  & propterca  duo  quadrata 
ex  ps  aqualia  funt  iy.  quadratis  ex  f»  quadratum  igitur  ex  «c  ad  quinque  quadra- 
ta ipfius  xc  maiorem  proportionem  habet , quam  duo  quadrata  ex  ps  ad  15.  qua- 
drata ex  A»,  efl  enim  AZ  aequalis  ti*  duo  vero  quadrata  ex  ps  funt  iq.quadiata 
ex  1+  vt  demonftratum  eft  in  comparatione  cubi , & o&aedri . ergo  quadratum  cx 
bc  ad  quinque  quadrata  cx  cx  maiorem  proportionem  habet,  qu.mi  ix.  quadrata 

• ex  qj*  ad  iy.  quadrata  eft  A ♦.  eft  aute  x k squalis  k e.  quadratu  igitur  ex  bc  ad  x®. 

j.qum.  -ulc[ratlex  KC  maiorem  habet  proportionem,quam  tx.  quadrata  cx  qjf  ad  iy.  qua- 
L drataex  n>,& id  circo  36.  quadrata  ex  bc,  hoc  eft  j<5.  quadrata  ex  c l ad  7x0.  qua- 
drata ex  xc  maiorem  proportionem  habet, quam  ix.  quadrata  cx  qjp  ad  iy.quadra- 
taex  A*,  fed  vt  l c ad  cx  ,ita  lm  ad  m i , & vt  tsi  ad  m 1 ,ica  on  ad  no.  ergo  j.y. 
M quadrata  ex  on  ad  7x0.  quadrata  ex  ni,  hoc  eft  ad  80.  quadrata  ex  ti:  etenim  in  7. 
ha.hoN  lemmate  oftenfa  eft  li  tripla  ipfius  1 n ,hoc  eft  ad  xo. quadrata  ex  kl.  hoc  eft  ad  iy. 
quadrata  cx  bd  maiorem  proportionem  habere,  quam  ix.  quadrata  ex  qs-  ad  iy. 
O P quadrata  ex  A * . eft  enim  m poteftate  fefquit.rtia  ipfius  u quare,  & lx.quadrata 
ex  os  ad  quinque  quadrata  ex  ed  maiorem  habent  proportionem,  quam  1 x.  quadra- 
ta ex  q*  ad  iy.  quadrata  ex  a*,  fed  quinque  quadrata  ex  en  funt  iy.  quadrata  ex 
Q_m  l vt  demonftratum  eft  in  tertiodccimo  libro  elementorum,  nampunflum  n cen- 
trum eft  circuli  circa  triangulum  deferipti  quare  ix.  quadrata  ex  on  ad  iy.  quadrata 
R ex  nl,  hoc  eft  ix.  quadrata  ex  ad  iy.  quadrata  cx  1 * maiorem  proportionem 
S habent , quam  lx.quadrata  ex  q*  ad  iy. quadrata  cx  A*  atque  eft  fimile  triangu- 
lum J1*!  triangulo  y*A.  duodecim  igitur  quadrata  ex  >A  ad  quindecim  quadrata 
T ex  « * maiorem  proportionem  habent,  quam  lx.quadrata  ex  q»  ad  iy. quadrata  cx 
V n*.  ideoque perpendicularis  yAmaiorcft  ,quam  Qt,Ji  ponunt  ur  fuperficies  figu 
X rarum  foliatarum  aequales,  dodecacdrum  igitur  o&aedro  maius  fit  ncccffe  eft. 
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Exponatur  etiam  theorema  fumptum  ad  comparationem  icofaedri , 8r  oflaedri  ] I»  A 

Graea  codice  bsc  leguntur , i tnp.Hn  urup  , qua  nos  omifimus  tamquam  ab  a.iqu  - sddlta . 

Sit  autem,  & uby  triangulum  icoiacdri,& perpendicularis  a punfto  f fit  Ii  vtin  j} 
prsecedenti  theoremate  ] Hac  in  Cratis  codicibus  corrupta  fune.  ii  "f.  :f;; 

Simile  igitur  eft  *«n  triangulum  triangulo  *if,&  triangulo  o n l j Hoc  nprtr.  c 
cedenti  dcmonftratur , Grucus  autem  codex  Ita  corrigendus  e/1,  tptm  Jpa  n f an,,  tutu 
Ul  t T/iySla,  $ ij  atK.  ■ 

Et  lunt  duodecim  quadra  acx  f*  maiora  quinque  quadratis  ex  ty.  y.Verabac  qmu  D 
dem  fune  , fedquid  ad  dcmonftrtttoncm  conferant, nonVtdeo . t "t 

Hoc  eft  duodecim  quad  ata  ex  ■*  n maiora  quinque  quadratis  n * J Corrupta  bac  E 
funt.Vt  opmor,  neque  enim  rera . quare  fi  quts  ea  vna  cum  antcdiOls  de  medio  tollat,  fortaf 1 
Je  non  errabit . -.e- . . ; _ 

Et  quoniam  8.  triangula  prs  aqualia  funt  12.  pentagonis  #Zr]  Ex  pofitione  fctli.  F 
tet.  Grucus  codex  corruptus  eft,  qui  fic  habet , tbexiphn  Tflyutu  **■  rrv  io a tegendum 
autem  puto  , i)  W » Tflyuru  tu  e a a ira , ...  .j.. j 

Hoc  eft  1 5.  triangulis  J Tonitur  enim  triangulum  f « I aqui/aterum,  & triangulo  C, 
0.1  e aquale.  • ■ - : . .■ 

Et  propterea  duo  quadrata  ex  ps  arqualia  1 J.  quadrata  ex  {»]  T^am  triangulorum,  H 
& quadratorum  proportio  eadem  eft,  vt  juperius  patuit. 

Duu'vero  quadrata  ex  rs  funt  12.  quadrata  ex  Qjf , vt  demonftratum  eft  in  com-  K 
paratione  cuoi , 6t  o&acdri  ] Hoc  eft  tu  propofttionc  4!.  huius , iu  qua  iemonftratur  quadra- 
lumcx  ql ' ad  quadratum  ex  ps  eam  proportionem  habere , quam  1 .ad  6. 

Hoc  eft  36.  quadrata  ex  cij  Tofitaeficmm  ci  ipfi  e c aqualis.  L 

Hoc  eft  ad  80.  quadrata  ei  u,  etenim  in  feptimo  lemmate  oftcnfa  eft  ti,  &c.  ] M 

Gratus  codex  habet , TrSi  x r , ni  *n>'  x < . Tfiwxirta  ytf  %t  tJ  te  f t «pfi*  » A/. 

tege  7rti 1 tu  A t of toxina  ytf  ir  ttJ  £ p . 

Hoc  eft  ad  XO.  quadrata  ex  it]  In  Graea  codice  legitur,  rr£5r  corrige  N 

qu 4w'  an. 

Eftenimto  poteftate  fcfquitertia  ipfius  k 1 1 ftaiioncm  rediit  cur  ic.auadratarx  n O 
fint  II.  quadrata  cx  D a . 1»  Graco  codice  legitur  Hi'  Tftrte  ytf  n <3  l m a toruy ih  r*.  le- 
ge tmipu . 

Qyare,  & duodecim  quadrata  ex  ns  ad  quinque  quadrata  ex  ed  maiorem  pro-  P 
portionem  habent,  &c.  ] Ex  ty  quinti,  quam  erum  proportionem  habent  3«.  id  1 j.  eandem 
J x habent  ad  J . Gruent  codex  t i ^ « iS . « 4»'  • p . /rd  forcajje  legendum  • c < *)  ‘S  Tei 
Sm' n p. 

Nampun&um  tt  centrum  eft  circuli  circa  triangulum  deferipti ] Conflat  hoc  ex  fecun  Q_ 
do  corollario  prtmu propoftionu  fpharteorum  Tbeodosq . 

Hoc  eft  ix.  quadrata  ex  t » ad  quindecim  quadrata  cx  «*]  Sunt  enim  ea  triangula  in-  R 
terfe  fimilta , ut  dtttnm  eft. 

Atque  eft  fimllc  triangulum  tat  triangulo  i"*  a}  Iu  Gratis  codicibus , fbr  • putr  S 

•ni  K t n toelyurtr  toS  uou  Tftyurm  lege  T»1  tu  1 Tflyunr  -nS  s?«  eriyara . 

Maiorem  proportionem  habent,  quam  ix  quadrata  ex  qjfad  15  quadrata  ex  n*j  T 
In  Crnro  r*dice  hae  dcfidtraniur  . ptl^tru  atytr  i-/H , ixtp  if  tu  in'  x 4 mr°t  « r«’  Xm’ • f. 

Ideoquc  perpendicularis  minor  cft.quam)  QJP  J Sequitur  enim  ex  10.  J.  elemento-  ’ 
rum  quadratum  ex  y A matus  efle , quam  quadratum  ex  QJr . ergo  O-  reda  linea  y aquam 
qy  maior  erit. 

Dodecaedrum  igitur  ollaedro  maius  fit,  ncceffe  eft  J fteliqua  concludenda  funt , Vt  in  ^ 
fu  pcrioribui. 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LVII. 

Harum  igitur  quinque  figurarum,  qu*  polycdra  appellantur,  eam 
qu*  p|urcs  habet  baies,  multo  maiorem  efleex  iam  demonftratis  con- 
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Digitized  by  Google 


l8o  PAPPI- MATH.  COLL. 

ftat  At  vero  pntter  has  quinque  alias  inueniri  non  polle,  qu.e  xquau- 
bus’  & iimilibus  squilateris  polygonis  contineantur , ex  his  ecum  quis 

diicat.  , 


minores  Itaque  fieri  aoa  porca , vt  anguius  ionnus  — , ...  - 

SSi , q uod plures angulos  habeat , comprehendatur  . ctenun  tres  ad  mw.ua, 
a^urquupfum Comprehendere  poliunt,  non  funt  quattuor  reflism, neres . £x  pen- 
Si  vero  tribus  angulis  conftitui  poteft , vt  ,n  «todecaedro  R urfus  quattuor  qui- 
^man»“i,velplure1iPfiusquadrat,cuntmcre  fohdum  angulum  run  poliunt,  non 
minores  quattuor reais.  Trcsautemanguiumcub,  continent.  Eademra- 
“oTeS  triangul  i «quilater  fex  anguli.,  vel  plures  non  funt  quattuor  reftis  mmores, 
acpropterea  non  conunent  angulum  fohdum,  At  qumque,& quattuor  , & tres  con- 
tmere  poffunt . quinque  enim  icofaedn , quattuor  oftaedri,&  tres  pyram, d,s  angulum 
continent  . Ex  quibus  manifefto apparet , prater  hos  non  cffe  ahum  angulum  fol,. 
dum  ex  aequalibus  polygoni  angulis  conflante  . Quare  negue  aliud  poiycdrum  mue- 
niri poteft,  praeter  quinque  lam  di£a , quod  «qualibus  ,&  funilibus  «quilatens  po- 
lygonis  contineatur . 


O^VIN  t i libri  finis. 
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| Vlti  coram,  cjui  aflranomicum  locum  pertracti  »r, 
cum  propofitioncs  negfigcntcr  inreliigartr,  alia  qu- 
derri' apponunt  tamquam  neceflaria ; alta  vero  vt  non 
neceflaria  prxrermitttuit . dicunt  enim  in  fecundo 
theoremate  tertij  libri  fphxricorum  Thcodofij,  opor- 

tere  vnutnquemque  duorum  maximorum  circulorum 

ab  eo,  qui  per  polos  Iphxrx  tranfit  ad  rectos  angulos  lecari . hoc  au- 
tem non  femper  ita  le  habet . Similiter  & in  fecundo  theoremate  phae- 
nomenon Euclidis,  prxtcrmirtunt,  quoties  zodiacus  circulus  bis  ad  ho- 
rizontem  fit  tectus,  & in  quarto  theoremate  libri  de  diebus  & noctibus 
Theodofium  falso  exponunt . Et  nonnulla  alia  deinceps  tamquam  non 
ncccflaria  praetermittunt,  quorum  vnuniquodque  nos  explicabimus. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  I. 

Si  in  Iphxrx  (u  perficio  tres  maximorum  circulorum  circumferenti^  le 
mutuo  lecent,  quarum  vnaquxquc  fit  femicirculo  minor,  dux  reliqua 
maiores  erunt,  quomodocumque  fumprx. 

Secent  enim  fefc  maximorum  circulorum  cir  4. 

cumfercntix  ;in  punitis  *tc.  Dico  duas  reli- 
qua maiores  effe  quomodocumque  fumpras . su- 
matur enim  centrum  fphatrat , idem  quo  t & cic- 
cumfcrcntiarum  u,ic,c*  centrum, &fit  n, 
iungaaturq;  ba,dr,dc.  Qgoniam  igitur  foii- 
dus  angulus,  qui  eft  ad  0 tribus  anguli,  planis 
mi,iDc,CDi  continetur,  quilibet  dtiofu.it 
reliquo  maiores,  quomodocumque  fumantur, St 
anguli  »i)i,BDc,cin  circumferent  is  a • v>c, 
c a iiffiftunt . du«  igitur  reliqua  maiores  fun&,  ...  B 

quoniodocumq,  fumpts.Hancautc  figuram  Menelaus  in  fphxricis  ithuui»  appell  t.  C 

. . . c 0 'U 
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A Quilibet  duo  funt  reliquo  maiores , quomodocumque  fumamur]  Ex  xo.  undecimi 
Euclidii . 

g Dua:  igitur  reliqua  maiores  funt,  quomodocumque  fumpta:  ] Anguli  enim  eandem 
inter  fe p -opertionem  habent,  quam  tpf*  tircnmferentitt,  quibus  inftjiunt,  ex  vltmufexu  ele- 
mentorum. . y I r. 

C Hanc  autem  figuram  Menelaus  in  fphxricis  VfiV^ivjwr  appellat  ] T^et  multorum 
exemplo  triangulum/ p baritum  dupnns . 


THEOREMA  II.  PROPOSITIO  II. 

Si  in  vno  latere  trianguli  fpharici  dua:  circulorum  maximorum  cir- 
cumferentia intra  conftituantur , ha:  reliquis  duobus  trianguli  lateribus 
minores  erunt. 


Trianguli  enim  a bc  in  viu»  latere  bc  duae  cir- 
lorum  maximorum  circumferenti^  intra conflituan- 
tur  bd,dc.  Dico  bd,dc  ipfis  ia, ac  minorcscf- 
ft.  Quonia  enim  omnis  trianguli  fpharici  duo  latera 
reliquo  funt  uiaiora,crut  ct,te  maiora  reliquo  c n. 
commune  apponatur  bd.  ergo  c e , i;  i ipfiscD,DB' 
maiora  erunt . Rurfus  quoniam  omnis  trianguli  Ja- 
Ex  proxi  tcra  reliquo  funt  maiora,  erunt  ba.ab  maioraipfo 
medtmo  BE  commune  apponatur  bc.  quare  e a , a c maio-  “ 
* ’ ra  funt  Ajuam  b t , b c . fed  b i:,  t i funt  maiora Ajuam 

«b  ,oc  . multo  igitur  b a , 'a  c ipfis  bd,dc  maiora 

erunt . 


THEOREMA  III.  PROPOSITIO  III. 


Trium  circulorum  maximorum  circumferentia:  a b,  ac,  ad  maximi 
circuli  circumferentiam  bd  lecent,  fit  autem  vnaquxque  ipfarum  ab,  ac 
AD,  minor  quadrante,  & fit  Bc  aqualis  cd.  oltendendum  cll  vtralqut 
b A , A d maiores  effe , quam  duplas  ipfius  A c . 


Ponatur  ipfi  ac  xqualis  c r,  & quo- 
nurn  ac  cll  minor  quadrante , cut  & 
c 8 quadrante  minor , & ob  id  a b ml- 
A nor  feinicirculo . non  igitur  circulus  \ D 
E fi  compleatur  tranfibit  per  b . Itaque 
per  B d maximus  circulus  Enr  deferi- 
batur.  & cum  »c  quidem  fit  sequalis 
C ci,  \c  ver  > ipfi  ce,  erit  refla  linea , 
qui  a punflo  n ad  B perducitur, equa- 
H liiei , qu?  ab  i perducitur  ad  b . ergo 
circu  nferentia  d f circumferentia;  i n 
cfi  atqualis  . Quoniam  autem  omnis 
trianguli  duo  latera  reliquo  funt  maio- 
ra, atque  cfi  r>  b uiqualis  a t,  & e c ipfi 
E c a , vrratque  ba,  ab  maiores  erunt, 
quam  ipfius  a c duplx . , 


Digitized  by  Google 


LIBER  QVINTVS. 

COMMEUT^HIPS 


183 


Non  igitur  circulus  ad  ffcomplcatur,  tranlibit  pera  j Maximi  enim  circuli  in  fpb ara  A 
fefc  bifariam  /icant  ex  1 1 . primi  fpbancarnm  TbcoJifij. 

Itaque  per  bd  maximus  circulus  edf  deferibatur  ] Ex  1 .primi  fpharicorumTheo-  B 

Wjj : , .... 

Entrefla  linea.qux  a pun&o  d ad  b perducitur  xqualis  ei,  qux  ab  a perducitur  ad  C 

B ] Ex  terti)  libri  fpbaricorum  T hrodofu. 

Ergo  circumferentia  di  circumferentia:  ab  eft  aequalis]  Ex  28.  tertii  libri  tlemen-  D 
torum . 

Vtfjque  « a,  ad  maiores  erunt,  quam  ipfius  ac  dupla  ] Etenim  /'«  aed  triangulo  id  £ 
D A maiores  funt,  quam  a E.  Sed  b a,  a d funt  aq  tales  ipfis  s D,  D A , & AB  dupla  e/l  A c -> 
itaque  igitur  ba,ad  maiores  funt,  quamdupls  ipfius  ac. 

THEOREMA  IV.  PRO  PO  SI  T IO  IV. 

Quattuor  circulorum  maximorum  circumferentia:  ab,  a c,ad,a  e maxi* 
mi  circuli  circumferentiam  be  fecem . ficq;  bc  atqualis  db,  & vnaquarq, 
ipfarum  ab,  ac,  ad,  a e quadra- 
te minor.OIlcndcndum  eft  vtral- 
que  ba,ae  vtrifq;  c A,  AD  maio- 
res efle. 

Secetur  c D bifariam  in  r , & per 
af  maximus  circulus  afg  deferibatur: 
ponaturque  ipli  af  xqnalis  fg  . dein- 
de per  g e quidem  deferibatur  maximus 
circulus  csx  :per  od  verd  maximus 
circulus  e d b.  Quoniam  igitur  of  eft 
sequalis  f a , & d f ipli  fc,  erit  etiam 
u,  xqualis  ca  : & eadem  ratione  eo 
xqualis  ia  . & cum  in  trianguli  gba 
vno  latere  g a dux  circuferentix  a d 
og  intra confti tuantur : erunt  ad, no 
minores,  quam  a e,  b g . ergo  a b,  e g ip- 
fts  ad,  dg  funt  maiores . eft  autem  eg 
sequalis  ab,&gd  ipli  ac-  vtraqj igi- 
tur s a, ab  Ttrifquc  ca,  ad  maiores  erunt. quod demonftrarc oportebat. 

C 0 M M E H T H I'P  S. 

Erit  etiam  dg  xqualis  ca:  & eadem  ratione  b g xqualis  > a]  Ex  ijs  ,qutiu  antece-  A 

ientiiiBafunt. 

Erunt  a d,  d g minores,  quam  a b,  b g 3 Ex  1 . huius.  R 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  V. 

His  prarmiflis  quintum  theorema  terti  j libri  iphrcricorum  Theodofij  ali- 
ter oflcndcre  poflii  mus. 

Sic  in  circumferentia  maximi  circuli  ABC  parallelorum  polus  A : & hunc 

duo 
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duo  maximi  circuli  ad  redtos  angulos  feccnr,  quorum  bc  quidem  fitvnus 
A parallelorum,  E F vero  Ad  parallelos  obliquus  :&  i circulo  EF  abicindanrur 
arqualcs circumferentia:  deinceps  ad  ealdem  partes  ch,hk,  perque  puncti 
<7hk  circuli  paralleli  ipiiBc  deleri bantur,  qui  Cnt  mn,xo,pk..  Oltenden* 
dumell  px  maiorem  cfle,  quam  xm. 

Defcribantur  enim  per  a , &'  per  vnum- 
quodque  punftorum  K hc  maximi  circuli  ak 
ah,  a c . manifcflum  cft  vnamquamq;  circum- 
ferentiarum ah,  ah,  ac  quadrante  minorem 
B efle.  nam  quadrantis  circumferctia  cft  a pun- 
flo  a vfque  ad  maximum  circulum  bc.  Quo- 
niam igitur  trium  circulorum  maximorum  cir- 
cumferentis ak,  ah,  ag  circumferentiam 
maximi  bf  fccant,&cfl  kh  squalis  Hc,vna* 
qusque  autem  ipfarum  ak ,A h,a  c quadran. 

C te  minor;  erunt  ex  eo,  quod  ante  dcmonftra- 
tum  elt,  vtrsque.KA  , ag  maiores,,  qua  dupla 
ipfius  AH  .quarum  vtra-que  ka,at  funtdu- 
D pls  as.  Tres  enim  a k,  as,  at  cum  per  po- 
lum tranfeant , inter  fefunt squales. reliqua 
E igitur  tg  maior  cft , quam  dupla  ipfius  sii.  efl  autem  rh  squalis  tv.  ergo  tv  maipr 
F quam  vt.  Sed  ov  efl  squalis  px,  & ri  ipfi  xm.  iriaior  igitur  cll  px,  quamxsi. 
quod  dcmonflrarc  oportuit . \ . 

" N 

COMMEI^TJUirs.  , 

A Et  a circulo  e f abfeindantur  squalescircumferentis  ] Grtcus  codex  *,  «V«x Mani 
tm  ni  t^ieae  «fcpfpnu  fcd  ego  libenti/ts  Itgcrcm  Sra’  t»  «£. 

B Ixam  quadrantis  circumferentia  cflapun&o  a vfque  ad  maximum  circulum  bc] 
SZvoniam  enim  duo  maximi  circuli  Are  & i c fefe  mutuo  fccant  ai  rcBos  angulos, etiam 
bifariam  fe  [tcabunt,  ex  1 3 . primi  fphdricorum  Thcodosij . quare  circumferentia  a b , A c fune 
tirculi  quadrantes,  & quacunque  a pur.lio  A Vfque  ad  maximum  circulum  bc  ducuntur. 

C Erunt  ex  eo;  quod  ante  dcmonflratum  efl,  vtraque  k a , a g maiores , quam  dupla 
ipfius  ah]  Ex  1. huius. 

D Tres  enim  ak,as,at  cum  per  polum  tranfeant,  inter  fc  funt  squales  ] T^amcnm 
a fit  polus  circuli  mn,  reBa  linea , qua  ab  a adpunBa  k s t ducuntur , inter  fefunt  aqua- 
les .ex  poli  definitione . & ideo  circumferentia  maximorum  circulorum  a K,  as,  at  etiam 
inter  f e aquales  t runt . ex  1 1.  tertii  libri  elementorum . 

E Efl  autem  s 11  squalis  t y ] -Er  10.  fecundi  iibri  fpharicornm  Tbtodotij . 

F Sed  gi  efl  squalis  px,&  vt  ipfi  xu]Exeaden>. 


THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  VI. 


Illud  autem  offendatur,  etiam  fi  circumferendi  iqualcs  non  fint  con- 
tinuati, hoc  enim  Theodofius  non  dcmonftrauit. 


Sit  ea. 


Digitized  by  Google 


LIBER  SEXTVS.- 

Sit  eadem  figura , St  aquale*  circumferen- 
tis o h , k t ■ paralleli  autem  fint  m n , x o , p s, 
sTtStper  a St  per  vnumquodque  punftorum 
ch  , k l maximi  circuli  delcribantur  a o . a h , 

At,  al,  erunt  ha  circumterentia  quadrante 
minares:  St  perquartuin  theorema  ex  piace- 
dentibus  vtraque  u ,ag  maiotes erunt  vtrif- 
que  k a,ak,  vtraque  vero  l a , a q_vtrifq; y a , 
av  funt  aquales,  etenim  ex  polo  funt  circuli 
iin.  reliqua  igitur  q_G  vtrifquc  vn,  y k funt 
maiores.  Sed  v it  eft  aqualis  Qjt.  ergo,  reli- 
qua zc  maioreft  ,quam  v t.  At  zc  aqualis 
cft  s p , & v k ipfi  m x . maior  igitur  cll , & s i> 
quam  mx.  quod oftendendum fuit. 


% 


C O Tti  M £ 7^  T A HI  V Si 

Paralleli  autem  fint  mn,io,h,st]  Grncus  codex  *,  UttnnaivapditoKti  ii  (it  £ • 
7 p r 7 Cgo  legendum  puto  • uft  ictreat  rapa /Muti.  , ,,  > 

Et  per  quartum  theorema  ex  pracedentibus  vtraque  u,ag  maiores  erunt  vtrif- 
que  jt  A , a H 3 Genens  codex  v?  ucni  Z7C.  curapifurlfo  ris  * * & utimur  de , fed  legendrm 
arbitror  curati foripu  rue  ani  ptlXur  . 

Vtraque  vero  i a , a q_  vtrifquc  r a , a v funt  aquales,  etenim  ex  polo  funt  circuli 
XN3  Genent  codex  cueapiodeupoe  tu  &c.  tid  ti'  a hnc  ego  delenda  puto . 

Reliqui  igitur  q g vtrifquc  v H , y k funt  maiores  3 Orneus  codex  a «v»  £f  a • x*  ■ 
lege  i x*.  • ' 'o 

Sed  vh  eft  aqualis  qz]  Grncus codex Uu  ti  i *(  r»  x*  % vf  x4-- 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  VII,* 


Item  aliter  oftendendum  fit. 

In  circumferentia  enim  maximi  circuli  a * c 
fit  polus  parallelorum  St  hunc  ad  reftos  angu- 
los fecent  duo  circuli  n b, b c. quorum  b equi- 
dem fit  parallelus,  db  vero  ad  parallelos  ob- 
liquus: Sta  circulo  db  abfciilis  squalibuscir- 
cumferentijsdcfcribantur  circuli  paralleli  t m, 
nx  ,op,as.  Dico  ro  ipfa  n l' maiorem  effe. 
Vel  igitur  fg  eft  commcnfurabilis  ipfi  gh,  vel 
non.  Sit  primum  commcnfurabilis,  & fit  fg 
aqualis  h k . ergo  k k ipfi  o a eft  commen  it- 
raoilis , St  tres  fg,  gh,hk,  inter  fefe  com- 
mcnfurabtlcs  erunt  Itaq,  diuidantur  in  menr 
furas  inpunfli.  T)y,v)Q(z,&  per  T,y,v,q,z  pa- 
ralleli circuli  deferibantur  nTj«y,Cv,rq, 
at-  Et  quoniam  FT,Ty,vc,Gv,  v h , H q 


•H\<\ 


15*3  rn  r.3 


<^z,zk  circumfcrcntix  inter  fe  funt  «equaies,  erunt  circunrfcr.cntia:  r a,. a*,  *o,oC, 
C.^nrjA^L  insquales,  qua:  initium  furnunt  a n>axima  9. « . & multitudo  circuov 
fcrentiarum  k a,a*,*o  a:qualis  eft  multitudini  ipfarum  KV-jf  maior  igitur 


eft  ro, quam  n l. 


COMMEAT  oA\J[rS. 


Et  hunc  ad reflos  angulos  fceent  duo  circuli  db,bc3  Maximi fcilicet. 

Erunt  circumferenti*  Ra,n«,»o,oC,CN,Nr,nx,AL  in*quales qu*  initium 

A a fumunt 
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flimunc a maxima  k«]E*  quinta  huius . Graeui  codex  »'  «V«  p »,•«,« » tre.  yt,  f», 
Ar  itu  urit  . ego  tegendum  puto  m'  /p*  p*, •*,**)&(•  yf,l  f.,»et*<u  nit, 

THEOREMA  VIII.  PROPOSITIO  VIII. 

Sed  ijfdem  pofitis  pon  fit  f G commcnfurabilis  ipfi  gh.  Dico  &j  fic 
ito  maiorem  efle,  quam  ne. 

Si  enim  non  ita  fit , vel  squalis  erit , vel  mi- 
nor . Sit  primum  minor:  ipfique  ao  squalis 
ponatur  n r . & cum  tres  magnitudines  (int 
eiufdew  generis  in,  n r , n o ; fumatur  ipfi  qui- 
dem no  commcnfurabilis,  maior  autem, quam 
n r , flt  minor  quam  n i , qus  fit  n A : & paral- 
leli  circuli  fint  QJ , z A,  ponaturque  z n squa- 
jj  lis  ct,  & circulus  parallelus  fit  rv,  Quo. 
niam  igitur  vtraque  z h , oi  commenfurabi- 
lis  cft  ipfi  gh,  atque  eft  ov  maior  quam  na, 

C erit  ro,  quam  na  multo  maior-  Sed  ro  eft 
squalis  ur,  ergo  wr  maior  erit  ipfa  n a mi- 
j)  nor  maiore , quod  fieri  non  poteft . non  igitur 
*o  minor  cft,  quam  Nt. 


,C  0 M M E r 'A  H l V Si 


A Ponatnrque  zh  squalis  ct]  Et  fint  ipfi  g h c ommenfurabiles , Vt  deinceps  ponitur. 

Gracus  codex  mu i uu'flu  r»»9  ire  rr  lege  ner. 

S Quoniam  igitur  vtraque  z h , g t coinmenfurabijis  efi  ipfi  g h , atque  cft  o v maior 
quam  na]  Ex  quinta  huius  ponitur  enim  TG  aqualis  hz.,  G rutus  codex  «rfi  Jr  &c.  eff 
q-$,rr  n e 9 lege  ifT  ,er  re  ei, 

5 Sed  ro  efi  squalis  .t]  Ex  pofittone  fcilicet , 

Non  igitur  ro  minor  cft,  quam  NtJ  Gratus  codex  in  ita.  i xitn»  S?,.  »'  f>  ree  rt 
fed postus  legendup  arbitror  ite  rx. 


THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  IX. 


Iijfdcm  pofitis , Dico  pcquc  aqualem  efle . 


Si  enim  fieri  poteft  .(itsqualis,  fecenturq; 
ro.Hx  bifariam  in  punftis  tz,  & fint  circuli 
paralleli  rv,z  A.  Quoniam  igitur  ft,tgs- 
A quales  fuqt, erunt  rv,  vo  irisquales,  inci- 
li pientes  a maxima  r v • Rurfus  quoniam  s- 
quales  funt  h z , z t,  erunt  n a,  a i insquales. 
incipientes  a maiori  n a.  Itaque  cum  rv  fic 
maior,  quam  vo,  & na  maior,  quam  Alt 
erit  r o maior  , quam  dupla  ipfius  n A.  quod 
fieri  non  poteft.  non  igitur  ro  cft  squalis 
nl.  oftenfum  autem  cft  neque  minorem  efle. 
quare  Ro,quam  nl  necefiario  maior  erit. 

, . ^ - h ' ■ * - , 


eo» 
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Erunt  v A , A i.  insquales , incipientes  a maiori  n a 1 Gratus  codex  tum  qaf  cirlr  ai  A 
f J , t a ofyJtnitai  in'  latyleue  r i . vsde  nc  legentium  fit  in  bt*  farti  t i , nonum»  tt  na- 
xima  cfi , quam  juarn  maior  fit  ipfa  t ' 

Itaque  cum  • v (it  maior , quatn  vo,  & na  maior,  quam  ai.  ,erit  ro  inaiorquam  B 
dupla  ipfius  n A quod  fieri  non  poteft  ] Gratus  codex  i *«.'  it  fur  otiF  tirc.  irt/  dtu- 

rartr  nrotl  Ioith > P identur  hoc  loto  nonnulla  defideraruergo enimita  detnonllrandu-a  cen- 
/rren.  Itaque  cum  n a maior  fit,  quam  At,  erit  ni.  minor , quam  dupla  ipfiut  na.  H*r. 
fuscum  ft  v fit  maior  , quam  x o ,&  NA,  maior  quam  At;  fitque  VO  maior , quam  N A, 

Vt  demonfiratumefifuperius  ,erit  ro  maior,  quam  dupla  N A . Sed  N L eft  aqualis  R o.frgo 
n L maior  erit , quam  dupla  ipfius  N A , quodficri  non  pote  /i . demonfirata  ejl  enim  minor . 

THEOREMA  X.  PROPOSITIO  X. 

Rurfiis  in  maximi  circuli  circumferentia  fit  polus  parallelorum,  & ip- 
fum  ad  rcdlos angulos  leccnt circuli  bc,  de, iint  autem  paralleli  KI.,mn 
xo,  &c  fit  xm  atqualis  m k . Dico  fg  minorem  efie , quam  gh. 

Si  enim  minor  non  (it , vel  squalis  cfi , vel 
maior,  fed  non  squalis  fg  ipfi  gh.  maior 
enim  eft  xm,  quam  mk,  non  e(l  autem  ma- 
ior. non  igitur  fg  cftsqualisoH.  Dico  pre- 
tereanon  effe  maiorem.  Sic  enim  fi  fieri  po- 
teft,  & ipfi  gh  aequalis  ponatur  gp.  Itaque 
quoniam  fg  eft  squalis  ch,  erit  rm  maior 
quam  mk.  multo  igitur  maior  eft  x m,  quam 
m k .quod  fieri  non  poteftjponitur  enim  squa- 
lis, non  ergo  fg  maior  eft, quam  gh,  fed  ne- 
que squalis,  vt  oftenfum  eft . minor  igitur  f a 
quam  oh,  .„  • 

> * 

THEOREMA  XI.  PROPOSITIO  XI.'  ’ 

Demonftratum  igitur  cfi:  fi  fit  circulus  abc,&  ipfum  fecent  duo  ma- 
ximi circuli  b C , D E ad  re£tos  angulos  : afiumanturque  xquales  circum- 
ferenti* fc,  gh, & paralleli  circuli  kl, 

M n , x o , dclcribantur , erit  x m . maior 
quam  mk.  fit  nunc  FG  maior,quam  gh. 

Dico  xm,  qua  mk  multo  maiorem  ede. 

Quoniam  enim  f g maior  eft,quam  c h,  po- 
natur ipfi  gh  aqualis  cp:&  parallelus  circu- 
lus Yr  deferibatur.  Itaque  cum  fg  fit  aqua, 
lis  o B ,erit  r m quam  m k maior,  multo  igitur 
maior  eft  x M,quam  mk  . quare  fi  fg  fit  ma- 
ior , quam  c ■»  fiet  & xm,  quam  mk  multo 
tnaiot. 


Aa  a 


De  in- 
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De  inflantia , qu*  fit  in  fcxtum  Theorema  tertij  libri  fphairicorurn 
Theodofij . 

LEMMA. 

THEOREMA  XII.  PROPOSITIO  XII. 

Sit  triangulum  ABC,  & ducantur  dua:  reda:  linea:  da,  ae  in  angu- 
lis aqualibus  B ad,  hac  . Dico  vt  re&angulum  dce  ad  rect  anguium 
EBD,  itaefle  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  AB. 


A Defcribatur  circa  triangulum  ace  cir* 
B culus, & fc  iungatur.  ergo  fg  eft paral- 
lela ipfi  b c , propterca  quod  circumferen- 
C tia  fd  circumferenti»  bg  eft  aqualis.  Vt 
D igitur  ac  ad  cc,  ita  cft  a b ad  b f ; & ideo 
Vt  quadratum  ex  ac  ad  rcflanguluni  aco 
ita  quadratum  ex  ab  ad  abp  retfangulum- 
E Sed  rcftangujum  quidem  acg  eil  aquale 
reflangulo  ra,  reflangulum  vero  abf 
aequale  rcftangulo  ef.d.  quare  vt  quadra- 
tum ex  ac  ad  redlangulum  dce,  ita  qua- 
dratum ex  ab  ad  ebi>  redlangulum. & per- 
mutando vt  quadratum  ex  ac  ad  quadra- 
tum ex  a b , ita  d c c redlangulum  ad  re- 
dtangulum  b«d. 


COMMEI^TUUirs! 

A Defcribatur  circa  triangulum  adb  circulus,  & fg  iungatur  ] Seret  enim  circulus 
redis  lineae  ab, ac  infundis  fg. 

B Ergo  fg  eft  parallela  ipfi  bc,  propterea  quod  circumferentia  F d circumferenti* 
eg  eft  squalis]  illud  autem  boc  lemmate  dcmonflrabimus . 

Sit  circulus  a B c d , fttijHC  circumferentia  a b aqu  ilis  circumferentia  cd,&  a d,  b c t#a- 
gantur.  Dico  redam  lineam  ad  ipfi B c parallelam  effe . 

%7.tertij.  Iungatur  enim  ac  .dr  quoniam  circumferentia  an  ei 
V.piimi  aqualis  circumferentia  co  , erit  angulus  acb  aqualis 
angulo  uaC.  ergo  ad  ipfi  bc  e/1  parallela. 

• C Vtigitur  ac  ad  cg,  ira  eft  ab  ad  bf]  Exqfex- 
ti libri  elementorum  ob  triangularum fimilitudtnem . 

D Et  ideo  vt  quadratum  ex  a c ad  redtangulum  a co 
ita  quadratum  ex  ab  ad  a f redtangulum  j di/oniam 
enim  Vt  ac  ad  cc,i tac(l  ab  ad  bf  , Vt  autem  ac  ad 
lem.  23.  c G , ita  quadratum  ex  ac  ad red angulum  a c o , & vt 
de  c.ro  . AB  ad  B F , ita  quadratum  ex  ab  ad  abf  red  angulum  ; 
erit  ct  quadratum  ex  ac  ad  teli  angulum  acg,  ita  qua- 
dratum ex  At  aircllangulum  abf. 

g Sed  rcdtangulum  quidem  acg  eft  aquale  rcdlangulo  ccb,  redtangulum  vero  a b r 
.xqualc  recta  ngulo  lbd]  Ex  j 6.  tertij  elementorum . 

THEOREMA  XIII.  PROPOSITIO  XIII. 

Habeat  autem  redtangulum  dce  ad  rcdtangulum  ebd,  hoc  eft  re- 
x&angulum  acg  ad  rcdtangulum  abf  maiorem  proportionem , quam 
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quadratum  ex  A c ad  quadratum  ex  AS.  Dico  angulum  e ac  angulo 
BAD  maiorem  c(Te. 

Quoniam  enim  rcctangulum  icc  ad 
rcftungulum  ab p maiorem  proportio- 
nem habet , quam  quadratum  ex  a c ad 
quadratum  ex  a s , & permutando  re- 
dtangulum  aco  ad  quadratum  ex  a c ma- 
iorem habebit  proportionem , quam  rc- 
Aangulum  a r.  rad  id,quod  fit  et  ■ i qua- 
dratum . fed  vt  reftagulum quidem  aco 
ad  quadratum  ex  ac  , ita  eft  cc  ad  a c: 
vtautem  reftanguluin  a r,  r ad  quadra-  

tum  ex  a s,  ita  s f ad  ae;  ergo  ac  ad  a “X.  1 ~ C 

cg  minorem  proporti.  nem  habet  quam  — ' l.quinci. 

a b ad  ef  . fi  igitur  fiat,  vt  ac  ad  cc, 

ita  ab  ad  aliam  quandam  ,critad  maiorrm  ,quam  Er.  fit  autem  ad  bk,&  iurftacx 
ad  h producatur,  parallela  igitur  eft  rt  ipfi  en.  atque  eft  circumferentia  fg  aqua  D 
lis  circumferenti*  dh.  ergo  ig  maior  eft,  quam  uf,  ac  proptcrca  angulus  cae  E 
angulo  bad  eft  maior. 

c o m m e 7^  r n i r s. 


Et  permutando  reclangulum  acg  ad  quadratum  ex  ac  maiorem  habebit  pro-  A 
portionem, quam  re&angulum  a bf  ad  id  , quod  fit  ex  a b quadratum^ £jt  27 .quinti  It- 
Ori  elementorum , quam  nos  tx  Tappo  addidimus . 

Sed  vt  rcdtangulum  quidem  aco  ad  quadratum  ex  ac,  ita  eft  cc  ad  ac,  vt  au-  B 
tem,  &c.  ] Ex  prima  fexti  libri  elementorum  . Grxcus  codex  hoc  loco  corrigendus  eff . 

Ergo  ac  ad  co  minorem  proportionem  habet, quam  ab  ad  bf]  Ex  aut  editi  is  fc-  C 
quiiur  cc  ad  ac  maiorem  habere  proportionem , quam  bf  ad  ab.  ergo  conurrlcndo  cx  16. 
quinti  elementorum , a c ad  cc  minorem  habet  proportionem , quam  ab  ad  B e .prior  autem 
condufto,  aut  defideratur , aut  a Tappo  bteuttatts  caujfa  omi/J-i  cjl . 

Parallela  igitur  eft  bc  ipfi  ch]  Ex  a.  fexts  elementorum , [equitur  tmm  diuiiendo  D 
Vt  ac  ad  c u Ita  a K ad k B. 

Atque  eft  circumferentia  bg  aqualis  circumferentia  oh  ] 7fam  rcBx  lincte  incir - E 
tulo  parillel*  Circumferentias  aquales  tutra[c[c  concludunt , quod  dos  demonllrammus  tu  eo- 
mentarqs  1»  f >,  tertq  libri  buius, 

• .’D  - , 

THEOREMA  X IV.  PROPOSITIO  XIV. 


Duo  maximi  circuli  A b c , b e g c iefe  1 
mutuo  lccent:  fitque  circuli  ABC  polus 
r>.  & dclcribantur  maximi  circuli  df, 
dh:  & fit  circumferentia  BE  circumfe- 
rentia; cg  aequalis,  oftendepdum  eft  re- 
dam lineam,  qua: a puncto  d ad  e du- 
citur xqtulem  effe  redx  lineg  a puncto 
D ad  g ducte . 

Secetur  circumferentia  bg  bifariam  in  k,& 
per  ok  circulus  maximus  okl  deferibatur. 

Quoniam  igitur  bb  eft  aqualis  cc  & u ipfi 
ko  , erit  tota  s R toti  k' c aqualis,6t  per  bipar- 
titam fcflionem  circuli  b icc,  & per  polos  cir- 
culi s c deferiptus  eft  circulus  maximus  d K e.  ergo  i)k  i tranfibit  etiam  per  polos 
circuli  bb  g c ,&  «d  ipfum  reftuserit . Et  quoniam  diametro  circuli  xi  c , qua  a k fu- 

mit 
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mit  initium,  & reda circuli  portio infiftit , & infiftentis  portioni»  circumferentia  feda 
C eft  an  d , cflquc  ek  xqualis  kc,  reda  linea  du&aa  pundo  p ad  h xqualis  erit  ei, 
qua;  ab eodem pundo  n ad  c ducitur, 


C O MJH  E 7{T  n,l  V r. 

A Et  deferibantur  maximi  circuli  df,dh;  & Iit  circumferentia  b e circumferenti* 
cg  xqualis  1 Hoc  cfl  deferibantur  maximi  circuli  or,  d h;  fc  comes  circulum  isoc  in  pun. 
(lis  bg,  ita  Vt  circumferenda  bb  fit  aqualis  circumferentia  cc, 

B Et  per  bipartitam  fedionem  circoli  begc,  &pcr  polos  circuli  abc  deferiptus  eft 
circulus  maximus  du  ergo  dkl  tranfibitctia.u  per  polos  circuli  begc,  i adipfum 
redus  erit } liponiimcnim  circulus  dkl  fecac  circulum  abc  per  polos , bifariam , & ai 
rccios  angulos  fecat  ex  15.  primi  libri JphxricorumTbeodosif . quod  cum  tranf 'eat per  biparti- 
tam fedionem  circuli  begc,  etiam  per  pilos  cius  tranfibit,&  ad  ipfum  rettus  erit  ex  eguuer- 
fa  g.  fecundi  libri  fpbxncorum  e jujdcra  Theodosii . 

C Reda  linea  duda  a pundo  d ad  b *qualiscrit  ei,qu.e  ab  eodem  pundo  n ad  c du- 
citur ] Ex  i x.  Jccuudt  libri [pb ancorum  au)  dem , 

THEOREMA  XV-  PROPOSITIO  XV, 

Sint  maximi  circuli  abc,begc,&  ipfius  abc  polus  fit  d,  dcicribam- 
que  maximi  circuli  dbf,  dgh,  & circumferentia:  EG  biparritio  fit  K. 
Dico  fiquidem  b E fit  xqualis  gc, fl  ipfi  IH  efle  aequalem . Si  autem 
be  fit  maior  , quam  gc,  8c  FL  maiorem  efle,  quini  LPj  Si  li  minor 
minorem. 

Sit  eniti)  prius  bb  xqualis  gc.  Dico 
A & f L squalem  efle  ipfi  cit . Quoniam 
enim  be  ipfi  cseft  xqualis,  erit,  & re- 
da linea, qua:  a pundo  d ad  b ducitur 
xqualis  ei,  qux  a d ducitur  ad  g.  circu- 
lus igitur  ex  polo  d , & interuallo  vna 
aliqua  ipfarum  d e,  d g deferiptus  per  re- 
B liquum  pundum  tranfibit . Itaque  de- 
C feribatur  ,& fit  cmg  erit  iscirculoABc 
D parallelus.  Quoniam  igitur  duo  circuli 
g k e.  , b m g fc  mutuo  fecant,  & per  vnius 

polos,  & per  bipartitam  fedionem  R de- 
feriptus cft  maximus  circulus  dkl;  erit 
circumferentia  em  circumferenti*  mo 
g xqualis.  Sed  circumferentia  quidem  bm 
fimilis  eft  circumferentis  flj  circumfe- 
rentia vero  ne  fimilis  circumferentix  i 
eifdem  circuli,  xqualis  igitur  eft  circumferentia  fi  circumferenti®  ih,  quod  de- 
monftrare  oportebat . 

COMMET^T^d^iyS. 

A Erit  & reda  linea,  qux  a pundo  d ad  b ducitur,  xqualis  ei,qux  a d ducitur  ad  g} 
Ex  antecede-  re. 

B Itaqrc  defcribatur,&  iit  txs]  Crocus todex  >»>?•*•»  d,  1»  «’  •««.  videtur  legen- 
dum tat  ira  i' <fi,| 

Erit  isciuUlo  abc  parallelus]  Ex  prima  fecundi  libri  fpbaricorum  Theodosii . 
Quoniam  igitur  duo  circuli  gkb.smg  fe  mutuo  fecant  ,& per  vnius  polos,  & per 
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bipartitam  fcftionem  k defcriptus  eft  maximus  circulus  oui  erit  circumferentia 
8H  circumferenti*  ac  squalis]  Cum  enim  artutus  du  trunfeoiper  bipartitam  ft-  ®,c^u(er 
Bionem  circuli  esc  ,etinm  per  polos  ipfiui  tranBbit  ,& cum  duo  circuli  ckb.bmo  fe  uii 
tuofccent  lmsximus  circulus  pKl  fer  eorum  polos  iu3us  biferum  fccct  partiones  ip  forum.  y.,.  iph. 
ngo  s M eSluquahs  uc.  ThcoJ. 

Sed  circumferentia  quidem  ek  fimilis  eft  circumferenti*  e L ] Ex  io.\(ccunii  libri  E 
fpburicorum  Theodosii . 

THEOREMA  XVI.  PROPOSITIO  XVI, 

Ponatur  eadem  figura  , & b e fit  maior , quam  X c , arqualis  autem 
e K ipfi  K X . Dico  f L , quam  L h maiorem  eile . 

t * **♦  V.  " 

Ponatur  cm  *qualis  eB!  & ma- 
ximus circulos  D m N deferibatur . 

Quoniam  igitur  8 a eft  aequalis  mc, 
erit  refiaiineaa  punfto  n-ad  e du-  A 
fla  squalis  ci,qu*  a punfto  d ad  m 
ducitur.quare  circulus  cx  pelo  u,  & 
intcruallo  vna  ipfarum  de,dm  de- 
feriptus  per  reliquum  puftum  tran- 
fibit.  ltaq;tranlcat,5tiic  sEMjlb- 
maturq;  centrum  fpb*r*  o,&  iun- 
gatur  op,  erit  od  ad  planum  cir-  B 
culi  sm*  perpendicularis , etenim  -a 
punftum  n eft  circuli  polus : atque 
eritcentrumcirculi  Ms&inreaali- 
nea  d o , quod  fit  f . & iunfla  b m C 
producatur  ad  t:  & pc  ad  t.  iunganturque  ai,  ork, p r , rs.  Et  quoniam pun-  ^ “ 
iSem  p efl  in  plano  circuli  M es,  & vtrnmque  ipforum  hs  , erunt  tria  pundta  in  eo- 
dem circuli  plano . Rurfus  quoniam  o d eft  in  plano  circuli  n k t , & punfiutn  p in  E 
eodem  plano  erit,  eft  autem  flrre&a  linea  ork  m circuli  dkl  plano  . ergo  & pun-  G 
riu.n  r.  Sed  & s.  refta  igitur  linea  eft  prs.  Eadem  ratione  & pct  eftrcdla  linea, 
etenim  punfta  fi  fune  in  plano  circuli  bsm.  fcd&in  plano  circuli  ogxh,  quare  Sc  H K 
pundlum  a eft  in  eadem  planorum  feftione,  nempe  circuli  e s m > fit  circuli  d x n . re£U  L 
igitur  linea  eft  pot.  Er  cum  circumferentia  bk  fit  squalu  circumferenti*  ki,  erit  M N 
&angulus  eo  K angulo  kox  aqualis,  ergo  proportio  bo  ad  ot  eadem  eft, qua  pro. 
portio  br  ad  rt.  fcd  quoniam  gusriraus,  qu*  fit  circumferentia  f t.  circumferenti*  o 
lh,  videlidet  bs  ipfi  sc,  qusnmus  qui  fit  angulus  bpr  anguli  rpt,  qusrimusigi-  R Q__ 
tur  qu*  fit  proportio  n ? ad  p T proportioni  er  ad  n,  Sed  proportio  b r ad  «rea- 
dcincft,qu*  io  ad  oi  .ergo quatimus  qu*  fit  proportio  eo  ad  or  , proportioni 
ep  ad  pr.  &obid,qus  fit  proportio  quadrati  cx  eo  ad  quadratura  cx  ot  proportio- 
ni quadrati  ex  e p ad  quadratum  ex  ii:  & permutando  qu*  fit  proportio  quadrati  cx 
eo  ad  quadraturum  ex  ep  proportioni  quadrati  ex  or  ad  quadratum  ex  TP*diuidcn-  B 
tioq  j qu*  fit  proportio  quadrati  ex  op  ad  quadratum  ex  pe  proportioai  quadrati  ex 
np  ad  quadratum  ex  p r.  ergo qusriinus,  quod  nam  fit  quadratum  tp  quadrato  r a. 

& qu*  nam  linea  tp  line*  pe.  Sed  linea  pe  eft  squalis  line*  rc,  habet  autem 
comparationem,  nam  tp  maioreft,  quam  pe.  Quoniam  igitur  tp  maioreft,  quam  S 
pg  , hoc  eft , quam  fh,  habebicop  ad  pe  maiorem  proportionem,  quam  op  ad  n.  **  qtnati. 

& ideo  quadratum  ex  or  ad  quadratum  ex  pe  maiorem  proportionem  habebit,  quam 
quadratum  ex  or  ad  quadratum  cx  ft.  atque  eft  quadratum  quidem  cx  eo  quadra- 
tis ex  b p,  p o *quale,reaus  enim  eft  angulus  epo  quadratum  verucx  to  cquale  qua- 
dratis ex  rf,  po  , quod  angulus  tpo  rcitus  fit  . quadratum  igitur  ex  eo  ad  qua-  T 
dratum  ex  r p maiorem  proportionem  habet  , quam  quadrarum  cx  ot  ad  qua* 
dratu.n  ex  r p . & permutando  quadratu  n cx  a o ad  quadratum  cx  o t maiorem  V 
habet  proportionem  , quam  quadratum,  ex  ep  ad  quadratum  ex  p t . ltaq;  quoniam  X 
quadratum  ex  bo  ad  quadratum  ex  ot  maiorem  habet  proportionem,  quam  quadra- 
tum ex  a r ad  quadratum  ex  pt,  & bo  ad  or  maiorem  proportionem  Jubebit,quain 
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b r ad  pt.  ac  propterca  angulus  eps  maior  erit  angujo  sptI  ergo  circumferentia 
bs,  maior  eft,  quam  circumferentia  sc.  Sed  circumferentia  quidem  b*  fimiiis  eft  cir- 
cumferentia: fl,  circumferentia  vero  sg  fimilis  circumferenti*  lh,  maior  igitur  eft 
circumferentia  pl,  quam  circumferentia  lh  . quod  dcmonftrare  oportebat . 

Erit  refla  linea  a punito  d ad  a ducta  aequalis  ei,  qua:  a punfio  n ad  m ducitur]  Ex 
14  ■ bulus. 

e Erit  od  ad  planum  circuli  sme  perpendicularis,  etenim  punflum  n eft  circuli  po- 
c lui,  atque  ent  centrum  circuli  sme  in  refla  linea  d,  quod  Utri  Illud demonflrabimusin 
hunc  modum,  quoniam  infpbdrtcis  porfie  dcmooflrotmn  non  inueiutur. 

Sit jpbpra  a e c , culus  centrum  d , & in  t a circulus  b t,  c b , cuius  polus  a,  driungatur 
AD,  tirtuhpUnom  <3  oiturrens . pico  ad  perpendicularem  cjfc  ad  dictum  planum  ,Cr  per 
circuli  centrum  trdnfircg 

Ducantur  enim  retia  line 1 1 c c,  E c T , & 
iungantur  A B,  b d,  a e,  e d , a c,  ct>,  a f , t D. 
Sluouiam  igitur  ex  definitione  poli, reti*  linea 
A E,  A e,  ac,  ap  inter  [e  aquales  fiunt, itemque 
aquales  da1db,db,dc,df  ■ quod  a centro 
ad  circumferentiam  ducuntur,rrunt  triangula 
eas,SAD,caD,  EAD  aqualia,  & fimihiu: 
tdcoque  anguli  ad  a omnes  fiunt  aquales  ■ fiunt 
auttmdua  B a,  a r aquales  duabus  B A,  A G.  er- 
go tfbafis  bg  bafi  eg,  & reliqui  anguli  re- 
liquis angulis  aquales  , quibus  aqualia  latera 
fubienduntur.  angulus  igitur  a c > efl  aqualis 
angulo  AGE.  eJSadcm  ratione , & reti  i line* 
C G,  p G,  tum  inter  fiefe,  tnmipflsvc,  bg  aquales  demonflr abutitur . & fimUiter  anguli  as  c, 
AGP  dcmonflrabantur  aquales  tpfiis  ACE,  AGE.  ergo  omnes  redi  fiunt.  Quod  eum  bg  ,gc, 
bo,op  inter  fc  fint  aquale*  erit  pu»8um  g imuli  centrum,  cum  retia  linea  ag  duabus  re- 
Bis  lunis  bc.bf  fie  inuicem/ecantibusin  communi  JeOione  ad  angulos  redas  infiflai , Hia 
etiam  datio  per  ipfiat  plana  ad  redas  angulos  ent.reda  igitur  linea  ad  ad  planum  circuli  bf, 
C b efl  perpendicularis,  & ipfius  centrum  tranfit.  quod  demcnflrandumpropojuimus. 

Etiunfla  bm  producatur  ad  t y Erit  refla  linea  lu  communit  fietiio  circuli  sbja  , &■ 
circuli  maximi  ssK  , mc,  qua  rfiquc  eo  producatur , quoad  plana,  circuli  dxh  mpuul. Io 
T occurrat  , 

Et  Pg  ad  t]  Hoc  efl'»  gantur  po,sr.  Cracus  codex  fiebabet  Uri  rl  r.fedlc- 

gendum  0 -t»  «j  i er  n M r»  r . j;  .. . 

Iunganturque  o b , o r k , p R > «O  1 uniis  o k fieeetredamhneam  em  in  punito  n.fb- 
cabit  enimesm  cum  in  eodem  cx liet  plano,  vt dictum rfl. 

Rurfus  quoniam  n r eft  in  plano  circuli  dkl  , & punflum  p in  eodem  plano  erit] 
“K  im  cum  pandum  o fltfpbtra  icntrum,  erit  etiam  centrum  circuli  maximi  dkl  uCrgo  o D 
tflm eius  o/ano.  Sed  oflenfum  efl  pundum  T ejfi  iniofa  rn.  erit  igitur  r n plana  csrcu  It 
r k t . Gratns  codex  . *«a n imi  *'  • J1  t»  t»  ti»  f « A ixnrijy  ir»  . legendam  autem  puto 
tu  A,  & ita  inferius, 

Eft  autem  & refla  linea  o r k in  circuli  dkl  plano : ergo  & punitum  r.  fcd  & s. 
refla  igitur  linea  eft  pas  ] Quoniam  n.tria  punda  p r s fiunt  tn  duobus  planis,  videlicet  in 
plano  circuli  MBS.  & circuli  DKLi  eruntiu  ip forum  communi  fcdione . erga  prs  reda-, 
linea  efl,  ex  ?.  Undecimi  libri  elementorum. 

Etenim  punfla  pt  funt  in  plano  circuli  sbm]  pundumnamq-,  p efl  eireuli  sem  ««• 
trum.cir  oundum  t intmea  e m produda * 

Sed  & in  plano  circuli  nc,  x H]  retia  enim  Irnea  opd  efl  in  plano  eircul  dg,  xn.c^ 
punit  n»  t in  plano  eiufdrm  circuli  produdo. 

Quare  & punflum  o eft  in  eadem  planorum  feflione,  nempi  circuli  esm,  & cir- 
culi nxnjl \amline*  rc  efhn  communi  didorum  planorum  fedionc , in  qua  etiam  efl  r , fi 
plana  ipft  extra  fpharaas producantur,  erga  pol  recta  linea  erit , Cracus  codex  x,  t • ■ X « 
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uorr,  in  aur  7*1' k r tSt  stitIScv  , fat  legentium  arbitror  . X)  t«  a' ufa  uar  aut Vr 
iri  rit  rt/j»'r  omr  Ixnrttur, 

Erit  & angulus  eok  angulo  io  x squalis  J ex  17.  tertij  Ubrt  elementorum.  jj 

Ergo  & proportio  to  ad  o 1 eadem  eit.qu®  proportio  nadrr;  ex  3.  fixit  de-  N 
mentorum. 

Sed  quoniam  qu*rimusqux  fit  circumferentia  n circumferenti*  lh,  videlicet  O 
ssipfi  sc  ] Hoc  ejl  quomodo  fi  habeat  circumftrenita  r 1.  ai  circumferentiam  lh  , Videlicet 
gs  ai  5 G.  Pirum  ne  maior  fit,  au  minor,  Vel  aquahs  . vtnur  autem  hoc  loto  Tappus  refotu- 
tione  quadam  , quamquam  nouum , ie  inufitatum  loquendi  modum  vjurpet.  Eius  Verba  hac 
funt . cti!  il  f » oi  t\<  »'  £a  ttflfifU*  tui  a !,  reimri  »'  ir  iue  au  .j.ti  vitie  ne  corngen. 
iam  fit . Mi  ti  £n  ri  rir  {A  TCfioifiia  7»*  a i , T»n'n  e'  tt  tu  au  . ex  es  qua  infra 
legentur  . 

Qusrimus  quis  fit  angulus  *pr  angulo  it  it  J Hocefl  quomodo  fi  habeat  angulus  bpr  P 
ai  angulum  rpt,  cft  ennn  circumferentia  es  fimihs  cncumfcrentia  fl,  & circumferentia 
sg  circumferentia  lu  ex  10.  fecundi  fibancorum  Thadofii  .ergo  ut  fl  ad  l h , ita  ts  ad 
r,  fed  vi  asad  sg,  uaangulus  efs  ai  angulum  spo,  hoc  eji  angulus  bpr  ai  angulum 
R pt.  Vt  igitur  fl  ai  lh  , ita  angulus  tnt  ad  rpt  angulum.  Cracus  codex  furntu  «f* 
fit  yuria  otc'  iTf  tf e »Wp*t.  er  hoc  loco  corrigendum  puto . £tn‘ei  ifa  ,,r  -u,U  „• 
i/to'  frf  tu  Cero'  psrT.i 

Qusriinus  igitur  qu*  fit  proportio  B r ad  n proportioni  1 k ad  st}  videlicet  O 
qua  fit  proportio  lv  ad  p r comparata  proportioni  r r ad  r x . & ita  intellige  ea,  qua  fi 
quuntur . 

Diuidendoque  qux  fit  proportio  quadrati  cx  o r ad  quadratum  ex  pe,  proportioni  R 
quadrati  ex  or  ad  quadratum  ex  1 ; ] Quoniam  enim  anguli  gpu,  x rorctit  fine  qua- 
dratum ex  8 0 aquale  ent  quadratis  ex  ce,  p , & quairatumex  to  aquale  quadratis  ex 
xp,  EO.  quadratum  igitur  ex  ao  fuperat  qui'iratum  ex  bp  quadrato  ex  po  : Cr  it  a' qua- 
dratum ex  r o fuperas  quadratum  ex  t p eodem  ex  F o quadrato.  . 

Quoniam  igitur  rp  mlior  cft,  quam  pg  , hoc  efl  p quam  pb  , habebit  opad  ps  ^ 
maiorem  proportionem, quam  op  ad  pt  J Hic  incipit compofttio,  qua refilutioni  tam  dt- 
St  refpondet.  . 

Quadratum  igitur  ex  ro  ad  quadratum  cx  ep  tnaiorein  proportione  habet , oaamT 
quadratum  ex  o r ad  quadratum  cx  r p , J Componendo  joiiitet  tx  18,  quinti  elementorum, 
quam  nos  addidimus.  . .«i: ... 

Bt  permutando  quadratum  ex  10  ad  quadratum  ex  o t maiorem  habet  proportio-  V" 
nem,  quam  ip  ad  pt]  ex  ij.  tiufdcmlibri. 

Itaque  quoniam  quadratum  ex  eu  adquadratunvcx  ot  maiorem  habet  proportio  X 
nem , quam  quadratum  ex  B p ad  quadratum  ex  p r , & e o ad  o t inatorcki  habebit, 
quam  ep  ad  p r , ac  prapterea  artguius  tps  maior  erit  angoto  spt]  Quottiam-enim 
E I ai  OT  maiorem  bibet  proportionem, quam  g P ad  t r , & Vt  ud  ad  ot,  ita  br  Od  Kt 
habebit  er  ad  r T miiorem  proportionem,  quam  f.  p ad  p r.  Quod  cum  ita  Jit  .erit  angulus 
B P R muor  angulo  R p r.  Illud  autumnae  modo  demonfirabimut . . , „ * 

Sit  triangulum  Juc  , & in  bxfi  ac  fumatur  pumtum  m.ita  Vt  ad ad  r>c  maiorem  pro- 
portionem habeat , quam  \t  ai  tc  ,&  tungnur  sd.  Dico  angulum  1 E B angulo  ab  c 
maiorem  ejfe.  1. 


...  ,j  . j-:,  ' fiatenim  vt  a b ai 

, ■ I . BC,  ita  a B ad  BC.  1».  qti 

■ -1  K*>1  31*  '•  8/  -cadet  tinter  x & D. 

. rSr  " ’ Y-~>  /n,  Si  enimfieri  potefi,ea- 

\ 71  iNt  ' y'  / \ iatjutcrv  & c.  Quo- 

\ ' lySk.  ' J'  ! j * ia  igitur  ad  ad  o c 

- i\u  1 ",  X ; I _\^  maiorem  proportionem 

* T A V’;  0 1 c habet, qua  a e ad  ;c, 

. . hoc  efl  quam  a e ad 

- ‘ ..  ’ ‘ ' . ’ t c,  habebit  etiam  per- 

]*rem  proportionem , qnm  oc  ades.  Sed  dc  maior  efl  quam  ce. 

» ab  multo  m lion  erit^  pars , quam  totum,  quod  ( eri  non  potefl.  Cadit  igitur 
MQdqWnb,  entangilut  aeh  aqualis  angulo  esc.  Sed  AB  d angulus  ferti. 
ABS,  hocefl  esc.  ergo  angulus  aio  angulo  nec  multo  maior  erit.  Eo ■ 
trabimusfi  ao  ad  «rc  minorem  proportionem  h ibeat,  quam  au  ad  oc,  an. 
rnthulidiHmldi  ttc.  > nk  »•- 


■ j 
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Y Maior  igitur  efl  circumferentia  fi.  , quam  circumferentia  ui  j pxeliquum  erae  oQc*~ 
dcrcli  fi f /ii mirior, quam  ce,  & Ft,  qu -«  lh  minoremeffe.  Sed  quoniam  rllnd  ex  anteid- 
dentibus  facili  cnflare  petcjl,  confuito  omiffum  videtur.  Cum  enim  u minorfil , quam  r.  t>, 
ofienditnr ttrtnmferentiam  ut  minorem <JJe circumferentia  lf. 

THEOREMA  XVII.  PROPOSITIO  XVII. 

Sed  fit  F L arqualis  lh.  Dico  ek  , quam  kx  minorem  efle. 

.cairij.  Quoniaenim  aqualis  efl  fi.  ipfi  lh,  angulus  bps  aqualis  erit  angulo  spt.  pro- 
f**"'  portio  igitur  e p aan  eadem  e it,  quae  proportio  e k ad  r t.  Sed  cum  quaeramus  qua: 
A fit  circumferentia  ek  circumferentia:  k x . quairemus  quis  iit  eoe  angulus  angulo 
B ioi,  Itaque  quaeremus, qua  (it  proportio  eo  ad  ot  proportioni  er  aasi.  At  pro- 
_ portio  er  ad  et  eadem  e it,  qua:  ep  ad  pt  . quairemus  igitur  quae  proportio  iit  ep 
^ ad  pr  proportioni  eo  ad  ot.  habet  autem  comparationem.  Quoniam  igitur  eo  ad 
D0t  maiorem  proportionem  habet , quam  e p ad  p r . hoc  enim  oilenfum  eft , & vt  b p 
* ad  pt,  ita  bk  aa  rt.  habebit  er  ad  r r minorem  proportionem,  quam  i o ad  oi. 
ac  propterea  angulus  eos  minor  erit  angulo  xot  . circumferentia  igitur  ek  ininbr 
cft,  quam  circumferentia  k x . quod  demonitrare  oportebat.  ' 


COMMET^TvtUirS. 


^ Sed  cum  quaeramus  quae  fit  circumferentia  ek  circumferentiae  kx  , qusrcmusquis 
iit  eo  K angulus  angulo  kot]  Et  hoc  loco  refolulione  quodam  vtitur  Tappus  quemadmo- 
dum fupr  a.  anguli  enim  eandem  interfe  proportionem  habent, quam  circumferentu.ex  *hima 
fexnekmcntoru.&C.Gracustoicx.iwti  fi  £»t«  t i ut/iolftia.  »'  a*  n « f £*r»V«  ifa  ti 
yuri*  »'  nV«  u x rnt  ntm'  «»r.  legendum  puto  . Wti  fi  £«jr»  Tit  Ttfiql  fuu.  «'  u sV  u J 
_ Qrrtru.Jf*  rit  yurit  u'\m*'*en  *•  »W*pt. 

® Itaque  quaeremus  qute  fitproportio.BO  ad  ox  proportioni  er  ad  r t ] Ex  bac  enim 
_ cognitionem  angulorum  acc ipimus,  Vt  l*pr a apparuit.  . 

C Quoniam  igitur  b o ad  o t maiorem  proportionem  habet , quam  a p ad  p t 3 eom- 
j.  poptioell  re/olutiom refpondem.  :■  y,  , i . . .ip.-i-i 

r Hoceniiaoftenfumcil  ] in  antecedente.  i it.  , ■■■>  n ” 

* Habebit  b a ad  r r minorem  proportionem,  quam  eo  ad  o t.,  ac  propterea  an- 
gulus eok  minor  erit  angulo  ko  r j Ex  qt , qua  nos  m commentaris  antecedenin  demon - 
Uranimm,  bv  • .•••,»  .-.i-  it  :• 

THEQREMA  XVIII.  PROPOSITIO  xyilfi  ,'r. 


Secent  le  inuiccm  duorxr»*i. 
mi  circuli  abc,  brc  , & circuli 
abc  polus  fit  D . delcribamur- 
que  maximi  circuli  df,  d h , 
DL  , dn  . & fit  F.X  squalis  pm. 
Dico  fiquide  BEfit  xqualis  mc, 
& fh  ipfi  ln  xqualcm  efle  /fi 
verb  fit  maior  be,  quam  mc, 

• &FH  m?iio^ln,c|rc, 

Quod  fi  minor*  nriuorem  afle., . 

r,  « ■>..  j - i ■ -m  d .nat.  s\r j<  ■■  I , nmm 

. Ponatur  >naequali»Mcvfeg&re#ab 
lintea  puq&o  o ad-.n  dufta  sc<^islis 
eft 
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eft  ei , qua:  a punft  > a ad  a ducitur  . quare  circulus  ex  polo  D & intcruallo  vna 
ipfarum  os  , dm  deferiptus  , per  reliquum  punOum  traniibit  . deferibatur,  fitque 
eim  , & x i'  bifariam  fecetur in  r . & per  dr  delcribatur  maximus  circulus  ons. 
Quoniam  igitur  ex  eft  squalis  pm,&  se  squalis  mc,  erit  tota  sx  ipii  rc  aqualis. 

& ideo refta linea , quse a punito  d ad  x ducitur,  squalis  eftrc&s  lines  a puncto 
v ad  p du&s.  itaque  ex  polo  D,interualloqucvnaipfaruin  dx,  dp  circulus  xop 
deferibatur.  Et  quoniam  xo  eft  squalis  op  : & xo  quidem  fimilis  eft  hs,  op  vc-  B 
ro  fimilis  ipfi  sl,  erit  & hs  ipfi  sl  fimilis.  &funt  eiufde circuli-  squalis  igitur  efi  C 
h s ipfi  sl.  Rurfus  quoniam  » eft  squalis  mc,  atque  efi  es  squalis  sn  , Si  reli- 
qua fh  rcliqus  nl  squalis  erit. 

COMME7^T^tI{irS.  ' 

Defcribanturque  maximi  circuli  df,dh,dl,  d s . ] ita  vt  circulus  quidem  dp  /i-  A 
Itt  circulum  BRc,i»  s i circulus  autem  D u fecit  eunde  ia  x , & DL  ia  t , & DNWi  m. 

Et  quoniam  x u eft  squalis  o p &c.  ] Quomodo  boc  fequatur  ajleadimus  in  commea-  B 
tarijs  ih  tj .huius.  , . . 

Erit  & tis  ipfi  sl  fimilis.  Sic.]  Similes  circumferentia  dicunt  nr  ia  diuerfis  circulis,  C 
nam  quae  in  eodem  circulo  fune,  aquales  appellantur  , quare  breuius  concludi  poterat  in  hunc 
modum.  Quoniam  xo  efi  aqualis  op,  atqueefl  xo  fimtlif  ipfi  hs,  & OP  Jtmtlisipfi  sl, 
erit  & us  ipfi  sl  aqualis.  . i.  i 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XIX. 

Ponatur  eadem  figura.  Sic  autem  b E maior,  quam  cx(&EY  squa- 
lis xz:  dcfcribaturque  per  dz  circulus  maximus  dz,  Kt.  Dico  f h ma- 
iorem efle,  quam  LO. 

•1  ’ ! P'  . : .jif  i J,  ' 

ConftrUatur  .n.  figura  fimiliter  at-  A 
quefupra.  Ecquo  iam angulus, u fi  B 
v squalis  eft  <yn.  erit  vt  quadratum  C 
R ex  jtp  ad  quadratum  cx_.il,  ita  re- 
flangulum  rRo.adre<2aiigulu  oja1, 
Scdcumqusrainusqux  fu  tircumfe,  O 
rentia  ph  circuRrenusum,  hoc  eft  E 
circumferentia  •«  ipfi  K > , quqrainns 
q uis  fit  angu  lus  a,  s i i angui  u <ia  s„ct'. 
goqusremu>R]us  fit  proportio  quas 
drati  ex  R s ad  quadratum  qx  s,r  paro, 
portioni  r«ftangulf  tut  i ad  rectart, 
gidunvr  R.oxlioctvfipr.  portiotuqua- 
dratiqx  p.t  ad  quadratum  ex  3 

bet  autem, gomparaqonein.  atque  eft 
proportio  quadrati  ex  rp  ad  quadratum  ex  p Riuaiorproportiqnc.quam  hafci  >t  qua- 
dratum ex  es  ad  quadraturuex  sa : hqcenim  ii.ujUter  , ytfupra  oftendemus.  Sed  u.hu 
w, quadratum  ex  E t ad  quadratum  ex  e r , ita  rc&aii  »ujuuf  i^T.adrcflangulum 
T r <>_.  quare  cyr  rectiangulum  ad  rccfanguluin  i ii  >_niaiore.n  proportionem  lubet,  p 
quam  quadratum  ex  es  ad  quadratum  ex  ss.  ideoque  angulus  e s r maior  eft  angulo 
qsR.  Circumferentia  igitur  ph,  quain  circumferentia  lo  maior  erit. 

.nijv.  • /.  v;  k.  o i 

C O M M fi  W T U R l y S . 

■ ■?  i 

ConftruatUr enim  figurafimiliter atque fupra. ].  Venatur  c«  aqualis  eb  . erit  refla  A 
liueaapuuBo  d ad  b aqualtt  reBa  ab  eodem  punclo  d ad  ut  & circulus  ex  polo  i>,  inter - r 
ualloquc  Vna  ipfarum  de,  d m deferiptus per  alterum  punitum  traniibit , qui  fit  bgkmv. 

£ b z deinde 
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flande  per  o v maximus  artutus  a . c h defcnbatur  ,&  per  d x defcnbatur  nvxo.  ten- 
frum  autem  fphara  fit  r - quareduda  pd  perpendicularis  ell  ad  planum  circuli  tesi  nx,& 
eer  eius  centrum , quod  fit  s tranftbit , vt  nos  proxime  demonjltautmus , l ungatur  em,  c-r 
producatur  quouf que  plano  etreuh  dvxg  mpundo  k occurrat . erit  t « communis  [echo 
rqaximi  circuli  t r.  v z X c,  & circuli  is  o K m v.  Jungatur  praetere»  p b,  p y , rz,  ex,  na 
><fv  ft  te  t redam  tineam  bmh  m t,  ey  P2  eandem  fecet  tr  Q,,  denique  jungantur  sb, 
st,  tg,  SQ,  «k,  sv,  VR.  codemmodo,  quo  fupra  dcmouflrabemus  src  , x<i.K  , svr 
redas  lineas  effe , cum lint  communes fediones  plamcircult  egkmv,  £r  circulorum  maxi- 
morum dvgh,dzkl,dvxo. 

B Et  quoniam  angulus  bpt  squalis  eft  angulo  qj>r  ] Zx  t-j.  tertij  elementorum , ete- 
nim angulus  t r r circumferentia  b y infifiit,  cr  angulus  qj  r infiflit  circumferentip  e x . 

P Erit  vt  quadratum  cx  r r ad  quadratum  cx  i>  n , ita  rcdangulum  TRq_ad  rcctangu- 
Ium  Qj  r ] Ex  12.  huius . 

P .Sed  cumqusrimus  ,qu*  fit  circumferentia  fh  circumferentis  lc,  hoc  eft  circum- 
ferentia ig  circumferenti*  kv  ] Eli  enim  circumferentia  ec  Smilis  circumferentia  f h, 
**"  clr‘'mferent\a  r v ipli  to.  Crecus  codex,  w'  W ri  d {8,  ndatifu*.  -rn,  a., 

rrSbr  d tu  rue  xf . fedlegendum  arbitror  - uri  erui  £unqt  jis  u£0  Utudlfna.au  s- , Vroou 

diu  rn  uf. 

E Qusremusquis  fit  angulus  b st  angulo  Qje]  cingulus  enim  e s -i  circumfcn-wia  i-  c, 
infi  tit , & angulus  qs  R ftfiflit  circumferentia  r v , Gracus  codex  (rrrueu  ifu,  ri  yerrla.  d 
Wor  yurUe  rn  t <mu'  X'r  ■ legendum  puto  fynru  if  a rlc  yurlu  rn'  \m>  y,tr. 
r ddcoqueanguius  Esr  maior  eft  angulo  qs,i  J Ex  tq.butus.  ■ 


THEOREMA  XX.  PROPO  Si  T IO  X X, 


Sit  fh  Aqualis  lo.  Dico  e y,  quam  zx  minorem  efle 

Quoniam  enim  circumferentia 
fh  cfi  squalis  circumferentis  l o, 

&bg  circumferentia circumferen- 

ti*  kv  aequatis  erit,  nam  fimilis  eft  , V Is  / 

circumferentia  fh  circumferenti* 

* o , & circumferentia  lo  ipli  k v . /y  \'c  t 7-^  5 

ergo  & angulus  ss.r  angulo  / / 'y \ a/ \ 

eft  squalis,  ac  propterea  quadrati  ; / j 's  - T 7 i' 

ex  es  ad  quadratum  ex  s R propor-  p s'  / % | 

rio  cadeai  eft,  qus  proportio  re-  y — 1 

aangultttji  radredtanguium  mq.  / VJi  't*  -j 

Qucmiam  igitur  quaerimus,  qu*  fit  I 


qus  fit  circumferentia  bt  circumferenti*  zx  qutcri- 
Grac-s codex  corruptu!  cfl,  i*r  mauc-i  queukiitu 

IV  tu  4f,  Jirr»  r»  «•  \W  t t r r*  vm*X  » r, 

p ad  quadratum  cx  p r maiorem  proportionem  haiicat  , 

quatti 
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qtMm quadratum  ex  is  ad  quadratum  ex  skJ  Conflat  hoce x us , an*  flcmnflrata  funt  in 

\6.buits.  V * 

Q^arc  angulus  b p t minor  cft  angulo  qj»  r 3 ex  j bms  f C 


* THEOREMA  XXI,  PROPOSITIp  XXI,  r 

t*  - i * . .i  a I ■ 

- ' • • t . . ; i.v* 

His  prarmifiis  dcmonftrabimus  id , ad  quod  harc  aflumpta  (unrf 

Si  in  circumferentia  maximi  circuli  fitp^Jus  paralJclorum,&  hunc  duo  chxulipnaxi-  A 
pxiadreftos  angulos  fccent,  quorum  ajter  quidem  fit  parallelorum  vnus , alter  vero 
obliquus  ad  parallelos . A circulo  autem  obliquo  aequales  circumferentia:  aflumantur 
deinceps  ad  eafdcm  partes  maximi  parallelorum  . perque  diuifionumpun#a»&  per  po- 
lummaximi  circuli  delcribantur,abfcindent  hi  inaequales  circumferentias  maximi  pa- 
rallelorum ; & qua:  maximo  circulo  primum  polito  propinquior  cft  . femper  remotiore 
erit  maior . 

. Hoc  loco  nonnulli  arbitrantur  apponi  ad  reflas  angui  os , quoniam  & in  praeceden- 
ti theoremate  dctnonftraturcx  ijs,  quietu  fphasrica  a frumuntur  , apponi  oportere  ad 
reflos  angulos , 

Sicnimcxponamuscirculum  aeco  quiper 
polos  fph*ra;  tranfit  ,&  duos  maximos  circu- 
los st»,A«c  ipfum  fecantes , quorum  ssd 
quidem  fit  vnus  parallelorum,  a ac  vero  a4 
parallelos  obliquus:  deindea  circulo  ab  c x- 

Sualcscircumferentias  abfeindamus  eg,gh; 

tperpunfta  raa  parallelos ipfi  BBDdefcri- 
bqmus  • non  omnino  lfcabunt  circumferen- 
tiam ab,  nili  fit  a e non  maior  quadrante. 

Prmtctea  qjlcfld.ityr  in  fphasrici  apppni  ad  re- 
ftos  angiilos.vt  fit  quadrantis  circumferentia, 
alij  autem  apponi  arbitrantur  ad  reflos  angu- 
los in fcxtotheorcinq(e,propterca  quod,  vt 
inquiunt,  per  priecedens  demonlfratur . ibj 

vero  vtile  eflaJrcQos  ingufos, quod  valdccft  inufitatum , ditet  enim  aliquis  nequa» 
quam  per  prtecedens  theorema , vbi  vtile  cft  hoc  apponi,  demonftrcs  fiquident  & alia 
demo.tftratiojqutepratcedentenon  vtitut.propi  fitumoftendlt.aliqustcrucxiftimant 
ob  hoc  apponi  ,defcribct}tes  enim  parallelos  circulos , & pone  n res  i pii  tc  zquaicm 
xc;  perque  L parallelum  circulum  u deferibentes , ita  argumentantur-  Quo. 
litam  a’bc,  bbd  circulum  a b c t>  ad  reflos  angulos  fecant , erit  a b quadrantia  cir- 
cumferentia erga  ..x  minor  eft  quqjrante  proprii  circuli,  Vt  dicant.  Quo. 
piam  igitur  in  circuli  x l refla  linea , quas  incipit  a punft»  x refla  portio  infi- 
ftit  x £.  , Sequas  ipfi  continuata  cft,  diuiditurque  infiftens  portionis  circumferentia  in 
partes  inasquales  ad  L,  atque  cft  minor,  quam  dimidia  erit  refla  linea,  quas  a punflo  x 
ad  l ducitur,  omnium  minima  - ad  hoc  putant  vtile  cfle  illud,  ad  reflos  angulos,  vtxi 
minor  Iit, quam  dimidia  inliftcntis  portionis , quod  cltahfurdu.il . fine  enim  fit  maior 
quam  dimidia , fiue  minor,  fiue  dimidia, quod  propofitum  eft  contingit . .Nam  fi  in  cir- 
culo, vt  eh  ducatur  refla  linea  diametro  parallela  .qucinadhioduM  communis  feflia 
circulorum  px  ,l  x .quxincipit  a punflo  x,  parallela  ei  .quasi  punflq  h incipit, & 
in  tpla portio infiftat , vt  u,  fumaturque  in  p irtione  quoduis  punflum  , vt  a : re- 
fla linea  ab  l ad  x dufla  minoreftotnnibiis,  qu.e  ab  l ducitur  ad  circumferentiam, 

qua:  inter  diametrum,  & ipfi  parallelam  intcrijcicur,pertingurft;  vt  mox  deinonftra- 

bimus , quare  non  propter  hoc  appofiti  funt  circuli  ad  reflas  angulos . Sed  quoniam 
contingit , quando  ab  fit  quadrantis, circumferentia, maiorem  omnino  fieri  op,  quam 
p»,quandoautcmmaior,  velminor  , interdum  quidem  maiorem  fieri  op,  quam  p r , 
imterdum  minorem,  interdum  vero  ip fi  squalem , hoc  enim  deinceps  ofiendetur , 


eo  3 M- 
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A Si  in  circumferentia  maximi  circuli  fit  polus  parallelorum,*  hunc  duo  nmimicir: 
culi  ad  reflos  angulos  feccnt,  quorum , &c.  ] Hoc  aftfextnmtbeorema  m,,  nbri  fpbxr» 
comm  Theodosii . Jcd  m Grato  codice  defiderantar  ea  rorbawe  ‘fias , non  enim  Tappns  ne- 
gat hac  apponi,  fed  longe  alta  ratione,  atque  nonnulli  arbitrati  line . 

THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXIIi 

Oltendendum  autem  nunc  fit  lemmation,  quod  in  ipfum  affumitur. 

Sit  abc  circulus  , cuius  diameter  »c, 

&huic  parallela  ducatur  pi  inipfovcro 
e e inii  Eat  circuli  portio  ad  circulum  abc 
refla,  in  qua  fumatur  punflum  r,  & db 
iungatur  . Dicom  non  folum  minimam 
effereflarum  linearum,  qCisc  a punflo  n 
ad  circumferentiam  d b pertingunt , fed 
etiam  fi  ducantur  diametri  b hk,  d hi, 
minimam  effe  earum , quae  pertingunt  ad 
circumferentiam  dk.  Ducatur  enim  re  ■ 
fla  liivea  quidam  t n , & a punflo  p ad 
ll.ynde.  fubieflum  planum  perpendicularis  aga- 
tur, cadet  ea  in  communem  planorumfe- 
flionemi  cadat  vt  fm,  & mn  iungatur. 

Itaque  quoniam  quirimus,  fi  fn  maior 
fit, quam  fd,  quiremus,  fi  quadratum 


«.terti/. 


ut  , quam  ! v , quiremus,  u quamuium  , 

ex  NF  fit  maius  quadrato  ex  fd.  Sed  quadrato  quidem  ex  nf  iqualiafunt  quadrata 
ex  n u , m f . quadrato  autem  ex  f d iqualia  funt  quadrata  ex  d h , m f . Dico  igitur 
jr  m maiorem  effe,  quam  md.  iungatur  mh,  & ad  punfla  xa  producatur,  erit  ai 
circuli  abc  diameter,  atque  erit,  m maxima,  minima  vero  m a,  & qut  centro  pro; 
pinquior  elt,  remotiore  erit  maior . ergo  mn  maior  eft,  quam  md. 

THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXIII.- 

His  prcmonftratis  oftendendum  fit  theorema,  quando  per  polum, 
& per  abfciflfas  4 circulo  obliquo  xquales  circumferentias  circuli  deferi- 

buntur. 

> 

In  fphira  enim  maximum  cir- 
culum abc  duo  circuli  maximi 
»c , o b ad  reft»  angulos  fecent, 
quorum  b c quidem  fit  vnus  pa- 
rallelorum, d e vero  ad  paralle- 
los obliquus,  abfcindanturqucf- 

2uale.  cin  umferentii  fg,  ch, 

: polus  parallelorum  fit  a,  fle 
maximi  circuli  a m ,a  n , a x ,de- 
fcribmtur.  OEendendum  eE  cir- 
cumferentiam m n circumferen- 
tia t x maiorem  effe . appnGtutn 
eE  ad  reflos  angulos  ve  fiat  pro- 
blema . compleantur  circuli  bc, 
paadi.Stcuia  «u  fit  eircua* 
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terentia  quadrantis,  fed  & oij  erit  lh  maior,  quam 
limaximi  q»L,BDL  fe  mutuo  fccant,&  circuli  cur 
ximi  circuli  a Mjan>axj&  f h maior  eft  , quam  fk, 
quam  »i  maior  cx  ijs.qu* ante  demonllrata  funt  a 
oportebat. 


THEOREMA  XXIV.  PROPOSITIO  XX'IV. 


Iracjuc  dico  fi  non  apponatur  ad  re&os  angulos, non  fieri  ea 
propofitione  continentur . i 

Ponatur  eadem , &'  fit  k o 

quadrante  minor,  fiet  & hoc  A 

pafto problema,  abfeindantur  , / 

emm  atquales  circumferenti*  v / //! 

fo,oh  «circuli  a m,  a n,ax  V\  / /// 

deferibantur . tjuoniam  igitur  NPn.  / / / 

Kd  minor  eft  quadrante  , fe-  %/N»/  / , / 

micirculi  autem  ut:  erit  ld  f / I 

quadrante  maior,  maior  igi-  M 

tur eft  ik,  quam  kf.  & ideo  \ 

m m maior , quam  n x . quod  \ -s  ' 


THEOREMA  XXV.  PR OPOSITIO» XiXV, 

_ • V-  fu.  . 

Ponatur  eadem  figura,  vt  fit  *o 

maior  quadrante:  fit  autd  quadrans  1 >'  H,;  • .1'  ■: 

k f . erunt abfcifs*  circufcrenti* *-  y , , i>t  , !vs 

quales, fiuc  afliunatur  ex  vtraqapar-  : - , ^ '/  's. 

te  ipfius  f , fiue  ad  partes  fd,  fiue  l2!’"  '/*///'-  ■- 

ad  partes  ps.  adimuntur  enim  ex  / / // 

vtraq.lpartc ipGus  F, & ftnt  G f, p ,L  / /// 

dercnbanturque  maximi  circuli, & //./,/ 

circuli  ic,  s.n  compleantur.  Ita-  / / 

que  quopiam  femicirculi  eft  k l , Sc 

kf  quadrantis,  & reliqua  lf  qua*  c ^ l ~ — - — v 

draatis  erit . *qualis  igitur  cf  ipft  i/,u'  \ « 

PKj  quarum  sf  eft  squalis  fh  . er-  \- 

go,  reliqua  to  reliqui  u,  ac  pro-  \ 

pterea  Nripftxu  «ft «qualia  qua-  j H \. 

re  ii  k i maior  (it  quadrante,  & , 
fit  quadrantis  s f : ex  utrqque  au- 
tem parte  ipfius  f «quales  circum-  c , 

fewnti*aflqmantttr,  non  fiet  pres.  ,.. 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXVI. 


Sed  ponatur  eadem  figura, 
fitque  quadrantis  kf,&  squa- 
les circumferentis  aflumaiv- 
tur  fg,  gh  ad  partes  nt,8i 
maximi  circuli  defcribantur y 
Quoniam  igitur  k f quadran- 
tis cft  circumferentia,  erit  kf 
maior,  quam  L H . ergo  & x M 
quam  n x maior  erit. 


THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXVIII 


Rurfus  ponatur  eadem  fi- 
gura, & affirmantur  squales 
circumferentis  ad  partes  f k, 
qus  fint  p g,  gh,  & maxi- 
mi circuli  delcribantur,  ahm 
AP  N,  ag  x . quoniam  igitur 
quadrantis  cft  kf,  fed  & fl 
quadrantis,  erit  lp  squalis 
fk.  quarum HG  eft  squalis 
gf.  reliqua  igitur  kh  minor 
eft,  quam  L f,  & ob  id  mx 
minor,  quam  n x.  quod  oftendere  oportebat! 


I» 


I 


Itaque  demondratumed , fi  circuli  ad  re&os  angulos  fe  mutuo  fecent  .omnino  fleri 
ea , qux  in  propofitione  contincntur.fi  vero  non  fteene  fefc  ad  re£V  s angulo* , & Iit 
x d minor  quadrante,  rurfus  omnin6  eadem , qux  funt-  in  propofitione,  contingent  » 
quod  Ii  no  fit  quadrante  maior,  non  omnino,  fed  fi  conflituamU'  kn  quadrantem,  At 
Circumferentia:  aflumptx  ^qualiter  dident  a punftOH , tnaxiraicircHlidefirrifrti  xqu  fi- 
les circumferentias  intra  fefe  comprehendent . Si  vero  aquales  circumferentia:  inrt-fa 
aflumantur  circuli  per  polos  deferipti  can,  qux  propinquiore!!  circulo  a principio po- 
fito , faciet  remotiore  minorem,quod  fi  circumferentis  aflumantur  in  i‘k  , continget 
id,  quod  in  propofitione  continetur,  hoccfl  circuli  per polosdefcripti  abfeindent  tam, 
qux  propinquior  efl  maximo  circulo  a principio  polito , remotiore  maiorem , quare  fi 
circuli  nonlcfead  reft.  s angulos  ferent,  continget  illud  quidem,  quod  inpropofttio-1 
ne,  non  omnino  autem,  nifi  circumferentix  in  iik  aflumannfrPP  b 'J  >ui  q:  ■ " tq  f. 

Quoniam  tres  folx  differentia  politionis  circulorum  ma xirtSorum  fphxra  cOhfi- 
derantur,  vel  cnfm  oportet  iplos  rcidos  ede  ad  axem,  vel  polos  fplixrx,  vcladoiiem 
inclinatos, in  tribus  hisdemondrationes  facit  Autolycus. 

Et  quoniam  primum,  fecundum,  & tertium  theorema  in  prxdidis  tribus  politioni- 
bus circulorum  contemplatur,  idcirco  vniuerfe  in  ipfis  totam  fphxram comprehendit, 
flue  cniin  maximum  circulum  re&um  ad  axem  ponamus,  omnia  pun&a,  qux  funt  in  Ai* 
pcrficic  fpbxr*,  fphxra  ipfa  conucrfa , circulos  parallelos  defcribunt.eofdem,  quos 

fphxra 
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fphxra  polos  habentes , St  rurfus  in  zquali  tempore  limites  circumferentias  parallelo- 
rum,  punfta  pertranfeunt ; Sequas  circumferentias  pertranfeunt  inxquali  tempore» 
ipfz  limiles  funt,  huc  rurfus  per  polos  fphxra: , rei  obliquum  ad  axem  ponamus 
hxc  eadem  contingent  . Quapropter  in  tota  fphxra  demonftrationcs  facit  in 
his  theorematibus . Quartum  autem  theorema  vni  tantum  politioni  congruit , quan- 
do maximus  circulus  rt&us  fit  ad  axem . nempe  omnia  punita  , quxeumque  in  fphxra 
fumuntur,  neque  oriri , neque  occidere , quod  St  chara&erifticum  eft , & proprium 
huius  politionis . 

Quintum  Theorema, & ipfum  charaAerifticumcll,  Sr  proprium  politionis , qux 
per  polos  fph  xrx.  in  nulla  enim  alia  duarum  politionum,  omnia  quzfunt  in  fuperfi* 
cie  iphxrz  punita  St  occidunt , & oriuntur,  prxtcr  quam  in  hac  tola . 

Sextum  theorema  charailerifiicum  elt , & ipfum  rcliqux  politionis,  videlicet  obit- 
quz  ad  axem.  nulla  emm  aliarum  politionum  habet  maximum  circulum  contingen- 
tem duos  circulos  xquales.  St  parallelos , quorum  alter  elt  in  apparenti  hemifphzrio 
femper  apparens,  alter  vero  in  occulto  femper  occultus . nam  contingit  quidem  omnis 
circulusmaximus  in  fphxra  duos  circulos  zquales , & parallelos  led  non  femper  appa- 
rentes, neque  femper  occultos,  per  pulchre  igitur,  & optima  ratione  Autoiycus  vni- 
uerfalia  theoremata  przmittcns,  deinceps  propria,  & charaftcrillica  diftarum  poli- 
tionum explicat  ,quxfcilicet  in  vnaquaqiie  particulatim  fieri  contingit , & reliqua, 
qux communia funt , theoremata;  St  quz  in  vna  fola  politione  feruantur , fed  St  in  fe- 
cundo deinceps  ordine  ponit . Mos  igitur  feptimum  theorema  feruatur  tum  in  refla 
pofitione,  qux  eft  per  polos , tum  iu  obliqua  ad  axem . ollcndimus  enim  nos,  quomo- 
do theorema  feruari  pollit  in  politione,  qux  eft  per  polus . in  reliqua  autem  politione 
feritari  minime  poteft . quod  neque  oriantur,  quz  illic  funt , neque  accidant . Ofla- 
uum  theorema  dicitur  in  fola  obliqua  ad  axem  politione,  in  politione  enim  , quzcll 
per  fphxrx  polos,  qux  fimul  oriuntur  puiidla  fimul  etiam  occidunt : St  quz  limul  occi- 
dunt , fimul  oriuntur , fiquidem  illic  omnes  circuli  fccantes  horizontem , ab  ipfo  bifa- 
jriam fccantur , St  femicirculosfupra  horizontem, Scfub horizonte  habent,  quamob- 
rera  fimul  orientia,  fimul  etiam  occidunt ; St  ^contrario  . Similiter,  & nonum  theo- 
rema in  eadem  pofitione  fola  ailumit . ruit  enim  circulos  ipfum.  contingentes  nullum 
alium  contingere,  nili  eum,  qui  femper  apparet . Decimum  vero , St  in  pofitiune.quz 
eft  per  polos,  St  in  obliqua  ad  axem  feruatur  .fed  ipfe  tantum  mentionem  facit  demon. 
Arationis,  quz  fit  in  obliqua  pofitione . nos  autem  oltendimus  etiam  in  illa  pofitione 
feruari.  In  refla  quidem  ad  axem  diximus  quomodo  qui  tranfit  per  polos  Iphxrz  non 
Critbis reftusad horizontem,  fed femperreftus.  In  vndecimo  theoremate  difficilio- 
rem politionem  aflumpfit,  videlicet  obliquam  ad  axem,  cum  dicat  obliquus  exiftcnx 
ad  axem , St  maiores  contingit , quam  qui  a principio  contingebat , fciens  politioni» 
per  polos,  quam  ipfe  omifit,  facilem  efle  demonltrationcm . ollendimus  enim  nos, 
quomodo  etiam  in  illa  pofitione , fecundum  omnem  horizontis  focum, inter  parallelos, 
quos  contingit  interieftum  .ortus  St  occafus  efficit . In  duodecimo  theoremate  perfpi- 
cuum  eft  ipfum  folum  obliquz  pofitioni  accidere, & congruere  . Sed,  St  illud  non  igno- 
rare oportet,  maximos  quidem  circulos  ad  axem  reftos  plures  elfe  non  polle , fed  vnus 
tantum.  St  vnius.  per  polos  autem  fphxrx,  St  obliquos  ad  axemclfc  infinitos.  St  qui 
per  polos  fphziaomnes  fphxrx  couucrfi  libi  ipfis  congruunt . obliqui  autem  omnes 
non  item,  nili  qui  eundem  parallelum  contingunt,  parallelus  autem  eofdcm,  quos 
fphxra  polos  habet , atque  eft  ad  axem  refhis.  Numquid  igitur  propter  hoc.  St  Auto- 
lycus incipiens  exponere, quz  confequumur  propria.  St  cfiaradteriltica  vnicuiquc po- 
fitioni, a fimplicilfima.St  prima  eft  orfus . ipfa  autem  elt , qux  maximum  circulum  ha- 
bet ad  axem  reftuin.  vnica  quidem  eft  hxc  politio,  vt  diximus.  St  mutationem  nul- 
lam recipit . poli  hanc  ordine  limpliciorem  cxpofuit.quz  eft  per  polos  fphxrx,  fecun- 
dum quam  diximus,  infinitos  circulos  per  fphzrz  polos  defcnbi  polfe  , omnes  fibi  ipfi 
congrucnces , propterea  quod  poli  flabiles,  St  immutabiles  funt  - alia  autem  pofitio 
habet  hoc  quidem  in  aliquibus,  vt  diximus , in  aliquibus,  vero  non  habet,  hanc  igitur 
tertiam  in  ordine  pofuit:  aliam  autem  in  fecundo  loco  conftituit.  Hxc  igitur  difla 
funt  ratine  argumenti  . 

Quxritur  autem  in  hoc  libro,  quod  foluere  necelfarium  eft , quomodo  punfta , quz 
nonuint  intra  axem',  fed  in  fuperficic  fphzrz  circulos  deferibant  fimul  cum  Iphxra 
conuerfa  . Si  enim  punfta  liarent, St  non  fimul  cum  fphzra  conucrtcntur,  vcnfimijc 
effet  dicere  lineam  m fuperficic  fphzrz  faftam  ab  aliquo  pundlo, circuli  circumferentia 
effe.  Si  autemrurfusStfphzraconucrt«retur,St  punftum  zqualiter ferretur,  in  ipfa 
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fimuicanuerl"um>derelidwn  quidem,  vel  fcnfim  excurrens  ad  caficnv partes  fphara , 

& lichaberet  aliqui  rationem . deielidumcnim  a fphara  nccdsario  loco  permutans  > . 
continuitate  quadam  lineam  gigneret  in  fuperricic  fphara . Senlira  vero  excurrens 
eadem  ratione  circulum  deferibere  pollet  ■■  Sed  neque  dcrclidum,  neque  fenfim  excur- 
rens, lemper  autem  eundem  locum  in  fphsera  tenens , ipia  conuerfa  admirabile  forte 
videatur,  quomodo  circulum  deferibat  • ncccllc  enim  elicum,  qui  deferibit  > circa  fla- 
bile aliquod  deferibere  . Si  autem  id,  circa  quud  dclcribit,  aop  liat , deferibere  quom  - 
do  pollit  .omnia  igitur  punda,qux  in  fphara  funt , ipfa  conuerfa  non  liant,  folus  au- 
tem flat  axis.  & a pundo,  quod  femper  fertur,  ad  liantem  perpendicularis  adueum 
axe  conuenit,  videlicet  in  pundo . quare  ncccllc  cll  pundum , in  quo  reda:  linea:  con- 
ueniunt , Itare : quoniam  & ipfc  axis . & cum  punitum  quidem  in  axe  fit,  perpendicula- 
ris autem  adu  fit  in  fphsera  . fphara  ipfa  conuerfa  limul  circumagere  reda  linea  vna 
cutpfoHdo  termino,  qui  cll  in  fuperficie  fphaxx . liat  autem  pundum  in  axe . nccefle 
igitur  cltcircumada  hac  reda  lirica  limui.cuin  fphara , quatenus  quidem  fphsera  fer- 
tur mota ; quatenus  vero  terminatur  liante,  & non  mutance  terminos,  ipfarn  in  plano 
ferri,  ihtt  autem  illud  planum , in  quo  lcrtur.,&  nonaiibtell,quamin  ipfa  fphara. 
Itaque  quoniam  planum  Habile  ponitur , in  quo  fertur  dida  linea,  & in  ipfofumuntur 
duoquxuis  punita , videlicet  linea  mota  termini,  &quod  cll  ad  axem,  A quod  cll  ad 
ftrperliciera  fphara:  . fieri  autem  potcll , vein  plano  tinni  centro,  & interualio  dato 
circulus  dclcribatur  ; centro  quidem  punito , quod  cll  in  axe  , interualio  autem 
puncto  , quod  in  fupcrfictc  fphara  circulus  deferiptus  in  plano  defcnbecur,  in 
quo  fertur  dida  linea . pundum  igitur  inaxe  lians  caufa  fuit,  cur  circulus  apundo, 
quod  eft  in  fuperficie  fphxrx  defer ibcrctur  quippe  quod  nili  aliquo  liante  deferibi  non 
pollet  .quare  non  potefl  problema  effici,  nui  perpendicularis  ad  axem  dantem  adu 
fit . praeterea  & illud  fciend  um  cll,  quando  perpendicularem  agit  ad  » y,<xa,t*  planum 
quod  per  axcto,4t perpendicularem  ducitur,  producit  tamquam  in  fphara  manente 
hoc  cfficiens^icque  enim  conuerfa  fphara  perpendicularis  ad  axem  agi  potbft  .oportstc 
namque  priusplanum  fup ponerent  cum  in  cueaiftar  reda  linea quod  vis  pundum, 
a pundoipfo  perpendiculari.,  ad  redam  lineam  agatur,  pundo  autem  lato  in  conuer- 
fione  fphara,  acquead  innumerabilia  p.ana  accidente,  & liante  reda, lwda,  non  po* 
tcft  ad  ipfamagi  perpendicularis  ■ Sed  quando  pundum  det,  & reda  itnea,  tunciplis 
in  plano  intellcdis,  poterit  t pundo  ad  rcdaai  lineam  perpendicularis  duci . 
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At  vero  perpendicularem  a qnouis  pundo  eorum  j quae  funt  in  fph*ra, 
ad  axem  dudam , intra  iphxram  cum  ipfb  conucnireficdcmonftrabitur» 


■ Sit  enirit  fphara , cuius  axis  * t , poli  autem  a b punda : 
&fOmatur  in  fuperficie  fphainz  quoduis  pundum  c,  duca- 
turque  ad  a b perpendicularis.  Dico  ipfamctlm  ab  intra 
fpharamconuenire.  non  enim  , fed  fi  fieri  potcll,  conue- 
niat  cum  ipfa’ extra  in  pundo  n:  fitque  cn  ad  a b perpen- 
dicularis , & fumatur  fphara  centrum  t,&  tc  iunga- 
tur  . Quoniam  igitur  pundum  b efl  fphara  centrum , 
erit  cb  qualis  a a ergo  de,  quam  se  eu  maior,  & cufn 
triangulum  fit  bcd  & de  maior , quam  b t , erit  angu- 
lus eco  maior  angulo  EDC.Sed  sdc  eft  redus . angu- 
lus igitur  ico  maior  eft  redo . ac  propterea  trianguli 
eco  duo  anguli  duobus  redis  fune  maiores,  quod  fieri  non 
potcll . non  igitur  a pundo  c ad  a b perpendicularis  du- 
dla  extra  fpharam  cum  ipfa  conuenit . Similiter  oftende- 
mus  neque  conuenire  ad  axis  terminos,  videlicet  ad  a it. 
ergo  conueniet  intra  fpharam  : perpendicularis  igitur  a 
pundo  c ad  ab  duda  rntra fpharam  cadit,  quoddemon- 
llrare  oportebat . 

o,tn.’  ... 

"t>-‘,  ■ : \nx.n,. 


B 


Digitized  by  Google 


1 '/V-;  • 

V-  ■-  !y6«  1 ..vim 

-r 


LIBER  SEXTVS.  105 

In  quarto  theoremate  Thco doli  us  fal- 
fo  exponitur  . Cum  enim  deinonftra  ifet 
diem  nh  maiorem efle die  m p,  fimiliter 
exiftimatur  iiemonllr.il e , nodem,  qua; 
praecedit  diem  nh,  elTc  minorem  node 
infcqucntc  diem  mp.  Sit  enim  ante  or- 
tum n occafus  r , & ipfi  rn  aequalis  po- 
natur r s , & iit  fada  ratio  in  fubicda  fi- 
gura . Siquidem  igitur  minor  e flet  s h 
quam  u p,  fieret,  & tota  n u , quam  tota 
dp  minor, & comparationes  aequalium 
circumferentiarum  nh,  p s , fimiliter 
perficientur.  Nuac  autem  quoniam  mi- 
nor eft  u d,  quam  d m,  maior  autem  h n , 
quam  mp  , non  conftat,&  totam  dn, 
tota  dp  minorem  effe.  potelt  eniin,&  ae- 
qualis fieri  ,&inaior.  At  non  c iftente 

minori  nd  non  adhuc  poterimus  dicere  ....  . 

circumferendam  nr  in  minori  tempure  occultum  hcmiaiqdiriiiM  permutare,  quam 
ps.  oportebat  igitur  Thcodofium  prius  oftendere  circumferentias  compoiirus  no* 
dium, ac  dierum  in  parte  ©c  femper  minores cflccircuinferentijscumpoiuis  in  purt* 
de.  & ita  inferre,  reliqua  etiam  fimiliter  cademoilendi  ,St  infiibieda-figirtav  • 

j fif.urx  fla  a ...  : i'  :■  ~q!r.¥f>"pp' -"v  e-  •*>*•  ' . 

THEOREMA  XXIX.  RRQEpSdTIO  X^IX. 

■ ■ i ■ ..i.v  tnauiii:  d'  .r--i  -•  : ht/U  up  .?•!  !;>.•■•  < ,»  A;ipnitii 

Nos  autem  a Theodofio  Otaiflimy  aflronomico  more'  oftcndirilus iit 
hunc  modum.  , ..  ..  t.  ; ! . . 


. .,;ifc  i . i ‘ '■  , , i ; . . '1 , , ■ ■■  rilfibonrt  l' 

Oriatur  enim  Sol  ad  f , occidat 'a^tem  ms-.  .noi:.  ■mr-jA 

ad  c.  fitque  minor  dp,  quatn  p«i  & baiim  vh»» tJ-.. ■. nn  laVtiuif.im 

rurfus  fit  H occafus,  qui  praecedit  ortum  ti1."  ■ iaefT"  rTiT5r*§  •e.enon.ai.  dl 
p.  & fit  N ortus  praecedens  occafum  h.  j -j  ■■  — . ii  ••  u**  tso»'j  mmtt 

Sitprzterea  ortus. k poli occafilmO , & • / \ V 1 ’’  : ’ ’!l'  / • vAri  xulqij 

occafus  l poftortum  K .&  fit noxqui*  \LV 

dem  fb  minor .node  Git  ,dicsaotem  HN  / •"  .v- q«V  >•='••• 

die  kl  maior:  Dicp  totanrrw  nodem  ■ / (.  ■ f.e>i.:.i\-  . 

tota  Di-mjnotomeflc.  Nam  fi  tionita  / V 

fit,  vel  aequalis e*it,  vel  maior.  Sit pri-  I nfi.-j:  ; n - 1 

mum  fqualir-  Itaque  quoniam  minor  eft  t ■ . - qs.ssrr.  u pv.s 

DF,quam  oe , & i- h , quam  n x,  epit  to-  V '*■'  ' qmai  lti  o 

ta  dh  minor,  quam  tota  dk  . Siripfi-DN  \ J ■ 

aqualis  m 0;,  cftautem,  & totdiMD  toti  \ ..i  :. : s-a-yroi. a- 

D 1.  aequalis . ergo  reliqua  fi  n cft  cqualis  V . i . . ; . 

relique  fil.  Cum  igitur  Sol  Oriensad-IB,-'  'vs  t -r  - d;  ..-i: 

occidat  ad  h inquo  tcmporcSol  circum-  .0. . . jiirdrr^j^dijMdEils'! 

ferentiam  hn  per  tranfic,  ipfa  mu  -pei-  - i =«»  i"-r~—T.  .1  . er.qni  'o?. 
«nutat  apparens hemifphterium.  inaqua-,  qnieluai:-..  iQiMoJemiuug  lod  iv-ny,n  rnc.-> 
h antem  tempore.Sol  pertranfit  wk-vA:  ipfi  ^»ale«.Tcc,-ergrerm  t(«i*W  tompt> 
reSol  pffrtranfit  mi, & hn  apparcns-hcmifiphcr ium pOrinntat  ..Sed inc i te iiiinhP- 
hn  apparens  hemifph^riumpeiNjueatvOSc  ipA  .Ni;  oqualrsi£mmfiunl,j nh  jltruo ton. 
tadu  iqualiter  diftantes . In  aquali  igitur  tempore  Sol  pertranfit  m l , cCufcmNppar 
renshcmifphfrium  permutat.  At  Sol  quidem  pertranfit  ml  in  eodem  tempore, in  quo 
vtramque  mk,kl  pertranfit.  u l vero  permutat  apparens  hemilpherium , m quo 
mk  oritur,  & kl  apparens  hrmifphtenum  permutat,  ergo  in  aequali  tempore  Sol 
vtramque  xi,tt  pertranfit, & mk  quidem  oritur,  kl  vero  permutat  apparens  he- 
mifpherium.  quorum  tempus  in  quo  Sol  pertranfit  kl  eft  aequale  tempori  ,in  quo  kl 
apparens  hemifph;rium  permutati  oritur  enimSol  ad  k,  & occidit  ad  l.  reliquum 
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feiturtempro,  in  quo  Sol  pertranfit  mx  «quale  eft  tempori,  in  quo  m*  oritur;  hoc 
sro  tero  fieri  non  poteft,  quameumque  en  ira  circumferentiam  fol  in  maiori  tempore 
percurrit,  quaro  ipfa  oriatur , vel  occulat , quod  deinceps  oftendemus , pon  igitur  nd 

eft squali'  Di" 

Sit  rurfus  np,  quaro  Pl  maior,  & ipfi 
pu  ponatur  «qualis  dx  . pofita  autem 
eft , & d n ipfi  p m «qualis , ergo  reli- 
qua (H  reliqu»  * X «qualis erit , & tn 
«quali  tempore  Sol  pertranfit  hn,&  hn 
apparens  hemifph«riuro  permutat,  in 
quo  autcro  tempore  Sol  pertranfit  H N,  in 
hoc  & ipfam  mx:  &in  quo  h n apparena 
fcejnifpnserium  permutat , in  hoc  & m x , 

* In  «quali  igitur  tempore  Sol  pertranfit 
m,  & mx  permutat  apparens  h«mi~ 
fphzrium.  Sed  Sol  quidem  pertranfit  cir- 
cumferentiam xt  m eodemtempore, in 
quo  vnamquamque  circumferentia  ruxx, 

%i,  lx  pertranfit,  Circumferentia  igi' 
tur  xx  permutat  apparens  heraifpb*- 
rium  in  eodem  tempore , in  quo  m k ori- 
tur , x i hemifph«rium  permutat , fic  l x 
occidit,  tempus  autem  in  quo  Sol  pertranfit  kb  eft  «quale  tempori,  in  quo  n appa- 
rens hemifpherium  permutat,  reliquum  igitur  tempus,  in  quo  S<>1  pertranfit  m k «qua- 
le eft  tempori,  in  quo  Mic  oritur. « tempus,  in  quo  pertranfit  lx  eft  «quale  tempo 
ri , in  quo  L x occidit , quod  fieri  non  poteft  i fiquidem  omnem  circumfereni  iam  Sol 
tn  maiori  tempore  percurrit,  qu»m  ipfa  oriatur,  vel  occidat,  quare  ni>  non  eft  ma- 
ior, quam  n i . oftcnfum  autem  eft  neque  effe  «qualem  . ergo  n d quam  d i.  minor 
erit , fimiliter  oftendemus  etiam  in  ijsqu«  fequuntur . itaque  his  ance  demonftratis,6t 
Tbeodofij  demonftratio  procedit , quemadmodum  diximus . 

At  vero  omnem  circumferentiam  in  maiori  tempore  Solem  perrranfire , quam  ipfa 
priatur, vel  occidat,  nunc  oftendemus.  videbitur  autem  hoc  aliquibus  manifeftum  e fle, 
& demonftratione  non  indigere  Quoniam  enun  Sal  in  anno  circulum  percurrit , ipfe 
autem  circulus  in  nodte,  &c  die  oritu . , nt  tempus , in  quo  Sol  circulum  percurrit , mul- 
tiplex temporis  eius , in  quo  Sol  oritur  • Itaque  cura  in  maiori  tempore  Sol  circulum 
pcrcurratajuam  ipfe  circulus  onatur^JrparticuIaies  circuli  circumferentias  Sol  in  ma- 
jori tempore  percurret , quam  ipfi;  circumferenti?  oriantur,  vel  accidam,  quare  ma- 
jnfeftum  eft  propoli tum,&  maiori  confideratione  non  indiget, ad  quod  dicendum  eft.fi 
particulares  Zodiaci  circumferentis  quare  mquaksfunt,in*quali  tempore orirentur, 
rei  rurfus  occiderent,  manifeftum  nonis  effet,  quod  dicitur,  «qualiter  enim  orirctul 
circulus,  Si  fie  tempora  iater  fe  compararenturajuoniaw,  & fol  «qualiter  motus  in  » 
quali  tempore  «quales  circumferentias  percurrit.  Mune  autem  Sole  aequaliterper- 
currente  circulum,  & in  ipfo  c irculo  in«quali  ter  ortus,  & occafin  faciente,  nobis  dice- 
re non  licebit , cum  tempus , in  quo  Sol  percurrit  circulum  maius  fit  tempore , in  quo 
circulus  ipfe  oritur,  maius  efse  tempus  particulare,in  quo  Sol  aliquam  permeat  circum- 
ferentiam, quam  tempus  in  quo  illa  circumferentia  oi  oritur  ,&  occidit . Quibus  ita 
fe  habentibus  non  adhuc  peripicuum  eft,  omnem  circumferentiam  in  maiori  tempore 
Solem  percurrere,  quam  ipfa  oriatur , vel  rurfus  occidat . Vndc  autem  quoniam  non 
contingit, vt  Sol  quidem  totum  circulum  percurrat  in  maiori  tempore,  quam  ipfi  ciw 
culus  oriatur,  tempora  autem  particularia  iitquibusSol  vnamquanvque  circumferen- 
tiam circuli  percurrit,  minora  fint  temporibus  particularibus,  in  quibus  vnaqus- 
que  circuli  circumferentia  oritur.  Illud  enim  in  aliquibus  inotibui  fieri  non  poisc  ex 
hoc  conftat.  < ' . "...  , . 
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THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXX. 

i • ' • 


Sit  triangulum  orthogonium  ab  p.rcftum  angulum  habens  ad  »•&  circa  centrum  A E 
a defcribatur  circulus,  deinde  exponatur  refta  linea  quasdam  ch  ipli  lD  squalis  ■& 
pundum quidem  N «qualiter  Utuinpcrtranfcat  nh  inh.ri  decem;  pundum  autem 
* in  quofcilicet  ab  occurrit  b d , pertranfeat  ipfam  bd  in  hora  vna;  fecetuiquc  cir- 
cumferentia BG  bifa  iirnin  FS&iunda  af  in  c producatur.  Quoniam  igitur  in  quo 
quidem  tempore  pundum  e pertranfit  eo  in  hoc  putidum  b pertranfit  bd;  in  quo 
autem  b pertranlit  i>t>  in  hoc  & » ipfam  ec;  atque  eff  tempus,  in  quo  b perfntn- 
fit  bo  duplum  temporis,  in  quo  pertranfit  b f ; erit,  tempus,  in  quo  b pertranlit 
bd,  temporis,  in  quo  pertranfit  bc,  duplum,  fcd  b pertrap/it  bd  in  hora  vna, ergo  i • 

& b,  ipfam  b c in  dimidia  hora  pertranfibit , Quod  cum  circumferentia  b f «qualis  fit  fe,??!? 
circuferenti*  fg,  erit, & angulus  b a f angulo  fac  aqualis,  vt  igitur  ytrau,  da,  ab  C 
ad  ABjitaeft  db  ad  bc  centupla  autem  ellvtraque  da  , a b ipfius  ab  . quare, & Dp  p 
ipfius  »c  eft  centupla.  Itaque  fiat  vt  db  ad  »c,  fic  hn  ad  vx , ent  & hn  centu, 
pia  NX.  atque  eft  bd  aqualis  ni.  ergo  & b c ipfi  nx  eft  aqualis.  Qtoniam  igitur 
pundura  n «qualiter  motum  ponitur  pertranfire  nh  inhorisdccem,cente(imamip.  E 
Sus  partem  in  decima  parte  vnius  hor«  pertranfi  it . pundum  autem  ■ in*qualitcr 
motum  pertranfit  bc  m dimidia  hora . Itaque  duobusmoubuiiciiftentihus  . vpo  qui- 
dem inaquali  .altero  autem  aquali,  totum  quidem  tempus , in  quo  n pertranfit  nh 
«qualiter,  maius  eft  toto  tempore , in  quo  b pertranfit  bd  inaqwaliter.  tempus  au. 
tem  particulare,  in  qu>  n pertranfit  sjt,  minus  eft  tempore  particulari»  in  quo 
B ipfam  ec  pertranfit  quare  nihil  prohibet  etiam  irt  motu  Solis , & cuculi  ortu  idem 
fieri,  idqft  Solem  quidem  in  raaiQri tempore  pcrtranfirecircujum , & pfuni circulum  iq 
minori  tempore  oriri.  Rurfus  autem  4 contrario  aliqfia  fircoiici.cumfcrentias  oriri 
in  nuiori  tempore,  & Soldm  ipfas  in  ihinori  tempore  , peitraniire,  diipinuta  mmirutn 
Ortus circdli  velocitate . vmfe  rjitlfr  qilid  tton  »deo  diminuitur , vt)  aliqua  ipiius  cir- 
cumferentia in  maiori  tempore  oriatur,  quam  illam  Sol pcrtraqfeat?  Itaque  oportet 
fiosconfiderare,  «rqmtaniem  J&jdiaqi  velocitatis  fit  ek  numero  eorum, qui  infinite 
augentur , & infinitt  minuuntur , vel  eorutn,  qb*  ipfiiiite  quidem  augentur , non  au- 
tem infibite  minuuntur ; vxiJdafrum,  qui  Infinite  minuuntur,  neque  inhqite  anguntur. 

Ea  enim  circa  aliquas  magnitudines  contingere  ex  hi»  eonftat . 


. THEORBhfAitXXJCIi  P^OTOSIffJO  XXXV - 

. £ofum,  qux  uifinitq. , augentur , infinite  roiummcur,  funt  magni- 

«udines  quaedam,  fiquidem,  omni  ppopolita  magnitudine  maiores  fiunt 
& rurfus  minores , quotcumque  in  problematibus  indeterminatis  effi- 
ciuntur . 


or, ; • 
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Fieri  namque  potcft,vt  circa  datam  reftam 

lineam  applicato  quocumque  fpacio,  quod  Yy 

quadrato  excedat,  maius  fpacium  quadrato  V- 

cxccdcns , St  rurf-s  minusapplicetur.  St  hoc  / 

infinite.  In  hac  igitur  magnitudo  applicata  / 

augetur  infinite,  St  infinite  minuitur.  K . . 


THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXII 


Eorum  vero,  cju.t  infinite  augentur,  non  autem  infinite  minuuntur 
eft  id,  quod  fit  in  delcripto  triangulo. 


Si  enim  fit  triangulum  ab  e.  St  ac  bifariam  fe- 
f ceturin  b,  ducaturque  per  e refla  linea  feg,  erit 
q triangulum  fgb  maius  triangulo  abc -Strurfusdu- 
fla  hei  , ti  iangulum  bhk  triagulo  fgb  maius  erit. 
St  femper  du&is  reflis  lineis  infinite,  augebitur  trian- 
gulum. nuraquam  tamen  dufla  linea  triangulum  ef- 
ficiet minus  triangulo  abc.  Hsec  igitur  magnitudo 
augetur  quidem  infinite  , non  autem  infinite  minui- 
tur ,fed  cft  aliqua  magnitudo  minor  triangulo  abc, 
qua  non  cft  triangulum/ 


THEOREMA  XXXIII.  PROPOSITIO  XXXIII. 


1 At  eorum , qus  non  augentur  infinite , infiniteautem  minufintur,  eft  id,quodcqir* 
tingit  in  refla 'linea  in  circulum  aptata , non  enim  quacumque  propofita  magnitudine 
maiorem  in  orculum  aptare  poffumus,  naro  cum  ^pterminataf  ut  magnitudo  diametri, 
non  litet  ea  maiorem  aptare  . 'diminutio  autem  infinite  fierlipoteft , etenim  quacum, 
que  refla  lihea  minorem  aptare  licet . Idem  etiam  conflato  eo,  quod  non  omne  da, 
tum  fpaciimi  ad  datamreflam  lineam  applicatur,  deficiens  figura  quadrata  , Equidem 
applicatafii  fpacium  infinite  au gqri  non  potcft.:cqio$l. aliquod jipaei.um , qpo  manis 
applicare  non pofluiqps.  miquj^res autem ppffunmsoninr<^ci»p£opefito minus?** 
plicare  : qua;  quidem  magnitudo  applicata  confiscatur  tSffi , qii«t  non  augentqr  ififi-| 

nite,fcdiifflnrtcminuuntw?,  •, orcniU-i.-  M , nn*’  sit 


T H E O R E MAi  X X XI V,  • P R O E 0 S4  TJO'  X X X r Vi 


iSinfiidrtfci- 
it  hoc , tJUbcf 


Eomm  dcnkjue  , quit  ntque  Infinite  aiigentur  , 
nuuntur;,  iunt  quiedarrt  magnitudines  determinata: 
fequicur.;  ' r n.:a.hp  , 
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Si  enim  fint  duo  circuli  fefc  contingentes  , 
in  pundlo  a f alicuius  .autem  circulus  unum 
eorum  contingat  in  *,.&  alterum  in  pun, 
fiis  cd  fccet . atque  ab  iplis  .CP  adcontaflu» 
circulorum  inficiantur  refla:  linese  ca,»d- 
c i , b D . Omnium  anguloTum , qui  ad  circum- 
ferentiam circuli  b e a f confiituuntur  > maxi- 
mus quidem  efl  cad.  mininius  vero  cbd. 

In  hoc  igitur  magnitudo  anguli  diminuta 
non  infinite  diminuitur , fedeft  aliqua  angu- 
li magnitudo , qua  minor  adhuc  fieri  non 
potefl.  & rurfutn  angulus  auftus  non  au- 
getur infinite  >,  fed  eft  aliqua  magnitudo  an- 
gufi  determinati  / qua  maior  adhuc  fieri  non 
potefl. 
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Sit  triangulum  orthogonium  abd  reflum  angulum  habens  ad  b J Mde , fint  autem  A 
iuo  lateri  da,  ab  centupla  iplius  ab.  hoc  enim  a ‘Pappcnnferiusponitur . 

Et  circa  centrum  a deferibatur  circulus]  Vidit  icet  bic. 

Vt  igitur  vtraque  da,  ab  ad  ab,  ita  efl  db  ad  bC  ] Et  enim  ex  tertia  fexti  elemen- 
torum, Vt  DA  ai  ab,  ita  o c ai  c B , CX  componendo  Vt  o a,  a b ai  a i ,ita  D B ai  bc- 
Centupla  autem  eft  vtraque  d a , a b ipfius  a b ] Expolitione [cilicct,  vt  ante  diximus.  D 
Centefimam  iplius  partem  in  decima  parte  vnius  hora:  pertranfibit  ] Grtcus  codex  E 
corruptus  eft,  in  quo  legitur  re'  apa  iMnWi  anne  pifK  ir  tpm  lita  mf'  hakloeirai . 
legendum  autem  videtur  it  ipat  Indn! . 

Erit  triangulum  tci  maius  triangulo  a b c ] Ducatur  per  a reda  linea  a l parallela  F 
ipft  Bc,  qua  fccet  fbibl.  Et  quoniam  angulus  a el  eft  aqualis  angulo  di  Verticem  cuc, 
tr  angulus  IAE  augulo  CCB  ;angulufquc  uls  angulo  c G E oh  Irneas  parallela  erit  trian. 
gelum  A B L tnangulo  c e c aqufangulum. , vt  igitur  A b at  b l ita  c B'  ai  e g . gjr  per- 
mutando Vt  AB  ai fati , i:a  1 B ai  bc.  pofita  autem  eft  A B aqualis  ec.  quare  & ts ipft 
E G aqualis  erit . & eodem  modo  ollenietur  a l aqualis  G c.  ergo  tr  iahgulum  iiujl  aquale 
triangulo  csc,&  didito  Vtrique  communi  trapezio  auge,  ent  triangulum  aic  trape- 
zii A Ac  L aquale.  Sed  triangulum  fbg  maius  efttrapeglo  a e’c L.  fuperat  eum  ipfum 
triaigulo  FAL  triangulum  igitur  fbg  triangulo  a f,g  e f maius. 

Et  rurfus  dufla  hbk > triangulum  ihk  triangulo  pr,  b maius  erit]  Secet  enim  na  G 
ipjam  At  produdamin  si.  Rurfus  eodem  modo , quo  fupra  iemanftrauimus  triangulum  bhk 
triangulo  abc  Huius  effe,&ipfa  fuperare  triangulo  iiam:  quod  quidem  maius  eft  triangu- 
lo e nl.  fed  triangulum  fbg  fupcrabdttdcm  triangulum  abc  triangulo  f ai.  triangulum 
igitur  hbk  triangulo  fbo  maius  fit  necefieeft.  Similiter  a punch  n infra  nfumpto,  & 
iuda  seo  , iemondrahieur  triangulum  sio  maius  tn  angulo  abc  . nam  per  c duda  cp 
ipft  A B parallela,  erit  trapezium  n b , c p triangulo  abc  aquale . ergo  triangulum  n b o fu. 
perat  triangulum  abc  ipfo  cor  triangulo. 

Etenim  quacumque  refla  linea! minorem  aptare  licet  ] Quomodo  autem  reda  linea , H 
data  in  circulum  aptetur  docet  Euclides  iu  quarto  libro  elementorum  propoficionc  prima,  sj- 
ipfe  Tappus  in  tertio  libro propofitione  4;. 

Cum  fit  aliquod  fpacium,  quo  maius  applicare  non  poflumus  ] Oportet  enim  datum  ti 
fpacium  nau  maius  tffico,  quod  ad  dimidiam  applicatur  ex  ig.fexti  libri  elementorum. 

Omnium  angulorqm,quiadcircumfcrentiam  circuli  beaai  confiituuntur,  maxi-  j, 
mus  quidem  eft  CAD,  minimus  vero  CBD]  Sumatur  pundum  m circumferentia  circuli 
B e a f inter  nCr  F,  quod  fit  o,&  cg,gd  tungautur,  ita  Vt  cc  fecet  circumferentiam 
circuli  c.aD  id  H.  erit  angulus  gh  d aqualis  angulo  cad  cx  xi.tertij  libri  elementorum 
atque  eft  angulus  cbd  exterior  maior  interiori  & eppofito  c c D , angulut  igitur  cad  angu- 
Io  c a D efl  miior.tr  eadem  ratione  maior  quocumq,aliool}ciidctur.t{urfus  [uniatur  aliud  pun* 

Sum  k i»  circumferentia  ciuf icm  circuli  inter  t&r,&  tundis  ck,  kd  producatur  ck 
■ i Vfque 
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Htfquc  ai  circumferentiam  circuli  ctD  i»  L,  & t>i  tangatur . erit  ungulus  CI  I)  aqualis 
ungulo  c b d»  Sci  angulus  interior  cld  minor  efl  exteriore  ckd.  ungulus  igitur  cud  an- 
rulo  CKDf/i  minor  . & ita  quocumque  alio  minor  icmonfiraimnr  • tx  quibus  couHat  angu- 
lum cad  omnium  angulorum,  qui  ai  circumferentiam  circuli  ut,  ut  aptamur,  maximum 
ege,  & CBD  minimum  . 

THEOREMA  XXXV.  PROPOSITIO  XXXV; 

His  igitur  prarmifsis  nunc  dcmonftrabimus  Zodiaci  velocitatem  dimi- 
nutam nunquam  velocitate  Solis  minorem  efle  . fcd  quamcumquc  cir- 
cumferendam Zodiaci  Solem  in  maiori  tempore  pcmanfirc,quam  ipfa 
oriatur , vel  ruriiis  occidat . 

Sit  enim  horizon  quidem  ai,z- 
ftiuus  tropicus  sed  zodiacus  dhl 
maximus  autem  parallelorum  asm 
fitq;  principium  Cancri  in  occafu. 

St  abfeindatur  quapiam  Zodiaci  cir 
cumfercntia  se.  Dico  Solem  in 
maiori  tempore  circumferentiam 
D h pertraniire  , quam  ipfa  d h oc- 
cidat . deferibatur  enim  per  h ma- 
ximus circulus  hi,  qui  circulum 
'A  ar&icum  contingat . Et  quoniam 
fphzrz  diameter  ad  diametrum  z- 
iliui  tropici  poteftate  eandem  ha- 
bet proportionem , quam  <5xp,  ad 
$xp.  etenim  refla  linea  a centro 
fphzrz  ad  centrunf  tropici  dufla  , 
longitedine  eam  proportionem  ha- 
bet ad  femidiametrum  tropici, qua 
B io.  ad  xj.  erit  fphzrz  diameter  mi- 
nor, quam  dupla  diametri  tropici . quare  dupla  diametri  fphzrz  minor  erit,  quam  qua- 
drupla diametri  tropici . Sed  dupla  diametri  fphzrz  ad  diametrum  circuli  ied  maio- 
rem proportionem  habet,  qua  circumferentia  m n ad  d u circumferentia  ex  ix.  theo- 
remate tertii  libri  fphzricorum . ergo  circumferentia  h n multo  minor  erit , quam 
C quadrupla  circumfercntiz  n h . Et  quoniam  Mundi  velocitas  velocitatis  Solis  maior 
efl,  quam  quadrupla, & Mundus  quidem  per  circulum  in  m , Sol  autem  per  dhl  fer 
tur.in quo  tempore  fol  pertranfit  circumferentiam  dh,  in  hoc  punflum  N maiorem 
circumferentiam,  quam  mn  pertranlit : etenim  n zquz  velociter,  atque  Mundus 
fertur.  In  maiori  igitur  tempore  Sol  pertranfit  circumferentiam  dh,  quam  h ad  H 
perueniat . Deferibatur  per  h parallelus  circulus  gh.  in  zquali  autem  tempore  n 
D ad  m perucnit , & H ad  g . Similes  enim  circumfercntiz  funt  mn,hg.  ergo  in  maio- 
ri tempore  Sol  circumferentiam  dh  pertranfit,  quam  h perueniat  ad  c.'  In  quo  au- 
tem tempore  h peruenit  ad  g circumferentia  dh  occidit,  in  maiori  igitur  tcnipo- 
E re  Sol  pertranfit,  h quam  d D H occidat.  Sed  inzquali  tempore  occidit  dh,  & cir- 
cumferentia ipfi  xqualis,  & oppolita,  quz  efl  poft  Capricornum,  oritur,  & zquaies  ip- 
fas circumferentias  fol  in  zquali  tempore  pertranfit . quare,  St  in  maiori  tempore 
Sol  pertranfit  circumferentiam,  quz  efl  poft  Capricorn um,quam  ipfa  oriatur,  fecimus 
t,  autem  mentionem  de  his  Zodiaci  circumferentiis,  quoniam  illa  videtur  in  maiori  tem- 
pore occidere.  St  hzc  in  maiori  tempore  oriri . Cum  igitur  circumferentia, quz  a con- 
taflu  Cancri  in  maiori  tempore  occidere  oftenfa  fit,  quam  reliqua  omnes  circum  feren- 
tiz  Zodiaci  circuli,  atque  oftenfa  fit  in  minori  tempore  occidere,  quam  ipfam  Sol  per- 
tranfeat,  multo  magis  reliquz  circumfercntiz  in  minori  tempore  occident,  quam  ip- 
fas  fol  pertranfeat . Rurfus  quoniam  circumferentia  ,quz  efl  a contaflu  Capricorni  [n 
maiori  tempore  oritur,quam  reliquz  omnes  Zodiaci  circumfercntiz, oftenfa  efl  autem 
in  minori  tempore  oriri,  quam  ipfam  Sol  percurrat , multo  magis  reliquz  circumfe- 
rentia Zodiaci  in  minori  tempore  orientur,  quam  ipfai  Sol  percurrat . 
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Et  quoniam  fphxrx  diameter  ad  diametrum  xftiui  tropici  pote  (late  eandem  habet  A 
proportionem, quam  619.  ad  jip.  etenim  recta  linea  a centro  fph«r«e  ad  centrum  tro- 
pici dufta  longitudine  proportionem  habet  ad  fcinidiamctrum  tropici,quam  ic.ad  13.  J 
Sinus  enim  rcBus  maxime  declinationis  Salis, Videlicet  graduum  13  ' . elt  a;.  9.  14.  ea- 
rum partium,  quarum  femiiiamrter  fpliara  e II  (50000  t£r  filius  rcclus  refiiui  maxima  decli- 
nationis . hoc  efl  femidiamctcr  tropici  e/2  550»  3.  habet  autem  2 924.  ai  51023.  eandem 
feri  proportionem , quam  10.  ai  13. 

Erit  fph«r«  diameter  minor,  quam  dupla  diametri  tropici]  Habetenim  fpharaiia-  B 
meter  ad  diametrum  tropici  eam  fere  proportionem  , quam  1 5 , . ad  1 3 . 

Et  quoniam  Mundi  velocitas  velocitatis  Solis  maior  efi,quara  quadrupla  ] Veloetta-  C 
tes  eniminterfefe  eandem  habent  proportionem,  quam  tempora , in  quibus  idem  fpacium  per- 
curritur, conuerfo  tamen  modo.  Tqam  cum  Sol  in  anno  Zodiacum  percurrat , Zodiacus  autem 
in  dienaturali  oriatur , Del  occidat , Manii  velocitas  ai  velocitatem  Solis  erit , >t  tempus 
annuum,  ad  rusus dici  tempus . Velocitas  igitur  Munii  maior  efl,  quam  quadrupla  velocita- 
tis Solis  . efl  enim  maior,  quam  trecentum  fexagintupla . 

Similes  enLn  funt  circumferentis  s \t , ac]  Ex  13.  fecundi  libri  fpharicorum  Theo-  D 
iosij . 

Sed  inxquali  tempore  occidit  dh,&  circumferentia  ipfi  squalis,  & oppofita,  qu;  E 
efl  poli  Capricornum  oritur  ] Er  1 1 . pbanomenon  Euclidis . 

Quoniam  illa  videtur  in  maiori  tempore  occidere,  & h;c  in  maiori  tempore  oriri]  P 
Ex  ii.  & 1 }. pbanomenon  Euclidis . 

THEOREMA  XXX VI.  PR O POS ITI O XXXVI. 


Quod  fi  r fit  occafus , & c or- 
tus .erit circumferentia:  fg  tem- 
pus , in  quo  ipfam  Sol  noctu  per- 
tranfit  • At  vero  insequalibus  exi- 
flentibus  id , d g , non  fieri  me- 
dia no  A e conuerfioncm  perfpi- 
cuum  eft,  quoniam,  & tempus  ip- 
fius  fb,  quam  Sol  percurrit  ,eft 
inaequale.  Confiat  etiam  fog 
circumferenti;  nollem  maxunam 
efsc  omnium  earum , quae  in  anno 
contingunt,  cuius  principium  eft 
aefiiua  conuerfio,  quippe  cum  in 
maximo  tempore  circumferentia 
f d c occul  tum  hemifph;rium  per. 
mutat . 


THEOREMA  XXXVII.  PROPOSITIO  xxxvir. 


pftendenda  autem  nunc  fint,  & qua;  ex  vtraque  parte. 

Sitque primum  fd  maior, quam  t>c,&fitipfius  r occafils  ortus  k:  & circumfe-  C 
rentiie  fh  «qualis  fit  kg  circumferentia. in  «quali  igitur  tempore  Sol  circumfcren- 
tias  f 11 , x c pertranfit.  Sed  in  quo  tempore  pcrtranlit  fh,  lpfa  fh  apparens  hemi-  D 
fph«riura  permutat.  In  minori  autem  tempore  f h apparens  hcmifpharium  perinu-  E 
tat,  quam  k g . ergo  in  minori  tempore  Sol  pertranfit  circumferentiam  k g , quam  x g 
apparens hemifph;rium permutat.  In  quo  igitur  tempore  xc  apparens  hemifph«- 
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Hum  permutat, Sol  circumferentiam  pcrtranfibit  maiorem  circumferentiam  kg.  per- 
tranfeat  circumferentiam  cl.  Itaque  cum  punflum  k in  occidente  (it, Sol  exifiens 
ad  l fupia  terram  erit . Vt  igitur  pertineat  ad  eccidentem,  circumferentiam  quan- 
dam  pertranlifait  .pertranfeat  u.  ergo  in  quo  tempore  t»  peru.utat  apparens  hc- 
milpharium,  in  hoc  & Sol  ipfam  r.  m circumferentiam  pertranfit,  atque  tll  e»  maior 
quam  F H , quare  dies  in  femicnculo  nt  maiores  funt  diebus,  qui  in  fcmicirculu  cb 
F contingunt.  Hoc  igiturdemenAraripoteft,  quemadmodum  in  elemento.  Sedquo- 
G niam  fd  eft  maior,  quam  dg,  & fk  quam  gm  minor,  hd  ad  dm  nui  Jam  habet  coni*- 
parationem . quare  demonftratio  limiliter  non  procedet,  nifi  demonftrauerimus  in 
portione  ne  vtrafquedicsacnofie'  vtrifquc diebus, ac no&ibus  in  portione  de  ma- 
iores e (Te . oportet  igitur  nos  pradifla  vti  demonftratione  , vt  & noftes  inter  Ce  com- 
parentur. 

THEOREMA  XI X V II I.  P ROPOS ITIO  XXXVIII. 

Itaque  fit  ante  h ortum  occafus  p.& 

FJ  ipfi  quidem  r u aiqualis  ponatur  nit 
ipfi  vero  r F aiqualis  k x . Et  quoniam 
pf  cft  aequalis  kx,  in  aquali  tempore 
Sol  vtramque  ipfarum  pei  tranfibic . in 
quo  autem  tempore  pcrtranfibit  fp, 

Mundi  conucrfio  fit,  & ipfius  rpocca- 
K fus.  Sed  tempus,  inquoKX  oritur, eft 
t aquale  tempori,  in  quo  occidit  ff.  tem- 
pus igitur,  in  quo  Sol  pertranfit  K x , eft 
conucrfi.nis  mundi  tempus,  & ortus  kx 
circumferentia  . tempus  autem,  jnquo 
Sol  circumferentiam  k g pcrtranfit,ma- 
ius  eft  tempore  ortus  k g . ergo  tempus, 
in  quo  Sol  pertranfit  g x,  maius  eft  con- 
M uerfione mundi, & ipfius  ex  ortu. qua- 
re in  Mundi  conuei  fionc,&  e x ortu  Sol 
minorem  circumferentiam  pertrafibit , 
quam  fit  g x . pertranfeat  g o . punito 
igitur  x in  ortu  exiftente,  Sol  cum  fit  ad  o exortus  iam  cft.&  ob  id  in  quo  tempore 
Sol  ad  orientem  fit,  minorem  adhuc  circumferentiam  percurret , quam  eo.  fit  gn. 
erit  igitur  u punitum  orientale  poft  ortum  o.  & nox,  cuius  ortus  u minor  noilecu- 
ius occafus  p.  Similiterautem,&rcliquaoftendcntur.& fi  quainftantiafiat,in  figu- 
ra, in  qua  ortus  vel  occafus  fit  in  aftiua  conuerfione,  fimiliter  foluitur . 


COM7HE?fT^tl{irs: 

A At  vero  inaqualibusexiftentibus  fd,d  e non  fieri  media  noite  conuerfionempcr- 
fpicuum  eft  , quoniam , & tempus  ipfius  fd,  quam  Sol  percurrit , eft  in  aquale  J Ex 
ifs,  qua  tradit  Theodofius  tu  quarto  Theoremate  primt  libri  de  diebus,  & nolUbus . 

B Condat  etiam  fdc  circumferentia  noitem  maximam  cfse  omnium  carum,  quain 
anno  contingunt  . cuius  principium  eft  aftiua  conuerfio . quippe  cum  in  maximo  tem- 
pore circumferentia  fdg  occultum  hemifpherium  permutet . ] Verabat  funt  de  node, 
tu  ijtiarn  fit  by-  malis  conuerfio , qua  ex  quarto  theoremate  iam  diSo  nunifefio  apparent . 

C Sitque  primum  f d maior , quam  D o,  & ipfius  f occafus , ortus  h ] goto  ad  afhuam 
eonuerfionem  • atque  efl  fdg  t n cumferentia  nodis  , in  qua  ea  contingit. 

D Sed  in  quo  tempore  pcrtranfibit  F h ipfa  f h apparens  hcmifpharium  permutat  1 
Crtcus codex  . «V ir  S nr  timpiu  »r<u  d f»  xafaUssH  ri  fartfir  ioct 

videtur  legendum  £8 . 

E In  minori  autem  tempore  fu  appparens  hcmifpharium  permutat,  quam  tc  i El 

enim  ic  conucrlioni afliua  propinquior . J 1 

F Hoc  igitur  demonftrari  poteft,  quemadmodum  in  elemento.  J Ter  elementum  fortaClc 
Mtclligu  Theodosii  libros  de  diebus , & nolhbus , vel  potius  Euclidis  phanomena . 
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Nifidcmonftraueriir.us  in  portione  dc  vtrafquc  dies,  ac  notfes,  &c.  ] In  Grxcoco-  G 
duc  hgitur.  it  m/S  i A 7pitia.it»  Sed  leger. dum  arbitror  teS  iy  rpipar  1, 

Et  ipfi  quidem  fd  aqualis  ponatur  dk,  ipfi  vero  pF.^quaiii  K x j Grxeus  codex . H 
*.  * «V  » 1*  fJLir  £J"  tat  u 1 m.  t iit  Si  J#»r  7-n  x£  , legendum  autem  Videtur . ri  li 
ar  £ te»  n x £ • 

5cd  tempus , in  quo  kx  oritur  e(!  aquale  tempori,  in  quo  occidit  pfJ  K 

1 empus  autem  , in  quo  SoJ  circumferentiam  & o peruanfit , maius clt  tempore  or-  L 
tus  k e J Ex  IjS , qux  7'jppns  jupra  demcvflrjuit » 

Quare  in  Mundi  conuerfione,&  e.  x ortu  Sol  minorem  rirrumferentiam  pertranfi-  M 
bit  , quam  fit  G x]  Grxeus  codex  i/  dfc.  tijpw  vipereo n mu'  7*f  «'«Wc,  >ir«rsu  tf 

9Mt<,&c,  expungendum  i(l  illud  Ve  > um  )iV»7<u. 

Eutranicat  00]  Gruens  codex  . S>t?>nAv$h*  r»t  ■ J1.  fcd  legendum  puto  rdt  *».  N 


Ariftarchus  in  libro  de  magnitudinibus, & diftintijs Solis, & Luna: 
fe*  ronir,  nempe  hic , 

Primum,  l unam  a Sole  lumen  accipere,  fecundum,Terran:  puncti , ac  centri  habere 
rationem  ad  fphxram  Luna:  tertium ,i  cni  L .na  dimidiata  nobis  apparer, vergere  in  no- 
Urum  vifum  circi  lum  maximum,  qui  Lunte  opacum, & fplendidum determinat . Quar- 
tum, cum  Luna  dimidiata  nobis  apparet,  tunc  ipfam  a Sole  diltare  minus  quadrante  , 
quadrantis  parte  trigefima,  pro  co.quod  eft,diftamepartesoiftoginrafeptcm.  he  enim 
minores  funt  quam  nonaginta  partes  quadrantis,  partibus  tribus,  qua;  funttrigeiima 
pars  nonaginta.  Quintum  vmbrm  latitudinem  elic  duarum  Lunarum.  Sextum,  Lu- 
nam fubtendere  quimamdecimam  partem  ligni . 

Harum  autem  politionum, prima  quidem,  tertia  & quarta  fere  cum  Hipparchi, & 
Ptolcmcipofitionibusconfcntiunt,  Luna  enim  a Sole  feniperiUuminatur.prmtcrquain  . 
in  ecclypn,quo  tempore  lucis  expers  fit,  incidens  in  vmbrani,  quam  Sol  opp  -.fitus  a ter- 
ra iacit,  conicam  formam  habetcm,&  circulus  determinans  !a£teum,quod  cft  ex  illumi- 
natione Solis,  & cineritium,  qui  proprius  Lunte  e lor  cft , haud  differens  a maximo  cir- 
culoindimidiatisad  Solem  Ccnllitutionibus,  quam  proxime  ad  quadrantem  in  Zodia- 
co confpe<2um,ad  vifum  noftrum  vergit . hoc  enim  circuli  planum,fi  produ,  atur, etiam 
per  vifum  noftrum  tranfibit , quamcuinquc  politionem  habeat  Luna  prima:,  vel  fecun- 
da dimidiata:  apparitionis,  reliquas  autem  pofitiones  diferepanfes  compcrium  difti 
mathematici , propterca  quod  neque  terra  puniti , ac  centri  rationem  habet  ad  Lunse 
fpharam  fecundum.ipfos,  fcd  ad  fpharam  inerrantium  ftellaroin.  neque  vmbr*  lati-  • 
tudo  fit  duarum  diametrorum  Luris,  nequa  ipfius  LunaE  diameter  fubtendat  circumfe- 
rentiam maximi  circuli , fecundum  medum  eiusdiftantiam,  quintamdeciinam  partem 
ligni,  videlicet  partes  duas  . Hipparcho  enim  diameter  Luna;  circulum  hunc  fexcen- 
ties,& quinquagies  mctitur.& circulum  vmbra  metitur  bis  ,& feriris  fecundum  me- 
diam diftantiam  in  coniunAionibus.  At  Piolcmfo  diameter  ipfius  Luna:  fecundum  A 
maximam  quidem  diftantiam  fubteniit  circumferentiam  o.  j 1. 10.  fecundum  minimam 
veroo.  75.  io.  & diameter  circuli  v.nbrae  fecundum  maximam  Luna;  diftantiam  0.401  B 
40.  fecundum  minimam  b.  45.  vnde  ipfi  differentes  rationes  tum  diftauttarum.tunvmar 
gnitudinum Solis, & Lun* collegeru.it,,  Ariftarclius  autem  dictas  pofitiones  leputus 
verbum  ita  feribit . , , 

Itaque colligiturdiftantiamSolisaterra  maiorcmquidemefse  vquain  duodeuigin,  (' 
tuplaindiftantia  Luna:  minorem  vero  quam  vigintuplam  ,&  eandem proportionem 
habere  Solis  diametrum  ad  diametrum  Luna: , quod  habetur  expolitione,  quacUeir-  j 
ca  dimidiatam  Lunam.  Solis  autem  diametrum  ad  diamctfuqi  terra  irimutori  pry  por- 
tione efsc,  quam  15. ad  7.  & minori,  quam  43.  ad  <5  cx  rati  inediljantiaruui , & poli- 
tione circa  vmbram,  & cx  eo,  quod  Luna  quintam  decimam  fignipartem  fubten  Jit  . 

Colligitur, inquit,  vt  deinceps,  vclut  qui  hac paulo  poli  demonftraturu^fit  leinnjjc 
taad  dcinonftrationcs  vtilia  pramittens.  Ex  quibus  omnibus  concludit',  Solem  ud  D 
terram  maiorem  quidem  proportionem  habci  c , quam  <58 yp.  ad  -17,  minorem  vero , -,r 
quam  79507.  ad  n<5.  Terra  diametrum  ad  diametrum  Lupa  in  maiori  proportio jjj 
c(fe,quam  108.  a^  45.  & minori,  quam  60.  ad  19.  Terram  vero  a J Lunam  iri  majori  . 
«fle  proportione , quam  11597 11. ad  79507-  A:  minori,  quam  n<5coo.  ad  <53jy. . At 
Ptolemaus  in  libro  qumto magna:  Conilmitionis  dcmonftrauit , quarum  partium  fc-  s 
midiamter  terrae  cft  vnius,  earum  Lunae  maxi.nam  diftantiam  in  cnniunftiouibus  olle . 
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T r cubus  autem Vf.cft  earundem  }9\-  proxime,  & cubus  i8t-  «militer  6644.. 
L ^oxirai,  quarum  partium  Luna:  folida  magnitudo  eft  vmus,  carum  magnitudo  ter- 
M N S^S»Tfc  sJ&ShI.  quare  magnftudo  Solis  cent.es , & fcptuag.es  prex, mi 
M N ^magnitudinem  continet  A htec  haacnusditfaf.t,  comparat,  onis  caulla  difranm 
magnUuTnum  ,& diftantiarum.  Defcnbemus autem  vnum  lemma  ex  „s , qua.  tradun- 
tur  in  quartum  theorema  ciufdcm  libri  inquifmone  dignum  • 


C Q M ME  H T J r $• 


\t  Ptolemso  diameter  ipfiusLun*,  fecundum  maximam  quidem  diftantiam  fub. 
tendit  circumferentiam  o.  ji.10.  fecundum  minimam  vero  o.  ?5-  1 «i*  /*»•'«* 

dit  circumfercntiammtnutorum  J !.  tj*  70»  fecundorum  , V'  nunc  loquuntur  . Grucus  autem 
codex  XX T«  il  IlT*Al^«U«F,  &C.  KtLTA  79  9 X X X.  XX7X  * • 79  *A X^Ct9 

. Sed  legendum  Vldctnr,  xxrx  f4*r  T*'  ptyteer  Xncxpx  •***•  xx*r*  $t  t®  «Aax*™r 


• A • X 

• A IX 


Et  diameter  circuli  vmbra  fecundum  maximam  Lune  diftantiam  o.  40. 40  fecundum 
minimam  0.41?.]  Grucus  codex  « fi  SUpnttt  t*  xdxx*  t»c  «»(  **f«'  p'”  -r»' 

Zneipu  rfc  etunete  «.  /1.  fu  s*t*  t/  ixd^trir  Stacnpu  pr.  Sed  Videtur  legendum  p.p.  Vel 
upiP'  utra  ri  lAA/urtr  duenptt  p t a »,  quemadmodum  tn  codice  TtoLcenut  imprijjo  ie- 


C Colligitur  igitur  di  flant  iam  Solis  a terra  maiorem  quidem  efse , quam  dtiodeirgm- 
tuplaindiftantiatLunx  1 InGrxeo  codice  nirijlarchi  ira  ftnptum  neentur  #*ia«>iJit«< 
jni  7 i iulu  HaTtpt  Suo  7*r  >!c,  t»  rit  rtxirnt  Smaparte  prs?oe  pie  » inoili/liorl» 
tur,  (unii  XI  » «urarxdam  X'a’ T»*f  *a’  rlu,  Siyirtplue  saniletue . t uvne  Ji  aij» 
•X«i  f ri  Vds  Stapnrie  mele  # MA»Vf  iiapiifi’  t Xi  t»  «'ai*  Xiofiiofif  Wte  # IK  >«  « 
tuipmte  ptifyra  pit  xiyie  <XW,>  ""  « »*  » 9.  «v»r  >.  9 «»*aoa  Xi  »v  •”»  f»  >■  mr>e  r.  f‘‘ 
t»  difiSiiTK  <w  t«  Smcupart  xiyir  ne  vu  71  r nite  vs nSirute,  1 » t»c  maiiIu'  io» 
«rim rpSimee  pt/ie  («Xi»  -umTnmi. 

T)  £x  quibus  omnibus  concludit  Solem  ad  terram  maiorem  quidem  proportionem  ha- 
bere, quam  <585«$.  ad  17.  minorem  vero,  quam  79507.  ad  m<5.  1 Crure  codex  »»'“>« 
X’  «»  irdrrue  , dre . ixasrora  Xi  Ae'70»  1 7t  ptq  £.  *y<V  1 r.  legi  ixtm-er*  Xi  A»V'  *’  T‘ 

f»9»(«r»V  ut.  ..  , - 

£ Tertiam  veroad  Lunam  in  maiori  efse  proportione  , quam  11597'x  au  ^9^7.  a 
in  minori,  quam  Xldooo.  ad  6859.  ] Grucus  codex  n Xi  7«'  t»V  e'l.«  m tr  pij.n 
ju’7»  *•  Xi  t*’  ruepe.t^it.  ufi'e  p>d£.  ii  •*«»•«  Xi  n"  trpur  r.  eeuet.le. 

i ge »d»i» a»Wn *f  p»n> . ■'  M 7»  ^»V  r»V  riAoiJf  ii  («if**  •'iv*'  (^'*  1 9 4 

p'tf£.  i*  >Mv«<  f*  »*  •*»  >»*«.  r»i9, 

F Quarum  partium  femidiameterterra:  eft  vnius,  earum  Lunifi  maximam  diflanfam 
inconuerfionibus  efse  6410.  & Solis  tuo.]  Grucus  codex  noerT  t>'  f.lr  r»'f  ni«t« 
ie  9 ru^uyius  peyitte  Si i'rnp*  f f 7.  t»’  fi  7I  nuit  *»(  lege  ex  T solanti  codice  (S1.71 
fi  tI  /ab  etn.  . , 

G Semidiametrum  Lunae  o.  17. 55.A  femidinnetrum  Splis  550.]  Crarui  codex  » f»  »*  ti 
xiiTT»'  aiA*'m  «'({.*>.  »'  fi  i«  1»  xiur»  t»  •’»>*  terp-  ridetur  autem  legendum  » fi 
>»  rialr»»  »»x»f»c  1.1  (.  a 7.  /fi  •»  n uirer?  ri  «'*/*  «A.  ; ... 

H Terrae  igitur  diameter  tripla  eft  diametri  Luna:,&  adhuc  duabus  quiptis  maior ] Grc- 
cus  codex  *j  1 ph  71  c 7 «'r  «/>0  Sirpiofit  7te  eu.» tutule  Ttnxiete.  Ri  i/  7ut  y»  p«x»i 
lege  ex  'Ptolomxo , *.  t«7c  pei^ur.  v _ 

K Diametri  autem  tcrr$  quintuplaj  adhuc  dimidio  maior]  Grucus  codex  •*  t «t  f»  >«f 
»w t*»a*oi*>  (J-c.  delenda  c (l  diclio  »" . 

L Et  cubLS  18 1.  fimiliter  66aq  ].  proxime  ] Grucus  codex  •' tl  S»»  rnt  st,  u,  tlepuee 
rypX  1 17710*  tege  i fi  W n »<  ««.  19  fi  o>.i»r  r^^f  t *»|r*. 

M Et  Solis  <3^44  |.l  Grutus  codex  n'  1 1 xi  i>.i»  pr^tu  lege  71  Si  ri  «V*  rxph'- 

Quare 
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Quare  magnitudo  Solis  centies, Se  feptuagies  prnxime  terrj  magnitudinem  continet] 
Crdcut  codex  ix*r,'rr*  ttt  *HtunurtuerxirM  p“tjr  df»  tyyicu  n'  t i »’m'p  t*  t«V  vf(, 
legendum  puto , ix«7  «rrxxpi  ifftfaxtnurxirm  d(€  iyyi « *«'  t»  «'aI*  ri  t it  ytc.  * 


THEOREMA  XXXIX.  PROPOSITIO  XXXIX. 


Sit  circulus  *bc  , cuius  diameter 
produfta  acd  , centrum  b , a pun- 
&o  e ipii  acd  ad  reftos  angulos  du- 
catur bbf  . ab  ipfo  autem  d ducatur 
c *?  ’ c‘fculum  abc  contingens : Se  di- 
tpidi*  ipfius  f h aqualis  ponatur  ad 
vtrafquc  partes  c,  videlicet  kc,cl, 
lunganturque  kd,di,fd,  Dico  an- 
gulum kdl  angulo  p o h maiorem  ef« 
lc,  promittuntur  autem  hate. 


B 


THEOREMA  XL,  PROPOSITIO  XLJ 


Sic  circulus  abc,  cuius  diameter  produfta  ac  B:  & apunfto  B duca- 
tur cjuxpiain  refta  linea  DEf.  Dico  circumferentiam  Af  circumferentia 


Sumatur  enim  circuli  centrum  o Se  c f , c g 
iungantur;  erit  angulus  ad  p anguload  e *. 
qualis.  Se  quoniam  triangulum  cfi  cpD,Se  an 
guius  exterior  acf  maior  cft  inferiori , & op. 
pofitoeo, qui  ad  t,  hoceftco,  qui  ad  b:  an- 
gulusautemad  b maior  eft  angulo  dob  pro. 

Iitereaquodeft  extra  triangulum;  erit  angu- 
us;  agp  angujo  bgd  maior.  Se  funt  ad  cen- 
trum. circumferentia  igitur  ap  maior  eft  cir- 
cumferentia c b , quod  demonftrarc  oportebat, 

THEOREMA  XLl.  PRO  POSITIO  XU. 

" ' ' * ■ .jua  .nriinp  - 

Sic  circulus  ab  , cuius  cenenim  B,  & extra  circulum  punftum  c» 
ducancurque  cdk,  & circulum  contingens  cf,  deinde  per  n centrum  A 
*d  reftos  angulos  ipfi  k l diametro  agatur  D A , feccturque  A f circumfe- 
rentia bifariam  in  punfto  E,  &i  cba,  cge  iungantur.  Dico  angulum  * 
ace  angulo  egf  maiorem  effe . 1 


t lungan- 
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Iungantur  enim  eb, fg, & quoniam 
*•  quinti.  ss  maior  eft , quam  fg,  & bc  minor, 

»s«ccitj.  quamc  c,  habebit  hb  ad  b e maiorem  pro- 
portionem , quam  fg  ad  oc.  itaque  liat 
vt  b*  ad  bc,  ita  hg  ad  cc,  & hc  i ini- 
gatur . Quoniam  igitur  anguli  ABf.EGF 
C inter  fe aquales  funt,  quod  & circuinfe-. 

«j.priiD/.  rentia  ab  circumferenti*  ef,  fit  reliqui 
«.iexti.  angUii  c > egc  aquales;  & circa  *- 
quales  angulos  latera  funt  proportiona- 
lia: erit  triangulum  bbc  triangulo  hoc 
«quiangulum  . ergo  anguli  ale,  bch 
inter  fe  aquales  funt . angulus  igitur  4GB 
angulo  ECf  e 11  maior  • 


C 0 M M E H T U H I r S 

A Ducaturquc  cci.Jt  circulum  contingens  cf  J Guuus  codex  % tn\t» »'  y t , ii 

lege  i,  tuKtm  »'  y i * . 

B F-t  cfa,  cc  e iungantur]  Cmeutcodex  *, 

{ii  '/(‘e*  ’ <“'>&*>  7 » * • 

C Q.  od  & circumferentia  ab  circumferentia  efJ  Creteus  codex 'veu  tfe  t/uolpee*  uu» 
ne  . lege  rf  t f. 

Sit  denique  eadem  figura,  qux  prius,  & eadem  maneant.  Dico  an- 
gulum RDL  angulo  FDH  maiorem  efle.  , 

Secetur  circumferentia  fb  bi- 
fariam in  punito  m , & iungatur 
m n . conftat  igitur  ex  co , quod 
proxime  oftenium  eft,  angulum 
fdm  maiorem efle  angulo  mdh. 
producantur  fbb  . de  ad  pun- 
tosi;  litque  ipfi  a d aqualis 
n f,  & nm,  nd  iungantur.  ita- 
que quoniam  circulus  eft  A E c * 
cuius  diameter  produfla  acd,  & 

«■.huius,  apunflo  d aflaeft  dix  adeon- 
cauam  circumferentiam  , erit 
circumferentia  ai,  maior  quam 
circumferentia  ci . Sed  ct  eft 
aqualis  em  , vtraque  enim  eft 
circumferenti*  f h dimidia,  cir- 
cumferentia igitur  a x maior  eft, 
quam  es.  Ponatur  ipli  f m squa- 
lis circumferentia  ao,  iunganturquc'Ao,oi>,  6t  quoniam  circumterentia  afc  ie- 
micirculi  squalis  eft  circum  ferenti*  femicirculi  pes,  quarum  ao  eft  aqualis  MF,erit 
& reliqua  ut  reliqu*  m b aqualis . fcd  circumferenti*  quidefti  oc  infiftit  da  o an- 
gulus, circumferenti*  vero  mi  infiftit  angulus  s fm.  ergo  angulus  DAo  eft  *qua- 
lisangulo  npm.  atque  eft  vterque  reflo  minor,  & ttm  ad  fitaqualis  fn,&ao  ipfi 
r m , du*  da  , a o duabus  nf,fm  aqualis  funt  ,&•  angulus  dao  eft  aqualis  angulo 
«- ptinii.  n fm -quare  & balis  od  bafi  n m,&  reliqui  anguli  rdiqeis  angulis  funt  *quale«:  an- 
gulus igitur  ado  eft  aqualis  angulo  fnm.  R urfis  quoniam  femicirculi  circumfer1, ^ 
siacrtij.  tia  eft  fab,  erit  pa,  bg  femicirculo  maior,  cui  infiftit  angulu*  FMGyergo  f“° 

” angulus  maior  eft  reflo,  & ipli  fubtenditur  refla  linea  f b , angulo  autem  acuto  r f m 
is-piimi.  fubtenditur  r m . quare  f r maior  eft  , quam  R m . itaque  pLoducatur  n m ad  s : & ipfi 
r r aquali»  ponatur  rs.  Et  quoniam  tota  acd  aqualis  eft  toti  e bn,  quarum  ai  eft 

aqua- 
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squalis  r.t : erit  reliqua  ed  ipli  en  squalis,  idcoque  angulus  edn  eft  squalis  an-  f-  primi, 
gulo  end  & ndr  maior  angulo  dnr.  quare  latus  n r latere  rd  eft  maius. Produ-  B 
catur  rd  ad  r,  ponaturque  ipli  nk  squalis  rv,  &r  • v iungatur.  Quoniam  igitur 
I r eft  squali  k s , & w R ipli  n Y , dus  F h , r n duabus  s R,  r v squales  fune : & an- 
gulus frn  squali  angulo  skv,  quod  litu  ad  vcrtitein . ergo  & balis  Ni  bali  sr,  & 
reliqui  anguli  reliquis  angulis  squales,  quare  angulus  hin  eft  squalis  angulo  a sy. 
fcd  angulus  rhd  maior  eft  angulo  Rsv.cumfitextra  triangulum  angulus  igitur  saoC 
angulo  rfn  eft  maior;  eft  autem  & frn  angulus  tqualis  angulo  siro,  quare  &rcli-  D 
quus  fnr  maior  reliquo  rdm.  At  oftcnfum  eft  angulum  isn  angulo  ano  cfle  ae- 
qualem . angulus  igitur  ano  angulo  kom  eft  maior,  ac  proptcrca  aux  angulus  mul- 
to maior  eft  angulo  r d m . anguli  autem  ADxdupluseft.ingulusKOL,&anguJi  rdm. 
minor,  quam  duplus  oftcnfus  eft  angulus  mu.  ergo  kdl  angulus  angulo  i-  o n ma- 
ior erit . 


C 0 M 7ri  E *l  \ 1 V S • 

Et  ipfi  fubtenditur  rcfta  linea  f r ] g-Sa  enim  linea  n m /ecat  fd  in  punBo  r.  A 

QuarclatusNR  latere  ru  ell  maius  ] ^in^utus  enim  ndr  cum  fit  maior  angulo  edn,  b 
ipfe  D N R multo  maior  erit,  qu  re , er  latus  n r latere  R D efl  maius  ■ 

Sed  angulus  rmd  maior  eft  angulo  rsyJ  Gratus  codex,  n/xiri  C*»'  ppr  XJ.'  Q 

nne  C aol  p a v . lege  sMs  n Csw‘  ppf . 

Angulus  igitur  r m b angulo  rfn  eft  maior]  Gratus  codex  qu'  <i  i5b»’  pp  t £pi  p«.  J} 
£«»  a|  ait  iW  p£r.  lege  v i u’  sW  ppi . 


Si  ab  oculo  radius'  ad  circuli  centrum  pertingens,  neque  ad  rectos 
angulos  fit  ipfi  plano  , neque  lehrudi.unctro  xqualis,  maior  aurem,  vel 
minor,  inxquaies  Icmidiainctri  circuli  apparebunt , prxmittuntur  au- 
tem hxc.  . , i a , . • 

r . r . 

THEOREMA  XLIL  PROPOSITIO  XLII. 

« ' 1 -> 


Sint  duo  triangula  orthogonia  A b c , def  rectos  angulos  habentia  ad 
A D,  & BCadcA  maiorem  proportionem  habeat , quam  E F ad  fd. 
Dico  b c A angulum  angulo  e F D maiorem  dic . 


/' 


Quoniam  enim  b c ad  c a 
maiorem  proportionem  ha- 
bet, quam  bf  ad  fd,  & po- 
teftatCidiuidcndoquel&  lon- 
gitudine , habebit  b a ad  ac 
maiorem  proportionem,qua 
eo  ad  df.  Fiatvt  bd  ad  df,  fic  ca  ad  Ac.manifcftumeftenim  ga  minorem  c(sc,  B 
quam  ab, & gc  iungatur.  triangulum  gitur  ago  futile  eft  triangulo  d b p,& a cg  C 
angulus  angulo  obf  squalis,  crgoangulus  acb  maior  eft  angulo  dfe«  D 


/ 


coMME^runirs. 

. poteftate,  diuidendoque , & longitudine  habebit  ba  ad  ac  maiorem  propor-  A 
tionem,  quam  ed  ad  dfJ  Quoniam  ensm  bc  ad  ca  maiorem  proportionem , quam  bf 
adfT>,  habebit  quadratum  ex  bc,  hoc  efl  quadrata  ex  ba,  ac,  qua  ipft  funt  aqualia,  ad 
quadratum  ex  ca  masorem  proportionem , quadratum  ex  Bf,  hoc  efl  quam  quadrata  ex  b'd 
D F Ad  quadratum  ex  df.  ergo&  tHuidcndo  quadratum  cx  ba  ad  quadratum  cx  ac  maio- 
rem ha- 
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rem  habet  proportionem , quamquidfit  ex  bd  quadratum  ai  quadratum  ex  db  ,tr  ideo  reSa 
linea  f.  A adipfiam  ac  maiorem  b ,bu  proportionem , quam  hd  ad  dpi 
B Manifellum  c(i  enim  g a minorem  cfse » quam  ab]  Ex  8.  quinti  elementorum  . 

C Triangulum  igitur  ac  c fimile  eft  triangulo  dbfJ  Ex  6.  fexti  elementorum . 

D Ergo  angulus  acb  maior  eft  angulo  db  e]  Tojfiumus  etiam  conuerfiam  huius  ita  de ■ 
monflrarc . 

Maneant  enim  eadem,  qua  prius,  & fit  angulus  bca  maior  angulo  bfd.  Dico  ic  «d  Ca 
maiorem  habere  proportionem , quam  hp  ad  pd* 

ironiam  enim  angulus  bac  maior  efl  angulo  efd,  ad  retiam  lineam  ac,  & adpunBum 
.primi  »■*«  c eonflttuatur  angulus  acc  aqualis  angulo  bfd  ergo  & reliquus  agc  reliquo  vit 
4i.‘lcici . e fi  aqualis , & triangulum  triangulo  fimile . quare  g a ad  a c efl  vt  e d ai  n F , & ob  ii 
quadratum  ex  c A ai  quadratum  ex  a c efl  , VI  quairatumex  ed  ad  quadratum  ex  db,  & 
componendo  quadrataex  ga,ac  ad  quadratum  ex  ac,  Vt  quadrata  ex  BD,DF  adqua- 
iratum  ex  df.  fed  quadrataex  ba,ac  maiora  fiunt  quadratis  ex  c«,  ac  quadrata  igitur 
ex  ba,  ac,  boc  eft  quadratum  ex  bc  ai  quadratum  ex  ac  maiorem  proportionem  habet, 
quam  quadrata  ex  c A , A C ad  quadratum  ex  ac,  hoc  eS  quam  quadrata  ex  ed,  d f , vide- 
licet  quadratum  ex  bf  ai  quadratum  ex  vd.  ergo  B c ad  c A motorem  babet  proportionem, 
quam  k F ad  BD.  quod  oportebat demonlir are . 

THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLIII. 

Ducatur  £ fublimi  punito  a ad  fubieitum  planum  perpendicularis 
ab,  cui  in  punito  b occurrat,  fit  autem  in  plano  reita  linea  cd,  & i 
punito  B ad  CD  perpendicularis  agatur  BD;  kingaturquc  AD  . Dico  & 
ad  ad  iplam  d c perpendicularem  efle. 

Sumatur  in  refla  linea  cd  quoduis  punflum  c & 

«.definit.  ac,cb  lungantur.  Itaque  quoniam  ab  perpcndicu- 
‘ laris  eft  ad  fubieflum  planum  angulus  a bc  recluserit, 
i -P  erg0  quadratum  ex  ac  eft  aquale  quadratis  a *»,tc.  . 

quadrato  autem  ex  bc  «qualia  funt quadrata  ex  bd, 
dc.  quadratum  igitur  ex  ac  eft  «quale  quadratis  ex 
AB,  BD.DC.  fed  quadratis  ex  ab,  »d  «quale  eft  id,  ' 
quod  fit  ex  ad  quadrato  : ergo  quadratum  ex  ac 
quadratisex  ad,dc  «quale  erit,  ac  proptcrca  re- 
flus  eft  angulus  adc.  refla  igitur  linea  ad  ad  ipfam 
oc  eft  perpendicularis  , quod  dcmonftrare  oporte- 
bat. 


THEOREMA  XLIV.  PROPOSITIO  XLIV. 

A punito  fublimi  a ad  fiibieitum  planum  reita  linea  ducarur  ab, 
quae  ad  planum  non  fit  perpendicularis,  & a punito  a ad  idem  planum 
perpendicularis  ducatur,  ipfi  occurrens  in  c,  iungaturque  CB.  Dico  an- 
gulum abc  minimum  efle  omnium,  qui  continentur  reita  linea'  ab,  & 
qualibet  earum,  qua:  a punito  B in  lubieito  plano  ducuntur,  atq;  cum, 
qui  ipfi  propinquior  eft,  lemper  remotiore  efle  minorem,  duos  autem 
tantum  squales  conftitui  ad  vtralque  ipfius  panes. 

. v.  j . . . .I*  - . : 

Ducatur 
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A 


u.primr, 
t.  tquuici* 
4i.humi 


— - . • c , qiiarc  ea  maior  eit  quam  ad:  & CA  ad  , 

maiorem  proportionem  habet,  quam  ad  ab.  funtque  anguli  ad  de  refti.  ertr 
gulus  bad  maior eft angui  > bae.  angulus  igitur  abd  angulo  aer  tllmlL 
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Ducatur  enim  quaspiam  rc£U  linea  b d in  fubic&o 
plano,  5capun£lJ  c adipfam  perpendicularis  agitur 
cd:  & ad  iungatur.  eft  igitur  ad  ad  db  perpen- 
dicularis ob  id , quod  proxime  o (lenium  fuit . Et  quo- 
niam rc&us  eft  angulus  aco,  maior  c(l  d a , quam 
a c . ergo  b a ad  a c maiorem  proportionem  habet, 
quam  it  ad  a u , & funt anguli  bca.bda  rciti. ma- 
ior. igitur  eft  b a c angulus  angulo  bad  ex  eo,  quod 
ante  demonflratum  eft.  quare  reliquus  angulus  abc 
minor cft angulo  abd.  Similiter'  oftendemus  angu- 
lum abc  omnibus  aliis  minorem  e/Te.  minimus  igi- 
tur cft  angulus  ABC. 

Dico  etiam  angulmqui  ipfi  propinquior  cll.fempcr 
remotiore  efle  minore  . Ducatur  enim  qu«dam  refla 
linea  e sin  fubieftoplann^tq,  a punflo  o ad  ipfam  perpedicularis  agatur  c e,  & a si  ” * 
gatur.crgo  a b ad  n eft  perpendicularis.  Et  quoniam  reflus  angulus  bdccIi  aqualis"'"  t,aotoc' 
flo  cbb,  angulus  autem  bcd  maior  eft  angulo  bcb;  habebit  re  ad  cb  maiorem  n ' u 
portionem , quam  ne  ad  c»,  multo  igitur  maior  eft  ec,  quam  c d & dt  cA  q/ro  “ 
flos  angulos  nrique  ipfafum  cd,  ca.  quare  ea  maior  eit  quam  ad:  & ba  ad  ad  cq"" 

1 an-  D 
Dico 
enim 
atqua- 

QuonlamtgituraagiUiis  sbd  «qualis  eit  angulo  cbf,  eftaurem&  reflus  cdr^'!^’  * 
lis  reflo  ciiiti  latus  c b vtrique  triangulorum  commune  , erit  & » n *qu.il'  ‘ " ? 

& c d ipfi  c f cft  etiam  a c perpendicularis  ad  vrratnquc  dc,cf.  ergo  & * d rft"  ? ’ 
qualis  a f . Quod  cum  d b fit  jqualis  b f , communis  autem  b a , & bulis  D A n"  J 
NCaf,  angulus  „ . » ungulo  >,r-  «qualis  erit.  Eodem  modo  oftendemus  aL,  Io 
abd  nullum  alium  conflitui  jqualcm . angulus  igitur  a*c  minimus  ell,3tqUi 
pinquior  femper  remotiore  eft  maior . duo  autem  cantum  «quales  ex  vtraaue  rn.i  „ 
tcconftituuntur.  4 '-ciuspar- 

v.:,:  oi  ri/..  ■ 

COMMET^T^Rirs. 

•t  r.r  ■> «. 3 •; > p-: ; 

Angulus  autem  bcd  maior,  & angulo  BCE]^*(,»Kffj,iw  fit  extra  loram  A 

* D^“  C \a  mn°' e!l  *ngHl°  c B E • * e u * c a ma, or  erit. 

Habebit  BC  ad  CB  maiorem  proportionem,  quam  dc  ad  cb]  B 

U 8 D c,  b B c orthogonia  funt , atque  ell  angulus  bcd  maior  angulo  b c a habebit  b cfad 
C D maiorem  proportionem  , quam  se  ai  ce  e» tonuerfa^.  huius  . quam  nos  iemonZnZ 
mus . ergo  conuertenio  ex  zS.  qmnti  o c ai  c « minorem  proportioiem  oab.bit  a nam  ,r 
ai  ce:  ac  propterca  b c ai  c b minorem  proportionem  habet,  quam  dc  ai  c b ’ 

Quare  BAmaioreft.quam  ad]  Rameum  ec  f,t , q„m  co . erunt  qnairata  C 
ex  nc.ct  maiora  quairatis  ex  Dc,  c a . fed  q mirati  t ex  bc.ca  aquate, -II  au  liratum  ex 
AU,& quairatisex  dc,  c a aquale  efi  quairatum  ex  ad.  ergo  quairatum  «u  maius  cii 
quadrato  ex  ad  .&  ob  , i reda  Irnea  BA , quam  * d e/1  maior  ‘ 

Ergo  angulus  bad  maior  eft  angulo  b a b ] Ex  41. 6«/«, . tj 

Erit  & id  «qualis  bf.  St  cd  ipli  cf]  Suutenim  triangula  bdc,  bic  inter  fe  fimi-  £ 
laa,  quare  V,  c,  ad  ob  Ita  c b ad  bf,  * permutando  »:  ce  ad  feipfL,  ,c.T,aiVt  ZVcxu. 
ergo  id  ipfi  bf  efi  aqualis,  0-  eadem  ratione  dc  efi  aqualis  cf.  “ 

theorema  xlv.  propositio  xtv; 


Sint  duo  triangula  abc,  def,  qux  bc,  ef  atquales  habeant,  Iccen- 
turque  bc,  ef  bifariam  in  pundlis  GHj&iungantur  ag,dh,  qux  etiam 
interlc  fint  xquales.  & Iit  a e quidem  ad  bc  perpendicularis,  dh  ve- 

_ • Ee  ronon 
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ro  non  perpendicularis  ad  ef  : fitque  AG  maior,  quamGB.  Dico  an- 
gulum  bac  angulo  edf  maiorem  eilc. 

Deferibatur  circa  A i e 
triangulum  circulus  abc,& 
producatur  ac  ad  l.  Quo- 
niam igitur  ag  maior  eft, 
quam  g b , atque  eft  al  dia- 
A meter:  erit  centrum  circuli 
inter  ag.  hoc  enim  deinceps 
fi  oftendetur  . quare  maxima 
eft  ag,  fit  ipli  propinquior 
remotiore  maior  eft . Confti- 
tuatur  angulo  dhf  squalis 
angulus  eo m .ergo  ag,  hoc 

eft  oh  maior  eft,  quam  eu.  _ 

_ ponatur  ipfi  dh  squalis  e it , & bk,  Kc  iungantur . erit  angulus  hd  f squalis  aa 
^ gU]0  Elc.  Sedangulus  bac  angulo  bhc  eft  maior . angulus  igitur  bac  angulo  an» 
maior  erit . 


coMwiur-nirt; 


A Erit  centrum  circuli  inter  ag!  hoc  enim  deinceps  oftendetur  ]I«  47.  y 

B Quare  maxima  eft  ag,  fit  ipfi  propinquior  remotiore  maior  eft]  Bxq.tertijlibriclt. 

mentorum, 

C Sed  angulus  bac  angulo  bkc  eft  maior]  lunantur  bm,  mc.  erit  angulut  «mc.a 
qnalisangelo  bac  ex  11.  tertq  elementorum,  & 11. primi  maior  angulo  bkc.  engulnt  igf. 
tnr  bac  angulo  bkc  tfl  maior. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  XLVI. 


Ijfdem  pofiris  fit  ag!  minor,  quam  g b . Dico  angulum  bac  angu- 
lo edf  minorem  efle. 


Conftituatur angulus  ccst 
squalis  angulo  o h f . Et  quo- 
niam  ag  minor  eft,  quam  c» 
^ fit  eft  diameter  ti,  centrum 
■“  circuli  erit  inter  ro.  ergo 
minima  eft  ag,5c  gm  maior 
quam  ag  , hoc  eft  quam  dh. 
ponatur  ipfi  ag  squalis  c». 
fit  bh,nc  iungatur.  squalis 
igitureftangulusEDFangulo 
^ bhc  . Ted angulus  mc  maior 
eftanguloBA  c. ergo  angulus 
bdp  angulo  bac  eft  maior . 


coMMeT^r^urys; 

„ Centrum  ci  rculi  erit  inter  L c ] Cjtod  in  feqnenti  offenditur  1' 

“ Ergo  minima  eft  a g , fit  cu  maior,  quam  ac]  Ex  q.terlij  elementorum. 

Sed  angulus  bhc  maior  cfl  angulo  b a c ] InnBts  enim  rurfus  bm,  uc.erit  angulus 
bmc  aqualis  angulo  bac  ,&  angulo  bhc  miner,  ex  quo  [equitur  angulum  bac  angule 
BMC  boe  eft  angulo  idf  ejfe minorem , quod dtmonjlrare ofsrteiat . 

THEO- 
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THEOREMA  XLVII.  PROPOSITIO  XLVII. 

Sit  circulus  ABC,  cuius  diameter  ab  , & in  ipfa  fumpto  quoujs  pun- 
cto d,  ducatum  e verumque,  & hc  ad  maior,  quam  d c.  Dico  ad 
etiam  ipia  d b maiorem  eile . 

..t:  ’.  *>  . • 

Jungantur  ac,  c».  & quoniam  angulus 
acd  eft  maior  angulo  cad,  erit  reliquus 
D ce  reliquo  nsc  minor,  ergo  maior  efl 
en  , quam  di.  c(t  autem,  & a d maior  ,- 
quam  ne.  multo  igitur  maior  eft  ad, quam 
n b.  Quod  fi  ad  fit  minor,  quam  ne,  fi- 
militer  oilendemus  & ad  ipfa  de  maiorem 
efle  . 

. . • *»w»  •. c.  , _ 

COMMET^T^tfllVS. 


Et  quoniam  angulus  acd  eft  maior  angulo  cad]  Ex  iS.  primi, ponitur  enim  ad  ma- 
ior , quam  D c • '■ 

Erit  reliquus  dci  reliquo  dbc  minor  ] Tqam  eum  angulus  a'C  redus  fit  aqualis 
duobus  angulis  dac,  dbc  fit  que  angulus  dca  pars  rellt  maior  angulo  dac,  erit  reliqua 
aius pars  bcb  minor  angulo  DEC,  \ 

Ergo  maior  eft  cd,  quam  di.  Ex  i p.  primi.  . 

Multo  igitur  nuior  eft  ad,  quam  db  J Ex  hoc  conflat  circuli  centrum  efle  inter  ad, 
quod  iemonflraaium  fuit . 

Quod  ii  ad  fit  minor  ..quam  Dcr  fimiliter  oftendemus  & ad  ipfa  db  minorem  E 
efle  J Sitemm  a d minor,  quam  Dc,  & fl  militer  iungantur  a c,  cb  . angulus  igitur  dca 
mtnoreflanguh  d ac  ,& ideo  reliquus  dci  reliquo  dbc  maior  erit,  ergo  D C minar  efl, 
quam  D».  Sei  a d efl  minor , quam  dc.  mnltoigiturmitorefl,  quam  ipffl  db  , & circuli 
centrum  inter  db  continetur,  quoi iemonflrare oportebat . 

THEOREMA  XLVIII.  PROPOSITIO  XLVIII. 


Sit  circulus  abc;  cuius  diameter  ab,  & in  ipfa  fumpto  D pun&o, 
ducantur  dc,  de,  ficque  cd  maior,  quam  de.  Dico  ad  ipfa  db  ma- 
iorem dic.  jL- 


■**Iungatur  ce,  & perpendicularis  ad  ip. 
fam  ducatur  Df.nwiqr igitur  c.r,.quaip  f ». 
fecetur  cb  bifariam  in  puii&d  g,  & per  e 
ducatur  gh,  qute  ipG  df  parallela  fit.  er- 
go oh  perpendicularis  eft  ad  ce,  & ipfam 
bifariam  fecat.  in  refta  igitur  linea  o«eft 
circuli  centrum . Sed  eft  etiam  in  ab.  pun- 
&um  .igitur  , H circuli  centrum  erit , ac  pro- 
pterea  as. quam  db  eft  jnaior. 


A 

B 

C 


■■  v '4 


t 


C97U- 
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• Maior  igitur  eft  c.p,  quam  fb  ] liuoniamcnim  co  nuier  tft,  quam  df  , erit  qu » 
iratum  ex  cd  quadrat a tx  nu  maius  . Sed quadrato\quidem  tx  CD  aqualia  funt  quadro, 
ta  ex  df,fc  quadrato  auteui  tx  de  aqualia  quadrata  df,  f e . qua  it  at  a igitur  e x 0i,fc 
maiora  funt  quadrans  ex  DF,  FB,c!r  foblato  communi  quadrato  ex  Df,  relinquetur  qua- 
dratum ex  c f naius  quadrato  ex  r e • ergo  retia  linea  Cf,  quam  F e eft  maior  • 

Ergo  c h perpendicularis  eft  ad  ci.  J Exi$-  primi  elementorum  - 

In  re  ita  igitur  linea  c h eft  circuli  centrum  } ex  corollario  frima  tertij  elementorum. 


THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  XLTX. 


Sint  duo  triangula  a b c , d e f , jequales  habentia  B c , E F , & feccntur 
BC,  ef  bifariam  in  punctis  gh,  iungnnturque  ag,  dh,  qua:  etiam  in- 
terle  fint  arquales;  & neutra  ipiarum  fit  perpendicularis  ad  bafiin : angu- 
lus  aurem  a g c fit  maior  angulo  dhf.  Dico  fi  maior  quidem  fit  AG, 
quam  G c , etiam  angulum  B A c angulo  E D F maiorem  efle , fi  vero  mi- 
nor, eile  minorem.  ■ i »•  • > 


^ Delcribatur  rurfus 
circa  s»c  triangulum 
circulus  A*c,&apun- 
Go  o ipfi  ic  ad  reftos  1 1 
angulos  ducatur  o i , 
j qua  circuli  diameter 
erit  .Sit  prius  a o maior 
C quam  o c . ex  eo  igitur, 
quod  oftenfura  fuit,  K o 
maior  eft , quam  o a , 
etenim  maxima  eft  cie, 

& ipfi  propinquior  fem  « 
per  rem  utiore  eft  maior 
coftituatur  angulo  d a f 
Ecqualis  angulus  cos. 
ergo  ga  , ho:  eft  dh 
maior  eft , quam  o u . 
•ponatur  ipfi  o H xqua- 
lis-GNi  & ik,iic  iun- 
gantur.  angulus  igitur 
bmc  eft  squalis  angulo 
D bdf,  ideoque  angulus 
«ac  angulo  edf  eft 
E nuor.  At  fi  a o fit  mi- 
nor , quam  g c ,!  limiliter  det 
quod  demonftrare  oportebat 


e o id  m e 7{  t ji  r i r s : 

ii  ‘ — 

Defcribatur  riirfus  circa  ABC  triangulum  circulus  abc]  11  ae  itis  addidimus1,  '-qua  ia 
grato  codice  non  erant,  fed  tamen  defiderari  nidibantur.  Vel  faltem  tx  arttedj&h  fubiutelli- 
genda  funt, 

Quat  circuli  diameter  erit  ] Ex  corollario  frima  tertij  elementorum , 

' - Ex  e* 
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Ex  co  igitur,  guod  oftenfum  fuit  kg  maior  eft  , quam  o* , etenim  maxima  eft  e,  k » C 
& ipfi  propinquior  femper  remotiore  eft  maior  ] S^oniam  enim  ag  maior  0,1 , ce 
ex  anuccaente  kg  maior,  quam  tu.  rrgo  gk  maxima  efl,&  qu<e  ipfi  or  •nmqttior  /<r«- 
per  remotiore  efl  m uor , & idcirco  k ,c  maior,  quam  g a*  Gratus  toatx  niylcn  ttpa,  far 
V ide  ne  legendum  fit  fxryic»  yy  »*  *«. 

Ideoquc  angulus  bac  angulo  id*  eft  maior]  cingulus  enim  s^tc,  hoc  efl  bac  eft  D 
maior  angulo  use,  boc  efl  angulo  b d r- . 

Atft  ag  fit  minor,  quam  gc,  fimilitcrdemonftrabimus  bac  angulum  angulo  Bpp  E 
minorem  efle]  Sine  eadem,  qua  prius, & conjii  tuatur  angulus  ceu  aqualis  a*guto  dh  f. 
erit  ex  lar*  dimoiffirans  kg  minor  , quam  gm.  ergo  kS  minima  e(l  ,&r  ipfi  propinquior  re- 
motiore ejl  minor . minor  igitur  efl  ag,  boc  efl  dh,  quam  gm  , ponatur  ipfi  ag  xqualtsGH, 

& rn,  sc  lungantur . erit  angulus  z\ic  xquahs  angulo  EOF*  Sed  angulus  r>\\G , boc  efl 
bac  minor  tfi  angulo  use,  angulus  igitur  bac  angulo  b d f efl  minor  • 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  L. 

\ 

Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  E , & a puntto  e ad  rectos  angulo 
circuli  plano  ducatur  ef.  Dico  fi  in  ipia  ef  oculus  ponatur,  circuli  dia 
metro  arquales  apparere. 

Hoc  autem  manifeftum  eft,  etenim  omnes  refla:  lineae 
dpunflo  r ad  circuli  circumferentiam  pertinentes  , inter 
fc  aequales  lunt,  & aequales  angulos  continent.  Sed  non  lic 
e p ad  reflos  angulos  circuli  plano,  fit  autem  aequalis  (Imi- 
diametro  circuli.  Dico  oculo  ad  punflum  f conftnuto,  & 
fic  diametros  aequales  apparere.  Ducantur  enim  dux  dia- 
' metri  ac,  b tr,  & iungantur  af,  fb,  cf,  fd.  Quoniam 
igitur  tres  ea,  ec,  ef  aquales  fune , reflus  eft  angulus 
A fc  ■ eadem  ratione  & angulus  ifd  eft  reflus  quare  dia- 
metri ac,  b d aequales  apparent.  Similiter oftcndcmusSc 
alias  omnes  sequales apparere  . Cenitat  igitur  fi  fit  circu. 

Ius  4c  ab  ipfius  centro  ad  reflos  angulos  refla  inea  duca- 
tur , vbicumque  ponatur  oculus  in  linea  dufla , circuli  dia- 
metros xquaics  apparere . Quod  fi  a centro  dufla  uon  fit  ad  reflos  angulos  circuli  pia.' 
no , fit  autem  aequalis  femidiamccro  circuli , & ab  ipfius  termino  diametri  circuli  aequa- 
les confpicicntur.  Ex  quo  mamfeftum  eft  fi  fit  infphatra  maximus  circulus,  & in  fuper- 
ficie  fphzrae  quomodocunque  tunc  ponatur  oculus  in  circuli  circumferencia,diametros 
sequales  videri. 


' THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  L I. 

• • . -f  7 

Si  fit  circulus , & a centro  ipfius  erigatur  quxdam  rc&a  linea  , neque 
ad  re&os  angulos  circuli  plano  , ncqufc  icmidiametto  ctrquli  xqualis  , & 
in  termino  miea:  crcclx  oculus  ftatuatur  j circuli  diametri  inxquales  ap- 
parebunt . 

tt.  1 (K  r;tt-  • t > ' ’<■  ■■  f 

a.  -jitd  ■*  Sit  cir- 
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Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  d , &Apun- 
ctoD  erigatur  recta  linea  de  , vfque  ad  rectos 
angulos  circuli  plano  , neque  squalis  fcmidiame- 
trocirculi,& oculus  ad  B itatuatur.  Sit  aute  pri- 
mum d s femidiametro  drculi  abc  maior  . 6 c i 
puncto  b ad  circuli  planu  a ducatur  perpendicu- 
laris  ef.  iunctaque  »cd  producatur  in  c.  otpcr 
d ad  rectos  angulos  ipli  c c ducatur  a b . Dico 
maximam  quidem  apparere  ab  , minimam  ver» 
cc,  & qus  propinquior  eft  ipfi  oc  remotiore 
femper  minorem  videri,  duas  autem  tantum  videri 
squales  ad  vtrafque  ipfiuspartes . conflat  igitur 
bd  ad  ab  perpendicularem  efle.  fiquidem  apun- 
' cto  fublimi  b ad  circuli  planum  perpendicularis 
afta  cft  bf  , & ducta  quauis  refla  linea  Aia  pun- 
fto  f ad  ipfam  afla  eft  perpendicularis  f d , & lun- 
flacft  bd.  coftat praeterea  ex  iamdiflis angulum 
quidem  b d F minimum  effc,&  qui  ipfi  propinquior 
>*4.huius.  cft , femper  remotiore  efle  minorem;  duos  autem 

1 J ..«..«Aina  inilllB  n1)  r-t c rnn  OlMIl 


43. huius. 
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. cft,  femper  remotiore  eiie  minorem,  auosauccin  .. 

tantum  squales  ad  vtrafque  ipfius  partes  conftitui . Itaque  ducatur  quedam  refla  linea 
HK.creoBD  non  cft  perpendicularis  ad  h k . nam  fi  perpendicularis  fit  , cum  fit  per- 
pendicularis ad  a b,  erit  & ad  planum  circuli  perpendicularis,  quod  fieri  nonpoteft. 
non  ieitur  b d perpendicularis  eft  ad  hi.  iungantur  b a,  eb,  e h,  BK,BG,tc  . tt  quo- 
niam duo  triangula  funt  b abjek  K.  bafesAB,H  K squales  habentia,  quarum  vt.iqoe 
bifariam fecatur in punflo  d . & eft  bd  eadem  in  vtroque  triangulo,  ad  ab  quidtm 
perpendicularis,  aa  hk  minime  perpendicularis , eftque  bd  maior,  qUaro  r »:  ent 
'•'angulus  abb  angulo  heK  maior.  Similiterduflisalijslineis  eodem  modo  maior  om- 
nibus angulis  dcmonftrabitur . Rurfus  quoniam  duo  triangula  funt  tcc,  bub  tales 
squales  habentia,  & communem  bd;  atque  eft  bd  ad  neutram  ipfarum  gc,  hk 
perpendicularis;  maior  autem  eft  angulus  edh,  etenim  oftcnfum  cft  angulum 
minimum  effe:&  bd  maior,  quaniDHi  erit  angulus  hej.  angulo  cbc  maior, 
j c,,;*  c.BTxsiip^r  nnpulum  gec  omnium  nmn- 


47-huiuj.  quod  itidem  oftcnfum  fuit.  Similiter  oftendemus  angulum  gec  ommum  mini- 
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quoa  ltiaem  oitcnium  jun  . omumu  ---  . — 

mum  efle,  ergo  gc  minima  apparet,  & du*  tantum  aquales  ex  vtraque  parte  ipluis 
videbuntur  . quoniam  duo  tantum  anguli  ex  vtraque  parte  ipfius  ede  «quales  confti^ 
tuutur.  Quod  fi  fd  minor  fit, quam  da. 


tuutui  • **  Cia  U.UAWI  •••  7 — ■■ 

fimiliter dcmonftrabimus  oc  quidam  ma 
ximam  videri  . A b vero  minimam ; & qus 
propinquior  eft  ipfi  a b remotiore  femper 
minorem:  duas  autem  tantum  ex  vtraque 
parte  ipfius  cc,vel  ab  squales  appare- 
re. Quoniam  igitur  circulus  videturelli- 
plis  imaginem  oculo  reprjfentare,  & cen- 
trum  ipfius  apparet  ellipfis  centrum,  in- 
ftantiam  non  paruam  habet  theorema,  dc- 
monftrare  etenim  poffumus  aliquod  aliud 
punflum  in  circulo  lines , cuius  imago  re- 
pr^fentarur^cntruni  apparere,  prsmitti- 
tur  autem  lcmmatium  huiufmodi. 


Sit  vt  redia  linea  bk  ad  KD,  ita  bh  ad  hd  , & fit  angulus  bfH 
aequalis  angulo  HFD , iungaturque  kf  . Dico  HKF  redhim  angulum 
ede. 


Ducatur 
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Ducatur  per  « ipli  x p 
paralleia  cug,  & produ- 
catur f d vfque  ad  o . Ita. 
quequoniani,  vt  b k ad  k d, 

IU  ut  tu  ad  hd,  erit  per- 
mutando , vt  u adi h,  ita 
itcadnH.  ScdvtKBadBH, 
itant  ad  eu.  Vt  igitur 
rk ad  c it . ita  icd  ad  dh  . £t  vt  k d ad  dk , ita  »x  ad  hs,  atquiangulaenim fu«t  b 
triangula  fdk,dgh.  crgOFK  ad  vtranquc  ipiarum  eandem  proportionem  ludet , 
acproptcrca  en  eft  squalis  hg.  & vt  oh  ad  ks,  ita  cf  ad  to.  eft  igitur  cf  ipft  C 
fg  squalis.  Quod  cum  cn  fit  squalis  ne,  comnun^auccui  fh,  & balis  cr  squa 
lisbali  pc,  eritangulus  chf  squalis  angulo  f h g ; 6t  vterque  ipforum  reftus.  rc&u»  D 
igitur , ell  & hfk  angulus,  quod  cg,fk  inter  & parallcls  firtt. 


coMMEtyfanirs. 

Sedvt  *b  ad  tu,  ita  m ad  cn]  Ex  q.  fexti  dementor  im , futilia  enim  [aut  tria»-  A 
gtlt  fek,  c b H . 

Et  vt  kd  ad  DH,  ita  fk  ad  hg]  Obfimilitudinem  triangulorum  (di , D kg  . H 

Et  vt  c h ad  n g , ita  c f ad  F u ] Ex  j.  fexti  cie -mutorum,  angulus  eatm  c f o « ttUa  C 
linea  fh  bifartt-n  fetatur. 

Rc&us  igitur  eft  fit  hfk  angulus,  quod  co.fk  inter  fe  parallelq  fint ) Exi  9.  pei-  O 
mi  elementorum,  lluonsam  autem  Tappus  huius  quodammodo  couuerj-t  Vtstur , non  snutift , Ct 
erit  eam  quoqueirmonfirtre  ,qna  eft  busufmodi . Sil  Vt  1«  ai  ko,  ttx  B it  ac  hd,  & fit 
angulus  hfk  reClusfiunganturque  bf.fd.  Dico  angui  u n bfh  angulo  hfd  aqualem  tffe , 

D itatur  per  H iffi  fk  parallella  cnc  ,&  F D ai  G producatur  . fimliter  ut  fupra  de- 
monfirabstur  c u aquatis  a a,  atq;  erant  anguli  chf,  fhg  redi  lUttrfe  aquales,  funt  autem: , F.prim  i 
iut  fh.iic  aquales  iuabns  fh,hg.  ergo,  tr  briis,  tuiaMgulumqne  triangulo,  & reliqui  au-  4. primi. 
guli  reliquis  angulis  aquales  erunt ; quibus  aqualta  latera  fubtenluutur  e angulus  igitur  bfh 
angulo  n f 0 eil  aqualis  Sei  & aliam  ctuficm  etsnuerfam  hoc  motio  iemonlrabemus . 

Sit  trianguli  hfk  angulus  ai  f re3us,  fitqui  angulus  bfh  aqualis  angulo  hfd.  Dico 
Ve  s k ai  k D , ita  ejfe  b h ai  h d . 

Ducatur rurfus  per  h reSa linea  CHS  ipfi  FK  parallela: dr  td  prtduiU  conmemat eum 
CH  inpunilo  G.  Itaque qnontam angulus  tivA' panitar  aqualis  angulo  kfg.  & angulus 
rmc  aqualis  ejl  angulo  fhg.  funt  erum  utrique  redi,  nimirum  aquales  oeBo  n?  x ,ob  retias  ,5.pnmi 
lineat  parallelas  fk.cg.  quare  reliquus  pc  H efiaq,  ais  reliquo  fgh,  et  triangulum  trian- 
gulo fimile . eum  igitur  fit  vt  F H td  H c,  ita  Fh  ad  hg  ; erit  c.n  spfi  na  aqualis.  &■  nt-  quinti, 
icmrationcicmonfirtbitur  fc  aqualis  fg.  ergoirt  fk  ad  cn,  ita  efi  f k ad  ac.  Sed  ut  7-»inr.ti. 
F K ad  cil,  sta  kb  ad  b h ob  triangulorum  f bk  , C»  h fimilitudsnem , & Vt  F K ad  kg,  4'  Imi' 
ita  k D ai  oh,  nam  fimilia  interfe  funt  triangula  r D K , H d g . w igitur  K a ai  a h , ita  eft  „ 
kd  ad  dh,&  permutando  >t  b k ai  x D , tta . B n ad  ti  D . quoi  iemonilrart  oportebat . 


THEOREMA  LI II . PR OPOS I T I O LIII. 


Hoc  prqmonftrato , fit  circulus  quidem  abcd  circa  ccncmm  E:  viius 
autem  F non  fit  in  eodem  plano , & perpendicularis  ; qux  a pun&o  e 
ad  planum  circuli  ducitur,  videlicet  FG  non  cadat  in  e centrum,  hmCta-  A 
que  EG  producatur  ad  pun&a  bk  ,&  FD,  fb  iungar.tur . angulus  autem 
B FD  bifariam  fixetur  a redta  linea  fh:  ipfique  bb  ad  reclos  angulos  du- 
catur ABC.  & AK,  kc  circulum  contingant.  Dico  viiu  io  F pofito  cir- 
culum abcd  cllipfim  apparere , qux  centrum  habeat  panctum  h ( non 
vt  quidem  arbitrantur  pundhim  o ) axes  autem  coniugatos  ac,bd,& 

qux  ad 


r 
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qua:  ad  bd  ordinarim  applicantur,  cflc  & videri  parallelas  ipfi  ac.  qu* 
vero  applicantur  ad  ac,  deduci  quidem  a pundlo  k , videri  autem  ipfi 
bd  parallelas.  & eadem  apparere  circa  vilam  clljpCm,  quse  & coui  1*- 
drioni  accidunt. 

Iungantur  a f , r e . erit  angulus  a f h «- 
qaalis angulo  hfc.  eii  autem,  & angu- 
li lus  h p b angulo  hfo  aequalis  . ergo  a h 
: apparet «quaiis  nc,&  tu  ipfi  HD.Quod 
fi  alia  refla  linea  ducatur , vt  t.  h'm  , dico 
eam  apparere  bipartito  fefiam  in  punflo  h. 

C Iungantur  enim  lk,km  ,m  x.  & mp.fx  , 

D fn,fl,lk.  Quoniam  igitur  ob  lineas  co- 
tingentes  vt  bk  ad  au,  ltaeil  bh  ad  hd. 

£ atque  eil  angulus  bfh  «qualis  angulo 
hfd  ; erit  hik  angulus  reftus,  hoc  enim 
F ante  demonilratum  eil.  Et  quoniam  pla- 
num, quod  per  ark  tranlit,  reftum  eft  ad 
planuni,q  uod  per  a fc,  etenim  ac  eil  per- 
pendicularis ad  planum  b p k , & ad  com- 
munem feftionem  h p in  vno  planorum 
a fla  eil  pk  perpendicularis  i erit  pk  per- 
pendicularis ad  planum  per  afc;  & pro- 
G pterea  angulus  sfx  eit  reftus.  atque  eil 
H vt  FK.ad  k x,  ita  tu  ad  nx;  «qualis  igi- 
tur cll  angulus  tPN  angulo  sit; -quare 
K l s apparet «qualis ipfi  nx.  eftautem,& 
vt  tt  ad  fx,  ita  ln  ad  sx.  Sed  f.x  eil 
aqualis  pm.  iunfta  enim  st  Iit  paralie- 
L laipfi  AC.&vtcu  ad  wx.itai.u  ad  hm. 

M ergoangulus  lfh  efl  «quaiis  angulo  H fm. 

& m jpfi  hm  «quaiis  videtur.  Similiter 
& fi  alia  refla  linea  per  k ducatur , appa- 
rebit bifariam  fcila  in  h : punftumque  h ellipfis  centrum  apparet , axefqueconiugati 
ac  , r n : & qua:  quidem  ipfi  ac  funt  parallela  bifariam  fecantur  a refla  linea  bd.  quas 
vero  ducuntur  a punflo  x , a refla  linea  ac  fccari  videntur , quemadmodum  in  ipfix 
N n demonilratum  eil.  Itaque  dico  reflas  lineas,  qua;  a punflo  k ducuntur,  ipfi  bd  pa- 
rallelas apparere.  duca.ur  enim  exempli  caufa  u Si  perpendicularis  lo  . qua;  ad  a 
O P producatur : iunganturque  of,  f f,fr.  Quoniam  igitur  vt  ex  ad  x x , hoc  cll  vt  ts 
Q__Rad  x < ,ita  lf  ad  ex  , atque eft  tp  «qualis  fh,&  x f ipfi  p u : erit  angulus  lpb  x- 
b qualis  angulo  xfm,  & ideo  angulus  lfo  angulo  xpp  «qualis.  & 01  «qualis  appa- 
ret r x . ergo  l x , b d parallelae  videbuntur , quoniam  & perpendiculares  inter  ipfas 
inccricftx  «quales  apparent . 

COMMEATU  I(IVS. 

A lunflaquc  bg  producatur  ad  punfla  fk,&fd,fb  iungantur]  ptflacnim  Irnea  b g 
tinulum  ib  n fetet,  & prodi  (la  Jetet  eundem  in  b . 

8 Ergo  a i apparet  «qualis  H c , & b H ipfi  H D ] Ex  ■) . fuppcfitkne  optices  Euclidis . 

C lungantu  ' enim  lk  ,km,mx,  & me  ,rx  ,fn  ,fl  ,fx  j Grtcus  codex  inpvxSnrtr 
> «p  «fu  a x , ip  tui  n f,  w»  ««  * f*  loco  f»  lege  fr. 

D QuoniamigituccbJincascontiiigentcs,vt  lk  ad  kd  itaeft  au  ad  hd]  HociTap ■ 
po  dcmon/lratur  libro  fcqucnti propoliiwuc  i 54.  lemmate  autem  x8.  in  libros  pori /matum  . 

E Atque  dl  angulus  b fu  aqualis  angplo  hfd,  erit  hfx  angulus  reftus:  hoc  enim 
ante  dcmonftratum  eil ; Inpriecedent/lcUiealemmate. 
f Et  quoniam  planum  , quid  per  bfk  tranfit  reftum  efl  ad  planum,  quod  per  a fc 
•tenira  a c eft  perpendicularis  ad  planum  bh,  & ad  communem  icftionctn  n p in  vno 

planorum 
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planorum  a&a  eli  fk  perpendicularis : erit  fx  perpendicularis  ad  planum  per  f c } 
Quoniam  enim  planum  Bf  K redum  efi  ad  pianum  circuli  aeco,  <Jr  ad  communem  ipforum 
fedionem  ID  acia  efl  perpen  it  tutans  \ c , enr  rx  defin.  vndecimi  ac  perpendicularis  ad 
planum  bfx.  fiurfus  cnm  ac  extfiens  in  plana  afc  fitq,  perpendicularis  ad  hf  communem 
fedionem  planorum , nempe  plani  a i c,& pla<u  *r  K,  fit  perpendicularis  ad  planum  bf  K. 
fequstur  ex  eadem  q.dtfin. planum  bfk  retium  efie  adolanum  afc.  ergo  kf,  qua  in  plano 
bfk  perpendicularis  efi  ad  fu  communem  ditiorum  planorum  fedionem,  erit  enam  ad  pla- 
num afc  perpendicularis . 


Atque  cfl  vt  i-  k ad  k x , ita  lv  ad  n x ] De/cril/atur  circa  diametrum  t x circulus  G 
SLT.eir  per  pundum  x ipfi  lk  ad  retios  angulos  ducatur  snt,  & sx,  it  tangantur  - 
erit  quadratum  quidem  ex  N s . hoc  efi  redaugulum  SNT  aquate  retlaugulo  lux,  bacefire- 
tlangulo  cna.  quadratum  Vero  ex  nk  aquale  efi  duobus  quadratis  tt  mi,  HK,  quorum 
quadratum  ex  N H vnacum  rtSangulo  cna  efi  aquale  quadrato  ex  c».  ergo  quadrata  ex 
s N ,nk  ,boc  efi  quadratum  ex  xs  ei  aquate  quadrans  ex  ch,hk.  videlicet  quadrato  ex  ex. 
Sed  quadratum  ex  c k aquale  efi  reti  angulo  bkd,  hoc  e fi  retlaugulo  u x.  quadratum  igitur 
ex  K ii  rcllangulo  Lt.c efi aq  talc, ac proptercarts  arcui im  tp  um  contingit ,&■  ita  icmonfira 
Iricur  t x cirenlumcontingere . ergo  ex  demo  iflratis  a Tappo,  vtLnadxx,  ita  erit  l n ad  n x. 
Aequalis  igitur  cft  angulus  lfs  an  »ulo  nfxj  Ex  qs,que  nosio  anteced.  demofirauimus.  H 
Eft  autein  & vt  l f ad  f x , ita  t n ad  s x J Hx  j.  ferti  elementorum . Gracus  codex  K 
'ama  Htr  “f  A X XC  t „ x arn  r c , lege  a Ar  euroe  r ~ . 

£tvt  ln  ad  N x , ita  lh  ad  hm  j Ex  ulcxticUmeu  oru  n . 


Ergo  angulus  lpu  cfl  aqualis  angulo  He  n]Ex  eadem  q.fcxtielem. 

Itaq;  dic  > redas  lineas, qua;  a punito  x ducuntur,  ipfi  s o parallelas  apparere  ] Gra- 
tus cod,  olym  oti  fainrraa  ro  r f orafdHam  _ 


eu  in'  rS  u h nyi/xinu  . ege  TU  0 t, 

Iunganturqae  OF,FP,Fit] Gracus  co- 
dex Xj  ion ^pu/flurat  au  Bg,grt(p,  legcn‘ 
dum  autem  Videtur  ai  ■ £p. 

Quoniam  igitur  vt  l x ad  l x , hoc  cft 
vt  L r ad  x m J ob  fimilitudiuem  triangu- 
lorum L X R , X K M. 

Ita  L F ad  FX]  Efi  enim  >t  lil  ad  k x,  ita 
l.  n ad  n x tdr  Vt  i n ad  n x,  ita  L r ad  , x . 
ergovt  lk  ad  k x , ita  i f ad  p x • 

Erit  angulus  lfr  {qualis  angulo  x f u] 
Deferibantur  feorfum  triangula  n r.  fxm: 
ci r 4 redit  lineis  F L,  F n abfc indantur  aqua- 
les Ipfis  F X , FM , quafint  f»,  fy.  Itaque 
quoniam  fl,fr  inter  fe  aquales  funi, item- 
que  f v , f Y , quod  & ipfa  F x , F M fine  a. 
quales,  erit  Vt  F v ad  v L,  ita  f y ad  r R . qua- 
re v y parallela  efi  ipfi  lk,  dr  triangulum 
v f Y fi  mile  efi  triangulo  L F R.  Vt  igitur  tEl, 
ad  ix, ite  bH  ad  vt.  Sed  Vt  ls  ad  F x , 


It 
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boeeflad  ,v  ita  trit  LK  ait  lu.  ergo  in  ai  vr  eandem  proportionem  habrt,  quam  ai\y, 
ac  propteret  x m efl  aqualis  v r.  Quod  eum  duc  FX  ,FM  fint  aquales  duabus  F v,  f y.  cSr  4i- 
fts  xm  bafl  v r,  angulus  xfm  angulo  vfv  aqualiserit.  angulus  igitur  lfr  angulo  xfm 
e [i  aqualis. 

R Et  ideo  angulus  lfo  angulo  X fp  aequalis]  Efl  enim  angulus  lfo  an  fu!  i t p r dimi- 
dius i & angulus  xfp  dimidius  anguli  xfm.  Craeus  codex , »'  A J/>  *,»  i«  Roi 

iWff t.  /fg*  £ » W a{.  ifa,&c, 

THEOREMA  LIV.  PROPOSITIO  LIV. 

Hoc  demonfhato  admirabilius  problema  dcmonltrarc  poflumus , ita 
proponentes . 

Circulo  politione  dato,  & dato  pundto  in  plano  circuli  intra  circum- 
ferentiam ipfius , vilui  locum  inuenre,  a quo  circulus  ellipfls  videatur, 
centrum  habens  intra  circumferentiam  datum. 

Sit  datus  quidem  circulus  abcd  circa  centrum 
x,  datum  autem  intra  punitum  f : & oporteat  lo- 
cum inucnire,  a quo  circulus  ellipfls  videatur,  cen- 
trum habens  f pun&um . Iungatur  f a , & ex  vtra- 
que  parte  producatur . deinde  per  punitum  f ipfl 
fe  ad  re&os  angulos  ducatur  ac,  atque  a punitis 
A c in  plano  circuli  contingentes , ducantur  ah, 
h c , & in  f h femicirculus  fc«  deferibatur,  ad  cir- 
A culi  planum  reitus.  Dico  fi  fumatur  quoduis  pun- 
itum in  tota  circumferentia  f o ».  & villis  in  eo  con- 
ftituatur , circulum  ellipfim  videri  centrum  ha- 
bentem punitum  f.  Sumatur  enim  c punitu, & o s, 

G F,  G d,  g k iungantur.  Itaque  quoniam  ob  lineas 
contingcntes.vt bh  ad  HD.itaell  bf  ad  fd.&foh 
B angulus  eftreltus  terit  angulus  bgf  squalis  angu- 
lo fgd.  quare  bf  ipfl  f d aqualis  videtur.  Con- 
flat autem  & af  videri  aqualem  fd.  Etfimilitcr, 
vt  fupra  demonflrabitur  ellipfls  apparentis  cen- 
C trura efle punitum  f:&  ac, bd  axesconiugatos. 


B 


COMMEHT^t\irS. 

A Dico  fifumatur,  quoduis  punitum  in  tota  circumferentia  fch,  5r  vifus  in  ro  con- 
flituatur,  circulum  ellipfim  videri]  Gratus  codrx . My*  in  hi  lamt  aru.nufK  antiH* 

•F  «A ns  T nt  £if  B afciftpHUa  mfdt  nVtc' 7l0i'ea  n u4lt.  Itgc  SUIS  awn! . , 

B Erit  angulus  bgf  aqualisangulo  fgd.]  Quomodo  boe  ftquatur , nos  fupra  demon- 
, flraumus . . 

. C Et  A c * D axes  coniugatos  ] codex  ij  aoQiyiis  d^ins  h af,yi  lege  ii  aB,yi. 

THEOREMA  LV.  PROPOSITIO  LV. 

In  fecundo  theoremate  phaenomenon  Euclidis  praetermittitur  demon- 
ftratio  huius.  Si  polus  horizontis  fit  inter  tropicos,  vel  in  aliquo  i pio- 
rum , quoties  Zodiacus  rectus  fiat  ad  horizontem  in  vna  conucrfione . 
Quare  nos  demonflrabimus . Siquidem  polus  horizontis  fit  in  aliquo 
tropicorum,  fcmcl  Zodiacum  reditum  efle  ad  horizontem  in  vna  con- 
uerfione,  fi  vero  fit  inter  tropicos,  bis  reditum  efle. 

Sitcnitn 
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Sit  enim  Horizon  ab  H,  tropicus 

zfliuus  eo , hycmalis  b h,  meridia-  — £ o 

nusautem  aoe,  Zodiacus  bfg; At  - 

horizontis  polus  in  tropico  asftiuo , I J\  / 'H 

qui  fit  d.  Dico  in  vna  conuerfione  ( \\.  /Is  j 

Zodiacum  n fg  femd  e (Te redium ad  V , , , J.  l 

horizontem  a bh.  Quonam  enim  \\  .TBtiyT  ./  .. 

in  vna  conuerfione  punftum  c cir-  \>//'  / ■ 

cumferentiam  oc  pertranfit,  atque  y 

eam,  que  ipfi  continuata  cft  fub  ter-  N.  I.,  ..  , 

ra,  & rurfus  ad  eundem locmn re-  1 

det : in  hac  autem  conuerfione  g (e- 
nicl  perucnit  ad  polum  n ,&  Zodia* 

cus  pofitiolicm  fumit  in  kdl  : erit  isfcmelad  horizontem  redlus;  etenim  per  polos 
eius  tranfit . Similiter  autem,  & fi  polus  horizontis  fit  in  hiemali  tropico , ve  u Zo- 
diacus icmcl  erit  redtusad  horizontem.  Confiat  enim  duos  horizontis  polos  nonefle 
in  tropico  fiuc  aifiiuo , fiue  hycmali,nam  diametrum  fphxras  non  recipit  circulus  ali- 
quis minor  maximo . quare  vterque  tropicorum  non  tranfiens  per  centrum  fphxrx, 
duos  polos  horizontis  non  recipit,  punctum  igitur  g fub  terra  non  tranfit  per  alte- 
rum polum  horizontis,  fed  vterque  tropicorum  vnum  recipit  polum . Quoniam  enim 
g per  diametrum  opponitur  ipfi  b,  atque  habet  o politione  ad  polum  d,  habebit  b 
fub  terra  in  tropico  hyemali  alterum  horizontis  polum  ipfi  d oppofitum.  Non  igi- 
tur in  altero  duorumtropfconimfuntduopoli,  fed  vterque  in  vtroque  tropicorum 
cxiflit.  . i ; . • . ; 


THEOREMA  LVI.  PROPOSITIO  LVI. 


Sit  polus  horizontis  inter  tropicos , videlicet  H.  Dico  Zodiacum  bis 
fieri  rctXum  ad  horizontem  in  vna  conuerfione.  a 

• - i-  - •;  **. i • ,-rus*  > \ 

. _ ■ 'I  ! 

, Defcribatur  enun  Zodiacus 

bmg,&  fit  parallelus  circulus,  

in  quo  u fertur  uot.  Itaque 

pundio  l ad  h applicato  Zodia-  /y/  ;GJ(.  . 

cus  bmg  pofitionun  fumens  in  //7  /u-i  Jrby'  *• 

jjhx  redtus  fit  primo  ad  hori-  / / \ V.  q,-rl 

zontem.  Rurfus  cum  pundtura  yj  I y — --GNs  p 1 V 

m circumferentiam  m o h per-  / [ /j  y \ | \ 

tranfierit  in  conuerfione , atque  / \ ( [ a \l\  J h 

*d  h fe  applicuerit  , Zodiacus  I \B,Llf— ~~  ' ' --U-Le/  )[ 

pofitionem  fumens  in  khpc  re-  jL — ll/^n 

ftus  fecundo  fit  ad  horizontem.  \ \ 1 / J I 

folacnira  lu  pundtaex  ijs.quq  \\  l;V\  ///  /j 

fu nt  in  Zodiaco,&  quas  inparal-  \ \.  — /y  S J 

Iclo  ml,  in- circulo  woi  fe«  \ ^ / 

runtur,&  bis  tanturaodo  faciunt  \.  M / 

Zodiacum  ad  horizontem  redtu  N.  / 

per  polum  h tranfeuntia  in  vna  ::  • : 

Mundi  connerfionc.namvtrum.  — 

que  pundlorum  m e totum  cir- 
culum uot  percurrit  .quare,&  • 

per  omnia  pundta  circumferenti*  circuli  in  vna  conuerfione  tranfeunt  punita  m 
ergo,  & per  n in  vna  conuerfione  vtrumquepuniftorum  m tranfibit. 
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Iungantur  enim  e b,  fg,  & quoniam 
t.  quinti.  g „ maior  cft,  quam  fo,  fit  bc  minor, 
quam co, habebit  bb  ad  icmaiorem pro- 
portionem , quam  fg  ad  oc.  itaque  flat 
vt  bb  ad  semita  hg  ad  oc,  & hc  iua- 
gatur.  Qupqiam  igitur  anguli  abe,bgf 
C inter  fe  aquales  funt , quod  & circumfe-. 
ij.primi.  rentia  ab  circumferentia!  bf,  fit  reliqui 
A.irxti.  anguli  eic  , ecc  aequales;  fit  circa  «- 
quales  angulos  latera  funt  proportiona- 
lia : erit  triangulum  bbc  triangulo  hoc 
aequiangulum  . ergo  anguli  ace,  ECU 
inter  fe  aquales  funt . angulus  igitur*  C * 
angulo  bcf  eft  maior- 


C 0 M M £»[  T U n 1 r s 

A Duc  aturque  c c x , fit  circulum  contingens  c f 3 Orneus  codex  % In  •'  V * » *.» 
lege  £ tuTCim  »'  »/*.  , 

£ Et  c p A , cge  iungantur]  Cracus codex  £ iwttfv^umv  •*  >««,  rm-irge  v m- 
ft mi  y$*ty*i*  ' 

C (£  od  & circumferentia  ab  circumferentiae  bf]  Grtcus codex iw  jUM  etoolpn*  • 

79  f •{.  legt  +C*f*f»*  tf  #f, 

Sit  denique  eadem  figura,  qua:  prius,  & eadem  maneant.  Dico  an- 
gulum RDL  angulo  FPH  maiorem eiTe.  . 

Secetur  circumferentia  f > bi- 
ftrlam  in  punfto  m , fit  iungatur 
m D . confiat  igitur  ex  eo , quod 
proxime oftenfum  eft,  angulum 
fdm  maiorem effe  angulo  «bb. 
producantur  fbb  . dl  ad  pun- 
fta  n x : fitque  ipfi  ad  aequalis 
n f,  fit  nm,  n n iungantur.  ita- 
que quoniam  circulus  eft  aec» 
cuius  diameter  produfla  a c d,  fit 
«•.huius.  apunfto  n afta  eft  dl  x adeon- 
cauam  circumferentiam  , erit 
circumferentia  ax,  maior  quam 
circumferentia  cl  . Sed  ci  eft 
aequalis  fm  , vtraque  enim  eft 
circumferentiae  f h dimidia,  cir- 
cumferentia igitur  a x maior  eft, 

quam  F m.  Ponatur  ipfi  f m (qua-  ^ ■ - , 

lis  circumferentia  ao,  iunganturque'*oiob,  & quoniam  circumferentia  afcic- 
nuicirculi  (qualis  eft  circumferentis  femicirculi  fc  a,  quarum  ao  eft  aequalis  MF,eric 
fit  reliqua  oc  reliquae  mb  squalis,  fed  circumferenti*  quidem  oc  infidit  dao  an- 
gulus, circumferenti*  vero  mb  infidit  angulus  s fm . ergo  angulus  da'o  eft  *qua- 
Esangulo  bf».  atque  eft  vterque  reflo  minor, 6f  cum  ad  fitsqualis  fn,&  ao  ipu 
fm,  du*  da,ao  duabus  nf,fm  aqua  lis  funt,  & angulus  ruc  tft  squalis  angulo 
«.primi,  mfm.  quare  fit  balis  od  bafi  s»,St  reliqui  anguli  rHiqois  angulis  fiint  squales:  an- 
gulus igitur  ado  eft  squalis  angulo  fnm-  Rurfus  quoniam  femicirculi  circumferen- 
ti.terti  j,  tia  eft  f ab  , erit  F « , bg  femicirculo  maior,  cui  infiflil  angulus  fmg,  ergo  fmo 
A angulus  maior  eft  refio,  fit  ipfi  fubtenditur  refla  linea  fe  , angulo  autem  acuto  rfm 
ip-piimi.  fubtenditur  rm.  quare  fr  maior  eft,  quam  rm.  itaque  pioducatur  rm  ad  s:  Cf  ipn 
f k «quali*  ponatur  rs.  Et  quoniam  tota  acd  aqualis  eft  toti  fbn,  quarum  ab  elt 
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squalis  rr:  erit  reliqua  e d ipfi  en  xqualis.  idcoque  angulus  edn  eft  aequalis  an-  f' primi, 
gulo  end&  ndr  maior  angulo  dnr.  quare  latus  nr  latere  rd  eft  maius.  Produ.  R 
eatur  rd  ad  r,  ponaturque  ipfi  nr  aequalis  ry,  & sy  iungatur.  Quoniam  igitur 
r r cft  squali  r s t & n k ipfi  k y , dux  a r , r n duabus  s r,  r y xquales  funi : & an- 
gulus frn  xqualiangulo  sRy,  quod  lintad  vertiecm.  ergo  & bafis  n r bali  sy,  & 
reliqui  anguli  reliquis  angulis  xquales.  quare  angulus  ren  eft  xqualis  angulo  rsy. 
fed  angulus  Rumnaior  elt  angulo  rsv,  cum  fitextra  triangulum  angulus  igitur  ruo  C 
angulo  rfn  cft  maior;  eft  autem  & frn  angulus  cqualis  angulo  «»o,  quare  &rcli-  D 
quus  fnr  maior  reliquo  rom.  Atoftenfum  cft  angulum  in  r angulo  adu  eflex- 
qualcm.  angulus  igitur  Ano  angulo  rdm  cft  maior,  ac  propterca  aox  angulus  inul- 
to maior  cft  angulo  rdm  .anguli  autem  a d x duplus  cft  angulus  k dl,&  anguli  rdm. 
minor,  quam  duplus  oftcnfus  eft  angulus  F oh.  ergo  rdi.  angulus  angulo  fd  h ma- 
ior erit . 


C 0 M M E 7q_T  u \ l y S • 

Et  ipfi  lubtenditur  re&a  linea  f r ; l^-Ha  enim  linea  n m fetat  fd  i*  punBo  r.  a 

Quare  latus  nr  latere  ro  elt  maius  ] .Angulus  enim  ndr  imi  fit  maior  angulo  E d n,  fj 
ipfo  dnr  multo  maior  erit,  qu.re , er  latui  n r latere  r li  ejl  maius . 

Sedangulus  rmd  maior  cft  angulo  n s Y ] Gratus  codex,  n ri  ilo»'  ppr  p Kfi'  C 
ric  Gn'  pro.  lege  JtrAu  n imo'  p p J' . 

Angulus  igitur  rmd  angulo  rfn  cft  maior]  Gratus  codex  tsp'  n \m'  /api  Spi  p «-  D 
£*r  «d  t«V  •an'  f £r.  lege  wi  u ime'  ppf. 


Si  ab  oculo  radius'  ad  circuli  centrum  pertingens,  neque  ad  rectos 
angulos  fit  ipfi  plano  , neque  Icltiidiamctxo  xqualis,  maior  autem,  vel 
minor,  inaequales  lemidiaoiccri  circuli  apparebunt , prxmittumur  au- 
tem hax.  i , . ■ 

,.  * r . i 

THEOREMA  XLIL  PROPOSITIO  XLII. 

( 'f> 


Sint  duo  triangula  orthogonia  abc,  def  rectos  angulos  habentia  ad 
A D,  & Bcad  ca  maiorem  proportionem  habeat , quam  e f ad  fb. 
Dico  b € A angulum  angulo  E F D maiorem  efle . 

f . . ...  - . - j • * * - 

Quoniam  enim  b c ad  c a 
maiorem  proportionem  ha- 
bet, quam  b f ad  t D , & po- 
tcftatc,diuidendqque,&  lon- 
gitudine , habebit  ba  ad  ac 
maiorem  proportionem,qua 
e n a<l  df.  Piat  vt  s d aJ  d f,  fic  c a ad  ac.  manifeftum  eft  enim  c a minorem  efsc,  B 
quam  ab,&  cc  iungatur.  triangulum  gitur  aqc  fi, nile  eft  triangulo  dbf,&acc  C 
angulus  angulo  def  xqualis.  crgoangulus  aci  maior  eft  angulo  dfe>  D 


C 0 M M E 7^  T A \l  V S . 


. poteftate,  diuidendoque , & longitulinc  habebit  b a ad  ac  maiorem  propor-  A 
tioncm,  quam  ed  ad  df]  Quontam  enim  e c ad  ca  maiorem  proportionem , quam  r f 
ad  fd,  babcbtt  quadratum  ex  bc,  hoc  eff  quadrata  ex  ba,  ac,  qua  ipfi  funt  aqualia,  ad 
quadratum  ex  C A maiorem  proportionem , quadratum  ex  Bt,  hoc  efl  quam  quadrata  ex  bd 
D F «d  quadratum  ex  df.  ergo  & diuidendo  quadratum  ex  B a ad  quadratum  cx  ac  maio- 
rem ha - 
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rem  habet  proportionem,  quamquodfit  ex  to  quadratam  ad  quadratum  ex  df  , tr  iicoreBa 
linea  tt  adtpfam  AC  maiorem b<btt proportionem , quam  ed  ad  DF. 

B Manifeftum eft  enim  g a minorem efse > quam  a»]  Ex 8. quinti  elementorum . 

C Triangulum  igitur  *cc  fimi  It  eft  triangulo  d f.  f ; Ex  6-  fexti  elementorum . 

D Ergo  angulus  aci  maior eft angulo  Dt  i]  Toffumus  etiam  conucrfam  buiut  ita  de • 
mon/lrare. 

■Maneant  enm  eadem,  qua  prius,  & fit  angulus  bca  maior  angulo  efd.  Dico  tcaiCA 
maiorem  habere  proportionem , quam  u r ad  f D» 

Junoniam  emmangulus  B A c maior  tfl  angulo  HD,  ad  redam  lineam  ac,  & adpunSom 
si. primi  **M  c tonflituatur  angulus  acg  aqualis  angulo  bfd  ergo  & reliquus  agc  reliquo  Df  r 
«lilezti . 'fi  aqualis,  & triangulum  triangulo  fimile . quare  ga  ad  ac  eft  vt  ed  ad  df,  & obid 
quadratum  ex  c A ad  quadratum  ex  ac  efl  , Vt  quadratum  ex  r.D  ad  quadratum  ex  DF,  & 
componendo  quadrata  ex  ca,  ac  ad  quadratum  ex  ac,  Vt  quadrata  ex  ed.df  ad  qua- 
dratum ex  DF.  fed  quadrata  ex  B a , ac  maiora  fuut  quadratis  ex  ga,  ac  quadrata  igrtur 
ex  b A , ac,  hoc  efl  quadratum  ex  B c ad  quadratum  ex  ac  maiorem  proportionem  habet , 
quam  quadrata  ex  c A , A c ad  quadratum  ex  ac,  hoc  ed  quam  quadrata  ex  ed,  d f , vide- 
licet quadratum  ex  bf  ai  quadratum  ex  pd.  ergo  B c ad  c A maiorem  habet  proportionem, 
quam  b F ad  F D • quod  oportebat  dcmonUrarc , 


THEOREMA  XLIII.  PROPOSITIO  XLIII. 


Ducatur  & fublimi  pundto  a ad  {ubiedtum  planum  perpendicularis 
ab,  cui  in  punito  b occurrat,  fit  autem  in  plano  redta  linea  cd,  & i 
puncto  b ad  cd  perpendicularis  agatur  bd;  iungaturque  ad  . Dico  & 
a d ad  ipfam  d c perpendicularem  efle. 


Sumatur  in  refla  linea  cd  qnoduis  punflum  c & 
A.dcfioif.  ac,  cb  lungantur.  Itaque  quoniam  ab  perpendicu- 
Voo  ' laris  eft  ad  fubieftum  planum  angulus  abc  refluserit. 

P m”  ergo  quadratum  ex  ac  eft  $qua}e  quadratis  ex  ab,xc. 
quadrato  autem  ex  xc  seqnalia  furit  quadrata  ex  bd, 
dc.  quadratum  igitur  ex  ac  eft  atqualcquadratiscx 
ab,  bd,dc,  fed  quadratis  ex  ab,  bd  squale  eft  id, 
quod  fit  ex  ad  quadrato  : ergo  quadratum  ex  ac 
quadratisex  ad,dc  «quale  erit,  ac  propterea  re- 
Aus  eft  angulus  a d c . refla  igitur  linea  a d ad  ipfam 
dc  eft  perpendicularis  , quod  demonftrare  oporte- 
bat. 


THEOREMA  XLIV.  PROPOSITIO  XLIV.  r 

A punito  fublimi  a ad  lubieitum  planum  reih  linea  ducatur  ab, 
qua:  ad  planum  non  fit  perpendicularis,  & a punito  A ad  idem  planum 
perpendicularis  ducatur,  ipfi  occurrens  in  c,  iungaturque  CB.  Dico  an- 
gulum abc  minimum  efle  omnium,  qui  continentur  redta  linea  ab,  &c 
qualibet  earum,  qua:  a punito  b in  lubicito  plano  ducuntur,  atq;  cum, 
qui  ipfi  propinquior  eft , femper  remotiore  efle  minorem . duos  autem 
tantum  aquales  conftitui  ad  vtraJque  ipfius  partes. 


Ducatur 
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Ducitur  enim  quapiam  redta  linea  s d in  fubicdto 
plmo,  Sdapunftu  c ad  ipfam  perpendicularis  agitur 
cd:  St  a D iungatur.  clt  igitur  ad  ad  de  perpen- 
dicularis ob  id , quod  proxime  oltenfum  fuit . Et  quo- 
niam redtus  eit  angulus  aco,  maior  eft  i>a,  quam 
ac.  ergo  a a ad  ac  maiorem  proportionem  habet, 
quam  a a ad  A o , & funt  anguli  > c a,  b d a redii.  ma- 
ior. igitur  eft  b a c angulus  angulo  b a d ex  eo,  quod 
ante  Jemonftratum  eft.  quare  reliquus  angulus  nc 
minor  eft  angulo  abd.  Similiter'  oltendemus  angu- 
lum abc  omnibus  aliis  minorem  effe.  minimus  igi- 
tur eft  angulus  ABC. 

Dico  etiam  anguhi.q-ii  ipfi  propinquior  eft,femper 
remotiore  efle  minore  . Ducatur  enim  quaidam  redta 
linea  b a in  fubie&o  plano^tq;  a punito  o ad  ipfam  perpedicularis  agatur  cE.&ui”" 
gatur.ergoAaadiB  cll  perpendicularis.  Et  quoniam  redtus  angulus  mc-  eft  aqualis"'” 
dto  c a b,  angulus  autem  3 eo  maior  eft  angulo  nes;  habebit  ac  ad  c a maiorem  d r *u 
portionem , quam  oc  ad  ca.  multo  igitur  maior  eft  tc,  quam  c d.  St  eft  ca  ad  ° “ 
«ftos  angulos  vtrique  iplarum  cd,  ca.  quare  ha  maior  eit  quam  «d:  6;  u rc' 
maiorem  proportionem  habet,  quam  ad  ab.  funtque  anguli  ad  de  redti  ereo  n 
gulus  b a o maior  eft  angulo  b a e . angulus  igitur  a e d angulo  a b e eft  minor . r V " U 
prxterea  duos  tantum  conftitui  «quales  ad  vtrafque  partes  ipfius.  Conftituatur  e 
ad«a  redtam  linea. n,  atque  u i punctu. n in  ea  b in  fubiefto  plano  angulus  cbf  , Cnlm 
lis  angulo  eso,  & a punito  cadit  perpendicularis  ducatur  cf,  & af  iun  a:^U1" 
Quoniam  igitur  augulus  cbd  aequalis  eft  angulo  c a f,  eft  autem  & rectus  cdi  » IIS'  ' 
lis  redto  c t b.  St  latus  cb  vtrique  triangulorum  commune,  erit  & a.n  aequali ® 
& co  ipfi  ce  eft  etiam  ac  perpendicularis  ad  vtramque  dc.cf.  ergoSt  ad 
qualis  af  . Quod cum  db  fitjqualis  bf,  communis  autem  b a , & balis  d a JLlU  J 
bjfi  **»  .angui'»  * * D anguiP  a » f «qualis  erit . Eodem  modo  ofteudemus  limulo 
abd  nullum  alium  conftitui  5qualem.  angulus  igitur  a?c  minimus  clt.ac  qui  infioro 
pinquior  femper  remotiore  eft  maior . duo  autem  tantum  squales  cx  vtraouc  Lr' 
teconftituuntur. 

.:  t'i  \ i:%.  i 


t.  »quinti* 
4 1. humi 


coMMs^r^sirj. 

■ t»  a n 1 

■ -, . ■ ■ • ' ■ - ■ * 

Angulus  autem  bcd  uuior.  St  angulo  bcb]  Rameum  "Balinei  B f Ut  extra!  oram  A 
■n*"*»'"  C * D.  cbe.  quare  bcd  angulus  angulo  bcb  matorcrit. 

Habebit  bc  ad  cb  maiorem  proportionem,  quam  dc  ad  crj  puniam  eu, mtrtanru-  B 

U «DC.IIC  orthogonia  funt , atque  cll  angulus  bcd  maior  angulo  bcb.  habebit  tc  ai 
e d maiorem  proport, onem  , quam  bc  ad  cb  e»  tonui rCaqa.  buiu,  quam  not  i.monUram . 
mus . ergo  conuertenio  ex  iS.  quinti  nc  ai  c.  minorem  proportione  n tiab.bst , Jam  n c 
ni  cb;  acpropterea  ec  ai  cb  minorem proportionembnbct,  quam  d c ai  c»  * 

Quare  u a maior  eft , quam  a d ] T^am  cum  e c mtior  /ft , q„  „ c D „„nt  c 

ex  B c , c A maiora  quadras,  s ex  D c , c a . [ei  q sairati,  cx  bc.ca  aquale  cll  quadratum  ex 
A e ,&  quadrat,,  ex  d c,  c a aquale  eft  qu, iratum  ex  a d . ergo  quadratum  ex  s A motus  cll 
quairatoex  ad.  & ob  lircBa  linea  g *,  quam  a d cll  maior.  ‘ 

Ergo  angulus  b a d maior  eft  angulo  in]  Ex  41.  buius . I> 

Erit  & bd  «qualis  bf, St  cd  ipfi  ct;  Sunt  enim  triangula  bdc,  bic  inter  fe  limi - £ 
ha,  quare  W ci  ai  »iwci  ai  b f ,&  permutando  >t  cb  ai  feipfam , ita  diVii.  *■  fixu. 
ergo  to  ipfi  te  efi  aqualis,  <3-  eadem  ratione  Dcefl  aqualis  c f . 


THEOREMA  XLV.  PROPOSITIO  XLVi 


Sint  duo  triangula  abc,  de  f;  qux  bc,  ef  xquales,  habeant,  fecen- 
turque  bc,  ef  bifariam  in  pundtis  GH;&iungantur  ag,dh,  qux  etiam 
ifketlc  finr  xquales,  & fit  A e quidem  ad  bc  perpendicularis,  d h ve- 

■'SJ,s  ro  non 
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ro  non  perpendicularis  ad  ef  : fitque  Ap  maior,  quam G B . Dico  an- 
gulum bac  angulo  edf  maiorem  cfle. 

Deferibatur  circa  a > e 
triangulum  circulus  abc,Sc 
producatur  ag  ad  l.  Quo- 
niam igitur  A e maior  eft, 
quam  gb,  atque  eft  a l dia- 
A meter:  erit  centrum  circuli 
inter  ac.  hoc  enim  deinceps 
B oftendetur  . quare  maxima 
eft  a c , St  ipti  propinquior 
remotiore  maior  eft . Confti- 
tuatur  angulo  dhf  atqualis 
angulus  c o * .ergo  a c , hoc 
eft  dh  maior  eft,  quam  gm. 

_ ponatur  ipfi  dh  atqualis  c«,  St  bk,  kc  iungantur . erit  angulus  id» aequalis  aa 
C gulo  bkc. Sed  angulus  bac  angulo  b h c eft  maior . angulus  igitur  b A c angulo  an» 
maior  erit. 

coMMiurduin; 

A Erit  centrum  circuli  inter  aci  hoc  enim  deinceps  oftendetur  ]I*  47.  b*!*»? 

B Quare  maxima  eft  ao.  St  ipfi  propinquior  remotiore  maior  eft]  Ex  j.ttrtij  libri  eh- 

mentorum. 

C Scdangulus  bac  angulo  bkc  eft  maior]  Imtftntur  bm,  mc.  erit  angulus  bmc.  «• 
quolisaugulo  bac  ex  xi-trrtij elementorum,  & 21,  primi  maior  angulo  bkc.  angulut  igl. 
tur  bac  angulo  bkc  eft  maior. 

THEOREMA  XLVI.  PROPOSITIO  XLVI. 

Ijfdcm  pofids  fit  Ad  minor,  quam  G b . Dico  angulum  ba«  angu- 
lo edf  minorem  cfle. 

Conftituatur  angulus  cgm 
squalis  angulo  d 11  f . Et  quo- 
niam ag  minor  eft,  quam  cb 
St  eft  diameter  al,  centrum 
circuli  erit  inter  lo.  ergo 
minima  eft  ag ,St  gm  maior 
quam  ag,  hoc  eft  quam  dh. 
ponatur  ipfi  ag  sequalis  gn. 

St  bn.nc  iungsitur.  atqualis 
igitur  cfi  angulus  bd  f angulo 
b h c . fed  angulus  b N c maior 
eft  angulo  b a c . ergo  angulus 
bof  angulo  bac  eft  maior. 

• 

C O M M E T^T  A H i r S'. 

Centrum  circuli  erit  inter  lc]  Qjtod infequettt ofjeuittur .' 

Ergo  minima  eft  ag,&  gm  maior,  quam  ag]  £x  7.  tertii  elementorum. 

Sed  angulus  bnc  maior  eft  angulo  bac]  Innflis  enim  rurfus  bm,  mc,  erit  angulus 
bmc  aqualis  angulo  tAC,&  angulo  bnc  minor,  tx  quo  [equitor  angulum  tac  angulo 
Bmc  hoc  eft  angulo  i d f ejje  minorem , quod  demonfirare  oportebat . 

THEO- 


A 
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THEOREMA  XLVII.  PROPOSITIO  XLVII. 

Sit  circulus  a b c , cuius  diameter  A b , & in  ipia  fumpto  quoujs  pun- 
<fto  d,  ducatur iD c vtrumque,  & fit  ad  maior,  quam  d c.  Dico  ad 
etiam  ipia  d b maiorem  e ile . 

Jungantur  ac  > cb.  & quoniam  angulus 
acd  eft  maior  angulo  an,  erit  reliquus 
dcb  reliquo  dic  minor,  ergo  maior  eJl 
cd  , quam  di.  cfl  autem,  & a d maior  , 
quam  ne.  multo  igitur  maior  eJl  ad, quam 
p e.  Quod  fi  ad  fit  minor,  quam  ne,  fi- 
militer  oftendemus  St  a d ipia  d b maiorem 
cfr  . 


li.vi  •.  r;i  zc  j c. 

COMMEAT  *A  l V S , 


Et  quoniam  angulus  acd  eft  maior  angulo  cad]  Ex  18,  pr  imi,  ponitur  enim  ad  ma. 
ior , quam  d c • r 

Erit  reliquus  dcb  reliquo  dic  minor  ] ‘Efarn  cum  angulus  a*c  reBus  Jit  qualis 
duabus  angulis  daC,dic  ptque  angulus  dca  pars  relii  maior  angulo  dac,  erit  reliqua 
ens  pars  »cb  minor  angulo  DBC. 

Ergo  maior  eft  cd,  quam  db.  Ex  1 9*  prini. 

Mulco  igitur  maior  eft  ad,  quam  db  J Exboc  conflat  circuli  ctntrum  cjfe  Inter  ad, 
quod itmonflranium  fuit . > • 

Qiiodfi  ad  fit  minor quam  Dcr  fimiliter  oftendemus  St  ad  ipfa  de  minorem  E 
effej  Suentm  ad  minor , quam  dc,  & fi  militer  iungantur  a c,  cb.  angulus  igitur  dca 
minor  efi  angulo  d ac  ,&  ideo  reliquus  dcb  reliquo  dbc  maior  erit,  ergo  1 ,£  minor  eft, 
quam  db.  Sed  a d eft  mnor , quam  dc.  multo  igitur  mi  nor  eft,  quam  ipfa  db,  &'  circuli 
centrum  tuter  db  continetur,  quoddemoitftrxre oportebat . 

THEOREMA  XLVIII.  PROPOSITIO  XLVIII. 

Sit  circulus  a bc;  cuius  diameter  ab,  & in  ipia  iuraptoD  pun&o, 
ducantur  dc,  de,  fitque  cd  maior,  quam  de.  Dico  ad  ipfa  db  ma- 
iorem efle. 

'“Iungatur  ce.  St  perpendicularis  ad  ip* 
ftm  ducatur  n^.naaiqr icitur  cf,.quat{i fi. 
fecetur  cb  bifariam  in  punfto  0,  & per  o 
ducatur  g h , qu®  ipfi  o f parallela  fit . er. 
go  g r perpendicularis  eft  ad  ce.  St  ipfam 
bifariam  fecat.  in  reda  igitur  linea  QH-cft 
circuli  centrum . Sed  eft  etiam  in  ab.  pun- 
aum  .igitur,  n circuli  ccntrurn  erit , ac  pro- 
pccrca  au  quam  uacft  maior. 


tjo  > mo 
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Ji  • Maior  igitur  cft  ct,  quam  rn  3 Sipouiamenim  cd  maior  tfl,  quam  or  , erit  quia 
iratam  « co  quadrate  ex  di  maius  -Sed  quadrato', quidem  ex  CD  aqualia  funt  quadra- 
ta ex  df,fc  quadrato  auteiiex  de  aqualia  quadrata  ur,  rt. quadrata  igitur  ex  D r,  r c 
maiora  fune  quadratis  ex  df,  tn,&  [oblato  communi  quadrato  ex  n f,  relinquetur  qua- 
dratum ex  c f maius  quadrato  ex  rc.  ergo  re  Cia  linea  c v , quam  fD  cfl  maior  • 

Ergo  cu  perpendicularis  cft  ad  ti . j Ex  1 9.  primi  elementorum- 

In  refla  igi  tur  linea  cnelt  circuli  centrum  3 Ex  corollario  prima  tertij  dement  erum, 

THEOREMA  XLIX.  PROPOSITIO  XWX. 

■ • - ' i ■ ; 

Sint  duo  triangula  abc,  def,  «quales  habentia  bc,  ef,  & (cccntur 
bc,  ef  bifariam  in  punctis  gh,  iunganturque  ag,  Bh,  qux  etiam  iiv 
terie  fint  «quales ; & neutra  ipiarum  iit  perpendicularis  ad  bafim:  angu- 
lus autem  a g c fit  maior  angulo  dhf.  Dico  fi  maior  quidem  fit  ag, 
quam  g c , etiam  angulum  B A c angulo  £ DF  maiorem  efle,  fi  vero  mi- 
nor, efle  minorem.  • > 


^ Defcribatur  rurftu 
circa  <*e  triangulum 
circulus  A*c,&upun- 
flo  r.  ipfi  b c ad  reflo* 
■ angulos  ducatur  gi, 
j qux  circuli  diameter. 

erit . Sit  prius  * o miior 
C quam  c c . ex  co  igitur, 
quod  oilenfum  fuit,  K o 
maior  cft,  quam  o*  , 
etenim  maxima  cfl  gk, 
& ipii  propinquior  fem 
per  rem  tioreeil  maior 
coftitua  tur  an  gulo  a a * 
«qualis  angulos  c u u . 
ergo  c,  a , noc  eflt  d h 
maior  cfl , quam  o m . 
•ponatur  ipfi  o a «qua- 
lis os  ;&  Bu,Nc  iun- 
gantur.  angulus  igitue 
«sc  efi «qualis angulo 
D bdf,  ideoque  angulus 
»a  c angulo  EOF  cft 
'Bmaor.  At  fi  a o fit  mi- 


nor, quam  r,  c ,’  fimiliter  demonftrabimus  «ac  angulum  angulo  sii»  minorem  efle 
quod demonftrare oportebat . -i  - ' * 


e 0 MM  £ T«tntrs: 


A Tlefcribatur  riirfus  circa  a b e triangulum  circulus  a « c 3 nat  «is  Udi imus  , qua  i» 
grato  todite  uon  erant, [ei  tamen  defiderari  ridebantur,  Vel  [altem  ex  aiiteitdn  [ubinuUi- 
ge uda  ruut . 

B Qa«  circuli  diameter  erit  J Er  corollario  prima  tertq  elementorum. 

■ - Ex  ea 


1 
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Exeo  igitur,  quodoftenfum  fuit  ko  maioreft  , quam  o-s,  etenimmaxima  cft  gk,  C. 
&ipfi  propinquior  ferri  per  remotiore  cft  maior  ] Quoniam  enim  «c,  maioren , quam  c o 
cru  ex  antecedente  rc  maior, quam  fi  l.  ergo  r,  k maxima  e It,  er  qua  10  fi  er  ,n  nuntior  fem- 
ptr  remotiore  efi  m nor,  & idcirco  K 'c  maior,  quam  g a*  Cracus  toaex  (Hylen  apu.  t u'  au. 
y ide  ne  legendum  fit  /siyln  yr  H>r  *'«•». 

Ideoquc angulus  bac  angulo  l»i  cft  maior]  cingulus  enim  sjic,  hoc efi  sac  efl  D 
nutor  angulo  r.  \ c. , hoc  efi  angulo  edf. 

At  fi  a g fit  minor, quam  gc,  fimiiiterderaonftrabimus  bac  angulum  angulospr  E 
minorem  effe  ] imi  eadem  , que  prius, & conflit  uatur  ungutuc  ccm  aquatis  angulo  DBF. 
erit  ex  lam  dcmonflratrs  k g mtnvr  , quam  G m . ergo  k«  minima  efi  , ipfi  propinquior  re- 
motiore efi  minor,  mittor  igitur  efi  a g,  Itoc  efi  DH,  quam  gm  , ponatur  ipfi  a g aqualis  c N| 

£r  bn,  N c lungantur , erit  angulus  bnc  aqualis  angulo  edf.  Sed  angulus  bmc  , hoc  efl 
■ ac  minor  efi  angulo  bnc.  angulus  igitur  bac  angulo  nue  efl  minor . 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  L. 

•> 

Sit  circulus  ABC,  cuius  centrum  E , & a pun&o  E ad  rectos  angulo 
circuli  plano  ducatur  ef.  Dico  fi  in  ipia  ef  oculus  ponatur,  circuli  dij 
metro  aequales  apparere . 

Hoc  autem  manifeftumeft,  etenim  omnes  refla  linea 
ipunflo  r ad  circuli  circumferentiam  pertinentes  , inter 
fc  aquales  funt,  & aequales  angulos  continent.  Sed  non  Iit 
£ f ad  reftos  angulos  circuli  plano,  fit  autem  aqualis  fimi- 
diametro  circuli.  Dico  oculo  ad  punftum  f conftituto,  & 
fic  diametros  aquales  apparere-  Ducantur  enim  dua  dia- 
metri ac  , Bir,  fitiungantur  af,  fb,  cf,  fd.  Quoniam 
igitur  tres  e«,ec,ei  aquales  finit , reflus  efi  angulus 
tic.  eadem  ratione  & angulus  bfd  efi  reflus  quare  dia- 
metri ac,bd  aquales  apparent.  Similiter  ofiendeniusjt 
alias  omnes  aquales  apparere  . Confiat  igitur  fi  fit  circu- 
lus & ab  ipfius  centro  ad  reflos  angulos  refla  inea  duca- 
tur , vbicumque  ponatur  oculus  in  linea  dufla , circuli  dia- 
metros aquaies  apparere . Quod  fi  a centro  dufla  non  fit  ad  reflos  angulos  circuli  pia-' 
no , fit  autem  aqualis  fcinidiainetro  circuli , & ab  ipfius  termino  diametri  circuli  aqua- 
les confpicientur.  Ex  quo  manifefium  cft  fi  fit  in  fphatra  maximus  circulus,  & in  fuper- 
ficie  fpharz  quomodocunquc  tunc  ponatur  oculus  in  circuli  circumferentia, diametros 
aequales  videri. 


THEOREMA  LI.  PROPOSITIO  L I. 

Si  fit  circulus , & a centro  ipfius  erigatur  quidam  redh  linea  , neque 
ad  redtos  angulos  circuli  piatio  , nequt  iemidiametro  cirquli  xqualis  , & 
in  termino  finex  crcdtas  oculus  ftatuatur ; circuli  diametri  inxqualcs  ap- 
parebunt . 

"f  T « i * ’ v t ?•  . *T  Jjr/  * — 

£*.!  ; T-K  ! [f.  ■ fu".,  i . [.  ■ i itr,":  . . _4*  a V .•*:$ 

vaauCt-’  Sit  cir- 
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Sit  circulus  abc  , cuius  centrum  v , & i pun- 
cto d crisatur  recta  linea  de  , vfque  ad  rectos 
ansulosci.  culi  plano,  neque  xqualis  fcnudiame- 
tro  circuli,  & oculus  ad  b Itatuatur.  Sit  aute  pri- 
mum d b femidiametro  circuli  abc  maior  . et  a 
puncto  a ad  circuli  planu  a ducatur  perpendicu- 
laris Er.  iunctaquc  i gd  producatur  in  c.  &per 
D ad  rectos  angulos  ipfi  cc  ducatur  ab  . Dico 
maximam  quiJcm  apparere  a b , rainniiam  vero 
cc  , & quae  propinquior  eft  ipfi  cc  remotiore 
femper  minorem  videri,  duas  autem  tantum  videri 
aquales  ad  vtrafquc  ipfius partes,  condat  igitur 
e d ad  ab  perpendicularem  efle.  fiquidem  apun- 
4j, huius.  £t0  E a(j  c,rculi  planum  perpendicularis 

afta  eft  b ? , & dufla  quauis  refla  linea  a b a pun- 
flo  f ad  ipfam  afla  eft  perpendicularis  f d , & iun- 
flacft  ed.  coftat praeterea  ex  iamdiflis angulum  c 

quidem  bot  minimum  efle, & qui  ipfi  propinquior 
«♦.huius,  eft,  femper  remotiore  effe  minorem  i duos  autem  - 

tantum  xquales  ad  vtrafquc  ipfius  partes  conftitui . Itaque  ducatur  quedam  refla  linea 
hk.  ereo  eo  non  eft  perpendicularis  ad  hk  . nam  fi  perpendicularis  fit  ,cum  fit  per- 
pendicularis ad  a b,  erit  & ad  planum  circuli  perpendicularis,  quod  fieri  nonpotcft. 
nonieitur  bd  perpendicularis  eft  ad  hk.  iungantur  ba,eb,eh,bk,eg,ec  ■ tt  quo- 
niam  duo  triangula  funt  bab,eh  k.  bafesAB,n  k xquales  habentia,  quaiuinvt.iqne 
bifariam  fecatur  in  punflo  d.&  eft  bd  eadem  in  veroque  triangulo,  ad  ab  quidem 
perpendicularis, ad  hk  minime  perpendicularis,  cftque  b p maior,  quam  i a:  ent 
«.huwu^j,  ' jus  ASB  angU]0  HBK  maior.  Similiter  duflisalijs  lineis  eodem  modo  maior  om- 
nibus angulis  demonftrabitur . Rurfus  quoniam  duo  triangula  iunt  tec,  bbk  tale* 
aquales  habentia,  & communem  bd;  atque  eft  bd  ad  neutram  ipfarum  gc,  hk 
perpendicularis;  maior  autem  eft  angulus  edh,  etenim  oftenfum  clt  angulum 
e o g minimum  efle  : & b d maior , quam  d h i erit  angulus  h e k angulo  c b c maior , 
47.huius.  quod  itidem  oftenfum  fuit . Similiter  oftendemus  angulum  gbc  ommum  num- 
mum efle,  ergo  cc  minima  apparet,  & dux  tantum  aequales  ex  vtraque  parte  lpliug 
videbuntur . quoniam  duo  tantum  anguli  ex  vtraque  parte  ipfius  ede  xquales  coniti 
44Juiiun  tuutur.  Quod  fi  fd  minor  fit,  quam  da, 
limiliter  demonftrabimus  g c quidam  ma- 
ximam videri  . ab  vero  minimam;  &qux 
propinquior  eft  ipfi  a b remotiore  femper 
minorem:  duas  autem  tantum  ex  vtraque 
parte  ipfius  g c,vel  ab  xquales  appare- 
re. Quoniam  igitur  circulus  videtur  elli- 
pfis  imaginem  oculo  reprjfentare,  & ccn- 
trum  ipfius  apparet  ellipfis  centrum,  in- 
ftantiain  non  paruam  habet  theorema.de- 
monftrare  etenim  poflumus  aliquod  aliud 
punflum  in  circulo  linex , cuius  imago  re* 
pr^fentatur, centrum  apparere . prxmitti- 
tur  autem  lemmatium  huiufmodi. 


/\  F 

X ‘ f 

s 

1/ 

THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  LIV 

. . 1 . • - :i 

. 'iV'  .•  i 

Sit  vt  reda  linea  bk  ad  KD,  ita  bh  ad  hd,&  fit  angulus  bfH 
arqualis  angulo  HFD , iungaturque  KF  . Dico  HKF  redum  angulum 
efle. 

Ducatur 
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Ducatur  per  h ipfi  k i> 
pirallcia  cuc,  St  produ- 
catur f d vfque  ad  g.  Ita- 
que-quontain,  vt  bk  ad  kd, 
uacit  bh  ad  ud,  erit  per- 
mutando , vc  k n ad  5 h,  ita 
K D ad  n h * Sed  vt  KBad  bh, 
ita  rit  ad  cu.  Vt  igitur 
f it  ad  c ii  , ita  k d ad  dh  . Et  vt  k d ad  dh  , ita  > k ad  a o , tequiangulaenim  funt  B 
triangula  fdk  ,dgh.  ergo  f r ad  vtranque  i piarum  eandem  proportionem  ludet , 
acproptcrea  cn  cft  squalis  hg.  & vt  ea  ad  hs,  ita  cf  ad  fo.  eft  igitur  cf  ipfi  C 
fg  squalis.  Quod  cum  ch  fit  squalis  hg,  comatuns autem  ph,  St  daiis  cr  aqua 
lisbafi  pc,  critangulus  chf  squalis  angulo  iHc,Ct  vterque  ipforum  rectus,  reftus  D 
igitur  elt  fit  h f K angulus,  quod  c g , f k inter  k parallels  lint . 


Sed  vt  xb  ad  bh,  ita  it  ad  en]  Exq.  fexti  elementorum,  fimilia  enim  fune  irim-  A 
gu la  r b K,  c bh. 

Et  vc  Kn  ad  dh,  ita  fk  ad  hg]  Obfimilitudinem triangulorum  lot,  dkg.  B 

Etvt  ch  ad  hg,  ita  cf  ad  fg]  Ex  }.  fexti  ele.itenioruoo,  angulut  eatm  cfo  4 rcUa  C 
linea  ph  bifariamfecatur. 

RcAus igitur eftSt  hfk  angulus, quod  co,ik  inter fe para liel?  fint ] £.v sy.  pn-  D 
mi  elementorum . liuomam  autem  Tappus  bums  quodammodo  couuerfa  Vtit*r,non  inutile  u 
ent  eamquoquedemonfirare  ,qux  efibmufmodt . Sit  Vt  bk  ad  no,  ita  bh  ad  hd,  & jit- 
angulus  hfk  reflusfiunganturque  sf,fd.  Dica  angulu-n  bph  angulo  hfd  aqualem  tjfe . 

Datatur  per  n ipfi  fk  parallella  chg  ,&  Fo  ad  g producatur,  fi  militer  >1  fuprada- 
monfirabitur  ch  aqualis  k atq,  erunt  anguli  cur,  puc  reSi  itaerfe  aquales,  funt  autem-  19prjajj 
dux  FH,nc  aquales  duabus  fh.hg.  ergo, & bufis.tnangHlumque  triangulo,  dr  reliqui  an-  4.  primi. 
guli  reliquis  angulis  aquales  erunt ; quibus  aqualia  latera  fobttnduntur  r angulus  igitur  >pi< 
tnguh  hfd  eil  aqualis  Sed  iT aliam  eiufdem  conuerfam  boc  modo  demon  firabtmus  . 

Sit  trianguli  hfk  angulus  ad  f re3us,  fitqui  angulus  ifh  aqualis  angulo  hfd.  Duo 
Vt  bk  ai  kd  , itaejfe  u H ad  h d. 

Ducatur  rwrfns  per  h rtSa  linea  'c  H o ipfi  fk  parallela:  <*r  7 n produUa  conueniat  eum 
CH  inpunclo  g.  Itaque  quoniam  angulos  cFlLpoiiirjcr  aqualis  angulo  HOC.  & angulus 
THC  aqualis  efi  angulo  f H G . funt  enim  utrique  rcBi,  nimirum  aquales  rtSo  ir  ? 1 , 06  retias  , ^.pumi 
lineas  parallelas  fk.cg.  quare  rehqunt  fch  efi  aqua'is  rehquo  fgh,  &■  triangulum  trian- 
gulofimilc.  tumigiturfil  w fh  ad  uc,  ita  fh  ad  hg;  erit  ch  ipfi  hg  aqualis,  er  ea-  quinti. 
demrationedemonfirabitur  fc  aqualis  fo.  ergo  vt  fk  ad  ch,  ita  efi  t k ad  hg.  Sed  vt  / «umti. 
F K ad  CH , ita  k b ud  B H ob  triangulorum  f*k  , c»h  fimilindintm , & Vt  r d ad  ig, 
ita  k 0 ad  d h , nam  fimilia  interfe  funt  triangula  fdk,  hdg.  v*  igitur  K b ad  bh,  ita  efi 
k D ud  dh,  & permutando  ut  Buadto,  ita. BUadilD.  quod  demoullrare  oportebat . 

THEOREMA  LIII . PR  OP  OS  IT  I O LIII. 

Hoc  prqmonftrato , fic  circulus  quidem  abcd  circa  ccntram  e:  vifus 
autem  f non  fic  in  eodem  plano,  & perpendicularis  ; qua:  4 punito  e 
ad  planum  circuli  ducitur , videlicet  fg  non  cadat  in  e centrum , iundta-  A 
que  eg  producatur  ad  punita  bk  ,&  fd,  fb  iungantur,  angulus  aurem 
B F D bifariam  fccetur  a rcdla  linea  fh:  ipfiquc  db  ad  reitos  angulos  du- 
catur ahc.  &c  ak,  kc  circulum  contingant.  Dico  viiti  in  F pofito  cir-  < 
culum  abcd  ellipfim  apparere  , qua:  centrum  habeat  pinetum  h ( no* 
vt  quidem  arbitrantur  punitum  o ) axes  autem  coniugatos  ac,  bd,  & 

quae  ad 


/ 
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quas  ad  BD  ordinarim  applicantur,  eflc  & videri  parallelas  ipfi  ac.  qu* 
vero  applicantur  ad  ac,  deduci  quidem  a puntlo  K , videri  autem  ipfi 
bd  parallelas.  & eadem  apparere  circa  viiam  cllipfim,  qua:  & coni le- 
ctioni accidunt. 


Iungantur  a f , r e . erit  angulus  aihz- 
qtulisangulo  hfc.  cft  autem,  & angu- 
li lus  hfb  angulo  iifd  squalis  . ergo  a k 
. apparet squalis  u c , & b h ipfi  h d . Quod 
fi  alia  rcita  linea  ducatur,  ve  lhXi,  dico 
eam  apparere  bipartito  fcitam  in  punito  h. 

C Jungantur  enim  l k,km  ,m  x.  & mf,fx, 

D fn,  FL,ca.  Quoniam  igitur  ob  lineas  co- 
tingentes  vt  bk  ad  kd,  ita  e it  bh  ad  hd. 

£ atque  eft  angulus  bfii  aequalis  angulo 
hfd;  erit  hfk  angulus  rcitus,hoc  enim 
r ante  demonftratum  cft . Et  quoniam  pla- 
num, quod  per  arx  tranlit,  rcitum  eft  ad 
planum,quod  per  afc,  etenim  ac  cftpcr- 
' pcndicularts  ad  planum  b f k , & ad  com- 
munem le  itionem  h f in  vno  planorum 
aita  eft  fk  perpendicularis  i erit  fic  per- 
pendicularis ad  planum  per  afc;  & pro- 
G pterea  angulus  stx  eft  reihis.  atque  eft 
H vt  fit,  ad  k x , ita  i b ad  xxjxqualis  igi- 
tur eft  angulus  lfn  angulo  «n . quare 
K i.u  apparet  xquafe  ipfi  «x.  eft  autem,  & 
vt  l f ad  f x , ita  is  ad  n x . Sed  r.x  cft 
aqualis  fm.  iunita  enim  mi  fit  paralie- 
L la ipfi  * c.  & vc  C s ad  n x . ita  LU  ad  hu. 

M ergo  angulus  l f h eft  squalis  angulo#  tu.:, 
deu  Jpfi  hm  sqoaiis  videtur.  Similiter 
& fi  aliareita  linea  per  k ducatur,  appa- 
rebit bifariam  fc£ta  in  h : punitumque  h elbpfis  centrum  apparet , axefqueconiugati 
ac  , sDt&qiue  quidem  ipfi  ac  funt  parailcls  bifariam  fecantur  a reita  linea  bd.  qum 
vero  ducuntura  punito  k , a rcita  linea  a c fecari  videntur , quemadmodum  in  ipfa 
N l x demonftratum  eft . Itaque  dico  rcitas  lineas,  quae  a punito  s ducuntur,  ipfi  B n pa- 
rallelas apparere.  duca.ur  enim  exempli  caufa  u & perpendicularis  to  . qua:  ad  a 
O P producatur  tiunganturquc  of,ff,fr.  Quoniam  igitur  vt  cx  ad  xx,  hoc  cft  vt  lb 
Q^Rad  x A,ita  cf  ad  f x , atque  eft  lf  squalis  fii,&  x f ipfi  r m terit  angulus  lf  a s- 
S qualis  angulo  xfm,  & ideo  angulus  lfo  angulo  xfp  aequalis.  & oi  squalis  appa- 
ret r x . ergo  l x , b d parallela:  videbuntur , quoniam  & perpendiculares  inter  tplas 
interieitx  squales  apparent. 


0 i,,li  ■ 
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A Iunitaque  bg  producatur  ad  punita  bk,&fd,fb  iungantur]  \cRaestim  linea  bg 
cie  culum  tu  t>  fecet,  & prodi  (lajecet  eundem  in  b. 

B Ergo  a i apparet  squalis  nc  ,&  t H ipfi  H D ] Ex  j.fnppcfitione  optices  Euclidis . 

C lungantu  ■ enim  lk  ,k  m ,m  x , & mf,fx  ,fn,fl,fk  ] Creteus  codex  WiJS»xW«f 

yif  #’n  a * , i /t  vl  , {f  ,{»,{a  juu  in  i foro  f»  lege  fr. 

D Quoniam  igitur.ob  lineas  contingentes,  vt  na  ad  xd  itaeft  bh  ad  hd]  lIcciTap- 

po  demonliratur  libro  fequeun  propolinoue  1 54.  lemmate  autem  lS.iu  libres  porifmatum  . 

E Atque  eft  angulus  n f h aqualis  angplo  hfd,  erit  hfx  angulus  rcilus:  hoc  enim 

amc  denaonftratum  eft  J In pntcedeutslcilitet lemmate. 

B Et  quoniam  planum  , qurdpcr  bfk  tranfit  reitum  eft  ad  planum,  quod  per  afc 
ttenim  a c eft  perpendicularis  ad  planum  ssx,  & ad  communem  fedtionem  hi  in  vno 

planorum 
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planorum  a&a  cft  pk  perpendicularis : erit  fi  perpendicularis  ad  planum  per  pc] 
Quoniam  enim  pinuum  bi  K retium  ei  ai  planum  circuli  aecd  ,&  ad  communem  ipforum 
[cilionem  *D  acia  c(l  pcrpcn  dttularit  A c , eri'  cx  .p  d<  jin  undecimi  ac  perpendiculum  ai 
planum  B F K * flurfns  cum  ac  exiflens  ih  plana  a fc  fitq,  perpendiculari i ai  HF  communem 
fedionem  planorum , nempe  plani  afc,&  plani  b r K , fit  perpendicularis  ad  planum  B F K» 
[equitur  ex  eadem  q.difin.  planum  »fk  retium  effe  ad  planum  a F c.  ergo  k f , qua  tu  plano 
b F k perpendicularis  efl  ai  fii  communem  dittorum  planorum  fedionem,  erit  eciamad  pla- 
num a F c perpendicularis . 


Atquecftvt  u ad  n x , ita  ln  ad  nx  J De/crihatur  circa  diametrum  lx  circulus 
SLT.cjr  per  pundum  s ipft  u ai  retias  angulos  ducatur  snt,  er  sii  rr  lungantur. 
erit  quadratum  quidem  ex  N s.  hoc  efl  redaugulum  snt  aquale  retiaugulo  lnx,  boceflre- 
Sangulo  cna  - quadraturi  Vero  ex  Hx  aquale  efl  iuobus  quadratis  ex  hh,  uk,  quorum 
quadratum  ex  NH  Vna  cum  rcBangulo  cna  efl  aquale  quadrato  ex  c H . ergo  quadrata  ex 
s N,NI  ,boc  efl  quadratum  ex  xs  ei  aquale  quadrans  ex  ch  ,hk.  videlicet  quadrato  ex  cx. 
Sed  quadratum  ex  cx  aquale  eflredangulo  bkd,  hoc  e /1  reti  angulo  lux  •quadratum  igitur 
er  x n redangulo  i < c ejt  aq  iale,ac  proplerea  k s circut  im  ip  um  contingit,  ar  ita  demon  lira 
bltur  [K  circuumconungcre . ergo  ex  demonflratis  a Tappo,  vcla  ad  n X,  ita  erit  L i ad  s x. 

Aequalis  igitur  efl  angui  usi.  r n an  'ulo  n f xj  lx  qs,que  nis  m tnteced,  demdflrauimut . 

Eli  autem  St  vt  l f ad  fx,  ita  ln  ad  sxj  Ex  j.  ferti  elementorum . Gracus  codex 
uxiUtn  ie  a £ , n nu  uri,  pf,  lege  » a r urse  »f. 


Et  vt  ln  ad  n x > ita  ik  ad  hm  J Ex  t.fcxticUmeu  oru  n . 

Ergo  angulus  lfh  efl  «quilis  angulo  hf  m]  Ex  eadem  q.fextielem, 

Itaq,  dic  ireilasliiicas,quteapuntto  it  ducuntur,  ipfi  a o parallelas  apparere  ] Gra- 
eus  cod . niyu in oalntTu  t f ai ■wa/diAa  Au 
at 2 duo'  t*  a iiayifcira*  tege  ru  di, 

Iunganturquc  of,fp,f  iJ Gracus  co- 
dex A,  sTtfidxiarxr  ai  9 J,  (p , legett‘ 
dum  autem  Videtur  ai  • f , £ sr  . f p . 

Quoniam  igitur  vt  tt  ad  n,  hoc  cll 
vt  L k ad  x st]  Ob  fimilttuitacm  triangu- 
lorum LKR,  XXU- 

Ita  l f ad  f x ’ Efl  enim  wu  ad  k x,  ita 
x.  M ai  N x,<Sr  vt  i.  N ad  n x,  ita  l f ad  r x . 
ergo  Vt  lk  adx  x,ita  tr  ad  px. 

Erit  angulus  lf  r aqualis  angulo  x f si] 

Deferibanturfeorf um  triangula  f L r . f X m; 
dr  a reSis  lineis  F L,  F r abfciniantnr  aqua. 

Ut  ipfis  f x ,F»,  quafine  F v , fv  . Itaque 
quoniam  H,FS  mter  fe  aquales  funt.ttem- 
que  f v , f v , quod  & ipfa  f x , r st  fine  a. 
quales,  erit  Vt  I v ad  v l,  ita  F v ad  r p. . qua- 
re v \'  parallela efi  ipfi  u,  & triangulum 
vrY  fimite  efl  triangulo  lfr.  Vt  igitur  r p L 
ad  tl ,itaiK  advx.  ScdVt  t.t  ai  tx. 
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Sic  enim Horizon  a bh,  tropicus 
iftiuus  co,  hycnialis  sh,  meridia- 
nus autem  a n e , Zodiacus  b f g ; & 
horizontis  polus  in  tropico  sftiuo  , 
qui  fit  a.  Dico  in  vna  conucrfione 
Zodiacum  a ro  fcnjcl  cfle  rcflum  ad 
horizontem  a b h Quoniam  enim 
in  vna  conucrfione  punitum  c cir. 
cutufcrentian)  cc  pertranfit,  atque 


fub  terra  in  tropico  hyemali  alterum  horizontis  polum  ipli  n oppofitum.  Non  igi- 
tur in  altero  duorum  tropicorum  funt  duo  poli,  fedvterquc  innroque  tropicorum 
Sxiftit.'  „ ,,, 


THEOREMA  LVI.  PROPOSITIO  LVK 


Sit  polus  horizontis  inter  tropicos,  videlicet  H.  Dico  Zodiacum  bis 
fieri  retftum  ad  horizontem  in  vna  conucrfione. 


, Dcfcribatur  enim  Zodiacus 

n M g , & fi  t parallelus  circulus,  ' . 

in  quo  h fertur  mol  . Itaque  ^5^-.  ; ' ; ' ' 

punito  l ad  n applicato  Zodia-  '•  “ 

cus  e st  g politionem  fumens  in  Z/y 

jjHxreflus  fit  primo  ad  hori-  f / /jo  X \ ", 

zontem . Rurfus  cum  punitum  y f 4 ' " ^-O,  \ '\U' 

m circumferentiam  m o h per-  j [ V / >s^V’  ] \ 

tranfierit  in  conucrfione, atque  / I j\ / \\\  I I 

ad  n fe  applicuerit  , Zodiacus  / \K  I {/_ A ']A0/  jl 

pofitionem  fumens  in  x h p c re-  U^xT  i 

itus  fecundo  fit  ad  horizontem.  r\  d.  \ J y /1 

fola  enim  lu  punita  ex  ijs,qu;  \\  «V\  /j 

funt  in  Zodiaco  A qua:  in  paral-  \ / j 

lelo  ml,  in- circulo  uol  fe«  \ i ^ / 

runtur  A bis  tantumodo  faciunt  N.  M / 

Zodiacum  ad  horizontem  rcitu  N.  / 

per  polum  n tranfeuntiain  vna  \. 

Mundi  conucrfione, nam  vtrum.  i !!->-***■'  — --rf'  •- 

que  punitorum  u l totum  cir- 
culum uol  percurrit  .quare  A 

per  omnia  punita  circumferenti*  circuli  in  vna  conucrfione  tranfeunt  punfta  mj> 
ergo,  & per  h in  vna  conucrfione  vtrumque  punitorum  l m tranfibit . 
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A Et  (it  parallelus  circulus,  in  quo  h fertur  moi  J t Metuet  patallelst,  qui  in  vua 

conuerfioue  deferrbitur  i polo  bori^onns  , hoc  efl  i pnndo  h . Creteus  c iex  ito  fl  otii  fl. 
firotnoftMiiOM  uunxt  01  I enpiltr  •'  pxS  fed  puto  Umendum  «’/.•*. 

B lta<jue  pundlo  1 ad  H applicato,  Zodiacus  me  politionem  Tumens  in  nux  rc£>us' 
fit  primo  ad  hoiiaontcm  J Ex  1 5.  primi  fphtricorum  The  odos  tf , cum  per  polos  cius  tm> 
feat . 

C Sola  enim  t h punita  ex  ijs , quae  funt  in  Zodiaco , St  qux  in  parallelo  m l in  cir- 
culo MOL  feruntur  J parallelus  cusm  circulus  MOL  fccat  Zodiacum  iu  duobus  puntlis 
MU-  quare  fala  ea  punOa  Zodiaci  1»  circulo  moi  fciunur . Citeus  codex  pira  yr 
T«  *«  njcua  7 it  Jis'  70  Zihaxi  udant  (3  c.  legendum  autem  arbitror  pera.  ytfTdi.fi, 

rupaia. 


In  duodecimo  theoremate  dicit  Euclides . Semicirculi  poft  Cancnim 
A xquales  circumferentis  in  temporibus  inxqualibus  occidunt , &:  in  ma- 
ximis quidem,  qux  iunt  ad  contadlus  tropicorum  , in  minoribus , quae 
deinceps  lime ; in  minimis  vero  ad  requinottialem  . at  in  temporibus  x- 
qualibus  qux  ab  xquinodiali  xqualiter  diitant. 

T •:  ' ;•  • 

Quaritur  autem  cur  de  occafu  harum  circumferentiarum  dicit , de  ortu  autem  non 
item,  fuperat  enim  quxfitum,  St  conuertitur  in  orientales  determinationes,  tota  nam- 
que traftatio  huiufmodi  eft . Inuenirc  habitationem , in  qua  exempli  gratia  Cancer  in 
ijfdem  tcmporibus,in  quibus  Leo  ad  fuperiora  afeendat , Hipparchus  autem  in  libro  dt 
duodecim  fignorumafcenfione  pernumeras  odcnditnon  perinde  vt  occidunt  xquales 
circumferenti;  femicirculi  poli  Cancrum.qux  inter  le  quandam  habent  temporis  com- 
parationem,ita  etiam  ipfas  oriri,  etenim  quafdam  c ffc  habitationes, in  quibus  aqualium 
circumferentiaru  femicirculi  poftCancru,femper  ea,qu;xquino&iali  propinquior  eft, 
in  maiori  oritur , quam  qux  ad  contadus  tropicorum . quamobrem  St  tpTc  in  ijs , qux 
«qualiter  didant,  ab  xquinofliali,  dixit  St  in  temporibus  xqualibus  exortus  fieri . illud 
autem  ex  demonftratione  inphxnomcmsperfpicuumed . Similiter  St  in  fcnricirculo 
pod  Capricornum  inquit,xquales  circumferenti;  in  temporibus  liwqualibus oriuntur. 
St  in  maiimis  quidem,  qux  funt  ad  contaAus.  in  minoribus , qux  hasconTequuntur  , in 
minimis  veroquxadxquino<dialem.at  in;quaiibusquxab  cquino&iali  «qualiter  di- 
dant : de  occatu  autem  ipforum  nihil  dicit,  rat  io  enim  demonif  rationis  in  orientales  in- 
cidit determinationes,  atque  ed  traCUtio  de  his  4 Menelao  Alexandrino  confcripta,de 
qua  pofterius  agemus. 


THEOREMA  LVII.  PROPOSITIO  LVII. 

Si  igitur  per  polos  parallelorum  fit  horizon,  ita  dcmonftrabitur . 


Sit  hori- 
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Sit  horizon  per  polos  parallelo- 
ru  1ICDJIH,  Sc  fcmicircu  lus  Zo- 
diaci poft  Cancrum  nxc:  maximus 
autem  parallelorum  fit  h x f , fit  di- 
uidatur  quadrans  n n x in  partes  ®- 
quales  in  punttis  m n , & per  a fit 
vtrumque  M n maximi  circuli  dc- 
fcrtbant  jr.  tranfibunt  vtique  etiam 
per  alterum  polum , qui  lint  aut, 
anf  . fit  ruriiis  per  mn  deferiban- 
tur  paralleli  circuli  cml,  dnx. 
Quoniam  igitur  vnufquifque  femi- 
circulorum  aut  , anf  congruit 
ipli  adf  femicirculooccidentali.fi- 
mul  enim  occidit  mb  circumferen- 
tia & circumferentia  cm  ; in  quo 
autem  tempore  mo  occidit,  in  hoc 
m punilum  circumferentia  mc  per- 
tranfiuit:  fequitur  vt  in  quo  tempo- 
re punRura  m pertranfit  circumfe- 
rentiam mc,  in  hoc  & mb  circum- 
ferentia occidat  . Rurfus  circulo 


amp  horizontis  pc.fitionem  a (Tumente,  punAa  mp  fimul  in  horizonte  funt , & punflo 
n fafto  in  horizonte,  circumferenti®  r s , nm  iam  occiderunt,  fimul  enim  occidit  cir- 
cumferentia rN  , fit  nm  - in  quo  autem  tempore  occidit  np  , pun&um  n circumfe- 
rentiam n p pertranfiuit.  ergo  in  quo  tempore  n circumferentiam  np  pertranfit,  in 
hoc  circumferentia  nm  occidit.  Similiter  & in  quo  tempore  x pertranfit  circumfe- 
rentiam xs,  in  hoc  n x circumferentia  occidit,  itaque  quoniam  per  polos  parallelo-  0 
rum  deferipti  funt  maximi  circuli, fimiles  abfeindent  eorum  parallelorum  circumferen- 
tias, quz  inter  ipfos eijciuntur . Similis  igitur  eft  circumferentia  mc  circumferentiae 
df,  Sc  circumfe.enti®  br.  circumferentia  autem  np  fimilis  ipfi  sr  . Et  quoniam  D 
«quales  funt  bm,  mn,  m x,  St  per  polos  maximi  circuli  defcribuntur.erit  er  maior, 
quam  r s , St  r s maior , quam  s x . ergo  in  maiori  tempore  pundum  a circumferen- 
tiam R b pcrtraniit,quam;punftu  s circumferentiam  s r:  Sc  pun&ii  s circumterentiaia 
br  pertranfit  in  maiori  tempore.quam  punftu  x circumferentiam  x s . Sed  m quo  qui- 
dem tempore  pun&um  r circumferenti!  r g pertranfitin  hocfit  punctum  m circumte- 
rentium mc.  in  quo  autem  pundtu  s circumferentiam  sr,  in  hoc  & n circumferendi 
M p.  in  maiori  igitur  tempore  punftu  m circumferentiam  mc  pertranfirquampundunt 
N circumferentiam  n r : punctum  m circumferentiam  np  in  maiori  tcmporc,quam 

punitum  x circumferentiam  xs . Sed  in  quo  tempore  punitum  m pertranfit  circum- 
ferentiam Mc,inhoc  St  sx  circumferentia  occidit:  in  quo  autem  punitum  n per- 
tranfit np,  in  hoc  occidit  mn , St  in  quo  x pertranfit  xs,in  hoc  St  nx  occidit, 
quare  in  maiori  quidem  tempore  occidit  bm,  in  minori  autem  mn.  St  in  minimo  s x. 
Simili  ratione, fit  qu®  funt  in  quadrante  x G demon  it  rabuntur . At  vero  in  maiori  tem- 
pore oriri  bm,  qua  mn,  fit  mn  in  maiori,  qua  nx  fic  enim  offendemus . feceturenim 
quadrans  x g fimiliter,  vt  b x in  punftis  o o , fit  per  polum  A,fitpun&a  oB  maximi 
circuli  deferibantur  foa,  f n \ , Eodem  modo  demonffrahitur  circumferentia  iir  f 
maior,  quam  fimilis  circumferenti®  vt,&  vr  maior,  quam  fimilis  ipfi  tx,  fit  cir- 
cumferenti® circulorum  parallelorum  maximo.  Circumferentia  igitur  QJA  maior  eff, 
quain  fimilis  circumferenti®  vo:fic  vo  maior,  quam  fimilis  circumferenti*  txi  fit 
ob  td  punitum  n in  maiori  tempore  circumferentiam  pertranfit  , quampun&um 

0 circumferentiam  oy.fitpunffu  o in  maiori  tempore  pertranfit  circuinfercnria#o  v, 
quam  x circumferentiam  u.  Sed  in  quo  tempore  A pertranfit  circumferentiam  n 
in  hoc  circumferentia  n g oritur , in  quo  autem  tempore  o pertranfit  o v , in  hoc 
oritur  circumferentia  o/i,&  in  quo  x pertranfit  it,  in  eo  oritur  xo.  In  maiori 
igitur  tempore  circumferentia  quidem  g O oritur,  quam  circumferentia  n o circum- 
ferentia vero  n o oritur  in  maiori  teraporequam  circumferentia  ox . Sed  in  ccdcna 
tempore  vnaquzq;  circumfercntiaru  g n,  n o , o x oritur , iri quovnaquxq;  ipftrum 

1 m,  m n,  n x.  hoc  ell  Gft  quidem  in  eodem  tempore,  in  quo  b m,&  a o in  eodem  in  quo 
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iiv)0s  autem  in  eodem,  in  quo  n x , hoc  enim  & in  elemento  drtr.inft  ratum  eft. 
F ergo  in  maiori  quidem  tempore  oritur  circumferentia  bm,  in  minori  autem  circumfc- 
G rentia  a n , & in  minimo  circumferentia  n x oritur . 


A Et  in  maximis  quidem  ,quse  funt  ad  contaAus  tropicorum  , in  minoribus  .qua  dein- 
ceps funt.  in  minimis  vero,  qua:  ad  aquinoiftialem  ] Gracus  ccdex  k,  ir  /ayleusml  «V 
V eorapuiq  oav  vfifiiiaf  iv  inayjsBi r fl  °i  •ofte  'f  IaufcifirS.  Sed  corrige  ex  tuihdc  spfa 
Xj  ir  erneiceu  fxif  w •ures  r ri/rairur  r*r  Oftuixsl , iri xdaooii  Si  ai  ni^ifi,  ir  irayjctit 
fi  ai  Ufes  Tri  ifnfilfira  . , 

B Tranfibunt  vtique  etiam  pcraltcrum  polum  J fi  cusm  non  Sraxtfeaut  fer  ait  erum  polum 
maximi  circuli  [efe  bifariam  non  jecetlant , quod  eji  ab  fur  dum.  ex  II.  prmi  [pbarscorua 
Theodosii . ..... 

C Itaque  queniam  per  polos  parallelorum  deferipti  funt  maximi  circuli,  f miles  ab- 
feindent  parallelorum  circumferentias,  qua  inter  ipfosinteiijciuntur]  Ex  lo.fetuuii 
fpher n orum  Tbeodosij  . 

D Et  quoniam  aquales  funt  bm,mn,nx,  & per  polos  maximi  circuli  deferibuntur, 
erit  B,t  maior,  quam  as,c!r  rs  maior  quam  s x j tx  6,tertq  libnjpbancorum  Tiitedt- 
sij,&  ex  a i.buius . 

E Eodem  nodi  demonflrabitur  circumferentia  n v maior,  quam  fimilis  circumferen- 
tiae > T , & yt  maior , quam  futilis  ipfi  tx;&  circumferenti®  circulorum  paralle- 
lorum n.axin  o ] Dcmonfltabitur  enim  fmtlitcrex  6.  tertq  libri  fpbancorum  Tbeodouj,  & 
ex  n.  huius  ctrcun.ftrtntiam  HY  maior,  quam  circumferentia  yt,  & rurfus  yt  maior, 
quam  tx.  Et  tum  fint  circumfirentia  eiufdem  circuli , erit  hy  maior  quam  fimihs  ipfi  yt, 
dr  r T maior , quam  fimihs  tx.  ftd  eir  cum  fer  entia  QJ1  fimilis  efl  c»  cum  ferentia  hy,  & 
circumfireutia  \ o fnr.iht  circumferentia  yt.  e ircum  ferentia  igitur  QJS  acuor  efl,  quan 
fimihs  circumferentia  \ v ,&  yc  maior , quam  fimilis  ipfi  yt. 

p lice  c nim  & in  elemento  dcmonllratum  eft ! Demonflratur  etiam  ab  Euclide  hoc  loca, 
circumferentias , qua  ab  aqnincSialt  aquahttr  diflant,  sn  temporibus  aqualibus,  & occidere, 
«S  trhri . 

C Ergo  in  maiori  quidem  tempore  oritur  circumferentia  BMjinminori  autem  circum- 
ferentia mn  , & in  minimo  circumferentia  N x oritur]  Gracus  codex  urmtiix.  «*,«.  S» 
rutini  as»>»  f t*  f , i»  ixajjir»  fi  r| , ftd  corrige . «frutlM*  ir  srxtlru  %>r*  n p fi, 

h «£*r»«  fi  «1  n» , ir  ixi^ir»  f‘ * *f • ' 'i 


Oftenfum  igitur  eft  ex  squalibus  circumferentijs  lemicirculi  quidem 
poft  Cancrutn  , eam  , qua:  propinquior  eft  tropico  iftiuo  in  maiori 
tempore  occidere , quam  qui  remotior  eft  , lemicirculi  vero  poft  Ca- 
pricornum, qui  propinquior  eft  byemali  tropico  in  maiori  tempore  ori- 
ri , quam  qui  remotior . Si  vero  aliquis  quificrit,  an  c contra  cucniac, 
,vr  icilicet  ex  aqualibus  circumferentijs  lemicirculi  poft  Cancrum,  lem- 
per  qui  propinquiores  funt  tropico  iftiuo  in  maiori  tempore  oriantur, 
quam  qui  lunt  remotiores . Dicendum  eft  non  in  omni  habitatione 
hoc  contingere  polle,  iiquidem  oftendetui  in  aliquibus  horizontibus 
Virginem  redfiorcm  alcendcre,quam  Leonem,  & contra  Leonem  in  ma- 
iori tempore  oriri,  quam  Virginem,  & Leonem  rcclius  alcendcre,  & in 
maiori  tempore  oriri,  quam  Cancrum. 
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THEOREMA  LVIII.  PROPOSITIO  LVIII. 

Ac  in  omni  climate,  vbi  ortus,  & occafus  eft  duodecim  fignis.  Vir- 
ginem rectiorem  afeendere,  quam  Leonem,  ita oilendetur. 

Sit  horizon  a b c,  tropicus  autem 
«ftiuus  D c. , in  primo  quidem  cafu 
contingat  horizontem  in  fecun  'o 
aute  fecct:  polus  ipfius  fit  h : per* 

que  n & horizontis  polos  deleri* 
batur  maximus  circulus  gbb.  erit 
igitur  meridianus  &reflus  adhori- 
zentem,  etenim  per  polos  ipfius  eft 
defcriprus.dcfcribacur  etiam  pero 
Zodiacus  circulus  roc,  & fit  se 
circulus  sequino&ialis,  vt  eft.  Ita- 
que quonia  circuli  oo,&  roc  fe- 
le cua/ungunt,  & per  contaftum  D 
& per  polos  vnius  dg,  videlicet  H 
defe  riptuselt  maximus  circulus  me- 
ridianus e h D a . tranfibit  etiam  pe  r 
polos  alterius  circuli  bdc,&  adipsu 
reftuserit.  quare,  & Zodiacus  erit 
ad  meridianum  reftus  ,St  propte- 
reaperpoloseiustranfibit,  eftau-' 
tcm,&horizon,5t  $quino&ialisper 
polos  meridiani,  ergo  & communis 
fedtio  trium  circuloru,  nempe  hori- 
zontis, & Zodiaci,  & requim&ialis 
luntpunda  bc,  fecundum  diame- 
trum oppofita-  atquinoctialis  igi- 
tur eft  circulus  . Diuidatur  dc  in 
tres  partesasquales  in  punais  m 
& per  f sj  circuli  paralleli  deferi- 
bantur  afk,lmo  . erit  Cancri  qui- 
dem lignum  df.  Leonis  vero  fm, 

& V irginis xc.Cum  igitur  mc  ori- 
tur , Zodiacus  politionem  quan- 
dam  habebit , habeat  eam , quam 
p n x : & cum  oritur  f m Zodiacus 
politionem  habeat , quam  sto. 
ergo  per  ii. theorema  r.  libri  fph$- 
ricorum  Theodosi)  Zodiacus  rcflifi 
fimus  eft , videlicet  maxime  fubli- 
mi  ..quando  politionem  habet  b d c. 

Serapcrcnim.  quo  propinquior  eft 
contaftui  aeftiuo,  eo  minus  inclina- 
tur. reaior  igitur  eft  rnx>  quam 
r k o.  & n x quidem  lignum  oritur, 
quod  efl  Virginis,  Zodiaco  pofitio- 

neinhabentePNXrKO  autem  Leo-  . - 

nis  lignum  oritur  Zodiaco  politionem  »xo  habente  , quare  Virgore&ior  afeendit, 

Suam  Leo  in  iis  habitationibus  , in  quibus  omnes  partes.  Zodiaci  oriuntur, & occi- 
unt,&  manifeftum  eft  politione  Zodiaci  reae  fe  habere  ex  ij.  theoremate  a.  libri  F 
fphxricorum , (imiles enim funt circumferentiae  dp,fs,mn,cx,  5 £ asquales  fs.hx, 
ss,  ko,  ita  vt  conuerfa  fphsra  in  tempore squali  punaa punais congruant, quem 
admodum demonftratum  eft  ia  librode  fpbara  mota : & circumferentia: , qu*  interij* 
ciuntur , «quales  aeaualbus,  8t  circumferenti»  item  intericOa  Zodiaci  circuli  ,opor-  f? 

tet  au- 
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tct  autem  circumferentia  aequalem  ipfi  vc  inter  cofdcm  parallelos  efle : proptern 
ouodafcenfioipfius  nc  eadem  ILiniW,  qLXNx.  non  procedit  autem  theorema  i0 
maiori  eleuatione,  quando  horizon  contingat  maiores  circulos,  quam  quo,  zodia- 
cus contingit . 


C 0 T>1  M l H T U Rl  r S. 


A Erit  igitur  meridianus , & reflus  ad  horizontem  ] tx  15.  primi  libri  fpbtriconm 

T Itaque  quoniam  circuli  dg,&  bdc  fefc  contingunt , & percontatum.,  & per  po- 
los imius  do  , videlicet  h deferiptus  cft  maximus  circulus  meridianus  o bdf,  tran- 
. fibit  etiam  per  polos  alterius  circuli , & ad  ipfum  reflua  erit  1 **  5-  fteuudi 
ruor, . GrAcus  codex  Wri  ,’r  l » « > . Ugendom  poto  . rx«  J»  In 


B 


&1  y if<trrorr*i 

C Er<*o  & communis  feftio  trium  circulorum,  nempe  horizontis , Zodiaci , & tqumo- 
flialisfunt  punfla  nc  fecundum  diametrum oppolita ] Communi  /rflio  ditiorum  c„cn- 

lorum  ell  retia  hem  >c,  a»  A :plorum  diameter  c;! , cum  feje  b, fartam  fccent.  . 

p Diuidatur  dc  in  tres  partes  aequales]  Grttctts  codex  tnfi i»  «'  X j,„r  tu r rr*.  leger- 
dum  puto  w*f  7gitr  'd9tt , t 

F Ergo  per  zz.  theorema  fecundi  libri  fphaericorum  Theodosii  Zodiacus  refliflimus 
* ell,  videlicet  maxime  fublimis,  quando  politionem  habet  »dc]  Rclliffimum  dtxtc  pro 
minus  inclinato , & fublitnion . 

F Et  manifellum  cft  pofitiones Zodiaci  refle  fc  habereex  io-  theoremate  fecundi  li- 
bri fphiericoruin  ] Cracut  codex  oJ  iB  xi  B fed  legendum  puto  mj  ,y. 

G Et  circumferentia  item  interiefla  Zodiaci  circuli]  Crocus  codex  «,  i*it*£v  -tuolfxo. 
,•  n {«X/»*»  xtlxw.  vide  ne  legendum  fit  t,  ptrufyl  «feflfB»  «'  rf  £*Xi«*»  **'*a». 


PROBLEMA  I-  PROPOSITIO  LIX. 


Oporteat  autem  nunc  inuenire  horizontes  habitationum , in  quibus 
Zodiaci  iigna , qua:  redtiora  aicendant,  ili  minori  tempore  oriuntur  j 
quam  qua:  alccndunt  obliquiora. 


Exponatur  maximus  circulus 
A b c n pro  horizonte  , qui  per 
polos  parallelorum  trafit , fint- 
que  poli  a c , & per  ipfcs  maxi- 
mus circulus  a H c , hoc  cft  mc- 
^ ridianus.  Sit  autem  atftiuus  fe- 
micirculus  eo  , hyeinalis  xt. 

. Zodiaci  politio  interdum  qui- 
dem (it  b iif,  interdum  vero 
c a K . & orientales  partes  (int, 

B quaead  punfla  gdb  . diuidatur- 
que  quadrans  b h in  figna  in 
punftis  l m . Quoniam  igitur  ho- 
rizon tranfit  per  polos  fiphajrae, 
hoccftaiquinoftialis  ,ad  ipfum 
reflus  erit . quare  & aequino- 
flialiseft  ad  horizontem  reflus, 

& per  polos  eius  tranfit . cft  au* 
tem , & meridianus  per  polos 
C horizontis,  quare  communis  fe- 

flio  aequinoflialis  ,&  meridiani  funt  poli  horizontis,  & per  ipfosarquinoflialis  conti- 
O nenter  fertur . At  Zodiacus  fecundum  duo  punfla  tantum,  qu*funt  principia  Arietis 

& Libra: 
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& Libra:,  fertur  per  communes  I 'eft  Iones  xquinoftialis , & meridiani,  ergo  circumfe- 
rentia ab  horizonte  ad  polum  eft  quadrantis.vidclicct  partium  nonaginta  • Et  funtin  E 
horizonte  pumfta  tropicorum  eokp.  a quibus  ad  meridianum  efV  quadrantis  circum- 
terentia . ergo  quadrans  eft  a punflis  eg,k  f ad  commune  ptinflum  aquinoclialiscir-  F 
culi,armeridiani,&  poli  horizontis , quod  eft  n.  Dcfcribantur  etiam  per  l»h  paral-  G • 
lclt  circuli  ln,mx,«ko.  eritvtiquc  ion  zquinoftialis,  vt  ante  diftum  cfl . poilrc- 
modeferibantur  per  polum  a,&  per  vnumquodque  punftorum  l»,ki  maximi  cir- 
culi ao,ap,  ar,as.  Et  quoniam  ex  i j.  theoremate  i.  fphxricorum , tequales  funt  H 
circumferentia  b i. ,o n , l m ,u x , & mh , x h .diuifx  autem  funt  in  parces  squales; 
erunt  &iu  ligna  diuifs,  5: inter  fe squales  .atque  cfl  punftum  b principium  Cancri,  K 
prscedcns  femicirculum:  & punfluin  c principium  Cancri  femicirculum  fcquens.qua-- 
re  punfla  quidem  tuH  fequuntur  b,  punfta  vero  nxii  prsecdunt  c,  adeovt  lint 
ligna  fitpunfhnn  h Arietis  fecundum  c,&Librs  fecundum  e.  maior  igi-  L 

tur  eft  circumferentia  to,quam  op:4op  maior,  quam  ph.  Similiter  & ds  maior  M 
quam  sk  : & sr  quam  rh  maior,  quare  o u s maior  erit, quam  dupla  ipfius  phk  >hoc  N 
eftfimil itudinc  en  maiormuam dupla  ipfius  m x . Iit  i * (imilitudine  dupla  m x :& per 
*h  maximus  circulus  deferibatur  q*,hz.  critis  reftus  ad  abcu  honzontcm.  ete- 
nim punftum  h ell  horizontis  polus.  Itaq;  dico  fi  cnnftituamus  horizontem  vel  t)*nz 
vel  ohk,  qui  sdiuum  tropicum  eg  contingit , in  habitatione  ,qux  cadit  inter  Qg, 
oftendetur  V irgo  reftior  afccnderc , quam  Leo , in  maiori  autem  tempore  Leo  oriri , O 
quam  Virgo.  Quoniam  enim  pofuimus  talem  honzontcm  maiores  circulos  non  con-  P 
tingere,  quam  fint  circuli  tropici,  conflat  exeo,  quod  ante  dcmonftratum  ell  Virgi- 
nem rcftiomn  afccnderc,  quam  Leonem,  ponatur  primum  horizon  gkk,&  fit  ipfius 
orientalis  femicirculus  cuk,  meridiano  exiilente  ascd  ad  parallelos  & ad  cHxrefto. 
tropicus  igiturslliuus  bg  erit  circulus  arflicus  horizontis  chi.  atque  erit  Cancri  fi'- 
gnum  st,  Leonis  lm,&  Virginis  mh.  circumferentia  autem  mh  reffior eft, quatit 
lm,  & eft  mh  Virginis,  ergo  mh  reffior  afeendit,  quam  l m.  Dico  tu  in  maiori 
tempore  oriri , quam  mh.  Quoniam  enim  dcmonftratum  eft  ln  (imilitudine  maio- 
rem effc,  quam  duplam  ipfius  mx,&  in  quo  quidem  tempore  punftum  l circumferen- 
tiam nl  pertranfit, oritur  tu,  etenim  cum  i.  apunfto  n orientis  incipiat  pertranfire 
l N,afcendit  LHnamq;ii  clt  in  horizonte  oriitali.in  quo  autem  tempore  punfKi  m cir- 
cumferentiam xm  pertranfit,  eadem  ratione  mh  oritur:  conftat  lh  in  maiori  tem- 
pore oriri  , quam  fit  duplum  cius , in  quo  oritur  m ii  quare  maius  eft  tempus  ortus  i», 
quam  m h.  Si  enim  a tempore  ortus  lh  auferatur  tempus  mh  minus,  quam  dimidium 
quod  tempus  lh  fit  maius, quam  duplum, relinquetur  tempus  ipfius  lm  maius,  quam 
dimidium  temporis  lh  , maius  exiftens  tempore  m H , quod  eft  minus,  quam  dimi- 
dium lh.  Rurfus  fit  alter  horizon  h z meridiano  exiftente  abcd,  recto  ad  pa- 
rallelos, & ad  q*  H z horizontem.  nam  cum  h fit  meridiani  polus,  recti  ad  inuicein 
erunt.  Dico  in  maiori  tempore  oriri  lm,  quam  mh.  Quoniam  enim  ablacacft  i ♦ 
fiinilitudinc  dupla  ipfius  ui,  manifcftumeft  i*  maiorem  efle,  quam  duplam  «v . 
nam  punctum  y cadit  inter  mx.  fiquidem  conftat  h *q_  non  tranfire  per  mx;  fierent  Q_ 
enim  h m ,xh  maximorum  circulorum  diametri,  qua:  quidem  funt  minores  totis  femi- 
circulis  bmhp,gxhk.  quod  fieri  non  poteft . Sed  neque  extra  m x , etenim  tranfibit 
etiam  per  *,  vtpofitumcfti&per  h*  dcfcriptuscirculusrurfusfccabic  maximos  cir- 
culos blp,g  x k in  alio  puncto,  atque  erit  fcctio  minor  fcmicirculo,  qua- eft  in  pun- 
cto n,  quod  fieri  non  poteft . cadet  igitur  punitum  v inter  mx.  Sed  in  quo  quidem 
tempore  punctum  l circumferentiam  • l percurrit  incipiens  a puncto  ♦ orientalis 
horizontis , oritur  lh.  in  quo  autem  tempore  m percurrit  v m circumferentiam , in- 
cipiens a puncto  v orientalis  horizontis,  mh  oritur,  quare  pcrlpicuum  eft  in  maiori 
tempore  oriri  lm,  quam  m h ,vt  ance  demonrtratum  fuit.  Eodem  modo  dcmonftra- 
bimus  circumferentiam  el  iit  maiori  tempore  oriri , quam  u.  & lm  circumferen- 
tiam Leonis  rectius  afccnderc  quam  ei,  qua  eft  Cancri.  Dcmonftrata  igitur  funt. 
quae  proponebantur.  Secundum  ProbIemaumveroinfphararccta,&  in  primo  cli. 
mate,  & fecundo  concorditer . Cancer  in  maiori  tempore  oritur , quam  Leo . fed  poft 
gr.  1 4i.  m.  i7.eleuationis  poli  fecundi  climatis  vfque  ad  tertium  in  maiori  tempore  ori- 
tur Deo , quam  Cancer , ita  vt  diferepantia  fit . At  Leonem  rectius  afccnderc,  quam 
Cancrum  demonftrabitur  rurfus  ex  zt.  theoremate  fecundi  libri  fphxricorum ; quem- 
admodum in  antecedenti  lemmate. 
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A Sit  autem  aftiuusfcmicirculus  EGj  hyemalis  tr,]  Ter  afliuum  circulum  intcllige 
tropicum  Cancri,  & per  byemalcm  tropicum  Capricorni , 

B Diuidaturque  quadrans  bh  in  ligna  in  punctis  em]  Gracus  codex  a,  X/nf»*»  «'<» 
T« rupTntupm  «V  T*  £»'X<«  -ri  E p . ego  legendum  puto  , r*  l«  Ef*. 

C Quare  communis  lectio  aquinoctialis,  & meridiani  funtpoli  horizontis.  ] Infpba- 
rarelia.de  qua  nunc  firmo  efl,  aquinoBialis,  & verticalis  fidem  funt , communis  autem  fe- 
[lio  Verticalis , & meridiani  efl  gnomon , Vtfcnlnt  Ttolcmxus  m libro  de  analemmate  cuius 
termint funtpoli  horizontis . fedfortaffe  hoc  dixit  Tappus  mtelligens  per  aqmnoBialem , & 
meridianum  circumferentias  tantum  eorum  circulorum,  quarum  communes  feli  tones  funt  ho- 
rizontis poti,  & eadem  ratione  in  antecedenti  theoremate  dixit  communem  fcBionem  trium 
circulorum,  nempe  horizontis , Zodiaci,  & aquinoB  talis  efje  punita  b c fecundum  diametrum 

QppttfitiX  • 

I)  At  Zodiacus  fecundum  duo  puncta  tantum,  qua  funt  principia  Arietis, & Libra:  fer- 
tur per  communes  fccrionesaquinoctialis,  & meridiani  7 Gracus  codex  corruptus  efl , 
vereor  in  quo  legitur.  • X!  ZkX/rmV  f £<}»  ei  netrur  Tepur.  fcd  nide  ne  legendum  fit 
tia  i noirir  rerrir  . ... 

£ £t  funt  in  horizonte  puncta  tropicorum  cc  , k f , a quibus  ad  meridianum  eft  qua- 
drantis circumferentia  ] Et  hoc  loco  Grxcus  codex  corruptus  eft , tn  fallor,  qui  fic  habet. 
Wi'  Sbr  ib'  t f ipiffottH  au  tn,u{  ‘laa.  i i far  cu/sia.  i arrrneCr  !b'  i pinpgftrtV  ri. 
maerifufier.  fortajje  Vero  tta  corrigetur . a ««»,*£  ina.  evfeeta i ofnmbr,  df*er  tb'  i fetm 

rvttftftrer , &C.  

jr  Ergo  quadrans  eft  a punctis  bg,  Rp  ad  commune  punctum  aquinoctialis  circuli. 
& meridiani,  & poli  horizontis , qui  eft  h ] Huoi  in  principio  pofuit  nunc  demouftrat , po. 
luit  enim  jupra  eh  quadrantem  ejje,  cum  dixit  diuidatnr  quadrans  iu  infignain  punBisitt. 
G Defcribantur  etiam  per  rw  n paralleli  circuli  lb,mi,  b ii  d 7 Creteus  codex  i,  hi 
» /x  8 aafditnuei  yryt uqbuaur  ai  upr£.  lege  ei  nrp£  ■ parallelus  autem  i N quadrantem 
Zodiaci  gh  in  punito  > ftcet,&  mx  eundem  fecei  in  x. 

H Et  quoniam  cx  ij.  theoremate  fecundi  libri  fpharicorum  aquales  funt  circumfe- 
rentia BLjGN.&tM.NX.&MH,  xh  i diuifx  autem  funt  in  partes  squales  s erunt, 
& in  figna  diuifa,  & inter  fc  aquales]  iiyadrcns  eh  diuifus  efl  intres  paries  aquales , hoc 
efl  in  figna  el.em.mh.  Sed  tum  ecquales  fuit  ei,gx  LU,B1 , t3r  Mli.XH.  erit  & 
quadrans  c H in  totidem  partes  aquales  diuifus ; videlicet  in  figna,  er  omnes  ha  circumfe- 
rentia inter  fe  aquales  erunt . Gratus  todex  vi  nutu'  -n!  ifin  ? iZ-rlft  t*rc.  theorema  il » 
lud  efl  rcrtiumdeiimum  fecundi  libri,  non  duodecimum , quare  fcnbcndumerit  iyu,  . 
fi  Atque  eft  punctum  e principium  Cancri  pracedens  fcmicirtplum , & punctum  a 
principium  Cancri  fcmicirculum  fequens]  TunBumenim  r ei Ipruicipium  Cancri,  l prin- 
cipium Leonis,  M rirginis.tr  H Libra,  rurfus  h efl  printtpium^irittis,  x principium  Tau- 
ri, n G- minorum  ,&  G Cancri . > 

£ Et  Libra  fecundum  B 7 Grecus  codex  vi  r olplyv  • u?  r»1 1 , Vel  legemus  vi  (vyS  vel 
rr£u>»  pro  eodem  accipiemus  . 1 

M Maiori  igitur  eft  circumferentia  sobquam  op,&op  maior»  quam  m.  Similiter 
& ds  maior, quam  s*,&SH,quam  rh  maior  7 Ex  6.teriij  libri  fphancorum , vel  ex 
it.  huius . _ ‘ „ . 

jq  Quare  o tts  maiorcrit  ,quam  dupla  iplius  i'  n r , hoc  eft  fimilitudine  ln  maior  i 
quam  dupla  ipfius  mxj  EHiuimex  io.  fecundi  libri  fpbaricorum  en  fimins  ipfis  ons.cSr 
M X ftmilis  P ■ R. 

O In  maiori  autem  tempore  Leo  oriri,  quam  Virgo  7 Graeus  codex  Ir  «mn  t)  %>o‘t Uj 
trafSlrr  itari», ar  fed  icgt  ndun  ir  rxZcrt  XI  •'  Aia  w»p61 rt  irurisxur. 
p Qyoniain  enim  p<  fuimus  talem  horiiontem  maiores  circulos  non  contingere  ] Geni 
eus  c iex.  brurif  ir  orumti  pgurt  tineuri/str  o'pi£trn,  &c.  delenda  funt  ea  verba  ir  mKuitu 
rt  opmor  • ' . 

Siquidem conftat  H *o  non  tranlirc  per  mx,  fierent  enim  hm,  ib  maximorum 
circulorum  diametri,  qua  quidem  funt  minores  totis  fcmidrctilis  emkt,gxhk,  quod 
fieri  non  poteft  .]  TrobatpunBum  y cadere, luter  mx.  nam  fi  uon  cadit  tuter  m X.Velrdt 
fiettnipfts  mx  puuBis , vel  extra  .tadat  primum  tnputBis  mx.  & quoniam  maximi  ciri 

culi 
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tHlic  »z  fctamtfcft  m pun&o  u.&inpuntlo  v,*cl  X , X ponitur , erunt  iun- 

U4HU.UX  femtdtametri  maximorum  circulorum,&  circumferentia  h m,  m x fruutircuU 
1,oi  arcui,  maxims  btftrtamfefeecnt,  utqui  hm,  k x funt  minnrcsfemtarcuhs,  ponebantur 
tMuefemctraUttotactrcumfercntia  bm  h f,  a xhk,  quod  fieri  non  poteff.  Si  autem  pundU  v 
cad.t  extra  x , maximus  circulus  "*nz  fecnbit  maximum  circulum  cikkm  a//,  p0,S» 
xv.  fetet  in  B.ergoiuntio  n X diameterejl  maximorum  cici, torum,  & circumferen- 
tia HB  femt circulus,  quacU  fchtiarculo  ntioor.fuad  eUabfurdum . H;,oJli  i cadat  ex,  ra  m 
nrfu,  mox,  mus  circula,  <ifuz  fccxbitmaximu*  circulum  suhf  maho pundo , qu,m  h , 
<y  idem  quod  pnusabfurdum  feiuirwr.  Grxcus  ccdrxtt  opinar  , corrupn,,  rfl  ■ itaciiim  habe  t 
in  u,i  Tpp  &c.ykorrpo.yef,  Mittit"  t t>  piyirw  itu'*».»  «;  5 i*ct».r.r  -?f  &c  *si 

yiurru  w lUw,  t*i  ^i>/ r*F  i»K\pr,&c  cJrf.  ^ Jr<M  *•  70^'  T|‘ 

I»«‘ar5>  t»  ifut.tt.oit  i iat'  70  b. 
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Sit  per  polos  Iphrra;  circulus  A bcd,  poli  autem  Iplixrx  ab.  & fit  A 
alius  circulus,  maximus  gd,  obliquus  quidem  ad  paraiidos,  rcdus  vero 
ad  circaluta'  A fe  cp  ',*&  3itiidatur  quadrans  c <j__in  tres  panes  «equales  ad 
pun&a  s per  ST^jIeiaibaututcirculi  paralleli : fiotqae- ipiorum, & 
circuli  a bcd  communes  fediones  fcD,  kl,  KH,  ef,  qua:  quidem,  B 
& diametri ^uiit.  .,Sit(,p^terea  ipfi  kl  parallqla  cg,  /Eltiuus  igitur  tro-C 
picus  circa  GG  deicriptus  rcdus  cft  ad  circulum  a Bcd,  eouririger"  enim 
in  c Se  itmgarar  mg.‘ .Dico  circum%entiain , qui'  ^'feuiidum.rcdam  D 
, liijcam  xo,  habetque  bafim> ipfi  x owequalcm  (tmilitudinc  maiorem  ef- 
;fe,  quam  du^laai  dkcumfcrentia; , * % «- 

, T"I  ..1  ;<*.  *.*  .-{tpl^  r J V > l ’.  - . * — 


^ Intel  ligantur  enim  commu- 
nes feOi  nes  omnium  circulo- 
, lorum . erunt  vi ique  s x,  t p,  qjt 
perpendiculares  ad  c d ; & ad, 
Ki,sn,ar  . Defcriban  turper 
s r & per.  * circulorum  ma- 
ximorum circumferenti*  vv, 
a n , A.q_.  quare  a q fcmicircu-, 
los  aflumptos  parallelorum  eir- 
■orum  bifariam  fccat . £>u- 


culorum  bifariam  fccat . Du- 
cantur etiam  q punfiis  or  ad 
reflos  angulos  ip(is  k l , nh  in 
planis  femicirculoruin  o t , R z; 
qu*  erunt  equales  ipfis  x sjP  r. 
ergo  & circumferenti*  fe- 
cundum rcftas  lineas  xo,  vr 
erunt  s-r.Tz  efl  igitur  circum- 
ferentia sfdlmilitudmc  maior 
quam  dupla  circumferenti*  tz 
quare  ,&  dimidia  circumferen- 
tia s A fimilitudinc  maior  cft, 
quam  dupla  dimidi*  rt.  Sed  circumferentia  quidem  sA  limilis  eft  circumferenti*  L 
vq,  circumferentia  vero  tr  fwilisipfi  v<^  Similitudine  igitur  circumferentia  i c>  M 
-'N  . Gg  a maio- 


w«#i  t n 
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maior  cft,  quam  dupla  circumferenti*  v q.,  quod  quidem  ita  fehabet.  nam  circum- 
ferentia s : aqualis  eft  circumferentias  tq  . & per  pium  ,&pcr  »TQ_maiinu  circuli 
N dcicribimiur . huc  eoira  in  fpharicis  demonftratum  eft . 


COMMEUTsiliyf'- 

. , i'  , W ; I 

"5 

A Sit  per  polos  fphar®  circulus  abcd]  Hoc  theorema  videtur  quodammodo  fuperutea- 
neum.qu  deum  in  eo  demonitratur , fatis  fiiptrquedemonjiraturbiam  fuit . 

B Qua  quidem,  & diametri  fiunt  ] Tqam  cd  maxemi  circuli  c.q_D  diameter  cft,  <$•  * i, 
Nhj  jP  /*»r  diametri  parallelorum  circulorum . 

C Aeftiuus  igitur  tropicus  circa  cc  deferiptus  retfus  eft  &ad  circulum  afcd  . con- 
tinget enim  in  cd  Grtcus  codex  fic  balet  t'  uft  mea  -t  yr  # Ri'  mre'e  + ufiyt 

d yr  ipct4*Teu  W r • > ego  fic  legendum  puto  o*  ufu  mea  't  y u 0 c, 5, V R, 1 mate 

•ter  *j Syt  if«4 iroa  yv  rf  re  y . per  0 autem  unetur  fignificori  Sipirtc  srupuixnXie , 
Videlicet  tropicus  tfituus , qui  cum  boc  loco  inflor  fit  circuli  ariltct , vtfupra  did  um  eft,  bori- 
pontem  in  c uel  u con  ingit, 

D Etiungatur  m g ] Gruent  codex  meudrft  balet  icr  pro  ftw. 

E Dicocircum;crcntiaai,qu*cftfccundura  rc<aaij.  lineam  xo  ] Grtcus  codex  pipa 
tu  &c,  re!  u 6 nothe . fortaffe  legendam  crtt  h n}  ri  necne  wf  T*  rj  nonno. 

F Erunt  nique  sx,tp,ijm  perpendiculares  ad  cx>,,&  cl.nh,  bf)  ifuoniam  enim 
Circuit  c 0 n , * si , N,T  H , s oy  redifnnt  ad  circulum  Aficn,  communes  ipforum  fcCitoncs 
decimi"  ‘d  i,aam  planum  perpendiculares  cruut  ex  if.  rndetial  ergo,  & ad  omnes  redas  linea , qua 
in  eo  exiflentet  plano  ipfas  contingunt. 

G Quar*  *o_femicirculos  aflumptos  parallelorum  circUlorum  bifariam  fecat  ] Ex 9. 
fecundi fpht-icprumTbcoiosij.  i'.  . ~”'r 

H Ducant jr  cciamapumSis  os  ad  redVanguJos ipfis  xjl.nh  in  plani^  fcmicirculoru 
■ ' ot , »z  , quas  c-ruhf  iquales  ipfis  lS,1>Td  Perpebdiculares  enim  ot,  uzfunt  com. 

munes  feO tones  diB,orum  circulorum  ex  I$k  ttldennu  quare  pertorum plana  tranfeant  tie- 
eeffi  ell . & quoniamip  c trculureP  timet  tquolesfunt, quae  tqualicetd  centro  diflaut  ex  |>f. 
terti)  elemu’Orum  erunt  , dr  taC »m  iimidit  liquales . Grtcus  'codex  i'/tutur  tl  ^ Sn’  d rc. 
itHT  ji ’ pe  ftd  eum  elcntnto  r fupra  Vtaturtnliuet  rr,  nfumefl  pro’ r boc  loco 
ponere  4 • mufitatum  enim  efl  ,&nouumin  eadem  figura  idem  elementum  lis  fumtre . 

X Eft  igitur  circumferentia  st  fimilitudine  maior,  quam  dupla  circumferenti*,  T z . 
quare, &:  dimidia  circumferentia  fimilitudine  maior  eft , quamdupiadimidia  r «■] 

M pupofitum  demouflrandum  refoljiiione  quadam  Vtitur.Si  enim  ponatnui  t ircum  feri*, 
tum  ‘ •*  fimi  it udine  maiorem  efie , quam  duplam  ctrcumfercntit  T z f ern  dimidia  circum- 
ferenia  s (l  fimilitudine  maior,  quam  dupla  dimidia  rr,  < i'  ' 1 ' ■'  'i1'1'! 

L aed  circumferentia  quidem  s « fimilis  eft  circumferentis  ro,  crrciimfcrentia  vero 
ir  fimilis ip(i  vq_. ] ToflquainGrtco  codice  hae  leguntur.  «■  tl  tr%  ite  qut 

nos  delenda  arlitramur , n;  fi  forte  legendum  fit  n’  tl  u X tur  nufpr.  ' ! 

M Similitudine  igitur  circumferentia  » Q.  maior  cft,  quam  dupla  circumferenti/s  v Qj 
quod  quidem  ita  fc  habet  j Sequitur  boc  ex  eo,  quod  ante  pofitum  eft , & Uafe.balet:  qua- 
re ,&  ihud  ex  qua  fequitur  neeeffd no  rerum  erit . 

N Hoc  enim  in  fpharicis  demonftratum  cft  ] Videlicet  m i.  ttrtij  libri  fphtricorum,& 
iTappunqg.buws, 

C iinpifitlo  autem  ita  fiet . 

Quoniam  enim  circumferentia  st  efl  aqualis  circum  fereneit  T Q , & per  polum  a',  & per 
punla  sT<i_maxsme  tirrultdefcribuntur,  erit  rv  maior , quam  VQ_,  & ob  id  v(i  maior 
qut  ’ I dupla  v 0_.  Sed  s«  fimilis  ellipfi  YQ  , <J-  7 r fimilis  v 0^  ergo  s n fimilitudine  ma’. 
»rel;  quam  dupla  rr,&  itt  earum  duplt,  videlicet  st  fimilitudine  maior,  quamd* 
p.aippus  12 

' r 


1 . . 1.  .1  ' fcili.9  -n*'  ‘ ••  ’ • • ' 
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Et  illud, quod practcrmiflum  cft  in  duodecimo, &:  tertiodeeimo  theo- 
femate. 

Circumferentiarum,  qux  fiint  in  ftmicirculo  poft  Cancmm,  quili- 
bet  in  maiori  tempore  oritur,  quam  occidit . Earum  vero,  qua:  in  reliquo 
icmicirculo  poft  Capricornum  quilibet  in  maiori  tempore  occidit,  quam 
oritur. 


C 


Sit  enim  io  fphara  horizon  ne 
Zodiaci  vero  feraicirculus  poft  Can- 
crum in  appareri  hemdphario  \ or. 

Ergo  a cft  principium  Cancri  prae- 
cedens fcmicirculum  in  occafu  . Sic 
etiam  fftiui  tropici  portio  fupra  ter- 
ram ao,&  auferatur  quaedam  Zo- 
diaci circumferentia  Da.  Dico  di 
in  maiori  tempore  oriri , quadi  occi- 
dere . Defcribirmir  enim  per  pun- 
ftaoa  paralleli  circuli  idl,nhic. 

Itaque  dl  maior  erit,  quamfimilit 
ipli  as,&  en  maior,  quam  fimili» 
d*  . Cum  enim  o praccdl]t  oritur 
'prius,  quam  a , quod  feqiutur : & in- 
cipit' d moucri  a pun&o  l , & g d ' ‘ 
punito  s . cft  igitur  dl  maior, quam 

limiiis  gs,quod,&  tempus  cft  maius.  1 f D 

Et  quoniam  d prius  quam  e , occi- 
dit in  >,  incipiens  a d:  & e occidit 
in  n incipiens  ab  i,  erit  * d minor, 
quamfimilis  ipfi  b».  Defcribantur 
ner  sl  circuli  maximi  cohtmgen- 
<cs circulum  Ae,qu»fmt  wuaim 

circumferentia  igitur  moritur  quidem  politionem  habens  punftiim  k 

circumferentiam  ic  s pertranfierit  occidit  autem  politionem  haBens  n h ; quando  h per 
tranfierit circumferentiam  hh;  etenimpofitionesfunt  eiufdetn  diroili  Zodiaci  a de, 
mbHjGlk,  qua  ilmiles  circumferentias  concludunt  ag,dl,  ek,3£ua,bd,h  s.qua-  £ 
re  dl  maior  eft.quam  linitis  bs,8c  b'h  maior,  quamfimilis  de,  vt  eciain  demon- 
ftratumfuit.  funt*pr*terca  aquales  c « , a « , u h . quod  vtraque-ipfarum  mh,gI  fit  f 
«qualis  ipfis  ab.  & idcirco  congruunt  inter  fefe  adhuc  punfta  klo  fimul  perucniunt 
ad  a d a , fimilicer  Sc  ■ d a ad  h b m ; aquales  ertim  fimt&KL,  bd,  h b . guare  & cir- 
cumferentia kl,ed,hb,  interfc  conrruunt.  Dico  ks  circumferentiam  circumfe- 
rentia bh  maiorem effe.  Qa.  miam  enim  dl  fimilisett  ip(i  bk,  & d b ipfi  ih,  erit 
etiam  tota  lb  toti  h*  fimilis.Sed  l»  maior  eft  quamfimilis  hs.  creo  & m cft  ma- 
ior, quamfimilis  hs  . & funt  ciufdem  ci  culi  .quare  BH,quam  ’H  s en  maior,  commu- 
nis auferatur  hs.  reliqua  igitur  ks  maiorcft,quam  h n . videlicet  tempus  ortus  cir- 
cumferentia d e maius  tempore  occafus . Et  quoniam  ei  vndecimo  theoremate  pha- 
nomenon  Euclidis.  Aequalium  circumferentiarum  circuli  Zodiaci,  & ei  diametro 
oppofitarum,  in  quo  tempore  vna  oritur,  altera  occidit  :&  in  quo  tempore  vna  ceci- 
dit, altera  oritur;  fi  ipfi  de  fumatur  aqualis  circumferentia  ei  diametro  oppofita  in 
altero  femicirculo  poft  Capricornum , oltendetur  in  maiori  tempore  occidere , quam 
oriri,  tempus  enim  ortus  alterius  fonicirculi  maius  eft  tcuiporc  occafus . 

- >*  **  * ' *» 
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Ijfdem  politis  in  fecundo  cafu  theo- 
remati» , ut  ie  mcirculi  poft  Capricor- 
num portio  fupra  terram  a e t :6t  aufe-  , . „.  ii  , 

ratur  circumferentia  quadam  n b.  Di- 

co  d»  in  maiori  tempore  occidere»  / \ 

quam  oriri.  Conflruantur  eadem-  Et  / xrfL..  k i^n-  \ 

quoniam  a eil  principium  Cancri  fe-  / /-f'' : 1 : \ \ 

quens  iemicirculum , 4t  r principium  / / j /'G, — . oTfcrnT* 
Capricorni  iemicirculum  praecedens,  j /j  I , Q~.  .\  A \ 

erit  r occidentale,  & a orientale,  er-  *// 

go  di  oritur  quidem  politionem  ha-  [/  ; rJKi  » Iys!1  r ^l 

bens  b h , quando  a circumferentiam  , ; ■ / I \\  A J V' Sj ;•  I 

nh  pertranfierit,  quare  & oritur  pun-  •'  \ \ J\j  j J 

fio  d fequente quodammodo  circum-  . V \X»  / /o  -J  / 

ferentia  n d e in  ortu  fecundum  *:  4c  — ■”^/y  J/  X 

pun&o  > praecedente  fupra  terram  fe-  ; \ \ , — " / / . / \ 

eundum  i : cum  pertraufierit  circum-  V N.  / / j 

ferenciam  s h ab  ortu  * . occidit  au-  ^ Jr  J 

tem p Titionem habens  u, quando  * \ x.  / 

circumferentiam  ks  pertranflerit.  er-  \ 1 ’ J 

go  & occidit  punfto  a pr;cedeme  cir-  \ " V' 

cumferemiam  de  , fum  prius  occide-  \ / 

rit  circumferentia  ks  & punfto  o fub  / ' 

fequente  in  occafu  t.  St  prius oilenfa  x. 

eftcircumfcretia  sx  maior, quamcir-  -laa*v  1 

cumferentia  sh.  quare, & tempus oc» 
cafu • circumferentia:  de  maruj  erit 

tempore  ortus . . - V 

Sed  hac  latis  in  librum  phaenomenon  Euclidis . At  vero  ea , qu*  ad  ortus  >$t  occa- 
fui  fignorum  Zodiaci  pertineant, imperfefla  rcliquiffe/enon  ignorare  arbitror,  lingu- 
la autem  horum  ex  libris  a Ptolemseo  de  hac  re  confcfipus,  abunde,  facileque  cogno- 
fccre  licebit , 


Ergo  a ed  principium  Cancri  praecedens  fenjfeirculijm  in  occafu]  Gruem  codex  ii 

• A >*  i% I V u/uiuimxliu  . Sci  futi)  legeuium  r«'  • in  uaftulrru  • iyoi 

iunu  Tt' *,  j-  Videtur  nclt  lUau  fignificare  priupspium  figut , quemadmodum  & 

m o anibus  ubiilis  ajufd  l at  mos. 

Jtaque  ,jl  maior  ffjt , quam  fimilis ipft es.  St  bn  maior,  qua» fimilis  d«]hk 
Iffe  iancepf  probat. 

Cum  enim  o praecedat,  oritur  prius,  quam  e,  quod  fcquitur&c.[  Quoniam  enim  d 
priut  oritur, quam  u,. incipit  autemo  moueriipuuBo  l,&  b mcipit  apunBo  s , maius mt 
tempuf  , in  quo  puntturn  u upttns  ab  L peruemt  ad  D,  quam  tempus,  ut  quo  punBuminti- 
f lens  ab  Sperut  mi  pi  e . ergo  dl  maior  efi,  quam  fimilis  ipfi  es. 

Etquohiam  oprfulquam  e occidit  in  r.  incipiens  a o , St  s occidit  in  n incipiens 
ab  E , erit  « u minor , quam  fimilis  ipfi  e n ] Quoniam  d prius  occidit , quam  b , occidit 
autem  o in  » ijuipicns  io,  & h acciiitm  n,  incipiens  ah  b , tempus  in  quo  D perucnitai 
B,  miuqs  era.  tempore , in  quo  B peruemt  ai  s»  quare  u»  minor  efl  , quam  vi  fit  fimilis 

ipp  .. 

Qu*  limiles  circumferentias  concludunt  a gd,  mb,  & w a , b p , u e ] £v  13.  fecum 

dl  libri  ipliartcorum  Tbeodofq. 

Sunt pi-f cerea xqualps  g k , as,  u h ] eadem. 

Sed  l b maior  eft  , quam  fimilis  tf  s ] Ex  10.  fecundi  libi  fpbaricoeunTbcoioftj. 

Ecg-c  Sc.H  t maior  quam  fimilis  ns]  Difideral/aut  ur  hae  iu  grteco  codice , quanoirefii- 
tui  eusitacnimlegeniumerit.  d t)  xt  ric  r,  ifrV,  1 ,W,  a i tu  tto.  n se 

u>  **■»«"  epota, , 
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Quare  kh,  quam  vs  cft.tnaior , communis  auferatur  tts  ] Grdeut,  codex  « S;*  3 K 

oh  r r,  niut'  Spu/iA»  »'(r  Sed  legendum  pute  a «p«  * > tiT*  f»  »'6r. 

Reliqua  igitur  xs  maior  clt  , quam  lffe  , videlicet  tempus  oitufcircumfercnti*  L 
pe  maius  tempore  occafus  j Creteas  codex . ueiuu  ipu  &c.  e irrreuiue't  »if#  ti^bfipuitp 
ni  Senui  js«r»  net  8p  SCd  legenduto  tutetur'  i eerinehiui'  j^riet  %ift  tt  <rtSeipa'«f*»' 
irrue  %tiu  net  ir.  ...  - 1 <■  \ tX  ' -X  1 i.  £\ 

Et  quoniam  C'  vndecimo  theoremate  phxnomenon  Euclidis . Aequalium  circumfe- 
rentiarum  circuli  Zodiaci,  eje  diametro  opgofitarum  j fr*cfi  ctyjLex  ^jan'  ni  <« 

,u  {^.f.  i?  » W*  «*  Jf«*  ektnifKtu  rf  Sia  ur?r>*  'uem,  ir.  2 ®c.  fqf  nijir^ne  tt%m 

dum  fi  C,  quem  dmodum  rn  Euclide  ipjo.  ni  Sfe  tfuSiui  uua  ax  nor  !r®  p ^ ®t«pxft!,f 
p«®p  , ir  2%ftte'-u  irip*  «f«t^a*i  , f*  iWpit  Sini,.  j E t e > f'  > 

Quare,  & oritur  pun&o  n lcqucntc  quodammodo  drCuihfcrehtiani  E'  in  ortu  fe-  N 
eundum  «1  Grtecus  codex  corruftus  t(l , vt  opinor  qui  fic  habet  «r«  i)  m«t1»h  Ti'  i ix,'- 
ptpar  ni  i 1 wfi  trite  ir  iftirtt  ‘dent  ne  iraneui.  Std  dide  ne  legendum  fit  • <Set  pju  «rc- 
<ri«ui  ni  i fxeptrr,,  ni  Si  nuup tfitn.&c. 

Ergo  & occidit  punito  e prxcedente  circumferentiam  db,  cum  prius  occiderit  cir-  u 
cumferentia  k«  , & punfto  i>  fubfcquentc  in  occafti  l]  Gmcurcodrx  , & Iroc  luco  cor • 
ruptus  didetur  , net  ou  iSenl  uyrpliue  n urit  tretotf  tiar  ■opoierrert  net  u.  u eneeipiLtr  ni 
i fxip.tr,  imee  *?  rit  tvuue  ni  A . Sed  forte  l ecnjum  erit . dn  V Uffif  ni  i uyriei- 
ff  t»f  # « mVpriut  npifurirue  nue  ur  «,  T»'  f ine/tirir  errer  •upe  t ni  Serie 

i*  n'  a . 1 • • 
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Ocvs,  qui  vocatur  «v«*«4w*r,  hoc  cft  re(olutus,o 
Hcrmodorc  fili,  vt  iummatim dicam,  propria  quz- 
dam  cft  materia  poft  communium  elementorum, 
confti turionem, i js  parata, qui  in  geometricis  fibi  com- 
parare volunt  vim,  ac  facultatem  inucnicndi  proble- 
mata, quae  ipfis  proponuntur:  atque  huius  tantummo- 
do vtilitaris  gratia  inuentaeft.  Scripierunt  autem  hac 
de  re  tum  Euclides , qui  elementa  tradit , tum  Apollonius  Pergxus,  tum  Ari- 
ftatus  lenior . Qua:  quidem  per  rciolutionem , & compofitioncm  procedit. 
Rclo  utio igitur elt via  a quxfito  tamquam  concedo  perca,  qua;  deinceps 
conicquuntur  ad  aliquod  concedum  in  compofitionc : in  reiolutione  enim 
id  quod  quzritur  ta  mqiiam  factu  m ponentes,  quid  ex  hoc  contingar , con- 
fideramus:&  rurium  illius  antecedens,  quouique  ita  progredientes  incida- 
mus in  aliquod  iam  cognitum,  vel  quod  fit  e numero  principiorum . Et  hu- 
iulmodi  proccdum  rcfolutionem  appellamus,  veluti  ex  contrario  fadtam  io- 
lutionem.  In  compofitione  autem  per  conuerfioncm  ponentes  tamquam 
iam  fa&umid,  quod  poftremumin  reiolutione  iumpiimus;  atque  hic  or- 
dinantes iccundum  naturam  ea  antecedentia , qua:  illic  conlcqucntia  erant; 
& mutua  illorum  fada  compofitione  ad  quarfiti  finem  perueni  mus  ,&  hic 
modus  vocaturcompofirio.  Duplex  autem  cft  rcioiutionis  genus,  altctum 
quidem, quod  veritatem  perquirit,  & contcmplariuum  appellatur : alterum 
Vero,  quo  inueftigarur  id  quod  dicere  propoluimus,vocarurq;  problema- 
ticum . In  contemplatiuo  igimr  genere  quod  qmrritur,  vt  iam  exiftens,  & 
Vt  verum  ponentes  per  ea,  quae  deinceps  coniequunturtamquam  vera , & 
quas  expolitione  fiint,  procedimus  ad  aliquod  conccifum,  quod  quidem  fi 
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verum  fit,  verum  erit,  & quaifitum ; & dcmonftratio.qu*  reloluuoiu  esc 
contraria  parte  rclpoiidec.  Si  vero  fallo  euidenti  occurramus , fallunt  aer», 
' qujefitum.  In  problematico  autem  genere, quod  propolicuiu  cil  vc  cogni* 
tum  ponentes,  per  ea,  qux  deinceps  conlequuntur,  tamquam  vera  proce- 
dimus ad  aliquod  conceflum , quod  quidem  fi  fieri , compatiriqiie  poilit 
( quod  datum  yocant  mathematici ) etiam  illud, quod  prouplitum  eft , fieri 
poterit,  & rurfus  demonftratio  refolutioiii  ex  cotraria  parte  reipondens . Ar 
ii  euidenti , quod  fieri  non  poilit,  decurramus:  & problema  itidem  fieri 
iion  poterit . Determinatio  autem  eft , qua:  deciarat  quando,  & qu  a ratio- 
ne, & quot  modis  problema  fieri  poilit.  Hxc  igirurde^eiolutione,  & 
compofitione  ditta  iint,  : 

Di&orum  autem  librorum , qui  ad  felbkiturn  Io  cum  pertinent,  ordot.v 
lis  eft.  Euclidis  datorum  liber  vnus.  A polioni  j >.»'»»  hoc  cftdc  pro- 
portionis lertione  libri  duo.  jc«/>«  , hoc  eft  de  Ipacij  lediione  duo. 

hoc  eft  talionum  duo . Euclidis  porilrnaturmxes.'  Apolloni j 
hoc  eft  inclinationum  duo.  EiulHem  *»W  i ft>*W**,  hoceftpliixirum  lo- 
corum duo.  Conicorum cxfto.  Ariftai  *«w  n.tSt,  hoc cftlbcorutn  fo 
lidorum  quinque.  Euclidis  nVar  ^Y&taW,  hoc  dlJocdnlth-ad  iupcrfi-. 
ciemduo.  Eratofthcnis  de  medietatibus  duo . Itaque  omnes  lrbri  lunt  nu-. 
mero  triginta  & vnus , quorum  periochas,  vel  argumenta  vlque  ad  Apolr 
loriij  conica  tibi  expoluimus  ad  contemplationem  , & multitudinem  loco, 
rum,&  determinationum, &caluum  in  vnoquolj;  libro*  Sed  etiam  Icjth 
mata, qua:  requiruntor, & in  librorum  tactione  nullam,  vc  axburamLH,quf-r 
ftionemomifimus,  , 

• . ■ >'»  i.  • ' . * .i  ~,r:  -.b  nclll  <:<■  r.V  t 

Pe  datis  Euclidis , 'uubriuja; 

Primus  autem  liber,  qui  eft  datorum,  theoremara  nonaginta  conti- 
net , quorum  primum  quidem  vniuerle  in  magnitudinibus  diagramma- 
ta xxni.  vigefimum  quartum  vero  eft  in  reiftilincis  proportionalibus  fine 
pofitione . at  qua:  deinceps  iequuntur  quattuordecim  lunt  in  re&is  lineis  po- 
fitione  daris.  Qu*  vero  Iequuntur  decem  in  triangulis  ipqrie datis  fine  po- 
/ltionc  , qux  Iequuntur  fex  parallclogrammis,  & applicationibus  lpadoxuni 
(pccie  darotum . Eorum , qu*  deinceps  fent , quinque , prunum:  quidem 
eft  in  lineis ; quattuor  vero  in  Ipacijs  triangulis,  quod  difkrairiaptpxadracbd 
rum  laterum  ad ipla  triangula  Ipacia  proportionem  habeant  datam.  'Quat* 
iequuntur  leptetn  vlq;  ad  leptuagefimum  tefeium  in  duobus  paraHelogram- 
mis,  quod  ob  politiones  in  angulis  proportionem  inter  le  datam  habeant;; : 
aliqua  autem  horum  cpilogosfiiniles  habcnt  in  duobus  triarigulifL  In  li- 
quentibus vero  lex  diagrammatibus  vlque  ad  fiptuagcGmum  nonum ; duol 
quidem  lunt  in  triangulis ; quattuor  vero  in  pluribusrcdiis  linas  prpporrio-i 
* • • i.riwi  Hh  nalibm 
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tionalibus . Qux  deinceps  fune  uia  in  duabus  redis  lineis  proportionalibus 
qux  datum  fpacium  continent.  At  qua:  in  omnibus  odo  vlquc  ad  noni, 
giurain  circulis  offenduntur,  vel  magnitudine  tantum  datis,  vej  etiam  po- 
rtione, nimirum  redis  lineis  per  datum  pundum  dudis . 

De  Libris  Apolloni]  *•>»  s*»'  np»t  hoc  cjl  de 
proportionis  fectione . 

Librorum  autem  de  portionis  ledione,  qui  duo  funr,  propofitio  eft 
vna  fubdiuifa , quare  & vnam  propolitioncm  ita  deferibemus . 

Per  damm  pundum  redam  lineam  ducere  iccantem  a duabus  redis  li- 
neis politione  datis  ad  data  in  ipfis  punda  lineas,  qua:  proportionem  ha- 
beant  eandem  dat*  proportioni . 

Contingit  autem  figuras  differentes  cfle  & numero  plures  ob  (obditu- 
fionem  fadam,  & linearum  datarum  inter  Ic  politionem  ,&  differentes  ca- 
fus  pundi  dari:&  ob  refolutioncs , cpmpofitionclq-,  iplbrum , & determi- 
nationum. Habet  enim  primus  liba  de  proportionis  iedione  locos  ieptem, 
calus  vigintiquatruor,  & determinationes  quinque , quarum  tres  quidem 
maxim*,  dux  vero  minima:  luat  ,atq;  eft  maxima  ad  tertium  caknn  quin- 
ti loci , miniirutad  fecundum  fcxti , & feprimi  loci . maximx  autem  ad  lex- 
«,&  feptimiqilartos calus.  Secundus  liber depropottionis  ledione  habet 
locos  vigintiquatruor,  cafusfexaginta  tres , & dacmuracioncs  ex  p*imo  li- 
bro , totus  enim  ad  primum  librum  refertur : lemmata  viginti . Habent  au- 
tem duo  libri  de  proportionis  ledione  theoremata  centum  odoginta 
vnum.  led  fecundum  Periclem  etiam  plura . 

De  Libris  yjtd»  *»  r^ft  hoc  eft  de 
fyactj  feclionc. 


Libri  de  fparij  ledione  duo  (imt;  problema  autem  vnum  Usfobdiui- 
fiim,&  vna  propofitio , qux  alia  quidem  habet  fuperiori  fimilia,  led 
eo  tantum  differt,  quod  in  illa  oportet  duas  redas  liueas  ablciflas  datam 
habere  proportionem , in bac  autem  datum  Ipaciutn  continere,  dicetur 
enim  fic. 

Per  datum  pundum  redam  lineam  ducere  fecanrcm  a duabus  redis  li- 
neis politione  daris  ad  data  punda, lineas,  quj  fpacium  contineant  dato  f pa- 
tio xquale  . Et  hxc  ob  eandem  caulam  multitudinem  habet  figurarum. 
Itaque  primus  liber  de  Ijpacij  ledione  habet  locos  feptem,  cafus  viginti- 
quattuor,  fle  determinationes  feptem,  quarum  quattuor  maxima:,  & tres  mi- 
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iiimx,&  maxima  quidem  elt  ad  fecundum  calum  primi  libri , ad  primum  « 
& iecuudum  caiiim  quarti  loci»  &:  ad  fcxti  loci  tertium,  minima  vero  ad  ter- 
tium catum  tertij  loci,  ad  quattum  cafum  quarti  loci,  <x  ad  primum  lexti  loci; 
Secudus  autem  liber  de  fpacij  lectione  habet  locos  trcldecim , caliis  leptem , 
& determinationes  evprimo  libro , ad  iplum  enim  refertur,  & continet  pri- 
mus liber  theoremata  quadraginta  odto , lecundus  leptuaginta  lex , 

De  Libris  A«r»nlr«r  id  ejl  determinat 4 
feElionis • : 

. .£i 

Poli  hxc  lequuntur  determinata:  ledtiouis  libri  duo , quorum  fimiiiter 
propoiitionem  vna  dicere  licet,  atque  lianc  diliunctam . Datam  infinitam 
rcdtam  lineam  vno  punCto  lecare , ita  vt  intcriedtamm  linearum  ad  dara  ip- 
fius  pundta , vel  vnius  quadratum,  vel  reCtangulum  duabus  contentum  da- 
tam proportionem  habeat,  vel  ad  reCtangulum  contentum  vna  ipiarum 
interiedta , & alia  extra  data,  vel  duabus  interiectis  contentum  punctis  ad 
vtralque  partes  daris . huius  igitur  velut  bisdifiundt.r,&:  difficiles  determina- 
tiones habentis  dcmonltrario  per  plura  fiat  ncccflc  elt . dcmonltrauic  autem’ 
hanc  rurlus  Apollonius,  in  nudis  redtis  lineis  vfitato,ac  pcmulgato  modo 
tcntans,vt in  lecundolibroprimorum elementorum  Euclidis, & mrlits ean- 
dem demon  ilrauit  ad  inllitutionem  magis  accommodate,  & ingcniole  per 
Icmicirculos . Primus  autem  liber  habet  problemata  fex,  epitagmata  lexdc-s 
cim,  Sc  determinationes  quinque,  quarum  quattuor  maxima:,  atque  vna 
minima,  & (unt maximx ad  fecundum  epitagma  fecundi  problematis,  ad’ 
tertium  quarti  problematis,  ad  tertium  quinti,  &:  ad  tertium  epitagma  ter- 
tij problematis . Secundus  liber  determinate  lectionis  continet  problemata' 
tria,cpitagmata  nouem, 8c  determinationes  tres;  quarii  minimj  quidem  lunc 
ad  tertium  primi, &:  ad  tertium  lecundi;  maxima  autem  ad  tertium  tertij  pro- r 
blcmaris.  Lemmata  piirni  libri  luntviginti  leptem,  lecundi  Libri  viginti 
quattuor.  Theoremata  autem  duomm  librorum  determinatae  ledtionis 
fint  odloginta  tria . 

De  Utris  Ent«‘i  ul  ejl  taElionum, 

Deinceps  lequuntur  duo  libri  tadtionum.  Propofitiones  autem  in  ipfis 
videnrur  ede  plures , fed  nos  vnam  poliiimus , qua-  Ijc  habet . Punctis , & 
re<Stis  lineis,  & circulis  tribus  quibulcumqite  politione  datis  circulum  deleri- 
bcre  per  vnumquodq;  datorum  pundtomm,  qui  vnamquamq;  linearum  da- 
tarum contingat.  Huius  ob  multitudinem  datorum  in  politionibus  fimiliu, 
vel  diflimilium  particulares  propofitiones  differentes  fieri  neccllarium elt. 
ex  tribus  enim  dillimilibus  generibus  triadis  differentia'  inordinarx  fiunt' 
numero  decem;  vel  enim  data  tria  pundta;  vel  rresredt?  linex;velduopun* 
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da,&  reda  Iinea;vel  duae  red?  linei;, & pundu;vclduo  puda,  Sc  c/rcuJiu,vcl 
duo  circuli, & pundum,velduo  circuli, & reda  lineajvel  pundu,&  lcdali- 
nca,&  circulusjvcl  due  red?  lincj,  & circulus;  vel  tres  circuli . Hoiu  prima 
duo  oftenfa  lunt  in  quarto  libro  primoru  elcmcntoru,qux  ab  co  (cripta  (unt: 
illud  enim, tribus  datis pundis, qux non  fint  in  reda  linea,  idem  eft,  jquod 
circa  datum  triangulucirculu  de(cribcrc.  at  illud  datis  tribus  redis  lineis, qu$ 
non  fint  parallelae,  led  omnes  inter  icconueniant,  idem  clt,  quod  in  dato 
triangulo  circulum  delcribere . etenim  fi  dux  fint  parallelx , & vna  incidat, 
eft  veluti  pars  (extx  lubdiuifionis,  Dcfcribuntur  in  his  omnia,  & (ex,  qux 
deinceps  (unt  in  primo  libro . duo  vero  reliqua , videlicet  duabus  datis  redis 
lineis  incirculo,  vel  tribus  datis  circulis  tantum , in  (cciuido  libro,  cum  au- 
tem ob  multas  tum  circulorum,  tum  redarum  linearum  inter  le  politiones , 
qux  pluribus  determinationibus  indigent,  homogenexq;  (unt,  ac  ciufilem 
naturx  cum  prxdidis  tadionibus , multitudo  quxdam  oriatur  problema- 
tum,fadum  eft, vt  ab  ijs,  qui  librosdige(Ierunt,ommi(la  fuerit  in  hoc  lecuu- 
do  libro , a nonnullis  autem  priori  libro  addita  fit . Erat  enim  breuis  ,i*  tto 
dudionique  imprimis  accommodatus , in  eoque  ablolucbatur  vniucrium 
genus tadionum.  Rurlus  autem  vnica  tantum  propofitione  omnia com- 
pledar , qux  quidem  hyporhefi  a prxdida  deficiat, epitagmate  vero  abun- 
det . eft  autem  huiufinodi , Ex  pundis,  & redis  lineis,  &i  circulis  quibulcum- 
que  duobus  datis  circulum  delcribere  magnitudine  datum , qui  per  datura 
pundum,  vel  data  punda  tranleat ; contingat  autem  vnamqu  amq,-  datarum 
linearum,  hxc continet  problematum  (pecies  numero  (ex : ex  tribus  enim 
di  (fi  milibus  generibus  dualitatis  differentix  inordinatx  fiunt  numero  (ex. 
nam  vel  duobus  datis  pundis,  vel  duabus  datis  redis  lineis,  vel  duabus  datis 
circulis , vel  pundo,  & reda  linea,  vel  pundo,  Si  circulo , vel  reda  linea , Sc 
circulo, datum  magnitudine  circulum  delcribere,  vtdidumcft.  hxc  au- 
tem rcfolucre,  Si  componere,  Si  determinare  lecundum  datum . 

Itaque  primus  liber  tadionum  habet  problemata  ieptem . Secundus  pro- 
blemata quattuor,  lemmata  autem  duorum  librorum  (unt  vigintiunum ; 
theoremata  lexaginta. 

De  Porifmeuihus , 

Poft  iplas  autem  tadiones  (equuntur  Euclidis  porifmata  tribus  volumini- 
bus contenta;  opus  quidem  artificiofiisimum , ac  perutile  ad  reloh, nonem. 
obfcuriorum  problematum,  ac  eorum  generum,  qux  haud  comprehen- 
dunt eam, qux  multitudinem  probet  naturam,  nihil  vero  additum  eft  ijs  „ 
qux  Euclides  primum  Icripfit,  prxterquam  quod  nonnulli  inepti,  qui  ante 
nos  fuerunt , (ecundas  dclcriptioncs  paucis  iplorum  addiderunt.  Et  cum 
vnumquodq;  numerum demonftr.itionis  prxfinimm  habeat,  quemadmo- 
dum oftendimus,  hi  vnam  lolummodo  profingulis  porifinatibus  ex  Eu- 
clide 
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elide  dcmonftrationcra  apponentes  eam  maximi  obfcurarunt . At  vero 
hic  lubtilem,  naturalemque  in  ic  habent  contemplationem,  & ncccilariam , 
& admodum  vniuerialcm,&  ijs,  qui  hic  valent  perlpiccrc,  atque  inueffi- 
gare,  etiam  iuauem . Horum  autem  ipecies  omnes  neq;  theorematum  luntt 
neq;  problematum,  led  mediam  quodammodo  inter  hic  formam,  ac  na- 
turam habent , ita  vt  eorum  propofitiones  formari  poffint,vt  theorematum 
vel  vt  problematum . quo  factum  eff , vt  ex  multis  Geometris  alij  quidem  ea 
genere  effe  theoremata , alij  vero  problemata  opinati  fint,dum  ad  lolam  tan- 
tum propofitionis  formam  ref  picercnt.  Horum  autem  trium  differentiam 
veteres  multo  melius  cognouiflc  ex  definitionibus  pcrfpicuum  clt . dixerunt 
enim  theorema  efle, quod  proponitur  in  ipfius  propouti  demonffrationem. 
Problema , quod  affertur  in  conftrudioncm  propofiti . Porifina  vero, quod 

Soniturinporifinum,  hoceft  in  inuentionem,  &c  inueftigationem  pro- 
i.  immutata  autem  cft  hic  porifmatis  definitio  a iunioribus,  qui  ne- 
queunt omnia  inucltigare,  led  his  elementis  vtuntur , & offendunt  iolum- 
modo  quod  hoc  cft,  quod  quiricur , non  aurem  illud  ipfum  inueffigant. 
cumque  & ex  definitione  ipla,  & ex  ijs,  qui  nobis  tradita  lunt,  redargueren- 
tur ab  accidente  fic  porifma  definierunt . Porifma  clt  quod  hypothcfi  defi- 
cit a locali  theoremate.  Huius  autem  generis  porilmamm  loci  ipfi  litat yiaa 
Ipecies ; atque  de  hac  ipfa  abunde  tradatur  in  rclbluro  loco  ; leorium  autem 
a porilmatibus  colleda , inlcriptaq;  ac  tradita  lunt , quod  magis  diftula , &c 
copiofa  fit  citeris  fpeciebus . Locorum  igitur  Ipecies  funt  decem : fiquidem 
alij  lime  planomm,  alij  folidoru,  alij  linearium : & in  ijs , qui  ad  medietates 
pertinent . Sed  & hoc  porilmatibus  contingit,  nempe  propofitiones  habere 
diffcdasobditficultatcm  multarum  rerum , qui  lubintclligi  conlueuerunt  j 
ita  vt  complures  Geometr?  aliqua  ex  parte  ea  aflequnntu r,qui  vera  magis 
neceflarialunt,  fignificata  ignorant,  facillimum  aurem  eff  multa  in  hts.vrut 
propofitione  compledi , proptereaquod  & iplc  Euclides  non  multa  devna- 
quaq;  poluerit  Ipecie , led  caulla  offendendi  multi  copii , in  qua  pauca  ad 
principium  primi  libri  poluit . confimilia  ab  vbcrima  illa  lpccie  lo- 

corum, vt  numero  decem,  quare  cum  hasvna  propofitione  comprehendi 
polle  intelligercmus,  ita  delcripfimus . 


Si  in  tria  punda  in  vna  reda  linea , vel  parallela 

alia  data  fint , reliqua  vero  priter  vnum  tangant  politione  datant  redam  li- 
neam, & hoc  pofitione  datam  redam  lineam  tanget.  hoc  eft  quattuor  qui- 
dem redis  lineis  tantum;  quarum  non  plures,  quam  dui  per  idem  pundum 
tranleunt ; ignoratur  autem  in  omni  propofira  multitudine  verum  quod  in 
ea  ineft  fic  appellatum . Si  quotcumque  redi  linei  leic  mutuo  (ccent , non 

{ Jures, quam  dui  peridem  pundum,  omnia  aurem  in  vna  iplarnm  data 
int,&vnumquodq;  coram,  qui  lunt  in  altera  tangat  pofitione  datam  rc- 
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£hm  lineam , vel  vniuerlalius  hoc  modo . Si  quotcumque  re<ftx  iinex  lele 
mutuo  iccent,  non  plurcs  quam  dux  per  idem  pundtum,  omnia  autem  in 
vnaiplarum  datalint,&  reliquorum  multitudinem  habentium  triangulum 
numerum,  huius  latus  lingula  habet  punfta  tangentia  rccftam  lineam  poli- 
tione datam, quorum  trium  non  ad  angulum  exiftens  trianguli  ipacij  vnum- 
quodq;  reliquum  pundum  redam  lineam  politione  datam  tanget . Eucli- 
dem vero  non  verifiimile  ell  ignorare  hoc,  led  principiiun  dumtaxat  (latue- 
re, & in  omnibus  porilmaubus  apparet  principia,  & leminaria  lola  multa* 
mm,acmagnamm  multitudinum  ab  eo  iada,  quorum  vnumquodqj  non 
iuxta  politionum  differentias  diftinguere  oportet,  fcd  iuxta. differentias  ac- 
cidentium, & qua:  litorum . Et  pol  itiones  quidem  omnes  inter  le  differunt, 
cumlpccialiflimarlint.  accidentium,  vero  & qua: litorum  vnumquodque 
vnum,  & idem  exiftens  multis  politionibus  differentibus  contingir.eo  quod 
genere  line  eadem . Itaque  in  primo  libro  hxc  genera  quxlitorum  in  pro- 

E ditionibus  ftatuere  oportet,  in  principio  quidem  lcptimi,  diagramma 
oc . Si  d duobus  datis  pundis  ad  redam  lineam  politione  datam  reda'  li- 
neae infledantur , ablcindat  autem  vna  d reda  linea  politione  data  ad  datum 
inipia  pundum , ablcindct,&  altera  proportionem  habens  datam . In  ijs 
autem,  qua:  lequu  ntur . Quod  hoc  pundum  tangit  politione  datam  redam 
lineam.  Quod  proportio  huius  ad  hanc  data  cft.  Quod  proportio  huius 
adaptomen.  Quod  hxc  politione  data  cft.  Quod  harc  ad  datum  pun- 
dum vergit.  Quod  proportio  huius  ad  aliquam  ab  hoc  Vt  dato.  Quod 
proportio  huius  ad  aliquam  ab  hoc  dudx  > Quod  proportio  huius  Ipacij  ad 
id , quod  data  reda  linea,  & hac  continetur . Quod  huius  Ipacij  alterum  qui- 
dem eft  datum, alterum  proportionem haber adaptomen.  Quodhoclpa- 
cium,  vel  hoc  vna  cum  aliquo  Ipacio  dato  eft,  illud  aure  proportionem  na- 
bcc  adaptomen . Quod  hxc  cum  qua  ad  quam  hxc  proportionem  habet 
datam,  proportionem  habet  ad  aliquam  ab  hoc,  vt  dato . Quod  id  quod 
lub  dato,  & hac  xqualc  cft  ci,  quod  iub  dato, & ab  hoc  vtdato.  Quod  pro- 
portio huius,  & huius  ad  aliquam  ab  hocvt  dato.  Quod  hxc  abicindic  a 
politione  datis  datum  continentes. 

Ac  in  iecundo  libro  politiones  quidem  alix,quxfitorum  auteni  plurima 
eadem  iunt,  qux  in  pr.lib.  Eximia  vero  hxc.  Quod  hoc  fpaciu  vel  propor- 
tione habet  ad  aptomen,  vel  vna  cum  dato  proportione  habet  ad  aptomen . 
Quod  proportio  huius  lub  his  ad  aptomen.Qaod  proportio  huius  lub  Vtro- 
que  horu,&  vtroruq;horum  ad  aptomen . Quod  hoclubhac,&  vtraq,  hac: 
& huius  ad  quam  hxc  proportionem  habet  datam:  & hoc  lub  hac,.  hac 
ad  quam  hxc  proportionem  habet  datam  ad  aptomen . Quodvtriulq;  pro- 
portionis ad  aliquam  huius  vt  dati.  Quod  datum  iub  datis.  In  tertio  li- 
Droplurcslunpropolidoncsin  lcmicirculis  paucx  autem  in  circulis,  & cir- 
culorum portionibus.  Quxlitorum  autem  multaliniilia  linit  antcdiciis, 
Eximia  vero  hxc . Quod  proportio  huius  lub  his  ad  hoc  lub  h is . Quod 

propor- 


Digitized  by  Google 


UBJER  SEPTIMVS.  *47 

proportio  huius  ab  hac  ad  apotomcn . Quod  hoc  firb  his,  huic  |ub  dato , & 
ailumpta  lub  perpendiculari  vique  ad  datum . Quod  vtcrq;  & ad  quam  liate 
proportionem  bibet  datam , proportionem  haber  ad  apoipnacn . Quod  eft 
aliquod  datum  punctum,  a quo  iundx  ad  datum  continent  Ipecie  triangu» 
Ium.  Quod  eit  aliquod  datum  pundum,  aquo  inuda:  reda:  linex  ad  hoc 
xqualcs  allumunt  circumferentias . Qt£od  quxin  paratbiqfi  erit,  vel  vna 
•liqua  reda  liuea  ad.  datum  pundui»  vergente  datum  continet  angulum. 
Habent  autem  tres  libri  porii  matum  lcitirpata  38.  ip(a  verp  tlicoreipa^a 
fiuat  iqi.  ■ * " r , 

De  loas  plauis 

’ ’ 1 f 

Locorum  omnium  ali;  iunc  , hoc  cft  in  £ ipfis  tantiim  coni}» 
ftentes,  dequibusj3i  Apollonius  ance  propria  elementa  dicit  putidi  quidem 
locum  efle  pundui»,  liircv  locum  lineam;  lupcrficiei  lupcrficiem , & (olidi 
lolidum.  akj  autem  , hoc  ell  £lc  extra  tendentes,  vt  puncti  locupi 

lineam ,line.xiupe/Haem,  luperlic£i  lolidum  • locorum  autem,  qui  jp  re» 
lol  uto kjco  alij  quidem  politione  dati  IpiK,  autem  plani  didi, 

& folid  i,  & lineares : vero  liintpundorum  ,&5  qlij  ad  iuperpeies, 

•itrftfiu)  quidem  pundorum , fntaJW , autem  linearum . lineares  loci  ex 
ijs  qui  lime  ad  iupcrficies  dcmonltranrur . dicuntur  autem  plani  loci  rum 
hi,  de  quibus  agemus,  tiim  vniuerie  quicumq  ;fimtredx  linex , velare  ulu 
Solidi  loci  quicuiimq;  linit  conorum  icdiones,  parabolx , vel  clliples , vc| 
hyperbolx . lineafeslod  qujcurnq,  linea:  liint , neq,-  redx , neq;  circuli , nc? 
que  aliqua  didarum  CQi]i  lectionum . loci  autem  ab  Eratollhenc  inicripu  a$l 
incdicwtesexprxdidisgaiKrc lunra proprietate  hypothcleonin  illis.  Ai*s 
tiqui  igirur  horum  planorum  ordinem  relpicicntes  elementa  ttddidetunp, 

Suem  cum  negligerent  polteriores , alios  apppiuerunc,  tamquam  non  ip» 
nitos  multitudine , fi  quis  velit  a|cribere  qua:  ordinem  i|lum  confcquantur. 
itaque  ponam  propofiti  quidem  polteriora  ordinem  autem  priora,  vna  pro», 
politione  comprehendens  hoc  modo . Si  dux  linex  agantur,  vel  ab  vfjo  da- 
to pundo,veladuobus,&velin  redam  lineam,  vel  parajleix , vel  datuiq. 
continentes  angulum,  vel  inter  le  datum  proportionem  habentes , vel  datum; 
comprehendentes  Ipacium:  contingat  autem  terminus  vnius  locum  planum 
politione  datum , &:  alterius  terminus  locum  planum  po.fidqne  darutn  con- 
tinget, interdum  quidem  ciuidcm  generis , interdum  veto  diqerfum,  &:  i n- 
terduni  fimiliter  poficum  ad  redam  lineam , interdum  contrario  raqdo . 
Hxc  autem  fiunt  iuxta  differcndasfubiedonim . At  propofita  in  principia 
quidem  terti)  libri  ii  Charmandro  bs  congruunt . Si  reda:  linex  pqfirjone 
datxvnus  terminus  datus  lit  alter  circuuifcrendani  concauani  politio- 

ne datam  continget . Si  a duobus  pudis  daris  inflcdancurredx  liuex  da- 
tum angulum  continentes  .commune  iplprum  pundujnpodngct  circum- 
ferentiam 
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fcrcnciam  concauam  politione  datam  . Si  trianguli  fpacij  magnitudine 
dati  balis  politione,  & magnitudine  data  fit,  vertex  iplius  retiam  lineam 
politione  datam  continget . Alia  autem  huiuimodi . Si  redit  linea:  magni- 
tudine datx,  &C  cuipiam  politione  datx  xquidifhntisvaus  terminus  contin- 
gat redam  lineam  pofitionc  datam,  & alius  terminus  redam  lineam- poli- 
tione datam  continget.  Si  £ pundo  quodam  ad  pofitionc  datas  duas  re- 
das lineas  parallelas,  vel  inter  (e  conuenicntes  ducantur  redx  lineae  in  dato 
angulo,  vel  datam  habentes  proportionem,  vel  quarum  vna  fimui  cum 
ea,  ad  quam  altera  proportionem  habet  datam , data  fuerit,  continget  pun- 
duuuedam  lineam  politione  datam  . Etfi  finr  quotcumque  reda*  linea 
pofitionc  data* : atque  ad  iplas  a quodam  pundo  ducantur  redx  linex  in 
datis  angulis.  Iit  aurem  quod  data  linea  dudacontinenir  vna  cum  con- 

tento data  linea  ,& altera dudaxqualc  ei,  quod  data,& aliaduda;  & re- 
liquis continetur  ptindum  fimiliter  redam  lineam  pofitionc  datam  contin- 
get . Si  abaliquo  pundoad  politione  datas  parallelas  ducantur  reda:  linex 
in  datis  angulis,  qux  ad  punda  in  ipfis  data  ablcindant  redas  lineas,  vel 
proportionem  habentes,  vel  ipatium  continentes  datum , vel  ita  vt  Ipccies 
ab  ipfis  ductis  vel  cxccfliis  Ipecierum  xqualis  fit  Ipacio  dato , pundum  con- 
tinget pofitionc  datas  f?das  lineas , 

Secundus  autem  liber  hxc  continet . Si  i datis  pundis  redx  linex  infleda» 
fur,  & lunc  qux  abipfis  fiunt  dato  ipacio  differentia,  pundum  politione 
datas  redas  lineas  continget.  Si  fiiitin  proportione  data  vclredx  iinex  vel 
cireumfcrcntix  t Si  fit  pofitionc  data  recta  linea , & ini  pia  datum  pun- 
ftum , a quo  ducatur  quaedam  linea  terminata,  a termino  autem  iplius  du- 
catur & ad  pofitiohem  , & fit  quod  fit  a duda  aquale  ei , quod  a data,& 
ab  cilia, vel  & ad  datiim  pundum,  vel  ad  alterum  pundum  datum,  vel 
ad  alterum  datum  in  linia  data  politione,  terminus  iplius  pofitionc  datam 
circumferentiam  contingere  . Si  A duobus  pundis  datis  redx  linex  intlc- 
dantur,&  fit  quod  ab  vna  efficitur  eo,  quod  ab  altera- dato  maior,  quam 
in  proportione,  pundum  politione  datam  circumferentia  continget.  Si  i 
quotcumq,  datis  pundis  ad  pundum  vnum  inflcdantnr  redx  linee:  &:  fine 
fpecies,qu£  ab  omnibus  fiunt  dato  Ipacio  xquales  pundu  continget  pofitio- 
nc datam  circumferenda . Si  a duobus  pundis  datis  infledantur  redx  li- 
nex; a pundo  aurem  ad  politione  datam  lineam  .-ibfcifla  i recta  linea  po- 
litione data  ad  datum  punctum, & fine  fpecies  ab  inflexis  xqualesci,  quod 
i data , & abfeifla  continetur,  punctum  ad  inflexionem  pofitionc  datam 
circumferentiam  continget.  Si  in  circulo  pofitionc  dato  fit  datum  punctum 
perque  ipfum  agatur  quxdamrecralinea,&  in  ipfa  punctum  extra  (uniatur  v 
fi  autem  quod  fit  £ linea  ducta  vlq;  ad  punctum  intra  datum  xquale  ei,qu<'d 
i tota, & extraiumpta,  vel  foli,  vel  vnacumeo,  quod  duabus,  qpx  inna 

circulum 
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circulum  portionibus  continetur:  punctum  extra  1'umptum  politione  da, 
t.nn  rectam  lineam  continget,  Etlihoc  quidem  punctum  contineat  poh- 
tionc  datam  rectam  lineam  circulus  autem  non  ponatur, qux  fune  ad  vtraicjj 
partes  dati  punai  contingent  politione  eandem  datam  circumferentiam . 
habent  autem  planorum  locorum  duo  libri  theoremata,  ypl  diagrammata 
centum  quadraginta  1'cptem , lemmata  autem  octo , 

De  inclinat  iambus  4bVi»>u». 

Inclinare  dicinir  linea  ad  punctum , li  producta  ad  iplum  peruenit-;  vni- 
uerlc  autem  idem  ell  (iuead  aliquod  punctum  inclinare  linea  dicatur , liue 
aliquod  jn  ipla  litpunctum  datum , liue  per  datum  punctum  cxillat.  In- 
fcriplerunt  autem  hxc,  inclinationes  ab  vnocorum,quxdicEafunt-  Et  cum 
hoclit  problema  vniucrlale.  Duabushncis  politione  datis  ititer  iplas po- 
nere rectam  lineam  magnitudine  datam,  qua:  ad  datum  punctum  pertingat: 
in  hac  particularibus  lubiccta  differentia  habentibus,  alia  quidem  erant 
plana,  alia  lolida,  alia  vero  linearia.  Ex  planis  autem , qux  ad  multa  vti- 
liora  liant  eligentes  problemata  hac  offenderunt . Politione  dato  femieircu- 
lo,&  recta  linea,  ad  rectos  angulos  bali  lit  duorum  lcmicirculotum  indi- 
rectum bales  habentium  inter  duas  lineas  ponere  rectam  lineam  magnitu- 
dine  datam, qux ad lemicirculi angulum  pcrtjngat . Rhombo  dato, &.  vno 
lateic  producto  aptare  lub  angulo  exteriori  magnitudine  datam  rectam  li- 
neam, qux  ad  oppofitum  angulum  pertingat , Circulo  politione  dato  apta- 
re rectam  lineam  magnitudine  datam , qux  ad  datum  punctum  pertingat. 
Horum  aurem  in  primo  libro,  quod  in  vno  lemicirculo,&  recta  linea  olten- 
lum  clf,  quatuor  habens  cafus,  & quod  in  circulo  duos  habens  calus,&  quod 
in  rhombo limilitei  duos  cafushabcns.  At  in  iecundo  libro  in  duobus  fc- 
miciiculis  politione  decem  caius  h ibente . In  his  autem  iubdiuiliones  plu- 
res  determinantes  caula  magnitudinis  rcctx  linex . Hxc  igitur  in  rcioluco 
loco  plano,  hoc  ell  qux,  & priora . o (tenduntur  lcorlum  a medietatibus  Era» 
tollhenis:  etenim  illa  poltcriora  lunt . Polf  plana  liilidorum  ordo  contem- 
plationem . lolida  autem  vocant  problemata,  non  qux  in  lolidis  figuris  pro- 
ponantur jlcd  qux  cum  nonpaihnt  ollcndi  per  plana,  per  conicas  lineas 
oltendanrur . quare  de  his  prius  lcribcrc  nccellarium  clf . Erant  igitur  coni- 
corum elementorum  primum  Ariftei  limioris  libri  quinque, vcludjs, qui  hxc 
percipere  pollent  cum  breuitate  conlcripti . Itaque  inclinationum  libri  duo 
nabent  thoicmata,  vel  diagramata  centum  vigintiquinqnc , lemmata  autem 
triginta  octo. 

De  Conicis  Apollonij . 

Euclidis  libros  quattuor  conicorum  cum  Apollonius  cxplcuillet,  ac 
quattuor  alios  adiunxiflcc,  octo  conicorum  libros  confecit.  Arilfxusau- 
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rem , qui  lcribit  ea, qux  ad  hoc  vlque  tempus  rradjta  (unt,  folidorum  loco- 
rum libros  quinque  conicis  cohxrentes  vocauit.  Et  qui  ante  Apollonium 
fuerunt  trium  conicarum  linearum , vnam  quidem  coni  acutianguli,  alte- 
rum redanguli , tertiam  vero  obtufianguli  coni  iedionem  appellarunt. 
Quoniam  autem  in  vnoquoq,  horum  trium  conorum  di  flerent  er  lectorum 
tres  linea:  Jiunt,  dubitans,  vt  apparer  Apollonius,  cumam , qui  ante  lehanc 
tractationem  cxplcucrant,vna  quidem  acutianguli  coni  Iedionem  vocauc- 
runt , qux  potclt , & redanguli , & obtufianguli  coni  cflc;  alteram rcclan» 
guli , qux  potclt  & inacutiangulo,&  obtuliangulo  cono  reperiri ; tertiam 
vero  obtuliangulo,  qux  & in  acutiangulo,  & rcdangulo  cono  in  eflepo- 
teft,  mutatis  nominibus,  qu^  quidem  acutianguli  coni  iedio  nominatur, 
clliplim  appellat,  qux  redanguli  parabolen , qux  vero  obtufianguli  hy- 
perbolcn , vnicuique  ab  aliquo  proprioaccidentenomen  imponens  ipacium 
enim  quoddam  ad  lineam  quampiam  comparatum  in  acutianguli  coni  le. 
dione  deficiens  fit  quadrato,  in  obtulianguli  coni  IcCticnc  quadrato  exce- 
dens / in  redanguli  vero  vni  (cdione  neque  deficiens,  neque  excedens , Hoc 
autem  illi  accidit,  quod  nonconfiderauitiuxtavnum  dumtaxat  caluni  plani 
conum  lecantis,  & tres  lineas  gignentis  in  vnoquoqueeonorum  aliam  ne- 
que aliam  fieri  lineam,  quam  a coni  proprietate  nominarunt.  Si  enim  le- 
cans  planum  ducatur  vni  laterum  coni  xquidiftaus,  vna  tantum  ex  tribus 
lineis  efficitur  femper  eadem,  quam  Ariitxusilliusconi  Iedionem  appella- 
uit . Apollonius  igitur  qux  concinent  ab  i pio  conlcripri  conicorum  odo  li- 
bri, dicit,  (ummatim  colligens  in  prooemio  libri  primi,  hoc  modo  • Conti- 
net autem  primus  liber  generationes  trium  coni  Icdionum , & earum , qua: 
oppofitx  dicuntur;  itemque  principalia  iplarum  accidentia  a nobis , &: 
uberius, & vniuerlalius,quamabalijs,  qui  de  ea  relcriplerunt,  elaborata. 
Secundus  liber  tradat  ea,  qux  attinent  ad  diametros,  & ad  axes  Icdionum, 
& ad  lineas  illas,  qux  cum  (edione,  non  conueniunt,qux  a Grccis  i 

appellantur , tum  de  alijsdiflcric,  qux  & generalem,  & neceflariam  vtilira- 
temad  determinationes  afferunt.  quas  autem  vocem  diametros,  & quos 
axes  cxhoc  libro  cognofces.  Tertius  liber  continet  mulra,  & admirabilia 
theoremata,  qux  vtilia erunt  & ad  (olidorum locorum cornpolitioncs, 
ad  determinationes,  quorum  complura,  & pulcherrima,  & nona  iurr, 
Hxc  nos  perpendentes  animaduertimus  non  pofitam  efle  ab  Euclide  ra- 
tionem componendi  loci  ad  tres, & quatruor lineas,  verum  ipfius  tantum- 
modo particulam  quandam,  atque  hanc  non  latis  foelicitcr : non  enim  fieri 
poterat,  vt  cacompofitiorcdc  perficeicrurablqucijs,  qux  a nobis  inuenta 
lunr.  Quamis  liber  tradit  quot  modis  conorum  fcdiones  interfelc,  & cir- 
culi circumferentix occurrere poflint,&  multa  alia  ad  pleniorem  dodri- 
nam ; quorum  nihil  ab  ijs , qui  anrc  nos  luerunt , memorix  proditum  cft , 
coni  ledio,  & circuli  circumferentia,  & oppofitx  (ediones  ad  quot  punda 
oppofitis  ledionibus  occurrant,  Reliqui  autem  quattuor  libri  ad  abOBdan-. 
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, tiorem  fcicntiam  pertinent.  Quintus  enim  de  minimis,  & maximis  ma- 
gna ex  parte  agit.  Sextus  de  aequalibus,  & fimilibusconi lediombus . Se- 

E tinnis  continet  theoremata,  qux  determinandi  vim  habent . Odauus  pro- 
lcmataconica  determinata  . Et  hxc  quidem  Apollonius . Quem  autem 
dicit  in  tertio  libro  locum  ad  tres , & quatuor  lineas  ab  Euclide  perfectum 
nonefle, neque  iple perficere potcrar,  neque aliquisalius:  led  neque  paulu- 
lum quid  addere  i js,  qua:  Euclides  (cripfitperea  tantum  conica,  qua:  vlquc 
ad  Euclidis  tempora  pracmonltrara  iunt , yt  etiam  iple  tcftacur  dicens , Heri 
non  polle  vt  locus  perficeretur  ablque  ijs , qua  iple  lcribcrc  coadus  fit . Eu- 
clides autem  lecutus  An  fixum  feriptorem  luculentum  in  ijs , qua- de  conicis 
tradiderat : neque  anteuertens,  neque  volens  eorum  tractationem  dcfirucrc, 
cum  mitilhmus  edet,  & benignus  erga  omnes,  prxfcrtim  cos, qui  mathema- 
ticas difciplinas  aliqua  ex  pane  augere,  & amplificare  pollent,  vt  par  cft , & 
nullo  modo  infcnlus,led  accuratus,  non arrogans,vclut  hic, quantum  ollcn- 
di  pomit  de  loco  per  cius  conica  memorix  prodidit,  non  addens  perfectum 
illud,  ablolutumque  ede ; tunc  enim  ncccdario  reprehendi  podet:  nunc  ve- 
ro haudquaquam  illud  faciendum  cfi ; fiquidem  Si  iple  in  conicis  plxraquc 
imperfeda  relinquens  non  Litis  ea  valet  tueri . Adijeere  autem  loco , qux 
deerant , facile  potuit,  animo  comprehendens  ea , qux  ab  Euclide  de  loco 
Icripta  fuerant,  & dans  operam  Euclides  difcipulis  Alexaudri?  longo  tempo- 
re, ex  quo  adeo  excellentem  in  mathematicis  habitum  efi  adccutus , neque 
vfquam  deceptus  ell.  At  locus  ad  tres , & quattuor  lineas,  in  quo  magni- 
fice fe  iactat,  &:  ofientat  nulla  habita  gratia  ei,  qui  prius  fcriplerat , ell  huiuf- 
modi . Si  politione  datis  tribus  redis  lineis  ab  vno,&  eodem  pundo  ad  tres 
lineas  in  datis  angulis  redx  linea:  ducantur  ,&  dara  fic  proportio  rcClanguli 
contenti  duabus  dudis  ad  quadratum  rcliqux:  pundum  contingit  politio- 
ne datum  folidum  locum,  hoc  efi  vnam  ex  tribus  conicis  lcdionibus  . Et  fi 
ad  quatmor  redas  lineas  politione  datas  in  datis  angulis  linex  ducantur ; & 
rcdanguli  duabus  dudis  contenti  ad  contentum  duabus  reliquis  proportio 
data  fic:  Similiter  pundum  datam  coni  kdionempofitionccontingct.  Si 
quidem  igitur  ad  duas  cantum  locus  planus  oftenfus  cft . Quod  fi  ad  plures, 
quam  quattuor  pundum  continget  locos  non  adhuc  cognitos,  fcd  lineas 
cantum  didas ; quales  autem  fint,  vel  quam  habeant  proprietatem,  non  con- 
ilae . caram  vnam,  neque  primam,  & qux  maniieftiflima  videtur  , compo- 
iuerunt, offendentes  vtilcm  cflc . propofitiones  autem  ipfarum  hj  fune , 

Si  ab  aliquo  pundum  ad  politione  datas  redas  lineas  quinque  ducan- 
tur redx  linex  in  datis  angulis,  & data  fit  proportio  (olidi  parallelepipedi  re- 
dlanguli,  quod  tribus  dudis  lineis  continetur  ad  lolidumparallclcpipcdum 
rcdangulum,  quod  continetur  reliquis  duabus,  & data  quapiam  linea , pun- 
dhun  pofitionc  datum  lineam  continget.  Si  autem  ad  lex,  &:  fit  data  pro- 
portio lolidi  tribus  lineis  contenti  ad  lolidum , quod  tribus  reliquis  conti- 


cetur 
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nctiir  rurfus  pundum  continget  pofitione  datam  lineam.  Quod  li  ad 
plurcs quam  lex,  non  adhuc  habent  dicere,  data  fit  proportio  cuiulpram 
contenti  quattuor  lineis  ad  id  quod  reliquis  continetur . Quoniam  non  c 
aliquid  contentum  pluribus  quanuribus  dimenfionibus,  Acquidcunt  au- 
tem his,  qui  paulo  ante  talia  interpretati liint , neque  vnum  aliquo  pacto 
comprehcnfibilc  fignificantes  quod  his  continetur , licebit  autem  per  con- 
junctas proportiones  hxc, & dicere, & demonllrare  vniucrlc  jn didis  pro- 
portionibus, atque  his  in  hunc  modum . Si  ab  aliquo  pundoad  politione 
datas  redas  lineas  ducantur  reda;  linea:  in  datis  angulis, & data  iit  proportio 
coniunda  ex  ca,  quam  habet  vna  ductarum  ad  vnam , & alter  a ad  alteram, 
& alia  ad  aliam , & reliqua  ad  datam  lineam , fi  fint  leptem , fi  vero  octo,<5< 
reliqua  ad  reliquam  : pundum  continget  pofitione  datas  lineas . & limili- 
rer  quotcumque  fint  impares , vel  pares  multitudine , cum  hxc  vt  dixi , loco 
ad  quattuor  lineas  relpondcant,  nullum  igitur  poiuerunt  ita  vt  Irnea  nota 
iit.  hxc  rdpicicntcs  minime  extolluntur,  quemadmodum  antiqui, & vnul- 
quifque  eorum,  qui  meliora  conlcribunt . Ego  autem  & a principio  in  n> 
thematicis  verfatus,  & in  materia  quxftionum  a natura  propofica  videns 
pmnes  commotos  erubui,  cum  & multo  meliora  oftepderim,&  qux  mul- 
tam afferant  vtilitatem,  Sed  ne  vacuis  manibus  difficultati  huic  ccffiiie  vi- 
dear hxc  legentibus  tradam,  Perfcdorum  vtrorumque  ordinum  propor- 
tio compofita  cftex  proportione  amphilmatum , & redarum  linearum  G- 
tnilitcr  ad  axes  dudarum  4 pundis , qus  in  ipfis  grauitatis  cenrra  lunt  .■  Im- 
pertedorum  autem  proportio  cpmpofita  eft  cx  proportione  amphiima- 
tum,  & circumferentiarum  $ punchs , que  in  jplis  iitne  centra  gra- 
uitatis , fadarum  , Harum  circumferentiarum  proportio  diuiditur  in 
proportionem  dudarum  linearum,  & earum,  quas  continent  i piarum 
extrema  ad  axes  angulorum,  continent  aurem  hunc  propol mones 

fer£  exiftentes  vna  multa , & varia  theoremata,  & linearum,  iuperficic- 
tum,&  folidorum omnia fimulvnademonllr3tione,6{qux  nondumde- 
monftrata  lunt,  & qux  & in  duodecimo  libro  horum  elemento- 

rum . Itaque  habent  omnes  libri  conicorum  Apollonij  theoremata,  vel  dia- 
grammata quadringenta  odoginu  leptem , lemmata  vero  qux  iuipla 
(unt , nonaginta, 


PRO' 


UBER  SjEPTlMVS, 


M ) 


PROBLEMA  j.  propositio  i. 
D'ta  redam  lineam  iq  datam  proportionem  legare , 

Sit  data  quidem  refia  linea  a b data 
autem  proportio , quam  habet  'e  ad  d : 

& oporteat  fecare  a b in  proportionem 
C ad  d , 

Inclinetur  ad  as  inquouis  angulo  re- 
«a linea  a s,  & ipfi  e «qualis  abfeinda- 
tur  af,  ipfi  vero  d «qualis  fc;  & iun» 

*a  bo,  ducatur  m ei  parallela.  Quo- 
niam igitur  vt  ah  ad  hi,  icaeft  ai  ad 
rc  > eft  autem  af  «qualis  c,  & fg  ipfi 
d : erit  vt  a h ad  hi,  ita  c ad  d . ergo  a b 
fc£la  cll  in  punito  h . quod  faqcrc  oporte- 


PROBLEMA  II,  PROPOSITIO  II. 

Tribus  datis  redis  lineis  ab,bc  * E>,  inuenire  ve  ab  ad  BU,  «a aliam 
qnandam  ad  D , . 

Rurfus  inclinetur  ad  ac  refla  linea  ch  in  quo- 
uis  angulp,5r abfcindat ur  c f «qualis  d,  iunflaque 
* r .ipfi  parallela  ducatur  ag.  ergo  rurfus  vr 
A a ad  BC , Ita  ent  c r ad  FC , hoc  cft  ad  n . inucn- 
ta  igitur  eft  f q . funditer  & fi  refla  detur , quarloui 
inucmcmus , “ 


THEOREMA  I*  PROPOSITIO  IU» 

Habeat  ab  ad  bc  maiorem  proportionem,  qtrans  DE  ad  ef.  Di- 
df  ad^  COrnP°ncnc*0  A c c#  maiorem  proportionem  habere,  quam 

Fiat  enim  vt  a i ad  bc  ita  alia  quxdam  c ad  a b c 

bf.  ergo  g ad  bf  maiorem  proportionem  ha-  ■ ■ i ' 

pet,  quam  db(  ad  bf  Se  propterea  maior  a qua 
DE  ponatur  ipfi  G «qualis  h b.  Quoniam  igitur 
vt.t  »ad  b c;  Itaeft  hk  ad  df;  erit  componendo 

Vt  A C «ld  C B)  it4H  f ad  F b fed  h p ad  p b Kiaio- 
rem  proportionem  habct,quam  d f ad  fe.  ergo: 

& ac  ad  cr  maiorem  proportione©  habebit  \ 
quam  df  ad  fb. 


H D 


B 

— d— 


* 
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H 4 

Sed  hf  ad  fb  maiorem  proportionem  habet,  quam  df  ad  fb,]  Ex  S.  quinti.  Qre- 
tus  codex  (i e kabrtvt'  /i  $ £ m>o's  ra'  £ i , po{l  qua  Verba  huc  addenda  [uni . ptilfpra.  aojif 
i f&iV*  T*'  T*'  *»f 

THEOREMA  II.  P PR O O SITIO  IV. 

Rurfus  ab  ad  B cminoiem  proportionem  habeat,  quam  e e ad  Ef 
A Dicp&  ac  ad  cb  minorem  habere  proportionem , quam  Df  ad  FE. 

Rurfus  enim  quoniam  a b ad  b c minorem  ■ 

habet  pri  portionem ; quam  r e ad  b f , fi  fiat  * ‘ "•  • “ 1 c 

vt  a i ad  c , ita  alia  qnxdam  ad  ef,  qua:  fit 

hsj  erit  ea  minor,  quam  de,&  vuc  ad  ct,  rr  ” f 

ita  erit  hf  ad  * b . Sed  f f ad  f f.  , minorem  ' 

habet  proportionem  quam  n r ad  f h.  ergo  & 

ac  ad  c l irunorcm  proportionem  habebit,  quam  pf  ad  fb,  , 

COM7HE7^Tr4^irS, 

A Dico  & a c ad  cb  minorem  habere  proportionem, quam  df  ad  f b)  Intelhgc  cm 
ponendo. 


THEOREMA  III.  PROPOSITIO  V- 

Habeat rarfiis  ab  adBC  maiorem  proportionem, quam  de  ad  ef.  Di- 
co & permutando  ab  ad  de  maiorem  proportionem  habere,  quam 
B c ad  ef  . 

F*  «nin,;  F'at  'ni™  vt  a b ad  % e , ita  alia  qua:da,qu$B  / t 

pfPmu  of  a<i  EF,  manifeflum  eft  eam  maiorem  *' — ~ ■*■  l~l—  — — * 

e fle,  quam  de.  quare  permutando  vt  ad  ad 

cb  ,itaeft  b c ad  f.f.  habetautea  ab  ad  db  , ° t 

maiorem  proptrtionem  , quam  at  ad  c a,  “ ' 

hoc  eft, quam  ic  ad  HF.crgo  ab  ad  de  ma- 
iorem prupprtionem  habebit , quam  bc  ad  ef, 

Eadem  ratione  5r  fi  ab  ad  bc  minorem  habeat  proportionem, quam  de  ad  FF,fo, 
quetur  etiam  permutando  ab  ad  db  minorem  proportionem  habere, quam  a f.  ad  e f. 

A Eritemmvt  ab  ad  bc,  ita  alia  quaedam  ad  e r , qua:  minor  fit , quam  de.  reliqua 
ycro eadem  erunt.  ' 

C O M M E T A HI  V i. 

A Quae  minor  fi  t , quam  D B ] Grxctu  codex  .Vi  *f't  iudmra  <ri  I,  vide  ac  legendum  flo 

fri  innant  r!  1 1 . Epirum  autem  videtur  Tappum  hoc  loco  diniliuam  rationem  prttermifilfe, 
cum  f txfertim  eafape  Viatur ; uifi  forte  temporis  msuria  interciderit , quod  credibilius  ‘efi  i 
nos  igitur  eam  fupplere aggrediemur . 

Habeat  \ c ad  cb  maiorem  proportionem , quam  df  ad  fb.  pico  0 diuideudo  a e ad 
»c  maiorem  proportionem  habere,  quam  de  ad  BF. 

fiat  VI 


Di^jtized  by  Google 


A 0 
. i — 


LIBER,  SEPTIMVS, 

Fiat  Vt  D F id  F E,  IM  tlia  quipiam  r,  c ad  ce. 
p ritvtique  o c minor , quam  \ q-&  erit  dividen- 
do o s ai  p.  c , Vt  D B ad  e f • Sed  a b ad  b c n<- 
torem  proportionem  habet , quam  o » ad  B c . ergo 
& ab  ad  B c maiorem  habebit  proportionem , , \ 

quam  Di.  ad  Br, 

Habeat  rurjus  ac  ad  c«  minorem  propori.»nem , quam  Di  ad  fb,  & diutdendo  an  ad 
■ c minorem  proportionem  habebit,  quam  ds  ad  bf. 

Fiat  emm  rurfus  Vt  0 f ad  t B , ita  alia  qua-  c A 1 c 

dam  g c ad  c b . erit  g c maior,  quam  a c . atque  — 1 1 — 

erit  dividendo  ci  ad  nc,Vt  pt  ad  ef.  Sed  A* ; 

ad  bc  minorem  babet  proportionem,  quam  Gt  p e f 

ad  B c , quare  & minorem  habebit quam  D > 
ad  t?, 


THEOREMA  I V.  YROPOSITIO  VI, 

Habeat  A C ad  c B maiorem  proportionem,  quairiDF  ad  fe.  Dico 
per  conuerfionem  rationis  ca  ad  ab  minorem  habeic  proportionem , 
quam  fd  ad  de. 

Fiat  enim  vt  ac  ad  c>,  ita  df  ad  aliam  a * c 

q tundam.  erievtique  ad  minorem,  quam  f e.  ' 1 ■ 1 

Sit  aurem  fg:  quare  per  conuerfionem  ratio- 
nis, vt  ca  ad  ab, itaerit  fd  ad  dc,  SedFD  D " ? f 

ad  d c minorem  proportionem  habet , quain 

fd  ad  de  . ergo  & ca  ad  a b minorem  habebit  proportione,  quam  fd  ad  « . 

Similiter  autem  fit  fi  ac  ad  c e minorem  proportionem  habeat,  quam  df  ad  Fg, 
habebit  per  conuerfionem  rationis  c a ad  ad  maiorem  proportioncm,quam  Foad»  a. 

Erit  enim  vt  ac  ad  c»,  ita  df  ad  maiorem,  quam  fb,  reliqua  vero  majjifcfla 
enuit. 


COMJIEUTdHirSi 

Ergo  fit  ca  ad  ab  minorem  habebit  proportionem,  quam  fd  ad  n s J Vide  ne  hac 
in  Graco  codice  defiderentur . x)  t«'  *>  df*  «•[  ro'  a $ (A darira  M'z*r  "ipri , *«p  »«'  f t 
/OfOf  T»  f 0 . 

THEOREMA  V.  PROPOSITIO  VII. 

Habeat  rurfus  ab  ad  bc  maiorem  proportionem  , quam  d E ad  ef 
JDico  conucrtendo  CB  ad  ba  minorem  proportionem  habere , quam  fe 
ad  ed. 

Fiat  enim  A ab  ad  bc,  ita  df  ad  aliam 
aliquam  , erit  ad  minorem,  quam  bf,  vt  ad 
bc  . conucrtendo  igitur  vt  c>  ad  ba,  ita  eft 
ob  ad  bd.  Sed  gb  ad  bd  minorem  propor- 
tionem habet,  quam  fb  ad  ed.  ergo  ce  ad 
b a minorem  habebitjproportionem,  quam  f e ad  b p , 

Similiter  autem  5:  fi  a e ad  b c minrrem  propi  rtionem  habeat , quam  d b ad  b f • 
conucrtendo  cb  »d  ba  maiorem  habebit  proportionem,  quam  itaJspi 

Eritenim  vt  ab  ad  bc,  ita  de  ad  maiorem , quam  bf,  reliqua,  qu*  fcquuntur 
perfpicua  funt . 


■ o quine 


loquiuti 
t*  quinti. 


I.qninci. 


A 


A 


A 


C 


Ex  his 


1 
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Ex  his  autem  conflat  fl  ab  ad  t c maiorem  proportionem  habeat , quam  Dr  ad  ef, 
& Ft  ad  eo  maioiem  habere  proportionem,  quam  ce  ad  1 a.  Qk  J fl  a s ad  » c mi- 
noicin  prop'  rtionem habeat  ,quam  u s ad  er , & f e ad  an  minorem  habebit  pro- 
portionem , quam  cb  ad  ia. 


C0  7>tMt‘HTAH.irS. 


Vtad  t c ] Grxcut  codex  >0  w>'f  n'  M ego  legerim  me  *et\  »»’««, 

Ergo  cb  ad  ia  minorem  habebit  proportionem,  quam  fb  ad  b d ] In  Grtco  coi  hae 
de/iitrari  tidemkt , t,  ti’)  0 af»  mr*'f  10'  fi  *■  \xa  ea  ira  Atyro  »XW-  dmif  t»’£,  mfteat  t!, 
Similiter  autem  S.  fl  a r ad  sc  minorem  proportionem  habeat,  quam  ut  ad  at) 
Greecus  coicx  t fulte  ti  *«r  n'  «.  fi  «a  i ama  ao'j»'  • Sed  yiieiur  tegendam  tfulm 

*«F  Tt'  *|6  «r»'»  7,’  0 y tAaoma  A«’>«  «Jt«. 


THEOREMA  VI,  PROPO$ITJQ  VIJI. 


Habeat  ab  ad  de  maiorem  proportionem,  quam  Bc  ad  ef.  Dico 
& a b ad  de  maiorem  habere  proportionem  quam  ac  ad  df. 

Fiat  enim  vt  a b ad  db,  ita  bc  ad  aliam . a b c 

erit  vtique ad  minorem, quam  *r,fit  ad  bg,  ' — — 

A tota  igitur  ac  ad  totam  DG,efl  vt  a:  ad  de, 

Sed  ac  ad  nc  maiorem  proportionem  habet,  P 

quam  ad  DF.crgo&  ab  ad  dc  maioremha-  ‘ 

bebit  proportionem,  qi.am  a c ad  i>f. 

Et  manifeflum  cft  totam  ac  ad  totam  df  minorem  proportionem  tabere,  quam 
g a » ad  0 b . & fl  minor  fit  proportio  partis,  totips  maior  erit . 


B 

— i— 


COVIMtT^TA^irS, 


Tota  igitur  a c ad  totam  n c , efl  vt  ab  ad  de.]  Ix  ti.  quinti , 

Et  fi  minop  fit  proportio  partis,  totius  ma- 
ior erit  ] Hoc  efl  fi  a i ad  n r>  n.inorenf  propor - A 

tiouem  hebeat , quam  b e ai  E F , habebit  AC  ai  11 

uf  matdrem  proportionem,  quam  a B ai  B 1.  - flat 
enim  . Vt  ab  ud,n  n,ita  bc  ai  aliam,  quit  fit  eg.  d 
erit  igitur  o B maior,  quam  b p . atque  erit  a c «d 
do,  ut  ab  ad  d B - Sei  a c ti  Deminorem  pro- 
por tionrm  bibet,  nuam  ai  df,  ergo  & AB  ai  f)  f minorem  habebit  propertionem , quam 
ac  ti  D F & oropterea  t c ti  D ¥ maiorem  proportionem  bala  b‘t,  quaiq  ab  ai  d b • Ceu. 
eus  eoi'  x ia,  iiu-„  re'  fit  f er  fui^mt  »*abf  , qua  Verba  fert  ajjeieprauata  fune,  & ita  rtfli • 
tuenda. iit  ,A*i7«»  t»  plfte,  fni£»r  »‘a ter 


B 

-1— 


F O 

-l~ 


THEOREMA  VII.  PROPOSITIO  IX. 


Habeat  mrfus  tora  A c ■''d  totam  D F maiorem  proportiftncni , quam 
AB  ad  de.  Dico  & reliquam  Bc  ad  reliquam  EF  maiorem  proportio- 
nem habere, quam  ac  ad  DF. 

^ Fiatrn:mvt  ac  ad  nF.ita  ab  ad  no.  er- 


goA  reliqua  bc  ad  reliquam  cf  cft  vt  ac  ad  — — — — 

J e f. Sed  nc  ad  bf  ma  orrm  proportionem  ha- 

bet.quamad  re. ergo  6:  bc  ad  bf  maiorem  ________ 

habebit  proportionem,  quam  ac  ad  df, 
c Si  vtro  totius  ad  totam  fit  minor  proportio,  reliqua  minor  erit . 


C O ->*- 


. - - t 


* •.  'I 


LIBER  SEPTIMVS. 


f » m m * t^t  u n i r s.  ■ - ■ . . 

....  • 

Filt  enim  vl  a«  sd  df  ,ita  ab  ad  ne]  /»  Grdeo  codiccboc  dtfidcrontur , rmi  «A»  A 
•ft  de  *•  oy  rtfec  riV  . 

Sed  IC  ad  ir  maiorem  proportionem  habet,  quam  ad  fg]  m Croco  codice  uonuutU  *i 
defidcrxntur . quote  Ilo  refttluendus  erit . i f II  ty  ofie  rnt  «f  loy.r  «£«  twff, 

oft'e  7 nt  fu. 

Si  vero  totius  ad  totam  fit  minor  proportio,  reliqua  minor  erit  ] Crocus  codex  ior  C 
;j  7 fit  ri  i .'Air  IA*»., , amt/  fulr,r . Sed  legendum  puto  ior  SU’xtt  w p't  r«'r  fuuf 

<a »'  a./ts  iA«»»r.  Si  euim  toto  ac  ad  totom  df  minorem  proportionem  kobcot , 
j*a m a fi  od  u u & reliquo  »c  td  sr  miuorein  njbeiit,  foom  ac  od  pf. 

THEOREMA  VIU-  PROPOSITIO  X. 

Sit  ab  maior,  quam  c,  d vero  aqualis  e.  Dico  ab  ad  c maiorem 
habere  proportionem , quam  p ad  E . . , 

Ponatur  enim  ip(i  c xqualis  a u.  eft  igitur  a r » 

vt  bf  ad  c,  ita  d ad  e . Sed  ai  ad  c maio-  ' ■ ,,  . 

rem  proportionem  habet , quam  »f  ad  c .er-  ( , ■ 

go  & a e ad  c maiorem  habebit  proportio-  — — ;.  , 

ncin,quam  d ad  a.  ..-i  , . 

Etmaniteftumeftfi  ab  fitminor,quam  c,  — - ■ . _ 

a b ad  c minorem  proportionem  habere,  quam  , jj 

> adi,  obeonuerfamfeiliettrationera . 1 


THEOREMA  IX.  PROPOSITIO  XI. 

/ • ’ * J 

Sed  fit  ab  maior,  quam  c,  & de  minor,  quam  F.  Dico  ab  ad  c A 
maiorem  habere  proportionem,  quam  de  ad  f. 

Quod  quidem  patet  fmc  demonliratiohe , A * ' > S 

Si  enimaequali  exiftente  di  ipfi  r,  a a ad.<  1 n 

maiorem  habet  proportionem  , quam  df  ad  c 

r , eo  minori  exiftente  multo  maiorem  pro-  ' 

portionem  habebit.  Obdemonftrationem  ve-  a b A 

ro  hoc  modo  • . — — — 

Quoniam  enjm  maior  eft  ab  quam  c,  fi 
fiat  vt  a t ad  e ita  alia  quxdam  ad  r . erit  ea  f 

maior, quam  r.  quare  St  maior,  quam  M,  -.  r r- 

Sit  igitur  ipfi  xqualis  g*  . ergoGB  ad  t maiorem  proportionem  habet , quam  n a ad 
f . Sed  vt  g b ad  f , ita  a b ad  c , ergo  St  a b ad  c maiorem  habebit  proportibnem , 
quam  db  ad  r. 

Et  manifefium  eft , vbi  minor,  femper  minorem  habere  proportionem , St  rcdlangu- 
lum contentum  ab  & p maius efle eo, quod  c St  na  continetur  .quippe cuui  ipfi  x- 
qualc  Iit  re&angulum  cx  c St  as,  quod  quidem  feilangulo  ex  c St  df  eft  maius. 


€OTHJrtE‘l^T^I(ltrS'  % 

Sed  fil  a b maior, quam  c, St  db  minor,  quam  f.  Dico  a b ad  c maiorem  habe-  A 
rc  proportionem,  quain  tii  ad  f.]  Crocus  codex  «a  u*nr  Ii  t.'  I i S ( I «V»  &c.  itrtf 
WU  f *t‘1  t»  *•  fei  Icgtudum  iuomtr  Ii  7*  1 1 ri  f,  i'ti,  &c,  Ti'  i i 7cii  r«'  f. 
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fi  Quod  quidem  patet  fine  dcmonftrati'  ne]  Graeuttodex  !r'  Sid  S». 

trlUue,  tegendum  autem  a,  «II»  'iustu- tue,  nam  paulo  pofi  ita  Jeribit  fiu  dmSi.iiu,  Si 
<f« < 

C te  manifertum  eft  vbi  minor , feniper  minorem  habere  proportionem  ] $i  a i fit  mi- 
nor, quam  c,  no»  propeerea  Ji  quieur  Vt  ab  ad  c minorem  Habeat  proportionem , quam  di 
ad  f,  uifinel  de  fit  maior,  quam  r,  >el  ipfi  aquali . 

D Quippe  cura  ipfi  «quale  fit  reAanguium  ex  c it  bg  ] Er  1 6.  fexti  libri  elemer. 

lorum  • 


THEQREMA  X,  PROPOSITIO  XII, 

Sit  redta  linea  a B,  & Iccetur  in  pundto  c . Dico  omnia  quidem  pun* 
8a,quas  iunc  inter  A & c,  diuidere  ab  in  proportiones  minores  ea,qu$ 
eft  a c ad  c e , omnia  vero  , qua:  fupt  inter  c & b diuidere  eandem  ia 
proportiones  maiores , 

Sumantur  enlmpunftaex  vtraq, 

parte ipGus  c,  qua;  lint  do.  Quo-  a d c e b 
niam  igitur  d a minor  efl,q  uam  a c,  ■—  -i— — t i — --  .. 

fi  maior  autem  DB.quam  bc ; habe- 
bit da  ad  ac  minorem  proportio» 

3 nem, quam  db  »d  e c,  quare  permutando  ad  ad  db  minorem  habebit  proportionem, 
quam  ac  ad  cb.  Eodem  modo  demonftrabitur  in  omnibus  punflis,  qua  (unt  inter  a 
Ex  inte.  & c.  Burfus quoniam  u mai<  reft,  quam  ac,  minor  autem  eb,  quam  ec,  habe- 
tedente  fiebic  ia  ad  ac  maiorem  pioportioncm,  quam  bb  ad  bc.  ergo  permutande  a i ad 
j.huiui,  Et  maiorem  proportionem  habebit  i quam  a.c  ad  cb.  fimilitct  demonftrabimus&tn 
reliquis punfl is,  qu*  inter  c it  b fumuotur, 

toM«f  n 

A Habebit  d a ad  A c minorem  proportionem  , quam  D b ad  i c ] [equitor  bor  ex  ijs , 
quu  proxime demo»Rrata[u»t,  Gruente  dea  n'  tl  l u »,.>  rir  «>  iA«w,r*A»)«  ix-ifft. 
Videtur  legendum  »’  S * diu  v},'i  ait  a y, 

fi  Quare  permutando  a d ad  d b mini  rem  habebit  proportionem  , quam  a c ad  c b J 
$x  5-  fiutut , Crucui  codex  n uS  repoe  rnt  t /2.  i, d legtuaun.  pute  irufXu^  ufu , 

\ 

THEORIMA  XI,  PROPOSITIO  XIII, 


Si  fit  redta  linea  A b , qua:  bifariam  in  pundto  c lecetur  , redtnngu. 
Ium  , quod  punctum  c abfeindit , videlicet  A cb  maximum  eft  om- 
nium, qua:  a quoquam  alio  abicindantur. 


Si  enim  fumatur  pumilum  d,  erit 
redtangulum  abb  vna  cum  quadra- 
to e*  cn,  mquale  quadrato  ex  ac, 
hoc  eft  a c b reftangulo  : quare  re- 
fUngulurn  ac n eft  maius  . Eadem 
fequentur,  & ad  alteras  partes, 


A * n c i 

— — t , ...  . 


THEO- 
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THEOREMA  XJJ.  PROPOSITIO  XIV. 


Dico  inluper.puu6h.un , quod  ipfi  c propinquius  eft  , femper  maius 
Ipacium  efficere  eo,  quod  eft  remotius. 

Sumatur  enim  aliud  punftum  e in- 
ter a,  & d.  oftendendum  eft  reftan-  a e d c e 

gulum  contentum  adb  maius efle eo,  — -*• — — i — - — • 

quod  aeb  continetur.  Quoniacnim 
reftangulum  adb  vna  cum  quadrato 

ex  nc  mqualeeftquadratocx  ac:  eft  autem  & reftangulum  abe  vna  cum  quadrato 
ex  ac  mqualc  quadrato  cx  *c:  critrcsanguluin  adb  vna  cum  quadrato  ex  P<  ae- 
quale reftangulo  aeb  v.  a cum  quadrato  cx  cb.  quorum  quadratum  ex  nc  minus  eft 
quadratocx  ce.  reliquum  igitur  rcftangulum  ade  rcAaugulO  aeb  eft  maius.  ( <l 

THEORE-MA  XIJI.  PROPOSITIO  XV. 

Si  enim  fit  a vna  cum  b arqu.de  ipfi  c vna  cum  de  , fit  autem  p*E 
maius,  quam  B;  erit  a ipfo  c maius. 

. ■ " - . f . ’ • ' •? 

Ponatur  ipfi  » aequale  d f . CTgo  a vna  cum  a 

p r tequalccft  de  vna  cum  c . commune  aufera*  • ■ 1 1 _I 

tur  DF.reliquumigitur  a cftatqualcipfis  c & eb,  • 

3c  proptcrca  a quam  c maius  erit.  ■■  p 


C 0 M M E H ' T H I r s : 


Quorum  quadratum  ex  dc  minus  eft  quadrato  D 

ex  CE}  Grdcut  codex  corruptu*  in  qua  legitur-  St  . . . r 

fi  a»'  A'  £ ixaor»  rti  Sra'  y • . fed  tegendum  St  ri  tV  t y 

Sit  Autem  de  maius, quam  », ferit  a ipfo  c niaiuS  I I*  Grato  r adire  aliqua  deftderanZ 
tur,  qui  pc  habet . pil$t  it  ylttm  r.  a.  i.S  y . legendum  autem  ia  bqnc  fententiam  (.»/{•  f 
it  ylrint  T i t • TtS  r . iri  ptlQt  r»1  * T.~v  f. 


THEOREMA  Xiy.  PROPOSITIO  XVI, 

Habeat  a ad  b maiorem  proportionem , quam  c ad  d.  Dicore&an- 
gulum  concentum  redis  lineis  ad  maius  efie  eo , quod  ipfis  bc  conti-* 
netur. 

* * t • 

Fiat  enim  vt  » ad  b , ita  c ad  b . ergo  c ad  b 
tnaiorem  proportionem  habet , quam  ad  d,  & 

idcirco  b quam  d eft  minor  . itaque  fumpta  a m * 

communi  altitudine  erit  reftangulum  ex  a e mi.  ■ A 

pus  reftangulo  ex  a d . fcd  reftangulum  ex  a b b 

j-e<ftangulo  cx  ic  eft  squale,  rcftangulum  igi-  

turex  bc  minus  eft  reftangulo  ex  ad:  & ob  id 

reftlahgqlum  cx  ad  reftangulo  cx  bc  eft  ma-  c , , . 

ius . »<<Texn. 

Similiter  etiam  fi  minor  fit  proportio  rcftan-  t t- ■ , . , 

gulutn  reftangulo  minus  erit,  ; “ 

Sed  rurfus  fit  rcftangulum  cx  ad  reftangulo  ' . . 

cx  bc  maius.  Dico  a a3  b, maiorem  proportio-  n 

nem  habere,  quam  c ad  d , 

K k » Po- 
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Ponatur  enim  rectangulo  e*  a d aquale  re- 


A ftangulum  ci  m erit  redtangulum  ea  r c maius *. 

Jj  eo,  quod  ex  bc  . quare  & e maior,  quam  c.  vt  b 

C autem  a ad  b , ita  b ad  d . fed  e ad  d maiorem  c 

P habet  proportionem , quam  cad  n . ergo  & * 

ad  b proportionem  maiorem  habebit  quam  c 1 

ad  d.  o 


foMiKE^r^/i/rS' 


A ' Erit  reftangulum  r n maius  co , quod  ex  b c ] Cotem  codex  ■ )i«r»  Ifa  (tlipr  pU 
i i iW  r»f  fi  « irvbn'  7 ir  fi  y fcd  Ugencun.  ylmai  ifa  phfo  t plr  t,‘  vo»'  t £r  fi  i , 

|B  Quare  & e maior,  quam  c ] Cracus  udex  »r<  t*  » fi  rir  > (*!<£« . leg , in  v* 
■ t rif  y n 

C Vt  autem  a ad  b , ita  S ad  d ] Er  1(5  fexti  elementorum.  Cracus  autem  codex  com- 
ptui videtur  , ego  ita  refUtuendum  puto  me  Si  d a rdr  fi  . Cvrmc  u • mpte  luat  S * 
i myrte  T »*»  J1  A,‘>c,  qyi,  «Vi*  j,  7,'r  S.  rju  * a.  a a mpo't  nui  fiphfetu  a*'. 

>*t  »xi , »’«f  *’  >■  *ft'f  t»V  f . Sed  t?  illudtd  m apttus.breuiufquc  concludi potcltuou  mu- 
tata priori  figura  hoc  modo  . Tonator  reU  angulo  ex  B c aquale  reti  angulum  ex  a e.  crtt  a 
minor, quam  n,&yt  \ ad  n,iracne  c ad  e,  Sed  c ad  e maiorem babet proportionem, quam 
ad  D,  ergo&  a ad  t maiorem  proportionem  habebit,  quam  c ad  D. 

P ErgO  & a ad  b projfcrtioncm  maiorem  habebit,  quam  cad  o]  Eodem  modo , p te- 
li angulum  ex  ad  mmui  ftt  rcdangalo  ex  bc,  demonfirabnnr  A ad  t minorem  habere  pro- 
portionem a quam  C ad  D, 

THEOREMA  XV,  PROPOSITIO  XVII. 

Sjnt  dua:  reda;  linea:  ab,  b C , & inter  a b,  bc  media  proportionalis 
fit  BD  , ipfiquc  ad  aqualis  ponatur  DE  . Dico  redam  lineam  ce  efle 
excefTum  , quo  vtraque  a p , b c excedunt  eam  , qua  poteit  id , quocl 
quater  a b , B c continetur. 

Quoniam  enim  vtraeq;  ab  , bc  exee* 
dunt  vtrafq;  ab,  bb  refta  irnea  c e , e* 

' rit  c b exceffus,  quo  vtraque  ai,icv- 
A trafquc  ab,be  excedunt:  vtraq  eautd 
P ab,  bb.  funt  dux  b d : & dua  t r pof- 
Emt  id,  quod  quater  continetur  ab,bc. 
ergo  ce  eil  exceffus,  quo  vtraque  ab,  bs  excedunt  eam,  qua  potcil  id,  quod  quater 
• ab,  bc  continetur, 


A Vtraque  autem  ab,  be  funt  dua  id.  ) T^amytraqne  AB,  B b funt  aquales  bis  tri . 
bus  ad,  111,1«  , dua  *erb  bd  funt  aquales  rpbi  id,ib,id,  quarum  e d efi  aqualis 
ipft  AD:  Qf-.niam  igitur  Vtraque  a»,  bb,  & dua  Bp  eifdcm  funt  aquales , & inter  /cj 
aquales  (tnt  mecejfe  efi . 

E Et  dua  bd  poffunt  id,quod  quater  continetur  ab,  bc]  Cumenim  bd  fit  media  pro- 
portionalis e inter  ab,  bc,  erit  eius  quadratum  reClanguta  abc  aquale  .'Sed  quadratum  du- 
pla ipfius  BD  quadruplum  efi  quadrati  ex  BD,  hoc  efi  riClangult  abc.  ergo  dua  bd  Po fiunt 
quadruplum  repangult  abc,  uidelicet  id,  quod  quater  ab,  bc  continetur. 


THEO, 
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theorema  xvi.  pr'op;ositio  XVIII. 

Sit  rurfus  ipfarum  ab  , bc  media  proportionalis  bd;  & ipfi  AD  x-  A 
qualis  ponatur  D E . Dico  c E conflare  ex  vcriiqne  A B , Bc , & ca  , qua: 
potcll  id , quod  quater  ab , bc  continetur. 

! • : • ■ J 

Quoniam  enim  ce  conflat  ex 

cd,idb,  atqueeft  ad  aquilis  d*  a c * n e 

conflabit  eu  ex  ad,  d c,  hoc  efl  ~ — i — -i — — - — 

ex  vtrifquc  ab,  bc  St  duabus  fd. 
dux  autem  id  poffunt  id  , quod 

quater  continetur  ab,  bc.  ergo  ce  conflat  ex  vtrifquc  ab,  bc,  &ea,  qua  poteft 
id,  quod  quater  ab  , >c  continetur. 


coJOiE^r^itin, 

Sit  rurfliB  ipfarum  ab,ic  media  proportionalis  bd]  H« loeo  b»  »«»  abfemditur  A 
ahpfa  ab,  quemadmodum  W fuf trini,  fci  txiraipfamfumitur,*lin  figura  apparet. 

THEOREMA  XVII,  PROPOSITIO  XIX. 

Rurfus  ipfarum  AB,  bc  media  proportionalis  fit  bd  , & ipfi  cd  po- 
liatur iqualis  de  . Dico  a E c(Tc  excefTum  , quo  vtratque  A b , Bc  exce- 
dunt eam,  qux  poteft  id,  quod  quater  AB,  bc  continetur. 

Quoniam  enim  vtratque  ab,  bc  exee-  A 

dunt  vtrafque  a b , b b ipfa  a b , vtratque  A E D e . • » „ 

▼ero,  eb  , bc  funtduz  «d.  hoc  efl  qu*  — J— — i— — i — - 

poteft  id,quod  quater  continetur  a b , b c. 
ergo  ab  eftexceffus,quovtr*qj  ab,  bc 
excedunt  cam,qu*  poteft  id,  quodquater  a b ,b  c continetur. 

C 0 H M t 7{  r Jl  \ l v S.  ■ ' ’ ^ 

i ' ' ' ’ - ' '•  1 ' ’ 

Vtrxquevero  eb,  bc  funtdu*  bd]  jE£j««ijB|  enim  >tr*q-,  bb,  bc  fltnt  «quales  his. 
Videlicet  e d,  d c , O"  dupla  c b;  da*  vera  b d ajuilcs  faat  dapi*  n c , & dapi a c B , : 
quarum  dupla  dc  efl  «qualis  spfts  E n , D c : erunt  V:  rxqj  eb,  bc,  & du*  id  inter  fesse-  > 
(efjarso  aquales,  % 

THEOREMA  XVIII.  PROPOSITIO  XX. 

• i » * .•  ’if:  n - . *■-..<  v “ 

Rurlixs  ipfarum  ab,  «c  media  proportionalis  fit  bd  , & ipfi  cos- 
qualis  ponacur  d E . Dico  a e conflare  ex  vtrifquc  Ah,  b c , & ca,  qu* 
potcll  id , quod  quater  a b , b c continetur.  v 

Cumcninj  ab  conftatex  ad,de,  CtqjDB 
squalis  c D , conflabit  a b , ex  a d,  q c , hoc  efl  t 

vtrifq;  a b,  b c , Sr  duabus  b n . At  du*  b d pof.  a c b d i 

funt  id  quod  quater  cotinetur  ab,bc  ergo  a e 

conflat  ci  vtrifquc  ab,bc,&  ea,  qu*  poteft  id , quod  quater  ab,bc  continetur. 

Hsec 
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ir xir  t/  Hstc  fumunturad  fc&ionem  proportionis , haec.autem  ad  fpacij  fcftionem,  differen- 
ter  cauieu  ^ 

Problema  in  fecundum  de  fc#ione  proportionis»  vtile  ad  epiloguin  tertijdecimi  loci. 

PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  XXI. 

Paris  duabus  re&is  lineis  Xb,bc  A;  producta  ad,  lumcre  datum pun- 
ftum  D faciens  proportionem  bd  ad  da,  eandem,  qua:  elt  ipflus  cd 
ad  excelTum , quo  vtrarque  ab,bc  excedunt  eam,  qua:  potell  id, quod 
quater  AB,BC  continetur. 


^ Sed  aliierconftitui  non  poteft, 

nifi  vtrteque  u b,  a c aquales  fint  dea  e 

c.ceffui  e a .t  taque  n a toti  a e,  , , ' , ' 

& adhuc  ea,ac,cb  inter  fc  pro- 
portionem habeant , quam  nuine  * . 

rusquadiatusad  quadiatum  numerum  & ic  ipfius  db  fitdupla. 

„ faftumiam  Iit,  & excellus  fit  ae.  ex  ijs  enim quefuperius  difta  funt  ipfum  inueni- 
J;  mus , elt  igitur  vt  t d ad  n a , ita  cn  ad  a e : & permutando  > diuidendoque  erit  fpa- 
ciui&fpacio squale, videlicet  rcftangulum contentum  bc,ia  aquale refiangulo  cde, 
datum  autem  c(t  .idUngulum  ex  b , ea  . ergo  & rtdiangulum  cdi  erit  datum  . &ad 
datam  reftam  lineata  ct  applicatur,  excedens  figura  quadrata r datum  igitur  elt 
P punftum  i>. 

C omponetur  autem  hoc  pafto . 

Sit  excellus  «i,4  a&auguloex  «c,s  a «tquale  applicetur  ad  reflam  lineam  cb, 
£ «cpdcn»  figura  quadrata  , quod  fit  cdb.  Dico  d pundhnri  quacfituin  effe . 

Quoniam  enim  reftanguluni  ex  b c , e a aquale  eft  reftangtrio  cde,  etit  ob pro- 
portionem, & componendo ,peunutandoqu«,  vt  bd  ad  ea, ita  cp  ad  ba, quaequi, 
fr  dem  eft  exceifus . 

Eodem  modofiet.fi  velimus fumere  pur.ftum  faciens,  vt  bd  ad  oa,  ita  cd  ad  rc- 
j ftam  lineam , conftantem  ex  verique  ab,  »c  ,& ex  ea,  qua  poteft  id , quod  quater  a a, 
>c  continere,  7 • * ' 

, . 'lil.  - • . ’ , . ■ . . T 

C 0 Tri  Trl  E 7?7  A \ l r s, 

• . s'  “ - ■ i*—-  — ■ - * 3 


. Sed  aliter  conftitui  nop  poteft  , nifi  vf  rarqu*  o » , a coaequales  flnt  exceffui  ea,  teta- 
“ qne  oa  toti  ab,  & adhuc  ea,ac,cb  interle  proportionem  habeant,  quam  numerus 
quadeatus  ad  quadratum  numerum,  & bc  fit  iplius  de  dupla  ] Vcrctr  nebpt  ab  aliquo 
addat  fint , no»  enim  frdeo  tnr  problema  ahttr  eonfinui  non  pefiit . 

S excellus  fit  a e,  ex  ijs  cninj,  quj  fuperius  difla  funt  ipfum  inuenimm]  Ex  1 7. huius. 
P Et  permutando,  diuidendoque  erit  fpaciumfpacioatqualc]  Quoniam  enim  vt  r i,  ad 
DA  , ita  cH  c n ad  ab,  erit  permutando  tt  id  ad  dc,  ita  d a ad  ae:  & drusdiudo  »t  st 
ad  cd,  ita  o B ai  e a . ergo  rc[h  ngulum  ex 'e  c,  E a aquale  eft  reB  angulo  p diu 
® - Datum  igitur  elt  punfium  n^Exqg.hbri  thtmum . 

^ Etreftanguloex  «c,sa  tequalc  applicetur  ad  reftam  lineam  ce',  excedens  figura 
quadrata,  qud  fit  CDI]  Ex  19.  fexti  libri  elementorum. 

F Erit  b p-oportionem,  & componendo,  permutandoque  vf  bd  ad  o a , ita  c n ad 
ia  qua  quidem  eft  excellus  ] Eli  enim  ac  ad  cd,  vr  11«  ad  ia  & componendo  bd  ad 
n c , Vt  da  ad  a r , permutandoque  vt  ed  ad  da,  ita  CD  ad  ae. 

® Eodetn  modo  fiet,  fi  velimus  fumere  punflum  faciens  vt  b d ad  d a,  fta  c D ad  rcftain 
lineam , Sic.  ] Qranamfit  reBa  linea,  qua  conflet  ex  vtnfque  a b , b c (Texta,  qua  petefi  , 
quodquater  At,  bc  continetur,  apparet  ex  18.611«.  ’ 

»,  .’■■  - - 1 r. . ..  . t 

Rrimns  liber  de  proportionis  leiftionc  habet  locosfeptem,  cafus,  vigintiqua  tt  uor  Sc 

• • r1  -J  ’ deter- 
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determinationes  quinque,  quarum  tres  funt  maxima,  & dua  minima,  atque  eft  ma 
xima  quidem  ad  tertium camm  quinti  loci,  minima  vero  ad  fecundum  cafuinfexci  loci , 
&ad  eundem  feptimi.  maxima  etiam  cftad  quartos  cafusfcxti,  & feptimiloci- 
Sccundus  liber  de  pr^ortionisfe&ionc  habet  locos  feptem , cafus  vigintiquactuor 
& determinationes  fepwn,  quarum  quattuor  funt  maxima,  & tres  minima,  & maxi- 
ma quidem  eft  ad  fecundum  cafum  primi  loci  ,&  ad  primum  quarti  loci,  & ad  tertium 
tertii,  & ad  quartum  quarti  ,&  ad  primum  fexti. 

Secundus  libcrde  fpacii  feftione  habet  locos  tredecim , cafus  feptem , determinatio- 
nesquattuor  ex  primo , in  idem  reducuntur . 

Quarec  farta  fle  aliquis  cur  fecundus  liber  de  proportionis  feftione  habet  locos  qua- 
tuordecim,  fecundus  autem  de  fpacii  feftione  habet  locos  tredecim : habet  autem  ob 
hanc  caufain,quod  feptimas  locus  in  librodc  fpacii  feftione  tamquam  manifcAus  omit- 
titur. Nam  (i  veraque  parallela  linea  io  termino,  cadam,  qualefeumque  ducantur 
fpacium  datum  abfeindunt,  etenim  aquale  efl  contento  reftis  lineis , qua  inter  termi- 
nos, & vtrarumque  linearum  a principio  politione  datarum  congrcuum  interijeiun- 
tur . in  libro  autem  de  proportionis  feftione  non  adhuc  fimiliccr  contingit . ob  hoc  igi- 
tur excedit  loco  vno infecundum fecundi,  & reliqua  . 


De  determinata  fecltone  liber  primus  • 

L E M M A 1. 

Vtilc  ad  primum  prxeeptum  quinti  problematis, 

THEOREMA  XIX.  PROPOSITIO  XXII. 

Sit  recta  linea  ab,  & in  ipia  fumandir  tria  puncta  cde,  Ctque  a dc 
redlangulum  rcdtangulo  bde  xquale.  Dico  vt  bi>  ad  de,  ita  cilc  re» 
dtangulum  abc  ad  icttangulum  aec. 


LEM.I. 


Quoniam  enim  reftangu- 

luai  a dc  aquale  eft  BDsrc-  * c n B , 

ftangulo,  erit  vt  ad  ad  db,  i ■ i i . 

ita  bd  ad  dc.  tota  igitur 
ab  ad  totam  se  eft  vt  bd 

ad  nc  : & conuertendo  . rurfus  quoniam  reftangulum  adc  reftangulo  >db  eft 
aquale, vt  ad  ad  dh,  itaerit  bd  ad  dc.  ergo  tota  ai  ad  totam  en  cll  vt  «d 
ad  > c.  erat  autem  vt  ic  ad  ab,  ita  cn  ad  db.  quare  proportio  compofita ex 
proportione  a s ad  c n , & ex  proportione  b-c  ad  a e eft  eadem , qua  componitur 
cx  proportione  bd  ad  dc,&  proportione  i b ad  de,  Sed  proportio  quidem  compo- 
fita ex  proportione  ab  ad  cE,8rex  proportione  tc  ad  ae  cftrcftanguli  abc  ad»EC 
redtangulum : proportio  vero  compofita  cx  proportione  n d ad  dc  ;&  ex  proportio- 
ne c d ad  de  eft  ca.quam  habet  x d ad  de.  vt  igitur  b d ad  DB,ica  abc  reftangu- 
luin ad rcctangulum  abc,  quod demonftrare fiporecbat. 


A 

B 

M.  fettt 


ALITER. 


LEM. 


Quoniam  reftangulum  adc  aquale  eft  reftangulo  bdb,o[>  proportionem,  St  rota 
ad  totam,  erit  vt  a b ad  bc  , ita  ad  ad  db.  comp^nendoque  vt  vrraiquc  nes  ad 
bc,  ica  ab  ad  bd.  quod  igitur  continetur  vtrifque  a e ,t  b,  & e d aquale  eft  reftan- 
gulo  abc.  Rurfus  quoniam  eft  vt  ad  ad  DB,ita  ab  ad  de  i & tota  a e ad  totam  sc 
eft  vt  bd  ad  dc.  quare  conuertendo,  coinponcndoque  id  quod  continetur  vtrifq;  a e, 
Cb,&  tn  eft  aquale  reftangulo  abc.  oftcnfumauteineft , quod  concinetur  vtrifque 
ab,cb,&bp  aquale  effe  reftangulo  abc.  permutando  igitur  vt  re&angulu  conten- 
tum 


H. 

E 

F 

E 
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H tunj  v ti  que  * t ,rr  & fo  adrontemum  vtrifque  »*,c»,6cci,  hoc  c6vt  t»  ii 
d a ita  etit  rcflangulum  a i c ad  a b c rcflangulum . 


(0  § 


i 


A 

B 

C 

D 

£ 

r 

c 

H 


Eritvt  in  ad  n * , ita  bd  ad  n c ] Ex  i d-  fexti  elementorum . 

Tota  igitur  a b ad  totam  >c  eft  vt  bd  ad  dc  ] Ixn.  quinti elementorum  . Huc  et, 
temvmma  nos  rrnituir»ts.  qua  deerant  tn  Graea  codice . quare  itet  legendum  erit  £ /At  d/t 
»1  nfse  it»  vir  >1  Kn  /r  (/  *i'i  >>. 

erat  autem  vt  t c ad  «t,  ita  c D ad  na]  demonflratum  etenim  tS  totam  ti  ad  latam 
B c eff  , w e n ad  t c aneri  I inurrcr.do , VI  I c ad  a b,  ita  iril  tulit  i.  Gratas 
codtx  t /i  i£  •'»  i ji  *f»r  r*  r ia,  legendum  i fywfat  ait  a a. 

Sed propi  . cio  quidem  compedita  ex  proportione  » b ad  ce.  & ex  proportione  (c 
ad  ab  ellreflanguli  «ic  ad  ttc  rcflangulum  ] Ex  iq.  fexti  elementorum . 

Quoniam  rcflangulum  « nc  a quale  eft  reflangulo  B o b , ob  proportionem . & to- 
ta ad  totainlerit  vt  a b ad  Bc,ita  ad  ad  db  J tjt  enim  ex  iq.fextivt  *s>  ad  d asta  bi 
ad  D c . quare  ex  i a.  quinti  Vt  a f ad  ■ c , Ite  eft  a d ad  Di. 

Quod  igitur  continetur  vtrifque  ae,ci.& tD-aquale  eft  reflangulo  a»c  ] Ex  16 
fex  i . 

Permutando  igitur  vt  rcflangulum  contentum  vtrifque  ae.ci  & r » ad  contentum 
vtr'  qn  : iE.CB,&  de  G<  f tus  codex  mancus  eft  , aucen  nos  itarefUtuemus.  Sr«M«*  iu 
>iriT«  ne  'n'  Gne'  enaytirtft  rss  a t,o  t tynie  i / afte  mafifeti f>  vi s as, j-a 

ty  vtr  / 1 . 

Moccit,  vt  BD  ad  de]  HI  (lentula  enim  ,qtortmeadem  eji  aititnde  it»  fi  halent  fexti 
hafes  ex  frtn.a  J exi  elementorum , 


»■ 


aliter; 


f 


{.EM.  In  primum  prxeeptum  quinti  probleraatit , premonftrati»  tamen  d tabui,  qua  dtin- 
III.  ceps  et  ponentur.  a. 


THEOREMA  XX.  PROPOSITIO  XXIII. 

Sic  re&a  linea  ab  xqualis  CD  , & in  ipia  r n (innatur  quoduis  puiv 
dum  e.  Dico  redangulum-ACD  x quale  cflc,&  rq&angulo  aed,  St 
rcdangulo  bec. 

a Secetur  bc  bifariam  in  t.  ergo 

reflangulum  acd  vna  cum  qua-  . . 

• J r*  I n i i B E C B D 

dratocx  cr  aquale  eft  quadrato  - t t 

ex  f d eadem  ratione  reflangulum 
aed  vna  cum  quadrato  ex  n z- 

quale  eft  cuadrato  ex  fd.  quare  reflangulum  acd  vna  cum  quadrato  ex  ce  squale 
B eft  reflangulo  «id  vna  cum  quadrato  qx  fe.  h'  ccft  vna  cum  reflangulo  nc,&  co, 
q.odfitcx  ci  quadrato,  commune  auferatur  quadratum  ex  ce.  reliquum  igitur  re- 
ftangulum  acd  squale  eft  reflangulo  «tu  Sc  reflangulo  ttc. 

COMMETiTiA^irs. 

A Ergo  reflarpvlnm  acd  vna  cum  quadrato  ex  ci  xqualeeft  quadrato  ex  id]  Bct 
q. fecundi  elementorum . 

B hoc  eft  vna  cim  reflangulo  bic, 5r  eo  quod  fit  ex  ce  quadrato]  i\cRangulumtxiria 
BBC  Vna  cum  quaurali  rjr  co  aquale  eji  qnedtati  ex  ts  fer  i.  eiufdem . 

/ 

TEIO- 
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■THEOREMA  XXL  PROPOSITIO  XXIV. 


LEM- 


JLj  c, 

Ijidcm  pofitis  Iit  pandum  E extra  lineam  A d . Dico  rurfus  redangu-  IV. 
Inm  b e e redangulo  aed,&  rc&angulo  n d c xqiialc  cllc , A 


B 


Secetur  rurfus  * c bifa- 
riam in  pundo  f.  ciit  re-  ure 

ftangulum  tic  vna  cum  i . , 

quadrato  ex  c f equile  qua- 
drato ex  fb.  ergo  reflan- 

gulum  tic  vna  cum  quadrato  ex  c f aqualccfl  rcflangulo  a»d  vna  cum  eo,  quod 
btex  df  quadrato,  hoc  cft  vna  cum  reetangulo  edc,&!  quadratocx  cf.  commune 
auferatur  quadratum  ex  cf.  reliquum  igitur  rcflangulum  b h c squale  erit  redtangu- 
lo  a i d , & re&angulo  bbc  . 


cjMiinfrdiiin. 

Dico  rurfus  rc&anguium  spe  rcflangulo  abd,  & roftangulo  icc  squale|elfe  | A 
Cruris  codex  t’xi  xdur  xt  <m  rff  Iro  nS  W xfj'  « 1 1.  /ed  legendum  Videtur  -nf 
■Cm'  xts  <if , 

Erit  rectangulum  bbc  vqa  cum  quadrato  ex  cf  squjlc  quadrato  ex  fb}  tx  fexta  B 
fecundi  elementorum . / 

Ergo rectangulum  b bc  vna  cumquadrato  ex  cf  aequale  eft  rcflangulo  abd  vna  C 
Cum  eo,  quod  lit  ex  df  quadrato  J i[e8augutum  enm  abd  ■pm  tum  quadrato  ex  df  R- 
mtliter  aquale  e II  quadrato  ex  F t . prrfextam  fecundi  elcmentorum.Crxcus  coitx  lacrtbo tl 
\mu'  u l • fed  legendum  irS  vn'  « 1 1 . 5 - ’ 

Hoc  cft  vna  cum  rcflangulo  bd.c,  & quadrato  ex  cf]  E/?  enim  redangutum  inc  D 
yna  cum  quadrato  ex  cf  aquale  quadrato  ex  df  per  f xtam  eiufdem , Gratus  codex  tftSJi 
rrj  -un'  f > i v w Sit’  » { ego  legendum  puto.  -rrriTci  r»  <m'  g.l  ■/  , t)  xi  in'  > ? . 

Reliquum  utitur  rcflan  gulum  bb  aquale  erit  r flau^ulo  Atu.ot  re.tanguioioc]  F. 
Gratus  codex  -nf  W ,V  a i • fed  tegendum  xtS  w**  rT-’  uti. 


THEOREMA  XXII.  PROPOSITIO  XXV. 


His  pramonftratis  oftcnd«ndum  cft  fi  rcdbngulum  a b c arquale  fit  y 
reetangulo  dbe,4  vt  DB  ad  be,  ita  efle  rectangulum  adc  ad  aec  rc-  A 
«ftangulum. 


LEk. 


* , Ponatur  ipfi  ce  aequalis  ea,  - ‘ , 

Quoniam  igitur  reftangulu  A ac  f acbb  d 

aequale  eft  reflagulo  dee,  com-  i i i i - 

mune  apponatur  rcflangulum 

f b b ergo  totum  reflangulum  ex  g 

pF,Bi  aequale  eft  rcflangulo  fbb,  A rcflangulo  abc.Hsc  autem  ex  antecedenti  c 
aequalia  funtreftangulo  rc  b,  hoc  eft  rcflangulo  aec.  a Humatur  cxtrinfccus  rcflan-  jj 
gulum  fdb  . ergo  vt  rectangulum  fdb  ad  rectanguluro  ex  fd,eb,  videlicet  vt  db  g 
ad  bb,  ita  rectangulum  fdb  ad  rectangulum  a e c.  & componendo  vt  db  ad  bf,  ita  p 
rectangulum  fdb  vna  cum  reetangulo  aec  ad  rectangulum  Ascfcd  rectangulum 
fdb  vna  cum  reetangulo  a i c squale  cft  reetangulo  a d c ex  antecedente  > vt  igitur 
d»  ad  »8, ita  rectangulum  a bc  ad  rectangulum  aec. 


11 


COM- 
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C 0 Ut  M ZT^T  jl  V S. 

Vt  d b ad  b b , ita  effc  rcdtangulum  a d c ad  a e c rcdtangulum  ] Grec ut  codex  >J- 
trtu  it  i l & aftt  ty.  [ed legendum  ari  e C- «. 

B fcrgo  totum  rcdtangulum  udp,  bs  sequale  cft  rcdtangulo  fbj  , & rcdtangulo 
Jic]  Rcft angulum  enim  ex  df,  bb,  aquale  eft  duabus  teSangultt  D i f , & F«i  ex  primo 
fecur.ii  elementorum . Gracus  codex  . Utr  ifn  v«  *W  f 'ira  iri  Tart  cSrr.  legendum 
autemefl  ie.tr  r«'  vaa  ffj It  1*tr  iri  TArt  jjrt. 

C H$c  autcra  c*  antecedenti  «qualia  funt  rcdtangulo  F c b ] e x i j.  buins. 

D Hoceftredtangulo  aec  J Quoniam  enim  fa  faSa  ejl  aqualis  ce,  fi  addatur  vtriquej 
communit  ac,  erit  fc  aqualis  as,  & ideo  ex  prima  fexti  elementorum  redongulum  fis 
reS  angulo  aic  (Jl  aquale. 

E Videlicet  vt  de  ad  B»]  ex  prima  fexti  elementorum. 

P Ita  rcdtangulum  fdb  ad  rcdtangulum  aec,  & componendo , vt  db  ad  bb,  ita  re* 
ctangulum  fdb  vna  cum  rcdtangulo  a bc  ad  rcdtangulum  aic.  Sed  rcdtangulum 
fdb  vna  cum  rcdtangulo  abc  «quale  eft  rcdtangulo  adc  ex  anteredetej  Hunc  I d 
ita  reilitucndum  ccnfutmuSfin  Graco  enim  codice  fic  legebatur  ira  ri\m'dfta  ly 
yoy/a/a/airtr  !w  Sil'  t«'  iW  *%'  aty , jed  forte  ita  reflituetur  . ira  rt'  iW  ty  J 1 1 arte 
ri  <rsi  dff  «I  y rvrMm  itu  it  i tfi  TF  f t ll ,ira  ri  imi  PfS  {fl  /atri  T \W  rfi  at  y 
a fit  ai  <m'  iff  aiy  <*«  t,'  <at'  rV  gti  /atri ? ii»*'  if/  a • y tii  ri  artrrrfi/a/atrtr  Utr 
t?f  mS  <m'  iff  aty,  , 


THEOREMA  XXIII.  PROPOSITIO  XXVI. 

E EM. 

VI.  Si  fit  triangulum  abc,  & dux  re&x  iinex  ducantur,  vt  ad,  a e, 
jta  vt  anguli  b a c , D a e duobus  re&is  fint  xqiiales ; erit  vt  rcctangulum 
B cD  ad  rcctangulum  bhd,  ita  quadratum  ex  c A ad  quadratum  ex  A£. 

Si  enim  circa  triangu- 
lum abd  circulum  de- 
feribamus , & lineas  ia, 
c a producamus  ad  pun- 
'A  dta  f o , transferetur  re- 
dtangulum  quidem  »co 

* adredtangulumocA  ,re- 

ftangulum  vero  bbd  ad 
B redtanguiu  f ea,  & opor- 
tebit permutando  qu«- 
rerc  (i  eft  vt  rcdtangulum 
gca  ad  quadratum  cx 
c a ita  rcdtangulum  f e a 
C ad  quadratum  ex  b a . hoc  autem  idem  eft , ac  fi  quaeratur , fi  eft  vt  oc  ad  ca,  ita  fi' 
D ad  ba, fiigitur  cf  parallela  eft  ipfi  Bc,eritvt  oc  pd  c a ita  fb  ad  ba.  parallda  cft 
E F autem.  Quoniam  enim  anguli  bac,dab  duobus  rcAis  funt  «quales,  erit  dab  an- 
G gulus  arquaiis  ipfi  bac.  Sed  angulus  quidem  dae  eft  «qualis  angulo  cid  extra 
H quadrilaterum  j angulus  vero  bag  aqualis  angulo  bfg.  angulus  igiturFBD  angulo 
R bfg  «qualis  erit  ;&  funt  alterni  .ergo  of  parallela  eft  ipfi  b c.  hoc  autem  eft  quod 
quarebatur. 


coMutur^niri.  i 

A Transferetur  rcdtangulum  quidem  icn  ad  rcdtangulum  cca,  rcdtangulum  vero 
BBD  ad  rcdtangulum  fba]  HocelireSlangulum  gca  entloco  reti  anguli  bcd,  vtpote 
tpft aquale,  & retiangulum  fba  loco  rell  anguli  bbd  cx )6.tcrtij  cltm. 

Et  opop. 
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Ciber  septi mvs.  ' »<?7 

Et  oportebit  permutando  querere,  fi  eft  vt  rcftangulum  o c a ad  quadratum  ex  c a,  B 
ita  redlangulum  fba  ad  quadratuqi  ex  ■>]  Sicaim  l/oc  detnou(lratkm  fuerit , Jiquetur 
permutando  Vt  redangulum  c c a ad  redangulum  a a as  hoc  cll  vt  redangulum  h c d -a  re. 
dangufum  bb  u ,itt  eflb  quadratumex  ca  ad  quadratum  cx  ab,  quod  deihoiqirarr  'P  rtet, 
Ordeus  codex  ^Xnirn  ir«> A«'f  ^ururnu  de  r*  <ao'  r nyd  ego  legenda  arbitror  ^ tum  inA*  \ 

A*f  furnax*  ai  t?,r  «et  ja‘  -affle*  ■?  »9.*, 

Hoc  autem  idem  eft,  ac  fi  quairatur , fieftvt"oc  ad  e a,  ita  fb  ad  i A)  Vt  cmmrc.  C 
BangulUm  c c a ad  quadratum  ex  cx.tta  cc  ad  c a : O'  Vt  redangulum  pia  ad, quadratur* 
cx  s a , itu  pe  ad  E a cx  prima  fextt  elementorum . 

Si  igitur  cf  parallela  eft  ipfi  Bc,erit  vt  cc  ad  ca  , ita  ff  ad  B A } Fient  enim  trtan-  D 
gula  A F G , a B c infer  fe  (imtlla . quare  >lu  ad  a r , ita  erit  c a ad  a E , 0'  permutando  Vt 
ga  H AC,  rf4  rx  ad  AB  , romponendo^ne  tltoc  ad  CA,  ita  FE  ad  UA.  I.1 

Erit  vt  gc  ad  c a , ita  pb  ad  ea]  h«  »oj  addtdtmm  , qua  ta  Creteo  codice  non  erant , E 
quare  ita  legendum  erit  ai  idpa  tbr  d , X v o-e <X ixme  au  fiy  ylitmu  me  uy  srptr  # ym  gutta 
» f<  F|>l  T»V  ««  Bl*  Ji. 

Erit  Pae  angulus  aequalis  ipfi  eag]  Sunt  enim  & anguli  gab.bac  aquales  duobus  p 
redis,  ergo  dempto  c mn. uni  angulo  bac,  tnt  reliquus  v>  xirehquo  bag  aqualis  . 

Sed  angulus  quidem  n a e eft  atqualis  angulo  fbd  extra  quadrilaterum]  Hoc  nos  q 
fiquenti  lemmate  denmtlrabimuSfSst  quidrilaterum  abcd  in  circulo  dr/inptum.CF  ad  ad  E 
producatur.  Dico  angulum  c6e  angulo  abc  aquale  effit 

Sunt  enim  anguli  abc,  \dc  oppfitts  duo- 
bus redis  aquales  tx  i 2.  tertsq  elemento  i um . 

Sed  & angnli  a d c,  c n e fune  aquales  duobus 
rt  dis , dempto  figitur  communi  angulo  adc, 
relinquetur  angulus  cdb.  angulo  abc  a- 
quatis . Eodem  modo  in  reliquis  angulis  demon - 
lirat  io  f et . 

Angulus  vero  ■ a o jqualis  angulo  bf  g] 

Ex  o i tertq  elementorum. 

Et  funt  alterni  ergo  o f parallela  eft  ipfi 
bc]  Ex  xy.  primi  elementorum.  Gracus  co- 
dex i)#**  uaixu,-  gpa  tji',  drc.  legendum  $ 
tlalr  ir*M*£  vrapasaoKot  £pa  tcir. 


H 

K 


THEOREMA  XXIV,  PROPOSITIO  XXVII, 


ALITER, 


Sint  in  triangulo  ABC  anguli  bac,  dae  duobus  re&is  tequales.  Di-  A 
co  vt  reChngulum  cbe  ad  rcdbangulum  c DE,  ita  efle  quadratum  cx  9 A 
ad  quadratum  ex  a e . 

Ducatur  per  r ipfi  ac  pa-.  a . 

rallelaEF.  sequaiis  igitur 
cfi  angulus  d a h ahgulo  a f 8 
fi£  propterea  redlangulum 
f b c quadrato  ex  a r eft  ae- 
quale • Itaque  quoniam  vt 
ac  ad  f b , ita  eft  c « ad  b b. 

Vt  autem  ca  ad  GB,itacD 
ad  d b,  erit  proportio  com- 
potita ex  c a ad  fe  ,4rex  ca  ad  gh  eadem  ,qu® componitur  ex  cs  ad  be ,&ex  cd 
ad  dr.  Sed  proportio  compofita  ex  ca  ad  fb,  & cx  ca  ad  ce  eft  quadrati  cx  ca 
ad  redlangulum  feo,  hoc  eft  ad  quadratum  ex  ab.  compofita  vero  cx  proportione 
cb  ad  b s ,&  cx  proportione  c b ad  d e eadem  eft,  qute  redlaqguli  cie  ad  cn  s.re- 
Aangulum . eft  igitur  vt  redlangulum  c s e ad  redlangulum  c o a , ita  quadratum  ex  c * 
ad  quadratum  ex  a e . 

Ha  com- 


I-EM. 

VII. 


D 


\ 


Digitized  by  Google 


I6i 


PAPPI  MATH.  COLL. 


A 

B 

t . 

C 

D 

E 

P 

G 


E EM, 

Vili.’ ' 


A 

B 


C 

D 


COWMEUT^^IVS. 

Dito  vt re&anguium  cbe  ad  rcflangvlura  cd  a , ita eflequadratiun  cx  ca  ad  qua 
dratum  ex  AB]  Gracutcodex  iai  ylrna,  »r  7,'iiBF'  yd  t rufie  n'  yuo  Eli  fed  legendum 
cli  in  ylrira,  it  at  vm'  y&t  mf’t  it'  ‘ito*  yit,  »/  ex  toi-clu/ioae  app  .rei . 

Aequans  igiturefl  angulus  dae  angtio  »f«J  utu/fiienm  bac,  p«b  funt  tqualet 
duobus  rittis , vt  pofmmns . Sed  C anguli  bac,  a 1 1 aquales  funt  duobus  redis  ex  »9.  pri- 
ni elementorum . quare  fnb.aio  communi  angulo  bac,  relinquitur,  angulus  dae  iffi  afe 
aqualis  . 

Et  proptecca  refiangulum  ffg  quadrato  ex  ab  eft  atqualc  ] Quoniam  enim  tnangv 
/jace  angulus  c ab  cjl  aqualis  angulo  afe,  trianguli  rut,&  angulus  a e f efl  ytrique 
eomnsunss;  erit  & reliquus  reliquo  aqualis,  triangulumque  trsaugulujimile , quare  Vt  ee  ai 
EA,  Ita  efl  A E ad  E g reSangulum  igitur  feg  quadrato  ex  ab  aquale  erit. 

Itaque  quoniam  vt  ac  ad  fb  ita  eft  cb  ad  ee]  Ob  triangulorum  a b c,  f B e flmditu- 
dinem , 

V t autem  c a ad  g b , ita  c D ad  o r]  Ob  (miiitndincm  triangulorum  adc,gce. 

Eritproportiocompofita  cx  c a ad  ti,&  ex  c a ad  ce,  &c.  ] Grasus  codrx  i «V» 
rura/eftinr  in  7»  7»  7«r  7*7,0  J isu  nilap  ait  -yi  r/if  »> . Scribendum  amem  «,'7*1«» 
y » 7f it  It.  • 

Sed  proportio  compofitaex  c a ad  f e , & ex  c a ad  c o eft  quadrati  cx  (a  ad  rc- 
ftangulum  pbg  &c.  ] Ex  xi.fexti  elementorum. 

THEOREMA  nv.  PROPOSITIO  XJtVIII. 

, t : 

Sit  rurlus  vterque  angulorum  bae,  cad  redus.  Dico  vt  rc&angu- 
lum  bce  ad  rectangulum  b DE,  ita  efle  quadratura  cx  ca  ad  quadratum 
CX  A D , 

Ducatur  per  n ipfi  a c paral- 
lela fg.&  111  quo  punfioconue- 
niteum  ab  fit  g;  reftus  igitureft 
angulus  aDf.  Sed  & reftus  eft 
F a c.  ergo  rectangulum  f n g qua- 
drato cx  da  cftsequaJc.&vtqua-  B 
dratum  ex  c a ad  quadratum  cx 
a B,  ita  quadratum  cx  c a ad  f d’ g 
rectangulum . Sed  proportio  qua- ' 
dratiex  e a ad  rectangulum  fdo 
compoftta  eft  ex  proportione, qua 
habet  c a ad  DGihoc  eft  cb  ad  ed,&  cx  proportione , quam  c a habet  ad  fd  , hec 
eft  c 1 ad  b d . proportio  aucem  compoftta  ex  proportione  c e ad  e d , & cx  propor- 
tione, cs  ad  bd  eadem  eft , que  rectangulr  bce  ad  rectangulum  ede.  Vt  igitur  re- 
ctangujum  bce  ad  rectangulum  bd  e , ita  eft  quadratum  ex  ca  ad  quadratum  ex  aci 


cojnuurduin, 

• t 

a Rectus  igitur  eft  angulus  adf  ] Ex  19- primi  elementorum  parallela  enim  funt  a c,  f o, 

& angulus  D ac  e/1  rcBus . 

B Ergo  rectangulum  ruo  quadrato  ex  da  eft  squale]  Ex  8.  & 17.  fexts  elemento- 
rum . 

c Hoc  eft  cslad  bc]  Ex  q.fcxliobfimilituiiu/n  triangulorum  A e c.  Dic. 
j)  plue  eft  c > ad  >d]  Similia  emm  Junt  triangula  abc,  fbd. 


THEO. 
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THEOREMA  XXVI.  PROPOSITIO  XXIX.  LEM. 

V.:  IX.  ’ 

Quod  cum  ita  fit  autedi&um  lemma  aliter  dcmfnllrabimus  . vidcli-  A 
cet  vt  b d ad  d e,  ita  efle  re&angulum  a b c ad  re&angulum  a ec  . 

Erigatur  a punA  s n quj- 
uis  rcAd  Tinea  p f , Se  re- 
Aangulo  aoc  aquale  po- 
nacur  quadratum  ex  ur; 
iunganturq;  a e ,c  f , e f,  b f. 

Quoniam  igitur  reflangu- 
Jum  a d c aquale  eft  qua-  > 
drato  ex  df,  erit  angulus 
cfd angulo  a ^qualis.  Rur- 

fus  quoniam  re&angulum  101  aquale  ertqundratoex  df  , angulus  ppe  angulo  i q- 
qualis  erit.  Sed  ,& angulus  cfd  aqualiscft  angulo  a.  totus  igituranguius  cfi  an- 
gulis as  eft  aqualis.  anguli  autem  as  i na  cum  angulo  afs  duobus  reftis  squales 
lunt -ergo  & anguli  ifi,cfe  funt  aquales  duobus  refiis.  eft  jgiturob  lemma  pra-  C;. 
cedens  vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  11,  ita  reflanguluw  afc  ad  redan-  D 
gulumAF.  c.  Sed  vt  quadratum  ex  ef  ad  quadratum  ex  ef,  itaeft  bd  ad  d e . Vt 
Igitur  >d  ad  de,  ita  aec  reiRangulum *d reftangulmn  abc» 


C 0 M M A R / V S. 

Quod  cum  ita  diftum  fit  ante  didtum  lemjna  aliter  dcmonftrabimus  ] Lemma  illati  ie-  A 
monstratum  cfl  in  2».  buiut . Sit  enim  reda  luua  a i,  tn  qua  fumantur  tria  puaUa  cui,  >r  t 
fit  redaugutum  adc  aquale  retlangulo  IDE.  entvt  1»  ad  as,  ita  red  angulum  abc  ad 
abc  rtda«gilum. 

Quoniam  igitur  re&angultim  adc  aquale  eft'  quadrato  ex  df,  ent  angulus  cfd 
angulo  a aqualis]  Eft  euimex  iq.fexti elementorum, Vt  ad  ad  or,ita  r o ad  oc -qua-  u 
re  triangulum  a d f fimilc  eft  triangulo  sd  c ; quod  angulus  c di  fit  vtrique  communis , & 
tircaipfum  latera  proportionalia . angulus  igitur  eno  angulo  da  1 aqualis  erit  .& eadem 
ratione  colligitur  angulum  deb  angulo  dif  efje  aqualem.  ' 

Eft  igitur  ob  lemma  pracedens  vt  quadratum  cx  3 f ad  quadratum  ex  E B,  ita  re-  G 
ttangulum  abc  adreftangulum  aec]  E*  >6. feni*» . . o 

Sed  vt  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  ex  rr,  ita  eft  bd  ad  ob]  Quoniam  enim  D 
triangulum  sof  fimile  eft  triangulo  ede,  erit  Wbd  ad  d f,  na  f d ai  d b & ideo  V/  pii-  E1”’’  • 
ma  ai  tertiam , ita  quadratum  prima  ad  fecunde  quadratum , boc  eft  Vt  B D ad  d f.  , ita  qua - 
liratum  ex  BD  ai  quadratum  ex  DF-  fed  rurfus  Vt  »0  ad  DF,  ita  BF  ad  FB  ob  fimi  it  udi-  4.-[£X’ti. 
nem  eorundem  triangulorum  «df  ,fde,  & Vt  quadratum  ex  bo  ad  quadratum  ex  do- ita 
quadratum  ex  bf  ai  quadratum  ex  e b.  ergo  vt  quadratum  ex  ti  ad  quadratum  ax  F E , ita 
BD  dl  dg.  Cracus  codex  dtts  de  ro'  me«'e  rt  Jws'  £«  .irae  tftar  u fi  E arde  St.poft 

qua  lite  leguntur  iatr  df*  iri  7»'  iW  fitfnS  ha'  Slf.  qua  omnmo  ieleada  fuut . non  enim 
illud  ex  anteiidts  fequttnr,  quod  m principio  potiebatur. 

LEMMA  vtile  ad  fecundum  przceptum  eiufdcm  problematis . 

L ' 1 . . . 

THEOREMA  XXVII.  PROPOSITIO  XXX. 

. , ‘ ^ L E M. 

Rudus  cum  atqualc  fit  rc£tangu!um  a de  retlangulo  bdc,  often-  X. 
dendum  elt  vt  BD  ad  dc,  ita  efle  abe  redlangulum  ad  rc&anguhim 
EC  A. 


Quoniam 


t7®  PAPPI  MATH,  COLL, 

A Quoniam  enim  eft,  vi  id  ad  ds 

B ita  a”  ad  dc,  crictota  ea  adto- 

OtaincB,vt  »d  ad  di,  Rurfus  t £ 2 f 1 

quoniam  vt  f d ad  d a , ita  b d ad 
D dc,  erit  reliqua  e e ad  reliquam 

E ic,rt  so  a<J  uc.  erat  autem, & vt  ib  ad  di,  ita  ab  ad  cb.  ergo  proportio  conj. 
polita  ex  proportione  , quam  habet  b d ad  d b , 4c  c»  ea  , quam  b d habet  ad  d c , que 
quidem  eft  proportio  bd,dc,  eadem  eft,  quae  componitur  ex  proportione  ab  ad  ce', 
aifeBi-  & proportione  cb  ad  ac:  quae  eft  proportio  redtanguli  ABg|ad  rcAangulum  bca,vi 
F igitur  bd  ad  d c , ita  erit  re&angulum  abe  ad  dca  re&angulum . quod  deplonftra- 
re  oportebat . 

ALITER. 


. u.lezti.  Quoniam  eft  vt  ad  ad  db  ita  cn  ad  de,  erit  reliqua  ac  ad  reliquam  is,  vt  ad 
i «.quinti  jd  ,ii  ;& componendo vtvtraque  ac,bb  ad  £ « , ita  ab  ad  ed.  rcftangulum igitur, 
qU  ,d  continetur  vtrifque  a c,  eb,&  bd  «qualceft  redlanulo  abe.  Rurfus  quoniam 
G vt  bd  ad  da  , na  eft  ed  ad  dc,  erit  reliqua  ie  ad  reliquam  ca,  vt  ed  ad  dc.  & 
componendo  , vt  vtrmquc  cb,  ac  ad  ac,  ita  ec  ad  cd  . ergo  reftangulum  , quod 
H vtrifque  ,.b,ac,&  cd  continetur,  rcdlangulo  eca  eft  «quale.  Gftenfum  autem 
eft  reftangulum  contentum  vtrifque  ac,bb,  & bd  «quale  efle  reflangulo  abe.  vt 
igitur rcAangulum  contentum  vrrifque  ac,bb,&  bd  ad  contentum  vtrifque  ac.eb, 
& CD,hcc  eft  vt  bd  ad  dc,  ita  eft  reftangulum  abe  ad  reftangulum  eca.  quod 
oftendere  oportebat. 

• ‘ ‘ 1 / 

COMMATfTjiKtrf, 

f ■ 

A Quoniam  enim  eft , vt  b d ad  d e , ita  a d ad  D c ] Ex  1 4-fexti  elenuatornm . 

B Erit  tota  * a ad  totam  CE,vt  bd  ad  db  ] Ex  u.fi dnti  eiemcntornm . 

C Rurfus  quoniam  vt  bd  ad  da,  ita  bd  ad  dc.]  Ex  14. fexti elementorum . 

13  Erit  reliqua  m ad  reliquam  Ac,vt  bd  ad  dc  j Ix  eiemcntornm, 

1 E Ergo  proportio compoma  ei  proportione,  quapi habet  bd  ad  db,  & ex  ea, quam 
bd  habet  ad  dc,  qua:  quidem  eft  proportio  bd  ad  dc  ] Proportio  enim  compofita  tx 
proportione  tt>  ni  di,  & ex  proportione  id  ai  D c , ,e(l  proportio  reBmguh  b d e ad  re- 
Bangulum  cde,  hot  eji  BD  ad  DC. 

f Vt  igitur  r d ad  do  ] Creem  cedex  fitr  de  *’  b i'  aviV  n‘i  tt,  legendum  entem  Vide - 
tnr  . Kir  ipa  »Y  f'  tt  w,e  *»"»  ty,  , 

G Erit  reliqua  ■>  ad  reliquam  ca,  vt  bd  ad  dc]  Creent  codex  i«n  fpe  »’  /8«  <*••> 
A ,rrr‘r  rdr  y « lor  dr  de  A"  At>er  di  i'*l  *p,'e  tat  ly . Sed  nos  Verba  illa  de  de 
xmynr  eonfulto  omiftmut  tamtjuem  fnperuecenea,  & ab  aliipoo  addita, 

H oftenfum  autem  eft  redtangulum  contentum  vtrifque  a c , e b , & 1 d «quale  effc  re- 

Aangulo  a 86.  Vt  igitur  rcflangulum  contentum  vtrifque  ac,bb,&  bd  ad  con- 
tenrum  . Stc-  1 I"  Creco  codice  hac  d (id  rantnr  tnr  W wi'  + */!• . «,  de  ape  rt'  jm' 
evmptfrrift  rfe  e.  y • t , £ vir  fi  t afo'e  t.‘  flcc. 


THEOREMA  XXVIII.  PROPOSITIO  XXXII 


LEM.  ALITE  R. 

XH. 

Hoc  autem  oftcnfo  fit  ab  atqualis  CD,  & fumatur  pun&um  aliquod 
e.  Oftendendum  eft  rcdtangulum  aed  rc&angulo  acd , & rcitangu- 
Iobsc  xqualc  dTe. 

Sccctur 
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Secctur  b e bifariam  in 
pundo  f.  erit  reclangulum  , « g f c t> 

a e d vna  cu.n  quadrato  ex  ..  - , , j . ,i [-  i 

EFxquale  quadraro  ex  df: 
redanguium  autem  a c n vna 

cum  quadrato  ex  c r . cft  aquale  ei  quod  fit  cx  df  quadrata,  ergo  redanguium  aed 
vna  cum  quadrato  ex  ef  arq.ale  cft  redangulo  *cd  vna  cum  quadrato  cx  ce,  hoc 
eft  vna  cum  redangulo  dk  & quadrato  cx  ef.  commune  auferatur  quod  fitex  ef 
quadratum,  reliquum  igitur  redanguium  aed  redangulo  *cp  & redangulo  eec 
squale  erit. 


THEOREMA  XXIX.  PROPOSITIO  XXXII. 


LEM. 

Xill. 

Hoc  demonftrato  fit  redanguium  abc  irqualc  redangulo  DDE.  Di-  A B 
co  vc  db  ad  BE,  ita  ellc  adc  redanguium  ad  redanguium  aec. 

Ponatur  ipfi  c n sequalis 

a r,  erit  ob  antecedens  redan  — . — , — . — 1 1 — i — 

gulum  * b u atqualc  re&angu  F a e * c d 

io  f c d i & redangulo  a b c.  C 

Quoniam  autem  redanguium  aec  redangulo  dee  cftatquale,quodcumq;  eoru  aufe- 
ratur a redangulo  e bd, reliquu erit  rcdangulu  r cd,  hoc  eft  abc  aiqi-ale  redangulo  D E 
cx  db,&  f a.  Rurfus  quoniam  reclangulum  nccli  atquaie  redangLlo  ohe,  erit  F 
ob  proportionem,  8t  diuidendo  vt  ab  ad  u,  ita  oc  ad  c»,  hoc  elt  r a ad  e c.  tota  G 
igitur  fs  ad  totam  ac  eft  vt  ai  ad  «r, , & propterca  redanguium  rtidt  atqualc  m-fexti. 
redangulo  c e a . oftenfum  autem  eft  redanguium  ex  f e & e d aquale  rtdangulo 
adc.  quare  permutando  vt  redanguium  cxfs&in  ad  redanguium  m,  hoc  eft,  i.fcxti. 
vt  oa  ad  e e,  ita  redanguium  adc  ad  abc  redanguium. 


C 0 M M l H T U H / r s. 

Sit  redanguium  aec  aquale  rectangulo  r>!s.  Grxeut  codex  ir«  T«’  -in'  jff  x.$y  A 
5*»r  mf  \m  & t $ legendum  amem  mf  »'»«'  dfffitt, 

caico  vt  of  ad  Ea, ita  cfle  adc  rcctangulum  ad  rectangulum  afc  J Creem  cedet  B 
Ir,  iri,  t/ tu  ro'  uro"  •■i’,  fed  fertbendum  in-u  r,'  !>▼,'  e,  f y ra‘  u t y 

Quodcuuiquc  eorum  auferatur  a rectangulo  i ai>,  rciiquuiucritrectanguIuniF  cuj  C 
Demonstratum  etenim  eji  redanguium  fed  tquale  duobus  reS  angui,  s,  videlicet , redangulo 
abc, & redangulo  fcd. 

Hoc  eft  a D c J liutppe  cum  a f pofi  a / It  xqualit  ipfi  c D . 15 

Aequalis  rectangulo  ex  de  & fi]  t^am  r eft  angulum  fbd  cx  prima  fecundi  cfixqua-  E 
le  duobus  rcdanguhs,red  mgu.o  fc  licet  ex  DB  & f a & rectangulo  DBF,  quare  ablato  re~ 

8 angulo  d b B relinquetur  reclangulum  ex  db  & fb.  redanguium  igitur  fcd,  boc  e(t 
ADC  redangulo  ex  de  & fe  aquale  erit. 

Erit  ob  proportionem  & diuidendo  vt  ab  ad  bb,  ita  DcalciJ  tfienim  w as  ad  P 
g t , ita  n b ai  30  quare  diuidendo  Vt  a e ai  BB,  Ita  D < ad  CB. 

Tota  igitur  F e ad  totam  ac  cft  vt  a e ad  bb  ] Ex  n.quinti.  G 

THEOREMA  XXX.  PROPOSITIO  XXXIIL 

LEM. 

Hoc  pnciniiTo  idem  aliter  demon  lirabitur. 

Sit  triangulum  abc,& intra  ducantur  reda; lineae  ad,  A e , qu£  vtrurn-  g 
que  angulorum  a b e , c a d rectum  ctficiant . Dico  vt  redanguium  b c E 
ad  redanguium  B D E , ita  c(Ic  quadratum  cx  c A ad  quadratum  cx  a d . 


Defer  i- 


'te> 


PAPPI  MATH.  COLL. 


C Uclcribatur  circa  «ib  triangulum  cir- 
culus ai fo»&  fc  iungatur.  Quoniam 
igitur  reftus  eftvcerque  angulorum  bab, 

D CAD  ,eritvtraquc  ii,fg  circuli  diameter. 

£ quare  centrum  eius  edpunftuin  H.  &cum 

(it  squali*  Hu,  critvt  ac  ad  cg  , ita  s 
a d ad  d f : fc  conuertendo . Sed  vt  g c ad 
CA>ita  ellrcftangulum  acg  ad  quadratura 
J?  c»  ca,  hoc  ell  reftanguluui  sCEad  id, 
quod'cx  ca  quadratum : & vt  fd  ad  da, 
ita  reflangulum  fda  ad  quadratum  ex  da 
C hoc  ell  re&angulum  edi  ad  quadratum 

ex  da,  permutando  igitur  vtteu  rcflangulum  ad  reftapgujuin  >»*,  ita  erit  qua- 
dratum ex  ca  ad  quadratum  ex  ad. 


COMMET^r^Hiyt, 

f 

Hoc  prsmiffo  idem  aliter  demoolirabitur  J Iloe  fc  dicet  quod  fequitur . 

Sit  crungulum  abc,&  introducantur  refla:  lines  a »,  a b,  qus  vtruraque  angulo- 
rum bab.cad  reflum  efficiant.  J oportet  autem  angulum  >ac  obtufum  effe  ahoqut, 
quod  proponitur  fieri  non  pojjet . 

C Dcfcribatur  circa  aie  triangulum  circulus  a bfg]  Hot  efl  eirca  triangulum  adb 

dcftnbttur  circulus , & producta  ad  tpfum  in  punito  r fecte,  retia  vero  linea  ac  fe  ‘Ct 
in  o. 

T)  Erit  vtraque  ■ b , f g circuli  diameter  ] £r  j i.  tntij  elementorum . 

® Et  cum  f h lit  squalis  b g , erit  vt  a c 
ad  cg,  ita  a n ad  df]  Ducatur  i punUo 
g ad  b e reSa  linea  a k , qua  iffi  ad  fit  pa- 
rallela fi’ ut  triangula  D r n , h c k tuter  fe  fi- 
milia ; anguli  enim  ad  verticem  dhf.ghx 
aquales  funt.  ttemque  aquale  f ob  lineas  p tral - 
letas  DFHjHGX,  er  h D F , H K G . quare  nt 
hf  ad  fd,  na  u G ad  ok  & permutando 
V>  rn  ad  hc.  , na  D F ad  G x . funt  autem 
aqualet  ph,  hg  ergo  flr  df,  cx  aquales 
erunt : eS"  tde  * >t  a d ad  g t • ita  a n ad  d f. 
fed  vt  uc  ad  cc,  ita  /iD  ad  ot  ob  trian- 
gulorum acd,g<  k fimihtudinem:  vt  igitur  ac  ad  cg, ita  ad  ad  t>r. 
f H c eft  reftanguium  i c t ad  quadratum  ex  c a . tx  j 6.  tertii  elementorum , 
f>  Hoc  ell  rcflangulum  * di  ad  quadpatumex  da]  Ex  gq.eiuf dem . 

THEOREMA  XXXI . PR OP OSITI O XXXIV- 


LEM.  Qjod  cum  ita  fit , antediftum  lemma  aliter  demonftrabitur  videlicet 
^ v ■ Vt  B d ad  d c , ita  rcttangulum  a b E ad  re&angulum  ace. 


A Erigatur  a punflo  D ipfi  a p.  ad 
reflos angulos  alterutri  re- 

flangulorum  > n i , e d c squale  po- 
natur quadratum t>F,  & ab,  fc, 

B fr,f»  lungantur.  erit  vterque an- 
gulorum \ r f , c F b rcftus . quare 
cx  antecedente  fequitur  , vt  reflan- 
gulum  a b 'i  ad  rcflangulum  ac  e , 

C hoc  ell  fc  a,  ita  effc  quadratum  cx  bf  ad  quadratum  ex  fc.  vt  autem  quadratum  ex 
bf  ad  quadratum  ex  fc  ita  ell  id  ad  dc.  ergovt  bd  ad  dc,  itacd  axe  rcdlangu- 
lumadrcctangulum  ac  b. 

C O 3/- 
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c r ^ \ t r s. 

Quodcum  ita  fit  antediftum  Lemma  aliter  demonftrabitur  ] Hocefl  ;z.  huius,  sit  A 
tnirn  retia  liuta  ab,  inquajumautur  tria  punlfa  et>E,  ttavire&angulum  a DE  fit  aquale 
icti  angulo  bdc.  Dtcovt  in  ad  D t , ita  effe  rettangulum  abe  -d  ach  reS  angulum . G-x- 
cus  codex  iiu  T,'  wj’  * £ > ■*.«',  7»  W *>-• . jed  legendum  n'  uva'  <#/  u0i  -oflt  re 
tiro'  * > I > 

Erit  vterque  angulorum  aie,cii  reflus]  Ex  conuerfaottaua  fexti  elementorum . B 

Vt  autem  quadratum  ex  bp  ad  quadratum  ex  Fc»itacfl  bi>  adne]  Sunc  enimtres  C 
re  flx  Irnea  proportionales  bd,df,dc.  quare  cx  corollario  10.  fexti,  vt  quadruum  ex  BD 
ad^fuadratum  ex  DT,itaeft  bd  ad  dc.  Sedvt  BD  ad  DF,«4t/(  bf,  ad  fc  ob  triangulo- 
rum bdf,Bfc  fimilitudinem  , & ob  tdvt  quadratumex  bd  ad  quadratum  ex  DP,  ttuquo- 
dratumex  II  ad  quadratum  ex  FC,  vt  igitur  quadratum  ex  B1  ad  quadratumex  F<i , ita 
erit  B D ad  o c . 

IN  PRIMVM  prarccptura  fexti  problematis. 

THEOREMA  XXXII.  PROPOSITIO  XXXV. 

Sit  recta  linea  ab  ; & in  ipl.i  tria  puflcta  cde  , fitcjuc  retSangutum  ^yjM‘ 
abe  arqualc  rc&angulo  cbd.  Dico  vt  ab  ad  BE, ita  dac  redangulum 
ad  redangulum  ced.  . * 


QuoniamenimrcctanguIumAiEeftx- 

qtialercctangulo  cbd,  erit  ob  proportio-  A d b f 

nem,  St  reliquum  ad  reliquum,  & percon-  , . - t j ^ 

uerfionem  rationis,  y t exceflus  ipfarum  a c 

de  ad  a c , ita  d a ad  a b • ergo  rectangu-  g 

lum, quod  continetur cxceffu  ipfarum  tc,  di, St  a b cfl  aquale  rectangulo  dac. 
Rurfus  quoniam  vt  a c ad  o e , ita  c b ad  b e , erit  diuidendo  vt  exceflus  a c , d 1 ad  q 
de,  ita  cb  ad  cb.  quod  igitur  continetur  exceflii  ac,  de  6;  t>  re<tangulo  ced  cfl 
asqualc . oftcnfum  autem  cfl  rectangulura  contentum  exceflii  ac,  di  & ab  aquale 
rectangulo  dac.  erg*  permutando  vtrectangulum  contentum  exceflii  ac,  d f , St 
a»  ad  contentum  exccflu  ac, de, St  be,  hoc  cfl  vt  a b ad  b k,  ita  d a c rectangulum 
adrectangulum  cbd.  > 

• 

ALITER  per  coniunctam proportionem. 


Quoniam  cfl  vt  ab  ad  ac,  ita  db  ad  b e,  erit  reliqua  ad  ad  reliquam  ce  vt  ab  ad  D 
»c.  Rurfus  quoniam  vt  A a ad  b n , ita  cb  ad  b e reliqua  ac  ad  db  reliquam  cfl  vt 
cn  ad  be.  quare  proportio  compofita  cx  proportione  ab  ad  bc,  St  proportione  cb 
ad  b a ,quae  quidem  eft  proportio  a b ad  b e , eadem  cfl , qux  componitur  ex  propor-' 
tionc  ad  ad  ca  ,8t  ac  adon,  quxeft  rcflanguli  dac  ad rediangulum  cbd. 


ALITER. 

Defcribatnr  in  refla  linea  ab  femicirculus 
a Fi,  St  ducatur  contingens  bf,  iungantur- 
que  af,cf,df,bf.  Quoniam  igitur  bf  qui- 
dem circulum  contingit,  fecat  autem  Ba,  rc- 
£tangulum  abe  aquale  cfl  quadrato  cx  bf. 

Sed  reflangulum  abk  rcflangulocBD  equa- 
le  ponitur,  ergo  reflangulum  cbd  quadra- 
toex  bf  aquale  erit. St  ideo  «fd  angulus  sequalis  cfl  angulo  bcf.  quorum  angulus 

Ai  m b f e e(t 


LEM. 
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o ffb -eft  «qualis  ipfi  fac.  rcliquu  igitur  dfb  reliquo  afc  cft  equalis.  crgovt  re 

y>  aangulum  dac  ad  rcflangulum  ceu,  ita  quadratum  ex  a f ad  quadratum  ex  p e. 
Sed  vc  quadratum  ex  ai  ad  quadratum  ex  fi  , ita  cft  a e ad  B t . vt  igitur  a b ad  b b, 
ita  erit  dac  rcitanguluinad  redtangulum  cbd, 

C 0 M M E T jt  \ 1 r S ', 

A Erit  ob  proportionem,&  reliquum  ad  rcliquum,&  per  conucrfioncm  rationis,  vt  ej- 
ccflus  ipiarum  AC,  ob  ad  AC,  ita  da  ad  AI]  ponunt  enim  reSangulum  Alt  aquate 
reti  angulo  cbd,  VI  ai  ad  ie,i»  cfl  Di  ni  SB.  erga  relique  »n  ad  ad  reliquam  c B ,1« 
ai  ad  b c:  ©■  per  conucrfioncm  rationis  Vt  au  ai  exutum  ipsarum  A D,ca  , feoc  cfl  ipfa- 
tum  AC.DB,  ita  BA  ad  ac:  conuertcndoque,& permutando,  vt exctflui  toforum  ac-de 
ad  ac,  ita  t'A  ad  ab,  Gratus  t de  x t}.»  «>*  u dff  ut  P vripiyj  «!••«  T*>  a > , 
d P rt  uft  t t,V  a / . Sed  legendum  Videtur  (eir  «f*  •*  V *V  a 7 , 1 d oVriyox»  »f<V  J»r  »y, 
Etni  «’  J1  a 7„f 

B Ersorcdiangulum.quod  c ntinetur  cxccffu  a c,  de  , & a B ] Cneus  codex  n'  d/t 
uri  ffi  a y,t  P lege  rt'  up*  uri  <&'  * > , » X. 

C fturlus  quoniam  vt  a c ad  ut,  ita  c b ad  i j ] pjtrfus  enim  cum  reSangulum  abi re- 
3 angulo  CBD  fit  aquale , erit  vt  Ah  ad  no , ita  ch  ad  hr  ergo  reliqua  ac  «do  e,  f II  VI 
C B ad  31.  Gracili  codex  tradAcr  iru  SSir  de  aut  uplt  rir  « j /ege  de  » * > irrci  7rr  , 3 , 

P Aliterper  coniunftam  proportionali]  Craius  eodex  «'*»«  to'  «ft»  aer, i-yt.lt,  ego 
tegendum  arbitror  dsAuc  i i dvrt  Sttfai  avrapifaitu . 

E Delcribatur  in  redta  linea  a e femicirculus  »ri]  Maneant  autem  eadem,  qua  fupra, 
Vt  fetheet  reSangulum  abb  reSangulo  cbd  fit  aquale. 

P lunganturquc  af,cf,DF,bp]  Cneus  codex  c,  tn^tdyiutat  ai  «f,  /£,  .dd- 
dendum  y f . 

P Secataucera  ia  ] Cneus  codex  riiar*  li  » S d corrige  i Pa, 

P Sed  rcdlangulum  abi  re&angulo  cbd  Ecquale  ponit  rj  Cneus  codex  aixd  r£  •/»» 
uP  t rrj  \m'  yPf.  legt  usau  ri  sim'  u Pt  ietr  ara  sart'yPl. 

Ergo  rc&angulum  cbd]  Cneus  codex , £ rt'  dat  py  t ipa . Scribe  rt  utri  y Pl. 
Et  ideo  b i u angulus  cft  «qualis  angulo  u i , tlnomarn  enim  reSangulum  ceu  e/1 
aquale  quadrato  cx  bf,  >f  c B ad  £F,  ita  erit  te  ad  b.D . ergo  triangulum  c B F Jimite  e/1 
triangulo  f b d , & propterca  angulus  B i u angulo  b c f cfl  aqualis , 

Quorum  angui  us  bfe  eft  «qualis  ipii  fac]  purfus  quoniam  rcllasgulum  aee  qua- 
dratocx  bf  cit  aquate,  vt  a b ad  bf,i  eaefl  FBad  bb  triangulum  igitur  abf  (wule  cfl  trian- 
gulo fbb  , C angulus  f Ah,  hoc  cfl  fac  aqualis  angulo  bfe.  - 

Reliquus  igitur  dfb  reliquo  a i c eft  «qualis  ] Etenim  angulus  bcf  exterior  cll  aqua- 
li vtnfqac  interioribus,  & oppuftlis  Caf,afc.  quate  ji  ab  angulo  BCF  auferatur  caf  re- 
li . ini tnt  afc  angulus . 

Ergo  vt  rcflangulum  dac  ad  rectangulum  cbd,  itaquadrarunt  cx  a i 'ad  qua- 
druum cx  11]  Ex  i l.  fexti  libri  huius . 

Sed  vt  quadratum  cx  af  ad  quadratu  ex  pe,  ita  cft  ab  ad  be]  Eft  enim  triangulum 
abf  fimile  triangulo  F6E,  Vt  demonfiratum  fuit  • quare  vt  ba  ad  af,  ita  eft  bf  ad  FE.-0T 
permutando  Vt  ab  ad  bf,i  ta  a f ad  f E • ergo  V<  quadratum  ex  Ah  ad  quadratum  ex  BF 
ita  e!l  quadratum  cx  af  ad  quadratum  ex  fe.'  pjirfus  >t  A r ad  r.  i , ita  eft  FB  ai  st.  Vt 
igitur  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  bf  ,boc  eflvt  quadratum  e.v  af  ad  quadratum  cx 
tu, inerit  ab  «d  se, 
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A» 

B 


Lemma  vtile  ad  primum  prarceptum  primi  problematis,  ‘ 

Rurfus  cum  rcdtangulum  abe  arqualc  fit  rcdangulo  cbd,  ollcn- 
dcndumelt  vt  cb  ad  bd,  ita  elsc  rectangulum  ace  ad  reetansrulum 

O O 

ADI. 


Quoniam 
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Qaonian  enim  vt  ab  i 
ad  n d , ita  eft  c i ad  b e , 

erit  reliqua  a c ad  'reli-  '_i , n_ 

quam  de,  vt  ct  ad  bb. 

Eadem  ratione,  & reliqua 

ad  ad  ca  reliquam  erit  vt  n c ad  11.  & conucrtcndo . proportio  igitur  copippiita 
cx  proportione  cb  ad  bh,  & proportione  ek  ad  b n .quaiquidcm  ellpropoi  viocr  ad  r 
Bn.cadcincu, qu®  componitur  ex  proportione  ac  ad  de  & cx  proportione  cb  ad  G 
ad,  qu®  e It  proportio  reflanguli  ace  ad  redlanguluin  ade.  crgovt  cb  ad  bd,  ita 
erit  ace  re&angulum  ad  reccangulum  ade. 


D 
' E 

F 


ALITER. 


LEM. 

XX. 


Quoniam  vt  a b ad  ed,  ita  eft  cb  ad  be  , erit  reliqua  ac  ad  reliquam  de,  vt  cb  jq 
ad  ei  i & per  conilcrfioncm  rationis , vt  a c ad  exccmim  ipfarum  ac  , d b’,  ita  cb  ad  ,^icxu 
cu.  rcctangulum  igitur  ace  efl  squale  ei,  quod  continetur  exccflu  ipfarum  ac,  db 
ccdc.  Rurlus  quoniam  reliqua  ac  ad  reliquam  DE,ellvt  ab  ad  >n,  ei  it  diuidendo 
vtcxccflus  Ac,DK,ad  de,  ita  da  ad  n b . ergo  rcctangulum  adb  cAzqualcrcctan» 
gulo  contcntocxceffu  ac,di,&  db.  vt  igitur  rcctangulum  contentum  excellit  ac,  K 
db,&  bc  ad  contentum  cxccfsu  ac,ui,&  i>B,lioccAvt  cb  ad  ud,  ita  ace  rcctan-  r.fcni. 
gulum  ad  rcctangulum  adb. 


LEM. 

XXL 

L 

M 

3 6. certi  j. 


ALITER. 

Dcfcribatur  in  recta  linea  c d 
femicirculus  crn.  & ducatur 
contingens  b e . junganturque 
a e,ce,df,bf.  itaque  cum  ro» 

Aangulum  abi  squale  fit  re- 
dlaugulo  c b u , reclangulum 
autem  cbd  squale  quadrato  /f 
contingentis  b f , St  rc&angulu 
Jt  bf  quadratocontingentis  be  «quale  erit . angulus  igitur  >n  eft  squalis  angulo  a.  N 
fcd  6 1 totus  angulus  «ed  «qualis  cft  toti  fcb  . ergo  reliquus  efd  reliquo  nc.  vt  O 
igitur  quadratum  cx  cp  ad  quadratum  ex  ed,  ita  rc&angulum  ac»  ad  adb  redtan  P 
gulum.  Sed  vt  quadratum  cx  cf  ad  quadratum  ex  tb,  ita  c»  ad  bd.  crgovt  c e ad  Q_ 
*D,ita  acb  roftanguIumadreaangulum,ADB.  R 

COMMt^T.A^iyS. 

Lemma  vtile  ad  primum  pr«ccptum  primi  problematis]  V creor  ne  locut  corruptus  A 

fit . fuptnus  enim  pofuu  temm.no  rutu  ai  primum,  & fecundum  pracepium  quin.i  proble- 
matis, 

RurfuscumrciSangulum  abe  «quale  lit  redtangulo  cbd ] Tilantntibui  feiliect  iijdem  B 

qn£  fupra. 

Erit  reliqua  ac  ad  reliquam  pn,  vt  ci  ad  bii,]  Griuus  codex  a uri  Jf*Sce.  «V  C 
«V  •ffr'  usiTir  ,.4i  u y 0 ^ft'e  t*'f  p i.  .. 

Eadem  ratione  & reliqua  ad  ad  cb  reliquam  erit  vt  vt  ad  be,  & conuertendo]  D 
Jgmrfascwm  quoniam  efl,vt  ab  ad  tc,iia  ai  ai  s B,crK  reliqua  ad  ad  cb  ,Vt  bd  adoe 
quare  conuertendo  vt  c B ad  a d ita  e b ad  b D . 

Proportio  igitur  compofitacx  proportione  cb  ad  be]  Gr  at  ut  codex  *V<  •'  nnpp  1-  £ 

r,r  xiersr . corrige  \iyc  . 

Que  quidem  cA  proportio  cb  ad  il)]  Gracus  codex -h  ieir  a'ortr  mj  rft  y 0 u/t’t  F 
•rn  i 0i  lege  uy  c t»f  0 0 . 

Et  ex  proportione  ce  ad  a n}  Gracus  codex . £ »'  gy  rnr  gP  legendum  ejl  £ a'  G 

y*  Uf» 'cwitat,  . * 

Mm  i Vt 
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H Vt  ac  ad  exceffum  ipramm  ac,  di,  ita  c*  ad  ce]  Gracus  codex  i •'<  » ay  w»V 
nti  iric  +•'*  rit  *y  te 

K Vt  igitur  redtangulum  contentum  cxccITu  »c.de,&c.]  Grxcmcodcxhoclocoman. 
tus  cd,  tn  quo  legitur  ur  np<t  t#‘  'iov ' -tvf  ^fiT  afi,yt  ■iafrayue  a, -ne  l fi  legendum  autem 

ait  a:*  7,'  un'  rif  «7,  i'  I 7»f  fi  y n?- f 71  vst'  Tl~f  )V  . , 1 » lAfflJCIlV  £ 

T.V  fE. 

L Et  ducatur  contingens  bf]  Gdttcus  codex  ipaerTtuin  * > £ ftnbendum  u fi  f. 

M Iunganturque  a f,  cf,d  f,ef]  Gracus codex  i,  Wt/^uxJueat  ai  a.  (,’  / £.  Sed  fersbeut 
dum  ai  *£, 

N Angulus  igitur  iiitd  aqualis  angulo  a ] 04  fimilitudiuem  triangulorum  a b f,  r c*. 

O Sed  & totus  angulus  » f d aquali,  cft  toti  fcb  J Ob  ftmtlituiinem  triangulorum  csr 

FBI), 

P Ergo  reliquus  b f b reliquo  a F c i E/I  enim  angulus  fcb  aqualis  vtnfqne  mteritribu 

& oppofttli  C A F , CT  A F C . 

Q__  Vt  igitur  quadratum  cx  cf  ad  quadratum  ex  fd,  ita  rcflangulum  a c d ad  adi 

• redtangulum  ] Illud  autem  boc  lemmate  oflendtnui . 

Sit  triangulum  orthogonium  abc  r ellum  habent  angulum  ad  b,  <*f  ex/parte  quidem  a 
ducatur  utcumque  extra  triangulum reSa linea  id ,cx parte  autem  c ducatur fimiliter  ea trt 

t triangulum  retia  b f.  i na  W angulus  c b e Iit  aqualis  angulo  DBA.  Dico  ut  quadratum  ex 
AB  ad  quadratum  ex  tc,  ttacjje  reBangulum  OAB  ai  reBangulum  D cc  • 
fiant  rurfus  intra  tnanguium  ai  it  duo 
anguli  pradtBis  aquales,  nempe  duClis  rt- 
R ts  lineis  b f,bo,  videlicet  angulus  a b f 
aqualis  angulo  dba,  & angulus , esc 
aqualis  ipfi  cbb.  erit  ex  ix.  fexti  libri 
huius, Ut  quadratum  cx  AB  ad  quadratum 
ex  b c , ita  reBangulum  c if  ai  rellan- 
gulum fcg.  Er  quoniam  trianguli  abc 
angulus  ai  b redus  c(l  ,& angulus  gbc  ell  aqualis  angulo  cbe,  erit  ex  iis , qua  nos  dernou- 
flrausmus  in  commentaris  m 51.  fexti  libri  huius , ut  av.  ad  tc,ita  ac  ad  cc , & eadem 
ratione , Vt  cd  ai  da,  ita  cf  ai  1 A » quare  eonuertenio  erit  vt  ad  ai  nc,  ita  af  ad 
F«  , proportio  autemredanguli  ci  F adrcdangulum  FCG  componitur  ex  proportione  af  ad 
f(,&  proportione  AC  ad  cc,  Se*d  At  ad  s c eratvt  ad  ad  vc : Cf  ac  ad  ac,  Vt  as 
ad  tc.  proportio  igitur  compofita  ex  proportione  au  ad  nc  ,&  proportione  ab  ad  ac, quot 
eft  reB  anguli  D a a ad  reBangulum  oct,  eadem  tff , qus  componitur  c.r  proportione  at  ad  c et 
& proportione  ac  ai  cc,  quare  reBangulum  dak  ad  reBangulum  cci  eft  vt  reBangu- 
lum g a f adrtBaugulum  1 cc . fed  reBangulum  g af  ad  reBangulum  fgc  ejd  >t  quadra- 
tum ex  ab  ad  quadiatum  ex  tc,  vt  igitur  quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  X , ita  eft 
reBangulum  dai  ad  reBangulum  r ce  .quod.dcmonfiraudum  proponebatur . 

R Sed  vt  quadratum  ex  cf  ad  quadratum  ex  fd,  ita  cb  ad  bo]  Bflcntmob  Jimtlitudii 
nem  triangulorum  c bp,  fb0  , »r  c f ad  f d.  «abc  ad  bi  . & vt  quadratum  cx  cf  ad 
quadratum  ex  FD,  Ita  quadratum  ex  cb  ad  quadratum  ex  if.  l{urjusvt  cb  ad  if,  ita  tt 
ad  «d.  ergo  *t  quadratum  ex  cb  ad  quadratum  ex  ir , hottflvt  quadratum  ex  cf  ad  qua- 
dratum ex  f D , ita  c t ad  id. 


THEOREMA  XXXIV,  PROPOSITIO  XXXVII. 

LEM. 

XXIL 

A 5it  redta  Unca  ab,&  in  ipfa  fumantur  duo  pun&a  cd,  fit  aurem-  vt 
AB  ad  bc,  ita  quadratum  cx  AD  ad  quadiatum  cx  DC.  Dico  rcClangu- 
lum abc. quadrato  ex  bd  atquale  efle. 

Ponatur  ipfi  c d aqualis  d b . 

S diuidendo igitur  vt  ac  ad  cb, ita  A # ■ 

reaangulum  cab  ad  quadratum  j ( j 

cx  c d j hoc  cft  ad  reitcngulum 
C iDcvtautem  a c ad  cB.itafiim- 

pta  communi  altitudine  Ai,rcflangulum  cab  ad.  reSangulum,  quod  ai,  cb  conti- 
netur 
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netur,  ergo vt re61anguium'c a f.  ad  redtangulum  edc,  ita  rcelangulum V a b ad  re-  D 
dangulum  contentum  «f,cb.  rctranguluni  igitur  contentum  a t,  e o rcflarigulo  a d c y .qitinti. 
efl  squale.  quare  ob  proportionem  rotnponendoque  vt  ad  ad  db,  hoc  cft  ad  dc,  E 
ita  tnt  d b ad  •£,&  tota  ab  ad  totam  b o , vt  ut  ad  se.  ergo  reiflangulum  a ne  ai-  u.  quin, 
quale cft quadr *o a m, quod denionllrarc oportebat . 


C O M M E T U g 1 V S. 

Sit  autem  vt  a b ad  b c > Gratar  codex  corrigendus  efl , in  quo  legitur . teu  Ii'  de  * f!  A 
<uft  e Ttr  /3  I.  lege  vi  e tu'f  0 y . 

Diuidendu  igitur  vt  ac  ad  et.  ita  red  angulum  cab  ad  quadratum  et  cu.hocelt  B 
ad  redt  angulum  ane]  iiuonram  enna  ti  a ut  ne  ,lta  quadrarum  ex,  ad  ad  quadratum 
tx  D c , r ne  diuidtndo , vt  a c ad  <:  B,  ita  txetfjut , quo  quadratum ’ ex  a t)  fuperal  quadratum 
tx  oc  ad  Ipfum  quadratum  ex  ac.  quadratum  autem  ex  ad  fuperat  quadratum  ex  Er  c hoc 
efl  quadratum  ex  Dh  , quadrato  ex  a t , & duplo  reci  arguit  A r d , hoc  efl  rei!  angulo  a b C . 
efl  entm  tnmqualts  dc.  Sed  quadrato  et  ae  & retlangnlo  «te  aquale  efl  rcCtungulum 
cab.  Krigiw  ac  ad  er.,  ita  reSangul  na  ca  r ad  quadratum  ex  cd,  Iroc  efl  ad  relfan- 
gulum  bdc.  Grdeut  codrx  e irruptus  efl  , qui  fic  babe.  im  ao  \sau'  y I aft'e  ri  iat  yl 
corrige  im  to'  gm'y  at  m it  r o'  irs'  yl. 

Vt  autem  Acad  ei,  ita  fumpta  communi  altitudine  *n,  rcflangulum,  &c.  ] '- 
Gracus  codex  ime  Ut  atlnr  #d«r  Mf«A»»8»r»r  tu  e at.  fcd  forte  legendum  efl . ime  Ki 
duri  i 4* e rOfaxuoSdete  rue  at. 

Ergo  vc  rcdfcingulum  cab  ad  rciSangulum  bdc,  itaredlangulum  cab  ad  rcetan-  D 
guluin contentum  ab,c>]  lu Grato  codice  bac  dtftd.rantur  ira  it'  im'  ifi  y a ■ vo‘t 
n'  <m'  rir  <ct,yd.  • , * * 

Quare ob proportionem  , componendoquc  vt  ad  ad  db  hoc  cft  ad  cc,  ita  erit  E 
D b ad  b c . > Quoniam  enim  rt  ti angulum  ex  a b ; & c B efl  aquate  reOangulo  edc,  erit  vt 
ab  ad  bd,iM  dc  ad  C8  :&  componendo  vt  ad  ad  de,  boc  efl  ad  dc  , ita  di  ad  t c. 

Ergo  rcdtangulum  a e o squale  eit  quadrato  ex  io]  Ex  l7. /exii elementorum. Grq-  F 
ens  autem  codex . im  Sb  vS  fl  t . lege  tJ  iem'  g I . 

TUEOREMA  XXXV.  PAOPOSITIO  XXXVIII/ 

, * ; lem- 

Sit  rurfus  vt  ab  ad  BC>  ita  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  ex  dc. 

Dico  rcctangulum  abc  quadrato  cx  bd  aquale  c(le . 

Ponatur  ipfi  cd  squalis  db. 

erit  diu idendo  vt  ac  ades,  4 c e d b A 

hoccllitreflangulum  BAcad  ... — i . j- ...  i _ . 

reAangulum,  quod  b a,  b c con- 
tinetur ; ita  bac  reAangulum  • 

ad  reAangulum  cde  . reAangulum  igitur  contentum  r a,b  c redi  angulo  cd  r squa- 
le erit.  &ob  proportionem,  diuidendoque  vt  ad  ad  db,  hoc  cft  ad  cc,  ita  Db  adBc.  R 
ergo  & rdiquq  ab  ad  bd  reliquam  cft  vt  db  ad  6 c._  reAangulum  igitur  Atcquadra- 
to  cx  bd  cft  aquale. 


COMMEHTadl{iyS. 

Eritdiuidendo  vt  ac  ad  cb,  hoc  eft  vt  reAangulum  iac  ad  reAangulum,  quod  «A 
ia,ic  continetur:  ita  bac  reAangulumad  reAangulum  cdb]  Eritcuim  dintdendovt 
A c ad  c b , hoc  efl  Vt  reS angulum  b a e ad  relfangulum  ex  EA,  B c , Ha  extejjus , quo  qua- 
dratum ex  ad  excedit  quadratum  ex  dc  , boc  efl  bac  reCI  angulum  ad  quadratum  r*  dc, 
hoc  efl  ad  reSangulum  cde  . quomodo  autem  boc  fequatur,  nos  proxime  oflendmus . 

Et  ob  proportionem,  diuidendoque  vt  a d ad  n e , hoc  ell  ad  d c , ita  n b ad  b c,  er-  B 
eo  reliqua  a»  ad  id  relujuam,  eft  vt  db  ad  ae.  ] Efleninvt  ut  ad  rt>,  ita  dc  ad 

cb:  dr 
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P f : & dtuidendo  Vt  ad  ad  d p,  hoc  efi  ad  dc  , tta  n b ad  ♦ c*  reliqua  igitur  ab  ad  relh 
quam  3 p efi  Vt  d b ad  b C . Gr<ecu$  autem  cndrx  corruptus  Vt  opinor  . ita  initu  habet . itt#» 
p'  *y  ir?o'f  T»v  >j8  A»*r«  ttfiuy  $ wpo'e  A«*Vr  7*r  Jgtr  «?r  n'  *>*?•'*  7*'r  y£u  $ed 

legtudtaip  'to.  ii*t  e f fi  «po*  thV  fiy  £kuni'  dfa.  e *£  vfo'f  Awjh'p  rn'r  J?ir  f(  l' 
l&VfOfTnr  0y,  * ▼ 


THEOREMA  XXXVI,  PROPOSITIO  XXXIX. 

i EM. 

XXIV. 

Sit  reda  linea  ab,  & in  ipfa  tria  punda  cdi.  Sir  autem  vt  redan* 
gulum  bae  ad  redangulum  bite,  ita  quadratum  ex  ac  ad  quadratum 
cx  cd.  Dico  vt  redangulum  abd  ad  redangulum  aed,  ita  cfle  qua- 
dratum ex  bc  ad  quadratum  ex  CE, 


A Sumatur  enim  squalitatis  punftum  • 

f,  ita  vt  reftauguluin  afp  rcftangu-  ' 

B lo  «i  i fit  squale.  Vt  igitur  ai  ad  L , 

' fd,  ita  eft  reftangulum  hae  ad  re-  • 

ftangulum  edi.  eft  enim  lemma  in 

C determinata  feftionefedvt  reftangulum  eae  ad reftangulum e »r,ita  eft  quadratum 
ex  ac  ad  quadratum  cx  cd.  ergo  & vt  if  ad  fd,  ita  quadratum  cx  ac  ad  quadra- 
ri tum  cx  c d . reftangulum  igitur  a f d , hoc  eft  reftanguium  E f t quadrato  ex  f c eft 
E F.  squale,  ergovt  «r  ad  fb,  ita  quadratum  cx  bc  ad  quadratum  ex  cs:  Sedvt  «Fad 
f e , ita  eft  reftangulum  abd  ad  reftangulum  a aD.vt  igitur  reftangulum  abd  adro- 
ftangulum  aed  ita  quadratum  cx  bc  ad  quadratumex  ci, 

.ALITER. 

Defcribatur in rcAis lineis  ab,  D»  femi- 
circuli  afb,dfb:&  iungantur  af,fc,fd, 

,G  FE,FB.  Itaque  quoniam  anguli  a f b , d f a 
duobus  re  Ais  funt  sq  uales , vt  rcftangu!  um 
bae  ad  reflangulum  b d e,  ita  erit  quod  fit 
cx  af  quadratum  ad  quadratumex  i n.Sed 
Hlvt  reftangulum  bae  ad  reftangulum  11», 

“ita  efi  quadratum  cx  ac  ad  quadratum  cx 
cd.  Vt  igitur  quadratum  cx  ac  ad  qua- 
dratum cx  cd,  ita  quadratum  ex.  a f ad  quadratumex  r»:4t  ideovt  ac  ad  cn,ita' 
R L eft  ai  ad  to. quare  angulus  afd  bifariam  fedtus  eft  refta  linea  cf.  At  produfta»F 
adpunftun  c,  angulus  dpi  squaliseft  angulo  gfa.  totus  igitur  kfc  angulus  toti 
M N cfc  eft  squalis,  ergo  vt  bc  ad  ce,  ita  eft  bf  ad  pe.  & vt  quadratum  cx  bc  ad 
O quadratumex  ce,  ita  quadratum  cx  bf  ad  quadratumex  fb.  Vt  autem  quadratum 
ex  j f ad  quadratumex  fe,  ita  reftangulum  abd  ad  reftangulum  a ed  .quare  vtre- 
ftangulum  a bd  ad  reftangulum  aed,  ita  quadratum  ex  bc  ad  quadrat qm  cx  cb. 
quini  dcinonftrare  oportebat. 


C0MME7{T^tP^lVS. 

1 

A*  Sumatur  enim  squalitati»  punftum  r,  ita  vt  reftangulum  aid  reftangulo  BFifit 
squale]  Seretur  bd  ad  putidum  t in  proportionem  eam,  tjnam  habet  a r.  .:d  n n . ev  io. 
fexti  elementorum, Vel  exprimahuius,&  fatlum  tam  erit  quod  proponebatur . llpomam  enim 
efi  vt  tota  ab  ad  totam  D f , ita  i F ad  F D , erit  reliqua  af  ad  reliquam  fl,vt  11  ad  DE 
hoc  efi  vt  ii  ad  fd.  redangulum  igitur  afd  redaugulo  BFH  efi  aquale . 

I B Vt  igitur  a f ad  fd,  ita  eft  reftanguluuvBA  b ad  reftangulum  n n B , eft  enim  Ictu, 
ma  in  determinata  feftioae  J %itdelieei  ex  zz.  humi , • 

• Sed 
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Sed  vt  redangulum  >u  ad  redangulum  e r t , ita  cft  quadratura  ev  ac  ad  quadra-  C 
tum  cx  cd.J  Ex  pofinone  . Gruitis  codex  Wt  Jl  rt'  sin'  fi  a.  ■ r/u  t#'  \iw>  Uti.  lege 
uf.t  ti'  •Obi'  J8  / t • 

Redangulum  igitur  tm,  hoc  e(t  redangulum  iru  quad,ato  ex  fc  cft  sequalc  ] D 
Ex  t7.  huius , 

Ergo  vt  >f  ad  ei  , ita  quadratum  ex  »c  ad  quadratum  ci  tE  ] Ex  conuerfa  j8.  .E 

huius . 

Scdvt  it  ad  fe,  ita cft redangulum  ibd  ad  re&.ingulum  aidJ  Ex  ii. huius.  f 

Itaque  quoniam  anguli  aeb, dee  duobus  redi,  fum  «quales  j ^tnguliemm  aes,  O 
UFB  Vtrsque  reihfunt  , quod  in  lerntclrculo , & jugulus  des  eti  aqua.ts  duobus  jugulis 
D E B,  8 E ■ . quare  angulus  a e e >n.i  cum  duobus  jugulis  d F i,  a f B efl  aqualis  duobus  retiis. 

Sed  angulus  AF»f/(  aqualis  angulo  a r E una  cum  angulo  e f b . anguli  igitur  a e i,  d f b 
duobus  retiis  aquales  [iut  neceftl  efl . 

Vt  redangulum  ut  ad  redangulum  ede,  ita  erit  quadratum  ex  a e ad  quadra-  H 
tumex  eo]  Ex  xli. huius,  ia  Graea  rodice  multi  d lidrrantur , vt  ita  legendum  jit.  °br 
ira.  ut  _n'  a B i afst  ti  <a n'  fi  i 1 , iru  rt  *»'  « £ ur*<  T.'  *M*  ut  ti’  )W 

fi  x I BftV  Ti’  Smo'  fit  I,  3T»(  ur  TI  a Tl'  * > -besV  Tl’  )*»* 

Quare  angulus  a eo  bitammicduscft  rcdalinca  fc]  Ex  q.fcxti  clementurum,  K 

Atproduda  bf  adpunduin  c angulus  in  a aqualis eftangulo  gea]  jlnguli  eu im  L 
A E B , l)  P « duobus  retiis  fum  aquales , Vt  demonftratum  cft,fei&  duobus  retiis  aquales  fuut 
ab  B,  AEG.  quare  dempto  communi  angulo  aeb  reliquus  DIB  reliquo  gea  aqualis  erit . 

Ergo  vt  B c ad  c F , ita  b e jd  1 1]  Secetur  angulus  e e b retia  linea  f ii  . erit  angu-  M 
lus  BFH  aqualis  angulo  afc.  efl  autem  angulus  afe  ih  femicireulo  retias  , cui  quidem  a- 
quales  fune  duo  anguli  tre,  cf  i . Sed  angulus  bih  eti  aqualis  ipfi  a e c.  ergo  & duo  an- 
guli c F 1 1 B f it  Vm  reOo  fuut  aquales ; ac  propterea  cn  angulus  rctius  cft , 

Itaque  quoniam  triangulum  CE»  orthogo- 
nium ell , & angulus  IFiI  f/1  aqualis  angulo 
hps,  erit  ex  ijs ,qua  nos  dtmonftrauimus  ai 
j i.fcxti  libri  huius  ,Vt  cb  ad  bh  ,iti  ca  ai 
s,n,&  permutando,  Vt  ic  ad  cn.na  bh  ad 
HI.  Sed  Vt  B H ad  hs,  ita  b r ad  fb  ex  ter- 
tia fexti  elementorum.  Vt  igitur  ac  ad  ca, 
ita  erit  b f ad  f • . 

Et  vt  quadratum  ex  ■ c ad  quadratum  cx 
cb,  ita  quadratum  ex  be  ad  quadratum  cx  fe]  Gracus  codex  corruptus  efl,  qui  ftc  habet, 
i £ fis  r*  Sm  wf.e  r»  Sae'  &c.  legendum  autem  Cf  Ut  ti’  S»’  fi  y Tf.'i  ti*  Sn'  yt,iiu  r«W 

fi  £ Wf.e  Tt'  in'  fi  f . 

Vt  autem  quadratum  cx  be  ad  quadratumex  e t ,ita  redangulum  a bd  ad  redan-  O 
guium  abd]  exi6.Iiuius,  • 


f \\ 

M 


THEOREMA  XXX.VII..  PROPOSITIO  XL.] 

L E M. 

Sic  rurfos  vc  redangulum  A c B ad  redangulum  aeb,  ita  quadratum 
cx  cd  ad  quadratum  cx  DE.  Dico  vc  redangulum  eac  ad  redangiir- 
Jum  cb  f.,  ita  cllc  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  cx  d b. 

Sumatur  rurfus  aequalitatis  A 

pundum  e,  vt  redangulum  a fb  a g c n b b r 

redangulo  c ee  (it  aquale . cft  -1-  ■,  1 1 1 — Ii 

igitur  vt  cf  ad  fb,  ita  rcftan- 
gulum  a c b ad  abb  redangu- 

lum.  Vt  autem  redangulum  tes  ad  redangulum  aeb  , ita  quadratum  ex  cn  ad  id, 
quodfitex  di  quadratum . «equale  igitureft  redangulum  era,  hoccit  aeb  quadra- 
to ex  f d . quare  vt  a f ad  f i , ita  quadratum  ex  a ii  ad  quadratum  ex  D b . Sed  vt  a f 
ad' fb,  ita  ell  redangulum  eac  ad  eja  redangulum.  cft  igitur  vt  redangulum  eac 
ad  redangulum  c b b , ita  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  cx  be. 

Ati- 


N 

\ 


V 


1 

1 
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aliter. 

Defcribantur  circa  is,ci  femicireuli 
, APB.orE.&iungantur  af,cf,df,ef,bf, 

G erit  angulus  afc  angulo  bfb  aqualis,  eft 
H igitur  vt  rcdlangulum  .acb  ad  rcdlangulum 
ais,  ita  quadratum  ex  ct  ad  quadratum 
ei  fs.  Vt  autem  rcdlangulum  ACiadre- 
Oanguiura  ah,  fic  erat  quadratum  ex  c d 
ad  quadratum  ex  d e . ergo  & vt  quadratum 
ex  uu  ad  quadratum  ex  o b,  ita  quadratum 
X ex  cf  ad  quadratum  ex  fb.  aqualis  igitur  eft  angulus  cfd  angulo  df  e,  Scd&an- 
gulus  ,.FB  aqualis  cft  angulo  bfb. ergo  totus  afd  angulus  toti  bfd  eft  aqualis. ac 
L propterea  vt  quadratum  ex  a f ad  quadratum  ex  fb,  ita  quadratum  ex  ad  adqua- 
M dratumex  d».  Vtautem  quadratum  ex  af  ad  quadratum  ex  fb,  ita  rcdlangulum 
b»c  ad  rcdlangulum  cie.  ergo  vt  rcdlangulum  fac  ad  esa  rcdlangulum , ita  qua- 
dratum ex  ad  ad  quadratum  ex  d 1 , quoti  oportebat  deiuonllrarc  . 

f 0 M M E %T  A R l V S. 

A Sumatur  rurfus  aequalitatis  pundlum  f , vt,  reSangulum  a f 1 redlangulo  cn  Iit 
sequalej  Sumatur  mter  ac  fualium  c,  1 t**t  o c fit  «qualis  ipfi  ei:  fiatque  vt  «a  ai 
cc,  11«  a e ai  t F,  & faSum  i«m  erit  qnoi  proponebatur . Quoniam  cum  et  vt  ac  ad  cc 
it  a a e ai  e f , erit  componendo  Vt  ac  ai  cc , hoc  e fi  ai  ei,  ita  A t ai  fi.  ergo  reliqua 
C P ad  f b critvt  AF  ad  FB  , ac  propterea  reSangulum  afi  reti  angulo  cf*  e fi  «quale. 
jj  Eli  igitur  vt  c r ,ad  f b ita  rcdlangulum  a c b ad  A 1 b rcdlangulum . ] Quouum  enim 
reSangulum  afb  r|J  « quale  reSangulo  cfi,  »r  af  ai  F B , ita  e fi  cf  ad  fb.  ergo  reliqua 
ac  ad  reliquam  be  eftvt  av  ai  vb,  videlicet  vt  cf  ai  F l,-  Cr  per  conuerfioue  m rationis 
vt  ac  ai  exteffum  ipfarum  a c , b b,  hocefl  ai  a c , ira  F c ad  c 1 , eonuerteudoque  vt  a a' 
ad  ac,  ita  oc  ai  cf.  reSangulum  igitur  contentum  ao,  cf  cfi  «quale  reSangulo  acb. 
Rurfus  quoniam  vt  ac  ai  e i,  ita  e/i  a r ad  s 1 , erit  diuiienio  vt  a c ad  bb  , it«  a B ai 
• £f.  ergo  reSangulum  contentum  aG,ef  cfi  aquale  reSangulo  b b , erat  autem  teS  angu- 
lum contentum  a o,cf  «quale  reSangulo  acb.  quare  vt  reSangulum  contentum  ac.ci 
ad  reSangulum  acb,  tta  contentum  AS,  FI  ad  reSangulum  a ei:  & permutando  vt  re- 
Sangulum  contentum  ag,cp  ai  fonteutum  A c , e F , hoc  efivt  cf  ad  fb,  nareSangulnin 
ac  s ad  reSangulum  asb, 

C Vt  autem  rcdlangulum  acb  ad  rcdlangulum  a e b,  ita  quadratum  cx  c d ad  id,  quod 
iit  ex  de  quadratum]  Ita  enim  ponitur  ex  quibus  confiat  vt  cf  ad  fb,  ita  effe  quadratum 
ex  cd  ai  quadratum  ex  Pl. 

D Aequale  igitur  eft  rcdlangulum  cfb,  hoc  eft  rcdlangulum  afb  quadrato  cx  eo] 

Quoniam  enim  in  retia  linea  cf  fumantur  iuopnnSa  de,  eRque  vt  cp  ai  fb,  ita  quadra- 
tum ex  CD  ai  quaira tum  ex  D E , erll  ex  3 7.  butus  reSangulum  CEF,  quadrato  ex  PD  t 
quale. 

E Quare' vt  a f ad  f e,  ita  quadratum  ex  da  ad  quadratum  ex  de]  boe  nos  feqnemi 

lemmate  dnnor.firabimus . 

Stt  reSa  linea  a F ,&  in  ipfa  fumantur  duo  punSa  D 1,  fit  que  vt  reSangulum  afb  quadra- 
toex  IO  «quale  . Dic  0 vt  a r ai  fb  ,itaejj'e  quadratum  ex  a d ai  quadratum  ex  u». 

Tonatur  ipfi  id  «qualis  D c , & quoniam  re- 
. . Sangulum  Mi  ell  «quale  quadrato  ex  ro,  Vt  . 

'«  xn  * a f ad  f d , ita  erit  af  ad  f b , & iiuidendo  Vt  ) . , , _ , * 

ti  frit  i A [>  ad  df  , ita  vl  ai  IF.  permutandoque  vt 
p. 'quinti!  AD  t't»  hoc  ad  dg,  tta  df  ad  FB,  & rurfus 

i.fcxtt.  dtutdendo  ,ve  ac  ad  cc,>ra  db  ad  11.  reSangulum  igisur  contentum  aq,  b b e fi  «quale 
reSangulo  cdb.  quare  vt  reSangulum  iac  ad  reSangulum  contentum  ag,be,  tta  rcllan- 
gulum  bag  ad  cdb  reSangulum.  Sed  vt  reSangulum  i»c  ad  contentum  ac.  b f , ita  t fi 
3.  keiia,  AB  ad  BB,  vt  igitur  ab  ad  bf.  , ira  bag  reSangulum  ad  reSangulum  gdb,  boe  eft  ad  qua. 
dratumex  gd,  cfienim  0 d Ipfi  db  aqualis , & reSangulo  quidem  bag  cfi  «quale  quadra. 


LIBER  SEPTIMVS.  xs, 

tuntx  as  una  cumreSdngula-  tei:  reBangulo  antem  >c<  aquale  efl  duplum  reti  anguli 
*0D.  ergo  ut  kt  ad  er  , ira  quadratam  ex  ac  Vna  cum  duplo  rcClanguli  a ori  ad  quadi  j 
tumex  D(>,&  componendo  ut  i » «1  ie,  /(4  quadrata  ex  ac,  gd  vna  cum  d.iplo  retlcn- 
guli  aci)  ad  quadratum  ex  oc. quadratit  autem  ex  ag,g  d v»»  cdoi  duplo  rctlangmlt  A g D s.Ecmi. 
equile  efl  quadratum  et  AI),  ut  igitur  ut  ad  rt,  ita  quadruum  ex  \D  ad  quidratnm  ex  • 
do  hoc  efl  ad  quadratum  ex  i)  I . 

Sed  vt  ai  iJ  f«,  ita'  efl  reilangulum  «ac  ad  cbe  re&angnium  J £x  j buius . FI 
etenim  tnrefta  tinca  k p ftimuntur iriapunBx-c  h n,  atque  efl  redunguium  afb  aquale  re- i 
Singulo  c r B . . * ' ' 

Erit  angulus  a p c angulo  efb  aequali»]  Efl  oitw  refifaj  anguini  A f l aqualit  retlo  ® 
er  r. . quare  dempto  communt  angulo  ctt,  reliquus  A P C reliquo  t f * aqualis  ent . 

Eft  igitur  vt  rcaangulum  acb  ad  rcftangtilum  abb,  ita  quadratum  cjt  cf  ad  qua-  H 
dratuin ex  f f J Exdcmonflratts  anobts  ad }k.buius.  - 

Aequalis  igitur  cft  angulus  cfd  angulo  df  e j Ex  }■  fexti  elementorum,  [equitur  R 
entmcx  ante  didis,  & ll-  fextl  ut  CD  ad  db„  ita  tjje  cr  ad  pe. 

Ac  propterea  vt  quadratum  ex  ap  ad  quadratum  ex  r b , ita  quadratum  ex  A d ad  ^ 
quadratum  ex  D i . J Hmmam  eum  angulus  aio  efl  aqualis  angulo  b f o , vt  ad  ad  p b, 
itacfl  /er  ad  te.  quare  ex  u.fcxtivt  quadratum  ex  af  ad  quadratum  ex  fb,  ita  quadra- 
tum tx  ad  ad  quadruum  ex  DI. 

Vt  autem  quadratum  ex  a f ^qd  quadratum  ex  i b,  itarcftangulum  ba-c  ad  rcflan-  M 
guluin  cit.J  Ex  ii.  fexti  libri  buius . 


LEMMATA  in  Secundum  librum  ,dc  detertainata  fefliane . 

. '■*  ■ ■ ! ' . I <:•  fui  H i Ii!  > • ..  i A i. 

THEOREMA  XXXVIII.  PROPOSITIO  XLI, 

LEM- 

Sit  recta  linea  A b , in  qua  fumantur  tria*  punfta  e de,  ita  vt  redtan- 
gulum  adc  fit  aequale  reclangulo  bde:  & vtriTquc  a e,  cb,  aequalis 
ponatur  re£a  linea  F . Dico  retlangulum  quidem  fad  reclangulo.  b a f.  Ai 
aequale  eisc . redtangulum  aurem  F c D xquale  reclangulo  b c e , rc&an-  B 
gulumque  fbd  rcCtangulo  abc,&  retlangulum  FED  reclangulo  a ec 
xquale , 


A e 


Quoniam  enim  re&angulum  adc  rc*an- 
gulo  bdb  efl  aequale,  erit  ob  proportionem , 

& conuertendo,  St  tota  ad  totam,  componen- 
doque  Vt  bc,  ab,  hoc  cft  p ad  ab,  ita  ii 

ad  a d . reflangulum  igitur  p A d eft  xquale  f D 

re&angulo  ba  b . Rurfus  quoniam  tota,  a b E 

ad  totain  cb  , eftvt  bd  ad  n c,  erit  compo- 
nendo vtvtraque  ab,cb  «d  cb,  hoc  eftvt  F 

ad  c»,  ita  caad  cD.ergo  reftangulum  i cd  reclangulo  bcb  xquale  erit l EoJem  F 
modo  in  reliquis  dent  igitur  quattuor  , vt  diitum  cft . 


(OimiEJfrdlllFJ. 

Dico  rcftangulum  quidem  fad  reftangulo  bab  xquale efTe]  Cracut codex  i-n  >i-  A 
yrroa  it'  n'tr  <an'  .V  £*9  in,  r.’  u*»1  fr-r.fed  legend  tm.  in  ylrorm  ri  /au  w»' 

Re&angulum  autem  Fc:>  xquale  redhangulo  bcb  , rcfungulumquc  t id  reiUn-  B 
gulo  a b c , & i cflangulura  p b d reiUngulo  a *c  xquale  J Cracns  codex  corruptus  efl , 
fp-  in  eo  multa  defiierart  videntur,  quific  habet . Ta-fi  W -V  fyl  icir  t.'  -ut™'  dfd  *fiy 
■To'  t\  <mt  tJ  <mr  o-ty  legendum  autem  ertr,  ut  opinor  , t'  ll  Cm'  A,'  f > t rnt  oj 
ymm'  <>»,  T«'  Jl»’  {f J1  mS  W «#>,  fi  W {ll*  V ds»'  ««>., 

Quoniam  enim  rc«angulum  adc  re&angulo  bdb  cft  xquale,  erit  ob  proportio-  C 
• N n nem 
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nem,& conuertendo, & tota  ad  totijcomponcndoq,  vt  ec,  ae  lioceft  i aJ  ae,  ita  i< 
ad  AD  ] Tfxm  cumrtllangulum  adc  aquale  fit  relt  angulo  bpe»  erit  Vt  A D ad  Da,  nt 
BD  kd  DC,&eouuertendo,nt  gD  ad  da,  it*  CD  ad  d i , eompemendeque,  Vt  6*  «d  »0, 
it*  cb  ad  B D , ptrmulandoque  & conuertendo  V‘  tc  ad  ab  it*  id ad  ur  ,tr  rurfus  com- 
ponendo nt  b c , a i hoccfl  f ad  A B , ita  ba  ad  A D . Gratas  codex,  ivr*  yq  mi  \W  Sf/  ayf 
iter  mi  \m'  Jf/  fi  I i . fed  legendum  ivu'  yq  n'  <m'  df/aty. 

P Re&anguium igitur  i»»  dt squale  re&aogulo  mi]  Ex  1 6.  fatti  libri  elemr-ra. 
rnm  . Gratus  codex  te'  <tf»  <m'  it/  {at  ’rrer  Ki  Ut  <m'  dt/  fit*.  lege  itt  rb  mi  <m' 
dVfia,. 

B Rurfus  quoniam  tota  a s ad  totam  c * cft;vt  s d ad  » c ] Quoniam  nt  e a ad  a b , in 
c s ad  «D,  & permutando  ne  at  ad  c b , hoc  efl  nt  tota  ad  totam  , ita  ad  ad  DE,  boe  edita 
pars  ad  partem,  erit,  & reliqua  ed  ad  reliquam  dc,  Vt  tota  ab  ad  totam  cb.  Gratus  tf 
dex  tlt  i 1 1 mfit  r»V  * y . Ige  afee  nr  fy, 

F Eodem  modo  dc  reliquis  j l{urfus  quoniam  Vt  a e ad  b c,  it*  ad  ad  v t,&  compete*. 

doV  t Ai,Bc,  boeeft  r ad  ac,  ita  a b ad  b i>;  reliangulum  fbd  aquale  eftreBaugulo  a»c, 
Denique  quoniam  nt  tota  » c ad  totam  ab,  ita  b d ad  D a , erit  reliqua  c d ad  reliquat* 
OBi  nt  tota  bc  ad  totam  ab,  tr  componendo  nt  b c,  ab,  boeeft  f ad  ab  , ita  ce  ad  ed, 
re(i  angulum  igitur  tto  retlangulo  a tc  efl  aquale.  i 

THEOREMA  XXXIX,  PROPOSITIO  XUI. 

t EM, 

x Sit  rurfus  nunc  redtangulum  adc  aequale  rc&angulo  bde,  & vtrifq; 

* ae,cb  arqualis  ponatur  reda  linea  f.  Dico  rurfus  quattuor  fieri,  vide- 
licet rc&angulum  quidem  fad  xqualc  redangulo  bae,  redangulum 
vero  fcd  redangulo  bce,  aequale ; redangulumquc FBD  redangulo 
a b c , & redi  angulum  e ed  redanguio  a e c , 

C Qjioniam enim] reAaogu Ium  adc  squale  eft  re» 

Aangdlo  b d b , eritob  proportionem, &conuercen-  D 

do,&  reliqua  ad  reliquam,componendoquc  • t vtrs,  f , , , . 

que  A t , ci  ad  d e , ita  b a ad  a d . vtrsque  igitur 
a b , c b squales  funtipfi  b.  ergovt  f ad  AB,ita  ba  r 

ad  a D : & ideo rcflangulum  f ad  equale eft  reftan-  — 

gulo  bab,  Rurfus  quoniam  vt  ad  ad  di,  ita  bd 
ad  dc,  erit  reliqua  at  ad  reliquam  cb,  vt  ed  ad 

P ad  dc.  quare  componendo  vt  ae,  bc,  hoceftvc  r ad  bc,  ita  bc  ad  c».  rc&angu- 
lum  igitur  fcd  rcflangulo  bcb  squale  erit . Eadem  Cl  ifi  duofcu»  reliquis  oltcnde- 
mus, quattuor  igitur  fient,  vt  proplncbatur. 

COMMBTiTrdKirS. 

i A Sit  rurfus  nunc  rcAangulum  adc  squale  re&angulo  bdb}  Craxus  codex  itu  >v« 

wdkir  ae  iwt'  ff/  ayb  ira,  mi  C/c . lege  re'  dwe'  A"  A 1 y . 

41  Videlicet  reftangulum  quidem  fad  squale  rcftangulo  b a b , rcflangulum  vero 
FCD  reftangulo  Bc  f squale]  Cretus  codex  hoc  loco  corruptus  ed,  & mancus,  m quo  le- 
gitur, t,’  fur  utri  Jf/  £a  fi  Utr  -ni  une  di/ fi  > i . t#'  Ji  der*  A'  ct~c-  legendum  aut-  m > fi. 
ae'  tih  vare'  di/  £ a X Uet  nS  dwe'  di/  fi  at  ,re  1 1 dvf  df/  £y  X ion  mi  dwe  -pfj"  fi  X * V*%  Jl 
dwe'  vir  &C. 

C Quoniam  enim  rcflangulum  a e c squale -cftrefiangulo  bde,  erit  ob  proportio- 
nem, 8t  conuertendo,  Sc  reliqua  ad  reliquam,  componcndoquc  vt  vtrsque  a b , c b ad 
ab,  ita  B A adAD)  Quoniam  rcUangulum  adc  aqmale  efl  redarguta  iDi,vt  adkIdi 
ita  erit  ed  «d  dc  , & conuertendo  vt  ■ n ad  d a , ita  co  ad  de  . er|o  r eliqua  cb  ad  ai 
reliquam  nt  n a ad  d a & componendo  Vt  cb,aB  ad  AI,  ita  BA  ad  ad  , 

P RcAangulum  igitur  fcd  rtciangulo  bcb  squale  erit  ] Grratm  codex  pro  fiyo  me*. 

1 do  fc  habet  fily. 
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Eadem  & in  reliquis  duobus  ollcndcmus  ] Hurfns  enim  quoniam  VI  Al>  ad  tutum  di,  E 
gl>  ui  :>  c > reliqua  Ali  ad  ce  reliquam  erit , Vt  ad  ad  db;  & componendo  A i-.,  C a , hac  eil 
f ai  c B , vt  a » ad  b D . ergo  rcdangulum  p b d e/i  aquale  red  jugulo  abc«  pofiremo  quo - 
nim  vt  A » ad  d e , ita  e d ad  d c , & convertendo  Ut  b D ad  da,  ita  c d ad  de,  erit  rei /- 
qua  B c ad  a b , vt  c n ad  D e . CT  componendo  vt  b c , a e hoc  cfi  r ad  a i , ita  c B ad  B c , 
cx  quibus  /equitur  rcdangulum  F B D reti  angulo  aec  aquale  effe. 


THEOREMA  XL.  PROPQSITJO  XI.nl, 

E EI 

Sit  autem  punctum  extra  totam  lineam , & (it  rcclangiilum  a d c x-  a E 
quale  rcelangulo  bde.  Dico  rurlus  fi  linearum  ae,cb  cxcellui  arqualis 
ponatur  r quattuor  fieri . vide}i.ct  rectangulufn  quidem  e ad  arquale 
rectangulo  bae,  reCiangul.im  vero  fcd  xqualc  rechngulo  bce,  re*  c- 
ctangulumque  fbd  reCtangulo  abc,  & recjanguiuin  F-DE  rectangu-  A 
lo  aec.'  ‘ ''  . * 


Qjjoniam  enim  rcdangulum  adc  squale 
re&angulo  b d b , erit  ob  proportionem, & rc- 
liqua  ad reliquam,&  perconucrftonemratio-  . 

jiis . eft  igitur , vt  At  ad  excefturo  linearum 
a B i c b , ita  da  ad  ab.  Sed  ipfarum  n,ci 

exceffuseft  f.  erg^reRanguium  pad  cftft-  , , 

quale  re&angulo  bae.  Rurfus quoniam  re- 
liqua ab  adreliquam  >c  ell , vt  e d ad  dc,  . > i , 

entdiuidcndo,  vtexccflus  linearuqi  a b,  bc  ad  ac  , ita  sc  ad  c o . rcdangulum  igi- 
tur contentum  cxceftu  ipfarum  ab,  bc  & c'D,  hoc  ell  rcdangulum  fcd  eft  squale 
rc&angulo  bcr.  Eadem  & in  reliquis  duobus  oltcndcncur.  fiunt  igitur  quattuor  ea,  £ 
qua; proponcbanAir  . ' j'  : i'  i ..  -^i  t > ■ 


r.i,  ‘ 


-a  Q 


itui! 


Sit  autem  pundum  extra  totam  lineam  J Crocus  codex  ico  tl  ime  rar  1 a»  h'  «■«-  A. 
fariar  . fortaffe  autem  legendum  eris  T4  «p"«  pojjuut  enim  tx  statuum  lineam  u B ifie  trria 
funda  scd,  itemqne  duo  GD.  ■.  t q 

Et  fit  rcdangulum  adc  xquaieredangulo  a ” k 1 G'tcns  codex  d,  ieo  «'  W rws  B 
f u. y orS  rW  r nr  flft,  ego  tegendum arbitror  . fj  ieo  r/  bW  ror  ufy  iarr  xj  vm'  ror 
$fa.' 

Redangulum  vero  fcd  squale  rcdangulo  bce]  Crocus  codex  r«'  ti  Jri-ty  1 1 C 
fcd  legendum  to'  ti  »W  rfr  { y t mf  »W  g y i . 

Quoniam  enim  rcftangulpiM  adc  aquale  ell  rcftanglilp  bdb,  erit  ob  proportio-  D 
nem , & reliqua  ad  reliquam , & per  conucrfioncm  rationis , eft  igitur  vt  a b ad  cx- 
ceftum  linearum  AB,ci,ita  da  ad  abJ  Quoniam  enim  rtdangulum  adc  aquale  efire- 
£1  angulo  bdb,  eritVt  ad  ad  D»  .ita  ed  ad-oc.  ergo  reliqua  ah  ad  ic  reliquam  e.i vt  A 
a a ad  db.  T per  eonnerfionem  rationis  Vt  a t:  ad excejjum  ipfarum  a e>  a e, IM  D a ad  a b. 

Eadem  8t  in  reliquis  duobus  oftcndcnturj  Quoniam  A r rd  1.  c eilvt  ad  ad  n s,  dtuto  E 
dendo  excejjus  ipfarum  A a , a c,  boc  cfi  F ad  b c ent  Vt  ab  ad  bd.  redangulum  igitur 
r*  o efiaquale  redaugnlo  abc.  Hnrfus  cum  fit  ah  ad  Bc,*f  bd  ai  lic,  erit  per  couuer- 
(tonem  r attonit,  Vt  a b ai  exceffum  ae,bc,  bocejtad  f,  tu  ui  ai  BC.W'  propterea  rc-  ■' 
(faugulum  fdi  tcdaugula  a bc  aquale  erit.  - 

• ' • ' t ' A > '1.1- 


• ^tpeorema  xi, i.  propositio  xl;iv, 

Hoc  autem  dcmoufhato  facile  inucnientur , qu.f  in  primum  de  dc- 

N n a termi. 


ei 

LEM. 

IV. 
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terminata  (cilione  ijflem  politis  in  hunc  modum . 

A Dico  vt  bd  ad  de,  ira  cflc  rcdtangulum  abc  ad  rcdtangulum  aec 

Quoniam  enim  demonilratunj 

eft  rcdtangulum  quidem  tto  rt-  B*c  d 

fiangulo  abc  tequalc , redtangu-  __ j | . . -- 

Ium  vero  fdb  tequalc  rcctangulo 

a £ c , erit  vt  redtangulum  f b d ad  f 

rcdtangulum  fdf,  lioceft  vt  bd  ad  — 

de,  ita  rcdtangulum  abc  ad  aec 
tedlangulum . 


Dico  vt  » d ad  de,  ita'efle  rcdtangulum  abc  ad  rcAangulum  aec]  Creem in- 
dex mancus  cfi , in  quo  legitur  irm  70'  1 irt  1 mr  usy.  legendum  autem  iis  tb’  bti'  tui 
ufiy  mtss  ts  urt  7 ai  ut  y,  , 

IN  PRIMVM  PRAECEPTVM  PRIMI  PROBLEMATIS. 

LEM  THEOREMA  XLII,  PROPOSITIO  XLV. 

V. 

A Sit  rurlus  rcdtangulum  adc  aequale  redtangulo  BDE  , quoduis 
punilum  F . Dico  (i  vtrifquc  A E , cb  ponatur  aqualis  G,  rcctangulum 
A f c exp edere  rcdtangulum  b f e , redtangulo  g d f , 

: »"  . - - „ . 

B Quoniam  enim  prius  demonilratum  eft  • 

rcdtangulum  gdb  aquale  redtanguloa  e c,  df  b b 

C commune  auferatur  redtangulun)  cfe  .re-  A i 1 f 

liquum  igitur  rcdtangulum  cdf  cft  cxccf- 

fus,  quo  rcdtangulum  aec,  excedit  redtan- G 

D guluntQFE.  Quo  autem  rcdtangulum  abc  x 

ipfum  c f b excedit,  ablato  communi  redla- 

gulo  A ef  , eodem  rcdtangulum, quod  continetur  ab,  cf  excedit  rcdtangulum  coroco* 
E tun)BC,Fi.  & tjuo redtanguhun cx  a b,  cf  excedit  rcdtangulum  cx  bc,  fb . ablato 
communi  redtangulo  cfe,  eodem  rcdtangulum  a f c excedit  r octangulum  e 1 1 - tc. 
ctangulum igitur  afc  ipfum  bfb  excedit rcctangulo  cdf. quod  dcmonltrarc  opoo 
td»t, 


C f)  M 7 l/tlj  T -A  V f. 


A 

B 

C 

D 


i a • 

Sit  rurfusrcctangulum  adc  aequale  rectangulo  bde  3 Grecus  codex  mancus  eff.in  quo 
legitur,  seu  uur.it  in  1 7*  vrl  rfir  fi  S t , ftd  legendum  . io»  uurir  iesr  ni  uri  JfS  a t y 
<r»  irs'  rus  fi  It, 

Quoniam  enim  prius  demonilratum  cft  rectangulum  gde  aquale  rcctangulo  aec] 
yideheet  1 u lemmact  crino  rei  in  41 , huius. 

Reliquum iglfur rcctangulum  gdf  . cft  exceffus,  quo  rcctangulum  afc  excedit  rc- 
ctangulum c,  l n ] Tyam/i  t ri  liangulo  c D E auferatur  rcUangnlum  g f e , relinquitur  cdf 
re(l  angulum.  ergo  reti-ngulum  g d f efl  etiam  exceffus , quo  r Hi  angulum  aec  if/um  c.  r E 
excedit . 

Quo  autem  rcctangulum  aec  ipfum  gfe  excedit  , ablato  eommuni  rcctSngulo 
abi  , eodem  rcctangulum,  quod  continetur  a#b,cf  excedit  rcctangulum  contentum 
BC,  Er)  Redangulom  enim  a e c cft  aquale  reti  angulo  ab  f rnacum  reclangulo  conceuco 
AB,  cf,  cx  prima  fecundi  elementorum*  & eadem  ratione  rctlangulum  cfb  efl  aquale  re- 

tl  angulo 
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ft  angulo  Aef  Vna  cum  reftangulo  contento  bc  , F k » ponitur  eu  tm  <3  Vtrtfqvc  , b,  r.c 
aqualis.  Itaque  ft  a reti  angulo  abc  auferatur  reti  angulum  aef,  rthnqmtur  reftangulunu 
con  tonum  a b , c ¥ : &fi  d reti  angulo  c d i idem  a f.  c auferatur, reliquum  e/i  reftangutuM, 
quod  uc,  fc  continetur,  reftangulum  igitur  contentum  ab,  fc  eodem  exceffu  fuperat  re- 
8 angulum  contentum  bc,  hf,  quo  reft angulum  abc  ipfum  gef  fuperabat : Gratus  co- 
dex e*e  fi  7 ira  7®y  Cwt  rie  *»y£  r»  \&o'  rnt  &y£*  . fed  le- 
gendum eft . at  i'l  ur1^XN  *•'  &C.  rivi  a urtp*XH  T0  v®*'  t*v  -\W  vir  <T«. 

Ecquorcccjiiguluincx  ab,  cr  excedit rccianguJumcx  b f e,  abutu communi 
xcciangulo  CFB,codein  rcctangulu  afc  excedit rcctanguiu  bfb]  T^am  reftangulum 
contentum  A e , c f cfCdqualc  reti  angulo  c f E vna  cum  reftangulo  afc  ex  prima  fecundi 
elementorum  & fimihtcr  reti  angulum  contentum  bc,ef  efi  aquale  re ft  angulo  c F E Vna  cum 
reciangulo  bfb,  ablato  communi  re  ft  angulo  cfe,  reliquum  reftangulum  afc  eo  em  illo 
exceffu , videlicet  reft  angulo  gof  reliquum  reftangulum  pfe  excedit  Gracus  codrx  r*  *m- 
ptus  eft,in  quo  legitur  Koirou  apaiptQlrrtr  iov  ut»  7<vr  $ &c,  70'  Spu.  -Cmi  na v rov 

&c,  legendum  autem  eft , xqivov  ueaipiSlrTor  r»v  vto  jar  > £ c tyc.  r»  ipu  vt»k  r£r  *%y 

f7»  V &C, 


Aliud 


m terrium  rerrij . 


theorema  xliii.  propositio  xlvi. 


LEM. 
VI. 


a c 


k F B 


D 


Sit  inter  e b pundhim  f . Dico  redangulum  afc  vna  cutn  reclan-  A B 
gulo  efb  aquale  efle  fedtangulo  gdf.  > . 

Quoniam  igitur  ante  oftcnlumeft  re- 
ftangulum cnn  reftangulo  a e c «quale, 
comunc  apponatur  rcctangulu  oif  -toti 
igitur rcftagulu  gdf  squale  eft  reftagulo 

* k f reftangulo  * bc,  & reftangulo, quod  o 

bc,  b p continetur.  Sed  reftangulum  abc  - . — 

vnacum  reftangulo  aef  eft  tptum  re- 
ftangulum contentum  ab, cf.  Keftan-  , , ’ 

guluin  igitur  odi  eft  «quale  reftangulo  contento  ak,cf,&  ei , quod  continetur 
ce,tr.  Ac  rurfus  reftangulum  contentum  c e , c f eft  «quale  reftangulo  cFB.de  re- 
dtangulo bfb:  reftangulum  vero  ccb.cf  e na  cum  reftangulo  cpb  eft  totum  re- 
ft  angulum  afc.  Sed  habebamus  etiam  reftangulum  bfb.  ergo  reftangulum  gfi>«- 
quale  eft  reftangulo  a f c dt  reftangulo  bfb. 

CPMMEUr^HIFS, 

Sit  inter  bb  punftum  p.]  Grecus  codex  i ea  ftird  recale  r£p  »6  t'  f ■ fed  legen.  A 
dum  paco  . ira  rofidtr  I*u.~u  ■; 3 I f rt'  P. 

• Dico  reftangulum  afc  vna  cum  reftangulo  are,  Crocus  codex  eri  r*  \me'  *£r.£l  B 
lege  d 71  7»'  e»*'  r£r 

Totum  igitur  reftangulum  gdf  «quale  eft  reftangulo  abc,  reftanguloque  aef,  C 
& reftangulo,  quod  bc,  bf  continetur.  ] Eft  enim  rorum  recianguium  gdf  equule  duo- 
bus  rcthogali,  videlicet  reCUngulo  cn  e,  c*  redangulo  gef,  autem  c bf 

4qu.ilc  itidem  e(l  duobus , rele.tugulo  fcilicce  aef,  & et  quod  contuetor  er,  bf,  etenim 
c Vtrifque  ab,  cb  teqtuhs  ponitur.  Grttcus  codex . i*a  tr  upu.  ti' <m'  rue  efflete  r.' 
u*»’  rnc » ff . % jj 

Reftangulum  igitur  gdf  eft  «quale  reftangulo  contcnto.&c.  ] Grxces  codex  it 
vw»  n £1  lege  t*'  ut» 


IN  • 


Digitized  by  Google 


PAPPI  MATH.  COLL. 


LEM. 

VII. 

A 

B 

G 


D 

p 


A 

B 

C 


D 


£ 


LEM. 

Vi». 


i.5  6 

I N Primum  Prsceptum  tertij  problematis . 

THEOREMA  XLIV,  PROPOSITIO  XLV1I. 

Sit  rurlus  punitum  F extra  lineam  A b.  Oftendendum  eft  lcdtangu? 
lum  A f c excedere  retftangulum  e f b rctftangulo  GDF, 

Quoniam  enim  reftangulum  cdb  eft  s- 
qualc  reftangulo  a ec  > commune  appona-  A c 

tur  reftangulum  r. » f . totum  igitur  recun-  — i— 

gulum  gdp  squale  eft  reftangulo  abi  , re- 
ctaosuloque  gbf,  hoccftrccraogujocon-  g 

tento  a e,  b f ,&  rcctangulo  cbf.  rectan-  r ' ' 

gulum  autem  abg  vna  cum  rcctangulo 

cbf  cft  totum  rectangulum,  quod  a f,c» 

continere,  ergo  rectangulum  i»ic(l  aquale  redlangulo  contento  af,cb,&  com 
tento  a b ,bs  . Sed  rectangulum  C'  mentum  a f,cb  vna  cum  contento  a e,ef  clt  ex» 
ceffut , quo  rectangulum  a i c excedit  rectangulum  Et  t.  rectangulum  igitur  ens 
cft exccflut, quo  afc  rcctangulupi ipfum  ifb  excedit, 


I)  E 
— i — t- 


B F 


(01IIM  Z.Ti  T A Kf  Y f J 


Sit rurfu»  punctum  f extra  lineam  ab.]  Gruent  codex  tr»  tfjur  t.  n/cHur  tV, 
nt  t.  fcdltgtudumputo  «v»  v«Ai,  t.’  rtfuluf,  tanac  ric.ug  n'  f- 
Quoniam  enim  rectangulum  «Dell  squale  rcctangulo  abc|  quod  tn  pr imo  lem- 
mate de  monilratum  fuit.  ■ 

Totum  igitur  rectangulum  odi  squale  eft  rcctangulo  Aic,.rcctanguloquc  cbf 
hoc  eft  rcctangulo  conicntp  ab,  bf,  &c  rcctangulo  .CEf]  Efl  enim  reBaugulum  o di 
tqua!  e rfB  angulo  cdb  diu  cura  rcBangulo  ocF,  Car  ntfangulum  g B F rur\us  ecquale  rc- 
cianeuto  contento  ab,»f  & rcBangulo  c b f , q uod  c Vtrifr,  A E,  fu  pt  . r<f  «; 

flun  liltnr  (.Vf.uqndlccflrraangulo  bbc  » cum  rcctangulo  contento  k e , B F ,&te- 
Baugulo  CBF.  GrUCUS  codex  Trici  mfn  t »W  «t,  fi  *>  1‘  i”'  f>(.  UgC  Uf  vf  >Pf. 

Sed  rectangtuum contentum  af,cb  vna  cum  contento  ab,bb  eli  cxccuus,  quq 
re&ingulum  a fu  excedit  reflangulum.  J red  angulum  ofcclt  aquale  reBangu- 

lo  contento  af.ce  viu  cum  rcUa.  gulo  a F b , hac  ell  vna  cumrcaaugulo  contento  AE.ir, 
arreSoagnlo  bfb.  rcBangulum  igitur  afc  excedit  rea  angulum  E f e reffangulo  contento 
A P,CB  rna  cum  contento  ae,  bV  ■ Grucut  codex.  •Saftxt  Sci  r »'  iWlZH  r’  w 
T»  -xn  ty  ./S{.  fed legendum  m'  W Ut  «.£>  ni  -mu'  affe£P. 

Re&aiigtuuuaigitnr  «n  f cft  cxcefliis.quo  afc  rcdtangulum  lplum  t r b excedit  j 
Gruem  codex  pro  b i £ habebat  n d 

• • 

-f/"**"  ’ , 

I N fecundum  prsccptum  eiufdcm  prpblematis , 

THEOREMA  XLV.  PROPOSITIO  XLV11I- 

Sit  rectangulum  adc  xcjualc  reftangulo  edb,  fitque  puroftum  F ip- 
ter  dc,&  vtrilque  aE,cb  xqualis  ponatur  g.  Dico  rectan gUluin  efb 
ccdsrc  rectangulum  afc  rcctangulo  gdf. 


Quopiam 
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Quoniam  enim  redtangulum  c d c «qualo 
eft  rcdtangulo  bch,  commune  aufcracur  re- 
dtangulum  gfc.  reliquum  igitur  rcdtangu-  _ 

lum  gd f cftexceffus,  quo  ei.  i redtangulum 
excedit  redtangulum  otc  .quo  autem  redtan-  0 

gulum  ecb  excedit  redtangulum  c e c , com-  - — . 

rauni  ablato  reftangulo  b e f,  eodem  redtan- 
gulum , quod  ii  t , c b continetur , cxccd  it  re- 
ftangulum contentum  ae,fc.&  qu>  redtahgulum  contentum  ef,  cb  excedit  con- 
tentum ab,  fc  addito  communi  rcdtangulo  ufc,  eodem  redtangulum  in  excedit  r r 
redtangulum  afc, redtangulum  igitur  efb  excedit  ipfum  afc  rcdtangulo  gdf. 


C0  7>lME1fTJtI{iyS. 


Eodem  redtangulum,  quod  sf,cb  continetur,  excedit  redtangulum  contentum  A 

tEgFCj  Gnecustodcx  t*'t»  x-df^X"  rt  <n'  t »e  « £ ,y$  t»  in  j£r  t J,  yg  ri  v-rt  jZr 
»t  lege  ri  in'  rmr  «•,£}•. 

Audito  communi  rcdtangulo  f c ] Graecus  codex  utri  ifufelime  t i in'  • . $ed  B 

ratio rogir,  Vel  legitur  ^mV  uid  ttiime  i£y. 

Eodem  redlangulum  m excedit  redtangulum  afc]  Gntcus  codex  t»t*  \sdfi%M  te’  C 
in'  i t»  in'  * * y tege  Ta'  iri, 


IN  fecundum  prateeptum  fecundi  problematis . 


THEOREMA  XLVQ.  PROPOSITIO  Hili 


LEM. 


Sed  fit  puo&m  f inter  cb  . Dico  re&angulum  af  c vi»  cura  re-  IX‘ 
&angulo  bf e «-quale  e(Te  rcdtangulo  gdf.  • 

Quoniam  enun  redtangul  um  g d c «quale 
cE  rcdtangulo  * ce  > commune  addatur  re- 

Aangulum  gcf,  totum  igitur  o d f eft  ;qua-  * ‘ ° CL  * 8 

le  rcdtangulo  ice  riu  cum  redtangulo  gcf, 

hoc  eft  vna  cum  rcdtangulo  contento  ae,cf,  c 

Sc redtangulo  jcf.  redtangulu.n  autem  e cb  - ..  * 

vna  cum  rcdtangulo  »c  t eft  totum  quod  ef, 

cb  continetur,  ergo  redlangulum  contentum  g 

bf,c»  vnacumconcento  as,cf  eft  «quale  rcctangulo  gdf.  Sed  rectangulum  qui- 
diem concentum  ef,  o»  eft  «quale  redtangulo  ufc,  & rectangulo  bfb  . rectangu- 
lum  autem,  efc  vna  cum  rectangulo  contento  ae,gf  eft  totum  rcctangulum  afc. 
rectangulum  igitur  a fc  vna  cum  rectangulo  bfb  cil  «quale  ipfi  gdf  rectangulo. 


C0MME7{T^I{irS. 


Dico  rectangulum  afc  vna  cum  rectangulo  efe  «quale  e(Te  rectangulo  gdf 
GrtCHt  codex  in  yinrau  n'  in'  r£r  «£y  ptro  t I «f,  lege  piri  ni  »W  t£e. 

Ergo  rettangulu  n contentum  ef,  c vna  cu.n  contento  ae,c>]  Oricus  coda 
yirtr  ir  rt'  in'  /Uti t i ini  ijrr.  lege  p>rd  ri  in'  «■  , 


A 

B 


IN 
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IN  fecundum prseccptum  tertij  problenmis. 

THEOREMA  XLVII:  PROPOSITIO  L. 

LEM.  . . . 

X.  Sit  punitum  f extra  lineam  ab  . Dico  rcitangukim  afc  excedere 

r exanguium  e f b reitangulo  cdf. 

A Quoniam  enim  rectangulum  cmeft 

B asqualc  reccangulo  a bc, commune appo-  * b d c b f 

natur  rectangulum  o s f,  totum  igitur  g df  l , j.. . . 

cJl  sequale  rcctangulo  abc  vna  cuin  rc- 

ctangulo  gbf,  hoc  eft  vna  cum  rectangu-  G 

lo contento  ab,  bf,  & rcctangulo  cbf.  — — * 

rectangulum  autem  a b c,  vna  cum  rcctan 

C gulo  c i-  f eft  totum,  quod  afscb  conti- 

P netur,  erga  rcctanguium  contentura  af,cb  vnacum  contento  ab,  bf  eft  sequale 

£ rcctangulo  cdi.  Sed  contentum  ap,cb  vna  cum  contento  ae,ef  eft  cxccllus, 
qno rectangulum  afc  excedit  rectangulum  efb.  rectangulum  igitur  afc  excedit 
rectangulum  bf*  rcctangulo  cdf.  quod  dcmonftrarc oportebat. 

co  jjMHijrduirs: 

' 0 

A Quoniam  enim  rectangulum  c d b eft  sequale  rcctangulo  a bc  ] Ex  tertio  lemmate . 

B Commune  apponatur  rectangulum  obf-  totum  igitur  c d f , &c.  1 Cracus  edex 
aurdr  rftrt «A»  ti  Jrt  Tmf  fci  legendum  puto,  unrtr  rretet.il 70'  tln  rir 
e\er  dpa  7*  utre  rir  u P £ , 

C F.ft  totum,  quod  ai  , cb  continetur  ] Cracus  todex  *‘ab,  Ri  tb*  ut.  «*,  lege  a» 

•W  »£,  ># . 

P uit  Sequale  rcctangulo  cdf]  Cracus  codex  'teri  R,  r»  tn  f lege  rS  vwa'  e /,£*. 

£ Sed  contentum  n,cs  vna  cum  contento  ab,  bf  eft  cxceflus,  quo  rcctanguium 

afc  excedit  rectangulum  efb]  t[eCangulum  enim  afc  eft  aquale  duobus  retiangulis, 
nempe  reti  angulo  contento  af,cb,  & redingulo  afb,  quorum  redanguUim  afb  eft  tts- 
iem  aquale  redangulo  contexto  Ai,  IF  fr  nit.ir.guio  e 1 I,  rednngulum  igitur  afc  e.xce. 
iit  rett  angulum  efb  redangulo  contento  a f , c B & contento  ae,hf. 

IN  tertium  prseccptum  primi  problematis , 

THEOREMA  XLVII1.  PROPOSITIO  LI. 

LEM. 

XI.  Sit  rectangulum  adc  rcctangulo  b de,  srqualc:  & cxccllui  linearum 
A E,  bc  xquaiis  ponatur  g:  lumaeurcjuc  f punitum  inter  eb.  Dico  rc- 
itangulum  afc  excedere  rectangulum  EFB  reCtangulo  gfd. 

t 

\ Quoniam  enim  rcctanguium 

cbd  eft  sequale  rc&angulo  abc,  b f » c d 

commune  apponatur  rectangu-  , . | , , 

lum  r.BF,  totum  igitur  gfd  se- 
quale eft  rcctangulo  a e c vna  cu  p 

rcctangulo  gbf, hoc  eft  vna  cura  •— 

rcctangulo , quod  exccfsu  linea- 
rum a e , b c & bf  continetur. 

Sed  rcctanguium  abc  eft  id , quod  continetur  af.bc  vnacum  rcctangulo  fbc.  rc- 
ctangulum  igitur  gfd  eft  squale  rcctangulo  contento  af,  bc  vna  cum  rcctangulo 

' c b f,  & 
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cbf,  & eo, quod  exccfsu  ipfarum  ia,ic,&  n f continetur  .rcctangulum autem  cb  r B 
vna  cum  co,  quod  exccfsu  au,  bc,&  » o continetur  totum  cft  rectangulum  conten- 
tum a h , ergo  rcctangulum  crucii  «quale  rectangulo  contento  a r , b c,  & conten.  C 
toAE,F».  Sed  rcctangulum  Ar,ic  contentum  vna  cum  contento  ai,fe  eltcxccf-  D 
liisquorcctangulum  a r c excedit,  rectangulum  efs,  rcctangulum  igitur  afc  exce- 
dit rcctangulum  e p b rectangulo  cur.  quod dcmonilrare oportebat . 


c o m m eut  a \ tr  t. 

Quoniam  enim  rcctangulum  c.bo  eft  aequale  rectangulo  abc  .]  Ex  tertio  lemmate  A 
Cracus  a*tem  codex . Wh  yof  io'  ovi  r£r  ogi  !wr  Hi  r£  lini'  u ~/  £ lege  rj  orti  a fSy . 

Rectangulum  autem  cbf  vna  cum  eo.qui.d  exccfsu  ab,bc,  & b f continetur  to-  B 
tum  cft  rcctangulum  concentum  At,  fb  ] Ejlemm  ab  «qualis  exceffus , quo  ipj.t  excedit 
Bt  una  cum  bc,  cir  propierca  rcctangulum  contentum  ae,pb  efl  « quale  rtClangulo  cbf, 

•Vna  cum  eo,  quod  cxccjfu  ipfarum  ak,ic,&  bf  continetur  Cracus  codex  ri  Si  o'nyg,fi£ 
fAiri  7»  ori  -rir  r£r  ay,  yg  Aj  rue  £ £ , cAif  52,  7*  \m  »,£.  ri  1' 

yg,g£  (*ir«  r»  vae'  t?f  r£r  «1,7/8  "loftylf  £ rif  g £,  ,*A«r  52,  ri  uW  « • £/S  • 

Ergo  rectanguium  gfd  elt  iequalc  rectangulo  contento  af,  bc]  Cracus  codex  C 
7t  orti  " r S irtt  5<1  Ttfrt  & c . lege  79  ori  9^1  ifd  Icor  52,  -isfri , Crc . 

Sed  rcctangulum  a p,  ac  contentum  vna  cum  contento  ae,fb  eftexccffus,quore-  D 
ctanguium  afc  excedit  rectangulum  efb]  Quomodo  hoc  fe  quatur  nos  proxime  exph - 
canimus  9 

IN  primum  prseceptum  fecundi  problematis . 

THSORSMA  XLIX.  PROPOSITIO  LII.' 

LEM.  v 

Ijfdcm  pofitis  fit  punctum  f inter  bc.  Dico  rectangulum  afc  vna  ili- 
cum rectangulo  ifb  aequale  clfe  ci,  quod  G & FD  continetur. 


Quoniam  enim  rectangulu  g c d 

«quale  eft  rectangulo  bcb  , com-  ■ s » f c D A 

mune  apponatur  rectangul  um  e e c tl  , -1  ■ 1 1 j 

totum  igitur  gfd  eft  aquale  re-  g 

ctangulo  bcb rectangulo orc.  G 

Sed  rectangulum  quidem  ofc  «ft  

id,  quod  exccfsu  ipfarum  a f,bc,  8t 

F c continetur . rectangulum  au-  ' C 

tem  ecb  cft  rcctangulum  bcf  & contentum  bf,b  c.  ergo  rectangulum  ofd  aqua-  D 
le  cft  rectangulo  contento  bf,'cb,  rectanguloque  bcf  & ei  quod  exccfsu  a r,  c c 
& cf  continetur,  rectangulum  vero  contentum  exccfsu  ah,bc,&  cf  vna  cumrc-  E 
ctangulo  bcf  ciltotumrcctangulum contentum  ab,cb.  rcctangulum  igiturGFD 
eft  «quale  rectangulo  contento  a e , c f, i:  contento  hf,  cb.  At  refiangulumqui-p 
dem  contentum  bf,bc  cft  reftangulum  bfc,  Sircdtangulum  tu;  rectangulum  au- 
tem bfc  vna  cum  contento  ab,  f«  efl  totum  rcctangulum  afc.  Sed  habebamus 
etiam  re&angulum  bfi.  re&angulum  igitur  afc  vna  cum  reitangulo  efb  aquale 
efl  re&angulo gfd, quod demonftranduin proponebatur. 


Commune  apponatur  reftangulum  gfc]  Cracus  codex  umlr  7ficul»ii  n'  ori'  r.  £ . A 
79' uri'  »£7. 

Totum  igitur  c.  ro  eft  aqualel  reftangulo  bcb]  Gracus  codex  uruAsyir  tfa  ego  le-  B 
jgendum  puto  •“»•»  ip« . • 

O o RcAan- 
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ReUanguIum  autem  i c B eft  rectangulum  » c f , & contentum  n r , t c 3 Hoc  eft  re- 
B angulum  uc*  e(l  aquale  reB angulo  tcv  & contento  bf.bc. 

Ergo  rcctanguimn  c r n icquale  eft  rectangulo  tomento  ef,bc]  Gracnscodex  71- 
j*fif  fV  11  iri  u£t  tetr  ttS  iri  t£jS  . leg e 1 w iri  « £,  J8  7 « 

Rectangulum  vero  contentum  exceffu  ah,ic,&cf  j Tqonfunthae  in  Grato  ccii- 
Ct , qua  tam-n  defidrrari  Videntur , Vt  ita  legendum  fit  at  ti  iri  rui  7 Sr  at,  fi  y <Bp‘Xit 
ate  y £ ptatl  7»  dat  fi  y £ , ixor  K»  at  urt  a,  >y  y-  eu  aurem  reBangutum cuntiutun 
ab, CE  aquale  rectangulo  contento  exceffu  tpfarum  ai,  »c,  & ct  Una  cua  rcBangnlt 
I c F , quoniam  ist/i  aqualis  exccffut , quo  excedit  c b ,&  iffi  ct,Vt  fupenus  diBnm  fmu 
At  rcftangulum  quidem  contentum  bf,bc  eft  rcctangulum  ifc.&  rectangulum 
BFt]  Hoc  cfi  rtBcngulum  contentum  bf,ic  eft  aquale  rtBangulo  irc  Vna  cum reilangu- 
lo  «FI.  Gratus  autem  codex  corruptus  cH , qui  fic  habeat  u/Xa'  at  pl,  irt  1 f , fi  y t*  ti 
drt  ififjft  5»  »V»  l7,  y fi  fed  legendum  puta  •»•'«  iri  «f,  £7  ii  ^ a-t' ia,' 

RcAanguIum  autem  bfc  vna cum  contento  * i, fc  eft  totum  rectangujum  afc] 
eracus  codex  ai  It  uri  fi£y  y-tau.'  ai  iri  atyffiet  SB  ai  iri  ay  f corrige  ai  ti  iri 
a f y fttaa'  an  iri  at  , £7  ixtr  SJi  ai  uri  a£y. 


1 N T ertium  Pratceptum  terti;  problematis . 


t 


THEOREMA  L.  PROPOSITIO  H II. 

IEM. 

* 

Sic rurfus pundhim  f inter  cb.  Dijp  reibngulum  afc  minus efle, 
quam  rectangulum  efb  redangulo  g f d. 

Quoniam  enim  rectagulum  o c o 
eft  trquale  rectangulo  icb , com- 
mune auferatur  ccr  rectangulum 
reliquum  igitur  ofb  eft  exceftus, 
quo  rectangulum  a c ■ luperat  re- 
A ctangulu  gcf,  hoc  eft  id,  quod  ex. 

B ceffuAi,«e&CFc6tentu.Quoaut6 
rectangulum  ict  Pupcrat  rcctan- 
C gulum  concentum  excefsu  a»,»c,&  c f,  addito  communi  rectangulo  fcb,  eodem 
rectangulum  contentum  bf,bc  ftperat  contentum  ab.cf.  & rurfus  communi  ad- 
dito e fc  rectangulo, eodem  rectangulum  an  fuperatipfum  afc.  ergo  rectangu- 
luna  afc  minus  eft , quam  rectangulum  bfb  rectangulo  cfd. 


eOMME^TudUlftS. 

» Hoc  eft  id  , quoexceflu  a b , bc,&  c f continetur]  Gratus  codex  XaXh  ri  iri  u,  V 
at  ,y  fi  -ia i «f  7 (•  lege  ?t5!i  ri  iri  ros  ama  at,yfi  isdfitytt  i,  tb*  7^. 

'B  Quo  autem  rcctangulum  b c t ruperat  rectangulum  contentum,  &c.  j Gra  cus  codex 

‘ uti  'urfi/u  ai  iri  «fF.  lege  ri  iri  1 Jg, 

q Eodem  rcctangulum  contentum  ef,  b*  fuperat  contentum  ab,cfJ  Hj;8  angulum 
enim  bf.ic  contentum  e(l  aquale  retiaugulo  e c ■ una  cum  refilangulo  fc  »,  etr  rt  8 angulum 
contentum  a B , c F ntr/iis  eft  aquale  triangulo  contenta  exceffu  ae.bc,  &■  ct  qjm  tu* 
retlangulo  fbC  . 

t 

IN  Tertium  pratceptum  terti;  Problematis . 


THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  LIV. 

Sol  (it  purt&um  f extra.  Dico  rurfcs  rectangulum  afc  lupciare  rc- 


ftangulum efb  rectangulo  gdf. 


Quoniam 
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Quoniam  enim  redlangulum 
gclf  cft xquale  repagulo  ecs  .* 

vtraque auferatur  a reAaneu-  A ® ■ « . t>  r 

lo  o 0 f . reliquum  igitur  o o » ~ ' 1 <-> — ' -*a-* 

cftcxceffus , quo  otf  rcftan-  A 

gulutn  fuperat  ipfum  bci,  & ° * 

communi  addito  rcflangulo 
ecf  , eodem  exceffu  reflangu- 

lura  contentum  ae,cf  fuperat  contentum  rf.bc  , etenim  exceffus  » n,c  b «rna  cum  B 
ne  e 11  ipfa  a e . Qu  j autem rurfus rc&angulum  contentum  h,«  fuperat  conten- 
tum ef,  bc,  addito  communi  reflangulo  bfc.  code.n  rectangulum  afc  fuperat  in 
fum  e r b j rectangulum  igtfur  afc  fuperat  redangu  lu. n efb  rcftanoulo  cor 


c o m m e ?^t a m r.s. 

Reliquum  igitur  qpf  ] Gracus  eoeex  l,xr  i, a.  t.'  A uo'ut(fed  ego  poti « legendum  A 
cenfeo  Ktnror  dpa.  ro  v-rt  r 

Etenim  xccffus  Ai.cmna  cum  bc  cft  ipfa  af.J  Cucis  codex  4 i, a yg  B 

uty.x.'  pm’  tSs  Py  i a.  ir.r  ego  tonus  legerem  i w rSt  at,  yg  -c.  Videtur 

cmm  rediere  rationem,  cur  rcHangulum  contentum  At,tF  fu  ecquale  reti  angulo  o c F , hoc  cfl 
rellMgulo  contento  exceffu  linearum  At.cj.eF  cr  una  cumreSangulo  t c r ,}«»  nos  fu- 
pra  attulimus . quare  opportunius  faiflet  Tappus  ,ftboci»  vndectmo  lemmate  exphcajfet . 

1 N tertium  prateeptum  terti)  problematis  , 


THEOREMA  LII.  PROPOSITIO  IV. 

Sit  punitum  f inter  At.  Dico  reitangulum  afc  vna  cum  rettan-  £-®M- 
gulo  ef  b aequale  ellc  rcitangulo  GFD.  " * 

Qiioniam  enim  redlangulum  gib  xquale 
eft  rcftangulo  ABC,cominuneaddaturre- 
Aanguluin  gs  f.  totum  igitur  of  d eft  equi-  A F.  B E t 
le  reftanguloqucAac  & re&angulo  u b i.S.  J 

redlanguium  quidem  abc  xquale  eft  re  ian-  „ » 

gulo  contento  af,  »c,  & rcAanguio  fbc/  — . . 

redtangulum  vero  contentu  exceflu  ae,  sc, 

Sfi  vna  cutn  rc&anguio  uf  squale  cft 

redtangulo,  quod  »i,«(  continetur.  At  rcftangulum  contentum  ae,  bf  eft  rectan-  C 
guluinBFB,  & rectangulum  a f b , quod  quidem  if  e vna  cum  co,  quod  continetur  D 
a f , bc  eft  rectangulum  afc  , reciangulum  igitur  afc  vna  cum  rcctangulo  tu 
xquale  eftrcctangulo  g fp  , quoddcmpnftrare  oportebat. 


A 


B 


COMTllE^T^^irS. 

4 

1 otum  igitur  GFD.eft  xquale  re<Clangu|oque  a-ic  > & rcctangulo  gbf]  Hoc  efl  A 
aquale  reS angulo  afc  vna  cum  ea,  quod  continetur  exee/fu  tincarum  ab,  bc,  c»- b f. 

Reftangulum  vero  contentum  exceffu  ai  , bc  , & bf  vna  cum  rcctangulo  cbf  B 
xquale  eft  reflangulo  , quod  a n , b f continetur  ] Efl  cmm  ai  aquulis  cxccffm  , & 
tpfi  C8. 

At  rcfiangulutn  contentum  ab  , «f  cft  rectangulum  b fe  ,Sc  rectangulum  af«  j C 
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D Quod  quidem  af  b vna  cum  eo,  quod  continetur  at  , te  eft  refiangalum  a r e ] 

•_  Grtcuiciidex  •'  F"*’  «#  «'»•'  */d  In  7«‘  tat^y.  St<t  tabendum  puto  •*  f**»«  1«' » mi' 

I N tertium  prseccptum  terti;  problematis . 

THEOREMA  LIII - PROPOSITIO  JLVI. 

LEM.  $it  rurfcis  punflum  f extra.  Dico  reflangulum  afc  minus  clle, 
XVI“  quam  reflangulum  efb,  reflangulo  gf d. 

Quoniam  .n.  reflangulum  g a d 
A eft  squale  reflangulo  b a 1; , com- 
’ mune  apponatur  reflangyluc  a f, 

rotnm  igitur  rcflangulum  c D r 
cftsquale rcctanguloque  eae  , 

4t  recta  ngujo  contento  exccffu 
B ti,sc  & af.  Rurfus couuuune 
apponatur  re  jitagulum,  quod  fa, 

»c  continetur.  Sed icitangulijtn quidem  contentum  cxceffu  tf , «o  af  vna  cum 
contento  fa  , bc  squale  cll  reflangulo  fab.  rcflangulum  vero  bae  vna  cum  re- 
flangulo fa  b totum  eftreftangulpm  contentum  quod  igitur  fb,  ab  conti- 

netur squale eft reftanguloquc  cdf  & reflangulo contento  fa,  >c.  quare  cdf  eft 
C excefsus,quo  reflangulum  contentum  fb,  af  fuperat  contentum  fa,bc.  Sedquo 
, reftangulum  ex  fb,ae  fuperat  reflangulum  ex  fa  ,*c,  addito  communi  reflangulo 

»f  a,  eodemA  rectangulum  «fb  fuperat  rcflangulum  cfa  .rectangulum  igitur  efb 
D fuperat  rcflangulum  cfa  rea.angulo  cn^.Qiiprf  cFArCfWPgillunjfijmuseftquam 
rcflangulum  t FErcftangulo  cpr,  quod  oportebat  demonftrare. 

COMMETiTJUtFS. 

, A Commyne  apponatur  rectangulum  gaf  3 Gr4t»t  taitx,  frp  nn^mtnitfc  habe- 
bat n » t • 

B Rurfus  commune  apponatur  reftangulm , quod  fa»  bc  continetur  ] Gr*f»>  (*4>* 
corruptus  tft,  & manens,  m q uo  legitur  7»  •»»»'  (d,Ai  ,»•<»•>  n'  fri  tttttPvt»*- 

dnm  put»  in  hanc  fenteuttam  t«a » *•/»•'»  «.»»*«>»*  7»‘  ftf'  f » d » , «Va  t*  H4I  !'»•'  r<f 
t»  «1,  d»  <+»Jc»V  aa*  r«»  «t£  pi7«  7*  fV»'  J*,d>  /»"C  8>  V vW  f**  f«'  fi  >»i'  f a» 
l»*Tif  »i  v*«’  (ai  iw  ir/.As' (w<’ £d.»i  7»  »»»  (#,*»  f««  i«  7*rr  »■»>■»  t ( uu 

•af  i/iV  y *,#  y,  frt  *»’  »»»’  a »'  »™>  Crt. 

C Sedquo  rcflangulum  ex  fb,ae  fuperat  rcflangulum  ex  fa,  bc  addico  communi 
reflangulo  b f a , eodem  & rcflangulum  bfc  fuperat  reflangulum  cfa!  Or«u  caFat 
dAA«  T.*  vV*’  (d,n*  7*  ,'to  £a,fiy  • A flirf  ^»ri0if7»»  7*  fW  d £«  , tat»  vSsfc- 

Jj*  • CA1*  T#'  B C I TA  fW  xf»  jtd  Ir^rudum  ccnfco-  «AA«  »,  7»'  fV»'  7-A  fVo  (V 

C X *•"»  '77 -f  TlSi»T»F  T»  f'»‘  d {*  , TAT»  <■&*'-'//>  VU  T»  d f < 7»  0V0'  X f A. 

J3  Quare  cfa  rcflangulum  minus  eft,  quam  reflangulum  bh  reflangulo  g df. 
Gratas  codex  ict  7»'  »'»»'  y f aacVtf  fW  d (i  Itgt  »•'  »*•'  x f*  '»x  w d ( * . 

lfei  Tertium  prcccptum  primi  Problematis. 

LEM.  THEPRSM^  {.IV,  PRQPPSITIO  LVIl. 

XVII, 

Sit  *b  squalis  ip/i  cd,&  quoc^is  punilum  e inter  bc  puiqtSIa.  Di- 
co rc&angulum  aed  lupcrare rccianguluni  ?ec  reflangulo  aco, 

Quoniam 


UBER  StPTlMVS.  -i 9.3  > 

Quoniam  enim  reflangulum  A*D«qi»-  jj 

le  eft  re.  angulo  i Et*  & rcflangulo  cun-  A * e c d 

tento  ab,  c 3 , quorum  rcflanguluin  *rc  . , , | 

rurfus  cit  aequale  rcflangulo  mc,  & re- 
flaagulo contento  ab,  «c;  erit  rcflangu- 

lum  a e d «quale  rcflangulo  ree  vna  cum  rcflangulo  conterno  ah,k  .& contento 
a i , c d - reflangulum  igitur  aed  fuperat  reflangulum  bec  rcflanguloquc  contento  c 
ab , sc,  hoccll  ice,  etenim  ab,cd  «quales  funt,  & rcflangulo  contento  a h,cd.  ji 
Sed  reflangulum  tc  r , 4;  contentum  ae,cd  funt  totum  reflangulum  a cn . ergo  re-  E 
flangulum  aed  fuperat  rcctangulum  esc  rcflangulo  ace. 


C 0 


Sit  » e aequalis  ipfi  CD  ] Cttcas  loitx.  i t»i«E  va  y X fcrtjffc  didendum  erit  Viabam  A 
ira  vel  lul/iniciligedum,  & fimlltcr  in  lemmace  . f*i  d jc<jmlkr . 

Quoniam  enim  reflangulum  a i b «quale  cfl  rcflangulo  a ac , Sc  rrflanguloctm-  B 
tento  a 8 ,c d , quorum  rcctangulum  aec  rurfus  cll  aquale  rcctangulo  tic  & rc- 
ctangul  ) contento  a b j e c j Hxc  nes  pcrfptca/tatis grati*  laiais  cxplicnimas . 

Rectangulu  n igitur  aed  fuperat  rcctangulum  ibc,  &c.  ] Cnee*!  codex.  n'  C 
xrx*  ay  S'  To  vro'  jS  i , I y lege  d pe  an'  tqtl  ti  acre  A*  ■ • 7 • 

Et  rcctangulo  eoii  tento  a b , c d ] Gtacas  codex  «u'  ti’  an'  *>,  >X«  lege  uu  at!  «»•’  j) 

Al.yt. 

Sed  rcctangulum  tco  St  contentum  ae,cd  funt  totum  rcctangulum  ac’']  Ore-  £ 
ems  codex  mineas  cfl  bot  loeo  ,&  fortafsc  ita  rcfluuctur  ixkd  ti  rin  an'  I > , 7 X uu  ti’ 
an  * 0 , y i yblreu  «V»  ti’  an  ay,yt. 

I N Tertium  prceccptum  primi  problematis  • 


THEtTREMA  IV.  PROP  OSITIO  LVIII. 


LEM- 


Sir  ab  squalis  cd,&  Eiraatur  puii&um  E inter  cd.  Dico  rcciangu-  X.V1II: 
Ium  A E D vna  cum  rcctangulo  b E C arquale  ellc  redt angulo  A c D . 


Quoniam  enim  reflangulum  aed  aqua- 
le cft  rcflangulo  contento  ac,bd,  & re-  A * 

flangulo  c a d coraunc  apponatur  reflan-  f 1 ° 

gulum  mc.  reflangulum  igitur  aed  vna 
cum  rcflangulo  ibc  cfl  «quale  rcflangulo 

contento  ac,  en.  rcflanguloque  ci  d,  3r  rcflangulo  «ac,  led  reflangulum  quidem  ® 
ced  vna  cuu  rcflangulo  ite  totum  eft  reflangulum  contentum  ed,  ce,  hoccll  ace 
aequales  tnirn  funt,  & tota  linc«  ac,bd.  reflangulum  vero  contentum  ac,ed  vna  C 
tum  rcflangulo  ace  cfl  «quale refla ngulo  acd. 


CODdME^TAl^irS'. 

Dico  reflangulum  aed  vna  cum  rcflangulo  ibc  «quale  efle  rcflangulo  acd  A 
C/ntcas  cndrrboc  loco  corrapasefl , tT  mancas  , ra  quo  leeitar  iai  n ari  « < , a X ,«»  Sii 
vati  v»’  oV  «>,  » f , % V v«’  ya,  «f.  £ » uri»  aroraiiSa , &c.  ego  ita  relli  nendam 
censeo  ori  ti'  ua*’  *i  i t ia  te  Sii  7x1  ay  X , w«’  yjf  7,*  \n  JfS  ai,  il  /eoo  Sc  Tati 
\m'  & *y  ft  t , xju’  oti  w>'  ?a,iX  xi/r  i atavxn^a. 

Sed  reflangulum  quidem  t o vna  cum  rcflangulo  B e c]  Crdcas  udex  Jum'  o o pio  B 
-u»»'  >» , i B lefe  ti'  f/lo  y • i X.  <4..‘ 

Aequalis  enim  funt,  & ti  t«  line  e A c , b n ] \amcan  ab,cd  dt{tules  ponanur , ai-  C 
datarjuc  communis  b c , em  ac  ifp  t D #«■  jjatio  xrjaalis , 

Rc- 
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D Reflangulum  vero  contectum  ac,  bd  vnacumreftangulo  ac  e efl  squale  r'&m- 

gulo  1 CD  J Gracustoicx  T.-  tl  -mtitr  *y,it  fini  ri  »'»•'  gt,$y  Un  J?i  ni 
ego  legendum  arbitror  unit  i > an'  «>i  irw  Sf»  id  »r«'  * j- J. 

I N Monachos  primi  fecundi,  & tertij  Epitigmatii . 


THEOREMA  LVI.  PROPOSITIO  LIX, 

Semicirculo  exiftente  aeb,  & diametro  ab?  cxiftcntibufquc  perpen- 
dicularibus CE,DF, & duda  reda  linea  efg,  & ad  iplam  perpendicu- 
lari bg,  tria  porro  contingunt,  videlicet  rcdangulum  quidem  cbdi* 
quale  e(Te  quadrato  ex  BG;  rcdangulum  vero  contenmm  AC,  BD  qua- 
drato ex  f G,  & contentum  A D ,CB  quadrato  ex  EG , 


Iungantur enim  gc»od,af,ad, 
a g , f e . Quoniam  igicu,  reftus  efl 
- angulus,  qui  ad  , & perpendicula- 
ris r d , erit  angulus  d f b angulo 
A baf  squalis . Sed  angulus  quidem 
B . f»  efl  «qualis  angulo  dgb.  an- 
gulus vero  baf  (iun&a  e i)  efl  «qua 
C lis  angulo  iBFthoc.eft  angulo  »co. 

angulus  igitur  dge  angulo  bcg«- 
® qualis  erit , & propterea  re&angu- 

lum  c f d efl  «quale  quadratu  ex  b g . efl  autem , & totum  rgflangulutn  a b p «qua- 
B le  quadrato  ex  b f - reliquum  igitur  quod  ac  , db  continetur  cft  «quale  quadraro  ex 
fg»  rurfus  quoniam  reflangulum  abc  «quale  cft  quadrato  ex  bb,  quorum  reflangu- 
f F lum  cco  efl  «quale  qpadrato  ex  bg,  erit  reliquum  contentum  ad,  c>  quadraro  ex 
* bg  «quale . contingunt  igitur  tria , qux  proponebantur , 


' . . • . > 

^ Sed  angulus  quidem  dfi  elt  «qualis  angulo  dgb]  Quoniam  enim  quadrUateri  db, 
bg  duo  anguli  oppojui  FDB,BGF  rc8t  fmt , erunt  reliqui  duo  aquales duobus  ntlis , nara 
quadrUateri  tusufque anguli  quattuor  re8n  funt  aquales , cuminduo  triangula  dimdantur. 
ergo  exconuerfa  jj.  teriu  elementorum  quattuor  pun8a  fd,ig  funt  in  circumferentia  eiuf 
dem  circuli  anguini  igitur  DFB  angnlo  dgb  e/i  aqualis , 

B Angulusvero  baf  (iunfta  bb  ) efl  «qualis  angulo  bbf]  Ex  it.  tertij  elementorum. 

C Hoc  cft  angulo  bcg]  Quod  eodem  mado  demor.  Arabimus,  quofupra  angulum Di  c aqua- 
lem t ffc  angulo  p c b ■ Sunt  enim  rurfus  pu»8a  ec,bg  in  einfdrm  circuli  circumferentia . 

I)  Et  propterea  rcflangulum  CBPcft  «quale  quadrato  ex  bg]  Quoniam  enim  trian- 
guli c u G angulus  bcg  efl  aqualis  angulo  bgd,  & angulus  ad  8 rcllul : erit  & reliquus 
reliquo  aqualis,  & triangulum  triangulo  fin  ile  . trgo*t  c B ad  bg,  Ha  efl  gb,  ad  BD,  re- 
8 angulum  igitur  c B D quadrato  ex  tc  eU  aquale. 

E B eliquum  igitur,  quod ‘a  c , db  continetur  efl  «quale  quadrato  ex  fg  ] T^am  rc- 
8angulum  quidem  abd  efl  aquale  re 8 angulo  CBD  Vua  cum  teBatrgulo  contento  ac,  db 
ex  prnrsa  fecundi  elementorum, quadratumvero  cx  fb  aquale  efl  quadrato  ex  bg  vua  cuna 
quadrato  ex  f G ex  47.  primi  elementorum . 

F Efit  reliquum  contentum  ad,  ci  quadrato  ex  eo  «quale]  Rnrfns  enim  eadem  ra- 
tione reti  angulum  abc  aquale  efl  rc  8 angnlo  cid  Una  cum  eo  , quod  ad,CB  continetur. 
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LIBER  SEPTIMVS. 

IN  Monachlim  tertij  Problematis. 


THEOREMA  LVII.  PROPOSITIO  LX1 

Sit  triangulum  ABC,  & ducantur  ad,be,cf,  fitquc  A d perpcndi- 
- cularis  ad  BC,&  puncta  af,gf  fintin  circulo  . Dico  angulos  ad  F E 
redtos  cilc . 

Producatur  enim  AD,&iplI  gd  aqualis  po- 
natur oh.  iunganturquc  bh,hc.  aqualis  Igi- 
tur dl  angulus  H angulo  BGC.hoCCftipflFGH. 
fcd  angulus  sGB.vna  cum  angulo  a aqualis  eft 
duobus  redtis . ergo  ,&>uc  angulus  vna  cum 
angulo  a duobus  rectis  eft  aqualis.  In  circulo 
igitur  fune  as,hc  puncta, & ideo  angulus  ne 
aqualis  dl  angulo  bch,  hoc  dl  gcd.  fune  au- 
tem, & angui  i ad  a fecundum  verticem  inter  fe 
aquales , reliquus  igitur  angulus  ad  e e aqua- 
lis reliquo  ad  f.  fcd  angulus  ad  » eft  rectus, 
ergo  & rectus , qui  ad  f . Eadem  ratione, & an- 
gulus, qui  ad  t eft  rectus,  anguli  igitur  ad  f b puncta  recti  funt  ■ quod  demon ft ra- 
re oportebat.  ' 


c r U V s. 

Et  puncta  A f , G b fint  in  circulo  ] In  Grato  codice  legitor . is  uiuxu  /i  7*  fi  aniasla . 
fcd  poto  legendum  r d » £ , • ■ n yu/« . 

Aequalis  igitur  dl  angulus  11  angulo  ico)  Quoniam  enim  trianguli  cod  duo  latera 
G n , n c fuut  aqualia  duobus  lateribus  ho,dc  tnauguli  crd,  & anguli  ad  0 letis , erit 
**"  C C H ’ & ««S»!*1  n g c aqualis  angulo  nue,  & eodem  modo  de- 

m0  n lirabitur  angulus  .gd  aqualis  angule  B H D . totus'.  igitur  augulus  boc  tori  esc  efl  a. 
quiis . 

Sed  angulus  fgs  vna  cum  angulo  a iequallsdl duobus  rectis)  Ex  i a*  tertii  elemen- 
torum. Gratus  codex  dnj  /ad  Jw,  f *,  tege 

In  circulo  igitur  funt  ab.uc  puncta)  Exconucrfa  ii.  tertii  elementorum  . Gracus 
codex  ir  *«A»  af i i„  T«  aty  cjoT»  lege  ri  ut,  Jj. 

Et  idcoanguluss  bag  aqualis  angulo  b ch]  S Ex  x i.  teri  ij  elementorum . 

Reliquus  igitur  angulus  ad  d aqualis  dl  reliquo  ad  b]  Gracus  codex  surit  a/a  io  f. 
lcgeKnunata.il. 

Eadem  ratione , & angulus,  qui  ad  b dl  rectus]  Gracus  codex  ha  na  ama  solui 

mc.s  -nl  I . lege  ssu  i'«»  n Is. 

Monachus  primi  problematis  tertij  Epitagmatis . 

THEOREMA  LVTII.  PROPOSITIO  XLI. 

Tribas  datis  reftis  lineis  ab,  bc,  cd  fi  fiat  vr  redtangulum  abd  ad 
raflangulum  acd  , ica  quadratum  ex  be  ad  quadratumex  ec,  fingula- 
ris  proportio , & minima  eft  rcctanguli  aed  ad  rctlangulum  bec.  Ita- 
que dico  eandem  cilc , qua  ell  quadrati  ex  ad  ad  quadratum  cxccflus, 
quo  redta  linea  , qua  poteft  rcdfongulum  contentum  Ac,  bd  excedit 
cani,  qux  poteft  contentum  ab.cd\ 

Defcri- 
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Dcicribatur circulus' circa  at, & 
bf,cc  perpendiculares  ducantur. 

Quoniam  igitur  eft  vt  rcctangulum 
aid  ad  rcctangulum  acd,  hoc  eft 
vt  quadratum  cx  bf  ad  quadratum 
ex  c g ita  quadratum  ex  b e ad  id , 
quod  cx  bc  quadratum,  erit  etiam 
longitudine, vt  «f  ad  cc,  ita  *b  ad 
B is,  ergo  recta  linea  eft , qua;  p.er 

F 1 G tranfit,  fit  F F.  G , & C G ad  H pto-  * 

C ducatur;  iuncta  vero  fh  producatur 
ft.huuu.  3(j  Kl  atque  ad  ipfam  perpendicula- 
ris agatur  dk.  ergo  per  antecedens 
lemma  rcctangulum  contentum  ac, 

bd  eft  aiquale  quadrato  cx  fki  re- 
ctangulum vero  contentum  ab,cd  quadrato  cx  lix  iquale.  reliqua  igitur  fh  eft 
excclfus , quo  recta  linea,  qu*  poteft  rcctangulum  contentum  st,  m excedit  cam, 
qua  poteft  contentum  a *,  cn . ducatur  per  centrum  n,4c  hi  iungatur . Itaq;  quo 
niam  rectus  angulus  fhi  eft  «qualis  recto  bcg,&  angulus  adl  aqualis  ci , qin  ad 
X)  g ; aquiangula  erunt  triangula  , & ideo  vt  l f ad  r h hoc  eft  vt  a d ad  t h,!  ita  c b ad 
£ ac.  ergo  & vt  quadratum  cx  ad  ad  quadratum  ex  fh,  ita  quadratum  ex  ci  adqua- 
F dratym  ex  e c : & rcctangulum  c b f , hoc  eft  a e i>  ad  rcctangulum  b e c . eft  autem 
' iur*x«»  rcctanguli  quidem  abd  ad  rectangulum  «tc  fingularis  & minor  proportio ; f h ve- 
ro eft  cxceflus , quo  recta  linea,  qua  poteft  rectangulum  contentum  ac,  bd  , hoc  eft 
quadratum  ex  fK  , excedit  eam  , qua: poteft  contentum  a»,  cd,  hoc  eft  quadratum 
G cx  h x . ergo  fingularis , & minor  proportio  eadem  eft  , qua:  quadrati  ex  a d ad  qua- 
dratuin  exceflus  , quo  recta  linea,  qua:  poteft  rcctangulujp  contentum  a c,b  d excedit 
cam,  qua:  poteft  contentum  aB|CD, 

COMME?{T^iHirS. 

A Singularis  propolio,8t  minima  eft  rcftanguli  aed  ad  reflan^ulum  bec]  Creent 
codex  S fieiay/e  Ae'yee  «1  IA*  yjeie  K7,  «*  rS  <at  art  oret  T»'  Ane  g ty,  quibus  verbis 
quii  fignificetur , quidque  per  monachos , & epitagma  m bis  lemmatibus  intelligat , fatis  per- 
cipi non  poteft,  cum  .Apolloni]  libris  caream,  s,  in  quitus  ca confcrtptafunt . 

B Ergo  refla  linea  eft , quae  per  f • c tranfit  ] Iungatur  r c fecaiss  redam  lineam  a d in 

punSo  m.  Quoniam  igitur  anguli  fmb,  gmc  ai  Verticem  funtequales , & angulus  ad  a 
rellus  aqualis  rc3o  ad  c,  erit  & reliquus  reliquo  aqualis,  & triangulum  M F B triangulo 
if.fexti.  mgc  fimile , ergo  ut  te  ad  b m,  ita  g c ai  cm:&  permutando  vt  fi,  ad  cc,  ita  t it  ai 
MC.  erat  autem  vt  te  ai  cc , ita  b e ad  bc.  quare  &vt  e e ai  bc.  ita  eft  bm.  ad  MC;  & 
componendo  vt  bc  ad  ce,  ita  bc  ad  c u.crgo  cm  ipfi  ce  eft  aqualis,  & puntlum  m idem, 
quod  i retia  igitur  linea  eft,  qua  per  feg  tranfit. 

C Iunfla  vero  eh  producatur  ad  ic , atque  ad  ipfam  perpendicularis  agatur  dk  ] Cra- 
tio codex  irifi trx5«t*  ti  e'  £9  SuftgAi'*»  Sb  t»'  a «u  udbnec  iylu  r'  tu. (td 

pro  » hoc  loco  reponendum  eft  *,  0 ita  inferius. 

D Et  ideo  vt  t f ad  r H,  hoc  eft  vUD  ad  fh.]  Gratus  codex  iri»  d/u  de  ■’  «f  oret  ni 
_ < f iege  de  t a £ ori' e r«'r  h £ nam  cum  L r per  centrum  tranfeat4 , circuli  diameter  erit  ipfi 

ad  aqualis. 

E Ergo  & vt  quadratum  cx  a d 1 ad  quadratum  cx  f h , ita  quadratum  cx  c e ad  qua- 
dratum ex  RC]  Ex  lx. fexti elementorum.  Gracus  codex  mancusefl,  in  quo  legitur,  id 
de  dp*  re'  Air'  ut  ore' f re'  An1  r r mfe  e re  An'  * y . lege  tu*  eSe  dfet  re'  An'  «1  or*e  re 
An'  9 £ , »T«f  re’  Are'  e • eeie  e re'  &»’  < y. 

F Et rcflangulum  cn,  hoc  eft  abd  ad  rcflangulum  bec]  T^amquc  vt  quadratum 
cx  G B ai  quadratum  rrie,  Uaeflredangulum  r.  F i auttHaugulam  BBC , quod  mox  atten- 
detur . ergo  vt  quadratum  ex  AD  ai  quadratum  ex  FH,  ita  reBangulum  r,  t. F,  hoc  eft  rc- 
Bangulum  aed  aircRangulum  ef.c,  Qtoniam  enim  triangulum  tc  C fimile  eft  triangulo 
I F b'  , Vt  CB  ad  t r , ita  eft  ce  ad  bb.  Sedvt  ci  ad  E F,  na  quadratum  ex  c n ad  re  II  an- 
gulum « e f .-  vt  autem  c B adis,  ita  quadratum  ex  ce  ad  c b E reti  angulum  qu.  re  vt  qua- 
dratum 
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aratum  cx  gk  adreHangulum  ctF  ita  quadratum  cx  ca  adrefianfulum  ceb,  & permu- 
tandi vt  quadratum  ex  ce  ad  quadratum  cx  uQ,uareClangulum  gef  ad  red  angulum  c aB 
Vereor  tamen  ne  m graco  codice  nonnulla  deftderentur . 

Bigo  lingularis,  &mmur  proportio  eadem  eft,  qui  quadrati  ex  ar  ad  quadratum  c 
exceflus, quo recta  jinea qui poteft  reAangulum contentum  au,  d cxcrdi.  ani.cui 
potcll  contentum  ab,ci-]  Grdt~;  codex  dea  d paraydt  agj  iaavor  a,  d atnatiernf 
V *•'  T*f  •Xde,  d CofiXn  d totapin  t«’  vn  ai  > t . dartf  Uicna.ua, 
autem  a lurap  ira  re  v»‘  a > , fi  d rar  Sarapitte  t d \md  a$ , y S1  detp . 

Monacus  terti;  Problematis  fecundi  Epitagmatis. 


THEOREMA  LIX.  PROPOSITIO  LXII. 

. ..  . ‘ LEM 

Rudus  tribus  datis  redis  lineis  ab,  bc,  cd,  fi  fiat  vt  rccbngulum  XXII. 

adb  ad  rcdangulum  acb,  ita  quadratura  ex  de  ad  quadratum  ex  ec,  A 
lingularis, & minor  proportio  eadem  eit,qua:  quadrati  redae  linex con- 
flantis ex  ea,  qux  potett  redanguium  contentum  ac,bd,  & ex  ca,  qux 
potefl  contentum  A d ,b  c ad  quadratum  cxoc. 


Ducatur  a punAo  s ipfi  ad  ad  ' 

r«Aos  angulos  bf.  St -producatur,  J . . 

fitq;  reAangulo  a d b xqualc  qua-  sP\  ei 

dratumex  fd,& ipfi  fd  paralie-  //  \ 

ia  ducatur  ac.  Quoniam  igitur,  / / \ ( B 

vt reAangulum  iniad rcAangu-  / / \ 

lum  acb,  ita  eft  quadratum  ex  na  / / \ 

ad  quadratum  ex  sc,  lioc  eft  qua-  / /h  \ G 

dratum  ex  df  ad  quadratum  ex  v/  acA  \ 

coi  atque  eft  reAangulum  adb  ® 

quadrato  ex  fd  Iquale:  erit,  Sc  / \ / \ 

reAangulum  acb  «qualequadra-  Ad'- 

tocx  su.  lungantur  af,fb,ac,  ''v  /\  ® 

c».  itaqnecuin reAangulum adb  n/  \ B 

Iit  iqualequadratdcx  DF,angu-  ••  n.  \ 

Jus  bfd  «quali  eft  anguib  i ab.  . >kX\  . ■■  . ■ 

e/J autem, & sec  angulusangulo  iur  B 

bag  «qualis-  Sed  & angulus  bfd  ;".®  G 

angulo  bhg,  anguli  ignur  bhg,  .H 

bg  h , hoc  cftli  producatur  gb  angulus  kbf  «qualis  eft  angulo  lak.  quare  in  circu-  K 
Io  funt  a l,bx  punAa,&  per  antecedens  lemma  anguli  ad  x r punAa  rcAi  funt . Du-  L 

C'ltur  ad  fd  perpendicularis  em,  & iunAa  dn  ad  x producatur  . perpendicularis  M 
igitur  eft  ad  rt,&  ipfi  gl  parallela.  Rurfus  autem  iunAa  oc  producatur  ad  p.  N 
PcrPcn^'cularis  ad  bn;  eft  enim  fd  ad  im  perpendicularis.  Quoniam  igitur  O P 
^"5anSl|lu"i  ac»  iquale  eft  quadrato  ex  cg,  erit  angulus  bgc  angulo  gac  «qualis  Q_ 
Sed  angulus  quidem  bg  c.iqualiseft  angulo  cnb  incirculo,  angulus  autem  gab  «-  R 
qua  is  eft  ipfi  b d n in  parallelis . ergo  & angulus  s a c angulo  i d n eft  «qualis , ac  S- 
proptcrca  rectangulum  dbc  «quale  eft  ei , quod  fit  ex  bn  quadrato.  Quoniam  au-  T V 
te™  m triangulo  i-bf  acta  eft  perpendicularis  d n x , & inflexi  funt  ad  ipfam  r n,  n b, 
erit  quadratorum  cx  fd,db  exceflus  «qualis  exceflui  quadratorum  ex  fn,nb.  fcd  X 
exceflus  quadratorum  ex  fb>de  eft  a b d rectangulum.  ergo  & quadratorum  ex  ps 
n b excelsus  eft  idem  rectangulum  abd  eft  autem  & rectangulum  dbc  «quale  qua- 
dratoex  m,  quare  N i poteft  rectangulum,  quod  ac  ,bd  continetur.  Rurfus  quo-  Y 
mam  quadratorum  ex  ng.ob  exceflus  eft  «qualis  excefsuiquadratorum  ex  nc,cb, 
quadratorum  autem  ex  nc,cb  exccfsus  eft  ecb  rectangulum,  erit  quadratorum  cx  Z 
mg,gb  excelsus  rectangulun»  bcb  atque  eft  rectangulum  aeb  «quale  quadrato  ex 
*g.  ergo  ng  poteft totumrectangulum , quod  *r-  ,bc  continetur.  Sed,  & fh  po-  * 
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y ttft  rectangulum  contentum  ic,id.  Itaque  quoniam  rectus  ed  angulus  f «r,  fitper. 

7.  quinti.  pendicuiaris  a ii,crit rectangulum  af,b  rcctangulo  fxg  aequale,  ergo  vtrcctangu. 
Ium  ab*  ad  rectangulum  ckd,  ita  efl  rectangulum  fbo  ad  rectangulum  ceu,  vt 
l autem  rectangulum  nc  ad  rectangulum  cbd,  ita  quadratum  ex  Fc.  ad  quadratum 
cd.  & vt  igitur  rectangulum  >ci  ad  rectangulum  cbd,  ita  quadratum  ex  pc  ad 
quadratum  ti  c n .edque  rcctanguli  quidem  aii*  ad  rectangulum  cbd  vnica.Stini- 
• nor  proportio , recta  vero  linea  r fic  Condat  ex  ea  j qii*  pottd  rectangulum  contcn- 
f tum  ac,bd,&  ex  ea,  qus  poteft  contentum  a n,  c c . proportio  igitur  vnicJ, Semi- 
nor, eadem  ed,qu*  quadrati  rectae  lines  condantiscx  ca,  qua:  potcd  rectangulum 
contentum  a c , * n , & ex.ea,  qua  potcd  contentum  a d , t c ad  quadratum  ex  c d . 


C01riTtlE'i^TU\lVS. 


B 


E 


A Rurfus  tri&lis datis  reflis lineis  as,bc,cd,  lifiatvt  reftanguluiti  mir  ad  reflari 
gulum  a c * , ita  quadratum  ex  de  ad  quadratum  ex  fc  ] Gbatus  codex  tat  ylma,  «V 
v*’  -bmf  a fi  £ Ti’  xm'  a ty  lege  ia,  firmat  < U xt  v*r'  a fi  fi  ofi'e  -n'  -Cans*  ay  fi . 

Quoniam  igitur vtreflangulnm  adb  ad  rcftangdurtt  Acu,  ita  cd  quadratum  cx 
db  ad  quadratum  ex  BcJ  Gratus  codex  «ii  fit  Seir  fii  r;  nlon'  a i fi  aret  olut'  afyitgc 

upot  rt'  a y fi . 

adoc  cd  quadratum  ex  df  ad  quadratum  ex  cc]  Efl  enimob  fimilitudinem  triangulo- 
tum  D b r , CSC. , rt  n e ad  ec,  ita  n f ad  cc. 

Atque  cd  rcftangulum  adb  quadi  atocx  fd  squale  erit,  & reflangulum  acb  k- 
quale  quadrato  ex  cc]  Ex  14.  primi  libri  elementorum.. 

Itaque  cum  rcci-angulum  a ut  squale  fit  quadrato  ex  df,  angulus  bfd  squalis  ed 
angulo  F ab]  funium  enim  reflangulum  adb  ell  ecquale  qtadrito  ex  DF,  erit , ex  17* 
fexet  elementorum,  Vt  a d ad  n r,  im  1 n ad  np. : & fune  arta  angulum  adf  latera  pro  - 
portionalia.  triangula  igitur  adf,fdb  in  rr  [i  fimilia  eruat : idcoque  angutui  ito  aqua- 
tis erit  angulo  tAD.j 

r Eft autem  & bcc  angulus  angulo  bac  squalis]  fiurfus  quoniam  refsangulnm  ac* 
aquale  efl  quadrato  ex  cc  ,vt  ac  ad  cc,  ttacrtt  cc  ad  cb  ex  eadem  17.  fextt . & circa 
angulum  acg  funt  1 ater  a proportionalia . ergo  triangulum  bcc  /lanie  eft  triangulo  gca, 
angulufqee  * c r angulo  c a g aqualis . 

Q Sed&angulus  bfd  cd  squalis  angulo  bho]  Ex  sp.primielementorum.  prodnOani- 
mtrum  c c neque  ad  X 1 »»  h ; fati  a efl  enim  G c ipfi  f d parallela : G facul  codex  . ait.  a ij 
' -em'  a£fi.  lege  i <on'  $£f. 

Anguli  igitur  t h c , bch  ,hoced  fi  producatur  ct, angulus  kir  squalis  ed  ango» 
lo  LAI  j T^amcum  demonHratum  fit  angulum  bfd  aqut.cm  ejje  angulo  t ad,  itemqne 
angulum  «c  c angulo  iag,  erunt  duo  anguli  bfd,  bch  . boc  eft  duo  unguli  mi  g,bch  a- 
quales  duobus  anguiit  f a D,  B A (l , boc  eft  angulo  lak  , qui  tx  his  conftut , fedproduda  c I 
angulus  kbf  eft  aquulis  duobus  interioribus  ,&  oppofitis  bhg,  bgh  ex  3».  primi  elemen- 
torum . nngu  ns  igitur  kbf  angulo  lak  aqualis  erit  • 

Quare  in  circulo  funt  a l,bk  puncta]  filuonitm  enim  augnlut  kbf  efl  aqualis  angulo 
LAK  & Onguli  kBf.kbu  aquales  funt  duobus  redis,  erunt  quadnlateh  akbl  anguli  1.  r i 
K BL  oppolitls  duobus  rectis  aquales , ergo  ex  connerfa  11.  ter  eu  elementorum . quattuor  pnn- 
Cia  albk  intircnh  cireumferentiafitnecefjeeft. 

Et  per  antecedens  lemma  anguli  ad  u puncta  recti  funt]  Vtdeliret  ptrifo.  huius. 
Etiuncta  ds  ad  x producatur,  pcrpcndiculas  igitur  edad  fl,  & ipfi  gl  paral- 
lela ] Hoc  nos  fequen tt  lemmate  demonflrabimus . 

Sit  triangulum  acunangulum  mi  C,&  ducatur  perpendicularis  ad  , i pando  autem  B od 
a c rurfus  perpendicularis  ducatur  1 1 fecaus  ad  in  r t&  iunSa  c f 1»  o producatur . Di- 
co cc  ad  a»  perpendicularem  cflh . Ducatur  enim  i punBo  a ipfi  AU  ad  rcflos  angulos  ne, 
jl.tertij.  & producatur  BB  , ita  vt  cum  au  mu  pant/oeonucniat  .fecclnrqnt  Fi  bifariam  in  u , & 

' etntro  quidem  m , interuallo  autem  u e . circulus  f B c defcnbaSur  , qut  sranfibit  per  n : an- 
Fi.  terti/,  gblus  en  int  rtc  re  fi  as  efl  ■ fimlliter  feti  a ak  bifariam  in  l,  centro  1 internatio  auttui  tx 
alias  circulus  deferibatur  abc,  quiptr  B nanfibtt . lungatur  tM,  quaitidebt  tranfibitptt 
ii.primi.  B piinflum  ex  13.  lertij.  Denique  a punSu  1»  il  t|  perpendiculares  ducamur  I.  n , m o, 

qua 
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qua  inter  fi  paralVa  trunt . aqualis  igi- 
tur eff  k N ipfi  NE,&  EO  ipfi  OF.  Ita- 
que quoniam  angulus  hio  c/I  aqualis  an- 
gulo lbh, aducrticen enimfuut,&  an- 
gulus m o a redus  aqualis  redo  i n b , e- 
rit  fr  reliquus  reliquo  aqualis , & trian- 
gulum e o M triangulo  ini  nquiangu- 
lum  . quare  Vt  It.  ad  em,  ita  N u ai 
IO,  G'  permutando  vt  L B ad  em,  ita 
ei  ai  eo.  [ei  ut  nb  ai  ee  cies  <i«- 
plam  , ita  o l ad  n f eius  duplam  ex 
aquali  igitur  Vt  L E ai  s it  , Ita  me  ai 
, EF.  & Junt  circa  aquales  angulos  K E L 
iem  latera  proportionalia  . triangulum 
igitur  emf  triangulo  bli  aquiangulum 
efi  ■,  & angulus  am  angulo  ai  aqualis , iieoqut  tu  ipfi  lx  efi  parallela.  Sei  k*  per-  I5,f>nrn' 
peniiculariseflai  ea.  ergo  o”  cc  ai  eandem  perpendicularis  erit , quot  oportebat  demon- 
flrare . 

Rurfus  autem  iunfta  oc  producatur  ad  o,crgoperpcndicularisellad  en;]  -itqui-N 
prius  iuda  eli  gc  cumfadajit  ipfi  f d parallela,  'v  proludia  cjl  ai  B F m h,  alloqui  non  ef- 
fet  angulus  iis  aquatis  angulo  n p d , vt  iiClum  eli  vel  igitur  bac  corrupta  funt , Vel  mtel- 
hgeniu  woc  proiudsm[ecartip[am  Eu  ad  redos  angulos  , atque  it  puntlo  a , propterea  ip.primi 
quod  f D , qua  ipfi  par  oli  eia  efi,  e,  dem  ad  redos  angulos  fetat . 

Eli  enim  fd  ad  bm  perpendicularis.  ] T^amque iuda  eflai  rD  perpendicularis  bm.  O 
Gracus  eoiex  babet  *,  yf  n »1  Uri  ii«  t P , [ei  opinor  legendum  x,  yr  n (t  W)  tui  rf. 

Quoniam  igitur  udUngulum  acb  squale  efl  quadrato  ex  cg  j Hac  enim  fuptriut  P 
detnonftratumfuit.  - 

Erit  angulus  b g c angulo  gac  squalis]  Qua  ratione bocfequitur  nos  proxime  expli-  Q__ 
canimus . 

Sed  angulus  quidem  bgc  squalis  eli  angulo  cni.  in  circulo  ] Quomodo  anguli  R 
BGCiCNi  aquales  fine  m circulo  confiderare  poff imus . namque , & aliter  idem  ojiendere 
producatur  n c Vfquc  ai  B o in  r . gr  quoniam  in  triangulo  ign  iuda  funt  perpendiculo- 
res, ai  in  quidem  ooaduo  vero  s E , erit  ex  ijs,  qua  proxime  demonflrata  funt,  M cf,  d4 
BG  perpendicularis  quare  angulus  cpo  redus  eli  aqualis  redo  c o N' , atque  ei  pco  angulus 
aqualis  angulo  oc  N cum  fine  aduertteem , reliquas  igitur  p G c reliquo  O s B ej l aqualis . 

Angulus  vero  gae  squalis  eli  ipfi  idn  in'  pirallclis  ] Ex  i}.  primi  e/2  enim  no  ipfi  S 
DS  parallela  quod  fufr  a dctnonflrauit . -. 

Ac  propterea  rectangulum  dec  squale  eft  ei,  quod  fit  ex  en  quadrato  1 Quoniam  T 
enimangnlns  esc  aqualis  efl  angui  i ed  n ,»e  ollenfumfuie,  atque  efi  angulus  nic  vinque 
communis,  erit,  & reliquus  bcn  reliquo  BSD  aqualis,  & triangulum  inc  aquale  trian- 
gulo IDE.  ergo  vt  B D ad  b n , va  rD  N i ad  r c : & ib  id  nfl  angelum  r>ic  efl  aquale 
quadrato rx  bn-  Gracuscodex  to'  oru  fity  trar  ,i,  rfi  dra  $r  ti tfaymr»  lege  ra  ipa 
Gara  t Dy  . 

Quoniam  autem  in  triangulo  bdf  afta  cll  perpendicularis  dnx  , & inficis  funt  ad  V 
ipfam  fn,  ne,  erit  quadratorum  cx  fd,de  exceffus  squalis  excellui  quadratorum  ex 
F N , N B ] Efl  enim  quadratum  ex  p n aquale  duobus  quadratis  ex  p x , x D , & quadratum  ex 
D b aquale  quadratu  ex  B X , x n quare  fublato  communi  quadrato  « DI,  erit  exceffus,  quo 
quadratum  ex  p n fuperae  quadratum  ex  di  idem,  quo  quadratum  ex  fX  fuperat  quadratum 
ex  ex  & fimih  ratione  exceffus , quo  quadratum  ex  pn  fupcmt  quadratum  ex  nb  idem  quo 
quadratum  ex  f x fuperat  quadratum  ex  i x . exceffus  igitur  quadratorum  ex  f t>,  D B efl  idem 
flue  aqualis  excejju  t quadratorum  ex  F N , N B . 

Sed  excelsus  quadratorum  ex  fb,db  clt  abd  rcflangulum  1 Tofitum  efl  enim  qua-  X 
dratumex  FD  aquale  recl  angulo  a d b , reti  angulum  autem  a db  aquale  efl  rtdangulo  abd. 

-L>ua  cum  quadrato  ex  cv  ex  tertia  fecundi  elementorum,  quadratum  igitur  cx  tv  fuperat 
quadratum  ex  bd  reUangulo  abd. 

Quare  nf  potefi reftangulum, quod  ac, id  continetur]  Quoniam  enim  quadrato-  y 
rumex  fn.ns  exceffus  efi  redaagulum  abd,  & quadratum  tx  en  efl  aquale  reUangulo 
dbc,  erit  quadratum  ex  en  aquale  reUangulo  ab  d vnacum  dic  udangalo , fed  rtRan 

P p l gulo 
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gulo  Aid  yna  cum  redangulo  dic  aquale  efl  redangulum,  quod  A c,  * D continetur  ex  pri- 
ma fecundi  libri  elementorum . quadrarum  igitur  ex  r n efl  aquale  redangulo  contento  a c , i d 
ideoqucred  a linea  s N potcfl  reti  angulum  quod  AC|BD  continetur. 

Z Quadratorum  autem  cx  <tc,ci 
cxceilus  eft  r c b rectangulum  J 
Siuomam  enim  tri jugulum  obtufl- 
angutum  efl  nbC  ,&  a pundo  n 
ad  bc  protrudam  duda  efl.  per- 
pendiculare N1,  erit  quadratum 
tx  N C minus  , quam  quadrata  ex 
* B > B c , redangulo , quod  bis  E t c 
continetur,  yt  nos  dcmouflrauimus 
ad  i},  fecundi  libri  elementorum, 
ergo  quadratum  ex  NC  yna  cum  re- 
8 angulo,  quod  bis  e b c continetur  efl 
aquale  quadratis  ex  N b , b c > boe  efl 
aquale  ted angulo  D • c , & ei  quod 
fit  ex  nc  quadrato  . demonflratum 
etenim  efl  redangulum  D»  c quadrato 
ex  si  aquale  effle,  fed  redangulo 
DB  cefl  aquale  redangulum  D c i.  yna 
cum  quadrato  ex  bc  fer  3.  fecundi 
elementorum,  redangulo  autem  bbc 
efl  aquale  redaugutumen  yna  cum 

2uadrato  ex  «c.  quadratum  igitur  ex  N<;  Vna  cum  duobus  quadratis  ex  nc,  & eo,  quod 
is  bci  continetur  efl  aquale  duobus  quadratisex  bc,  & redangulo  dcb.  quare  fnllatis 
Vtnnquc  duobus  quadratis  ex  1 c > erit  relinquum  quadratum  ex  nc  Vna  eum  eo,  qucdbn 
B c i continetur  , aquale  redangulo  d»c,  >cl  igitur  nc  efl  aquatis  b d , Vel  maior, Vil  mi- 
nor. Sit  primum  aqualis , Vt  in  prima  figura  ,&  quoniam  redangulo  dcb  aquale  efl  redan- 
gulum b c B Vna  cum  eo  , quod  b d,  bc  centiuetur , hoc  efl  vna  cum  quadrato  ex  bc  , /ubla- 
i.fecundi  t,ex  vtrif  qui  redangulo  net , erit  quadratum  ex  Nc  yna  cum  redangulo  icb  aquale  qua- 
drato ex  tc*  exceffus  igitur  quadratorum  ex  NC,  cb  efl  redbngulum  1C1,  fed  fit  t c ma- 
ior,quam  ed  ,yt  in  fecunda  figura,  & ipfl  db  addatur  tscg.ita  yl  D Q^Jit  aqualis  tc,  de  tpfl 
'Jj  aqualis  ponatur  br.  Dico  quadratorum  cx  NC»cs  excefflum  cfjc  redangulum  RC». 
Quoniam  enim  quadratum  exue  una 

cum  eo , quod  bis  bce  continetur , efl  r 

aquale  redangulo  DCB  Vt  priximt 
demonflratum  efl  ■,  redangulo  autem 
BCI  aquale  efl  redangulum  <3.CB, 

Vun  cum  eo,  quod  continetur  D Q , 

& tc,  boe  efl  vna  cum  quadrato  cx 
nc)&  redangulo  bcb  aquale  efl  re- 
i.fecuadi  dangulum  c>cr,  & id,  quod  hQ,bc 
continetur, fublato  comuni  b reda 

gulo  erit  b quadratu  cx  N c Vna  eum 
redangulo  nct,&  eo  quod  contine, 
turi»  ,tc  aquate  ei  quod  ex  tc  qua- 
drato, fed  redangulum  r c b efl  aqua- 
le rect  angulo  bcb,  & ei  quod  BQ, 
boe  efl  nc,  & cb  continetur  . qua- 
dratu igitur  ex  nc  fuperat  quadratu 
ex  n c,  redangulo  R c B , ideoque  re. 
dangulum  rbc  efl  exceffus  quadra • 
torum  ex  N c , c b . Toflremo  fit  B c 
minor , quam  B d , & ab  ipfa  B D ab- 
fcindntur  d ^ aqualis  B c , ponat ur- 

que  fl  R ipfl  r <j_  aqualis , & ipfl  c E aqualis  b s , erit  Qji  aqualit  ipfi  c R , fSr  redangulum 
scb  aquale  ei , quod  bis  ecb  continetur.  Dico  rnrfus  quadratorum  cx  nc,cb  exceffumef- 
fc  redangulum  r c b , 

Quo- 
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Quoi «m*  enim  rurfus  quadratum 
ex  NC  WM  cum  eo , quod  fas  conti- 
netur  ECO  boc  e|J  nnj  cum  reSangu. 
iu  sci  aquale  efl  reSangulo  Dt  s& 
redtnguio  dcb  eft  aequale  re  (i  angu- 
lum cjeb  trua  cum  eo,  quod  no  (r 
B c continetur  , hoc  efl  Vna  cum  qua- 
drato ex  bc,  reci angulo  autem  sc» 
efl aequale reSangulum  qcs’>  & ad, 
quod  sq_«Sr  ic  continetur  , Cubiat» 
communi  reSangulo  oc s , relinqui- 
tur quadratum  ex  sc  una  cum  eo, 
quod  Q_s  , c e continetur  , boc  efl  vna 
cum  reSangulo  KCB  aquale  quadra- 
to ex  bc  . quadratorum  igitur  ex 
MC,  cb  exceffus  efl  rcSangulu m 

RCI  . 

Atque  efl  rectangulum  ab»  tequiJc  quadrato  ex  ic]  Rurfus  quoniam  reo  trioni  « 
gulum  obttafiangulum  efl  , & ad  bc  protrattanulucnur  perpendicularis  ge,  erit  quadratum 
ex  ac  minm  qutnt  quadrata  cx  cb,  ic  , reSangulo , quod  bis  hbc  continetur , ergo  qua- 
dratum ex  ac  vna  ctemreifangulo,  quod  bis  continetur  i,tc  aquale  efl  quadratis  ex  cb,«g. 
Sed  quadrato  ex  oc  aquale  erat  red  angulum  <ci,  reci  angulo  autem  ner.  :3  aquale  reis  an- 
guium 1BC  vna  cum  q uadrato  e x «e.  ergo  reS  angulum  ABC  Vna  eum  quadrato  ex  BC,  & 
eo  quod  bis  bbc  contineturefl  aquale  quadratis  ex  cb  , bc  . dempto  igitur  communi  quadrato 
ex  i Ct  relinquere  reti  angulum  a se  vna  cum  eo,  quod  bit  continetur  Etc  aqt-oh  efl  qua- 
dratoex  bc.  Qnndfl  ab  fitaquitlit  i e , fitqne  sc  ipfiut  et  dupla,  Vt  iiiprmta  flgura  ap- 
paret, reClanguluqt  a B B quadrato  ex  B G aquale  erit , tum  fit  aquale  reSangulo  trc,  Vna 
tum  co,  quod  bit  B B c continetur  . illud  vero  not  boc  modo  demanflrajiimus  efl  entm  rt(l angu- 
lum aeb  aquale  reSangulo  Ait  vna  cum  quadrato  ex  se,  <3t  reSangulum  abi  aqualej 
reSangulo  abc  . vna  cum,  quod  fit  cx  ab  & ci.  Rurfus  quadrato  ex  bb  aq  uahafunt  q ua- 
drataex  bc.cb  vna  eum  eo,quod  bts  bcb  xontmelur . jit  ex  altera  parte  nSangulumbis 
contentum  uc  efl  aquale  ei , quod  bit  hcb  concinetur,  & duobus  quadratu  tx  bc.  quo- 
rum reS  angulum  Atc,&tdqiiodblscontinttHr  f.b  c , quadratunique  ex  bc  vt n/que  com- 
munia fuut . reliquum  efl  , vt  oflendamut  rcSangulutn  ,quodfic  cx  a b,'c  e vna  cum  quadra- 
to cx  ic  aquale  e 'e  ei , quod  ex  en  quadrato  fecetnr  b c bifariam  in  punSo  llaq-,  quo- 
niam bc  bifariam  feSaeft  i*  njttquc  tpfl  adijctinr  Qi,  erit  riS  angulum  SBC  vna  tum  qua- 
dr.u  ocx  o g aquale  quadratocx  q.e.  fcd  reSangulo  quidem  bbc  eft  aquale  illud, quod  fit 
cx  A s,CB,  quadrato  autem  ex  c Tjeqnale  quadratum  ex  Cg,<jr  denique  quadrato  ex  c,o, 
aequale  cx  Bc  quadratum, namque  p ftta  efl  a b aquilis  b F.br  bc  ipfiut  ce  dupla.  rcS  angu- 
lum igttur  quod  fit  cx  a b , c b Vna  cum  quadrato  ex  EC  aquale  efl  quadrato  ex  cb,  tdeoque 
rectangulum  aeb  efl  aquale  reetangulo  abc  Voacitm  eo  ,quidbis  bbc  continetur , boc  efl 
aequale  quadrato  ex  ic  quod  oflendendum  erat . videtur  autem  Tappi  demonflratio  congrue- 
re m eo  tantum  cafu  ,tn  quo  a b i b B aquales  fuut , ilemqttc  aquales  luter  fe  B c , E D,  ip- 
fius  c E dupla  , vt  in  prima  figura  . 

Ergo  no  poteft  totum  rc&angulum , quod  ad,b  c continetur  ] Quoniam  enim  re-  t 
tJangulum  esc  eil  exeejfus  quadrat,  rum  ex  s G , G s , erit  quadratum  cx  ng  aquale  reSan- 
gulo aeb  dempto  ex  co  prius  bbc  rcSangulo,quod  quidem  eft  aquale  reSangulo  quod  a D , BC 
continetur  hoc  efl  reSangulum  contentum  au,i;c  vna  eum  reSangulo  bcb  eft  aquate  rcSau- 
grnlt  abb,  vt  demonflrabttur  efliatnt  cx  antediSis  reSangulum  abb  aquate  & reSangulo 
abc  Vna  cum  eo , quod  fit  ex  AB  ,c  i , & quadratis  ex  B c , c i vna  cum  reSangulo,  quod  bis 
HCB  continetur . Rurfus  reSangulum  contentum  ad.bc  eft  aquale  reSangulo  abc,  qua- 
drat oque  ex  *(.,&  reSangulo  bcb,  vna  cum  eo,  quod  ed,bc  continetur , boc  efl  vna  ant 
quadratocx  >c.  quibus  addatur  cxccfjus , Videlicet  reSangulum  ebc.  eorum  aute  omnium 
rectangulum  quidem  ae  c , quadratumque  ex  bc  ,& id  , qtlod  bit  EBC  continetur  vtnfque 
fuut  communia , rectangulum  Vero  , quod  A continetur  bcb  vna  cura  quadrato  ex  ai  Ia  m 
demonflratumfutt  aquale  quadrataex  bc.  quare  omnia  omnibus  aqualia  funt . ex  quibus  fe- 
quitur  q udritum  ex  sic  aquale  efle  reetangulo , quod  fit  ex  ad,  bc,  praptereaque  ipfam 
xa  g poffc  rectangulum ; trmd  a Q , » c continetur, 

Iwquc quoniam rcAuscll angulus  f kg,& perpendicularis  ab,  erit  rcflangulum  > 

a b s rc- 
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as»  refiangulo  fbg  squale  J 7 <qam  cum  angulus  ai  x rcQus  jit  aqualis  recto  ai  i , & 
angulus  k u v ai  verticem  aqshlis  angulo  rrg,  erit  & reliquus  reliquo  aqnahs,&  triangu. 
Ium  akb  fimslc  triangula  net.  fci  t*r  triangulum  a if  fimile  cd  triangulo  ui  rcitcnim 
angulus  tu  vtrique  communis,  & rectus  a a e aqualis  recta  au,  quare  & reliquus  reli- 
quo aqualis  • triangulum  igitur  a if  fimile  efl  triangulo  Gil  ,4r  ut  ae  ai  Bt,  ita  ei  cg 
ai  ut,  lieoquerectangulum  Alt  aquale efi rectangulc  FBG. 
i Vt'  autem  rcfiangulum  fbg  ad  rcfiangulum  ced,  ita  quadratum  ex  f 6 ad  qua- 
dratum ex  c G 3 Quoniam  enim  recta  linea  i d > G c parallela  funt , & in  ipfas  mciiic  i g, 
angulus  et d aqualis eH  angulo  egc,  efique  angulus  riD  redus  aqualis  recto  ctc.  ergo 
C reliquus  reliquo  aqualis,  & triangulum  bfd  triangulo  sg  c fimile. vi  igitur  rn  ai  1 t, 
ttaejl  d u ai  b c :&, permutando  ,tt  f e ai  b d , ita  G a ai  ic,  quare  ex  12.  quinti,  wi! 
ai  to,  na  rz  ad  eu.  !{nrjus  quoniam  vt  fe  ad  e g ,ita  de  ai  ec,  erit  cx  i.dtfin.  fexti 
rcctangulum  fbg  fimile  rectangulo  n fc  c . fimilia  autem  polygona  in  iupla  funt  propomate 
homologorum  laterum . ergo  rcctangulum  fec  ai  rcctangulum  DEC  duplam  halet  propor- 
tionem eius  , qua  efi  F c ad  DU,  hoc  efi  V G ai  c D . / ei  & quadrat nm  ex  F c ai  quadratu » 
ex  c D duplam  proporttonem  habet  eius , qua  efi  e c,  ad  c D . Vt  igitur  rcctangulum  f B r ei 
rcctangulum  ced,  itaefl  quadratum  cx  fg  ad  quadratum  ex  CD.  Cracus  codex  w II  n' 
•ilm'  { 1 * ne  11  n'  \koi  y 1 i , i tu  to'  Sis'  rSe  y t . lege  itm  to'  Sis'  -tbi  £a  uri  t to'  fe’ 
ril  > f, 

■ Kcfia  vero  linea  fbg  conflat  ex  ea,  quxpotefl  rcfiangulum  contentum  AC,tn, 
& cx  ea, quxpotefl  contentum  ad,  bcI  Grecus  codex  i fl  1(0  i nyxoipln  Uti  tu 
tvtaiaitie  T«'  \mt'  «4,  yt.  lege  i fl  f«»  i eoynxialn  Uri  rue  tera/airne  r i <m'ay,H 

Xj  TO  t tvllLfXIHe  To'  OTO  ui,fiy, 

r Proporiio  igitur  vnica,  & minor  eadem  efi , quae  quadrari  refix  line®  conflanti»  ex 
ea,  quxpotefl  rcfiangulum  contentum  ac,»  d ,Sc  ex  ca,  qu®  potcfl  contentum  ad, 
t c.  adquadratum  cx  CD  3 Gracuseod ex  0'  OI a fe  potaXK  i Uamor  Xo‘yor , 0'  auro  t fe 
•nl  Sn’  riir  evrxnixine  ««1  rSe  toreqilm  to'  duo'  »>,il,jn'i t»  dn'  a.  i,y  i *-«Vr»'fe' 
T»I  nt,  rge  ifa  fe  parargie  Unoro»  Ai>«  «'  aiitaV  fe  mf  Xm'  rue ’ nyxHfxim  Uri 
**»  luiapiiu  to’  doro  ay,ft,i jiii  tvrapone  to'  duo'  a t , H y aro'e  To'  Sis'  ne  yt. 

In  tertium  Epicagma  tertii  Problematis . 

THEOREMA  LX.  P R O POSITIO’  LX III . 

XXm'  AB  clu^em  C D, rc&angu!um  autem  b bc  re&angulo  abd 

X maius . Dico  rcdtangulum  bac  luperarc  rcctangulum  a E D ipio  bdc 
raSangulo . 

B Quoniam  enim  rcfiangulum 
bic  squale  efi  & rectangulo 

C *c  e,& quadratoex  ECjhocdl  — 1 ,j-  . - ■ 1- 

D,  & refiangulo  ced  vnacumrc-  a t c d B 

fianguloscDi  rcfiangulu  aut£  * 

1 c n ' na  cu  b c d refiagulo  tutu 

E F efl  regulu  quod  t d,  c b continetur,hoc  efi  refiangulum  aci:  erit  refianguluan  ttci- 
G quale  refianguloque  acb,&  refiangulo  ced.  Sed  rcctangulum  ace  squale  cft& 
H refiangulo»  quod  continetur  a c,bs,Ji  rectangulo  a cd;  rcfiangulum  rero  conten- 
tum a c t e d rna  cum  rectangulo  ced  totum  cft  abd  rcfiangulum.  factum  igitureli 
X rcfiangulum  brc  squale  rcftanguloque  a a d,& refiangulo  a c r,  quod  cft  refiangu 
Ium  bdc, quare  bbc  refiangulum  fuperat  rcfiangulum  abd  refiangulo  b dc. 

eo*IMEr{To4HlVS. 

A Dico rectangulumtsc  fuperare  rect angulum  a B D ipfosDc  refiangulo]  Cucis 

eeiex  tu  »*'  W toy  t»  »W  • 1 t \atfiv_M  n!  in'  0 yt.  lege  no!  in'  fity. 

Qu u- 
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Quoniam  enim  reftangulum  b b c iequale  eft  & rc&angulo  b c e '}  & quadrato  cx  p.  c]  B 
Ex  1»  fecundi  clenttn'  rum  . 

Hoc  cft &rc&angulo  cbd  vnacum  re&angulo  ecd]  Ex  i,eiufdem,  C 

Kcclangulom autem  «*ce  vna  cumuco  rc&angulo totum cft  rcctangulum  > quod  D 
1 d , c e continetur  ] Ex  primi  ciuftrm  • 

Hoc  cft  re&angulum  acb]  Quoniam  enim  ab  eft  aqualis  cd,  addita  vtnque  comn\u-  E 
ni  e c,  erit  ac  i^/i  bl>  aqualis . ergo  retian^ulum  ace  eft  aquale  ii,  quod  b n , c b ctftti-  ' 
netur» 

Erit  fcerangifturrt  »nc  ecquale  reftanguloque  acr,  Ac  reetangulo  cro]  SrxiB)  F 
tadex  t i dftt  irW  fity  Jr*r  #2»  rttr*  uni  yai,  £ /nS  uri  ytl  » ieg$  Htjiri  lini  * > i -tJ 
vrt  ytf. 

Sed  rcctangulum  ace  »qualc  cft , Ac  reetangulo , quod  contirietor  a c , B t> , Af  Hf-  G 
ctangulo  ac  !>  ] Er  prima  1'  cu-‘di  elementorum  . Gratus  codex  daku  -ri  f*lr  t ini  0yt  Uor  J 
& T*jT*  uno  *>,i  i ni  vXo  a y , y t lege  ro'  fil r vvi  <c yt  «r or  'nStl  pV«  ay 
i/  xj  -n!  ini  «t  y , y X. 

Jlecunguiu;»  vero  contentum  ac,  *b  vna  cum  reetangulo  cbd  tofcunl  eft  aej5  H 
rcctangulum  j Ex  eadem. 

Quod  eft  rcctangulum  bdc  ] ERenim?i>  ipfi  ic  aqualis  ,vtfuperiui  ditium  fjfl.Che-  K 
C9f  CudeX  i «3>  ri  uni  0*,  ly  lej^e  ri  vno  /J  i , i y . , 

Monachus  tertij  problematis , 


THEOREMA  LXl.  PROPOSITIO  LXIV. 

LEM 

Tribus  datis  redis  lineis  ai,  cd,  DE,  fi  fiat  vtTredanguIum  a$d 
ad  redangulum  a c d , ita  quadratum  cx  B E ad  quadratum  cx  E c , lin- 
gularis & maxima  proportio  cft  rcdanguli  aed  ad  rcdangulum  bec. 

Dico  cdndcm  efle,  qux  quadrati  cx  ad  ad  quadratum  rctftx  linex, qux  B 
componitur  ex  ca,  qux  poteft  re&angulum  contentum  A g , BD,  & cxs 
ea,  qux  poteft  contentum  ab,  CD.  ••• 


Dcfcribatur  in  reda  linea 
a d femieircuius  a f,g  d : &c  ad 
redtos  angulos  ipfi  ad  agan- 
tur b f , c g . Quoniam  igitur 
fadtuin  cft  vt  a c d redUngu- 
lum  ad  rcctangulum  acd,  ita 

qua. Iratum  ex  bb  ad  quadra- 
tum ct  ec;  rcctagulo  autetn 
a b d xqualc  cft  in  fcmicircu- 
lo  quaJratum  cx  bf  , tc  re- 

«dangulo  acd  xqualc  quadratum  ex  cc:  erit  vt  quadratum  cx  r.F  ad  quadratum  cx 
C G i ita  quadratum  cx  t e ad  id  >*quod  iit  cx  b c quadratum  , & longitudine  vt  hr  ad 
«g  , ita  is  ad  bc:  funtqiic  Ef,cg  paralleli,  ergo  recta  linea  cit,  qua  per  foe  tra- 
fit  - & producatur,  atque  ad  ijjfdm  agantur  perpendiculares  ah,  dk.  Quoniam  igi- 
tur fingularis& maxima  proportio  cft  rcctjinguli  aed  adreetanguluBtc,  rectangu- 
lum  autem  fbg  reetangulo  aed  cft  xqualc,  erit  lingularis  & maxima  proportio  ea- 
dem, qux  rectanguli  r e g adrectanguluin  e r c . vt  autem  rcctangulum  i ir,  ad  rc- 
ctangulum bbc,  ita'cftob  lineas  parallelas  quadratum  cx  ge  ad  quadratum  cx  ttj 
hoc  eft  quadratum  ex  a e ad  quadratum  cx  f.  h , in  circulo  cnimiunt  punita  n a,  io,  _ 
cum  anguli  ad  hg  recti  fint.  Vt  autem  quadratum  cx  a e ad  quadratum  cx  bh  , ira  N 
efi  quadratum  ex  ad  ad  Quadratum  ex  hk  ob  parallela^,  finguiari- igitur, &:  maxima  Q 
proportio  eft  quadrati  eX  da  ad  quadratinii  cx  uft.  fc  d'nc  qniucm  poteii  rectangu-  p 
Jum  contentum  ac,  Bd  ,'g  k »cr6 poteft,  quod  ab  , cd  continetur,  quare fingularisj 
& maxima  proportio  eadem  cft,  qua  quadrati  ex  a d ad  quadratum  recti  linea,  qua» 

cum- 


E 

F- 

G 

H 
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componitur  ex  ea,  qu*pcteftrectangulum  contentum  ac,  io,  & ea,  qua: potcft  id, 
quoa  ii,CD  continetur. 

'i  ' ' C0MME3?r^H/rS. 

^ Tribus  datis  netis  lineis  a b , c n , rn , fi  fiatvtrectangulum  abd  adrectangulum 

a c n,  ita  quadratum  ex  bf  ad  quadratum  cx  ic)  Crtuns  codex  habet  at iSt  talitie 
tvatrmr  ait  *0  >/,  l £ apia iQtptntt  timV  , yfrsr.,  ai  •&*  a ii  t me*  e a*'  <ma' 

Svam  a*  0 • «.,'r  tV  &»'  « J1 « . frd  Icpcvdum  vi  opinor  afimr  i«6n»»r  • wS«*r  t»,  a 4 

yf,t»li*r  yinana  ile  a*  \an'  a gf  «r*V  «'  sW  , «Jt*  t*'  iw'  0*\mp*t  a*  io'  i y. 
hero  t a t , //,  u,s  mfiatbipirit  a me  , tamquam  fupcruacanea,  V ab  aliquo  attdita  omijjimus. 
jj  ' Dicocatidcm  clle,qu$  quadraticx  ad  ad  quadratum  reette linea;,  qua:  componi- 
tur ex  ea,  qui  potefl  rectarguli.m  contentum  & ex  ea , qute poirfl  conten- 

tum t r , c f J Cascos  codex  ,.f>»  ii  tai  * atirde  iei  ai  etv*  ait  ai  mele  dat  ait  auy- 
uu  r irae  tavt  ai  e loraplm  ai  io‘  air  at  0 i t «i  ait  ivraplne  ai  lua  a 0 y i . lege  ta- 
ri rie  Ivtapirnt  ad  ia  i air  ay  0i,  i)  air  tmaplnr  t»  lai  a$  y i. 
q Quoniam  igitur  factum  eflvt  abi!  rectangulum  adrectangulum  a cd,  ita  quadra- 
tum cx  se  ad  quadratum  ex  icj  Crrtcus  codex  nta*  cut , quem  nosita  rcpitaamus . «rii  fr 
ytytrnTu  it  ai  ilvo  a0i  rpc  c ai  ivi  ayi  ivru  ai  *V  0t  myi  t ai  lari  • y. 

D Rcctanguloauicm  aed  ttqualc  efl  in  fcmicirculo  quadratum  ex  b f , & rcflangulo 
acd  atquale  quadratum  ex  cc  ] ExS.&  ij-fexti  libri  elementorum  ,eH  enn»  s p meiu 
proportionalis  inter  ab,  id)  ttemque  c o medii  proportionalis  inter  a C , c D. 

£ Et  longitudine  vt  bf  ad  c c,ita  » t ad  f c ] Ex n.fexti.  Crtecusccdex  tantum  ha- 
bet , £ pinu  hos  autem  perfpicuitatis  caufji  ita  Vertendum  cenfuimus  . 
p Ergo  c A i linea  cft,qu£  per  f c b tranfit^  Ex  'cmmate  quod  nos  in  41  .huius  oflcndimis. 
q Re&angulum  autem  F cc  retfangulo  aed  cfta*quale]  Ex  corollario  16.  terti*  ele- 
men*orum  . Gracu f eodr.\  «m*  r#’  Km'  £•*  •'  dftt.  &c.  fcd  legendum  rfM « t'  £•» 

5r#r  5?»  itS  \*f»'  «f/.  t ift t &C. 

E.  it  lingula:  is,  & maxima  proportio  eadem  > quare&anguli  feg  ad  rctfangulum 
« B c J Gr&cus  c d*  x • dp*.  fttv ayjtc  ks u p tyiete  a oyce  #*  «toraV  tjr  •nS  7*  £ • » +fo'f  ro“\ml 
$ o.y  lege  •'  dvitt  JJr  vn'  atfce  7«' 
g;  Vt  aurem  re^jiigulum  pbg  ad  rcdtangulum  be  c>ita eftob  lineas  paralteias  qua- 
dratum ex  gh  ad  quadratum  cx  hc]  Sunt  cnimre&angula  fhg  » b b ejiinrer/c  fwnlia,cum 
ob  fimilttudtnem  triangulorum  FRB,  GEC,  Vt  t e ad  bG  , ita  fit  bb  ad  ec.  reSa  Ime 4 
autem  figura (imtles  in  dupla funt proportione  homologorum  laterum . ergo  reft angulum  frg 
adreffangulmm  bbc  duplam  habet  proportionem  cius,  quam  ge  habet  ad  ec,  Jed  CT  eandem 
habet  quadratum  ex  gb  ad  quadratum  ex  bc  • W igitur  reS angulum  fio  ad  rt3  angulum 
» B C , ita  efl  quadratum  cx  g e ad  id,  quod  ex  BC  quadratum . Gracus  autem  codex  corruptus 
tr  mancus  e<l  qui  ita  reflituetur . it  r«’  »Vi'  iSo?1  & tyfi7af  %Z$  fd.lf7*p*k- 

An  A 4*  t«'  «W  n • apof  t*'  W i y , 

L quadratum  cx  a t ad  quadratum  cx  bh  ] Ob  triangulorum  a e 11 , c ec  fimili» 

tudtaem  uan  cumpimfta  ha,cg  finttn  circulo , erit  angulus  ahb  in  fcmicirculo  rc3ns 
aqualis  reflo  gce;  eflque  angulus  ad  h ytrtq,  communis , reliquus  igitur  hae  reliquo  c g e 
aqualis , &•  triangulum  triangulo  fimile  erit  quare  Vt  g f ad  B c , ita  ah  cd  k-H  , & Vtqu^ 
iratum  rx  gb  ad  fuadrotum  cx  rc,  ita  quadratum  ex  a e ad  quadratum  ex  bh.  Gracus  co- 
dex To  w * I JOfef  Tc'  arra'  1 1 lege  «po 't  r 0'  «Vi*  ( 0, 

In  circulo  enim  funt  pun&a  hacg.  cum  anguli  ad  hg  refti  fint]  Ex  conucrfasi 
tertq  elementorum . quoniam  enim  quadrilateri  ha,cg  anguli  ad  iig  reftifunt,  erunt  re- 
liqui  duobus re&is aquales. 

jq-  Vt  autem  quadratum  cx  a b ad  quadratum  ex  e h,  ita  cft  quadratum  cx  a d ad  qua- 
dratum cx  hk  ob  parallelas]  7^am  cum  dk  fit  perpendicularis  ad  ii  h , erit  angulus 
D k b ex  tertior  aqualis  interiori  ,& oppnftto  ahb.  quare  d k parallela  efl  ipfi  ah;&  trian- 
gulum k b d fimile  triangulo  aeh*  »f  igitur  a e ad  eh,U4  de  ad  er,  quoniam  rt  to- 
ta ad  totam,  ita  pars  id  partem . erit  ©*  reliqua  ad  ad  reliquam  h k , Vt  a e’  ad  .i  h > & ideo 
quadratum  ex  ad  ad  quadratum  CX  HK  efl  Vt  qujdtatum  ex  A B ai  quadratum  BH. 

O Singularis  igitur  & maximi  proportio  cft  quadrati  ex  da  ad  quadratum  ex  Hk  i 
Gratus  eod>  r • «f*  gerant  c mju  fxiyrrar  Aoys  *2»r  •*  *ri  uva  l « mf  t s 7#%  uv%  0».  lege 
i w’  Jv*  6 x.  & ita  fupra  • 

Sed 
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Sed  hg  quidem  potell  reftangulum  contentum  ac,bd,gk  vero  pote'?  quod  ai,  E 

eu  continetur  ] Ex  jp.  huius  grtccu s codex  «'  Xs  S x inr  n*  tura/olm  tg’h  \m'  fff  ay,gt, 

Kj  t»'-vW  »/J>.  legendum  autem  ut  opinar  n Xi  In  iri»  *'  X»»«fs«»  u*  »’  dft  a.y)fit,< 
tfi'  n t n iri»  »'  letaiurn  n'  ■um'  »1 , > X . 

• - " , (!  t • j 

DE  DETERMINATA  SECTIONE., 

>.  ‘ -i’  • ” ; 

Prirnusliber.de  determinata  fe&ione  habet  problemata  fex , prxeepta  fexdecim, 
determinationes  quinque,  quarum  maximae  quidem  quattuor , minima  vero  vna , & 
funt  maxima;  hxc  videlicet  ea , qux  ad  fecundum  praeceptum  fecundi  problematis , & 
quae  ad  tertium  quarti  problematis,  & ad  tertium  quinti , & ad  t ertium  fexti . minima 
autem,  quae  ad  tertium  praeceptum  terti;  problematis. 

Secundus  liber  habet  problemata  tria.prarcepta  nouS,  & determinationes  tres,  qua- 
rir  minimae  quidem  duae,maxima  vero  vna,  & funt  mini.ua:,  quae  ad  tertiu  prarceptnm  >' 
primi  problcinatis,&  qutc  ad  tertium  fecundi  maxima  autcm,que  ad  terti/  problematis. 

i i * ", 

INCLINATIONVM  LIBER  PRIMVS. 

* • : ‘ ' • • • * i 

. LEMMA  vtile  ad  primum  problema. 


THEOREMA  LXII.  PROPOSITIO  LXV. 


LEM. 


Sit  ab  maior,  quam  cd,  & rcdangulum  aeb  re&angulo  cfdi-  1 
quale-  Dico  ae  tnaiotem  efle,  quam  cf.  • 

Secetur  vtraque  ipfarum  bifa- 


riam in  punitis  on  . manifefto 

conflat  g b maiorem  efle , quam  . — i — — ... — i-  — ' A 

hd.  Itaque  quoniam  reftangu-  , 

lum  ab»  «quale  eft  rcftangulo  c h d r 

c r a , & quadratum  ex  gi  qua-  — — ■ ‘ ■ ■ J-- - — 

drato  ex  h»  maius;  erit  reiUn-  • pA 

gulum  a eb  vnacurn  quadrato  er  a . o-t  > • j b-  . n >r 

c»  maius  re&angulo  e» d vna  cum  quadratocx  bd.  fed  reftangulum  quidem  ab>  B 
vna  cum  quadrato  ex  o b «quale  cfl  quadrato  ex  g b,  reftangulum  vero  c r n vna  cum' 
quadrato  cx  hd  «quale  quadrato  cx  hf.  quadratum  igitur  ex  gb  quadratocx  rireft 
maius . & ob  id  reda  linea  c b maior  ,'quam  reda  a » . cfl  autem  & ac  maior ,quarar 
ch  .ergo  tota  ab,  maior,  quam  tota  er.  limiter  autem,  & fi  minor  fit  ab*  quam 
c t>i  fit  reftangulum  a b b rcftanguJo  c f d «quale,  erit  tota  a b ; quam  tota  c r minor . ' 

• ■ - , * : j . ■ * -»  *0'  .11 

comme  t u \ i v s ! 


Erit reftangulum  abb  vna  cum' quadrato  px  ci  maius  reftangulo  cfd  vna  cum  A 
quadrato  exeo}  Gr&cus  codex  pui^or  dfa.  tal  ro'  <&»'  ut  fi  ptrd  ei  aero'  I X . fed  t egen- 
dum (SIT  d r»  dro'  nB,  t»  -an'  y £X  f.lT«  t»  duo'  It. 

Sed  reftangulum  quidem  abb  vna  cum  quadratocx  cemquale  cfl  quadrato  ex  ob  J B 
Ex  6. fecundi  Ithn  elementorum . . , , 

; , - • • • i* 

THEOREMA  LXIII.  PROPOSITIO  LXVI. 

: ' LEM. 

Sic  ab  maior,  quam  cd,&  lccccur  cd  bifariam  in  pundo  e.  Con-  I!' 
ftar  ig  itur  fieri  polle,  vt  ad  redam  lineam  ab  applicetur  redangulum 
aequale  redangulo  CED.  etenim  redangulum  ced  quadrato  ex  ce  eft 
aequale,  & quadratum  ex  ce  minus  quadrato  dimidia:  ipfius  aj.  Applt- 

v . . oo  ■ Qjj  “ ' cetur 

oM  •»  •' 


* 


V.  • 
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tttur,  fitque  re&angulum  a f B , & a f fit  maior,  quam  F b , Rurlus igi- 
tur conitar  maiorem  efle  AF»  quam  CE;&  bf  minorem, quam  ED. 


A 

B 

C 


Eft  enim  a»  maior, quam  dimidia  ma- 
ioris, & ei  minoris  eft  dimidia.  v( au- 
tem af  ad  ce  , ita  id  ad  fb.  minor 
igitur  eft  pb,  quam  ip.  quod  demon* 
Arare  oportebat. 


A 


F B 

-1 


C * D 


COMME^T^t^lVS. 

'A  Eli  enim  af  maior,  quam  dimidia  maioris, & ce  minoris  eft  dimidia  ] Gratus  eo. 
E*  ^ i,  yif  alfrut  puilfetoi  in,  f'  faleria  , o'  ti  y 1 701  i/*?.»,..  ■*  ftotiat  . ego,  i el  na  le- 
gendum puto, Vel  in  banc  fententtam  * fiir  yaf  a^out  ueQrrr  ju*i'£«r  iri,  »*  b' 'f,/*** , ,’i 

, , , vir  «AAAT/,r#r  i e;,  ufArtia  f 

B Vt  antem  a f ad  c e , ita  e d ad  r b ] Sangnlum  namque  a f b f emitur  aquale  red  an- 
gulo Cio.  ergovs  ar  ad  cb,  ita  ed  ad  fb,  cir  e*"»  a f fit  maior,  quam  e i,  erit,  & 
B d , quam  F B maior , ex  ijs , qua  demou/lrauimus  in  16.  quinti  elementorum • 

C Minor  igitur  eft  f e , quam  an  ] Hae  nos  addidimus  perfpicmtatn  caufa , 


theorema  lxiv.  propositio  lxvii. 


Sit  rurfus  afb  re&angulum  rettangulo  cF.n  aequale , & a b minor, 
A quam  c D : fitque  d e minor ; quam  E c , & B F minor  quam  F A . Dico 
B & AF  minorem,  quam  ce,  & FB,quam  ep  maiorem  efle. 


C Seccntur  a e , c d bifariam  in  punftis 
ho.  minor  igitur  eft  ah,  quam  ec,  & 
f quadratum  ex  ah  quadrato  ex  ce  mi- 
p nus.  Sed  quadratum  quidem  ex  ah  eft 
squale  rc&anguloque  afb  & quadrato 
ei  Hir  quadratum  vero  ex  eo  aquale 
rcRanguloquc  et  d ,&  quadrato  ex  g b , 
ergo reftanguJum  afb  vna.cumqua«lrai  • ‘ ■ 

ex  hf  minus  eft  reaangulo  beo  vna  cum  quadrato  ex  e b,  quorum  reAangulum  afb 
ponitpr squale reftangulo  e Bp,reliquiBn igitur  quadratum  ex  hf  quadrato  ex  qb 
eft  minus,  & ob  id  reda  linea  hf  minor,  quam  ipfa  ce.  erat  autem  & ah  minor, 
E quam  cc,  tota  igitur  af,  quam  tota  cb,  eft  minor,  & reliqua  fb  maior,  quamre. 
liqua  ED, 


C 0 M M E T -4  HI  r S. 

A ' Sitquc  d e minor,  quam  bc  ,Sc  bf  minor , quam  fa  1 Gratus  eodex . *|  »V,  Ia«V«, 
T»r  t > in  £1  • 7 ut  f*  fed  forte  legendum  erit , £ Sr<  iA«„«r  fiir  Jt  v»n/ 

u'  ti  r»"f  {*,  j . 

B Dico  & af  minorem,  quam  cb,&  fb,  quam  so  maiorem  c(Te]  Gratus  eodex  fu 
* »'  t { t»V  yt  »A a'ar»r  ter,  fed  bat  addenda  fune , >t  opinor,  n'  ti  (g  n',i  t fiil^r.  In 
condujione  enim  utraque  inferuntur, 

C Minorigitureft  ah  quam  co  ,& quadratumex  ah  quadratocx  co  minus  ] G'd- 

tut  codex  lu—r  Sfa  iri  vi  d « I Tot  yt  >r*  £ t,',  &s.  [ei  Verbum  illud  !r»  delen- 
dum puto,  tamquam  fuperuacaneun , 

p Sed  quadratum  quidem  ex  a h eft  squale  rcftanguloque  X f b & quadratocx  hf. 
quadratum  vero  cx^cc  squale  tCBlanguJoque  ced,  & quadratocx  gbj  Gracusca • 
dex  rfM«'  7 * f-i"  Sun  dfu.  i, ,t  in  tjIti  a»»1  yit  w'  iV  fed  corruptus  efl , & 

mancus 
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uuv.cn qui  fortaffe  stareilituentur  sW.*'  r«'  fele  \W  <tQ  /«e  t2»  tbIti  llw'  xav  t*’  vn* 

i £ ; Ta'  i1*  Snt’  > 4 irtF-nJT*  wi'  y t X , xj  70'  in*  a 1 . 

Et  reliqua  fb  maior, quam  reliqua  t,t>  ] Cneus  codex  »*X1  amtb'  t tr  Aura'  r ftifctt.  E 
ini  ner  perfpicuitatis  etufja  ita  Vertendam  duximus . 

THEOREMA  LXV.  PROPOSITIO  LXVIII. 


Sit  rurfus  a b maior , quam  CD,&  (ccetur  c D in  puncto  e,  ita  vt  df. 
non  fit  minfi^uam  ec.  manifcltumcft fieri  po(Te,  vt  rcdtangulo  ced  A 
a-quale applicetur  ad  rcdlam  lineam  ab  deficiens  quadrata  figura.  Quo- 
niam enim  de  non  eliminor  quam  e C,  vel  ipfi  squalis  erit,  vel  maior,  & 
fi  quidem  rcqualis  redtangulum  ced  minus  ell  quadrato,  quod  fit  a B 
dimidia  iplius  ab.  Siautem  maior,  multo  minus  erit,  etenim  minus  ell  eo 
quod  a dimidia  ipfius  cd  efficitur,  potell  igitur  rcdtangulo  CED  xqualc  c 
dcficicnlque  quadrata  figura  ad  redtam  lineam  ab  applicari.  Itaque  appli- 
cetur, & fit  redtangulum  afb.  & ipfius  ab  maior  portio  fit  af-  Dico  D 
FB  minorem  cfle,  quam  ce. 


Quoniam  enim  t>  s non  efl  minor  >qua 
se,  vel  aqualis  erit,  vel  maior,  fit  pri-  A 

mum  aequalis,  & cum  * b fit  maior, quam ..  . . 

CD.fitque  a f quidem  maior,  quam  di- 
midia ipfius  a b , D e vero  ipfius  c D d_i-  c ® D 

raidia  ,crit  af  maior,  quam  di:  atque 
eft  vt  af  ad  db,  ita.CE  ad  fb.  maior 
igitur  cfl  cb,  quam  F b , ac  propterea  Fs,quam  ce  minor. 

Sit  deinde  maior  d e quam  b c , & fe- 

cctur  cd  quidem  bifariam  in  pundto  g , A n t t 

a b vero  bifariam  in  h fecetur . Quoniam  • . , . - . . 

igitur  maior  cfl  a b , quam  c d , ipfius  au- 
tem ab  dimidia  ell  hb,  & ipfius  cd  di.  c * ® D 

midia  cc.erit  hb,  quam  c e maior:idco- 
qne  quadratum  ex  u b maius  quadrato  ex 

c g : fed  quadratum  ex  h b aquale  ed  rcdtangulo  a f e,  & quadrato  cx  f h , quadratum 
vero  ex  cc  zquale  rcdtangulo  ced  & quadrato  ex  bg.  ergo  redtangulum  afb  vna 
cumquadratocx  fh  maius  clt  rcdtangulo  ced  vna  cum  quadrato  cx  bg, quorum  re. 
dtangulum  afb  zquale  ell  ipfi  ced  rcdtangulo.  reliquum  igitur  quadratum  cx  hf 
maius  cd  quadrato  ex  ic,&ipfaKF  maior , quam  ec.  ed:autcm  5;  ah  maior, quain 
dc  . quare  tota  a e,  quam  de  elt  maior , atque  cd  vt  af  ad  d e,  ita  ce  ad  fb.  maior 
igitur  cd  cb,  quam  EE,obid  FB,quam  cb  minor  erit,quod  oportebat  demondrarc. 


COMMEUT^HIVS.- 

Manifcdumcd  fieri  pofle,  vtreiSangulo  cbd  zqualeapplicetur ad  redtam  lineam  A 
ab  deficiens  quadrata  figura  J Cneus  codex  t*rtfe'r  pi>  it  ,Vi  «e/  .#■  } ■ x ittr 

rapa' ra'r‘ a 0 rapa'  flator  is.nr  a rsrfayaeer  .fedViditar  It^enriuns  trs  fomi'r  iti  raS  xm' 
effu"  ytl  irtr  rapa'  rar  a0  rapaflaxZt  iM«»«  urpryune  . 

Et  fi  quidem  aqualis  .redtangulum  ced  minus  cd  quadrato,  quod  fit  a dimidia  ip-  B 
fius  ab,  fi  autem  maior , multo  minus  erit;  etenim  minus  cd  eo,  quodadimidia  ipfius 
C E F efficitur  J Greuus  eodtx  agi  ii  feia  ipar , 7 »'  ‘jr.  y * t re  W 7 i",  a'  petatiar  ia  a$  a ' 

Si  patfrr  wMii  haerere  f S2,  Tc'  •ima'  >1X7*  W 7ae  a'  utreiac  ree  a 0 . y re  'eri  rue  a* 
getate  ar  y&c  fed  legendam  opinor  e ane  ei  feir  'ire , re  sac'  ytiri  ira'  ree  a'  serenae  riie 
at  0 haeror  ieer  ei  XI  serarer , nM*  haorir  i es  7 fi’  vara'  yal  re  -70'  va>  y'  [eift.te  ree  A 0a 
j ^rtW  re  1 »•  femine , ire.  - 

Qj  1 Potcd 


OS 
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C Poteft1g:turre<5angulo  cid  aquale,  deficienfquc  quadrata  figura  a<l  rc<G;iin  li- 
neam » r,  applicari]  Et  x8.  fexti elementorum  . Grxcus  codex  J!  oj  m -nS  yil 

ieu  t« r * j9  r*fx0 AKnr  isx errer  otoe dymnr . /cd  Videtur  legendum . loruo or  df&  rb  onl 

i 'm'  fff  yit  !«»  ru/u  oir  A 0 ruf  xpxsXdr  iixdrer  tIt  fxyira  . 

D Dico  f»  minorem  effe  quam  ce  J Gruens  codex  fn  11  i>.«sr»r  sr»  »'  ego  Itgeu- 
dum  puto  dVi  tu  &c. 

E Atque  eft  vt  A F ad  n b , ita  c e ad  fe  ] Ex  14.  terti j elementorum . 

p Ipfius  autem  a»  dimidia  eft  hi,  & ipfius  cd  dimidia  cg]  Crxcus  codex  i,  Sb  oie 
fttr  » .6  dfo.  dtp,  rie  11  yt  i/m  i yu  corrige  1;  iri  oie  plr  * 0 u/noeta  i 00,oic  ll  yt 
u/iiruu  i yu.  4% 

G Quadratum  vero  ex  cg  atquale  cft  re&angulo  ced  , & quadrato  Tx  eg  ] Grxcus 
codex f ot'  tl  in'  £ f t 1'  tl  in'  yu  icur  Ri  7»Tt,^r,  delenda  Juut  verba  tllu  o.'ti  ire' XI 

H Ergo  redtangulum  afb  vna  cum  quadrato  ex  fh  maius  efl  rcftangulo  cfd,  vna 
cum  quadrato  ex  sej  Grxcus  codex  peiter  utfx  Si  7V  f«7«  7*  to' £9,  7nfW 

«ni'  lege  tu  A* ' y • £ . 

X Atque  dt  »t  a 1 ad  de,  ita  ce  ad  eb]  Grxcus  codex  v*  teir  de  »'  « £ vfte  oir  11 
io  ut  u »0  mere  oir  (0  lege  ime  n yi  rtfee  oir  f f . 

L Maior  igitur  ell  c e , quam  f»,  & ob  id  fe,  quam  ce  minor  erit]  Gratus  codex 
pal^ur  dpx  j i * 1 oir  £0 , det  Ia  aeomr  ieir  £ £0  oie  *t  legt  pil^ur  Ut  a.  r.  £ y 1 rie  ? 0, 
met  inxuomt  Rir  »'  Jg  rue  yt, 

IN  fextum  Problema . 


THEOREMA  IXVI.  PROPOSITIO  LIX. 


LEM. 

P? 


Sit  minor  quidem  ab,  quam  cd, -aquale  autem  rc&angulum  aeb 
rcdangulo  c E d . Dico  a e,  quam  c f minorem  dfc . 


Secentur  A e , c d bifariam  in 

puto  hg  . erit  hb  minor, quam  A . 

cd.  quoniam  igitur  reftangu-  | , 

lum  cfd  atqualeeft  reftangulo 

«.fecundi  A“’  <lua<)rafum  autem  cx  n«  c c d f 

' minus  quadrato  ex  gd,  erit  re*  i . ..  a...  — .-  - 

fiangulum  aeb  vna  cum  qua- 
drato ex  11  b,  hoc  efl  quadratum 

ex  h 1 , minus  reftangulo  cfd  vna  cum  quadrato  cx  cd,  hoc  eft  minus  quadntoex 
cf.  ergo  he,  quam  cc  cft  minor,  eft  autem  & ah  minor,  quam  cg  .tota  igitur  ab 
^ minor  erit,  quam  tota  cr  • fimilit er  autem  fi  tota,  quam  tota  maior  fuerit . 


e 0 m m e J^r  a ^ / y s. 

Similiter  autem  fi  tota,  quam  tota  maior  fuerit]  Grxcus  codex  •'/,*'«  ut  |w(n  » 
frit  0»  1 ts.re  . fid  V reorne  aliqua  defiderentur  in  banefententtam  fsmtltter  js  tota/juain  to- 
ta maior  fuerit , boc  e0  fi  tota  c r ponatur  maior , quam  tota  A B , demonftrabitur  c d , quam 
AB  maiorem  efit . quamquam  ego  non  f‘4  irJxtur  libentius  legerem,  vt  effet  quafi 

antecedentis  cenutrfa  . 

IN  o&auum  Problema. 


THEOREMA  LXVII.  PROPOSITIO  LXX1 

LEM. 

VI*A  Rhombo  exiftente  ad  , cuius  diameter  bce,  fi  ipfarum  be,  ec  /li- 
matur media  proportionalis  ef,  & centro  quidem  E,  inreruallo  autem 

ef  cir- 


'v 
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EF  circulus  FGrt  defcribatur , producaturque  LCGj  erit  re£bi  linea,  qux 
per  punita  gkb  tranfibit.  . , 

Iunganturenim  bg,ck,bk,  B 

'ig.  Quoniam  igitur  angulus  C 

Bcr  eft  aqualis  angulo  fc  k,& 
ex  vfraque  parte  diametri  cir-  s. primi  . 

culifunt  LCjCR  interfe  aqua- 
les,  quod  lemmate  demonftra- 
tum elt,  & aqualis  l k ipfi  t * ; m 

eritangulus  cu  aqualis  angu- 
lo c_K  r,  fed  c l v angulus  aqua- 
lis eft  angulo  esa.  angulus  igi- 
tur cge  angulo  cke  cftxqua- 

lis.  eft  autem  & angulus  cke  D 

equalis  angulo  c b k .ergu  Jt  c b k 
$qualiscftipfi  ccj.fed&angulus  gce  aqualis  angulo  bck  angulus  igitur  cec  an-  E 
gulo  ck  e aqualis  erit  ■ fed  angulus  ce  g vna  cum  angulo  ckg  aqualis  elt  duobus  re-  F G 
ftis.ergo&cKB  vnacumipfo  ckg  duobus  refliscft  aqualis.  &ou  id  refla  linea  eft,  is-pnn*. 
qua  per  b kg  pufta  tranfit . 


nuniiEj[rdi(n'i' 

i\ 

Si  ipfirum  b e,  e c fumatur  media  proportionalis  if)  Cneus  codex  lar  # i , t > A 
file*  tiruuoyir  /afth  i B ( Jed  ego  tegendum  arbitror  » « £ propter  ea  qua  fcquur.tur. 

lungantur  enim  e g,  C k,  b k,  k g ] Creem  codex  intynxfoant  yq  eu  ki,  tn,0n,  *n . B 
tegendum  autem  puto  ei  i *,  i»,  4»,» » etenim  a i , u que  continentur  lu  lauribus  ritom- 
bi,‘tnd  dafunt,  ' . 1 -r  £7 

Quoniam  igiturangulus  lcb  eft  aqualis  angulo  fck  , & cj  vtraque  parte  diamc-  C' 
tri  circuli  fuut  r c,  c k interfe  aquales,  quod  lemmace  demonftratum  eft  J ubi  hoc  lem- 
ma fit , nondum  eomperi . fed  boc perfptcue  apparere  pateti  dubio  i.  k , qua  diametrum  fecpt  Ut 
pundo  m.  Quoniam  enim  bcb  diameter  cfl  rhombi,  erit  angului.i  es  angulo  kes  aqualis, 

Jed  trianguli  elu  iuolatera  ua,  EM  funt  aqi/aha  duobus  lateribus  K*,»M  trianguli  ita 
ergo&baftt  em  efl  aqualis  bafi  anguji  lmb.bmk  vtnquc  rcclt  funt . Kjirfus  tiun 

trianguli  cl«  duo  latera  lm  , m g aquahafint  duobus  toiaibns  K »t  ,M  C , r«t  kr  bnfis  x C -q 
bafi  CK,&  reliqui  anguli  reliqui  s angulis  aquales,  . \ 

Eft  autem  & angulus  ckb  aqualis  angulo  cjuJ  Quoniam  enim  detuli  f c u femiditm  D 
meter  media  proportionalis  eli  inter  se.bg,  ent  vt  u ad  bk  ,itx  ke  ad  nc,  qua-etnan- 
gulum  K C E triangulo  B K a fimile  ent,  & angulus  e k * anguli)  k »S  aquales, 

Sed  & angulus  gce  aqualis  angulo  bck  j Ungulus  enim  icn  eft  aqualis  angu-  E 
to  KCB  ,vt  demonftratum  elt,  atque  aqualis  ipfi  gce,  qui  eft  ad  uenicem,  ergoC  angulus 
K c B angulo  gce  eft  aqualis . 

Angulus  igitur  esc  angulo  ckb  aqualis  erit  1 Videlicet  reliquus  reliquo  aqualis  bqc  F 
autem  /os  adedimus,  quam gracocodicc d liderari  videbantur  , w ita  rehtuendus  fit , d,a* 
n iW  nyt  In  sbbs'  /syn.  /an  oh,  rjfi  n sW  ytn  afa,  seu  Sa  in  \jup'  y/tfi. 

Sed  angulus  cbg  vna  cum  angulo  ckg  aqualis  cit  duobus  j U/gului  cutm  taov  na  G 
cum  anguln  BGB,GBu  cfl  aqualis  duobus  retiis . J'td  angulo  ege  aquahs  eft  angulus  i;  K G , )/,ptan\. 
& angulo  c B e aqualis  cu.  anguli  iguur  c a c gG  k g duobus  redis  aquales  erunt.  *' prrau  * 

LEMMA  vtile  ad  quartum  problema  faciens  eadem,  qua  Rhombus. 

‘ ' K ■ 

THEOREMA  LXV1I1.  PROPOSITIO  LXtfl, 

. . »«■-  # • - \ 

L E M. 

Sit  quadratum  ad,&  ducatur  bge,  atque  ipfi  ad  retftos  angulos  EF  VII. 
Dico  quadrata  cx  cd,  GE  quadraro  ex  DF  xqualia  cfle. 

Duca- 
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'A  Ducatur  per  1 ipfi  cd  pa- 
rallela tH.  refius  igitur  cft  an- 
gulus ibh.  eft  autem  & reflus 
5 »bg.  ergo& angulus  cbo  an- 
gulo feh  eft  aqualis.  Sed  & 
rcAus  angulus  f h b aqualis  eft 
C rcfto  «dg,  atque  eft  1«  aqua- 
D Jis  »o.$qualis  igitur  eft  m ipfi 
• c . Quoniam  autem  quadra^ 
tum  ex  bf  eft  aquale  quadratis 

ex  n,  »f,  quorum  rcilangu-  _ . 

Ium  ex  bf  , bd  aquale  eft  rcilar.gulo  ebgj  in  circulo  enim  funt  dpbg  punita  , erit 
reliquum  «fb  aquale  reitangulo  fbg,  & quadrato  ex  bf,'  hoc  eft  quadrato  ex  so. 
Sed reftangulum  nc  vna  eunti  quadrato  ex  bg  eft  reilangulum  bbg  vna  cum  qua- 
drato cx  fg.  reilangulum  igitur  bfd  eft  aquale  rcctangulo  bbg,  hoc  cIIifb,  & 
K quadrato  cx  ci.  Commune  auferatur  rectangulum  bdf.  ergo  reliquum  quadratum 
L cx  pd  quadratis  cx  b d , g e , hoc  eft  quadratis  ex  c d , g b eft  aquale. 


COMME  7^  T A H 1 V S. 

/ 

A Bt  ducatur  bgb.  atque  ipfi  ad  rectos  angulos  bf]  Intelligatur  reda  linea  bge  fceatt 
CD  1»  puodo  Oj  & *c  pradttd  imm  e,  reda  vero  linea  bp  picare  bd  produdamm  f. 

B Erg  ) & angulus  c B c angulo  f ec  eft  aqualis  ] Dempto  namque  communi  angulo  G e h, 
re.iquus  cbg  reliquo  pbh  aqualis  erit* 

c Atquceft  e fi  aqualis  bd  ] E/1  enim  ex  34.  primi  elementorum  eh  aqualis  cviVidelicet 
ipfi  qnoi  efi  etiam  quadrati  latus.  Gracus  codex  vi  Srir  in  •'  ‘I  ri  fu.  lege  tu  $1. 

D Aequalis  igitur  bf  ipfi  bg]  T^am  cum  angulus  ctc  fit  aqualis  angulo  efb,  Vt  o]len‘ 
fum  efi,  fit  que  ipfi  cbg  aqualis  c.tD,  irit  & G b D ipfi  fbh  aqualis,  atque  efi  redus  bdo 

v aqualis  redo  fh  b.  ergo  & reliquus  reliquo  , & triangulum  bbg  triangulo  bbe  fimile . Vt 
igitur  he  ad  bp,  ita  db  ad  bg  : & permutando' vt  H B ad  ud,  ita  1 F ad  bg.  efi  autem  H E 
aqualis  bd.  ergotir  bp  ipfi  bg  eflaqualis' 

E Quorumrectangulumex  bf,  bd  aquale  eft  rcctangulo  bbg]  ex  3 6.  tertij  elemettu 
torum. 

p In  circulo  enim  funt  dpeg  puncta}  ex  conuerfa  ut.tertij  elementorum , quoniam  angu- 

li oppoofiti  gdf  • fbg  redi  funt , quare  & reliqui  dg  b , ef  D duobus  redis  funt  aquales , 
r Gracus  eodex  ir  xvuya  ydf  lr/  ra  /£1»  nqiha  fcdlegcndttm  J'  f in. 

G Eritreliquum  bfd  aquale  rcctangulo  beo,  & quadrato  «x  bf]  Quoniam  enim  qua- 
dratumex  B F aquale  efi  duobus  quadratis  ex  be,ef,  quadrato  aut?  ex  b f aqualia  funt  utra- 
que redsngula  f » D , B F o , ear  1.  fecundi  clementoru ; & eadem  ratione  quadrato  ex  b e aqua- 
lia utraque  redaugnla  OBC  , BBG  , erunt  rcdangula  fbd  , bfd  aqualia  redangulis  Ere, 
bbg  & quadrato  ex  bf,  quorum  redangulum  fbd  efi  aquale  redangulo  eno  .reliquum  igi. 
tur  f f d reliquo  BttG,  & quadrato  ex  BF  efi  aquale. 

H Sed  rectangulum  bbg  vna  cum  quadrato  cx  bg  eft  rectangulum  bbg  vna  cum  qua- 
drato ex  bg  1 Hoc  ell  redangulum  BE6  Vna  cum  quadrato  « !g  efi  aquale  redangulo  Vna 
cum  quadrato  ex  F G . ofi  enim  redangulum  BBG  aquale  redangulo  b G e una  cum  quadrato  cx 
BG  ex  q.fecuai  clementor.  quare  redangulum  bbg  *na  eum  quadrato  ex  BG  efi  aquale  rc- 
dangulo  ICI  Vna  cum  duobus  quadratis  cx  BG,GB.  & fimiltter  redangulum  bbg  vnacum 
quadratoex  es  aquale  efiredangulo  bge  Vna  cum  quadratis  ex  bg,  &«.  ergo  cum  cifdcm 
jinr  aqualia,  & inter  fe  aqualia  erunt.  ' 

K Commune  auferatur  rectangulum  bdf]  Gracus  codex  corruptus  efi,  iu  quo  legitur . -t i 
iW  cum  legendum  fit  ai  -aut" 

I,  Ergoreliquum  quadratum  ex  fd  quadratisex  bd,ge,  hoc  eft  quadratis  cx  cd,  ge 
eft  aquale  ] E/1  enim  tx  tam  didit  redangulum  bfd  aquale  redangulo  cdf  & quadrato 
ear  fd. 


Pro- 
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PROBLEMA  IV.  PROPOSITIO  LXXIi; 


£ £ 

Qoa3raro  exiftentc  ad,  producere  AC  in  E,  Si  facere  e f datam  <jux  vili, 
ad  punctum  b pertingar . A 

Faflum  iam  illud  fit , & i B 

punfl.i  b ipfi  e f ad  reftos  an- 
gulos ducatur  ic  .Quoniam 
igitur  quadrata  ex  cd,f  a *- 
qualia  fune  quadrato  ex  dg. 

& data  Cunt  quie  ex  e o , f b 
quadrata.etenira  vtraque  ip- 
iarum  magnitudine  datur, da- 
tum igitur  eft  quadratum  ex 
do.  quare&ipfa  dg,&  to- 
ta b r,  magnitudine  data  eft. 

Sed  ,& politione,  ergo  femicirculus  in  refla  linea  »g  deferiptus  politione  datur  i & 
tranlit  per  punitum  b.  ergopunflum  B politione  circumferentiam  contingit.  Sed&r  D E F 
politione  rectam  lineam  a b . datum  igitur  eft , fed  & r.  datum . quare  refla  linea  nGH 
politione  dabitur. 


Componetur  aurem  hoc  modo. 

Sit  quadratum  quidem  ad,  data  autem  refla  linea  h.  & quadratis  ex  co  & h ae- 
quale fit  quadratum  ex  dg,  maior  igitur  eft  o d , quam  dc.  quare, & rcflangulum 
ode  maius  eft  quadrato  ex  uc.&iiico  femicirculus  in  refla  linea  bg  deferiptus  tran- 
fibitfuprapunflum  c . dclcribatur,  & fit  BK,Bc,producaturque  ac, ad  s,&  f.b,eg 
jungantur,  ergo  quadrata  cx  cd,rf  aequalia  funtquadratqex  dg.  Sed  quadrato  ex  K 
dg  ponebantur  aequalia  quadrata  ex  cdh1.  qaadrati  igitur  ex  cdh,  quadratis  cx 
c d , b f funt  aequalia . &ob  id  quadratum  cx  H xqualc  eft  quadraro  ex  tt,Jt  refla  li- 
nea ,h  refl*  b f aequalis  . eft  autem  bf  data . ergo  Et  problema  efficit . Itaque  di- 
co cainfolam  hoc  efficere,  ducatur  enim  alteri  quaedamlinea  u;  quae  fi  pnbleraa 
efficit , erit  nl  aqualis  bf.  maior  autem  eft  FI , quam  k i;  t6ta  igitur»  t minor  eft,  L 
quam  is  quod  heri  non  poteftj  eft  enim  «l  etiam  maior  non  igitur  bl  problema  M 
efficit , fcd  lola  b b . - iru ! • 

Vt  autem  cognofcamusvtra  ipfarum  maior  fit,  deroonftrabimushocpaflo  . 

Quoniam  maior  eft  BL,quam  bb,&  bf  maior, quam  en,  erit  reliqua  nl  maior,  N 
quam  f e , Sc  manifeltum  eft  eam , qua: puncto  c propinquior  eft , remotiore  femper 
minorem  cfle , 


COMMEATU  l^lPS, 

Quadrato exiftente  a d producere  a c in  » , & facere  b f datam,  qua: ad punflum  A 
b pertingat  ] Grucus  cedor  moncus  eft , & corruptus , >r  opinor , in  quo  tegitur . Ti,r*>*W 
urof  Strn  ts'  c IS  urar  PaBitour Tit'r  » £ rlvtueur  ib  70  B fortoJJ, i auttmito  relhtouocmr.  rt. 
rfooydro  ener  70  A i'  , ir.  Px.o.nj  a.  y iri  t,’  t , 1,  trtiHt  foQtlrut  7o'f  • £,  rivo  verer  ib  71$ 
Eidem  firma  loquendi  ufus  eft  Tappus  m probi,  mute  xvu  huius  libri  Ius  Verbis.  61,«  itit- 
fulrar  rW  r$. , u.y  opto  yt~r  Word  t tuti  r»,  It,  vetstl  f niteor  T,',  1 1 . 

faflum  iam  illud  fit,  & a punflo  b ipfi  f ad  reflos  angi,  los  ducatur  ir.]  Gruet  i [t 
codex  corruptus  e fi , ni  qua  legitur  >i  yirl  teJ  *j  in'  er  i enpt  ttr  rr  b t i 'pBoyvrto  i viiho  jrp 
upefttt  doo  frd  forte  legendum  erit . xj  rra*  rr  • ooperto  tp8o  iyBu  o'  •«. 

Quoniam  igitur  quadrata  ex  tu,  f>  aqualia  funt  quadrato  cX  dc}  Grtcus  co.  C 

dex 


c 
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drx  ini  S t>  «’»•'  fV  yt,  fs  rtotiyna  iss  V in  t n rt7fayutu  fed  legendum  e fi  rnf«- 
ir«  irf  71J  an  , $■(. 

D £t  tranfit  per  puiiAum  F.]  E*  ji.  tertii  elementorum,  >el  eius  eouuerfa. 

E Ergo punfium  * politione  circumferentiam  contingit]  Crocus  coatx  ii  ■ ip a 6i»« 
cifi.i  cirriTu  foo legerem  aotfipiiae 

F Sed  & politione  redtam  lineam  a i ] Cntcn  codex  ary.a'  #•«<  *•  nila,  «W  (!»„  « 
6|j*  7fTr  ai,  /e^e  r‘vV  juu'  6i#i(  iv0ii«r  Wr  ei. 

G Datum  igitur  cd]  Ex  15.  datorum  Euclidis.  Crocus  codex  Mura  ipa  Hir . fcd  forte 

legendum  tnh  if*  8ir  . 

H Quare  refia  linea  e 1 politione  dabitur ) tx  1 S.  datorum . 

it  Ergo  quadrata  ex  cd,ef  tequaliafunt  quadrato  ex  ot  ] Ex  antecedenti  lemmate. 
Gruens  codex  t«'  dpa  «’»•'  df‘  y , 1 f titt*}*"’ , »»  */>“  K>  -ni  «'«•'  » X T«ir»>«'i» . fed 
legendum  arbitror , ra  dpa  iere  it*  y t , 1 £ 7i5r*>dr*  ira  teJ  a»e'  « a • 

L Erit  n L aqualis  xr  ] Gruu*  codex  iea,  in  i «a  t»  •{  lege  n'  fa  »•  1 J. 

M Eli  enim  ut.  etiam  maior]  Sreet  enim  bl  circuli  circumferentiam  in  fundo  u . erit 
B m maior , quam  b e ex  tfs , qua  nos  dtaonfitauimut  in  oClauam  propofinouem  libri  ^ irebi - 
medis  de  lineis  fpiraltbus . ergo  r,  l , quam  se  multo  maior  erit,  potefl  etiam  illud  aliter  ic- 
monftrari,  >t  mftrius  apparebit . 

N Quoniam  maior  elt  b l quam  b b , & b b maior  quam  m,  erit  reliqua  n l maior 
quam  F c } E/i  enim  quadratum  ex  B 1.  aquale  duobus  quadratu  ex  B A , a 1 ; quadratum  au- 
tem er  B B aquale  quadratu  ex  b a , a e . & eum  quadratum  ex  AL  fit  maius  quadrato  ex  a b, 
quod  ai  maior  quam  A:-.;  erit  quadratum  ex  bl  maius  quadrato  ex  E a , c!r  ideo  bl,  quam 
BS  maior  . purfus  quadratum  ex  tt  aquale  eli  duobus  quadratis  ex  BD , DF , & quadratum 
tx  b n itidem  aquale  quadratis  er  B D , D N , XJ«cd  cum  D r , >e  maior,  quam  ora,  erit  qua- 
dratum ex  bf  matus  quadrato  ex  m ,<f-  ipfa  er,  quam  en  maior.  Similiter,  tr  in  aliis 
idem  contingere  demonffrabimus . Itaqua  cum  e L fit  maior , quam  bb,  & bf  maior, quam 
B N , fequstur  n L,  quam  re  multo  maiorem effe . Gracus codex  Vt  opinor  corruptus  e/l , qui 
fie  babel  , in)  pi/f«F  Bif  » plr  at  ni|il'llnil  r , At  m'  ipa  t'  r A ne  £f  pi,£«F 
Ii  fed  legendum  putu  »tf1  pni£utit  n t'  fdl  t A rnetsn  It  tue  f r Asm' dpa  ■ ia  ■»»( 
{ • r»i  (•*  Bi.  ’ 

LEMMA  vtile  ad  determinationem  noni  Theorematis , rt  in  antiquis  > 


LEM. 

IX. 


theorema  lx'ix.  propositio  lxxiii: 

t 

Sit  B k JKjualis  ac,  & (ecctur  b c in  pundto  d bifariam . Dico  t c mi« 
nimam  efle  omnium  redarum  linearum,  quse  per  d ducuntur. 

. -i 

Ducatur  enim  altera  quadam  bf  A 

& a b ad  r producatur  . erit  e r 
maior,  quam  ca.  Quoniam  enim 
anguis  Aie,  videlicet  angulus  « 
maior  eft  angulo  b f b , poterimus 
ao  angulo  c auferre  angulum  ipii 
b f b aequalem.  Iit  ei  aequalis  oco. 

A eft  igitur  vt  fd  ad  bi,  ita  co  ad 
B dc.  Sed  fd  maior  eft,  quam  db, 
ergo  Se  cd,  quam  dg  maior.  Ita- 
que quoniam  maior  eft  fd,  quam 
db,  hoc  eft,  quam  d c,  & n c maior, 

C quam  dc,  erit  fd  omnium  raaxi- 
ma,  6c  dg  minima, &quonia  quat- 
tuor reto  lincte  proportionales 
funt  f»,bd,dc,dc,  atque  eft  ma- 
xima  quidem  f d , minima  vero 
1 " dg, erit  fo  maior, quam  le.ergo 

te  cura  fit  «mor,  quam  r c,  multo  «inor  erit,  quam  bf.  Similiter  demonflrabimus 

* B c mino- 
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cnS^™  tEKt^t  angulo  K «quili,  conftituatur  del  ■ illud 

THEOREMA  LXX . PROPOSITIO  L X X I V. 

> 

Quod  cum  ita  fit  manifclla  erit  determinatio. 

Si  enim  exponamus  rhombum  ab.cd, 

& mngentes  a d , ducairms  ipfi  ad  roft  is  A 

angulos  OF,qu?cum  ipfis  ac,ab  inpun- 
ef  conueniat  .oportet detferminare , 
vtrum maxima  Iit.  an  minima  omnium 
rettarum  linearum,  qua:  perpunctum  d 
ducantur  , & quoniam  diagonios  cft 

* p,  & ipfi  a n perpendicularis  a f,  factum 
erit  triangulum  iequicrure  eu,  habens 
latus  b a apii  af  aequale,  ergo  per  ante- 
cedens lemma  fit  e f minor  omnibus  re- 
dis lineis , quae  per  d ducuntur , &ipfi  propinquior  femper  remotiore  minor  eft  . 

COMMETiTU^I^S.' i 

rahs  i?rrTt£\lD i**  DB!  ‘U  C°  ad  DG^  Ex  4-/««'  elementorum.  ^41»  cum  i»-  £ 
1 f”  “**Ml0  gdc  adverticemuqualisiphDf,e)-re- 

hq*»s  reliquo  aquali,  , & tnayulum  triangulo  fi  mile  erit . 

•f  F D °jC^’  <3ualn  t>  ® 3 Ex  19.  primi  angulus  enim  a s c exterior  maior  efl  inte-  n 

yt7/JtMnV^um.r‘"0"eTg  FB„D  ""'•"««S»'®  AC  n.boceflipfo  A e c . angulus 
S IZ.  1 ‘ F ° mMlt0  ma,oreli  ’ & «de®  A maiori  latere  futitcuduur. 

«onerant  */>,j^imiJ7iXlnIU’^£ ,D0  mln'mal  Huc  nos  addidimus , quutnCrsco  codice  C 
to/iT’/.;  '??™  'neandemfcntcntiamdtfiderari  y.deb  ,ntur  ge  ,n  c*lc„rur. 

•’* “f" * !f»‘  *•  ’ *Tlk  ne  i r.V  »,  ir«'  „ 

' nb‘C‘Ut*“ia  *'*  ■'  H d X» 

" t F C « mr^,-UJ*mJ C **  “ Wtm*  'elementorum . Conflat  D 

»a«7»e  f o ex-  snm< , & minima  j s c Vero  ex  reliquis  dualius . 

. /Ffx°-Cr  “*  ™,,or  > 2“a?  F o . multo  minor  erit , quam  e f ] Grecus  codex  in  E 

* ‘?v“:  * T"  'Z-ftiWickc Legendum flt  in  i By  luar. 

D dicunwr  lCmrno«?i>imUS  BC  mi.njrcm  efl=  °mn*kus  reCtis  lineis,  qux  per  punftum  F 
t^parumnLfllr,!.  ’ »“ flM «»M» •*/■« 


L EM. 

X. 


Inclinationum  liber  Primus. 


THEOREMA  LXXI.  PROPOSITIO  LXXV. 

Sit  femicirculus  in  ab,  & ducatur  quaruis  reda  linea  de  & ad  ipfam 
perpendiculares  ad,be.  Dico  d f ipfi  c e arqualem  cllc . 


rivetur. 


. lem. 

i. 


Rr 


Sumatur 
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coME^r^^in; 


Et  a punfto  c ducatur  c b J tntellige  c b fecare . A 

Et  quoniam  parallela:  finit  ab,heJ  Ex  j8.  primi  elementorum ; cficaim  angulus  abc  B 
in  [emsctrculotedus  ,&  qut  f«nt  ad  k redi  ponuntur. 


THEOREMA  L.X^IV.  PROPOSITIO  LXXVIII. 


LEM 


Sint  rurliis  (cmicitculi  abc,  def:  &;  a puncto  c ducatur  c f,  qux  (t-  i\r. 
micitculum  def  contingat, & ad  b producatur.  Dico  be  ipfi  e c aqua- 
lem dic. 

Cum  enim  ad  fit  «qualis  fc, 
confiat  femicirculos  circa  idem  cen- 
trum clfe  . fumatur  rurfus  eoru  cen- 
trum c , & iungantur  g a , a b an- 
gulus igitur  ad  b reauscft,  fcd  & 
rc£tus  , qui  ad  i.  ergoiAS  ipfi  es 
cft  parallela , atque  cft  a c «qualis 
CC  «qualis  igitur  cfl  be  ipfi- e c» 


< IN  SEPTIMVM.  r , 

THEOREMA  LXXV.  PROPOSITIO  EXXIX.' 


LEM. 

V. 


Sint  rurfus  fcmicirculi  abc,def,&  fit  ad  Aqualis  fe,  compleatur 
autem  maior  circulus,  & per  f ducatur  qaaidam  redb  linea  BG.  Dicof  A 

b E ipfi  f G atqualcm  efle  . »•  : “ t 

• * • » > . • ...  .•  ^ 

Sit  centrum  h , & ab  eo  ad  b s per- 
pendicularis agatur  ut.  ergo  ndl 
aequalis  kg.  Itaque iungatur  id.  Et 
quonia  de,hk  inter  fe  parallel*  funt 
atqucefi  dh  aequalis  Ht,erit,  & be 
ipfi  k f aqualis . eft  autem  & tota  b i 
«qualis  toti  k c reliqua  igitur  b b re- 
liqua: rg  aequalis  erit.  Confiat  etiam 
• f ipfi  bg  «qualem  ellc. 


.1 

. V3 


, Cc«ME3tr^HIKJ. 

Et  per  f ducatur  qumdam  refla  linea  bg  J Gruent  codex  £ ha  n /f  iyiu  rii  « 0 » A 
lege  £ hU  »*  f.  ” ' . - * 

Erit  & f.  k ipfi  kf  «qualis  1 Gracus  codex  «*a»  ytf  ici  £ »’  i*  rl  a {ego  Icg/ndum  B 
puto  !n  £,a  Sc,  £ i c a ai  *f , quamquam  illud  per  fepatetex 3.  terti)  elementorum,  adeo 
>C aiprepofitum  mundeudum  minime  opus  fit  ducite  redam  lineam  ED.  l^uouiam  euim  a 
centro  u ad  bc,  perpendicularis  adacd  ne,  erit  &■  11 1 aqualis  ea,tr  eadem  ratione  ei 
aqualis  KF.  reliqua  igitur  11  reliqua  fg  e/i  aquatis , quod  icmonfirare  oportebat. 

Rr  1 IN 
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IN  N O N V M. 

theorema  lxxvi.  prop.ositio  lxxx. 

VI.  sint  duo  fcmicirculi  A B c , D E F , & ipfi  A d «qualis  ponatur  F G . du- 
&a  autem  BG  i puncto  g ad  ipfam  perpendicularis  agatur  gh.  Dico 
B l ipfi  K H «qualem  cfle . 

Sumatur  centrum  fcmicirculi  di(i 
quod  Iit  l , & a punfto  l ad  bk  perpen. 
dicularis  ducatur  lm.  aqualis  igitur  eft 
bm  ipfi  M»-  & quoniam  a d eft  aqualis 
BG,&  DI.  ipfi  LF.  tota  AL  toti  io  atqua- 
lis  erit . funt  autem  tres  parallela  ai,lm, 
ch  tergo  bm  eft  aqualis  mh;  quarum  bm 
aqualis  eft  mk.  reliqua  igitur  bb  reliqua 
bm  eft  aqualis,  roanifeflum  quoque  eft  bk  ipfi  b K aqualem  eue . 

THEOREMA  LXXVII.  PRIOPOSITIO  LXXXI. 

LEM. 

V1,x  Ijfdem  pofitis  contingat  B c femicirculum  t s f . Dico  rurfus  b e ipfi 
EH  cfle  «qualem. 

Rurfus  fumatur  centrum  femicir* 
culi  dsf, quod  fit  L,6tiungatur  te. 

. ni:  perpendicularis  igitur  eft  ad  s o*  & 

' fada  funt  tres  parallela  a r,  i t,o  H, 
atque  eft  ai  aqualis  lc.  ergo&*B 
ipfi  sh  aqualis  erit. 


A “ 


cox»£i(rdi(/n: 

'A  Ijfdem  pofitis  contingat  »c  femicirculum  obi]  Grtcts  taicx  ■fV  ivrlt 
Uvrrtru  »'  Py  n f »fu*»»al*.  /ege  . 

IN  OCTAVVM. 

THEOREMA  LXXVIII.  PROPOSITIO  LXXXII.’ 

LEM. 

VIlfc  Sint  duo  lemicirculi  abc,def,&  fit  ad  minor , quam  c F , ipfi  ve- 
ro  ad  «qualis  ponatur  cg,  compleaturq;  circulus  b ako,  & du£taqu«- 
uis  redta  linea  bk,  a puncto  g ad  ipfam  perpendicularis  agatur  gh  . Di- 
co b E ipfi  h K «qualem  cfle . 

Sumatur 


Digitized  by  Google 


LIBER. 

Sumatur  centrum  circuli  a b c, 
quod  fit  l,4c  a punito  l ad  e f per- 
pendicularis agatur  l m.  squalis  igi- 
tur eit  m ipli  m K.  quoniam  autem 
a L eit  aqualis  lc,  « i u ipli  gc, 
erit  reliqua  o L rcliqu;  l g aqualis, 
& lunt  tres  parallela  d&,lm,gh* 
ergo  tu  eit  aqualis  mh.  eA  autem 
tota  bm  aqualis  toti  m k.  reliqua 
igitur  bb  reliqua  hk  eft  aqualis, 
perlpicuum  autem  cA,  St  bh  ipli  us 
e fle  aqualem . 


SEPTIMVS. 


3 ‘7 


COMMETfr^^irS. 

1 j 


Ergo  B M eft  aqualis  m h ] Humum  enim  vt  d i ad  l f , ire  e/l  b m ii  m r , & vt  i r A 
ad  i 0,114  u r ad  e ii , ob  triangulorum  IMF,  G h r fimil  itudinem , erit  ex  aquali  vt  dl 
ad  fg,  na  em  ad  ?h.  \urfas  quoniam  vt  if  ad  eo,  ita  u p ad  e H . erit  componendo, 
eonuertendoque  ut  e g ad  gl,  ita  en  ad  h u . ergo  rurfus  ex  aquali  Vt  o L ad  lu,  ita  t A 
ai  ah,  citantem  dl  aqualis  is.  ergo  & em  ipfi  uh  aquatis  ent. 


IN  DECIMVM  SEPTIMVM. 


THEOREMA  LXXIX.  PROPOSITIO  LXXXIII.  L£ 

IX. 

Ijfdem  pofiris  fit  ad  maior,  quam  fc,&  ipfi  «qualis  ponatur  FG , 
duciaque  bch  ad  ipiain.  perpendicularis  agatur  cy.  Dico  bi  ipli  ku  a 
atquaiem  cfle.  ;>n  *■>  i,-  • ...  o 


Sumatur  centrum  femicircUli 
t>  a F , quod  lic  u,&ai>coad  ek 
perpendicularis  agatur  lm. er- 
go em  eft  aqualis  at.  Et  quo» 
uum  ad  eit  aqualis  ro,  & dl 
ipli  l f , erit  tuta  a l toti  lg  a« 
qualis . & funt  rurfus  tres  paral- 
leli; 9a,ml,um.  aqualis  igitur 
eit  bm  ipfi  mh, quarum  a m cft 
aequalis  m k . ergo  reliqua  b b re- 
liqua kh  eft  aqualis,  xnanifcftum  autem  eft  & e k ipfi  s u aqualem  efse. 


JB 


COMME-fqT^^iyS. 

Dico  b b ipfi  KH  aqualem cfsc  ] Gratus  codex  iril  ira  Uh,  „•  0,  nl  lege  a'ri  ira  A 
■ fin  >1,  . 4 

Aequalis  igitur  cA  bm  ipfi  mh]  Hoc  eodem  modo  demmjlrabicur , quo  fupra  dcmonjlra  ® 
immeji  esi  ipfi  un  aqualem  e fle. 


THEOREMA  I.XXX.  PROPOSITIO  LXXXIVd 

i ■ 

Ijfdem  pofiris  contingat  bc  icmicirculum  dhf.  Dico  b e ipfi  e h 
xqualcm  eflc. 


LEM. 

X. 


Suma- 


Digilized  by  Google 


Ori 


'318  PAPPI 

Sumatur  rurfus  femicirculi 
PBf  c. utrum  l,  & u tunga- 
tur . ergo  perpendicularia  cft  ad 
* u , & ob  id  tres  parallelae  funt 
*s,  11,011, atque cfl  ai  aequa- 
lis re.  aequalis  igitur  cft  ia  ipfi 

lti. 


MATH.  COLI, 


Problema  vtile  ad  compofitionem  decimi  feptimi . 

PROBLEMA  V.  PROPOSITIO  LXXXV. 

^ M-  Semicirculo  pofitione  dato  abc,  & dato  pundo  o,  defcribere  per 
*A  d femjcirculum , qualis  eft  dee,  ita  vt  ii  ducatur  contingens  bc?  liat 
ad  ipfi  BE  squalis . 


gulum  doh  ad  reliquum  quadratum  en  cd  : hoc  eft  hc  ad  gd;  vt  vna  proportio- 
F num,  nempe  vt  quadratum  ex  ad  ad  exccfsum  quadratorum  ex  dc,cc,  hoc  cfl  quod 
bis  dc  & l continetur  ad  id  quod  bis  continetur  tc.si  datum  autem  eft  quadratum 
ex  * d . ergo  & id , qued  bis  continetur  n c & l & quod  femel  continetur  datem  erit. 
G atque  e(l  data  Dp  . ergo  & l data.  Quoniam  autem  eft  , vt  hg  ,od,  ita  quadratum 
H ex  ad.  ftoc  cft  quod  bis  continetur  dc  & l adid,quodbis  dc  & gx  continetur;  hoc 
K cft  vt  l ad  gk  . rcflangulum  igitur  hck  reflangulo  contento  l & gd  cft  aequale, 
L & funt  tres  rcftae  lineae  datae  hd,dk,l.  ergo  dcduflum  eft  ad  determinatam  ic&io- 
M nem.  Dacis  tribus reftis  Ijneis  h d,  pk  ,l  , fecarc  dk  in punflo  g ,& facere  propor- 
N tiuncin  rc&anguli  hgk  ad  rcflangulum  icd  aequalis  ad  aquale  . hoc  autem  manife- 
O (lo conflat, & eft indeterminatum . ergo  datum  eft  pun&um  g , & femicirculi  dbf 
P centrum,  politione  igitur eftjfemicirculus,&  a dato  punflo  c refla  cft  contingens 
Q_ic.  quare  pofitione  eftBc. 

Idem  autem  congruet  fi  pan<5tum  infra  fumatur . 

Componetur  autem  problema  hoc  paflo.  Sit  fcmicirculus  quMcm  abc,  datum  jj. 
tem  punflum  d , 61  oporteat  faecre  id,  quod  propoiitum  cft . 


Pona- 


Digitized  by  Google 


UBER  SEPT1MVS» 


Ponatur  quadrato  ex  a n atqualc  id, quod  bis  dc  & l continetur , ipfi  vero  da  i- 
dualis  ponatur  ah,&  dc  bifariam  in  punito  k diuidatur.  Itaque  datis  tribus  rcftis 
lineis  hd,  dk  , l,  fecetur  dk  in  o.  vt  faciat  proportionem  reitanguli  cx  l & nc 
ad  reitangulum  hgk  ^qualis  adatquale, &circa  centrum  g femicirculus  net  deferi- 
batur.  Dico  femicirculum  drf  problema  efficere  . ducatur  enim  b c fcmicirtulun 
contingens . erit  ad  ipfi  b e aqualis . Nam  cum  reitangulum  hc  k tequalcfitrcflan 
gulo  ex  l & g d , vt  h g ad  oo,ita  erit  l ad  c k.  Sed  vt  hg  ad  g d , ita  cft  reitan- 
gulum  n g D ad  quadratum  ck  g d,  hoc  c It  excefsus  quadratorum  ex  o a , a d ad  qua- 
dratum ex  gd.  Vt  autem  l atfGic,  ita  id,  quod  bis  continetur  l & dc  adconicn- 
tumbis  d c,gx,  hoc  eft  quadrarum  ex  ad  ad  excelsum  quadratorum  et  dg,cc.  Vt  4 
igitur  quadratorum  ex  o a,  ad  excefsus  ad  quadratum  cx  ot,  ita  eft  quadratum  et  ad 
'JH  excefsum  quadratorum  ex  dg  , g c . ergo  vt  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex  . 
gc,  ita  quadratum  a ex  d ad  excefsum  quadratorum  ex  dc  ,gc  , hoc  cft  ad  cxccf-  T 
funi  quadratorum  cx  cg,gr,  hoc  eft  ad  qtradratuin  cx  rc.  Vt  igiturtyiadracumcx 
ag  ad  quadratum  cx  nc,  ita  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  cx  ec.  Scdvt  qua- 
dratum cx  ac  ad  quadratum  ex  ac,  ita  cft  quadratum  ex  ib  ad  quadratum  ex  ac . 
ergo  vt  quadratum  cx  a a ad  quadratum  ex  ec,  ita  quadratum  cX  ad  ad  id,  quod 
ex  ac  quadratum,  quadratum  igitur  ex  ad  aequale  eft  quadratu  ex  bb  , ideoquerc- 
fta linea  ad  ipfi  bc  eft  squalis  .&manifcftum eft  bb  maiorem  efse  , quam  ec  . ete 
nirovt  ho  ad  GD.itaeratquadratumex  ad  ad  quadratum  ex  ec.  maior  autem  eft 
HG,quam  gd.  ergo  & quadratum  ex  ad  maius  cii  quadrato  cx  e c : ac  propterca  a d 
quam  ec  cft  maior:  & multo  maior , quain  ec.  Semicirculus  igitur  d b e problema 
efficit.  Dico  autem  eum  lolum  hoc  efficere.  Defcri  atur  enim  alter  femicirculus 
dmn,&  ducatur  contingens  cmx.  Itaque  fi  dmn  etiam  problema  efficit , erit  ad 
aequalis  sb  x,& fumptofemicirculi  diis  ccntro,quod fit  o,  iungatur  ou  crgocon-  Z 
gruentur refolutioni, re&anguium  hok  mquale  erit  rc&angulo  ldo  , quod  cft  ab*  * 
furdum;  nam  in  determinata  fedtione  demonflratum  fuit  maius  efle  non  igitur  fcmicir- 
culus  dmn  clficit  problema.  Similiter  oltendcmus  neque  aliud  vllumcfficcrepratter- 
quainipfum  dee.  ergo  dbf  folus  problema  clficit.  Vt  autem  cognolcainus  vtrum  B 
ipforuin  maius  abfeindet  ita  oftendeinus.  Quoniam  enim  in  deteimnata  fcfliouede- 
monftratum  cft,reftangulum  ldo  minus  rcdtangulo  hok,  habebit  udot  mino-  y 
rem  proportionem , quam  ho  ad  od.  Sed  vt  l ad  ok,  ita  cft  quadratum  cx  ad  ad  d 
cxccflum  quadratorum  ex  oo,oc'quod  oftcnfum  cft  . vt  autem  ho  ad  od,  ita  ex  « 
ceflus  quadratorum  ex  o*  , in  ad  quadratum  ex  od.  ergo  quadratum  ex  a d ad  ex  f 
ccfsum  quadratorum  ex  do,oc  minorem  proportionem  habebit , quam  excefsus  qua. 
dratoru.ncx  oa,ad  ad  quadratum  ex  od.  & omnia  ad  omnia  maiorem  habebunt  * 
proportionem,  quam  quadratum  ex  ad  ad  excefsum  quadraturum  ex  do,oc,  hoc  - 
cft  ad  quadratum  ex  c«.  quadratum  igitur  ex  a nad  quadratum  cx  cm  minorem  pro- 
portionem habet , quam  quadratum  cx  ao  adquadratumex  oc  , hoc  eft  quam  qua- 
dratum ex  x ji  ad  quadratum  cx  «c,  & propterea  xm,  quam  ad  eft  maior  . Non 
aliteroftcndcmus  ,& omnes  redlas  lineas,  quae  inter  a & d intcriiciuntur , maiorscf-  •• 
fe  , quam  a d ; qua:  vero  inter  a & c cfse  minores . Si  enim  rurfus  deferibaraus  femi  * 
circulum  der,  contingentemquc ducamus : & eadem qu<e  prius  Conftruantur,  erit 
centrum femicirculi  de  r videlicet  t adalteras' partes  pun&i  c.  St  in  feflionemde,  * 
terminata  rcftangulum  hgk  maius  erit  rcffangulo  h r k . atque  eadem  ratione  a n , 
quam  sv  erit  maior,  ergo  femicirculi , qui  accedentes  ad  a lineas  contingentes  ha-  b 
bent,  maiorem  faciunt  eam.  quam  ad,  qui  vero  remotiores  funt , facium  minorem,' 
fieri  igitur  pote  ,vt  per  punftum  d deferibantur  femicirculi,  ita  vt  lincOj  co»i  ingens 
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vnumqucmquc  ipforum  protraOa  ad  circumferentiam  maioris  femicirculi  faciat  eam, 
qu<e inter  contaflum, & diftam circumferentiam interijcitur^quaicm ipii  ad  . & rur- 
fus  maiorem,  & faciat  minorem . 

COMME  T at  Kl  V s- 

'A  Ita  vt  ii  ducatur  contingens  bc,  fiat  no  ipfi  ib  aqualis 3 InttUige  ic  contingere 
femtttrculum  deb  in  punito  e, 

B Vt  autem  quadratum  ex  ie  ad  quadratum  ex  Ec,fumpto  femicirculi  mt  centro 

. . e ,& iun&a  gi,  ita  cft  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  cc  ] fi  emm  tangatur  os 
"i'pr"1"'  parallela  erit  ipfi  ge,  quod  angulos  aBC  injeminrculoredus  ejl ; & reSus  G£c,  ergo  vt 
1 8.ra,i»  ‘ » B ad  E c , ita  a G ad  G c , oh  id  quadratum  ex  b b ad  quadratum  ex  H c . ita  quadratum 
s.lex.  >».  ex  ac  ad  quadratum  ex  o c.  Creteus  autem  codex  mendofe  liabct . re  duo'  tu  nj»«V  t»'  si» 
uyt  cum  legendum  ftt  xV  dm'  a*  npat  re'  si»'  «y, 

C Sed  quadratumex  bc  cft  cxcefsusquadrjtorumex  bg,cc]  tqam  quadratum  ex  cc 
aquale  e\i duobus  quadratis  ex  GB.fcC  exqq.  primi  elementorum.  Gratus  codex  J>.\a' n' 
Sis'  •>»  dfl  an'  l*  ,ny  &r  Gvfsyii'  lege  73*  i-r»'  i y . 

D Eil  igitur  vt  quadratum  cx  ad  ad  excefsum  quadratorum  ex  dc,g  c,  &c.]  tae- 
niam emm  quadratum  ex  bc  r/i  exccIJus  quadratorum  tl  eg,  ge,  atque  eH  Dc  aqualis 
o x , erit  etiam  exccjfus  quadratorum  ex  o c , g c , ergo  vi  quadratum  ex  B B , hoc  e/i  Vt  qua- 
dratum ex  ad  ipfi  aquale  ad  excejjum  quadratorum  ex  b o , g c , ita  quadratum  ex  ac  ad 
quadratum  ex  cc.  j . . 

E Erit  reliquum,  videlicet  reflangulum  dgh  ad  reliquum  quadratum  ex  gd,  hoceft 

hc  ad  sd,  vtvna  proportionum,  nempe  vt  quadratumex  ad  ad  exccfsum  quadrato- 
rumex  do,gc]  ?Jtm  cum  ftt  Vt  totum  quadratum  ex  A o ad  totum  quadratum  ex  cc, na 
quadratumex  ad  ad  exceffum  quadratorum  ex  dg,cc.  Videlicet  pars  adpartemcrts  rrl(- 
quumredangulum  dgh  ad  reliquum  quadratum  ex  c.d  ,Vt  quadratum  ex  ad  ad  exccffum 
quadratorum  cx  Dg,gc  ejl  emm  quadratum  ex  ao  aquale  quadrato  ex  ad,  & rcBangulu 
«.fecundi. H G D > quoniam  reda  linea  H D bt fartam  fecatur  m a , atque  tpfi  adtungitur  D c . quadratum 
autem  cx  cc  e/l  aquale  quadrato  ex  ac  , qui efl  exte/fus  quadratorum  ex  d g , G c , & quo 
«7,t>rini.  dratocx  c%,boc  efl  cd  . fedVt  re  (i angulum  HOD  ad  quadratumex  cd  , itu  e/i  ho  ad  G D. 
i.  lexti-  erg  i hg  ad  cd  eli  Vt  quadratumex  ad  ad  excefium  quadratorum  ex  dc,  gc.  Gratas  esa 
dex  Atm  mper  A anrir  ipo  7,*  Sntiil  /id  puto  legendum  na rxlr  ip*  ei'  dm'  tui  w'e  Au. 
wir  T,'  si»'  » d* 

F Hoc  cft  quod  bis  Dc,&  e continetur  ad  id , quod  bis  continetur  dc,gk]  Fiat  qua- 
drato ex  ad  aq sale  id , quod  bis  continetur  dc,  w aha  quadam  linea , qua  fit  l . ©•  quo- 
niam df  bt  fanem  fecatur  tn  c,  atque  tpfi  adtungttur  rc,  erit  rcSangulum  ocr  *na  cum 
quadratocx  c’p  aquale  quadrato  ex  GC.  fedreBangulo  D c F aquale  efl  id , quodbtt  contl- 
netur  dc.ck;  eum  ic  fit  dupla  tpfius  gk,W  mox  oflen  demus . ergo  quod  bis  D.c.cxcon- 
tincrur  ,cfl  exccjfus  quadratorum  ex  PG , CC  ,boc  e/l  dg,cc.  efiigitur  hg  ad  ac,  ft  qua. 
dratumrx  AD  ad  excejjum  quadratorum  cx  Dg,gc  ,hoc  efl  quod  bis  continetur  dc,&  l ad 
id,  quodbtt  dc,gk  continetur,  nituero  pc  tpfiut  y K duplam effe perfptcue apparet  efi 

. . emm-  D c dupla  tpliui  cx,  & DF  dupla  PG.  ergo  & reliqua  pc  reliqua  GK  dupla  erit. 
J0.qui.it,.  Qyucut  rodex  corruptus  efl, d/ymaneut  a in  qtto  legttur . V-jK/,  mpa'c  tu'  fit  xinv’  tyx  tirir 
ti  t»'  Sin'  a t -ic  fit  re/litucndum  tcnfco  $ihb  t«'  ftt  \an'  t y A -vt  c t»'  £\c  <jo,  ’ t >,  » « 
l.Qi,  /I  t»'  sin'  at.  > 

g Atquecftdata  cD.ergofir  i data]  Ex qq.datotum Euclidis. 

Hoceft  vt  l ad  gkJ  Ex  prima  fexti  elementorum . 

Rcftangulum  igitur  hei  rcflangulo  ex  l & gd  eO  aquale]  Er  s6.  fexti  cient . 

• r Ergodeduflumcft  ad  determinatam  feflionem  ] Crocus  eod,x  axintau  ale  tiapiapirui 
* fed  nide  ue  tegendum  Iit  Jcrumaj  cie  tiapiapilnr  ut  tnteltigatur  raptir . 

Uq  Iiatistribusreftislineis  hd,dk,  l fecarc  dk  in|pund>o  g & facere  proportionem 
reflanguli  h«x  ad  rcflangulum  lgd  aqualis  ad  aquale,  hoc  autem  manifefto  con- 
flat ] Illud,  Vt  opinor, mantfeflum  tunc  erat  ex  demonflratis  ab  otpolloiuo  in  libris  defr Bio- 
ne determinata , bis  autem  temporibus  non  item , eum  a ipoltonij  libris  curtamus . quare  noe 
\ problema  ciufmodi  explicare  tentabsmus . hoc  patio. 

Sint  data  reda  linea  hd.dk, L oportetipfam  pk  itafecare  in  punBo  G,  M rcil  angulum 
una  aquate  fitroBangulo , quod  1 1"  os  continetur. 

Sint 
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uber,  septimvs: 

^ Idijciatur  rett*  lines  H d 

linea  d m , q ne  fit  aqualis  l , dr  . 

abipfa  hm  abfc indatur  MN4* 

qualis  dk,  fiat  que  do  aqualis  ? — — 

N H •&/>  quidem  Di*  fit  minor,  ) 

quam  dk,  vt  infecundi  figura, 
fiat  kp  aqualis  ud.  erunt  nd 
d p ,m  K , H o inter  fe  aquales  , 

&■  op  aquatis  hd.  Itaque  ex 
xp.  fexti  elementorum  ai  re* 

Uam  linea  o D reX  angulo  h d k 
aquale  reti  angulum  applicetur, 
excedens  figura  quadrata , quod 
fieopn,  dico  dk  in  c feclam 
effe , vt  proponebatur  . Quoniam 
enim  reXangulum  o c ^ . hoc 
eft  ogd  efl  aquale  reXangulo 
H d K , erit  ex  1 4.  fexti  elemen- 
torum k d ad  dq,vc  00  ad  h d;  & diuidendo  kg  ad  gd,  Vt  exceffus , quo  00  feparat 
H D ad  hd»  Videlicet  in  prima  quidem  figura , vt  vtraque  oh,  dg  hoc  efl  dg,km  ad 
ad  h d : in  fecunda  vero  vt  p o ad  h d , & Vt  vnum  ai  vnum , ita  antecedentia  omnia  ad  om 


nia  confequentia,  nempe  vt  k g ad  GD,ifw  kg  vna  cum  exceffn  ,quo  og  fuperat  11  d,  boc 
efl  in  prima  figura  ita  dm  ad  hd,do  , boc  efl  ad  na:&in  fecundafigura,ita  pk  botefi  D\\ad 
hg.  re  X angulum  igitur  hgk  efl  aquale  r e 8 angulo  gdm,  videlicet  ei , quod  L & dg  con- 
tinetur . illud  autem  efl  quod  facere  oportebat . 

Et  eft  indeterminatum  ] Cum  enim  problematum  alia  determinata  fint , alia  indetermtna-  N 
tce,  hoc  ex  eorum  numero  ctl,  qua  indeterminata  appellantur , quod  vt  fieri  pojfint  nulla  indi . 
gene  determinatione  • 

Pofitionc  igitur  eft  femHrculus  ] Ex  6,  definitione  libri  datorum . 

Quare  pofitionc  eft  b c j Tfonfolum  data  cfi  pofitionc  b c , fed&  magnitudine  ex  91.  li- 
bri datorum  . 


Idera  autem  congruet , fi  punftum  ] 


Q. 


Vt  hg  ad  g n ,ita  erit  l ad  ok  ] Ex  14.  fexti  elementorum . Cracus  codex  de  n 9 mpft  R 
T»'r  h X iruc  rir  **  lege  iret  for  9 a wV  »* . 

V t autein  l ad  c k , ita  id , quod  bis  continetor  1 & b i ad  contentum  bis  n c , g k]  S 
Cracus  codex  de  Xi  » * A or*<  tbV  »*,  *r*r  2?r  ro'  11  r xm'  $ ay  -of  «V  to'  Xi*  <sm'  ly,** 
legendum  autem  puto  os  ll  »*  \ t »V  Sh  t*'  fis  xm'  a fy  *ic  xC  Xir 

X>,  •*.  ■ ’ ' ' 4 • 

Ergo  vt‘ quadratum  ex  ag  ad  quadratum  ex  gc,  ita  quadratum  ex  ad  ad  excef-  T 
Tum  quadratorum  ex  dg  , gc  ] 1 1,  quinti  elementorum»  Omnia  enim  antecedentia  ad 

omnia  confequentia f unt , vt  vnum  antccedtntium  ad  vnum  confcquentium . 

* Etenim  vt  hg  ad  gd  , ira  cfat  quadratum  ex  ad  ad  quadratum  ex  ec}  Cracus co*  V 
dex  yq.  de  jfi»  9n  at ne  xnr  * X , £xe§f -xt  *X  «p*V  r»  £»'  «7 *.pofi  qua  fequun- 

turbae  atdfiam*  fi  fai9Kvrxip.ir«r  , qua  fuperuacanea  videtur  £r  ob  feriptoris  neglfgen- 
tiam  inferta . 

Ergo  & quadratum  cx  ad  maius  eft  quadrato  cx  pc  Gracus  codex]  *X  X 

t*  ty  c 'rc.  ego  legerem  t r • io'  «tin  17,.' 

Et  inulto  maior,  quam  pc]  intclligatur  apunUo  b ab  dc  Au^d  perpendicularis  ev,  i 
erit  vc  maior , quam  ec  • fed  cum  ec  maiori  angulo  fubteadatur,  ninor  efl,  quam  yc  ,crgo 
a d f quam  fc  multo-maior  erit • vide  tamen  quorfum  bac  • ^ 

Ergo  congruenter  refolutioni redlangulum  hok  «quale erit  retf angulo  ino]  Si  & 
ponatur  mx  aqualis- ad,  eodem  modo  , quo  fupra  in  refolunonr  demonftratum  fuit  rc8an- 
gulum  hgk  aquale  recl angulo  ldg.  demonflrabnur  quoque  re Ff annutura  hok  reff  mgulo 
T.  DG  aquate  • Cracus  codex  teeu  tixtKSrus  xu  iruKdan  r*'  ■u®»'  xtf  $ « x ift9  w*  ^ * Xo. 
Tgo  legendum  cenfeo . Jff  d • k irer  -nS  v«'  ^ a X « . 

Quod  eft  abfiurdum nam  indeterminata  fc&ione  demonftratum  fuit  maius  effe  . ] ■+. 
Fft  enim  reft  angulum  hok  maius  reU  angulo  hgk»  i 4«  huius  libri  fed  rettangulum  ldo 
minus  efl  reti  angulo  ldo,  quod  do  fit  minor , quam  dg.  ergo  sexangulum  kos  rcllatt* 

* Sf  g»lo 
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tuo  multo  mulus  erit . Crocus  tidex  ir  ytf  rt  tm/sr/alra  Maurae {isipst  lege 

g Ergo  dcf  folus  problema  efficit]  Cracus codex  r,'  t£o  K*  r»«'  t,  vcipAt/m, 
lege  7»'  t f t d>a  trirtr  unii  rs'  mfdfltopa , 

y Habebit  l ad  ok  minorem  proportionem  > quam  ho  ad  oi>]  tx  \6.buius. 

f Sed  vt  I ad  OK,  ita  eft  quadratum  ex  ad  ad  exccflum  quadratorum  cx  no  oc] 

GrOCUS  CodcX  sltids  plr  * X ( ares  A urus  & 70'  Iwj  * a t aris  nnr  Sin  t 9 ,00  Czsftyir 
tegendum  autem  puto . sitius  yir  i A ay,  's  ea.  dius  eh  73'  a i af,  r nat  an'  Ii 

•7  . 

» Vt  autem  H o ad  o D , ita  cxccfsus  quadratorum  cx  o a , a d ad  quadratum  ex  o p ] 
Crocus  codex  ut  X»  si  i»  uros  • t , ortos  tbr  d sini  dat  uro  t 00  e 7,  tu  lege  sis  St  9$ 
afdt  tS  sirus  i dff  a*,'  tu,  at  era °'xrT  a i 1 r»  iri  si. 

( Ergo  quadratum  ex  ad  ad  cxcciium  quadratorum  ex  do,oc  minorem  proportio- 

nem habebit  J crocus  toicx  i,  r i ursi  ut  apa  ufis  tus  dff  ane'  ot , t y \dfuy,, 
lege  uros  vir  fi'  une'  te,ey  \sepeyl, , 

» Et  omnia  ad  omnia  maiorem  proportionem  habebunt , quam  quadratum  ex  ad  ad 
cxcefsum  quadratorum  CX  DO,ocj  y tdelicet  onsma  antecedentia  ad  ornata  eoujcquentta, 
boe  efl  excejfies  quadratorum  ex  oa,ad  V»*  cum  quadrato  ex  ad  ad  excejjum  quaaratsiun 
ex  d o , o c vtia  cum  quadrato  ex  od  maiorem  bdbcbuut  proportionem  , quam  quadratum  ex 
ad  ad  exceffitm  quadratarum  ex  D o , 0 C tx  8.  huius  libri  fed  exceffus  quadratorum  ex  c A , 
ad  e/i  rcBangulum  hod,  reilangutum  autem  hod  Via  cum  quadrato  cx  ad  efl  aquale 
quadrato  ex  ao,  Hurfus  extejfus  quadratorum  tx  do  , o c , boc  efl  mo  ■ oc  efl  quadratum 
m c , quod  Vna  cum  quadrato  ex  DO,  boc  efl  uo  efl  equaic  quadrato  ex  oc.  quadratum  igi. 
turex  AO  ai  quadratum  ex  oc  maiorem  proportionemhibet , quam  quadratum  sx  , d ai 
quadratum  ex  MC,  Craeut  codex  a,  ursina  are't  •runa  de  tu'  «W  * J <rfis  7 rt  #'  lu 0 
ye,  e f r . lege  a,  narra  •*(>  s nana  p-ittflsa  alyss  tye,  rt'  ars'  at  wpe't  rir 

rV  dns'  ys,t  t \&<X>'r- 

fi  Quae  vero  inter  «c  interijeiuntur , efse  minores]  Cracus  codex  ai  H pnatit  tf/  fis. 
lege  rfi  fly. 

r.  Et  in  feftione  determinata  reetangulum  hgk  maius  erit  reftanguio  htk]  Creteus 
codex  «r  /i  7»*  tioflspsten  psdtdr  It  ai  7 •'  xmd  A ay  7»  ITA  ego  IcgeudumputO  Tt‘  vim*  6 n t 
ni  lW  ira, 

A E.  gofemicirculi,  qui  accedentes  ad  a lineas  contingentes  habet  maiorem  Sciunt 
eam,  quam  a d,  qui  vero  remotiores  funt,  faciunt  minorem  ] Gracuscodrx  det  rupalu 
tyysta  7 i a &c.  patera  ruit  rir  at  forte  legendum  ent  peitesa  »»m  rtt  at- 

- ’ JN  DECIMONONO, 


J-EM, 

XII, 


THEOREMA  LXXXI.  PROPOSITIO  LXXXVl- 


Sint  rurlus  fcmicirculi,  maior  aorem  ad,  quam  cf,  & ipfi  ad  a> 
A qualis  ponatur  cg,  du&aquc  bef  a pun&o  Gadiplam  perpendicularis 
g agatur  gh  , & compleatur  circulus  ABC,  producaturque  BF  vlquc  ad  K. 
Pjco  bh  ipfi  EK  arqualcm  efle- 

Sumatiir  centrum  circuli  a b c, 
quod  fit  L , & ab  co  ad  b k perpen- 
dicularis ducatur  l m , ergo  B m eft 
atquaiisMK,  Itaque  quoniam  alcH 
C aqualis  tc,&  a p ipfi  gc,  erit  re- 
liqua dl  rejiquse  ic  aqualis,  & 
funt  tres  parillelte  db,im,gh. 
quare  b m cfi  squalis  m h . efl  autem 
& tota  1 m atqualis  toti  m x . reliqua 
igitur  »s  reliqua:  hk  eft  aequalis, 
cx  quibus  confiat  & bh  ipfi  bk  a> 
qualem  cfsc, 

fo«. 
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Duftaque  SEPipunfto  0 adipfara  perpendicularis  agatur  o«]  6>«m  roiler  ut'  \ 
fiuyiimc  7 it  fi  tu  Sm'  Tto  • iw'  aurir  uuititr  i »S  . trge  agt  t tu/iisiart  rls 

fit?  &c.  inferias  cum  aditt  ut  i*£i£*,V8»  »'  fi  g iri  W *. 

Kt  compleatur  circulus  a * C J Ortum  codex  ut  rftc  umeru/Mo  r«’  fi  y tftttv-  g 
s»m  . ego  legendum  puto  ut  rftc  utu.rtrxnfirbu  « *«>  «iIxam,  , 

Eriureliqua  dl  reliqua  lc  aqualis ] Cr,tc»s ctfitx  unci  z(+  » *A  Asm'  r»  a a ■ s eiv  C 
in  lege  fitni  if»  tf  l A Uni  ri  A « ««■/?  «a»  . 

• 1 • ■ * ' 4 ‘ ■ t t ',s 

Problema  in  idem,  '•••'. 


I V‘r  \ 


L EM. 


PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  LXXXVII. 

Semicirculo  exiftente  A nc  , & pnndlo  d , dclcribcre  in  ac  per  d fe- 1 
tnicirculum,  ita  vt  ii  ducatur  coucingcns  fb,  iit  ad  ipfi  f B aiqualis. 


Facium  iam  Et  . & quoniam 
a d elt  aqualis  r s , erit  & qua- 
dratum est  ad  quadrato  ex  r p, 
hoc  eft  reftangu  Io  a F c aquale . 

Si  igitur  quadrato  tx  a n a:- 
quale  applicemus  ad  rectam  li- 

3pm  a c deficiens  figura  qua- 
rata  , vt  afc  , perpcndicula- 
remq;  ducamus  fb,&  in  df  fe- 
micirculum dsf  deferibamusj 
linea  b f femicirculum  contin- 
get,atq,  erit  aqualis  ipfi  a d.  hoc 
autem  fit, quando  A d minor  dl,  quam  dimidia  ipfius  ac.  Itaq»  hoc  inuento  fiper  r>  £ .■ 

alij  fctatcirculi  deferibantur  vt  ugh,  dkl  , & contingentes  ducantur  n n,  i n,  erit 
mm  quidem  maior,  quam  ad,  in  vero  minor:  Qui  niahr  enhn  Iu  minor  e ii , quam  F 
dc  , erit  hm  inter  DF,  & per  f quidem  non  tranfibit,  accideret  enim  ai>  ipfi  s.c.O 
aequalemcffe:  quod  dl  abfurdum.  & multd  minus  eric  inter  rc.  quoniam  rurfus  acci-  H 
deret  a d minorem effc, quam  tc,  quod  itidem dl abfurduin. eftcniin&inaior,  vt  ih  K 
problemate,  quod  a principio  p;  (itum  cfl.  quare  pumSum  h erit  inter  fi>.  maius  au-  L 
tem  c(i  rcfUnguluin  iHa.hoc  cfl  quadratum  ex  mh  retSangulo  afc,  videi  icet  qua- 
drato ex  fb.  ergo  & maius  quadrato  cx  ad,  & propterea  k m,  quam  ad  eft  maior, 
refta  vero  linea  t N cil  inter  fc  , quoniam  reltangulum  a l minus  c(t  quadrato  cx 
ad,  quod  & minus  fit  rcdtangulo  afc.  quadratum  igiturex  ln  minus  dl  quadrato 
ex  ad.  quare  ipfa  ln  quam  ad  eliminor.  Similiter  A omnes  refla  linea:  qua:  funt 
ad  partes  c . & generaliter  femicirculis  quidem  ad  pu udum  c accidentibus,  linea  con- 
tingens minor  eft,  quam  A n ; recedent  ibus  autem  ab  co  femper  dl  maior . poflumus 
igitur  in  a c pet  n femicirculum  deferibere , vt  rtila:  linea:  contingentes  interdum 
quidem squales  fint ipfi  ad,  interdum  vero maiores.  A' interdum  minores. 


C 0 MM  E 7V{  T ufi  l{  I V S. 

Factum  iam  fit  ] H* folutio  problematis,  qua  breuiffi  na  efi,ctmpo  filio  enim  Vt  videtur  in-  A 
cipst  abeo  loco . Si  igitur  quadrato  ex  ad  tti/uale  applicemus  ad  rcBam  lineam  ac  deficiens- 
figura  quadrata,  &c. 

Si  igitur  quadrato  ex  ad  squale  applicemus  ad  rectam  lineqm  ac  deficiens  figura  B 
quadrata,  vt  AFC  &c.  ] Hoc  fiet  per  fextt  hbrt  elt  mentorum. 

JLinea  bf  femicirculum  continget  )£*  1 6.  tertii  elementorum.  C \ 

Atque  erit  aequalis  ipfi  adJ  Cumemm  bf  fit  media  proportionalis  inter  a;  , fc,  erit  D 
quadratum  eme  aquale  r cil  angulo  afc,  boc  e[i  quadrato  ex  AD;  idtoquc  bf  ipfi  ad  ejl  , 
Hqualis. 

Hoc  autem  fit  quando  ad  minor  e(i,quamdimidia  ipfius  ac]  Jiam  fi  ad  rcldimi-  E 

Si  i dia 
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dia  fit  ip  fi us  ab  , Vel  makr . quam  dimidia , refla  linea  caAtmgentes  femicieculoi , qui  per  d 
traufeune  femper  minores  erune , quam  ad. 

f Quoniam  cn  im  a d minor  cfi , quam  d c , erit  h m inter  d c . ac  per  f qu  idem  non 

franfibit,  accideret  enim  ad  ipfi  ic  «qualem  cfle , quod  eft  abfurdum  d Ego  arbssror 
huue  locum  corruptum  effe  , non  enim  Video , cur  eiujmodi  verbis  opusfit , cumpropofu an, 
quem  expeditiffsme  concludi  peffil  boc  paSo . 

I taqueboe  tnuento  fi  per  n femicircuh  deferibautur , VI  doh,  dhi,  & contingentes 
ducantur  kMjLN)  neceffe  efipunfla  hl,  Velcaiere  inter  o F,  Vel  tntir-fc.  Sienimati- 
quod  eorum  caderet  in  r effiet  idem  femicinulus,  quiDr,  quod  non  ponitur . Cadat  igitur  pun- 
(lum  a inter  df,  & pun  dum  L cadat  inter  fc.  , Dico  hm  maiorem  ejje , quam  a o , & 
tu  minorem.  Quoniam  enim  reflangulum  ahc  matus  eft  reflangulo  are  ex  i q, huius,  et. 
que  e fi  reflangulo  ahc  aquale  quadratum  ex  km,  dr  reflangulo  afc  aquale  quadratum 
ex  Ft , erit  quadratum  ex  hm  quadratocx  fb,  hoc  efl  quadrato  ex  ad  maius . & obidrtSa 
linea  hm  maior , quam  ad.  fiurfus  quoniam  reflangulum  atq  minus  efl  reflangulo  afc, 
hoc  cfi  quadratum  cx  L n minus  quadrato  ex  F B,  erit  quadratum  ex  L N quadrato  ex  ad  mi- 
ma , & ipfa  l N winor , quam  a d . Similiter , <J»  omnes  reda  linea,  &c, 

G Acper  p quidem  non  tranfibit  .accideret  enim  ad  ipfi  fc  «qualcmeffe,  quodcll 
abfurdum]  V ide  ne  tege  ndum  fit,  accideret  enim'  hc  ipfi  fc  aqualem  effe,  quod  abfurdum . 

H Et  multo  minus  erit  inter  fc,  quoniam  rurfus  accideret  ad  minorem  effe , quam 
rc,quod  itidem  eft  abfurdum  J EtfortaJJe  hoc  loco  legen  dum  er  it , quoniam  rurjus  accide- 
ret hc  mtnorei neffe  . quam  fc,  quod  itidem  efl  abfurdum, 

JC,  Vt  in  problemate,  quod  a principio  pofitnm  eft]  . , 

L Maius  autem  eft  reflangulum  ahc,  hoc  eft  quadratum  ex  mh  reflangulo  afc  ]£* 

tq. huius  libri. 

IN  VIG£$IMO, 


THEOREMA  JLXXXII.  PROPOSITIO  TXXXVIi:i, 

Sint  (cmicirculi  APC,  pef;.  & ipfi  cd  squalis  ponatur  ag,  dudla 
autem  f B ad  eam  perpendicularis  agatur  gh.  Dico  hb  ipfi  k e acqua- 
|e|tj  efic.  ' , 


Sumatur  centrum  femicircuh  a bc,  quod  fit  l , & punflo  l ad  bf  perpendicularis 
ducatur  l m,  ergo  im  aequalis  eft  ia:  Quoniam  autem  o a eft  «qualis  cn,&  a l ipfi 
ic,  erit  tota  c l toti  id  aqualis , funtque  tres  parallela  gh,lm,db.  ergo  hm  eft 
• “ftuabs  mh,  quarum  bm  «qualis  eft  mk.  reliqua  igitur  h a reliqua  kb  aqualis  erit. 
Vpnftat etiam  «x  ipfi  >b  efsc aqualem. 

LEM,  THEOREMA  TXXXIII.  PROPOSITIO  LXXXIX. 

XV.  . 

J ri'^m  exiftentibus  contingat  bf  in  b.  Dico  rurfus  Hb  ipfi  be  zqua- 


Suma- 
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i*S 


Sumatur  enim  rurfus centrum  femicirculi  »Bc,quol  (it  k,&  iungitur  k b,  perpen- 
dicularis igitur  eft  ad  bf.  Et  quoniam  in  tribus  parallelis  ch,kb,di  squalis  eft  c n 
ipli  id,&  h b ipfi  b b squalis  erit . 

IN  VIGESIMOTERTIO. 


THEOREM4  EXXXIV.  PROPOSITIO  XC. 


Skjc  Semicirculi  abc,DEF,S<:  ponatur  ag  squalis  CD,  dudh  autem 
EH  ad  eam  perpendicularis  agatur  gh  . Dico  hb  ipfi  KD  squalem  efle.  A 


LEM. 

XVi. 


Sumatur  femicirculus  a b e centrum  l,  & ducatur  im  perpendicularis  . ergp  »n 
eft  squalis  m k,  & quoniam  ga  eft  squalis  cd,  & u ipli  lc,  erit  cota  gl  squalis  B 
toti  LD,&funt  parallcls  gh.lm.bp.  squalis  igitur  eft  &;  hm  ipfi  md,  quarum  »,m. 
eft  squalis  mk.  ergo  reiiqua  ks  rcliqus  kd  squalis  erit.  ->  ‘C 

> ' 'i 


COMME^r^UlFJ. 

Dico  hb  ipfi  kd  squalem  effc]  Crinis  codex  tn  In  iat  a’  8*  t»'  «•  fed  legendum  A 
puto  in  “»a  Stl  »'  6 g -rn'  » J . 

Et  quoniam  ga  eft  squalis  cd  ,&  u ipfi  lc  , erit  tota  gl  squalis  toti  i r>  ] Oro-  B 
cus  codex  swh  inieir  v'  n*r  i«  ru  y a*  II  *A  rn  A y , .“a»  «fy*  i u A c'a«  tu  *£  if‘t ' 
fed  corrige  im  1 m tat  n uir  It  k td' i y & , a‘  II  «A  ri  A yt  in  ipa  a*  aA  7 i A I . 
Seal'  /»a . ’ 

Ergo  reliqua  hb  reliqus  kd  squalis  erit]  Gnecits  csici : ami»'  «b*  a'  6/t  A«wa'  t»~  C 
i^a  Srit  lea  lege  Asera  ea-  a I icit  la»  Doflboc  ingrxeo  codae  leguntor . xj  ifaVrarai  ga- 
wJ>»’i’  i TT  in'  ift  tu  tirift  Ih^toxptint  tb  i »’»  a>a»,  qnenos,&{upcrUaca»ea,mbUquc 
dft  rem  pertinentia  omittendo  duximus . 


IN  VI. 


A 
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IN  VIGESIMO  QUARTO,  . 

.THEOREMA  LXXXV,  PROPOSITIO  XCJ. 

Sint  duo femicirculi,  vt  abc,  de  f,  fitquc  ad  squalis  PC,  & duca* 
tur  fb  . Dico  & be  ipfi  eg  squalem  cfle, 

ii-tertij.  Hoc  autempcrfpicue  eonftat , fi 

b certij . cnjm  iungaiur  de  , erit  angulus 
dee  in  femiciiculo  reflus,  atque 
cft  DB  a centro  femicirculi  abc. 
ergo  be  ipfi  bg  cft  «qualis. 


IN  VIGESIMO  QyiNTOi 

THEOREMA  LXXXVI.  PROPOSITIO  XCII. 

IjlHcm  exiftcnribus  fit  ad  maior»  quam  DC,  & ipfi  dc  squalis  po- 
natur ag,  ducaturque  G H ad  b F perpendicularis.  Dico  bh  ipfi  eksc- 
qualcm  elle. 


Quoniam  enim  maior  eft  ad  quam 
pc  , centrum  femicirculi  uc  cft  in- 
ter gd,  quod  fit  l.  & rurfus ducatur 
perpendicularis  em.  ergo  em  cft  s- 
. qualis  mk.  Et  quoniam  a c quidem 
aequalis  eft  dc,al  vero  ipfi  tc,  erit 
reliqua  gl  ipfi  ld  «qualis,  funtque 
tres  parallelae  gh,  lm,  di.  ergo  & 
hm  eft  «qualis  me.  erat  autem  ,& tota  bm  «qualis  toti  mk 
qus  ok.  squalis  erit. 

\ IN  VIGESIMO  SEPTIMO, 


reliqua  igitur  B«  reli». 


E EM. 
XIX. 


THEOREMA  LXXXVII.  PROPOSITIO  XCIII.' 

• • 

Sit  ad  minor,  quam  n e , & ponatur  cg  ipfi  ad  .xqualis , ducatur* 
que  perpendicularis  gh.  Dico  be  xquajcm  elle  ipfi  kh. 

• . ' ...» 


Quoniam  enim  minor  eft  a d, 
quam  dc,  erit  centrum  femicirculi 
abc  inter  d<j.  Sit  L.&apun&o  e 
ad  f*  perpendicularis «Jucatur  lm. 

'A  aqualis  igitur  cft  bm  ipfi  mk.  Et 
queniam  a d squalis  eft  co,  & A L 
ipfi  tc  reliqua  de  reliqua  o l eft 
aqualis . & funt  tres  parallela  u b , 
g lm  , G H.  ergo&  bm  cft  aqualis  MH, 
qus  kh  «qualis erit. 


COM- 
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j*7 

* ; 

COMMETfT^HirS, 

• «*  ' 

Et  quoniam  ad  aqualis  eft  cc,Jf  al  ipfi  lc,  reliqua  dl  reliquf  lc  eft  aqualis]  A 
Cneus  c tdcx  hoc  l c mancus cfl ,m  quo  legitur  Ursi  XI  <»»  ior  >'  « X ru  a « ha  ■■{a. dum 
cjl  'en,  Si  in  i (■»»'«.  f T«  j.  ■ , «Xl  * A,  tiT  a > aiiti'  >V  i7  a 1 1 m'  r>'  A > iii . 

Sed  & tota  fm  toti  mk]  Gncuscod.  in  /i  «J  «'ait  »'  «p  «ad  m"  (a  * ini  ir£t  £ «a»  > B 
fin  »a*  T»  A»I  (»».  Ia grtciscodictbusjequuurur  duo  lemmata,  qua  e uu>  mbit  aliud  tuuiiu  - 
»ta»f , «i|i  j»-.«  i»  duobus  prxccdentibus  demon/lrmur , Juperuxt  attex  vtfa  Junt,  quare  «os 
tacoafult»  omijimus, 

IN  TRIGESIMOQV-ARTO. 

THEOREMA  LXXXVIII.  PROPOSITIO  XCIV. 

J 

Sint  iemicirculi  abc,  def.  tk  fit  dc  maior,  cf,  ipfi  vero  ad  xqua- 
Iis  ponatur  fg,  & circulus  def  compleatur;  Ducaturque  BCH,fitapun-  A 
fto  G ad  bc  perpendicularis  agatur  gh.  patet  igitur  gh  extra  circulum  b 
cadere,  etenim  ipfi  parallela  AB  extra  cadit,  Dico  be  aiqjalcm  ellc  kh. 


Quoniam  oc  maior  eft 
quaiii  cf,  circuli  def  cen- 
trum erit  inter  cn.fit  l:6c 
perpedicularisducarur  t m . 
Quod  cum  a d quidem  fit 
aqualis  f c,nt  veroipfi  lf 
ent  tota  ai.  toti  dc  icqua* 
lis.  Stlunt  tres  parallela:  a b 
x.  m , a h . ergo  & r m eft  a:- 
qualis  mi , quarum  ma- 
qualis  eft  mk.  reliqua  igitur 
b e relique  K ii  aqualis  erit, 
confiat  prasterea  st  ipfi  e a 
aqualem  effc. 


fOSIWEItr^UIFJ. 

Et  circulus  DBF  compleatur,  ducaturque  ech]  Gratus  codex  % «r*V  «f««ta  «»-  A 
""  0 '**  >or,t  ltl**dum  »'  S i £*  «(/«a,,  yt  m fquenu  lc  nutas, . utielltiendum 

autem  t(l  reclant  tincam  t o H fecare  circutumtn  puiflis  er, 

Etenim  ipfi  parallda  u extra  cadit]  Granus  r^dex  »«?«y.»A»r  yq  ylmat  70  at  i'll  B 

* 8 'T*1’"7''*  A)  * * * <¥«  V"»r«T«  Vel  pro  \wr-r  70  jcnbcndum  uret  t/ oth  vel  idem 
Jtgtttfnat, 

9rc“,j  centrum  erit  inter  cdj  Cneus  codex  T;  X.£  ,Vu„«aJ»  tinec  h,,a.  c 
fu  ^(os  Circuit  portus  . quam  fcmicircult  centrum  Venete  malumus : non  enim 

Jcmtctrculus  miner  ,fed  completus  dl  circulus . * 

Ergo  & » .1  eft  squalis  mhJ  Cur  hoc  Sequatur  cx  parallelis'  diximus  Supra  in  commcn-  D 
tartjs  tnb  .fbutus , * '• 


THEOREMA  EXXXIX.  PROPOSITIO  X CV. 

Sint  rurfus  fcmicirculi  abc, def,  Sc  maior  dc,  quam  c F,  ipfi  autem 


E EM, 
XXI. 


AD  po- 
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A ad  ponatur  arqualis  fg.  compleaturque  defk  circulus;  & ducb  ebk 
a pundto  G ad  cam  perpendicularis  agatur  GH.  patet  igitur  gh  cadere 
intra  circulum, quoniam  & AB  ipfi  parallela  intra  cadit.  Dico  eb  aequa- 
, jL  > lem  cile  hk. 


Sit  enim  centrum  l,  & 
g rurfus  perpendicularis  lm. 
ergo  e m eft  aequalis  u k . Et 
qui  niam  in  tribus  parallelis 
ab,lm,oh  aequalis  eft  al 
ipfi  lo , erit , & s m aequa- 
lis mh.  eft  autem,  & tota 
em  toti  m k aequalis  . reli- 
qua igitur  st  reliquas  hk 
squalis  erit . 


T ni  r S. 

EtduifU  e b k a punfto  o ad  eam  perpendicularis  agatur  ce]  Ducatur  a punito  * 
ad  circumferentiam  Jemicirculi  abc,  retia  huca  ad  qua  circulum  d Er  k fetet  ,&  tunOa 
C producatur  ,Vt  eundem  circulumfecet  in  punSis  es. 
g Er  quoniam  in  tribus  parallelis  ab,lm  ,ch  sequatis  eft  n ipfi  lg  , erit  & im  z- 
qualis  <h]  Ducatur  per  L ipfi  b h parallela  n t X , Vt  retiam  Uncam  A B feeet  i»  pnnfto 
t> , & g H produSam  m x . erunt  triangula  A n i g x l inter  fe  fimilia.  >1  igitur  a Lai 
m,  ita  cl  ad  LX : & permutando  Vt  a L ad  lg,  ita  m adix.  Sed  ai  eft  aqualis  lq. 
ergo  & n l ipfi  lx,  hoc  eft  b m ipfi  ti  u aqualis  erit . 


ouifur  Primus  liber  inclinationum  habet  problemata  nouem.  determinationes 

tres , & iiint  tres  minores , videlicet  qui  ad  nonum ; fecundus  liber  inclina- 
tionum habet  problemata  quadraginta  quinque,  & determinationes  tres,  vi- 
delicet, qua:  ad  leptimum  decimum  problema ; ad  vndeuigefimum,&  vige* 
fimum,  & luat  tres  minores. 


TACTIONVM  LIBER  PRIMVS. 


LEM. 

L 


THEOREMA  XC.  PROPOSITIO  XCVI. 


Sint  duae  re&a:  linea:  ab,cd,  quas  contingat  circulus  ef,  in  EF  pun- 
&is,&  iungatur  ef.  Dico  eam  circuli  ef  diametrum cfle. 


Sumantur  in  circumferentia  'circuli  pun- 
&aoH,&  ec,cf  , fh  , he  iungantur  . 
Qubniam  igitur  ab  quidem  contingit,  fccat 
Jl  autem  BF,erit  a bf  angulus  «qualis  angu- 
lo, qui  confiftit  in  alterna  circuli  portione, 
videlicet  bh  f . & eadem  ratione  angulus  n r s 
xqualis  eft  angulo  f ge  , qui  in  altera por* 
B tionc  confiftit.  ergo  angulus  ehf  angulo 
C bgp  eft «cqualis,  & funt  sequales  du  'bus  re- 
tiis . quare  vtcrq;  ipCorum  reflus  eft;  & vter- 
que  femicirculus  e h f , a g r . diameter  igitur 
D eft  ef  ipfius  gp  circuli,  quod  demonftrare 
oportebat. 
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£rit  aif  angulus  squalis  angulo,  qui  confidit  in  alterna  circuli  pofitione,  videli-  a 
cet  e hp.& eadem  ratione  anguius  dfb  squalis  eft  angulo  fge,  qui  in  alterna  por. 
tione  confidit  ] Er  qx.tertq  elem.  Gruens  autem  codex  in  «>«  feri fdm'  « ■ f y*rU  Trir 
i ir»ii«r  Tunp.ii.Tt  ymtU  lege  ip  TrJ  TpiptTi  yoria,Cr  paulo  pojl  in  fe  niin' 

f C * BFaBAilf . »Vge  m H n ir  tz!  Tu* pari  ytrrltt  Tti  'usi  £ * , , 

£rgo  angulus  em  f angulo  lcf  eft  squalis j Efl  enim  angulus  abf  aqualis  angulo  B 
DFEr.r  sg.  primi  elementorum  . 

Et  funt  squales  duobus  redis  ] Er  n.tertij  elementorum . 

Diameter  igitur  ed  ep  ipfius  ei  circuli]  Huius  conuerfa  ab  Apollonio  demonftratur 
m xq.  fecundi  libri  conicorum  .nonfolum  in  circulo , fed  ct;a m in  elhpfi . 


THEOREMA  XCI.  PROPOSITIO  XCVII. 

LEM. 

Sit  circulus  abd,  cjucm  contingant  redat  linea:  bc,ca; & angulus  c 
bifariam  lecctur  rc<5ta  linea  cd.  Dicoin  cd  circuli  abd  centrum  conii, 
ftcre. 


Iungantur  n a,  a E,n  b,  b e.  Et  quo- 
niam contingit  quidem  a e , fecat  au- 
tem c d , eritrcdangulum  dcb  squa- 
le quadrato  ex  c a. ergo  angulus  dac 
eBl  squalis  angulo  abc.&  eademra- 
tionc  angulus  dbc  angulo  bbc.  Sed 
angulo  b /0  squalis  cd  angulus  esc. 
angulus  igitur  dax  angulo  DBsed  ae- 
qualis . ergo  reftus  vterque  ipforum , 
oc  de  diameter  ed  circuli  axd.  Ex 
quoftquitur.vt  inipfa  cd  circuli  abd 
centrum  confidat . 

• • . ' " .is  i 1 > '/ . 


tOMMEUT. 

• * i\ 

Quem  contingant  refts  lines  bc,ca]  utpuoSo  c procedentes  reSa  linea  ca,c  b A 
thrculumcontsngaut snpunChs  ab. 

Iungantur  Di,iB,ni,n]  Cracuscodex  i)  i» i^ioylmrar  «’  l «,  ai,  tg,gs.  Ego  B 
legendumputo  m{to'%9mra.r  fine  particula  ij  ■ 

Et  quoniam  contingit  ac,  fecat  autem  cd,  ciit  rectangulum  dcb  squale  qua-  C 
dratoex  ab]  Ex  qb.tenij  dem  issorum  . ■ - .i»’-riiv  r,j 

Ergo  angulus  dac  ed  squalis  angulo  abc]  yidetur  bit  loim  inCraco  codice  totus  IS 
corruptus  ejfe  , qui  Rc  habet  in  ipa  tu  mn  'itu*'  l *.  y yiria  en  \tm*'  ayd  ymla.  Ita  myra 
jy  d en‘  lui  yarla.  In  cer  en  d®»  g y l dsxa'  en  dan'  u y l in  °<t*  d \mt'  gyl  yaila , of- , 
que  eusm  anguulus  dac  aqualis  efl  angulo  acd  , neque  D A i it  fi  bc  u.  SrXforsel  genium  : 
erit  boc  piflo . in  apa  12 t is*  n iW  l uy  yullu  ed  <an%  «•>  ytrrla.  l‘u  tu*tu  isi  * dm' j 
X g y yarla  en  d m'  giy  u».u  ri  \en  tuy  in  Hir  d vrt  tgy  ybria*  Vereor  tamen  uc 
msti  a deligerentur . 

Angulus  igitur  dab  angulo  dbe  ed  squalis]  Ego  boc  ita  demo  nflrartm . Quoniam  ca  E 
quidem  circulum  contingit , c n Vero  fecat , erit  rcBangulum  dcb  aquale  quadrato  ex  c A. 

Cjr  eadem  ratione  idem  rectangulum  dcb  aquale  erit  quadrato  ex  c b . quadratum  igitur  ex 
c a aquile  efl  quadrato  ex  c t.tdtoq,  recta  lluea  c*  recta  ci  cR aqualis  .Sed angulus  ach 
aequalis  efl  angulo  BCg  . crgo&baRs  A B bafi  st,  & reliqui  anguli  reliquis  angulis  aqua- 
les: Videlicet  angulus  cae  angulo  cbb,  & ungulus  abc  ipft  bb.  Kprfut  quoniam  re- 
ctangnlum  dce  aqualeefi  quadratoex  c.x,vt  dc  ad  c\,itaeft  ac  ad  cb,  &funt circa 

Tt  aqua. 


■»  I 
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tquales  angulos  latera  proportionalia . triangulum  igitur  c a b fimile  e/!  triangulo  c D a .Et 
todemmodo  demonftrabttur  triangulum  cb  h fimile  triangulo  cdb.  ergo  angulus  d ac  cjta- 
quatis  angulo  a B c,  er  angulus  n E c , angulo  6 B c , c f obii  angulus  D A c aqualis  e/1  angulo 
d bc.  Sed  angulus  ia  c ejl  aqualis  angulo  BBC , utdemonftratumfuit . reliquus  igitur  an. 
gulus  dab  reliquo  c B £ ejl  aqualis  . 

IN  DECIMO  SECVNDO. 


LEM.  THEOREMA  XCII.  PROPOSITIO  XCVIII. 

III. 

Sint  duo  circuli  a b > B c , (e(e  contingentes  in  punflo  b , & ducatur  re- 
fla linea  abc,  iitque  in' ea  centrum  circuli  ab.  Dico  & circuli  b c cen- 
trum in  ipia  ABC  coniiftcrc. 


Ducatur  dbb,  quatvtrumque  circulum 
contingat  . rcfhis  igitur  cft  angulus  a id 
& quidem  deinceps  angulus  dic  eft  ro- 
Aus  ; contingitque  de  circulum  bc.  cen- 
trum igitur  circuli  bc  in  ipfa  tc  conli- 
ftic  . Suniliter  & centrum  circuli  a b . 


A 


THEOREMA  XCIII.'  PROPOSITIO  XCIXi 

LEM. 

A Sint  rurfus  ab,  bc  circulorum  diametri.  Dico  circulos  ab, Bcfc  in- 
uicem  contingere . 


r .i  . i - . ■ ; . 

Ducatur  rurfus  nn,  qu*  circulum  ab 
contingat,  reftus  igitur  cft  angulus  abd. 

B & qui  deinceps  ore  eft  re&us . atque  eft 
in  ipfa  b c centrum  circuli  b c,  ergo  d e cir- 
culum bc  contingit  i Sed  & contingit  a» 
circulum  in  b punftj  . circulus  igitur  ab 
circulum  bc  in  puofto  b contingat necef- 
fe  cft  in  eadem  figura. 


i. 


COM- 
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JJ* 

COUtMKTfT^tHirS. 

Sintrurfuj  n,ic  circulorum  diametri  ] Gruens  codex  ir«ru  iri  ut  ai  a' fi,  fi?  iJ.  A 
«* at  fci  fbrtc  addendum  erit  Itapiifi . 

Atque  cft  in  ipfa  • e centrum  circuli  b c ] Crtcus  codex  corruptus  e/? , in  quo  legitur , B 
a,  fbt  'utTifa  ttriftr  »'  fi?. 


THEOREMA  XCIV.  PROPOSITIO  C.  ' 

LEM. 

Sint  duo  circuli  ab,  bc  fele  in  pim<fco  b contingentes,  & ducatur 
a c b,  fitejue  in  ea  centrum  circuli  ab.  Dico  & circuli  bc  centrum  ef- 
ic  in  ipfa  bc. 

Ducatur  circulos  contingens  de  . Quoni.i 
igitur  db  circulum»  b contingit, & per  cen- 
trum ducitur  ab;  erit  angulus  dbc  rc£lus 
duria  autem  c(!  a taflu  bc.  ergo  in  ipfa  uc 
centrum  circuli  bc  cOnfiftit.  Sed  & illud 
idem  conflat  hoc  modo  • 

Si  enim  ducatur  bfg,  & cf  i Ag  iungan- 
tur,  liet  angulus  dbf  zqualis  rtrique  ipfo- 
rum  bac,bcf  . ergoangulus  ceb  cft  atqua- 
lis angulo  aci.  atq;  cft  angulus  acb  re&us; 
reclus  igitur  cft  & efc,  & idcirco  in  ipfa  b<t 
eft  centrum  bc  circuli.  Eadem quoq; ratio- 
ne li  ponamus  centrum  circuli  bc  efte  in  linea  ab,  oftendemus  etiam  in  ipfa  cuculi 
a b centrum  in  effc . , 


\ •*.<**• 

Ducatur  circulos  contingens  d b ] Trxnfibit  ea  necejfario  per  punclum  e,  alioqni  Vtrof.  A 
que  circulos  non  contingeret , 

Quoniam  igitur  dr  circulum  a b contingit,  & per  centrum  ducitur  ab]  Gracus  B 
codex  i ™ dr  i »*  /i  r*  u fi  ftvxAjr  Pid  7*  ntrrf » nn.fi?  inde  ne  legendum  fit  1 
Xi  ri  Ki*7fn  u «e  fi.  Vel  £ lui  r i tlv 7ft  n u fi. 

Du&a  autem  cft  a ta&u  bc.  ergo  in  ipfa  bc  centrum  circuli  bc  confiftit]  Gratus  C 
codex  £ i ut  eu  in'  rue  «ifnt  rn<  fit.  Zbrnr  fiy  rr  nir?rc  r dpu  k»  1»  fiy  udfKu.Jed  for- 
tafje  legendum  erit . x)  uut«u  in'  rne  «Vr  ii  fiy  Zb  rn<  fiy  ipu.  t'  utropro  iit  ni  fiy  uv~ 

JIA011.  • 

Si  enim  ducatur  ifc,&  bf,ac  iungantur,  fiet  angulus  dbf  «equalis  vtriq;  ip-  D 
forum  bac,  bcf.  ergo  & angulus  cfb  cft  aqualis  angulo  Gracus  eod.  corruptus 

cft  » qui  fic  bebet.  •*  yxp  ituyfin  » fi  £,  tf  y £,  u*  yiroifr  dr  in  n \&t>'  Zfi  £ 

y er  In  tumtpn  dfS  ify,<tn6  ytrin.  forcufjc  autem  boc  pallo  reffituetur . * ytp  Zixyjn 

n fi£*?  *)  «#  ? ylrrtro  dr  ia»  »*  xsn>'  Z fi£  yetrlu  ruuiipu  dff  \a*'  rfd 

fi  ?fi  y £ ?ien  dpm.  o<r  %su  n >£j8  ytrrix  7 n «ul  fi.  angulus  enim  DBF,  ex  32.  tertff  ele- 
mentorum  aqualis  efl  ■ vtrtfque  tpjorum  bac.  bcf.  & qnontatn  angulus  ad  b efl  commu- 
nis Tutnfque  triangulus  a bg  ,cbf  , erit,  & reliquus  cpd  aqualis  reliquo  ac  b aqualis . 


THEOREMA  XCV.  PROPOSITIO  CI. 


Sed  lurfus  fuit  ab,  BC  circulorum  diametri.  Dico  circulos  fefe  inni- 
ccm  contingere. 


Tt  x 


Duca- 


LEM. 

VI. 
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Ducatur  refla  linea  dbb,  qua  circulum 
a b contingat . erit  angulus  aib  reflus , at. 

A que  eft  diameter  bc.  ergo  nt  circulum  bc 
B contingit  in  punflo  b . Sed  & contingit  cir- 
culum a b in  eodem  b punflo . Circulus  igi- 
tur ab  circulum  b c in  punflo  i contingit, 
in  eadem  figura. 


A Ergo  DB  circulum  bc  contingtih  punflo  b]  Grtcus  coitx  i «>«  1 ouriiftls,  i!  0y 
ut/uns  ts  0 ffn/x utr  ego  legendum  arbitror  n ll  upu  io «Vtitw  t i 0?  kvaa*  nara  7,‘ 

0 n/iUtr.  piflea fcquuntuf hac  . « j op  i«0A»8«»  »’  th  n'  #,  yirtnt  it  7s'<m'yt{ins 
■ni  im'  »0  lut  »•'  •',#«»  ,lriA«  Tir  •fii  tJ  f }«»/«»  ,'nr  r.r  < tj!  A •*,(■*  . qua  >n 
Veturi  fuperutcanea  omifimus . • 

B Sed  it  contiBgit  circulum  ab  in  eodem  b punflo]  Crocus  codex  «W  y <p  £ ri  u0 
nonut  libe  unus  legerem  d»»-  j ti  »tu. 

IN  VIGESIMO  SEXTO. 


LEM.  THEOREMA  XCVI.  PROPOSITIO  CII. 

VIU 

Sint  duo  circuli  a b c , D E b (c  inuicem  contingentes  in  pundto  b ; & 
per  b ducamur  cbd,abe,  iunganturque  ac,  de.  Dico rctSas  lincai 
AC,  DE  interie  parallelas  elle. 


Ducatur  enim  refla  linea  rc  circu- 
los contingens  in  b punflo.  Et  quoniam 
bf  quidem  circulum  contingit,  ia  vero 
fecat  ierit  angulus  abf  angulo  scia- 
A qualis:  Et  eadem  ratione  angulus  obi 
B {qualis  angulo  t ds.  angulus  igitur  tci 
j»,tenij.  angulo  idi  aqualis  erit!  & funt  alter- 
ni. ergo  Ac.ipii  nn  eft  parallela  .quod 
demon  ftrare  oportebat . 


C 0 M M E T 


A Et  eadem  ratione  angulus  c b a «equalis  angulo  bdb]  Crocus  codex  In  £>  t»  sW 

t 0n  ysrU  . lege  r f <*•'  • t$  yurlu. 

B Angulus  igitur  acb  angulo  bdb  tequalis  erit]  Etenim  o quales  funt  a bf.cbi  an- 
guli ex  IS.  primi  elementorum.  Crocus  autem  codex,  ul  »'W  o0y  usu  &e.leee  <#1  i 

<Om'  0-/0  •;*  . , 


THEO. 
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THEOREMA  XCVII.  PROPOSITIO  CUI. 


E EM. 


Sit  circulus  ABC,  iungantUrquc  ab,  bc,  ac: &a  pun&o  a ducatur  Via. 
reda  linea  ae,  ita  vt  angulus  b angulo  E ac  fit  xqualis.  DicoDEcir-  g • 
culum  a b e in  pundio  a contingere . 

Sit  refla  linea  a c tranfit  per  centrum,  illud 
manifcflc  patet  i fit  enim  angulus  bac  reflus, 
cum  reflus  fit  angulus  ad  b.  hoc  autem  dtmon- 
ftratum  efl . Si  vero  non  tranfit  per  centrum  fit 
centrum  f,  & dufla  a f producatur  ad  g iun- 
gaturque  «g.  reflus  igitur  angulus' a io.  Et 
quoniim  angulus  quidem  bac  angulo  abc  eft 
«qualis,  angulus  vero  gac  in  eadem  portione 
eft  «qualis angulo  gbcj  erit  totus  eag  angu- 
lus «qualis  angulo  a»g.  Sed  angulus  as  c eft 
reflus . reflus  igitur  & i a g , atque  eft  a f femi- 
diameter,  ergo  db  circulum  a bc  contingit, 
hoc  enim  demonftratum eft.  t . ’ 

co  m m e iit  a \ir  s: 

_ ’ • ‘ - a *;  W/ 1 i >■:  ' * ■ * ci»  • . 

lunganturque  a b,ac,  ac]  Graeae  codex  *) irifn/xJ»  n'-a$,ty  f?» tegendam aafce ay:  A 
fc5ta  vt  angulus  b angulo  bac  fit  «qualis]  Graeus  codex  det  ,«sr  ttrai  tue  y yoilav  B 
r«  w>  ■»>  >•>/*  lege  rir  0 ymlai , 

_Dico  db  circulum  abc  in  punflo  a contingere]  Graeae  codex  tu  toameai  i H C 
»»  « .8  *»*a»  lege  t»  a0y  hW. 

Ergo  circulum  abc  contingit}  Ex  lf.tertij  elementorum.  Graeae  entem  codex  t**-  ^ 
tf».  d tt  legendam  ve  arbitror  Mitm  <tfa  a\le. 


THEOREMA  XCVIII.  PROPOSITIO  CIVI 

Quod  cun^ira  fit  praecedentis  conuerla  demonftrabitur,  nempe . Pa- 
rallelis  exiltcntibus  ac,  de  circulos  abc,  ebe  fc  inuiccm  contingere  in 
pundloB. 


Ducatur  rurfiis  refla  linea  f c , cir- 
culum abc  contingens,  ergo  angu- 
lus abf  eft  xqualis  angulo  c.  Sed  an- 
gulus abf  eft  etiam  xqualis  angulo 
ssG.  angulus  autem  r>  angulo  c al- 
terno eft  xqualis  :Sc  angulus  gbb  an- 

fulo  d.  quare  ex  co,  quod  proxime 
eraonftratura  eft , refla  linea  f g cir- 
culum d b e contingit.  Sed  & contin- 
git circulum  abc  in  punflo  b.  circu- 
lus igitur  abc  circulum  dbb  in  pun- 
ito b contingit. 


LEM. 

IX. 
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PROBLEMA  IN  IDEM. 
PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  CV,' 


^ Circulo  abc  pofitionc  dato,  & daris  duobus  pun&is  de,  ab  ipfis  de 
fi  inflectatur  dbe  , & producatur,  facere  ac  ipfi  Di  paraliclam. 

B FaAumiamfit.&ducaturcotingens  ea. 

Quoniam  igitur  ac  paraltcla  cft  ipfi  de, 
angulus  c angulo  cpe  ell  squalis.  fed 
etiam  cll  squalis  angulo  fab,  etenim  f a 
circulo  contingit , Se  ab  fccat  angulus  igi- 
C tur  f a e squalis  cll  angulo  c n e , ac  pro- 
ptcrca  in  circulofunt  abdf  punAa.  ergo 
reAanguIum  abi  rcAangulo  irnella- 
quaic  . datum  autem  cll  rcAangulum  abi 
q^od  squale  fit  quadrato lincscoiitingcn- 
tiy,  quare  & rcAangulum  r.EF  cll  datum. 


D 

E 


ur,  quare  uc  rcciauguiu,,,  . u n , 

&data  d«.  data  igitur  & ir.  Sed  & politione,  atque  el)  datum  punSum  b.  crgoft 
ipluin  f.  A dato  autem  punflp  f . duOa  eft  refla  linea  f a,  qu*  cuculum  a«c  poli- 
tione datum  contingit . ergo  St  f a pofitione,&  magnitudine  datur . & elt  datum  pun- 
Aum  f . datum  igitur  & * . *"ed  4t  e datum,  politione  lgttuf  ell  a b.  elt  autem,  & cir- 
culus politione,  ergo  StpunAum  b.  at  datum  elt  vtrumque  tpforum  db.  vtraque  tgw 
tur.DB,BE  pofitionc  erit  data.  - 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 

Sit  circulus  quidem  abc:  data  autem  duo  plinAa  dr.  & quadrato  rcAs  lines  con- 
tingentis ponatur  squale  id,  quod  nu,&  alia  quadam  linea  e»  continetur,  dem- 
deapunAo  f ducatur rcaa linea  fa, circulum  abc  contingens, & lungatur  a r . du- 
Aa  vero  d i producatur  ad  c,  & a c iungatur . Dico  a c ipfi  d b ■ parallela  effe . Quo- 
niam enim  rcAangulutn  red  squale  ell  quadrato  reAs  lines  contingentis  ,ot  eidem 
A squale  eft  reAanguium  abb;  erit  abb  reAangulutn  rcAangulo  t ed  squale  . In  cir- 
culo igiturfunt  f a,bd  punAi,  idcoque  fab  angulus  squalis  ell  angulo  bde.  Scd& 
angulus  fab  squalis  cll  angulo,  qui  in  alterna  circuli  portione  confiljjt,  videlicet  ipfi 
a c a . angulus  igitur  a c b . angulo  b d e ell  squalis,  6e  funt  alterni . ergo  a c ipfi  d b 
parallela  fit  nccefic  eft . 

t ,4 

'A  Circulo  abc  pofitionedato , & datis  duobus  punAis  db  ab  ipfis  db  (i  inflcAatur 
dbb,&  producatur,  facere  a c ipfi  n e parallela]  Crtcus  codex  Sit-  f.9JrT«  »’«a» 
n tty  X,  lo't  X«01aT«»  dft  It,  <>Ma  « X|8«,  i,  ir./SA»S»  vsina  ttfdDMtr  thf  »77» 
X i quijocus  corruptus  Videtur,  V fortaffetum  no  leflitocmys  Sit-  teSirrce  kukx*,&c. 
tdt  AA«Oa'  X/ IU  iiftni  Telia  v«f«MiAea  7«‘a  *>  ttT  Xe'.  Eodem  enim  loqncn/t 


Erit 
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Erit  aurem  problema  tale. 


Circuli  abc  pofitione  dato,  & datis  duobus  puntlis  de  inutnirein  circuli  circumferentia 
punftum  b,  ad  quod  fi  ducatur,  EB,i>t.,  & producantur  tn  ac  punti  a , tangantur  que  ac , 
d b , retia  linea  ac  fit  ipfi  p fi  parallela . 

Faflumiam  fit,&  ducatur  contingens  fa]  Cracus codex  ytyovU*  w B 

pire  lege  » 

Ac  propccrca  in  circulo  funt  Afi,DFpunfla]  Quoniam  enim  angulus  pab  efi  aqualis  C 
angulo  t d b , c 'T  duo  anguli  idb,kdf  funt  aquales  duobus  retiis ; erunt , & anguli  i a b , 
iJjdf  duobus  retiis  aquales . ergo  quadnlatcr  iar,df  reliqui  anguli  a p d » DBA  duobus  re- 
tiis aquales  funt : ex  quibus  fcqttttur  per  conuerfim  ZXotert  ij  elementorum  punti  a ab,df  /* 
circuli  circumferentia  effe . 

Data  igitur  & e f ^Videlicet  magnitudine  ex  53.  datorum.  Cracus  codex  ipa  x)  D 

* fi  £•  Idge  x)  9 • £. 

A dato  autem  punflo  f dufla  eft  refla  linea  f a , qua  circulum  abc  politione  da-  E 
tum  contingit  Cracus  codex  lifofxtry  mifitiu  re  £ 91***  Wjca»  nd.  afiy 

tidorrereu  mf»(  iv0«<tr  tfnr  au  n*  . Sed  legendum  pute  'imo'  f*  itltpi.ii»  cupiit»  1»  £0«- 
cn  iiit/ain r UVKK9  1»  cl  fi  y i fasrieplt»  ivStlm  nm  eu  i . 

In  cuculo  igitur  iunt  fa,  bd  punfla,  ideiquc  fae  angulus  aqualis  eft  angulo  Jc 
bdb]  Ex  conuerju  j6-  tertij  elementorum  fequttur  quattuor  puntla  f a,  bu  m circuli  cir- 
cumferentia effe  * ergo  anguli  fab,bdf  funt  aqua’ es  duobus  retiis  ex  l».  tertij  $ fed  & duo- 
bus retiis  aquales  funt  anguli  BDF,bde  dempto  igitur  communi  angulo  bdf  reliquus  eae 
reliquo  b d b aqualis  erit  • Gracus  tutem  codex  corruptus  e fl.&  mancus,  qui  fic  habet  u %d- 
*a#  £pa  ■’  <3oo  £*•  yttfla  vn  \*n'  fi  It  ymrU  &•  fartaffe  tta  nfluuttur  ir  xuiAu  apu 
Rj  r a a,  fi , t £ captita  in  dpa  i frr  n vaw'  {*  f 7 uria  n»  m®»'  filutymrSa.  t 

. i.*  H • *»i.  ;v  * 

IN 'DECIMOQVARTO.1  A.,, 

n j . ...  • DEM. 

XI. 

THEOREMA  XCIX.  PROPOSITIO  CVI. 


...  • nv 

Sint  duo  circuli  abc,ade,  ejui  Icie  in  puntto  A contingant,&  a pun- 
cto a ducantur  redx  Iukx  adb,  aec,&  de,  bc  iungantur.  Dico  de 
jp/j  B c parallelam  cfle . 

Ducatur  i punfto  * refta  linea  contingens 
t c • angulus  igitur  fa  r vtrique  *ct,»tn  c(l 
aequalis,  & obid  acb  angulus  aqualis cfi an- 
gulo aed  ergo  ni  iplj  ec  eft  parallela . Sed 
fit  parallela  di  ipfi  bc.  Dico  circulos  abc, 
a r e fe  mutuo  contingere  . Ducatur  enim  re- 
fta  linea  fo,  quas  circulum  abc  contingat . 
ergo  f a d angulus  eft  aqualis  angulo  c.  Sed 
angulus  c aqualis  eft  angulo  b.  angulus  igjtur 
r A p aagulo  a eft  aqualis,  idcoquc  rc  circu- 
lum \i> e contingit;  hoc’ eiiim  ante  demoo- 
ft rarum  tft.  circuli  igitur  a e c,  A ut  in  puncio  a fefe  contingunt.  F 

COMMEAT  jl  g r V S. 

Ducatur  1 punflo  A rcflalinca  contingens  tc]  Hoc  cH  ducatur perpundum  a reda  A 
linea  tt  aingens  fc. 

Angulus  igitur  fab  vtrique  ac», a bp  eftaqualisl  Ex  ji.tcrtij  elementorum . R 

jE.rgo  n.  ipfi  f c eft  paralRla  j Ex  a8.  prnm  elementorum.  C 

Sed  fit  parallela  DE  ipfi  BC  J'  Dejhlerantur  bttiu  grxeo  codice,  quare  legendum  puto  D 

duxd 
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i».t  wapa‘»inAu  Sr«  »'  X«  i«  t y fri  ifdarwmu , (Jrr. 

E iJeoque  F c circuium  ad  a contingit  ,hoc  enim  ante  detnonilratum  efl]  1« profo. 
fitionc  ioj.tjr  lemmate  i. ex prandentibus , 

F Circuli  igitur  a b c , a n e in  punflo  a fe  mutuo  contingunt  ] Hae  efl  principalis  ten- 
elufto,  tinam  grato  coiuc itjturaiur . 

PROBLEMA  IN  IDEM. 

PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO  CVII. 

LEM. 

^11  n 

A Circulo  pofitione  dato  abc>  & datis  duobus  punctis  DEinflcfterc 
D A e , & facere  B c ipfi  D E parallelam . 

Faflum  iam  fit,  & a punflo  ducatur  contingens 
nr.  Itaque  quoniam  contingit  quidem  >F,  Iccat 
ji.teteij.  autem  »c,erit  angulus  nc  hoc  elt  dpi;  aqua- 
. B Jis  angulo  a.  In  circulo  igitur  funt  ab,bf  pun* 
ij.primi.  aa,& ideo rcflangulum  adb  reflanguio  edf  cft 
. aquale  . datum  autem  cft  adb  rcflangulum , 

'i  dltor!  quo^  squale  fit  quadrato  contingentis . quare , St 
Bs.daiori  & rcflangulum  edf  eft datum,  Sedata  de  ergo, 

& d f . fed  & pofitione , & datum  punftm  n . di- 
tum igitur , & f . a dato  igitur  puncto  f ad  cir- 
culum pofitione  datum  contingens dufla  eft  fb. 
ergo  fb  politione  citrata,  & datum  punitum  b. 

L>  icd  & n datum . pofitione  igitur  elt  b d . quod 
E cum  circulus  a b c pofitione  fit,  datum  erit  St 
B punftum  a.  eft  autem  St  c datum,  vtraque  igitur  illarum  di,  ab  pofitione  dau 
erit. 

•I  - -T  - ■ * * * 1 ' 

Componetur  autem  problema  hoc  modo. 

Sit  circulus  a b c , data  vero  punfla  db  St  quadrato  contingentis  aquale  ponatur 
rcflangulum  edf  atque  a punflo  f ducatur  refla  linea  FB,quecirculum  abccou- 
G tingat ; iunflaque  db  ad  a producatur,  & iungantur  ab,bc-  Dico  ic  ipfi  de  pa- 
H rallclameffc . Quoniam  enim  rcflangulum  bdi  aquale  eft  quadrato  contingentis, Se 
eidem  aquale ell  rcflangulum  adb,  erit reftangulum  adb  rcflangulo  edf  aquale. 
In  circulo  igitur  funt  punfla  ab,  fb.  idcoque  angulus  a , hoc  eft  cbf  cft  aqualis  an 
K gulo  bfd;  etenim  bf  circulum  contingit, & bc  iccat  St  funt  anguli  alterni,  ergo  nc 
ipfi  de  eli  parallela. 

coMUE^rduin. 

A Circulo  pofitione  dato,  & datis  duobus  punflis  db  infleflere  da  b,&  facere  bc  ipfi 
■ P b oarallciam  J Oracns  codex  fli«  int  T i uvaas  t»  a 0 y t D JVo  X,01rr«r  jff  09,n  K«f 
ithirar  nr  l.i  w mi!t  »»f«AA»A«F  t.V  0y  t»  1 1.  Sed  ex  ps  qua  in  antecedenti  dicta 
funt  toitc  tegendum  erit  boc  modo»  vl  Xwo  Sabirrur  Xi  xa  b£«i  rur  X X I tjl  &c. 

•rceffc  eum  eflinuenire  punctum  b , ita  >t  ducta  db  a,  a e,  Cr  innetis  bc,  de  fit  b c <p  (■ 
DB  parallela. 

B In  circulo  igitur  A bbf  punfla  ] Quoniam  enim  angulus  dfb  efl  aquatis  angulo  A,  & 
funi  anguli  D F B , B f r aquales  duobus  rectis , erunt  C quadrilateri  a b p b anguli  b a e ,b  p b 
oppofiti  aquales  duobus  rectis,  puncta  igitur  ab.fe  m circulo  [int  ntceffe  efl  ex  cauuerfa  2J» 
tereti  elementorum . 

C Datum  autem  cft  adb  rcflangulum,  quod  aquale  fit  quadrato  contingentis  3 Cra- 
cus  lodex  corruptifumus  ejl,m  quo  legitur  Ittir  XI  rt  litn'  An  latr  ytp  n}  im'  nc  tt  X*- 

l*rr<  . 
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Gim  ego  legendi*  Outo  i«8ir  it  t*'  •jn\u.i0,  'Jrej  ytf  'tJ  i$Airttfiirnc  vel 

ie»t  ytf  -7 rj  ira'  7»f  £ £ Mtieur/  . 

Politione  igitarcit  ui*J  £*  26.  d.tornm.  Cneus  codex  4ir«  «r/r  » a/,  ego  /r-  D 
>*  & i,  * •*. 

Datum  erit  & pun&um  a]  £:<  ij.  datorum  .Gncus  codex  Uti*  dp a t*%  J*  lege  E 

Vtraque  igitur  ipfarum  da,ae  pofitione  data  erit  ] Ex  z6.  duarum . Grxttu  codex  F 
Mlr  dpA  teiv  tKetTtpA  'r/j'  ia,  At  r<  Girn  lege  idiif*  dpA  Sr/r } 

lun&aque  db  ad  a producatur]  Crtecus  codex  WttfvxQv  * 10  y \K0t0K»£*  J3»t#  G 
* /ege  /juv  tT«£«  v^0«  n i & xju’  ixjSijfAn'<&tf  is»  t»  * . 

Quoniam  enim  r c<ft angulum  hdf  aquale  eft  quadrato  contingentis^  eidem  equa-  H 
le  eft  r exanguium  adb,  erit  rcctangulum  adb  reflangulo  edf  aquale  in  circulo 
igitur  funt  punda  AB  ,fb]  Hoc  Ijco  mCrtco  codice  multa  dcfiderantur , Pt  forte  reftituen- 
dusfit  inbaae  fcntrntiam  «t«  jry  t »'  "uw’  • I1  £ 7«r  •?*  tiJ  W *wV  i? ATTtfihnf , «Vah'  qu 
Ta  iW  <*  J'  /3  i«r  e?»  -n*  ira'  t«V  , / 9%t  dpA  &-»  t»'  xmv'  a i 0 tiJ  ii£.  99 

KVK Kct  ApA  Sit  Tee  */3,£«  9 ViJ.it A . 

Et  funt  anguli  alterni,  ergo  ac  ipfi  db  eft  parallela]  Ex  27.  primi  elementorum,  K. 
Cracus  codex  x&t  iiaii  «r«AA«|  dp*  n 0 y rn  i 1 lege  *ju  tlon  tr«/A«*.  erApdttJiKtf  dp* 

•h*  » 0y  t»  i 1.  ‘j 


PROBLEMA  IN  XVIII. 
PROBLEMA  IX.  PROPOSITIO  CVIII. 


LEM. 

XIII. 


Circulo  abc  pofitione  dato,&  datis  duobus  punitis  de,  abipfis  bi  A 
inflexere  dai,&  & facere  b e ipii  D e parallelam . 


Faflum  iam  fit , & a punflo  > duci- 
tur refla  linea  bf,  circulum  ite  con-  ^ ji.ttrtij. 

tingens,  ergo  angulus  fbd  eft  squalis 
angulo  e,  hoc  eft  angulo  a.  In  circu- 
lo igitur  funt  bfae  pundta.  quare  re- 
dlangulum  «da  eft  aquale  refiangulo 
fde.  datum  autem  eft  bda  reftangu* 
lum  etenim  a pun&o  dato  a ad  re- 
dtam  lineam  I pofitione  datam  afUeft 
adr,  quz  datum  angulum  efficit. er- 
go  & rcftangulum  f d a eft  datum;  at- 
que eft  data  na.  data  igitur  & fd:  cft- 
que  datum  punctum  d,  ergo  & Fiada-  - 

t<>  igitur  punito  f duila  eft  fe,  qua  circulum  pofitione  datum  contingit,  ergo  po- 
litione eft  fb,  ac  proptcrca  punftum  e datum.  fed&  n pofitione  igitur  de.  eft  au- 
tem, & circulus  pofitione  ■ ergo  punctum  a eft  datum,  fed  , & vtrtunque  punftum  G 
de.  vtraque  igitur  ipfarum  da,  a e politione  data  erit . 


B 

ay.  primi 
C 


E 

S 7. dator. 

F 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 


Sit  circulus  aec  pofitione  datus  t data  autem  duo  pundla  de,  & ducatur  redta  li- 
nea adb  vtcumque  > & rcftangulo  adb  ponatur  squale  rcdtangulum  edf,  hoc  eft  H 
clueatur  bf  circulum  abc  contingens,  iungaturque  abc.  Quoniam  igitur  angulus 

Vu  r b d 


P 
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nD  cft  squalis  angulo  ad  s.  in  circulo  enim  funt  aeef  pun£la,fed&  nn  angulus 
angulo  e eft  squalis, contingit.  namque  h , & ia  fecat, ‘erit &angulus  e squalis, 
ergo  s e ipii  o i»  eft  parallela . 


fOMM£l(rdnn'!. 


A Ab ipfis  ts b inflefiere  dae,& facere  se  ipfi  de  parallelam ] Grstcus codex  «V.1  # 
X a ,a  A A X |5»  7,',  ,A(|  £ ««r , 7ff  Xt  nrupdioni.tr  sf  E y.  fertajjc  autem  Irgcndumtrn 
drt  #X  . xa a'£t  T»'r  Xat  a,  tofo  tff  ir«fdw.rA*F  tX  X«. 

B ln  circulo  igitur  funt  bf,ac  punftaj  Exconutrja  zx.tertij  elementorum . 

C Quare  redlangulum  bda  eft  squale  rcflangulo  fdb.  ] Ea  qq.tertij  elemento, 
ruta. 

D Etenim  a pun<?o  dato  a ad  reflam  lineam  politione  dat  maflu  eft*ADn,  qu*  da- 
tum angulum  efficit.  ] Gratus  ctdex  drd  ytp  XcSIryce  r i a *>r  ft»«  Xi  XcfriF»,  fariar 
Xiaanu  •'  a.  SII.  vide  ne  aliqua  defidenntur  fequttur  autem  ex  trtgeftmo  datorum  nilum 
limam  ad  tdatamefli  fofitionc  .crgoet-’tmagnitudinc  ex  i6xiufd  m reti  angulum  igitur  ads 
datum  erit  a 

£ Eftquedatum  pundlum  d ergo&  t ] Grecus  codex  manent  efl , in  quo  legitur  rfi  ia 
XfSif  e i'  X adde  XaIIf  dpa  d.  at  £ . 

F A dato  igitur  pundto  t dudla  eft  fb,  quscirculum  poftione  datum  contingit]  In 
Grttco  codice  nonnulla  defidcrtutur,lic  enim  haht  uiuxu  if*  ioumplrn  ima  XJS.  f.  d rc. 
Btnrndoi  cft  in  hanc  fcnteneiam  dn'  In'  XiXrplr*  nputt  ri  £ lim  S tlci.tr>  ailtui  ira. 
rm/tlrn  Suras  X £ 8 . 

G Sed  & vtrumque  punftum  n e , vtraque  igitur  ipfarum  da.  Ac  pofitionc  data  erit  1 
Ex  16.  ditaram  Grat”t  codex  to  X)  d.  iuuripa  Sfl  St  SsBirrur  X«0tr  etfu  tus  inartpa  Sfl 
S a a t ri  Otrn  lege  Sh  SI  uai  ium tprr  Sfi  St  StSii . Srbtiia  £pu  ieir  tua .ripa  r%'  S a , ui 
t»  5ir* . 

H Hoc  cft  ducatur  n r circulum  (*r  contingens,  iungaturque  tic  ) Gratus  codex 
9rin  t i uly  uiiuuu  Ibmtf/aIf»  SuB»  u t ( uu  iri{iu'xBu  «’  y « • , »f  reor  tamen  ne  ali- 
qua defidere  tur. 

K Contingit  namque  fb,8c  ea  fecat]  Gracut  codex  Itumnas  yp  r V*«.  T\(os  ta- 

men  pcrfptcmtatis  caufla  ita  Vertere  maluimus.  Hac  autem  masit  ptrjpieua  effent  , fi  in 
hunc  modum  explicarentur. 

Ducatur  per  fundum  d reda  linea  Vtcumque  adb , & redangulo  A de  aquale  po- 
natur redangulum  edf.  DuOa  igitur  fb  ■ucl circulum  abc  contingit , vel  non.  Siqui- 
dem contingit,  inugatur  ab,  & producatur  in  c.  Si»  minus  , ducatur  a punBo  f alia 
reda  linea  f b circulum  contingens  in  b , tr  turpu  ducantur  bda,  ab*  Quoniam  igitur 
Ortouer.  rtdangulum  pdb  eft  aquale  redangulo  BDA,  erunt  ptnda  as,  ef  in  circuli  circumfe- 
aj.  terti).  rcntia,&  idcirco  angulus  fba  aqualis  angulo  F B A, fttd& aqualis  cft  angulo  bca:  ron- 
*^tettij.  tingit  enim  fb,  & fecat  ba.  angulus  igitur  bca  aqualis  ejt  angulo  fba.  quare  >c  t(ft 
il.pt  imi.  ® ^ eftparallcla . 


PRO- 
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PROBLEMA  IN  XIX. 


PROBLEMA  X.  PROPOSITIO  CIX. 

Circulo  abc  pofitionc  dato,  & datis  duobus  pundis  DE,  infledeic 
D a E , ita  vt  b c ipfi  d e fit  parallela . 


LEM. 

XiV. 


['actum  iam  fit  , ducatur  refla  linea  circu- 
lum cum  ingens  ef.  erunt  igitur  rurfusin  cir- 
culo >fie  punfia,& rcflangulum  adc  reflan- 
gulo  edf  aquale  erit,  datum  autem  cft  .tci 
rcflangulum . ergo  St  ipliun  edf.  St  dataell 
Dt.  data  igitur  & df.  Sed  etiam  pofitionc  da- 
tum cft punflum  D.  quare  & r.  pofitionc  igi- 
tur cft  b i . Sed  & circulus,  ergo  punfluir.  b cft 
datum;St  data  df;  punfla . vtraque igitur ipfa- 
rum  da,  a e data  erit,  quod  fimiliter  atque  lu- 
pra  demonftrabimus , S’  compofitio  fimiliter 
erit  eadem , qua:  fupra  . 


IN  VIG  ESIMOQV ARTO. 


THEOREMA  C.  PROPOSITIO  CXi 

Contingant  fele  duo  circuli  ab,BC  in  punito  b,  & fummantur  ipfo- 
rum  centra  de,  iunganturq;  ad,DB,ce,eb.  Sit  autem  ad  ipfi  ce  pa- 
rallela . Dico  redas  Tincas  cfle , qux  per  d b e , a b c “tranlcunt . 


LEM-  “ 
XV. 


Ducatur  enim  refla  linea  rc  , circu- 
los ab,  tc  contingens,  e» centro  au- 
tem cft  db.  ergo  angulus  dbf  eft  re- 
ftus , St  cadein  ratione  reflus  cft  angu- 
lus f b e . refla  igitur  linea  eft  , que 
traofit  per  dbb.  Itaque  quoniam  a d 
eft  aqualis  nB,&cEipfiFB,eritvt 
a d ad  db,  ita  ce  ad.Bo ,St  funt  circa 
tequales  angulos  db  latera  proportio- 
nalia , angulus  igitur  dia  d)  aqualis 
angulo  cbb,  atque  cft  refla  linea  dbb. 
ergo  etiam  refla  eft, que  per  abc  tran- 
fit  , quod  oportebat  dcmonftrare . 


it.  terti]. 


A 

B 


C 0 Tti  7d  £ H T,jl  \ l V S. 

\ 

Angulus  igitur  DEA  cft  aqualis  angulo  c»«]  Sequitur  enim  exj.  fexti  triangulum  A 
A D B triangulo  cKB  fimile  effe . 

Atque  eft  refla  linea  db*  ergo  etiam  refla  eft,  qeseper  a se  tranljt]  jugulus  B 

V u x nam* 
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namque  mv, haedi  d»b,cba  fune  aquales  itirbns  redis  .quare  per  14.  primi  elemente- 
, rum  reda  linea  rfl  a B c . 

IN  VIGESI MOQJ^INTO. 

THEOREMA  CI.  PROPOSITIO  CXI. 

LEM. 

XVI. 

zS-qua^  exiftente  a b ipfi  Bc,  ad  vcroipfi  de,&  parallela  exiftente  de 
ipfi  BC,  oittndcndum  cll  redam  lineam  efle,  qux  per  aec  tranfit. 

lungantur  »B,sc,&ipfi*E  parallela 
/L  ducatur  b , & id  ad  f producatur,  ergo 
d f eft  aqualis  d b . cft  autem  & a d ipfi  d e 
zqualis  . tota  igitur  ab  toti  fb  aequalis 
erit.  Sed  ab  cft  aiqualis  se,  61  te  igitur 
B ipfi  pb  eft  aqualis  Jtque  cft  parallela  rcifta 
igitur  linea  cft  ab  c,  quod  manifefto  con- 
ftac. 


COMlHET^T-ntHiysl  • 

A Ergo  OT  eft  aqualis  db  ] Qponiam  enim  fb  parallela  rjl  ipfi  Al , fient  triangula  aDB 
B D f /insilia  inter  fe' . quare  »|  A r ai  i>i,hs  B D ai  d f . Sei  ad  p:  ] ita  eft  aqualis  r E er- 
go  bd  ipfi  ne  aquatis  erit  ex  ijs , quanosicmonftrauimus  ai  1(5.  quii-n  elementorum  . 

B Atq;  eft parailelarrcfla igiturlinea cft  aec  quodn  anifcftoconftat  q.auguh.n.  lci 
CEF  /uac  duobus  retiis  aquales & angulus  r f h eft  aqualis  angulo  e c B ■ Sei  eft  etiam  aqua, 
lisiffi  DBA  ob  triangulorum  fimilitui-nem.  angulus  igitur  dea  aqualis  eft  angulo  n c B*  & 
iieo  anguli  dic, dea  duobus  redis  aquales  fune,  ergo  reda  linea  eft  bac. 

IN  TRIGESIMOPRIMO. 


1EM. 
XVI  u 


THEOREMA  CII.  PROPOSITIO  CXII. 

Si  fit  circulas  a b c , & ducantur  dux  reda:  linea:  bd,dc,  qux  oc  «qua- 
les fint,  & contingat  bd.  Dico  etiam  dc  circulum  contingere. 


Hocautcmmanifeftumeft.  du- 
Aa  namque  dba  erit  reflangu- 
lum  mi  aequale  quadrato  ex  d b. 

• Sed  quadratum  ex  d ; quadrato 
»7. terti),  ex  dc  eft  aequale  . re&angulutn 
igitur  adb  quadratoex  1 c aqua- 
le erit  . ergo  n c circulum  a b c 
contingat  necefle  cft . 


LEM-  THEOREMA  CIII.  PROPOSITIO  CXIII. 

XVIII. 

Siia  duo  circuli  a b , b c,  &.  per  b ducatur  quxdam  reda  linea  abc,& 

dum 
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duce  parallela:  *d,ec,  cjux  a centra  circulorum  pertineant . Dico  circu- 
los a b , b c lelc  contingere  in  pundto  b . 


Sumantur  circulorum  centra  di,  & 
p b , « a jungantur  . refla  igitur  linea 
eft  qui  per  o i u tranlit  paralleli  enim 
funt  * p , i c : & vi  a o ad  o i , itaeft 
C£  ad  es.  Hunc  autem  duo  triangula, 
vnum  angulum  vni  arjulo  iqualem 
habentia  , videlicet  angulum  a ipfi  e, 
& circa  alios  angulos  D e latera  pro- 
portionalia,  iquiangula  igitur  trian. 
gula  funt, & angulus  abd  angulociB 
eftiqualis  . atque  eft  refla  linea  a te 
refla  igitur  & dii.  Itaque  quoniam 
refla  1 mea  eft , qui  per  centrum  circu- 
lorum , St  contaflum  tianfit  : circuli 


a « , ne  fefc  in  punfto  s contingunt , 
' tdci  * 


quod  oportebat  dcmonftrarc. 


A 

B 

C 


Sii.pncm. 
1.  irin. 


■ ntertij. 

D 


foniKturduitt. 


Refla  igitur  linea  eft , qui  per  d b b tranlit  ] Hoc  apparet  ex  iit , ama  demcept  fremit»-  k 
t»r,  non  autem  er  anteccdeniibut . 1 

Paralleli  enim  funt  ao,  i c ] Gracus  codex  vaf»  M»Aie  m?»  ie/r  it  »1  rm  yt  fed  ar~  B 
bteror  tegendum.  wfttynui  yf  hoeenimaute  pofitumtli. 

Et  v ad  ad  db,  ita  eft  cr  ad  »b]  Gracus  codex  * Htt  * i »t  m,.,  »$.  Iere  i,  C 

i tui  W»r  * 4 

A.^uculre&a  linea  abc.  rc/ta  igitur  & dbe]  Sunt  enim  anguli  dia.  dic  naua*  D 
lei  Uoe»steXt},oacejiaat»U  cbb.Cso.  ergo  dbe  reSa  linea  erit. 


IN  QJf  IN QVAGESIMOSEC  VN DO. 
THEOREMA  CXIV.  PROPOSITIO  CXIVi 


Sit  ab  quidem  parallela  CD;  ac  vero  ipfi  bd  xqualis , angulo  acd 
obtuio  cxiltentc , & bdc  acuto.  Dico  AD  parallclogramum  cflc . 


LEM. 

XIX. 


Quoniam  enim  obtufus  eft  angulus 
acd,  acutus  autem  bdc,  lipunflis  as- 
ad  ipfu.n  ,cd  perpendicula  es  ducatur, 
ea  quidem  , qui  a punflo  a ducitur  ex- 
tra a cad  c,  qui  verda  punflo  a cadit 
intra  d.  itaque  cadunt,  & lint  db,  bf. 
par  licia  igrturcft  ab  ipfi  bf  ipfi  bf. 
2cd  St  ab  ipfi  c d,  St  funt  anguli  ad 
bf  refti  ergo, St  fo  eft  iqualis  «c, 
totaq  re  bf  toti  cd.  iquulisigiturcft 
St  ab  ipfi  cd. 


A 

B 


itfrirai* 


COm- 


- 
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COTllMET^TviUIVS. 


A Acutusautcm  bdc]  Gracuscodex  ignee  ti  »'  lege  i tlm'  0yt. 

B Eaquidem,qua:apunao  a duciturexcra  c cadit,  qua:  vero  a pnmSo  b cadit  in- 
tra D j Gracus  codex  ti  fo»  Sai  tS  * iuricTry  ii/i  S»  7»  0 nritii  t videtur  dtfiderari 
Verbum  mhruei. 

C Ergo  (c  fd  efi  aqualis  nc]  Qnomcm  enim  parallela  funt  ae.ef,  itemque  j>,cd, 
erit  a l parallelogrammum  ,&  a e aqualis  bf  , quodeum  anguh  ad  ef  reCliftnt,  quadra- 
tum tx  ac  aquate  erit  duobus  quadratis  ex  ae,bc>  & eadem  ratione  quadratum  ex  k u u- 
47.prm  . quale  quadratis  ex  B E ,FD.  quadrata  igitur  ex  a b , li  c quadratis  ex  kf,fd  aqualia  funt , 
fone  ban tur  enim  a c,  * D inter  [e  aquales . ergo  demptis  vtrinque  aqualibus  quadratis  ex  A E> 
iP  , reliqua  quadrata  ex  xc,FD  aqualia  erunt  ;& ideo  tc,ID  inter  fe  aquale . Gratus  au- 
temtodex  <»»  J/a  u,  d 0 1 7»  a y .ego  tegendum  puto  tl  gt  rS  1 y . 

THEOREMA  CV.  PROPOSITIO  CXV. 

Sint  duo  circuli  ab ,cd  inter  fe  squales,  & per  centra  ducatur  ad, 
ipfi  vet6  cd  parallela  ef.  Dico  ef  productam  etiam  circulum  ab  /e- 
care. 


A Sumantur  circulorum  centra  GHjfcapunSis  gh  ad  reftosangulos  ipfi  ad  ducan- 
g tur  Gx.GL.crgo  ck  efi  squalis  HL.  fed  & parallela,  quare  & a ipfi  gh  cfisqua- 
aS^rim . fi'  & parallela,  & ob  id  anguli  ad  t l re&i  funt,  & funt  ex  centro  c k , h l . rc£ta  igitur 
Core1,  lineati  circuloscontingit . Itaque  perfpicuum  eft  eum,  qua:  circulum  cd  contingit 
lA.ttinj.  contingere  etiam  circulum  ab.  ergom  fecans  circulum  cr&ipfum  a b fccat.pro- 
D duftaenim  cadet  inter  ei,  quemadmodum  kf  inter  ct  continetur. 

COMMEAT  l{  1 y S » 

t 

A Et  a‘punftis  gh  ad  reftos  angulos  ipfi  a d ducantur  c k,h  1 . ergo  c.  H eft  aequali, 
HL.]  EX  prima  d finitione  terti/  elemeutorum . Cracus  aut  m codex  corruptus  cfl  , & rnau 
eus,quem  ita  nlistueudumputo • Stre'  7*'r  wfl  ariatlur  70  a 0 efbut  ttybue  en  tu  n te.  , te  a itu . 

UftL  tBr  lf  11  Tl  It. 

B Quare  & KL  11  fi  gh  eft  squalis,  & parallela]  Er;  3.  primi  clenttntcrurtt . cracus 
autem  codex . 5 i 11  11  rl  in  ii  «u  rufiN.rM  t fed  fortace  legendum  t/1  mu'  nux  •»* 
en  ,5  ten  SJ,  esi  wufurxtnet . 

C Itaque peripicuum efi cam , qua?  circulum  cn  contingit,  contingere  etiam  circu- 
lum ab  ] Graeus  codex  oare/ir  »r  •'«•«  rl  01  iperrsan*  ij,  ai  u0.  Sed  legendum  arbitrer 
CAMI.’»  ir  1 rt  u tu  yt  itelrr  e/e  ire  ipetermeu  U/  7»  a 0. 

D Produfla  enim  cadet  inter  11  , quemadmodum  ef  inter  ck  contin  tur]  Cracus 
todexhoe  loco  eorruptifjinsus  eji,  quem  ego  iu  eant  fententiam  rejlituendum  arbitror  . 

TH  EO- 
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THEOREMA  CVI.  PROPOSITIO  CXVI. 


LEM 
XXI.  ' 


Sit  DA  quidem  aequalis  a e,  bd  vero  maior,  quam  CE,&  DE  iunga- 
tur.  Dico  de  produ&am  cum  BC  conuenire. 


Ponator  ipfi  e a aequalis  o f , & 
c f iungatur . ergo  c f parallela  e(l 
ipfi  ds,  & conuenitcum  ic,&  ua 
igitur  cum  bg  conucniet.,  , 


.A. 


A 

B 


c«)iiiEi(r4nin; 

Ergo  ef  parallela  eft  ipfi  di]  Ex  i.  fexti  elementorum.  A 

Et  db  igitur  cum  bc  conucniet]  Ex  dcmenflrttis  * Troclo  in  c ommenter  ijs  in  29.  pri-  fi 
mi  libri  elementorum , &■  i y it  cilione  in  j.  propofttionc primi  libri , 


PROBLEMA  IN  IDEM. 


p;roblema  xi.  propositio  cxvil 


LEM. 

XXII. 


Circulo  abc  politione  dato;&  datis  tribus  punitis  dee  iarcita  Ii—  A 
nca  , infledere  dae,  & facere  BC  in  directum  ipli  cf. 

Faaumiamfit.&per  b ipfi  df  parallela  du- 
catur BG.&iuntla ce  ad  h producatur,  angu- 
lus igitur  buc,  hoc  eft  angulus  a eft  aequalis  an- 
gulo c h p . ergo  in  circulo  fimt  b c h b puncta . C . 

ac  propterca  reftangulum  abc  aequale  cfi  re-  D' 

ttangulo  deh  datum  autem  cfi  rcitangulum  E 

abc  cum  fit  aquale  quadrato  eius  linea: , quae  a 
punito  e ducta  circulum  contingit . ergo  & re- 
ilangulum  dsh  eft  datum,  atque  d.ta  cfi  de. 
dataigitur&  bh.  fcd&pofi:ione.  & datum  eft 
punitum  e.  quare, & h.  Itaque  a duobus  pun- 
Ais  datis  11  f inflexa  eft  h c f , ita  vt  b c ipfi  h b f 
.parallela  fit  . hoc  autem  ante  dcmonftratumeft 
datum  igitur  eft  punitum  c fed  & b.  ergo  poli- 

tione  cfi  c a , fed  & circulus  datus  eft . datum  igitur  eft  punitum  * . eft  autem  a d 
tum  . ergo  da  politione  datur. 


F 

G 

31.  duo- 
rum. 

da-»?. 

AO. 

15. 


Componetur  autem  problema  hoc  modo. 

Sit  circulus  quidem  tic,  data  autem  in  refla  linea  tria  punita  dbf.  & quadrato  H 
cius  lineas , quae  a punito  b dufta  circulum  contingit,  aequale  ponatur  reitai^uJam 
u b h.5c  datis  duobus  punitis  hf,  ab  ipfis  in  circulum  infleftatur  hcf,  ita  vt  bg  K 
parallela  fit  hf.  iunitaque  bc  ad  a producatur.  Dicorc&am  lineam  effe,  qua:  per  L 

ABD 
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abd  tranlit’.  Quoniam  vnuniquodquc  quod  rcclangulorum  abc.  df.h  squale  ell 
quadrato  linea:  a punfto  b contingentis,  erit  reflangulum  abc  squale  reflangulo 
M ts"«H.  In  circulo  igitur  funt  punfla  dii,  c a.  & quoniam  angulus  bgc  angulo  chp 
efl squalis,  angulus  autem  bgc  squalis  angulo  bac  injcirculo,  erit  angulus  bac 
N squalis  ipfi  chi>  :&  funt  in  circulo  achd  punfla  ergo  ab  in  eadem  rcfta  linea  con- 
fli tuitur,  in  qua  cil  bc. 


C 0 M W E A 1 v *■ 


\ Circufo  abc  politione  dato,  & datis  tribus  punftis  Oif  in  refta  linea,  inflcflere 
DAE,&  facere  b<;  in dircflum ipfi  cr.]  Gruens  codex  01™  ime  xtlxxr  ri  x0y,  «, 
ffinr  tiilr  dff  anpidut  dffldt£  \rr'tuQtt*f  nor  X,0„V<tr  tbV  X « , , tsu  sriitlr  ixtuSimt  7»^ 

0 y ro  y{,  fe  I forte  legthdum  erii  ex  ps , qua  amc  didxfunt  Siro  s*,7Gf  kvkax  tu  x0yi 
nas  rpidr  ftilnur  rnptlut  djj  X ■ £ iv'stj9t!ac , t Xs»,  Aju'  TtiHr  ir’tu9»f’ar  7,1 

0?  T »' 

B Anguiustgitur  bgc, -hoc  ell  angulus  a ell  squalis  angulo  chp.  ] Angulus  rnii» 
iGCtnl.  tertij  elementorum  efi  aqualis  angulo  a.  Sed  & aqualis  efi  angulo  chp  ex  19. 
frimt  elementorum  . 

C Ergo  in  circulo  funt  achd]  Ex  eonuerfa  n.  tertij  elementorum.  Sunt  enim  anguli 
chp,  chd  , bocefi  anguis  d a c,  c H D duobus  redis  aquales . btc  autem  nos  addidimus,  qua 
in  Grato  codice  defideran  viihbaotur.  legendum  igitur  erit . 5 » uia  Snr  »’  \W  0ty  yurU, 
fries  «'  a In  Kao'  >0£  yulta.  ir  'xxu  ipa  iri  ra'  ay,0t  rotula  r*  ipa  W (r  t . 

D Ac  propterea  rectangulum  abc  squale  ell  rectangulo  dbh.  ] £r  36.  tertij  ele- 
mentorum . 

5 Datum  autem  ell  rectangulum  abc,  cum  squale' Iit  quadrato  eius  lines,  qusa 
puncto  1 ducta  circulum  contingit  1 Ex  eadem  36 . terti j . reda  Vero  linea  ex  fundo  e 
esrcuium  Contingens  data  e fi,  tum  pofitione,  tum  magnitudine,  quod  datum  fit  funetum  B , & 
circulus  ABC  fit  pofitione  datus  . 

F Itaqueaduobuspunctisdatis  hf  inflexa  ell  HCF,itavt  »c  ipfi  hip  fit  parallela] 
Gracus  codrr  corruptus  ridetur,  qui  fic  habet . Sepsu  S m'  fvt  titirrur  Jff  ttfxx. 

Jtr  j tnidr  vapxixtxir  rnr  $u  ri  I *f,  fcd  forte  legendum  >!>•>•  X»V*i  *»'  tdo  loSirrm 
Jff  9 £ aa *'{ai  rnr  ly  uuidr  wapiixnxir  ri  0 n ri  1 1 (. 

G riocaute.it  a.iede.iionfl  ratum  ell]  In  lemmate  10.  c.r  antecedentibus . 

H Et  quadrato  eius  lines,  qus  a puncto  e ducta  circulum  contingit]  Gracus  codex 
d,  mi  'In  rSc  ioaomptint  inr  »«*»  t»‘  \m ' X • 0 . fei  videtur  tegendum  , Vt  infra,  3 vi 
im'  rne  dx»  ri  « ieaniutm  inr  ula»  xm'  X 1 9 . 

K tc  datis  duo  'uspunctis  hf,  ab  iplis  in  circulum  inflectatur  hcf.]  Gracus  codex 
Xp  td*  XotIp rui  evpiHur  rf'  9 £ ur  di  xuxXtr  Jrtf  at,’  9 r xlxxdbu  iv9t!a  det  nrapaixri.tr  if) 
t*,  09  rt  t ff • fcd  forte  legendum  eist , iri  rf/  9 if  xtxxd&u  9 y £ det , ire. 

i-  luuctaqu.  ec  ad  a producatur]  Hae  dcfidtranur  mGraco  codice , qua  nes  fupplcui- 
mus.  itaque  legendnm  erit  mu  inri£to&»  i ty  xpx  ix0t0xnAu  ib  r*'  a . 

M In  circulo  igiturfunt  puncta  dhca]  Ex  eonuerfa  36.  tertij  elementorum, 

W Ergo  ab  in  eadem  recta  linea  conllitilitur, in  qua  ell  id  ] Hponiam  enim  angulus  bac 
efl  aquatis  ipfi  c H t,  erunt  anguis  «»i,chd  aquales  duobus  redis, ir  funt  in  circulo  A DHC. 
quadrilaterum  igitur  efi  adhc  i»  eo  defcnptum  , ex  eonuerfa  m.  tertij,  & propterea  recta  . 
linea  efi  xto  fi  quis  enim  contendat  non  effe  abd  Vna  m reUam  lineam , [ei  duas  & qui» - 
quelatcrum  e fic  abdhc,  ducta  recta  linea  ad,  erit  angulus  dac  Vel  minor,  Vel  maior 
angulo  BAC,  & idcirco  quadrilatcri  ao  anguli  dac  ,CHD  oppofiti  minores  erunt,  rcl  ma- 
iores duobus  rectis,  quod  minime  effe  potefi.  poflhacin  Graco  codice  nonnull  a leguntur , qua 
fortajja  [uperuae  anca  funt , neque  emm  quid  fibt  Velini  fatis  intelligere  poffum . 

At  vero  abd  redtam  lineam  eHe,  etiam  aliter  oltendcre  licet,  hoc 
modo. 


Ducan- 
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Ducantur dut  net <t  linea  ak,  bl 
circulum  a s c contingentes  m punctis 
AB,  qui connemant  111  K , erunt  /,  K, 
kb  mter  fc  aquales , quod  manifeflo 
confiat  ex  jtf.  terti)  elementorum  ergo 
angulus  k a e efi  aqualis  angulo  kja, 
hoc  efi  angulo  un  ad  ver  terni,  fei 
angulo  ni  aqualis  efi  angulus  aci, 
etenim  ak  circulum  contingit, & ab 
fetat  . angulus  igitur  i.  a n angulo 
ACB  efi  'squalis . angulo  autem  BAC 
’ aqualis  cti  angulus  e KL.vaov  t M¥r 
git,  & B e fteat  .Sei  tres  augulir.  A e, 

acb,  abc  fuut  aquales  duobus  rectis  ‘ l ‘i  ' 

angulus  nero  e B n efi  aqualis  duobus  angulis  f.  A e , a e J ,crgo  anguli  e B A , e b D duobus  re- 
Bisfunt  aquales  kx  quo  patet  abd  rectam  tiniam  effe . 


•VI' 


4 


THEOREMA  CVII.  PROPOSITIO  CXVIII. 

-a  r • .•  ■ r - ■ ,,  . , 

Sint  duo  circuli  ab,CD,  & producitor  ad  ad  G,  fiatque  vt  EG  ad  *A  B 
gf,  ita  Icmidiamctcr  circuli  ab  ad  circuli  cd  lemidiartierrum . Dico  re- . 
clam  lineam , qux 
culum  quoque  A B 


a punito  G ducta  lecar  circulum  cd,  productam  eu- e 

lecare  : : c ^,:tb 


Sumantur  enim  circulo- 
rum centra  bf,&  a pun- 
ito g ducatur  ch  , circu- 
lum cd  contingens  ,iun- 
gaturque  b n , & ipfi  pa- 
rallela ducatur  u.  Quo- 
niam igitur  eft  vt  bg  ad 
gf,  ita  ik  ad  ih,  rc&a 
linea  efi  quae  per  chic 
tranfit,  & eft  angulus  n re- 
flus:  reCtus igitur B., 
quare  fi  rc&a  linta  dufta  a 


juarcfirc&a  hneaduflaa  ,•  . ...  ....  .n  • ■ ■, 

pun&o  e fccat circulum  cd,  produfta  etiam  a»  circulum  lccabit . icd  fccantc^  cicC 
culum  cd  funt  inter  im-  ergo  producas  inter  k 8 erunt . atque  eft  contingens  e*, 
recat  igitur  quae  eft  inter  fsn,  a n,  Sed  eadem,  & circulum  a b Gccat . reCta  igitur  fc* 
cans  circulum  cd  ,&  ab  circulum  fccabit,  fi  a pun&o  e ducatur. 


a 


•. . j iivuA  ...  ■ j :ij 

COMME^T^ffiiyS. 


Et  producatur  A D ad  g } Cneus  codex  a)  ii.fttr.istu  n a.  f.  vide  nefcddendum  fit  lh  A 

Fiatque  vt  ic  ad  gf,  itafemidiameter  circuli  ab  ad  circuli  cd  femidiametrum]  B 
Cracus  codex  jJ  oeauiSv  tle-tn  xfte  ni  r.  .itTvr , (Arr.  (ege  «f  »*,j j»V  «*»»(.  pefm- 
intclligendum  autem  puncta  ift  circulorum  cjfc  centra  , quod  ipfcpdfled  Infert.  A 

Reitalincacft.qiucpcr  GHk  tranfit]  Terfpicuunsboc  tfiffed turUcn nos Icamattofient  C 
dimus  in  commeutargi  in  io.  libri  ^drJSimedis,  de  ijt,  qua  inaquanebuittuf.  \i  . 

' . < i ' ■ . l :*  a 

PRIMVS  Liber  taftionum  habei:  P«>6I«nata  fcpttmi . : i?;  .3 

SECVNDVS  Problemata  quattuor. 
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PLANORVM  Jocorum  liber  fecundus. 
IN  primum  locum  fecundi  libri . 


lEM  THEOREMA  CVIII.  PROPOSITIO  CXIX. 

xxiv! 

Sit  triangulum  ABC,  & ducatur  vtcumque  refla  linea  AD.  fitquevt 
BD  ad  Dcj  ita  quadratum  ex  B A ad  quadratum  ex  ac.  Dico  reflangu- 
lum  bdc  quadrato  cx  ad  a-qualc  elle. 

A Ducatur  per  c ipfi  * b parallela  ci.cfl  igitur 
B rt  no  ad  dc,  ita  a b ad  ci.  St  ita  quadratum 
ex  ab,  ad  re&angulum,  quod  ab  & cb  conti- 
netur . Vt  autem  b d ad  d c , ita  erit  quadratum 
ex  b a ad  quadratum  ex  a c . ergo  reflangu  lum 
contentum  ab  & cb  quadrato  cx  ac  cd  xqua- 
C le  . ob  proportionem  igitur,  & circa  aequales  an- 
gulos alternos,  quare  angulus  ca d ertatqualis 
D angulo  b.  St  ptopterea  rectangulum»oc  qua- 
drato ex  a d atquale  erit . h.,c  autem  manifelto  patet . 


COMMEUT^HirS. 


A Eft  igiturvt  id  ad  dc,  ita  ab  ad  ce]  Ob fimilituditem triangulorum  aid.icb. 

£ Et  ita  quadratum  ex  ab  ad  reflangulum  quod  ab  St  cb  continetur  J Ex  lemmate  m 
1 q.  decimi  elementorum 

C'  Ob  proportionem  igitur,  & circa  aequales  angulos  alternos.  Sic. '}  Huoniam  entmre- 

ttangulum  contentum  a b,  c e squale  eft  quadrato  tx  A c , vt  t a ni  a c , ita  rnt  a c ad  c 1. 
& eum  cnca  aquales  angulus  alternos  B ac,  ace  latera  proportionalia  fiut,  triangulum  b a c 
fimile  eft  triangulo  ACt.  & angulus  ABp  aqualis  angulo  cad.  Sed  angulus  D eft  commu 
nit  utrique , ergo  & reliquus  reliquo  aqualis  ,&  triangulum  bad  triangulo  ACD  ell  fimi- 
le x idroque , Vt  m ad  i)  t , ita  A o ad  Dc  , rectaugulum  Igitur  boo  quadrato  ex  AD  e/1 
squale.  ! . .t,."  • • > t ; ...  ‘t>  *”■  : 

D Et  propterea  reetangulum  bdc  quadraro  ex  a n atquale  erit  ] Crsenstoiex  in 
Seet  tn  T.1  tW  i luy  mS  Im'  fu  lege  *•'  \m'  1 ty  oj  in'  la, 

IN  SECVNDVM  LOCVM. 


THOREMA  CIX.  PROPOSITIO  CXX. 

n I . rt  ■ ■ 1 . f n . :•  ' .. 

A Sit  triangulum  abc,&  perpendicularis  ad.  Dico  excefliim  quadra- 
torum cx  ba,  AC  quadratorum  ex  ad,  dc  exceflui  aequalem  cfle. 
B quod  fi  B c bifariam  lccetur  in  punflo  e,  erit  quadratorum  ex  ba,  ac 
exceflus  id , quod  bis  bc,  & ed  continetur.  • : 


LIBER  SEPTiMVS. 

BxceffumigiturquaJratorum  ex  ia,«c  aequa, 
lem  effe  exceffui  quadratorum  cx  ad  , dc  pcr- 
fpicuc  conflat  .eft  enim  quadratum  quidem  ex  ac 
aequalcquadratis  cx  an,  da  . quadratum  vero  cx 
ac  quadratis  cx  ad,dc  aequale»  Quo  igitur  qua- 
dratum ex  a«  excedit  quadratum  ex  ac  , eodem 
quadrata  ex  ad  , di  excedunt  quadrata  ex  a d, 
dc;  & dempto  communi  quadrato  ex  ad  , quo 
reliquum  quadratum  cx  au  excedit  quadratum 
CX  DC  , eodem  & quadratum  ex  ai  quadratum 
cx  ac  excedet . quadratorum  autem  cxtt>,  dc 
cxceffuscft  id,  quod  bis  ic,  ed  continetur  . er- 
go & quadratorum  ex  ab,  ac  exeeffus  idem  erit. 
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C 


■>  .14  i 


‘ • Ii  ' ' V L , 

At  vero  quadratorum  cx  bd  , dc  exceflum  efle  id  , quod  bis  conti*  1 
netur  bc,  ed,  hoc  modo  dcmonftrabimus. 


Quoniam  enim  br  aequalis  ed  bc  , erit  bd  aequalis  vtrifque  cb,  id:  & quadra-  B 
tum  ex  b d aequale  quadrato  vtrarumque  cg,  i. d . Sed  vtrarumque  cb  , bd  quadra-  G 
tum  excedit  quadratum  ex  c d eo  , quod  quater  continetur  c E d , hoc  eft  eo,  quod  bis  H 
continetur  ic,  du.  cxcelliis  igitur  quadratorum  ex  bd,  dc,  eft  id,  quod  bis  f.c,di 
coutinetur. 


. ■ i 

coarwEjq  rdi;in, 


Dico  exceflum  quadratorum  ex  ba  , ac  quadratorum  ex  »D  , dc  exceffui  aequa-  A 
lem  efle  ] Gracus  codex  tre  ph  , rwr  «V*  fit  , «c y ,V CfC/ji  lege  d w£r  dw»  tu,  *> 

Quod  fi  bc  bifariam  fecctur  in  punito  i , erit  quadratorum  ex  ba  , ac  excefliisid,  B 
quod  bis  &c  , A b d continetur  d Grtcus  codex  w ll  d fi  y tix* rpn9n  7*  • ■ Twr  dwd 
fit  Sei  *o'  tie  dwt  fi  y i X . lege  tdr  di  d fiy  llxar/snK  r£  4 , d rur  dwi  d o , uy  deripw 
X»'  in  ,r<  tu  dwi  fiy , ti  . pojjet  et  i am  legi  d r if  dwi  fi  t , ty  **tjii^4  . ftd  illud  magic 
placet.  1 ’ 

Eft  Cnim  quadratum  quidem  ex  n [Crocus  codex  iri  ydp  n'  pii  iW  tot  a fi,  lege  C 
T»  ptir  iW  ri  afi  , vel  potius  no'  pir  'osn'  a fi  , 

Quadratorum  autem  ex  ;d,  nc  rxccffuseft  i 1 quod  bis  <c  , bd  continetur]  Hoc  D 
deinceps  omb  it  G'aeus  codex  w£r  li  W fit,  ty,  ti'  tle  tn'  fiy , % t , f ei  legendum  pu- 
ta'. w£r  ti  \m'  fi  t , ty  uwifiyd  M n'  IU  \m‘  fiy , ot . 

Ergo  & quadratorum  cx  ai.,  ac  exeeffus  idem  erit  ] Hac  ell  couclufio  fccuuia  par-  E 
iis , qui  pendet  ex  eo,  quod  proxime  demonitraeur. 

Et  quadratum  ex  >n  aequale  quadrato  vtrarumque  ce  , bd]  Gracus  codex  t,  rd  F 
-Inww'  1 1 dpa.  lege  £ ro'  'om'  fi  t dpa  . 

Sed  vtrarumque  ce,  bd  quadratum  excedit  qnadratum  ex  cd  eo,  quod  quater  G 
continetur  cEDj  Ejlemm  quadratum  verorumque  cb,  ed  aquate  quadratis  ex  c r , EI, 

<*r  ei,  quod  bis  cbd  continetur  . ex  q.  fecundi  elementorum  . quadratum  autem  ex  cb  r«r- 
fus  ch  aquale  quadratis  ex  c»,  de,  & ei . quod  bis  cdb  continetur,  fedex  }.  eiufdem  re. 
£langulum  cbd  efl  aquale  re(l  angulo  cdb,  (T  quadrato  ex  ED.  Quadratum  igitur  vtra- 
rumque c B,  rd  aquale  erit  ei , quod  quater  continetur  cbd  Vni  cum  quadrato  ex  cd  .ac 
propterea  excedet  quadratum  ex  cd  eo,  quod  quater  cid  continetur. 

.Hoc  eft  ea , quod  bis  continetur  b c,  d e ] ifl  enim  bc  ipfius  c.  i dupla.  H 

Xx  x IN 
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IN  EVNDEM  SI  NON  SIT  PROPORTIO  AEQUATIS. 

AD  AEQVALE. 

THEOREMA  CX.  PROPOSITIO  CXXI. 

L E M.  Jit  triangulum  abc  , & quadratum  cx  b a quadrato  cx  A C fic  dato 
maius,  quam  in  proportione  . datum  autem  e : & proportio  fit  bd  ad 

B d c.  Dico  re&angulum  dbc  Ipatio  e maius  eflc. 

0 

D Auferatur  enim  datum  fpaciurs  , 
quod  fit  a ic:  reliqui  igitur  videli- 
cet reftaguli  uc  ad  quadratum  cx 
E a c proportio  e(l  data , ncpe  eadem, 
qu®  bd  ad  dc. ponatur rettangulo 
bac  squale reftangulum  fac. erit 
P rurfus  reliqui  redtanguli  f a c ad 
quadratum  ex  ac.  hoc  efi  rcAsli- 
neg  r a ad  a c proportio  eadem.quf 
G » i'  ad  d c . ergo  a d ipfi  b e eft  pa- 
H rallela;  & idcirc6  angulus  f eft  ®- 
K qualis  angnlo  cad.  Sed  angulus  f 
squalis  eft  angui  o A c c . quare  an- 
gulus a o c angulo  cad  eft gqualis. 

L atque  eft  angulus  a d d maior  angu- 
lo i a d.  angulus  igitur  a d n eft  ma- 
M ior angulo  a gc.  ergo reftangulum 
dbc  re&angulo  abg,  hoc  eft  dato 
fpacio  b maius  erit. 


A Et  quadratum  ex  b a quadrato  ex  a c fit  dato  maius , quam  in  proportione  J Magni- 
tuao  magnitudine  dato  maior  eft , qnam  tu  proportione  ,cum  ablato  dato  reliquum  ,ad  idtm  pro- 
portionem datam  habuerit  ex  di  fiuittone  [I.  libri  datorum  Euclidis. 

B ^ Datum  autem  a,  & proportio  fit  bd  ad  d c J Gruem  codex  Mh  fiir  j St  *'/«  ti 
r»  r«'r  $t  ori'i  rnt  ty.  Sed legendum ejl , Vt  puto  , /«Si»  ftl>  t»‘  « , A tytt  /•  « rit  f 1 
W°'c  rit  ly. 

C Dico rcAnigulum  dbc  fpacio  c maius  efle  ] Gruens  codex  iu  p«£<r  in  t«’  ■ 'n' 

fify  rSy  « ytuflty  . tege  Vtlufra  , t»’  aW  f fiy  r tu  1 %ufliVu 

D Reliqui  igitur,  videlicet  reftanguli  bag  ad  quadratum  ex  ac  proportioeft  data] 
Er  dtfoitsoneiamdicia  . Sunt  euim  rtSlangyla  rc.ttc  aqualia  quadrato  ex  ia  ex  i.  fe- 
cundi elementorum  Gracus  autem  codex  khti'i  Jf».  rfy  vm'  tuo.  legendum  arbitror  . xu- 

tov  UfU  . 

E N empti  eadem,  qua:  bd  ad  dc  ] Gratus  codex  •"  ut!  rit  t«  tSc  £ 1 «*>•’»  t«’f  uy,  le- 

ge mete  Tir  i y . 

F Erit  rurfus  reliqui  redtanguli  tac  ad  quadratum  cx  ac]  Gruem  codex:  xuvtr  if* 
oio  vji'  f*>  *i'r  7,'  uti'  uy  & hoc  loco  legendum  arbitror . Xtitrty  ufU . 

G Erga  ad  ipli  ir  eft  parallela]  Sitoniam  enim  fa  ad  ac,  efi  vt  bd  ad  dc,  erit  dt'- 
uideudi,  K fc  d c a , ita  b c od  c n , permutandoque  vt  F c ad  ci  , ira  ac  ad  cd-  & 
fuut  n rea  uqualct  uagulot,qul  ad  Desticem  latera  preportioualia.triauguU  igitur  F C B , A c D 
uqutangula  fune,  & angulus  c BF  eft  uquahs  angulo  CDA , i deoque  a d */>/»  B F eft  paralle- 
la ex  iq.  primi  elementorum. 

H Et  idcircd  angulus  f eft  squalis  angulo  cad]  Exzp.e  iufdem  quamquam  ad  boc  pro- 

bandum no  net effe  habemus  vti  lineit  paraUcln.  ex  pmilitudine  enim  trianguloru  f c b , a c d 
: ’ . ' /«?«• 


A 
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[equitur  tr  ungulum  i:tt  angulo  cu  A . & unguium  r,  f c angulo  c a n aqualem  ; & ob  id 
retiam  lineam  ad  refla  p.f  parallelam  effe  . 

Sed  angulus  f aequalis  eft  angulo  a ce]  Quouiam  rcilangulum  s«c  eff  fquale  n3an.  K 
gulo  F a c , erunt  quattuor  puncta  c bfc  m ctreumfaentia  circuli,  ex  conucrfa  }(S.  terti]  ele- 
mentorum ,&  idcirco  quadriUleri  cfbg  anguli  oppofiti  bgc,  bfc  fuit  aquales  duobus  re- 
tiis, fcd  & anguli  BGCfCGA  duobus  redis  aquales fuut.  dempto  igitur  communi  angulo 
ICC)  reliquus  bfc  reliquo  c G a ell  aqua,  c . 

Atque  eft  angulus  aoh  «a  ior  angulo  cad]  Ex  i 6.  primi  elementorum.  L 

Ergoreftangulum  dic  fcdangulo  a bg  , hoc  eft  dato  fpatio  n maiuscrit.]  7^am  M 
cumangulus  agc  minor  fit  angulo  aoh,  fiat  lp[i  aDH  aqualis  angulus  agk.  itaque  qua- 
dnlaten  A c * D anguli  oppofiti  a g k , A D k aquales  fuit  duobus  rcClis  , & a g , * D puntia 
in  circuli  circumferentia  erunt , ex  tonuerfa  i),  tere  q . ergo  retlangulum  ABC  retiangulo 
Dii  e/1  aquale . fed  retlangulum  r b c maius  e/1  retiangulo  D i k , qu  >d  c B fu  maior,  quant 
B k . retlangulum  igitur  dic  rtctahgulo  ABC,  Videlicet  fpaeio  B dato  elimatus. 

IN  TERTIVM  LOCVM. 


THEOREMA  CXI.  PROPOSITIO  CXXH. 


LEM. 

IV. 


' Sic  triangulum  abc,&  ducatur  quxdam  recta  linea  ad,  qux  ipfam 
BC  bifariam  lix  et.  Dico  quadrata  ex  b a,  ac  quadratorum  cx  A D , D C 
dupla  efle. 

Oucatur  perpendicularis  a e . erunt  quadrata  a 

ex  it,ic,  quadratorurum  ex  id,di  dupla . eft 
' autem  & quadratum  cx  «>  bis  fumptum  vna  cum 
quadrato  ex  de  bis  fumpto  duplum  quadrati  ex  ad 
& quadrata  ex  b c vna  cum  quadrato  cx  a b 
bis  fumpto  quadratis  ex  ba,ac  funt  jquolia . Qua- 
drata tgitur  ex  b a , ac. quadratorum  cx  ad,di, 
hoc  eft  quadratorum  cx  ad,  dc  dupla  erunt. 


COTiMtUTAnirs. 


Erunt  quadrata , & bb.bc  quadratorumex  m,nt  dupla  1 Er  9.  fecundi  elemento-  A 
rum  Gracus  codex  t«  X i W W t < , ■ y rtrttyuit  iioxtait  SJf  & , ere.  ego  legendum 
puto  rt  XI  irc'  dff  h,ty  rtrrdyura  . 

Eft  autem  & quadratum  ex  ab  bis  fumptum  vna  cum  quadrato  ex  de  bis  fumpto  g 
duplum  quadrati  ex  ad]  Quadrata  enim  ex  ae.bd  quadrato  ex  \ D funt  aquaha  ex  47. 
primi  elementorum  ex  quibus  fequitur  per  1 q.quiuet  quadrata  tx  be,bc  Vna  cum  quadra- 
tis ex  a b , B D bis  fumpas  quadratorum  ex  bd.de,  ad  dupla  effe.  quorum  quadratum  ex 
e d bis  fumptum  duplum  i/i  quadi  an  ex  b d.  reliqua  igitur  quadrata  ex  ii,ec  >na  cum  qua- 
drato ex  ae,  bis  fumpto  quadratorumex  ai>,db  funepuota. 

Etquadratacx  11,  bc  vna  cum  quadratocx  ae  bis  fumpto  quadratis  cx  ea,  ac  C 
funt  xqualia  ] Quadrata  enim  ex  Et,tA  aqualia  fune  quadratocx  ab,  quadrata  vero  ex 
a B , E c quadrato  ex  A c funt  aqualia  ex  47.  primi . 

Quadrata  igitur  cx  B a,  a c quadratorum  cx  a n , d b , hoc  eft  quadratorum  cx  a d D 
I)C  dupla  funt  ] Gracus  codex  rt  Spt  tot  tt.ty  tioxioia  ih  Jff  tot'  t X , X 1 714-»- 
yirmr , ;7Xi  X?/  «»«'  y X , 1 « •metyoeut , 'cd  legendum  arbitror  in  St  fit  .11  rff  tot  t i 
t f iisfaytirnr , ¥t8i  dff  t!wt'  y X , X » itigtytitmr . 


THEO- 


<5=a  oQ 


LEM. 

V. 
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THEOREMA  CXII.  PROPOSITI, O C XX III. 


Proportione  exiftente  ab  ad  bc,  & Ipacio  ca,  AD  contento  fi  ip(a- 
rum  db  , bc  media  proportionalis  be  lumpta  fuerit , offendendum  cfl 
quadratum  ex  a e quadrato  ex  E C maius  cfle  cuam  in  proportione  ai 
ad  b c redt angulo  cad. 

Fiat  enim  vt  At  ad  bc,  ita  a* 

A lia  quaspiam  fh  ad  ac.  ob  pro-  A o b c r o 

portionem  igitur  > & diuidendo,  ..  — i...  ...  .i—  ■ -i-  ■ a-  - 

vt  ac  ad  c , ita  cfl  h ad  i e . 

B quare  & tota  tr  ad  totam  be  eft  ■ . 

C v[  ad  c- , & permutando  vt  fa  ad  a c,  ita  eb  ad  bc  vt  autem  bb  ad  bc,  ita 
db  ad  i c,  qupd  i e fit  media  proportionalis  • vt  igitur  f a ad  ac,  ita  eft  db  adic, 
E & (paciurn  fpach  «equaic.  crg.  quod  continetur  Af , ec,  aquale  cflcontentoAC,Di, 
R led  qu  d ai  , ac  ci  ntinetur excedit rcfiangulum  aec  rcftangulo  fbc.,&  quorc- 
P aangulumex  ap,bc  excedit rcftangulum  aec, co & re&angulum  ex  ac, de  idem 
rcftangulum  excedit.  rcflangulum  igitur  ex  ac,  de  maiuseft,  quam  rcAangulum 
G • e c reflangulo  nc.  fed quo rcftangulum  ex  ac,  db  excedit  roflangulurn  aec, co 
& quadratum  ex  a e rcftar.guium  cm>  excedit,  ergo  quadratum  ex  ab  maiuseft, 
quam  rc&angulum  cad  rttfangulo  f bc:  rcflangulum  autem  fi  c ad  quadratumci 
e c eandem  pn  portionem  habet , quam  ai  ad  bc  . quadratum  igitur  ex  ab  quadra- 
to ex  b-c  maiuseft , quam  in  portione  ab  ad  bc  refiangulo  cad. 

, COMMET{TAB,lVS. 


a Ob  proportionem  igitur  ,•& diuidendo  , vt  ac  ad  cb,  ita  eft  fc  ad  cuj  Quoniam 
enim  vt  ah  ad  bc  ita  ejl  i e ad  t c , erit  diuidendo  Vt  ac  *dcB,if<i  FC  ad  ce. 
g Quare,  & tota  af  ad  totam  bb  eft  vt  ac  ad  ce]  Ex  i j.  quinti  libri  elementorum  . 

£ Vt  autem  £6  ad  rc,  ita  db  ad  bc,  quod  bb  fit  media  proportionalis]  Fattaefi 
enim  rui  proportionalis  media  inter  db,C7*  ic,  quare  vt  db  ad  be  , tt  a e b ad  bc,  diui- 
dendoquevt  DE  ad  fb,  ita  fc  ad  cb ; permutando  Vt  de  ad  BC,  na  ee  ad  bc. 

D Et  fpacium  fpacio  asqualc  ] 7^am  rt  tt  angulum  contentum  fa,ae  aquale  eft  et , quod 
a c ,d  t continetur  .ex  16.  ftxti  elementorum  • 

£ Sed  quod  af,  ec  continetur  excedit  rctfangulum  aec  re«5Ungulo  fec]  %ettan- 
gulumcntm  contentum  a f,ec  cx  ?.  fecundi  elementorum  cfl  aquale  duobus  rettangklisfvi- 
delicet  rcclangitlo  aFC,  & reitangulo  fi  c.  quare  rettavgulum  AEC  'excedit  rettangulo 
FEC . Gratus  codex  70'  «Tt  rt Tfauir  vj»'  ir>  ib'  *{)•  xg?*X"  ' ** ' £•> . fed  Vt 

omor  legendum  crtl  no'  <Ti  vare  * £,  y • ni  vaso  Aiy  x^iyei  7&f  vW  £«>. 

JJ  Biquo  rc&angulumex  ap,ec  cxccdit,rcil.:ngu]u;<i  \ ec,  co  & rc&angulum  cx 
A'  ,Dt  idem  abc  rettangulumcxcedirrcltanguluriiriturcx  ac,  de  maius  eft, quam 
re£angu’uin  a*c  rr&angulo  fec  J Cfxcus  codex  «?  J'*  *•*  xW  * vi  <m' 

Aiy,  fae^cr  mi  <smt'  y * f . fed  in  eo  multa  deftderan  vid  trur,  vt  fortajfe  ita  reflitueu- 
c ' fi,  eS  ro'  vao'  * y » 7»  \xt'  a t y , tS  ttJ  Aidfiyn  70  vW  «,  y 9 f t,  ni 

vora’  a t y»  i»'  dfa  vbp'  a y , i t 7*  vW  a < y fi#f£cr  $<j'  ttS  yan' 

G Sed  quo  c&angUum  cx  ac,  de  exceuit  rc^anguium  aec,  co  & quadratumex 
a e rc<ftanguium  c « n excedit,  ergo  quadratumex  a e maiuseft  , quam  rc<5hingulum 
cad  rcttungulo  fec.  rctfanguium  autem  fec  ad  quadratum  ex  bc  eandem  pro- 
portibnem Habet , quam  ab  ad  cc ] Crscus  codex  «?  Ji  xssptyti  r»  i r5  «W 

ct  t y , ii  tJ  \&plyn  r*’  vni  a « 7»  fio'  iiy.  70'  dfA  Sro*  a y rtTfaytinr . ni  vro'yAl 

ao 'ytr  iyn  no'  ty  rf  auro'w  ij  ipf  *f>  rdr  fiy.  feri  tnindojc  ,Vt 

Cpi»or  , furta  fi  e Vero  ita  latendum  eft,  iS  li  xsBfiyji  r «'  uno'  A y , i t ri  uno'  a ty  ni 
yjdftyn  *,  7$'  W at  t»  <3&>'  yaf  70'  «/ut  5wo'  a t nt^aycoror  79  uno'  y « S'  /x«^or  3^i  tJ 

7*  i1»  %V*'  y Aoycr  oyn  af»s  70  in  oy  duro' r mi  ijr  a fi  «f#V  t#>»  i8>.  quatU' 

quam 


Digitized  by  Google, 


LIBER  SEPTIMVS.  isi 

innubae  multadeeffi  i Hre  menta  exiliimtit  paicll . nonensm  fatis  aperte  quod  propofiium  c!l 
eoueludit : effit  autem  illud  mtntfcllum  hac  mode. 

i^iontam  enim  r elinguium  ex  ac,  de  aquale  cfl  reS  angulo  ex  af,bc,  re  a. tegulo  au- 
tem ex  ac, Da  aquateellreetangulum  aED  vnacumrectaugulo  D bc,  & rcttangulo  cx  Af  i. fecundi 
ec  rurfus  effaquale  rectangulum  ex  u>,tc  Via  cum  duabus  rect  angulis  u b c , F E c,  «4,j- 
tacamrhuni  dec  relinquetur  rectangulum  AED  aquale  nctangolocx  ad, sc  unicum  MiC 
addat urvtrique  rectangulum  bad  . em  rect  tegulum  a a d mi  cum  ea  d , boe  e/l  quadra-  ,, fecundi 
• dratuner  a e aquale  ycctangnl»  ex  a d,  e c »«<  eum  rectangults  e a D,  tuc.jed  rectan. 
gula  ex  ad,ec  uuatum  bad  aquale  e/2  cad  reet  angulum , quadratum  igitur  ex  A a x-. 
quale  eflrectaagul»  cad  Via  cumtpfo  F e c , ac  propterca  maius  e/i,  quam  rectangulum 
cad,  rectangula  f e c . rectangulu  m vero  f bc  ai  quadratum  ex  e c e/l  vt  ta  ad  ac,  vide-  , _ fcxtj 
licet  vt  a a ai  n c.  ergo  quadruum  ex  At  quadrata  ex  c c matus  ejl,  quam  iit  proportio-  ' 
ne  az  ad  fi  c recttugulo  cad,  quod  demonjtnrc  oportebat  • 

THEOREMA  CXIII.  PROPOSITIO  CXXIV. 

LEM. 

Sit  proportio  ab  ad  bc,  fpacium  vero  contentum  cad  . fi  ipfarum 
D B,  B c m .‘dia  proportionalis  i umatur  B e . Dico  quadratum  ex  a e quadra-  B 
to  ex  ec  maius  efle,  quam  in  proportione  ab  ad  bc,  rcilanguloc  ad. 


Fiat  enim  vt  ab  ad  bc.  ita  alia  d 

qusdun  f a ad  bc.  deuidendo  igi-  Jj 

tur  6c  reliqua  ad  reliquam,  efl  vt  f a _ * i . ‘i  i — 

ad  sa , ita  \ c ad  c b . & permutan- 
do vt  p a ad  a c , ita  e i ad  b c , vt  ' n 

aucem  bb  ad  bc,  ita  d e ad  ac . ergo  & vt  f a ad  ac,  ita  n e ad  ec;&  fpacium  fpa-  u 
eiosqaale.  Quod  igitur  fa,cr  continetur  squale  eft  contento  ac,  de.  coinmu-  q jj 
nc  apponatur  reilangulum  abc  vna  cum  reftangulo  cad.  quare  totum,  videlicet 
quadratum  ex  ab  eft  squale  toti  rc&angulo  fbc  vna  cum  cad.  quadratum  igitur 
cx  ab  quadrato  ex  ac  maius  cft,  quam  in  proportione  ab  ad  bc  reflangulo  cad. 
etenim  ac  rcfiangulum  ad  quadratum  ex  ec  eandem  proportionem  habet. 

COMMETfTui^l  r$. 

Si  ipfarum  db  , » c media  proportionalis  fumatur  bbI  Gratus  codex  iur  fh'  tu,  u0  A 
(«te»  dtdAiror  a«?9«  > $ ■ legeud imputo  <«r  rfl  1 0 0?  /airn  uruAtyu  n'  A«B0»  •’  0 1 . 

Dico  quadratum  cx  a j quadrato  ex  ac  .naius  elle,  qua.n  in  proportione  ab  ad  B 
te  reftailgulo  cad]  mGrxco  codice  pro  a ut  mendofe  vt  opinor , legitur  0ut . 

Fiat  eui.n  vt  ab  ad  bc  ■ ita  alia  quasdam  fe  ad  ac]  Gracui  codex  itue  «aa«  t!»  »*  (] 
ty  mptr  vir  y$t  fed  videtur  tegendum  drut  u V. - rit  i f l upt 1 rut  ■ y . 

Diuidendo  igitur , reliqua  ad  reliquam  cft  vc  f a au  bb  ita  a c ad  ci  ] R«o»/>w  Q 
enim  ut  ab  ad  B c ,ita  fe  ai  ac , erit  dtmdeudo  Vt  ac  ad  c B,  i'a  f B ad  ce  . quare  re- 
liqui FA  adreltquim  bk  e(lvt  ac  ad  cc..  Grat  is  cod-  x tiiAiiu  dpa  £mitu’  mpor  Auxit 

•**'»'  «'  ?"/  Wf  * y t fedlegendumputo  «V  »'  £*  m>oe  d-  0,. 

Vc  aucem  o ad  bc,  ita  de  ad  nc]  Erat  emm  vt  db  ad  bp  , ita  bb  ad  bc.  quare  £ 
per  IX- quimi  elementorum  db  ad  Bc  ejl  vt  BB  ad  «c  G acus  codex  mineus  e(l , inquole- 
gtrur  imt  t ttmp,',  d I*.  legendum  ause  meli,  ut  I1*  i 10  rptt  ¥ 0y,irut  i 1 1 ur‘t  ' 
tu  r <).. 

Ergo&vt  F A ad  ac,  ita  db  ad  ic,&  fpacium  fpicio  squale]  Sequitur  enim  ex  p 
Ui. fextt elementorum, rrrlauVihimcoot-mHm  fa.ce  aquale  effe  et,  quod  ac,  de  conti 
netur . Gratus  codex  c uc  upu  » mrtt  iit  uy,  fr«  > ty  «roV  ¥ >«,  lege  tine  t ti 
wpt' t ¥ »». 

Quolivitur  fa,cb  continetur  squale  eft  contento  ac,  de]  Gratus  codex  »«  ipu  G 

imv'  ifi  f»,  itir  Sh  mf  \m  ity.  lege  o^t  <an'  tl,ay. 

Commune  apponatur  rcCUudtuIum  abc  vna  cum  rcttangulo  cad  quare  totum,  H 

videli- 


Digitized  by  Google 


3fl  PAPPI  MATH.  .COLL. 

videlicet  quadratum  ex  ab  eftrcquale  toti  reftangulo  fbc  vna  cum  c-  a o i ] 8au- 

gutumenm  ex  ac.ds  aquale  tfl  redanguto  acd.Ct  reifaugttfo  acb.  Sedretlangule  qui. 
dem  acu  Unacumredangulo  cad  e/i  aquale  quadratum  r.r  ac.  reti  angulo  autem  a c i.  Vnt 
tum  quadrato  ex  ac  xqual  eefl  reB  angulum  r.  a c : & duobus  reBangnlts  kac,  abc  qua- 
dratum ex  ab  e/  aquale . fturfus  duobus  reBangulis,  videlicet  reBangnlo  contento  fa,ce, 
ABC  aquale  eji  rect  angulum  FBC.  quadratum  igitur  ex  a e reti  angulo  ffc  »na  c»« 
reBan-ulo  c a r aqua  e ern.  Grtcus  codex  aurit  arerxildu  7i'  vW  i1»?  (AE7a  7>  LTp'  } ■ j 
,"Acr  t»  '>!  1 1 lotr  S5>  «'a»,  &c.  lege  luint  ^crjuiA»  oi  i bi  aty  ftiv*'  »/  vru'  yul 
•*A9F  &pa-  19  W AI  iffer  £5*  oAD,  dre, 

L»EM.  THEOREMA  CX1V.  PROPOSITIO  CXXV. 

VII. 

Sit  reda  linea  ab,&  duo  punda  cn.  Dico  fi  quadratum  ex  ad,  & 

A id,  quod  ad  quadratum  ex  D B eandem  proportionem  habet,  quam  ac 
ad  c b , componantur , fieri  & quadratum  ex  a c,  & id , quod  ad  qua- 
dratum aes  eandem  habet  proportionem,  quam  ac  ad  cb,  & inliv- 
per  id , quod  ad  quadratum  ex  CD  eandem  , quam  AB  ad  bc  propor- 
tionem habet. 

B Fiat  enim  vt  a c ad  cb  , ita  f d ad 

C d*.  ergo  & componendo,  & reliqua  A f c v b 

ad  reliquam  erit,  a f ad  reliquam  cd,  - ■ - i i ’ 

hoc eft reftangulum  contentum  at,  * 

cd  ad  quadratum  ex  cd,  vt  ab  ad 

D bc.  quod  igitur  ad  quadratum  ex  di  eandem  proportionem  habet , quam  ac  ad  ci, 
eft  rcftangulum  fdb.  & quod  ad  quadratum  cx  cs  eandem  habet  proportionem  , 
quam  ac  ad  cb'  eft  reft.rngulum  acb.  Sed  ad  quadratumex  en  proportionem  ha- 
E bens  eandem  , quam  ab  ad  >c  eft  id, quod  a f,cd  continetur.  Itaque  dico  quadra- 
tum ex  ad  vna  cum  reftangulo  rm  aquale  ede  reftangulo,  b a c vna  cum  co , quod 
F a f , c d continetur,  auferatur  enim  commune  reftangulum  cad.  Ilie'  reliquum 
a d c rcftangulum  vna  cum  fdb  atquale  efle  ci,  quod  continetur  ac,-db  vna  cum 
G contento  af,co.  Rurfus  commune  auferatur  rcflangulum , quod  a r ,j  c d contine- 
tur. Dicorurfus  reflangulum,  idc  vna  cum  fdb,  hoc  eft  totum  quod  continetur 
JI  FD.cii  atqualc  effe  contento  ac,bd.  quod  quidem  ita  fe  habet . funejenim  quattuor 
reftilines  ac,cb,fd,db  inter  fe  proportionales. 

C 0 M Tii  E T H 1 y Si 

A Pico  fi  quadratum  ex  a d & id , quod  ad  quadratum  cx  d b eandem  proportionem 
habet,  quam  ac  ad  cb,  componatur , fieri  & quadratum  cx  ac,  &c.  1 Graecus  codex 
in  19'  — t, ' at,  f.  rn  ac)»',  ‘iytr  «-cV  r,  1 0 er  darer  -raT  tSe  ay  ry»V  rnr  > i'  »u?Tf6ii- 

09104  yirtrai  e,  e.  Itde  i.e  legendum  fit  ii!  iar  rr-  turi  at,ib  ri'  Aryir  iy»r  rrpo'e  rc  4»' 
1 0 f-  Jurer  id  rSf  ayrpce  f yfi  ooncOamcu , yittrac , (fe, 

£ Fiat  enim  vt  ac  ad  cb,  ita  fd  ad  db]  Gracus  codex  nS  yq  rue  ay  mrce  ~ nr  yfi  aa- 
ydr  iy_cr  i avide  yrpcrlra  S rue  (l  «r»V  ? 1 0 . ego  legendum  puto,  id  yq  tbc  a y Ut  de 
? >jl  Aeytr  lycrn  l der  de  ytyethm  d 79  r £ i arde  ‘d  10, 

P Ergo& componendo,  & reliqua  ad  reliquam  , erit  af  ad  reliquam  cn,  hoc  cftre- 

ftanguium  armentum  a f,cd  ad  quadratumex  cn,  vt  ab  ad  rc  ] Cj-omam  enimvt 
ac  ad  c b , tta  efi  f d ad  u B , erit  componendo  vt  ab  ad  bc,  ita  fb  ad  bd,  quare  fr  reli- 
qua AI  ad  reliquam  cd  efivt  ab  ad  bc.  Sed  vt  af  ad  cd,  ita  retlangulum , quod  at, 
cd  continetur  ad  quadratum  ex  CD.  reti  angulum  igitur  contentum  af,cd  ad  quadratum 
«t  cn  eandem  proportionem  bobet,  quam  a f.  ad  b c.  Creteus  cedex  d,  avrrnSlatTm  aco.  q 
rd  Acera1 . fcd  legendum  arbitror  x/  mbbn  ipa  *;  r£  Acera. 

D Quod  igiturad  quadratumex  r»  candeur  proportionem  habet,  quam  ac  ad  cb, 
eft  rcitangulumm»,  & quod  ad  quadratum  ex  cb  eandem  habet  proportionem, 

quam 
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quam' ac  aJ  cb  eft  re&angulam  acb  j Vtenim  ac  ad  cb,  ita  rn  id  db,  & wro 
ai  DB,  ita  fdb  reflangulum  ad  quadratum  ex  db.  reflangulum  igitur  fdb  ad  cjkaUr.it 
ex  db  eflvt  ac  ad  cb*&  eodem  modo  offendetur  reflangulum  acb  ai  quadratum  ex  cb 
itaeffe  ,vt  ac  ad  cb.  Grxcus  codex  vo'  fi  *«’>•?  'tytr  9-po'f  74'  W yfl  tei  74  mod1  a yfl. 

Vide  ne  legendam  fit  • t®'  a $*yor  i^or  *r®'  it»'  yfl  r*V  «i/ti»  ttJ  riTf  MtV  tiTf 

JJ»  *r«'  w»'  *yfl. 

itaque  dico  quadratum  ex  ad  vna  cum  re&angulo  fdb  «quale  effcrc<£langulo  E 
bac  vna  cum  co,  quod  af,cd  continetur]  Tro  quadrato  ex  ac,  & reflangulo  ajcb 
affumpfit  reti  angulum  B ac  , quod ipfis  efl  aquale  CX$-  tertpj  elementorum • Gracus  codex . 
frt  *r  rt'  W * f [Atree  rn  79  \W  fy^  iatr  Sci,QTt»  lege  «V*  ?•*  **»'  A f 1*07*  rS  h’ 

v»'  £/  £ /fl-sr  ©2»  , i&"c* 

Dtcoreliguum  adc  rcftangulum  vna  cum  fdb  «quale  effeci,  quod  continetur 
ac>ds  vna  cum  contento  af,  c»J  ?V£ami  fi  a quadrato  ex  ad  auferatur  reflangulum 
dac  , relinquetur  reflangulum  adc  ea:  1.  fecundi  elementorum  ,&  fi  a reflangulo  bac 
idem  reflangulum  dac  auferatur  , reliquum  erit  quod  d e , a c continetur , ex  prima  etuf~ 
dem,  _ _ P 

Rurfus  commune  auferatur  reftangulum ,quod  af,cd  continetur.  Dicorurfus  ^ 
reilangulu.n  fdc  vna  cum  fdb,  boc  clt  totum,  quod  continetur  fd,cb  «quale 
effc  contento  a c , D b ] Si  enim  a reflangulo  adc  auferamus  id , quod  A?,cn  contine- 
tur , reliquum  erit  re  fl  angulum  fdc  , Gracus  codex  irt  -rt'  xm'  £*y  (*  rr«'  tJ  \m 
$ a ylrtreu  »*\ tr  70'  w»'  £ l , yfl.  fed  legendum  puto  fr  1 *f> * 74'  -vSa*‘  £fy  /xn*  t i vn' 

£ffl  yltntu , &C»  ••  • 

Qu^od  quidem  ita  fc  habet . Sunt  enim  quattuor  rc^«  linc«  ac,cb,fd,db  inter  H 
fc  proportionales.  ] Quoniam  efi  ve  ac  ad  cb  ita  fd  ad  db,  reflangulum  contentum  ' ; 

A c , d b aqiale  e\l  ei , quod  cb,fd  continetur , ex  quo  Vcluti  per  refolutiomm  conflat  ferum 
ejjc  illud,  quod  initio  proponebatur . videlicet  quadratum  ex  a d vna  cam  re  3 angulo  fdb  #- 
qmle  effe  reflangulo  bac  vna  cum  eo  , quod  af,cd  continetur  pojjumus  enam  illud  fert 
compotiti  jnem  concludere  hoc  modo . ov 

Quoniam  reflangulum  contentum  cb,fd  aquale  efl  ei , quod  continetur  \ c , db;  -addi* 
tovinque  commant  reflangulo  ex  af,cb,  erit  reflangulum  a dc  vitatum  fdb  aquale 
reflangulo  ex  ac,db  vna  cum  reflangulo  ex  af,  cd,  <3*  rurfus  aidtto  communi  re  flatigu-  k 

lo  c \ d fi.’t  quadratum  ex  ad  Vna  cum  reflangulo  pi5b  aquale  reflangulo  v.  te  c Vna  eunt', 
eo,  quod  a f,  c d continetur.  Idem  etiam  continget , fi  fundum  d extrareffam  lineam  ab: 
fumatur • ' ‘ m,  ' - 1 , ^ : jiK*  *v-  i 

*.*  ’ ‘,!  yt  .«  ” : ‘ ..  . .j  j .-.  i 

THEOREMA  CXV.  PR OPOSI TI O .CX X VI,..T  , , ^vn[M' 

Sit  rc£la  linea  ab  politione  data,  & datum  quoduis  pundium  c ib  A 
jpCi  ab.  Dico  quadratum  ex  a c,&  id,  quod  ad  quadratum  ex  cb  da- 
tam proportionem  habet,  aequale  eile  dato,  & ei,  quod  ad  quadrarum  g 
retia:  lineat  interiectx  inter  datum  punctum  c , & illud quod  rcitam 
lineam  a b in  datam  proportionem  diuidit,  proportionem  habet  datam. 


Fiat  enim  proportio  a d ad  d t ea- 
dem, qua:  proportio  Jata  . crg  >,  & 
proportio  t B aJ  pn  data  eri t,&  pro- 
pterea datum  cfl  punctura  d.  Itaque 
quoniam  rectu  linea  clt  ab,  & duo 


D 

— 1— 


.5.4 


punitu  n c,  quadratum  ex  ac,  & id  quod  ad  quadratum  ex  c»  proportionem  ha- 
bet eandem  ,quain  ad  ad  d»  .aequale  erit  quadrato  cx  ad; &ei,  quod  ad  quadratum  D 
cx  os  eandem,  quam  ad  ad  db  proportionem  habet , & prtetereaei,  quod  ad  qua- 
dratum ex  oc  eandem  habet  proportionem,  quam  ab  ad  bd.  quadratum  igitur  ex 
ac  ,&idqu  dad  quadratum  ex  c b proportionem  habet,  eandem  , quam  ad  ad  db,  E 
hoc  eftdacam,  sequale  clt  quadrato  ex  ad.  & propo  tionem  habenti  ad  quadratum 
cx  db  eandem,  quam  ad  ad  db,  hoc  cft  aequale  reflangulo  e ad,  videlicet  dato  ,& 
ad  huc  sequale,  ei  quod  ad  quadratum  ex  dc  eandem  habet,  quam  ab  ad  ti>  propor- 
• - Y y tionem 


a 


Digitized  by  Gaogle 


3j4  PAPPI  MATH.  COLL. 

tioncm , nimirum  datam.  Similiter, fit  fi  datum  punitum  c iit  extra  rcitain  lineam 
a * , eodem  dcrrlonllrationis  modo  vtemur . 


C « 91  31  E?(  T A HI  V S. 


A Sit  reAa  linea  a b politione  data , & datum  quoduis  punitum  c in  ipfa  a b . Dico 
quadratum  ex  ac  ,&  id,  quod  ad  quadratum  es  ci  datam  proportionem  habet  x- 
qualeefle  dato,  &c.  ] Gratus  codex  ti,«  iuSuu.  »'  *■&,  *)  t r»'»,  tn  iei  X»t1b  a' 
r»V  a it  aV#‘  a > . ,£  tb'  A»  ycr  <Xer  9?eV  tb'  r»V  > j8  .ToStB  Iro  a JaSIb  . Sed 

legendum  Culpitor  flirr*  bbAbia  n a fi  Xj  Ti>x,r  tb'  > 3 b l;  t , a 7»"r  a !S . ,'ri  xd  sin.’  a y , 
tb’  Afl'y«r  5vbV  <uf o'r  rt  siV  tmb  yfi  JcOirTa  Iro  tj,  X6St,r, , 

B Et  ei  qu,d,  ad  quadratum  reitse  lines  interieiis  inter  datum  punilum  c & illud, 
quod  re&um  lineam  a e in  datam  proportionem  diuidit , proportionem  habet  datam] 

Hoc  et  cl,  quod  ad  quadratum  retia  Unca  cd,  *t  infra  apparebit,  datam  habeat  proportio - 
nem.  bac  autem  nos  fuppleuimus  , nam  grecus  codex  corruptus , & mancus  eH  ,m  quo  legitur 
Xf  er'  ab'jb,  b^bpti  tbfbV  tb'  !wt'  ri ir  /riruru  t»  fe bime , tj  tu  Cm'  ? 9'  JoSf ,70f . ifi  Sjtc- 
mudo  legendum  fit,  fit  diuinare  nunc  non  licet, 

C Itaque  quoniam  reita  linea  cft  a e , & duo  punita  c d , quadratum  ex  a c*  & id  quod 
ad  quadratum  ex  ce  proportionem  habet  eandem,  quam  ad  ad  de,  aquale  erit  qua- 
drato ex  a d ] Ex  anteced,  nti  lemmate . 

D Et  ei, quod  ad  quadratum  ex  ob  eandem  , quam  ad  ad  d b proportionem  habet, 
flepraterea  ei,  quod  ad  quadratum  ex  dc  eandem  habet  proportionem , quam  ab  ad 
ieI  Oreeut  codex  at!  tj  xCyar  tyten  ufte  tb'  Sa»1  rt  t «B7»'  tJ  rie  ait  Tpo'e  f It  y 
tr  <nf  Xtyar  "•xarrt  re, : tb'  3w»'  afi  % dvrtr  nS  rnr  + fi  ^»oV  r $ed  Itgendurr; t/? , *§* 

ni  \iytf  «X°rT'  ■a*69*f  r®'  '***'  ^ ^ <twT8*  ^ tus  4 tl  *po  t «V  J' l ij  «jgim 
t/  W fy  ♦ «i/TdV  tj  «r  */t  n»V  £ f . Qjt*  >cro  fcquuntkr  tn  Grtco  codice  vfr 

r que  eo • «*  «r»'  *>-  &c.  fuperuacanea  >iientur . 

* Quadratu.a  igitur  ex  ac,&  id,  quod  ad  quadratum  cxci  proportionem  habet 
eandem,  quam  ad  ad  db,  hoc  cft  datam,  squale  eft  quadrato  ex  ad,  & proportio- 
nem habenti  ad  quadratum  cx  di  eandem  quana  a d ad  di,  hoc  eft  aquale  re#an- 

fulo  b a d , videlicet  dato,  & adhuc  aequale  ci , quod  ad  quadratum  cx  » c eandem  ha- 
et, quam  ab  ad  bd  proportionem , nimirum  datam ] Gyxcus  codex  corruptus  man • 
xus  et  ,quem  ita  reflituendum  eenfeo.  ro'  ap * «W  *y  ty  to’  a»>«  »yt  srpdc  i#‘  aVo*  > 
*,t*V  W f»r  * i*  vpr  $ i"  fi  ttpJi  Jrof  *?>  Wt«  «V*  * <T  -nJ  Ao#>or  i%cm 

rrpte  r*'  *V*'  X /3  <f  eturir  rtS  rus  a. $ *p«e  $ i'  fi  rT^Jr  ^/7*  /P  a X , r7*&  xsw 

W *X*m  */*V  t®'  «t»  X‘>  niv  dtntr  7 ic  ufi  wps*s  $ fi  tt?5i  /«Hm, 
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PORISMATON  LIBRI  III. 

IN  PRIMVM  PORISMA  PRIMI  LIBRI. 

‘THEOREMA  CXVI.  PROPOSITIO  CXXVII. 


Sit  deferipea  figura  abcdefg,  fitque  vt  a f ad  f p,  ita  a D ad  D C , 
& HK  iungatur . Dico  hr  ipfi  ac  parallelam  efle. 


Ducatur  . 
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Cacatur  per  p ipfi  rd  parallela  fl.  Quoniam  igitur  vt  »f  aJ  fc,  ita  e (i  ad  ad  , 


ad  h a , ideoque  hic  ipfi  ac  cft parallela. 


Per  compofitam  vero  proportionem  hoc  padto. 

Quoniam eftvt  * f ad  fc , ita  a n ad  dc,  conucrtendo  erit  vt  c p ad  t*  , ita  co 
ad  da  :8c componendo,  pcrmutai<doquc,&:pcrconucrfioneinrationis,vt  ad  ad  df,  F 
ita  Acad  cg.  Sed  proportio  ad  ad  «t  compotita  cfi  ex.  proportioiic  ab  ad  >■,&  O 
proportione  eh  ad  hg.  proportio  ig;tur  comp  (ita  cx  proportione  ti  ad  rb,  & H 
proportioncBK  ad  K r eadcmcft,qua:componcturcx proportione  a y ad  be,  & pro- 
portione f.  h ad  hg  communis  aa  teratur  proportio  ab  adsis,  reliqua  igitur  propor-  K I, 
tio  a k ad  k f eadem  elt,qu.T  proportio  bh  ad  hg  quare  h k ipfi  au  parallela  cfi  . . M 


COMMEA  T Jt  \ l V S. 

. • i '0 

Sit  deferipta  figura  abcd  efg,  fitque  vt  af  ad  fg  , ita  ad  ad  po  , & hr  iunga-  A 
tur  ] Tunfta  acdfc  ponuntur  in  eade  u refialnta , qiteitriauguli  a b o iu/it . S*d  pun- 
itum h fumi  tur  in  ab  etiam  cr  Vtraqn  parte  protrafh . viirero  conuetnunt  lg,  ne  pa-  7 
nitar  h;  & vbi  conuninnt  ir,«i)  punitur  k.  . ...i 

Eritvt  da  ad  af,  hoc  cft  in  lineis  parallelis  vt  ba  ad  a i j Q lomaaa  enim  F t.  paral-  JJ 
lelafatia  efiipft  pt  Vt  DF  ad  f a , ita  eji  bl  ad  la.  erga  & to  mpanenda  Pt  DA  ad  AF, 
ita  B A ad  al< 

Ergo  l e ipfi  bc  parallela  cft]  Ex  i.fexti  elementorum . C 

Yy  a Vt 
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D Vt  igitur  a B ad  bl  , ita  paralleli»  p*  ad  K r , & eb  ad  hg  . quare  vt  ek  ad  kf. 
ita  eft  K ii  ad  HG  3 Gracus  codex  terr  apa  ut  u'  t J3  mfo'c  t er  /?A,  urus  d Ir  -«,«>>.**,  »' 
• a «roV  r * x-  »V  d)*  i u «f°V  t»V  A£,drr.  /rd legendum  ent  i rw  «;«  aV  «'  tEmrrc 
nnr  B a , irus  i ir  rqaMit » n'  • a *rc  V r«r  a ^ *'  1 0 «poV  rnV  ' « . <J  -I  «e*  « ■ * »j#V 
t»»  a £,  Crc- 

E Idcoque  hk  ipfi  ac  eft  parallela  ] Er  a.fcxti eft enim diuideuio ut  et  «d  m,  «a  eg 

«d  C H , 

F Et  componendo , permutande  que,  & per  conuerfioHem  rationis,  vt  ad  ad  df,  ita 

A c ad  c o ] Quoniam  enim  eft  vt  c t ai  e a , ifn  c i>  ad  d a , erit  componendo , permuto», 
doquevt  da  ad  a r,  ita  c a td  nc:&  per  conuerpontm  rationis  ut  a n ad  d f,  na  a c od 
CG,  Gracus  codex  mliii i ry  ry  arncpldai-u  ten  it  d at  tifSr  xnr  « £ . »*t», 

, a TBaV  T,r  j » . /rge  »r  •’ « d vf  i'f  T»’r  <1  f , »"j«  »'  « }•  ABiV  r«>  St. 

G Sed  proportio  a d. ad  df  compofita  eft  ex  proportione  ab  ad  bf,  & proportione 
EH  ad  HGj  Ellenimut  ad  ad  DF,  ita  ab  ad  r l,  ob  llntoi  parallelas  db,fl.  Stdpropor- 
tio  AB  ad  Bi  componitur  tx  proportione  ab  adii,  V proporlione  IB  ad  il.  vt  autrm 
eb  ad  r. L , ita  eh  ad  hg.  proportio  igitur  ab  ad  bl,  boc eft  proportio  ad  «d  df  compo- 
fila  efl  ex  proportione  ab  ad  n e.,  & proportione  eh  ad  hg, 

H Proportio  igitur  comMiita  ex  proportione  ab  ad  be,  & proportione  ek  ad  ut 
eadem  elt , quz  componiur  ex  proportione  ab  ad  b b,  & proportione  ad  hg] 
purfus  eum  proportio  A b afav.  i. , componitur  ex  proportione  ab  ad  1 1 , & proportione  e b 
pd  bl,  fed  ut  e b ad  ii,  it*  eft  in  ad  k r ob  lineas  parallelas  B x , l f . proportio  igitur  a b 
ad  B L , hoc  eft  a D ad  D F componitur  ex  proportione  ab  ad  n,&  proportione  e k ad  k f. 
ergo  proportio  compofita  cx  proportione  ab  ad  n,&  proportione  bk  ad  ke  , eadem  eft,  gna 
componitur  ex  proportione  at  ad  e B,&  proportione  eh  ad  hg.  K creor  tamen, ne  aute  bae 
in  Grato  codice  multa  depderentur . 

Communis  auferatur  proportio  ab  ad  eb]  Gracus  codex  x'  ■ T»r  a a 

stfoe  rir  fit  A,‘>,t  corrige  a°  iui>p,a«  «Jr-f,  nam  per  notam  K°  fignificatur  xi<r«  hoc  e(i 
tommums  , ut  inframulus  w locis , 

J,  Reliqua  igitur  proportio  ek  ad  kf  eadem  eft,  qu®  proporro  ph  ad  hg  3 Cra  ut 

■ coitx  A ex,’,  «7 c • vnV  ia  xprt  tui  u£  Ai'a*f  t?r  nxS  t,*Y  10  T,»  r t«V  a»,  /ege  AiiWr 
d/A  1'  r»i  ia  vriV  TiV  a £ Ao^or  v'  doTiV  02,  *n/  rvY  1 0 rqVfii  0». 

M Quare  hk  ipn  ac  parallclaell  3 Ex  ».  /Varii  t te  mentarum.  Gracus  codex  nSyet  «>« 
JJii  »'  0A  tb  »>.  eg»  eorrtgendom  pnfe . vapasMarc  <^«  Ri»  »'  8 a -f  *>. 

IN  SECVNDVM  PORISMA. 

LEM.  THEOREMA  CXVII.  PROPOSITIO  CXXVIII. 

A Sit  delcripta  figura  ABCDEFGH,&  fit  af  parallela  ipfi  db.  Vt  au- 
tem a e ad  e f,  ita  fit  cg  ad  gf  , Dico  redtem  lineam  eile  aua-  pundU 
HK  F tranfit. 

Ducatur  per  c refla  linea  g l pa- 
rallela db,  & iunfla  hx  ad  t pro- 
ducatur . Quoniam  igitur  eft  vt  a 

B ad  e f , ita  c g ad  g f , vt  autem  a s 
ad  c g , ita  eft  e k ad  g t ; &•  peram- 

C tando , quod  dux  duabus  fint  paralle- 
lx,  Vt  igitur  bf  ad  ig,  ita  eh  ad 
ol.  atque  eft  eh  parallela  ipfi  ol. 

D ergo  refla  linea  eft , qua:  per  hkif 
tranfit,  ' 


COM- 
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COMMET^TA^IVS, 

Sit  defcripta  figura  aecdefgh]  funda  a f.  c c f fumantur  in  eidem  reda  linet  ,•  >a 
quaeoufifiunt  bafcs  triangulorum  abc,edg.  fundum  autem  h vbi  l>H  fetat  tffum  t,  nfy 
k ubi  og  fetat  ic> 

V c autem  a b ad  c c , ita  eft  e n 
ad  G L ] Ducatur  fer  a recti  a m po- 
rtllela  ipfi  c 8 , vt  tum  k h producta 
conueniat  mpunSo  u.  erit  trapezium 
m At  h fimile  trapezio  kcg  L , >t  man- 
Hrabimus.  fimtles  autem  rectilmea  fi. 
gura  ia  fi  ruti  u triangula  ituiiuntur 
quare  tuntta  C L fiet  triangulum  c LG 
fimile  triangulo  a u b , & ideo  vt  ab 
ad  na  , ita  erit  c G ai  c L ; Itaque  c on- 
ftat  obi  meat  \ptrallelts  trapegq  uaih 
angulus  angulis  tripcgij  k c G l aquales 
tffe.  At  utro  latera  , qua  funtcitcumaquales  angulos  eandem  lutei  fe  proportionem  habere , 
boc  modo  dcmonflrabitur.  Abfctniatur  ab  EH  linea  HK  aqualis  t G r & ab  H m abfc indatur 
hp  aqualis  lk>  demdea  puncto  N ducatur  no  parallela  tffi  ae,  & a puncto  p ducatur 
parallela  ipfi  a K,  qua  cum  NO  in  puncto  o conueniet.Couement  autem  in  linea  ah  . e(l  .n.  vt 
»H  ai  H N,iu  a b ai  ON  :&  fimihter  ut  mh  ad  H p,  ita  ut  ad  pi  .ergo  ex  lemmate, quod 
nos  confcripfimus  m i o.  propofittouem  libri  Archimedis  de  ijs , qua  in  aqua  Vehuntur , recta 
Irnea  eji,  qua  per  aoh  tranfit . Dico  trapegium  POXH  aquale  tffe,  & fimile  trapegjo 
kcgl.  * nucum  circa  aquales  angulos , qui  ad  hl  latera  nh,hp  proportionalia  fine,  tmmo 
Vero  aqualia,  lateribus  ol,lx,  erit  triangulum  phn  fimile  triangulo  eeg.  quare  vt  iip 
ad  r .4 , itted  i k ad  k g , & permutando  vt  h p ad  lx , ita  pn  ai  k g . fi d hp  c(l  aqualis 
lk.  ergo  & pn  i pfi  K G aqualis  erit , & parallela,  quod  angulus  hpn  aquatis  fit  angulo 
IKO  tjr  HNP  i pfi  L G K • non  aliter  demonllrabltur  triangulum  mhe  fimile  triangulo  K t.G, 
& ui  parallela  eg, boc  efl  ipft  p N.  Rprfut  quoniam  po  parallela efi  ma,  videlicet  ipfi 
lac,  erit  angulus  neo  aqualis  angulo  G k <:,&  eadem  ratione  angulus  p n o aqualis  tpft  K c c. 
reliquus  igitur  reliquo  efi  aquatu , & triangulum  triangulo  fimile  . ergo  VI  KP  ai  ? O , ita 
gk  ad  kc  i & permutando . /id  np  r d aquilis  cx,  Vt  demouflratum efi  quare , & po  ipfi 
% c aqualis  erit , er  eodem  mado  demonfirabitur  n o aqualis  c G ■ efi  igitur  hv  ad  no,  vt 
H B ad  e a : & no  ai  o e,  ve  ha  ad  au,  & denique  o p ad  e H , vt  a m ad  m ;h.  quodip. 
fum  iemnfirure  oportebat . 

Quod  dux  duabus  fint  parallela:]  Vereor  ne  bac  ab  aliquo  addita  fint  . uon  enimdut 
duabus  parallela  funt , uifi  forte  iulelligat  ductam  c L , quod  mihi  non  placet . 

Ergo  refta  linea  efbquac  per  eu;  tranfit]  Ex  eodem  lemmate  in  io.  Archimedis  de 
iqs,  qua  inaqua  vebuutnr . 


THEOREMA  CXVIII.  PROPOSITIO  C X X I X. 

# 

In  tres  redas  lineas  ab,ca,  ad  ducantur  dux  redx'lincx  he,  hd. 
Dico  vt  rcdangulum , quod  continetur  HE,GF  ad  contentum  HG,FE, 
ita  die  reet  anguium  contenmm  h b , b c . ad  contentum  hd  , BC. 


I 


Ducatur 


ft 

B 


C 

D 

L EM. 
III. 
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Ducatur  per  h quidem  linea 
kl  parallela  ipfi  fca,&  da, ab 
cum  ea  conueniant  in  pun&is  k l j 
per  i tero  ducatur  lm  parallela 
u a fic  cum  ih  conucaut  in  a . 
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Itaque  quoniam  vt  ar  ad  fi,  itisH  ad  ut.vt  autem  ut  ad  pg,  ita  m ad  au,  A 
etenim  h k St  hc  ad  parallelasTCftai  lineas  terminantur;  erit  ex  squali  vt  ar  ad  pc  B 
itaBH  adnu.  reftangulum  igitur  contento  iu,cf  zquale  cft  c.  ntento  bp,hm.  C 
Sed  aliud  reftangulum  eft,  quod  uf.ch  continetur,  ergort  reftangulumcx  bhjgf  D 

kC.  textu 


O 


ad  reftangulum  ex  epJgh,  ita  eft  rcftangulum  ex  ef,hm,  ad  reftangulum  ex  e f, 

«h;  hoc  cft  hh  ad  hc;  hoc  c fi  lu  ad  ut:  Eadem  ratione , St  vt  kh  ad  iil,  ita  erit  E P 
reftangulum  ex  H o , t c , ad reftangulum  ex  hs,  cd.  ergo,  St  conuertendo  vt  l k ad  G 
hk,  ita  rcftangulum  ex  «i,cd  ad  reftangulum  ex  ar,ac.  Sedvt  lh  ad  hi,  ita  H 
oftendimus  effe  rcftangulum  ex  bh,gf  ad  rcftangulum  ex  bf,gh.  Vt  igitur  reftan- 
guIumex,BH,cr  ad  rcftangulum  ex  ef,ch,  ita  erit  rcftangulum  ex  hb,dc  ad  re- 
ftangulumex  hd,bc. 

Per  compoficam  vero  proportionem  oftcnderur  hoc  modo. 

Quoniam  proportio  reftanguli  ex  h b,gf  ad  reftangulum  ex  hg,fe  compolitaeft 
ex  proportione,  quam  habet  hb  ad  bf,  St  ex  ea, quam  fg  habet  ad  gh  atque  cft  vt  K 
F!B,ad  bf,  ita  hl  ad  f a , vt  autem  fg  ad  cn,ita  r a ad  hk:  erit  proptJrtii  rcftan-  L 
guliex  hb,gf  ad  reftangulum  ex  h g,f  b compofitacx  proportione,  quam  habet  ui 
ad  f a,  St  ex  ea,  quam  habet  fa  ad  hk. 

Sed  proportio  compotita  ex  proportione  H i ad  f a , St  proportione  f a ad  h k ea- 
dem eft,  quae  proportio  l h ad  ii  k . cft  igitur  vt  reftangulum  ex  h b , c f ad  rcftangu- 
lum  ex  h g , f e , ita  t u ad  h k . 

Eadem  ratione, &vt  reftangulum  ex  hb,  bc  ad  reftangulum  ex  h»,  cd,  ita  cft 
k H ad  h l , St  conuertendo  vt  reftangulum  ex  u b,c  d ad  reftangulum  cx  h d , b c , ita 
lh  ad  hk.  Vt  igitur  rcftangulum  ex  hk,gf  ad  reftangulum  cx  h g , f b , ita  reftan- 
gulum  cx  h b , c d ad  reftangulum  ex  h d , b c , 

COMMEATU  l{  l V S. 

Itaque  quoniam  vt  ei  ad  fa,  ita  eh  ad  hl]  Exq.  fexti  elementorum  ob  (tmUitudi-  A 
nem  triangulorum  e a f , b l ii  . 

V i alitem  af  ad  fg,  ita  lh  ad  H m ] Similia  enim  funt  triangula  fao.itlm. 

Etenim  iik,hg  ad  parallelas  rcetas  lineas  terminantur]  Linet  namque  m h g,  i ilx 
funt  inter  parallelas  M i , o K . Grxcus  codex  ly  yq  8 u wpn  rtr  8«  it  srapuDoiM . (cdfor • 
te  legendum  efl  i,  yq  »'  8 • i J * 8 k ir  ■aupdn.etKu . 

Ergo  vt  rcftangulum  cx  bh,gf  ad  reti  angulum  cx  bf,cii,  ita  eft  reftangulum  ex 
v.  f , h m ad  rcftangulum  ex  e f , g h . ] Ex  7.  quinti  elementorum . 

Hoc  eft  m h , ad  h g 3 Ex  prima  fexti . 

Hoc  eft  lh  ad  hx]  ob  fimihtudinem  triangulorum  hlm,hkg. 

Eadem  ratione.  St  vt  Kh  ad  hl,  ita  erit  rcftangulum  ex  h d,  bc  ad  rcftangubn 

exui 
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ex  hb,  cdJ  >tenim  kh^hi  ita  cfi  tettangulum  contentu»  kh,ca  ad  contentum  c'a 
ii  l,  fcdex  1 1»  fexti  elementorum  proportio  reffangubex  KH,  CA  ad  retiangulum  ex  ca 
ii  l componitur  ex  proportione  k h ad  C A , & proportione  c A ad  h l . V cautem  K H ad  c a, 
ita  hd  4<f  pc  obfimiluudincm  triangulorum  dkhjDACj^^ca  ad  Hi»  ita  cb  ad  bh: 
triangula  enim  dac,blh  {inulta  funi»  ergo  rrttanguhex  Kh>  ca  ad  retiangulum  ex  CA 
h l proportio  componitur  ex  proportione  hd  ad  D C,  dr  proportione  c b ad  bh  . ex  quibus 
etiam  compofita  e(l  proportio  reti  anguli  ex  H d , bc  ad  reti angulum  ex  h b ,dc  . Vt  igitur  re. 
Hangulumex  kh,  ca  ad  reti  angulum  ex  ca,hi  .,hoceHi>t  kh  ad  hl,  ita  erit  reti  angulum 
ex  h d , b c ad  reti  angulum  ex  hb,cd. 

H Ergo  & conuertendo  vt  lh  ad  hk]  Gracus  codex  araMytr  £po  ytrn<a  Ce  »*a8  vpV 
*r»V  6 k . fed  puto  legendum  urd.ro. Air  ipn  yiriroi, 

K Afquccllvt  hf  ad  EF,ita  hl  ad  fa]  Ob  (tmilitudinem  triangulorum  blh,eaf. 

L Vt  autem  fg  ad  gh,  ita  pa  ad  hk]  Etenim  triangula  f ag,h  kg  ftmtha  fant . 

M Sed  proportio  compofita  ex  proportione  hl  ad  fa,  & proportione  fa  aci  HKea 
demeft  ,qua:  proport/o  lh  ad  hk]  Eadem  enim  e(l  qua  proportio  retlanguh  ex  hl,fa 
ad  retiangulum  ex  f a , h k . 

N Eadem  ratione , & vt  re&angulum  cx  h d , b c ad  rc&angulum  ex  h b , c d , ira  cft 
x H , ad  H L J "Proportio  enim  reti  anguli  ex  H D , b c ad  retiangulum  cx  h b , c n , componi* 
tur  ex  proportione  hd  ad  dc,  & proportione  cb  «d  bh.  fedyt  hd  ad  dc»  ita  kh  ad  ea*. 

C 'TVt  cb  ad  bh,  ita  ca  ad  hl.  quod fuperius explicatum efi . Vt  igitur  retiangulum  ex 
hd>bc  ad  retiangulum  ex  h d , b c ad  retiangulum  ex  h b,  c d , ita  efl  retiangulum  ex  k h, 

C a ad  retiangulum  rrcA.UL,  hoc  ed  ita  k h ai  hl, 
q Vt  igitur  re&anguluin  ex  he,op  ad  rettangulumex  hg,  feI  Gracus  eodexidrtt 
£ df  t#*  xm'  9%t  £i»  rpif  r*'  \an'  9»»  lege  j dt  etpa  rV  <an'  rff  5«, 

THEOREMA  CXIX.  PROPOSITIO  CXXX. 

Sit  deferipta  figura  abgdefghklmnx  , fitouc  vt  re&angukim 
quod  continetur  af,bc  ad  contentum  ab,  Fcita  redangulnm  qtiod 
- continetur  af,  de  ad  contentum  ad,  hf.  Dico  redam  lineam  efic, 
i qux  per  pun&a  hgf  tranfit. 


(Quoniam 
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Quoniam  enim  eftvtreftangulum  ex  af,bc  ad  reftangulumtx  ab,fc,  itarcflan'  t.Ccxti.' 
gulum  ex  a f , d e ad  rcflangulum  cx  ad,ef;  erit  permutando  vt  reflangulum  ex  a f , 
bc :adre*angulum;ex  af,  de,  hoc  cftvt  bc  ad  de,  ita  reflangulum  ex  ab,cf  ad 
reftangulura ex  ad,  ef.  fcd  fi  per  k ip(i  ad  parallela  ducatur  km,  proportio  bc  * 
ad  db  compofitaent  cx  proportione  bc  ad  kn,  & proportione  xh  ad  x«  , & in- 
fuper  ex  proportione  tu  ad  de.  proportio  autem  reflanguli  cx  AB.crad  reflan-  C 
gulumex  ad.ef  compofita  eft  ex  proportione  ba  ad  a o ,& proportione  cr.ad  fl 
comraumsauferatur proportio  ba  ad  .d  eadem,  que  proportio  nk  ad  xm,  eritre-  D 
liq[ua  proportio  c f ad  f e compofita  ex  proportione  b c ad  k n , hoc  cft  c h ad  hx  , E 
& proportione  km  ad  db,  hoc  eft  xo  ad  o e . refla  igitur  linea  cft,  que  per  hcf  F G 
tranfit.  namfiper  b ipfi  hc  parallela  ducatur  ax , &iunfla  hg  protrahatur  ad  x, 
proportio  quidem  ac  ad  c e eadem  eft , que  proportio  xn  ad  cx.  proportio  autem  H K 
compouta  ex  proportione  en  ad  hk,  & proportione  hx  ad  ex  tranimutatur  in 

2 2 propor- 
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L proportionem  ch  ad  bx  . & proportio  cf  ad  ve  eadem  eft.quae  ch  ad  ex,  cum  ch 

M ipfi  ex  parallela  fit,  reda  igitur  linea  eft,  qua  tranfit  per  hxf.  hoc  enimmanifefte 
conflat»  ergo  & reda  cft,  qua:  per  ucFtranfit. 

COMMET^T^HI^S. 

A Sit deferipta figura  aecdefghklmnx]  Gracus  codtx  utnayfaafi  »'  *fiyti(uf 
i*a  ego  legendum puto  i «t|3?J»f»8*A(*r|;. 

B Sed  fi  per  k ipfi  a » parallela  ducatur  k.m,  proportio  bc  ad  pb  compofita  erit  ex 
proportione  b Cad  k n,&  proportione  k n ad  x m,  & infuper  ex  proportione  k m ad  d 
Troporlio  enim  E c ad  nt;  ajfumpta  medio  tinea  cp,  componitur  ex  proportione  bc  ad 
CDi  & proportione  cd  ad  Pt.  jed  rurfus  proptrtto  bc  ad  cp  ,boceii  ad  Km,  ajfumpu 
media  K N componitur  ex  proportione  b c ad  k n,  & k n ad  k m . proportio  icitur  b c ad  de 
compofita  efl  ex  proportione  oc  ad  ,&  tat  ad  ku  , & infuper  ix  proportione  c D , hoc 
efl  km  ad  DB.  Gratus  codex  a'Mo  fitr  f» t fiy  arpat  iir  St  eunmu  i a tyie,  iur  Sii  r & 
ii  a if rrctd  IO.BKH  i an , ini  r i t it  f y mric  un , £ iit  n n ific  x ^ , *j  1707,'  r»r 
n A»  Bpdf  X f . /rrf  >l  detur  tegendum  Uri  7.7  a y trgis  ur,  £ iit  ur  ifSf  r fe  t in  i$ 
lic  Ufa  repit  i i ■ 

C Proportio  autem  rcdanguli  ex  ab.ce  ad  reftangulumcx  ad  ,B<i  compofita  efl  ex 

proportione  ba  ad  a d,&  proportione  cf  ad  ve]  Ex  xj.fexit  eiementorum.  Gratut  co- 
dex i,  ii  rie  ytf  ifSt  iir  i t lege  orpit  iur  f* . 

D Communis  auferatur  proportio  ba  ad  ad  eadem,  qua:  proportio  m ad  km]  Hoc 
efl  ex  unaquiiem  parte  auferatur  proportio  ba  ad  ad,  ex  altera  nero  auferatur  pr  pomo 
v k ad  k m i qua  eadem  efl  objimilitudtnem  triangulorum  a l b ; k t.  n , cT  triangulorum  ud, 
It  L m , Gratus  codex  X*  iuntufS&v  i iit  fio.  orpit  uti  avrlr  t»  iri  ire  n n trpit  a f»,  lege 
i Uve* 't  di  iit  tu  orpti  *«.] 

E Erit  reliqua  proportio  c r ad  f b compofita  ex  proportione  b c ad  m hoc  efl  c b 
ad  hk]  Oh  fimihtudinem  triangulorum  bhc,  nhK.  Gratus  codex  ici*  re  iit  ( y rpt 
iir  ut  lege  ipo't  iir  *f. 

!F  Erit  proportione  km  ad  DB, hoc  efl  xe  ad  g e ] Similia  enim  fnnt  triangula  k g m ■ 

50D, 

G Reda  igitur  linea  eft,  qu«e  per  hgf  tranfit]  O&omodoboc  fejuatur , deinceps  ofleniit 
Gracus  codex  ioiuu  a/a  i St  i Sfi"  t un  lege  Sii  tft  8 n f . 

H Proportio  quidem  k g ad  g b eadem  efl , quse  k h ad  b f ] J^jcd  triangula  k h g , b xg 
flmilta  fint . 

K Proportio  autem  compofita  ex  proportione  c h ad  h k , & proportione  h k ad  e r 
tranfinutatur  in  proportione  ch  ad  ex]  Tropofltio  cmm  compofita  ex  preporttoue  c H 
ad  nu,0-  proportione  hk  «d  EX  eadem  efl , qua  proportio  cn  ad  ex,  nempe  af  empta  me- 
dia h k • 

E Et  proportio  c F ad  f b eadem  eft  qus  c h ad  a x ] Superius  enim  demonflratum  efl 
proportionem  cf  ad  fe  componi  ex  proportione  ch  ai  hk,  eS”  proportione  kc  ad  cb,  fed 
proportio  na  ad  qs  eadem  efl , qua  kh  ad  ex.  proportio  igitur  c f «d  f b compofita  efl  ex 
proportionibus  CHadHK.e^Hxad  nx>ex  quibus  etiam  componitur  proportio  CH  ad  •> 
ergo  vl  cf  ad  fe,  ita  efl  cH  ad  ex,  Gracus  codex  i iir  r£  ific  f i a Syre  i uviicmf 
gri e y i trfic  iir  8 £ lege  ific  iir  i f . 

M Hoc  enim  manifefte  conflat  J Ex  noflro  lemmate  in  to.  proportionem  libri  jdrebimedit 
de  qs,  que  in  aqua  nebuntur , 

LEM.  THEOREMA  CXX.  PROPOSITIO-  CXXXI. 

Sificfigura  abcdefkh,  fit  vt  ad  ad  DC,  ita  ab  ad  bc.  fit  igitur, 
'et  ad  ad  dg,  ita  ab  ad  BC.  Dico  redam  lineam  cfle,  quxpct  agh 
tranfit . 


Duca- 
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Daciturpar  c ipfi  ad  paral- 
lela kl.  Itaqjquonia  ve  ad  ad 
D(,ita  \r.  ad  se,  & vtABad  bc, 
ita  k e ad  e m . Vt  aute  a d ad  d c, 
ita  e l ad  g m : erit  vt  gl  ad  lm 
hoccll  ad  ad  dc. quare  perrnu 
tando  , vt  ad  ad  ci.,ita  en  ad 
LMihoccfinc  ad  ut.  atq;cfl  a L, 
parallela  ipfi  ad.  refla  igitur 
lincacfl  ,qu;u  traulit  per  agW. 
hoc  enim  manifefio  conflat 


SEPTIMVS. 


e 

n 

E 

jf 


c o m ut  e ■hf.r  u n i v s . 


Vt  autem  a d ad  ac,  ita  gl  ad  lm]  Ob  fim’litudi«em  triangulorum  akc  , en  t,  & A 
triangulorum  CH  o,  m h L . Graea f cedtx  «WvVr  pilr  »'  « l nrec  r»'»  ty,  irae  » x a trfle 
rir  a it  fci legendum  puto  itui  » »a  srfe 's  ¥ Au  . 

Eritvt  et  ad  lm,  ita"KG.ad  g m J Ex  1 1.  quinti  elementorum  poP  qua  ioGracocodice  B 
hac  leguntur  usu  a</t»‘  i »a  erpae  aoixhV  7«'r  a/*,  6<ir  ut  »*  k/i  srpie  r-nr  xy . Sednpsea, 

Vti corrupti,  & juperuaeanea  omtfimus . 

Hoc  cft  A d ad  n c ] »1  enim  vt  k o ad  e u„  it*  ab  ad  b c ob  limilitudincm  triangulo-  C. 
rum  K E e , A FE  , c triangulorum  c B m , Ji  E C . Vt  autem  ab  ad  se , ita  ponitur  ejji  a d ad 
D c . Graeus  codex  ttIJ,  me  i a.  $ t,;  i t»V  a y . lege  srpee  iiir  ° > . 

Quare  peraiutando  vt  a»  ad  et. , ita  cd  ad  lm  ] Graeus  codex  *’ra xoylr  -er  de  V D 
* t Tfie  rir  u t , i-.o;  d y t trfte  nir  a y .vide  ne  legendum  fit  ir»iA«*  ir/r  *'t  »'  =.  fr/ii 
v»  t ia  iiaie  u*  y $ trfit  nr  xy . » 

Hoc  eft  dh  ad  u l ] Ex  quarta  fexti  elementorum  , quod  triangula  cud  , mu  l pnt  “ 
Ji  milia . 

Refla  igitur  linea  cil,  qua  tranfit  per  agh.  hocenim  mani  fello  conflat]  7<^am  fi  F 
i ungatur  Ali  txanftbtt ta per  c , alloqui JeqUcrctur partem  toti  aqualem  efii  , qued  nos  lem- 
mate antedtSo  offendimus . 


THEOREMA  CXXI.  PROPOSITIO  CXXXII. 


XEM 

VI. 


Rurlus  fi  fit  delcripta  figura,  & df  ipfi  ac  fit  parallela,  erit  ab  te-  A 
qualis  bc.  Sit  igitur  aqualis.  Dico  df  ipfi  ac  parallelam  efle. 


Quod  quidem  ita  fc  habet, nam 
fi  ponamus  bk  tcqualcin ipfi  ce, 
& a h » k c iungamus,  fiet  a h,c  g 
parallclograoimuni , ac  propte* 
rca  vt  ad  ad  de, ita  cf  ad  fc. 
vtraque  eniin  didarum  propor 
tionuin  eadem  cft , qua*  propor- 
tio hg  ad  o s.  ergo  de  ipli  ac 
ert  parallela . 


E 


«1 


B 

C 

D 


C O M M £ H T mt  HI  P Si 

» , t 

Rurfus  fifitdefcripta  figura, & d f ipfi  ac  fitp>arallcla)erit  a b Squalis  B c ] 7{on  A 
2^  e» derwnffratnr  boo  a Vappo , fed  eius  comitrftm  iemonffrabilur  autem  itite  modo, 

Zx  x Sit 
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Sit  triangulum  *rc,«M>(i  ac  p arallcla ducatur  in  pun- 

go r.  [eeanes,  & iunda  cc»i  producat*, . Dico  a b tpji  b c <uUm  ejje. 

Triangula  cmm  u A F , i.  c F inter  fe  ftmt  aqua- 
liaex  57.  primi  elementorum,  & ablato  communi 
tnanguloDGt,  relinquetur  AGD  triangulum  aqua- 
le cct  ,Vt  autem  ad  ai  de,  ita  triangulum  *cn 

aitriangiilum  nGt,& fimiliterrt  Cf  ad  n, ita 

triangulum  cgf  ad  triangulum  t c b /ed  Vt  a n . \ 

ad  de.  ita  c P ad  F E.  vtraque  enim  proportio  ea-  y V"  \\ 

demefl.q  ua  u ai  e e.  vt  igitur  triangulum  ag  D £ „ G' 

ad  triangulum  DGt,  ita  triangulum  ccrad  gfe 
triangulum  : & permutand  , triangulum  autem 

a G oelt  aquale  triangulo  cct.  ergo  , & triangulum  d c r triangulo  fge:  « pr«pifru 
totum  triangulum  afg  Mti  ceg  aquale.  triangulum  abc  ad  triangulum  ace  q?  w 
re»u  AG  «i  Gt,&  Ita  triangulum  CEG  «d  triangulum  cct . quare  Vt  triangulum  AEGadina- 
*■  * A G r. , ita  triangulum  ceg  ad  triangulum  ad  i pfum  cge-.&  permutando  triangt. 

j.f«ti.  lamigitur  aos  efl  aquale  triangulo  cct,&  ob  1 i reda  Unca  ab  ipfi  «c 
B Nam  fi  ponamus  »h  aequalem  ipfi  io]  Gracus  codex 
fur  $b.  [ed  legendum  efl  . i*»  W « » **”  • * T»’'  * 8 • 

C Et  aH|HC  iungarous,  fiet  ahcc  parallclogramum  ] Quoniam  enim  duo  latera  ki 
„ aqualia  funi  duobus  lateribus  cb.bg.  & angulum  a b h cft  aqualis  angulo  ad  vertiteu 
ceg.  erit  & bajis  ah  aqualis  bafi  cc  totumque  triangulum  toti  triangulo , & reliqui  an. 
guli  reliquis  angulis  aquales,  quibus  aquaha  latera  [obtenduntur . angulus  igitur  a Hr  ipfi 
,im:  aqualis  angulo  bgc  . 1 deoque  reda  linea  ah  reda  cc  parallela  ejl . Eodem  modo  iemonfira- 
bimus  ch  parallelam  ejje  ipfi  ac. 

D Acproptereavt  ad  ad  de, ita  c f ad  n,  vtraque  enim  di&arum  proportionum 
eadent  eft,  qua:  proportio  kg  ad  gb]  Cum  enim  duc  parallela  fit  ipfi  ah  erit  ad  ai 
, rf  n K , fr  h c.  ad  g b • & eadem  ratione  cum  parallela  fit  a g f ipfi  II  c . vt  u g ad  c B , ita  erit 
n.quinti  cr  ai  1 E.  Ut  igitur  ad  ad  D B,  ita  c v ad  fe.  quare  exa.fexti  D r ipfi  a c parallela  erit- 


LEM. 

VII. 

A 


THEOREMA  CXXIL  PROPOSITIO  CXXXIII. 

Sit  dcfcripta  figura , & ipfarum  cb,  ba  fumatur  tertia  proportionalis 
BD.  Dico  f G ipfi  ac  parallelam  efle. 


£ Producatur  fb  ,&  per 
a ipfi  u f parallela  duca- 
tur a K,  4t  kc  iungatur. 
Itaque  quoniam  cft  vt  ci 
ad  b a , ita  a b ad  i d , vt 
£ autem  a b ad  ■ d » ita  k b 
p ad  BH;erit& vt  cb  ad  b a 
n ita  k b ad  n h . ergo  a h 
p parallela  cft  ipfi  nc.Rur- 
fus  vt  a f ad  fe  , ita  cr, 
<5  ad  gf>  vtraque  enim  ditfta- 
rum  eadem  cft , qu*  pro- 
portio kh  ad  he.  quare 
fg  ipfi  cft  parallela. 


C9MTitt\rAl(irS. 


A Sit  deferipta figura , & ipfarum  cb,  ba  fumatur  tertia  proportionalis  id.  Dko 
F g ipfi  a c parallelam  e (Te  J Sit  triangulum  abc,  ducaturque  ad  bafim  vt  cumque  reda  li- 
nea e 1 , tr  Vt  c B ad  E a j ita  fiat  a e ad  ed.  poftea  ducatur  a c , f ■*  fecet  e b in  punSi 
H , inuda  DH  ad  F producatur , wngaturque  fg.  Dico  ig  ipfi  ac  parallelam  effe . Grati- 

coda 
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codex  *r*  %ar*ypa.in  jutrrf  dff  afi , fi y fiicu  dvdKtytt  ir*  » a.  I . /ei  legendum  puto 

y fi  , fi  * TpJTll  tf fXAojoV  <ro  M*  d fi  . 

Producatur  e b & per  a ipli  df  parallela  ducatur  ak  } Gruetis  codex  cx/fuiW*  *'  B 
a fit  £ 4W  7$  * eSrc.  ege  legerem  %xfiifikn&m  n'  t fi. 

V t autem  a b ad  b d , ita  k b ad  b h J Ob  fi  mi  nudinem  triangulorum  A u k , d b h . C 
Erit,&vt  cb  ^d  BA>ita  kb  ad  bh  J Gratus  codex  £ me  df*  d y fi  wpdf  rdr  fik  lege  D 
<rpV  7»'r  fi*. 

Ergo  a H parallela  eft  ipli  k c ] enim  ut  c b ad  b a > ita  k b ad  b h i & permutando,  U 
•Ut  Cb  ad  B K , ita  A B ad  B K , & funt  anguli  ad  r aquales  . triangulum  igitur  c B K triangu- 
lo A BH  aqutangulnmcfi , & angulus  bck  angulo  b ah  aqualis»  quare  ah  ipfi  Kc  cftpa, 
rallela  « Gratus  codex  rapdrkuKte  dpa  «2» r *'  5»  0 7»  x > * «'  «9  t»"  xy. 

Rurfus  vc  a t*  ad  fuJ  Grac.ts  codex . S&r  *V  «w?Air  «r.i  *£  xp#V  «-^V  I7 

«V  £«  . 

Vcraquc  enim di&arum eadem  eft, quas  proportio  k h ad  he]  Ea:  a.  fexti.  Gratus  & 
codex  pro  0 • habet  fi  $ . 


THEOREMA  CXXIII.  PROPOSITIO  CXXXIV. 


LfcM. 

vnr. 


Sic  bomilcos  ABCDEFG,  fitque  »E  ipfi  bc  parallela:  & eg  paralie-  A. 
Ia  bf.  Dico  df  ipfi  CC  parallelam  ede . 

Iungantur  iii  dc,  fg.  erit  trian-  K a 

gulum  dbb  squale  triangulo  dcb. 
commune  apponatur  triangulum  die 
ergo  totum  ut  toti  cda  eft  squale. 

Rurfus  quoniam  bf  parallela  eft  ipfi 
■ c triangulum  bfb  squale  efi  trian- 
gulo bfg.  auferatur  commune  abf. 
reliquum  igitur  a b b reliquo  a g f s- 
qualeerit.  fcd  triangulum  abb  efi  Ec- 
quale triangulo  ac  d . ergo  & ACDipfi 
a pg  squale,&  communi  appofito  triangulo  icc,  __ 
letoti  CFG.dc efi  in  cadent  co  bafi.  quarp  C?  ipfi  df  e| 


ij.prirtl 


co%  *qua- 


iir.t  > l 


• • . » • ■ ' ' 1 * 

Sit|bomifcos  abcdbfo]  Hi ufmodi  figuram  idcirco  fimpaauar  appellanti,  quod  parui 
villaris  imaginem  referat . 


THEOREMA  CXXIV.  PROPOSITIO  CXXXV.  REM. 

> IX. 

Sit  triangulum  abc,  in  quo  ducantur  rc&x  linex  ad,  ae;  ipfique 
Bc  parallela  ducatur  fg,  & inflc&atur  FHG.  fir  aurem  vt  B H ad  Hc,  ^ 
ita  D H ad  h e . Dico  k l ipfi  b c parallelam  e ile . 


Quoniam  enim  eft,  vt  bh  ad  Hc.itaoH  ad 
ad  h b , erit  reliqua  b d ad  reliquam  a c , vt 
dh  ad  hb.  fcd  vt  ad  to  ad  ac,  ita  f m aJ  n g 
vt  igitur  fm  ad  nc,  itaDH  ad  n e.  & permu- 
tando vt  fm  ad  dii,  ita  so  ad  hb.  vt  autem 
f sa  ad  d h , ita  in  lineis  parallelis  fa  ad  k h :[& 
vt  80  ad  HB.ita  oiad  i.H.crgovt  fk  ad  tu, 
ita  « 1 ad  l h . parallela  igitur  eft  k l ipfi  f c, 
& propterea  ipli  b c . 
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COMMET^T^Kiys 

Et  inflcdlatur  r hg  ] Cneus  udcx  $ wN.  i VU'*'l'l'*dumfi,  i 

*’  Sedvt  bd  ad  ec >ita  f«  ad  vg,  ve  igitur  fm  ad  ve,  ita  dh  ad  p e ] Cr«r«  «- 

^ X8  »,.V  * b,,  tuendum  autem  ell  i'  Xi  .■  01  "»•<  * «>.  «>»  « {F  «V"  % 

•-  Xi»  «*>.V  ii,  »T«f  ftr  •'  X8  «r»V  #8*.  . • , 

Vt  amciu  f m ad  d h , ita  in  lineis  parallelis  e k ad  kh:&  vt  vo  ad  HE,ita  ol  ad 
LH]  Ob!imiMudincmfcilicctlTie»l»lorum  F K M, D K H , itemque tributorum  vlc.hle. 


theorema  cxxv.  propositio  gxxxvi. 

In  duas  redas  lineas  B a e,  d ag  dm  reda:  lineae  ducanmr  dh,  he, 
fitque  vt  redangulum  quod  continetur  dh,  bc  ad  contentum  dc,  bh, 
ita  redagulum  contentum  hg,  fe  ad  contentum  HE,FG.  Dico  redam 
lineam  efle , quae  per  caf  punda  tranfit. 


Ducatur  per  h ipfi  e*  parallela  kl,  qua: 
cum  lineis  ab,  ad  in  pundlis  Kl  conueniat,& 
per  l ipfi  ad  parallela  agatur  LM.producatur- 
' qUe  £ H ad.M.  deinde  per  k parallela  ipfi  ab 

A ducatur  k n , 6e  d h ad  v producatur . Itaque 
quoniam  ob  lineas  parallelas  fit  vt  dh  ad  hv, 
ita  d e ad  e b , erit  reflangulum  contentum  d h, 
cb  aequale  contento  dc,  hn  . Sed  aliud  aliquod 
rcdlangulu  ell,  quod  d c , b h continetur,  ergo  vt 

rejdftngnlu  contentu  DH,'B;t:adcontent&1Dc,RH 

ita  contentu cd.iiv  ad  contentu  Dc.BH.  hoccft  n v'ad  HB.Sedvt  rcftar.gulu  qmucm 
contentum  hd.bc  ad  contentum  dc,bh,  ita  ponitur  efle  contentum  hg.fb  ad  con’ 
B C tentum  hb.fg.  Vt  autem  v h ad  h.b  ,-ita  k u ad  u l,  hoc  ell  in  lineis  parallelis  e n « 
h m , hoc  cfl  rcftangulum contentum  hc,fd  ad  contentum  hm,fe.  ergo  vteonten- 
tum  H«,FE  ad  contentum  HB,  fs,  ita  contentum  hc,  fe  ad  contentum  UM.tf 
D reaarigulunrfgitur  contentum  hb.Vg  aquale  eft  contento  hm,fe.  quare  vt  mh  ad 
hb,  ita  gf  ad  fe,  componcndoquc,  & permutando,  vt  sie  ad  ec,  ita  he  ad  ef. 
Sed  \t  hb  ad  eo,  itaeft  e ad  ea.  de  vt  igitur  lb  ad  ea,  ita  hf.  ad  bf  .Stideo  af 
parallela  ell  ipfi  k l . Sed  & c a . ergo  redta  linea  cft , quae  per  c a f pundla  tranlit , 
quod  oportebat  dcmonftrarc  • 

/i  Itaque  quoniam  ob  lineas  par  Jllelas  fit  vt  dh  ad  hMj  ira  d c ad  cb]  ytenim  nt  ii 

BN,  ita  dc  ad  cb.  ynaque  c*tm  ipfarum  ecdcmefl  ,qua  proportio  da  ad  ak:  & pirrr.  li- 
tando yt  bd  ad  dc,  ita  b n ad  ch«  yt  autem  omnia  ad  omnia , ttaynam  ad  vnum  ergoVt 
N n ad  DH)  tta  b D ad  ne.  per  conuerftonem  rationis  ,yt  n n ad  n h * ita  u b ad  b c di- 
* uidendeque  VI  dh  ad  HN,  ita  r c ad  c b . 

B Vt  autem  n h ad  h b > ita  k i.  ad  h l ] Similia  enim  funt  triangula  khn,lhi. 

C Hoc  eft  in  lineis  parallelis  e h autem  h m ] Ol>  (tmtlitudinem  Triangularum  kgh,lmh 
Cracus  c< de x rr^ir  Ir  irafoMaih»  ri  r 6 wpr  7»'r  dp,  lege  u'  n 9 urp  < $ fip. 

D Redangulum  igitur  contentum  he,pg  arquale  cft  contento  n m » f r quare  tt  mh 
ad  h b , ita  r,  f ad  f b]  Ex  9.  quinti  elementorum  • Gracus  codex  manens  c/l,in  quo  lefitur 
iceir  dfA  v tJt  n 9 (*,  «poV  ?iV  fl«*  *r»r  n »£  repe  rur  £t.  Sci  eum  itarefittuemus  tetr 

•fat-ferv  to'*C»o'  0 «,£»  tJ  \W0u,£  f.  «c«  B*  flf4T/»#VT*V  9*tu7*ru T*  7«  r f f. 

» — “ — • — * Turn. 
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THEOREMA)  CXXVI.  PROPOSITIO  CX;XXV.II. 

Qus  vero  ad  cafus  ipfius  pertinent , fimiliter  atque  antedicla  often-  A 
demus,  quorum  cft  conucrlum,  videlicet.  Sit  triangulum  ab  e,  & ipfi 
B <5 parallela  ducatur  ad  . Se  ducta  de  conueniat  cum  bc  in  puncto  e. 
D^o  vt  redtangulum , quod  continetur  de,fg  ad  contentum  ef,  GD, B 
ita  ede  CB  ad  B E. 


Ducatur  per  e ipfi  ob  parallela  e 11 , & ab  ad  h producatur.  Itaque  quoniam  eft  C 
vt  c a ad  so,  ita  ch  ad  g f,  & vt  c a ad  ag,  ita  bd  ad  dg  terit  vt  ed  ad  Dc.ita  D 
ch  ad  (■;,  ac  propterca  re&angulum  contentum  ch,dg  aquale  efl  contento  ed, 
fg-  Sed  aliud  aliquod  re&anguiumcft , quod  ef,  gd  continetur  . ergo  vt^fiangu- 
lum.  contentum  de, re  ad  contentum  dg  , i r,  ita  contentum  ch,dg  ad^Rtentuin 
bi;,e(,  hoc  e(l  ita  en  ad  a f , hoc  cft  e B ad  ■ ».  E*  quibus  fcquitur  vt  rcflangulum  E P 
contentura  oa,  fg  ad  contentum  ep.cd,  itacflc  c * ad  b b.  Eadem  ratione  , & fi  G 
ad -alteras  partes  agatur  parallela  ad,  atque  a pun&o  d extra  cr  vclutad  e duca- 
tur .11,  vt  re&angulum,  quod  continetur  db,fg  ad  contentum  a f , e d , ita  deraon- 
ftrabitur  effc  icadci. 

V.  . * . ;*.  * ...  ; r-T.  -i 

C 0 M 7lt  E T Jt  \ I r s. 


Qua:  veri  ad  cafus  ipfius  pertinent,  fimiliter  atque  antediAa  oflend  imus  .quorum  cft  A 
conucrfum]  Grxeus  codex  ia  II  duien  ifiline  rtic  «v*>  * Au^ti.a.r , J,  ten  dr- 

irptfiir  quibat  verbis  quid  fignifi.  mir  pi-ine  mietligcrc  non  pofiumut, cum  pon)  initant  libris 

cattam  us. 

Dico  vt  rcAangulum,  quod  continetur  db,  fg  ad  contentum  bf  , gd  , ita  effc  en  B 
ad  B E ] Grate  us  codex  «Vt  Vr/V  «7  Vi*  ure  r i , £ n neic  i)Vng,iA  lege  nfi  ( ,*'  dna 

• z>  »*• 

Itaque  quoniam  cft  vt  ca  ad  ag  , ita  en  ad  e f ] Ob  fimilitadsnent  triangulorum  C 
e A FI,  GA  F. 

Et  vt  c a ad  ag  , ita  ed  ad  dg  ] obfimilitudinem  triangulorum  cg  n , A G D . 

Hoc  eft  c n ad  b b ] Similia  enim  fnnt  triangula  cbc,  E a F. 

Ex  quibus  fcquitur  vt  re&angulum  contentum  Df,  fg  ad  contentum  a f , g l I Grx- 
cus  codex  icii  ir  ne  70*  veri  te  , £a  nfeic  no'  ini  i £,  ma  . tege  nfie  re'  uwt  i£,  ut. 

Eadem  ratione , & fi  ad  alteras  partes  agatur  parallela  ad,  atque  a punAo  d ex-  G 
tra  c velutad  b ducatur  db,  vt  reftangulum , quod  continetur  de,  f e ad  conten- 
tum bf,  od  ,i  ta  demon  lirabitur  effe  bc  ad  CB.]  G-acunedex  cwntnts  iQ.&  mancus,  £ 

s*r  xeidetur , qui  fit  habet.  ri  t'  anni  iji  ori  r«  *7i. , plfu  d?J>*  a'  at  v»f«'ax»am  , .£ 
aioro  itu  t 'urit  ««  »»J  »•'  j tii  7«'»  isiliar  . vide  ne  tegendum  fit  £ «V*'  i!  » I imi  e 

r*V  >. 


et)  tna 


,«S  PAPPI  MATH.  COLL. 

<ri'v  y Jc  th  t«'  • *'/>•  « f ‘ . i 'eliqua  uero  qua  m Graco  coii  ce  iefUerantur  nos  in  eat» 
f femeneum  reltii  ue„ua  ca,  ternus,  & tkmimfirttlo  eadem  erit, 

Sit  triangulum  \ BC  , & ipli  Bc  ai  alteras  partes  parallela  agatur  AD,  K in  futuSa  fi- 
gura appar.t , iuiiaque  d t «»r«  C conueniat  cura  bc  m punBa  a . Duo  Vt  reti  jugulum, 
quod  continetur  DB,  pc  ai  contentum  bp,  gd.  Ita  e fle  bc  ai  ce. 

Ducatur  per  s ipfi  p E parallela  B H , & a c 'ai  H producatur.  Itaque  quoniam  eflvt  tu 
di  ac,  ita  bh  ai  cr , Vt  autem  b a ai  a g,  ita  ed  ai  do,  erit  vt  ku  ai  nc  , ita  aa 
ai  f o , er  reCfangulum  ex  b b , F c rett  angulo  ex  b n , do  aquale,  Sei  altui  r e ft  angulum 
tfl  quoi  continetur  B r , GD.  Kr  igitur  rcll angulum  ex  Et) , fc  ai  rtdangulum  ex  ep, 
gd,  itareSangulumex  bh,  dg  ai  reti  angulum  ex  er, na,  boce[l  bh  ai  er,  hoc  efi  bc 
ai  cb.  ergo vtreciangnlum, quoi contiuctnr  DB,  fg  ai  re cl angulum contentum  bf,  coj 
ita  erit  bc  ai  ce, 

THEOREMA  CXXVII.  PROPOSITIO  CXXXVI1I.’ 

tEM.  . 

XII. 

His  autem  dcmonftratis , nunc  oftendendum  eil , fi  parallela:  fmt 
AB,  c d,  atque  in  iplas  incidant  quadam  rc&x  linea:  ad,  af,  bc  , Bf, 
& ed  , ec  iungantur , ledtam  lineam  efle , qux  per  gmk  pundla 
traniit. 

Quoniam  enim  triangulum  eft  DAF  , ipfique 
df  parallela eft  ab,  &dufla  eft  sc,  conucnicns 
cum  df  in  c,  erit  ob  antecedens  lemma,  vt  dp 
ad  fc  ita  reflanguium  quod  continetur  cb,  cm 
ad  contentum  cg,  ub.  Rurfus  quoniam  triangu- 
lum cft  cf,  &ipli  cd  parallela  cft  11,  ducitur- 
que  a d conuenieus  cum  cf  in  d fiet  vt  cf  ad 
fd.  ita  r^angulum  contentum  DS,iK  ad  con- 
tentum d^lb  > & conucrtcndo  vt  d>  ad  fc, 
ita  reflangulum  contentum  dk  , i*  ad  conten- 
tum d b , t k . fed  vt  d f ad  p c , ita  erat  reflangulum , quod  continetur  c b i c H ad 
contentum  c g , h b,:  igitur  reflangulum  contentum  c b , c h ad  contentum  c c , hi, 
ita  cft  reflangulum,  quod  continetur  dr,i.  e ad  contentum  nt.ti.  Itaq,  rc«  dediti 
fla  eft  ad  dccunutn  lemma;nam  cum  in  duas  reflas  lineas  c m l,  d h m du&te  fint  duxre.1 
mare  an"  **  lincte  sc,  ed,  & vt  reflangulum  quod  continetur  cb,gh  adeontentum  cg,hb, 
reccden-  ica  fit  reflangulum  contentum  dk,  e e adeontentum  di,!.*,  erit  refla  linea,  qu« 
tiutn . per  punfla  gmk  traniit-  hoc  enim  demonftratum  cft. 


IEM. 

XIII. 

A 


THEOREMA  CXXV1II.  PROPOSITIO  CXXXIX. 

Sed  non  fint  abcd  parallela:, & in  punclo  n conucniant.  Dico  rura 
Ius  rcdlam  lineam  clle,  qux per  GMK  puncla  trranfit . 


B Quoniam  enim  in  tres  reflas  lineas  a n , a f , a d'  ab  eodem  punflo  c duflse  funt  dnx 
refl®  line*  e e,  cDjvtrtflangulum,  quod  continetur  ce, en  adeontentum  co,hf 

" * ' u ita  cft 
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ita  efl:  refta  tigillum  contentum  c n , f n ad  contentum  n d , c f . Rurfus  qui  niain  ab  C 
eodem punfli»,  1 in  tres reflas lineas  b js , b c , e p dux  reflx  linea:  de,  dn  ducuntur 
erit  vt  rcflangulum  contentum  nc,  fd  ad  contentum  n D , f c , ita  quod  continetur 
dk,sl  ad  contentum  ds,.u.  Sed  vt  rcfiangulum  contentum  nc,pd  ad  conten- 
tum h d,e c,  ita  dcmonftratum  cft  rcflangulum  contentum  ce,  gh  ellc  ad  conten- 
tum cg,ue  . Vt  igitur  rcflangulum  cont sutum  cb,gh  Jd  contentum  cg  , hb,  ita 
eftquod  db,bl  contmetur  ad  contentum  db,kl.  & res  dcdufla  eftad  idem, quod  D 
in  parallelis . ergo cx  iam ditiis refut  iincacll,qux  per  kmk  punfla  tranfit . 


c 0 m a/  r iq_T  ji  n / v s. 


Etinpunflo  n conucniant]  Civeras  codex  pro  » habet  ».  * A 

Quoniam  cnio\in  tres  reflas  lineas  a n , a f , a d a eodempunflo  c dufhe  funt  dux  B 
reftx  linea:  ch»  c n ] Gratus  codex  im  Sc  reus  ivflfnts  74,  , r , a r 1 i,'  t i meri  r» . 
fu7s  t i k iut  PtnyfArma  tlnr  mi  y i , , i . lege  W ri  mori  7>  y i'  Ha  imyf/.irau  uitr 

miyi,yt. 

Rurfusquoniamabcodcmpimfto  b inter  reflas  lineas  hn,  bc,bf]  Graecus  codrx  C 

rmKif  W«  Ia,  ri  ere h»,  ri  f rfit  iubttac,  CS"f.  lege  ira'  ri  mure  rrtiuTc,  te*  'j6  ite  rfie 
iubume . - 

Et  resdcdufta  eftad  idem,  quod  & in  parallelis]  Hoc  eflres  dedit Io  e{l  ei  decimum  D 
lemma, quemadmodum  & in  parallelis  . QuomamemmmduasrcClas  lineas  cml,  dmh  ab 
eodempunClo  e dubia  funt  bc,ed  , aeque  e/l  vt  reti  angulum  , quod  cb»gk  continetur  ad 
contentum  cg  , n a , ira  reti  angulum  contentum  Dt,u  ad  contentum  de,lk,  reda  linea 
erit,  qua  per  G « K funda  traufibit . 


THEOREMA  CXXIX.  PROPOSITIO  CXL. 


LEM. 

IV. 


Sit  ab  parallela  CD,  ducanturque  ad,  bc,  & fit  in  re<9a  linea  bg  A 
punctum  f,  ita  vt  quam  proportionem  habet  de  ad  ec,  eandem  ha- 
, ocat  rectangulum  contentum  cb,  gf  ad  contentum  fb,  cg.  Dico  re- 
dam lineam  efle,  quae  per  afd  pun&a  tranfit.  xo  a 

Ducatur  per  d quidem  ipfi  bc  paral- 
lela dh,  & producatur  ab  ad  u , per 
h vero  agatur  Ht  ipfi  cn  parallela,  & 
bc  ad  k producatur.  Itaque  quoniam 
vt  de  ad  Ec,ita  C(lreflangulum,quod 
continetur  cb,  gf  ad  contentum  f f , 

cg,  vtautem  de  ad  bc,  ita  & dh  ad  q 

c g,& rcflangulum  contentum  dh,bf  >4.1hti' 

ad  contentum  cg  , bf;  erit  rcflangu-  s-quioti'. 

Ium  quod  continetur  cb  , gf  xquale  reprimi 

contento  dii,  bf,  ergo  vt  cb  ad  r. f,  ' ***qu». 

ita  d h , hoc  eft  ck  ad  g f.  &ob  id  tota  kb  ad  totam  bg  ell  vt  Bc  ad  gf,  videlicet 
vt  dh  ad  fg.  Sed  vt  kb'  ad  bg  in  lineis  parallelis , ita  n a ad  a c,  quare  ka  ad  ao 
eft  vt  d n ad  r g ; & funt  d h , p g parallela . refla  igitur  linea  eft  qux  per  afd  pun- 
fta  tranfit . 


' CODlDlE?iTAHIVS 

' Et  fit  in  refta  linea  bg  punflum  F ] Grttnscodex  £ n/tiitr  r»r  f»  ri  f lige  tb  A 
Wc  fu  rt  £. 

. Aaa  Itaque 
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S Itaque  Jjuoniam  vt  o s ad  e c , ita  eft  reflangulum,  quod  continetur  ci.fo  ad  con- 
tentum F J,C6]  Bracuscodex  Ir»  »r  t&r  »'r t[  l e m *#>  j*  ti'  >*,{•  m*»'r 

/8 >,f»  lege  wp'<f‘<—'t6,ya, 

C vt  autem  01  ad  BC,ita&  oh  ad  CG,&reftangulumcontentum  dk,if  ad  con- 
tentum co  |»F  J Similia  namque  funt  triangula  Dm,ciC!(fW0Hri  co,»te  rctian- 
gutum  contentum  dh,bf  at  contentum  cg,bf. 

Sed  vt  kb  ad  te  in  lineis  paralie)  is,  ita  ha  ad  ao  J Ob  limilitudmem  triangulorum 

KGHsAGE, 


THEOREMA  CXXX.  PROPOSITIO.  GXLI. 

E EM.  , . ' 

XV‘  Hoc  prxmiflb  (it  ab  parallela  cd.  & in  i pias  incidant  re&x  lincx 
A B AF,  fb,  ce,  ED.  iungaturque  bc,  GK.  Dico  redam  lineam  elle,  qux 
. ' per  amd  pun<Sa  traniit. 

C O Iungatur  dm,  & ad  m producatur. Quoniam 
igitur  cjftra  triangulum  icra  verticis  punflo  ■ 
aftaeft  bb  parallela  ipfi  co,  & ducitur  ed,  vt 
ct  ad  ED>  ita reflangulum quod  continetur  de» 

E kl  ad  contentum  bl,  kd.  vt  autem  reflangu- 
lum  contentum  ob>kl  ad  contentum  bl»  kd, 
ita  eft  reflangulum  cementuin,CG , u e , ad  con- 
tentum c b , c h . etenim  in  tres  reflas  lineas  c i, 
dh  , r,  k , ab  eodem  puncto  t dufta  funt  duae  re- 

F flae  lineae  i c , b d . ergo  rt  C F ad  r b . ita  eft  re- 

<5  flangulum  » quod  continetur  cb,gm  ad  contentum  cc,hi.  atque  eft  refla  linea  oh. 
quare  ex  eo,  quod  proxime  deinonftratum  eft , refla  linea  erit , quie  per  amd  punfli 
tranfibit.  • , • 

.'  coMMEJtr^nirs. 

A lunganturque  *C,gk]  Sttet  ce  ipfam  af  in  c,  & ed  ftcet  fb  in  k,  iunffaqut  «c 
6 k feje  in  punBo  m fetent , 

B Dico  reflam  lineam  efle»  quae  per  amd  punfla  traniit  3 Cttcus. codex  d»i  iulna 
St»  *'  M r£r  >a>  > , [ed  legendum  puto  *'  IU  t»,  «tp  t,  *t  in  cinctufione , namque  gmk 
reBa  ponitur. 

C • Iungatur  DM,&ad  h producatur  ] Grecui  crdrx  u a/a  i . r f j9  r.  .v  a S»#t,  k 

ego  legerem  W.fivJc®*  * fj*  i iuMuuAu  i»l  t,‘  I. 

© Quoniam  igitur  extra  triangulum  icra  verticispunflo  b aflacft  b b parallela  ipfi 
c d , & ducitur  B D , 1 1 c f ad  ( d , ita  eft  triangulum,  quod  continetur  de,kl  ad  con- 
tentum bl,  Kn]  EX  uniet  imo  lemmate  pramifiorum  . 

B Vt  autem  reflangulum  contentum  db,ki  ad  contentum  bi,kd,  ita  eft  reflangu- 
lum  contentum  c g,hb  ad  contentum  c t ,gii  , etenim  in  tres  reflas  lineas  c L ,un 
Gk  ab  eodem  punfto  B duflxfunt  duie  rcflaeline*  fc,ed]  Ex  tertio  lemmate  .Crams 
eoiex  tue  i'  G re  -dm'  fl,  *A  r/te  t,‘  ‘ire  tu,  A tjjgo  legendum  cenfeo,  Wfo'e  n'  <m' 
tK.nt , 

F Ergovt  D f ad  fc,  ita  eft  reflangulum,  quod  continetur  ce,ch  ad  contentum 
CG  ,hb  ] Ex  tam diBis [equitur  ,*c  c r ad  F o,  itaeffe  nB angulum  contentum  t:  c. , de  ad 
contentum  cb  ,oh.  quare  & conuertendo  vt  df  ad  fc>  'ta  reflangulum  quod  continetur 
c B , G H ad  contentum  c G , H E . 

G Atque  eft  refla  linea  dmh.  quare  exeo,  quod  proxime  dcmonftratum  eft  ■ refla 
iinea  erit,  & qu*  per  amd  runfla  tranfibit  j Cretus  codex  £«,►  ■</$««  U SU  x£t  «k1 
Vide  «e  legendam  fit  u,  &r  lo8i«  « hi  dV  S y.  9 , nam  qua  ex  antecedent!  lemmati  con fa: 
reflam  lineam  effh , qua  A h D tranfit . J ed  cum  retia  fit  dmh,  etiam  una  reda  cr‘t . 
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' •;  V...X  : . : ; . ■ . 

In  duas  rc&as  lineas  ab,  ac  ab  eodem  puncto  d dux-  reifhr  lineae- 
I) B , D E ducantur,  &’  in  ipfis  iumantut-pundta  gh:  fitque  vt  rcclangu- 
lum,  quod  continetur  eg,fd  ad  contentum  DE,  gf,- ita  recfongulum 
contentum  bh,  e d!  ad  contentum  bd,  en.  Dico  rectam  lineam  effe,' 
quae  per  agh  puncta  tranfita  •<  e'.. • , * '>  ..i 


LEM. 

XVI. 


Ducatur  per  e ipfi  bd  parallela  kl.  Itaque  quoniam  eft,  vt  reflangulum  quod  " 
continetur  KO,rn  adeontentum  d t , t e, ita eilrcftangiilum contentum  bh,cd  a<f 
contentum  ed,ck;  proportio  autem  reslanguli  conteritr  V <J,  fc-t>  ad^c  ••ntentum  di  io.  feni. 
fo  compofita  eft  ei  proportione,,  quapi^  habet  ce  ad  at)  i ‘botf1  eft  ac  ad  lin,  & ex  A 
proportione , quam' d f hatiet  ,fd  fo,  liodc/?  ad  e t';‘& proportio  reftagnli  con.  B 
tenti  bh  .cd  ad  contetrtUin b d; c h compofita  eft  ex  prdfiornOnc,  dliam.hABct  « 
ad  id,!;  ex  ea, quam  habet  rtc.^id^W:  2H?^irtjJj:rt-tlO  cttmfiofitd^ex  proportione  Q 
kg  ad  b d'  , & proportione  c f)  acT^t/eidem,  qu®  componitur  ex  (rfoportione  r b ad 
a b,  & proportione  ne  ad  en.  fcd  proportio  Ktfad  bd  compotita  eft  ex  prOptWHtC 
ne  k«  ad  an,  & proportione  hb  ad  bd.  proportio  igiturcompofita  ex  proportio- 
ne kg  ad  bh  & proportione  k b ad  t tv&  anfHpqr  ex  proport  ionc  en  ad  ce  eadem 
eft , qua:  componitur  ex  proportione  hb  ad  bd,  & proportione  ne  ad  cn.commu- 
nisauferaturproportio  hb  ad  bd.  ergo  reliqua  proportio,  qure  componitur  ex  pro* 
portione  kg  ad  bh&  proportione  e n ad‘ti'1: , eadem  eft  , quafprflptiftlA  A 

hoc  eft  proportio  compofita  ex  proportione  fit  ad  e l , & proportione  di.  ad-niflSA 
rurfus communis  auferatur  proportio  »c  ad  h i.,  reliqua  igitur  proportio  K c.  ttd  *H> 
eadem  eft,  qus  proportio  o i ad  c«,&  permutando  vt  ko  ad  cty  ita  rt  bh  ad 
n c.  funt  aurem  kl,  bh  interi?  para  ileis.  c-rmrefM  linea  eft,  qua:  per  iftw  pin-  D 
dta tranlit . < . ’n  aen 

- • > . 1 ■ ■ ■ ■'.  v ; i . B 


COMME  T '.d  A l.y  ‘s.  i ’ V ’ , 

i ' ' i f *,  f b i'  1. 1 


tl  « v 

f «t  i 8 


i , • •.  < . t fe 

Hoccft  kg  ad  bd]  Qb ftmilitudmcm triangulorum  neu  ron*  - v.  £ 

HoccftcDadci.]  Quod  fmilia  fiat  triangula  cftvlfg.  # B 

' Erit  proportio  compofita  ex  proportione  k e ad  ns» , & proportione  c d ad  r»  l , C 
eadem  iqu<e  componitor  ex  proportione  hb  ad  Biv&proportione.De  ad  en}  Or +■ 
cus  coderc  3*7«  i»  rnf  fi  9 vp'c  8 1 jy  7»  rSt  a y y9  lege  turt  7»  tuc  8 fi  rp'<  fi  /‘J  *l 
fi  W T^V  >fl.  b’  . w . 'i! :•"*  ‘ 

Ergo  retta  linea  cil  qua:  per  ach  punfta  trarifit } Hoc  nes  fcquentt  lemmate  dem**-  D 
fi  rabimus,  ' -■  tf  r>  cv  » - j ' rrd/  \ : x , , 

Stt  triangulum  a bc  a ipfique  bc  parallela  ducatur  v*,&  in  eafumpto  quouis  putifte  r 
fi  At  vt  df  ad  Ft,ita  bc  ad  gc.  Dico  nttam  Itneam  rfle  , qua  per  rG  punfta  tranfit,  'r 


Aaa  z 


Si  enim 
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Si eatm fieri  fotefi , proiuda  a f non  caiat  in  o.fei 
i»  almi  punitum  h inter  ac  , erit  ob  fimihtudinem 
triangulorum  o af.sah,  »1  D p ad  F a , ««  a H ai  h a: 

«jrmr/i» ob  fimilituiincm  triangulorum  fae,ha  c,  V» 

A f ad  p n,  ita  ah  ai  H c.  ergo  ex  aquali, vt  otait  r,ita 
■ h ai  hc.  Jii  w of  ai  f s » ««  erat  bo  ai  ac,  Vt 
igitur  B H od  h c , ita  b g ad  cc,&  permutando  w hi 
*d  na,  ita  hc  ai  co,  eflautem  hi  maior,  quam  «c. 
eri»,  <>■  BC  m«»or  erif , quam  c G , boc  efl  pars  maior , 
quam  totum,  quod  fieri  non  potefi.  idemfequetur  abj ur- 
ium ,fi  H luter  bg  cadere  ponatur  , reda  igitur  linea 
efl,  qua  per  afg  punda  tranfit . 


LEM. 

XVII. 


THEOREMA  CXXXII.  PROPOSITIO  CXLIII. 


A Sed  non  fit  ab  parallela  cd,  conueniant  autem  in  pun&o  n. 


B Quoniam  igitur  ab  eodem 
pundo  o in  tres  redas  lineas 
b n , b c , i f dux  redz  lines  o b, 
ds  dufts  funt  , vt  redangu- 
lum,  quod  continetur  no,cf 
ad  contentum  hc,  df,  ita  eft 
reftangulum  contentum  id,  k l 
C ad  contentum  il,id.  Sed  vt 
rcdangulum  contentum  e d,  k l 
ad  contentum  bl.ad,  itare* 
ftangulum  contentum  bh»  c g.  ...... 

ad  contentum  a c,hg,  Rurfus  enim  in  tres  redas  lineas  cl,dh.gk  ab  eodem  pun- 
D do  « dt»dz  funt  duxrcdz  lines  « c , i o ■ Vt  igitur  rcdanguliijn , quod  continetur 
bm,cg  ad  contentum  uc.ug,  ita  rcdangulum  contentum  kd,  cf  ad  contentum 
E hc,  di.  quare  ob  lemma  prsccdcns  reda  linea  eft,  qusper  ahd,  Sc  idcirco  reda 
F etiam  .qusper  amo  punda  tranfit. , 

COTtTttfiUTUtflVS. 

A Sed  non  fit  a s parallela  c d , conueniant  autem  in  pundo  h ] Hoc  ex  quintoiecimo 
lemmate  peuiet,tutus  ueluti  pars  quadam  cfl,fnbinteUigcre  autem  oportet,  VI  in  ipfas  A B.  c D 
tundant  recla  linea  ai.FI,  Ci,ID,  & dutlis  1C  ,cr,  qua  fe  ta  punito  u leeeut  ,innga- 
tnr  D M & ai  u producatur . Dico  retiam  lineam  cjfjc  , qua  per  nuo  funda  tranfit . 

8 Quoniam igiturabeodem pundo  D intres  redaslineas  ih,bc,if,  dux  reds  li- 
ne* di  ,dh  dudsfunt.vt  rcdangulum, quod  continetur  nd.cf  ad  contentura  nc 
o f , ita  eft  reftangulum  contentum  i',u  ad  contentum  >l.kd]  Er  terno  I emmate 
pramifiorum,  Gracut  e ode  a am  ,‘r  lien'  tu  «vt,  e-utta  ta  Stie  ofiit  IvStlae  7 ut  0 r,  0y 
$ f JV»  ioleiej  Inyfiiroj  Siri,  ul  Xi.Xr,  1 etr  «V  to'  fa,>£.  lege  ut  ofre  ivSriatrut 
$r  Xve  iuinuai  tnyjilrae  oteir  ai  X«,  Xf,  i cir  ue  tX  sin»'  rX ,y£,Crc. 

C 'sed  vt  rcdangulum  contentum  bd.kl  ad  contentum  bi,ki>,  ita  rcdangulum 
contentum  bh  ,cc  adeontentum  b c.hg  • Rurfuscnim.&e.)  Ex  eodem  unio  lem- 
mate . Gracut  codex  it  X)  7*  aj»«'  « X , a a orpet  -n  Km'  ia,  b X , Seat  ih  tX  \mu'  s 8 . y e 
ufee  tf'  <m%  1 y , S r lege  irae  Ui  t.'  \m'  1 8 , 7 1 rptt  »•'  v»f'  « y , t u . 

D Vt  igitur  reftangulum  quod  continetur  in.ee  ad  contentum  bc,hg,  ita  conten- 
tum HD  .cf  ad  contentum  AC,  DF  ] Gracut  codex  a,  «V  dea  r,'  \aru'  *9,yr  erp,t  7,'\mi 
■ey,tr  . 17»  na'  <mo'  ia,y£,  upar  70  ion'  rl,y£,orpa'  r T»'  W ly,  JX.  Sed  legendum 
puto  rui'  i,  ipa  7»  <mo'  16,  >»»/*'»  *»’>!■»’ 17,  <•,  fv»  r>' lin*  »X,  ytrpa'eTa'  iuu' 

»»>X(. 

E Quare  ob  lemma  prscedens  refta  linea  eft,  quz  per  a b,  d n ] "ffamque  iu  duas  redas 

lineas  a h , a f ab  eodem  pundo  c dua  reda  linea  ducuntur  c B , c r , Cf  IU  spfis  fumuntar 

putida 


Digitized  by  Google 


LIBER  SEPTIMVS.  iTi 

puntta  HD.fjlfK  VtrtBangulum  , quod  continetur  bh  ,e  o ad  contentum  tCjHG , «*  re» 
tl  angulum  contentum  nd,cf  ad contentum  sc.op. 

Et  idcirco  refla  etiam , qua  per  a m d puufla  tranfit  ] gpBa  enim  eft  11  x n , quod  cum  t 
recta  fit  ahd,  etiam  a m D retia  erit. 


THEOREMA  CXXX1IL  PROPOSITIO  CXLIV. 


LEM. 

XVIli. 


Sit  triangulum  a bc  , & ipfi  Bcparallela  ad,  ducanturque  DE^,  FG. 
Sit  autem  vt  quadratum  ex  eb  ad  icet  angulum  ecb,  ita  bg  ad  GC.Dk 
co  fi  iuigatur  bd,  tedlam  lineam  ede,  qu.x  per  hkc  pundla  tranfit. 


Quoniam  enim  eft  vt  quadratum  ex  eb  ad 
rcAangulum  ecb, ita  bc  ad  gc, communis 
addatur  proportio  ce  ad  e s . eadem  fcilicet, 
qua: ellrcfl anguli  ecb  ad  st  c reflangulum. 
ergo  ex  zquali  proportio  quadrati  ex  ee  ad 
reftangulum  e bc,  hoc  eft  e e ad  bc,  eadem 
eft  , qua: componitur  ex  proportione  bc  ad 
gc,  & proportione  rcflanguli  ecb  ad  re- 
flangulum  ebc,  hoc  eft  ct  ad  eb.  propor- 
tio igitur  quadrati  ex  s b ad  reftangulum 
ebc  compofita  eft  ex  proportione  bc  adee, 

& proportione  ce  ad  si,  quz  eadem  eft,  quam  reftangulum  contentum  ic,ia 
habet  ad  contentum  ee,cg.  Vt  autem  bb  ad  (c,  ita  eft  ob  praecedens  lemma  re-  «dcxti. 
ftangulum,  quod  continetur  de,eh  ad  contentum  df,  hb,  ergo  vt  rcflangulun, 
quod  continetur  ce,bg  ad  contentum  cg,ib,  ita  eft  reftangulum  contentum  ob, 
f k ad  contentum  up,hb  . quare  refla  linea  eft,  quz  per  nkc  punfta  tranfit.  hoc 
enim  in  ijs,  quz  ad  conuerfum  cafum  pertinent  demonftratum  eft . 

THEOREMA  CXXXIV.  PROPOSITIO  CXLV.  LEM. 

Xli» 

Ih  tres  redas  lineas  ab,  a c,  ad  ab  aliquo  pun&o  educantur  dux 
reda:  redi  lincx  ef,eb.-  litquc  vt  ef  ad  fg,  lic  eh  ad  HG.  Dico  vc 
EB  ad  bc  , ita  efle  ED  ad  dc. 

Ducatur  per  e ipi  bb  parallela  u.  Ita- 
que quoniam  vt  EF  ad  FG.ftceft  bh  ad  hg; 
vt  autem  ef  ad  fg  , ftc  bb  ad  gk:  &vt  eh  ad 
HG,(ic  o e ad  g L : erit  vt  e s ad  g x , ftc  d b ad 
oL.il  permutando  tt  bb  ad  ed  , ita  K c ad 
c l . fcd  vt  k c ad  o* , ita  b c ad  c n : vt  igi- 
tur b e ad  t d , ita  b c ad  c d : permutandoque 
vt  e t ad  bc  , ita  e o ad  oc.  quz  'cro  adea- 
fus  pertinent , fiinihtcr  explicabantur . 

C 0 M M E "H  T U \ t r S. 

Vtautem  SF  ad  fc,  ftc  FB  ad  Gt;  eb  fi  nilittidmem  triangulorum  B F » , G F x . A 

Etvt  bh  ad  ii  g , ftc  DBad  ct]  Similia  ewmfununangula  eho, cur.  H 

Sedvt  kc  ad  g t,  ita  bc  ad  cd  J Obpmilitudinemtriangnltrtim  bca,kag, itetnque  C 
triangulorum  cad.gal. 
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THEOREMA  CXXXV.  PROPOSITIO  CXLVI. 


Sint  duo  triangula  abc,  DEF, qua: xqualcs habeant  angulos  ad.  Di- 
co vt  redtangulum  bac  ad  redi  angulum  EDF,ira  efle  abc  triangulum 
ad  triangulum  D E f . < 

•*  ' 

Ducatur  catheti  B g , 

BHt  & quoniam  angulus 
a eft  «equalis  angulo  d, 

«•lati-  angulus  autem  s angu- 
lo h squalis ; erit  vt  a b 
ad  b g , lic  d b ad  e h . 

Sed  vt  a « ad  sg  ,(ic  eft 
rcflangulum  b a e ad  re- 
flangulum , quod  b e,  a e 
continetur,  &vt  de  ad 
b H , fic  refla  ngulum  edp 
ad  reflangulum  contentum  b h , d p . ergo  vt  reflangulum  B a e ad  reflangulum  con- 
tentum  «g,ac,  ita  eft  rcflemgulum  Bpt  ad  contentum  eh,df,  & permutando.  \ 
Sed  vt  reflangulum  quod  continetur  ig.ac  ad  conten  tum  e h , df  , ita  eft  a b c trian  • 
gulum ad  triangulum  dbi-  vtraqueenimipfarum  bg,eh  cathetos  eft  vtriufquc  di- 
, florum  triangulorum, & vt  igitur  reflangulum  bac  adreflangulum  ede,  ita  elUtc 
triangulum  ad  triangulum  n a t • 

LEM.  * " THEOREMA  CXXXVI.  PROPOSITIO  CXLVIU 

XXI.  ' ; ’ ' • 

• v i Sint  anguli  A D duobus  rectis  xquales . Dico  rurlus  vt  rcdangnlum 
. bac  ad  reaangulum  EDF,ira  efle  triangulum  abc  ad  def  triangulum. 


Producatur  b a,  5r  ipfi 
■ /i  ponatur  zqualis  Ac, 

& ce  iungatur.  Itaque 
quoniam  anguli  ad  Tunc 
duobus  reflis  squales, 
anguli  vero  bac,cag 
itidem  squales  duobus 
reflis , erit  cag.  angu- 
A lus  angulo  d ecqualis,  vt 
igitur  rcflangulum  c a 
adreflangulum  udi, ita 
B aoc  triangulum  ad  triangulum  def.  ecqualis  autem  eft  ga  ipfi  ab,  & triangulum 
C agc  triangulo  abc  ecquale,  ergo  vt  rcflangulum  bac  ad  rcflangulum  bdf,  ita 
abc  triangulumad triangulum  def. 


, rd/jirs’ 

A Vt  igitur  rcflangulum  gac  ad  rcflangulum  bdf,  ita  agc  triangulum  ad  trian. 
guium  ohp)  Obprtect  dens  lemma.  Gracus  codex  Rir  it  ni  eaymfie  ro'  sin'  ■ f te. 
ge  Sir  It  ni  \W  nay  *fi<  »•'  <an'  • l f . 

fi  Et  triangulum  agc  triangulo  abc  eequalc]  tx  prima  fexti , eandem  enim  altitnli- 
nem  habent,  ejr  aqualem  bafim.  Grdcns eodex  ni  ti  ten  y nfiyunt  nSaty  vy  tyoioa  lege  ni 
• ty  njtyiut. 

- ''  ' ■ ’ Ergo 
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Ergo vt reftangulum  bac  ad  re.ftangulum  rdf,  ita  abc  triangulum  ad  triangu-  C 
lum  u d e ] 7g«i»  •«(#  aqualis  a g , w ac  Vtrtque  comminui ; triangulum  vero  abc.  ni 
triangulum  DoP  eandem  proportionem  habet,  quam  agc  triangulum  ai  idem  tnagulum  "* 

D 1 1 , ex  7.  quinti  elementorum  , 


THEOREMA  CXXXVII.  PROPOSITIO  CXLVIII. 


IEM. 

xxu. 


Sit  reda  linea  ab,&  in  ipla  fumantur  duo  punita  cd.  Sitquc  quod 
bis  a b,c  D continetur  atqualc  quadrato  a cb.  Dico  quadratum  ex  ad 
quadratis  ex  ac,DB  aequale  efle.  " 


Quoniam  enim,  quod  bis  conti-  • ' n. 

netur  a b c d cft  atquale  quadrato  • 

ex  cb,  commune  auferatur con-  . . 1 , 

tentum  bis  b d c . erit  reliquum,  ' ■ ' ' A 

quod  bis  a d c continetur  quadra- 

t sex  c d , n r.  aequale  . Rurfus  commune  auferatur  quadratum  ex  c D.  reliquum  igitur  B 
videlicet  cofitentum  bis  acd  vna  cum  quadrato  ex  cd  aquale  eft,  ei , quod  Ut  ex  cb 
quadrato  commune  addatur  quadratun^  ex  ac.  ergo  totum,  quod  ex  ad  quadratum  C 
quadratisex  AC.DB  aequale  erit.  ( • 


Lup 


Erit  reliquum  quod  bis  adc  continetur  quadratis  ex  cd',bo  aequale  1 Et  enim  quod  A 
his  11,00  continetur  ex  pnma  fecundi  elementorum  e,l  aquale  quod  bit  continetur  adc, 

& quod  bis  B D c continetur,  quadrato  autem  ex  CB  aqualia  funt  quadrata  ex  c D.BB/  &•  " 
quodbis  c D c continetur , ex  quarta  eiufdcm . 

Rcliquu, nigitur, videlicet  contentumbis  acd  vna  cum  quadrato  ex  cd  equaleeft  B 
ei,  quod  Iit  cx  i>  s quadrato  J netiangulum  namque  adc  efi  aquale  reti  angulo  ico,*' 
quadrato  cx  cd  ex  q.  eiufdcm . quare  fi  ab  eo,  quod  bis  adc  continetur , uuferamus  quadra • _ 
tum  ex  c d , reliquum  erit  quod  bis  continetur  aci  i tria  eum  eo , quod  ex  c b quadraro : :r’: 

Ergo  cotum,  quod  ex  ad  quadratura  quadratis  ex  ac,  di  aequale  erit  ] etrfm  c 
bis  acd  contionar  vna  eum  quadratis  ex  ac,  D B quadrato  ex  ad  e/i  aquale  , ex  quarta 
eam  ditia, 

\ v'  ■ ■ • • . LEM. 


THEOREMA  CXXXVIII.  PROPOSITIO  CXtIX. 


XX11I. 


Sit  reclangulnm  abc  tequalc  quadrato  cx  bd . Dico  tria  conringere, 
videlicet  rcctangulum  quidem , quod  vtraque  a D,  DC , & bd  contine-  A 
tqr  squale  efle  rcitangulo  adc.  rcitangulum  vero  contentum  vtsaque  b 
a b,dc,&  cb  xquale  efle  quadrato  *x  dc  . & rectangulum  contentum 
vtraque  ad,  dc,&  ab  quadrato  cx  ad  xquale. 

Quoniam  enim  re&anguluqt  C 

a ec  aiqualc  cft  quadrato  ex  bd  , ac  b d 

erit  ob  proportionem , St  tota  ad  . , 

totam,  & conuertcndo , compo-  ’ is.fexti. 

nendoque  vt  vtraque  cd,  di  ad 

da,  ita  c 0 ad  o b . rcctingulum  igitur  , quod  continetur  vtraque  ad,dc,&bd 
reitangulo  adc  cft  aequale.  Rurfus  quoniam  tota  ad  ad  totam  dc  eftvt  di  ad  r.  c , 
componendo,  vt  vtraque  au,dc  ad  ds,  itaerit  dc  ad  cb. quare rc&angulumcon- 
tentum  vtraque  ad,  dc  St  cb  aequale  cft  quadrato  cx  dc.  Rurfus  quoniam  tota  ao 
totam  oc  cft  vt  ti  ad  ED,conuerten  do  > coinpunendoqucerit  vt  vtraque  cd,  da 

ad  d a 
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ad  d a , ita  d a ad  a b • ergo  rc/Sangulum , quod  vtraquc  * d , D c , & as  continetur 
aequale  elt  quadrato  ex  a d . 

C0MME7fT^iI{iys. 

'A  ReAangulum  quidem , quod  vtraquc  ad,  dc,  & bd  continetur  aquale  effc  n- 
ftangulo  aDc]  Cretus  coicx  i «V”  'Wvrrvju  filfu  iit  « l)t>  i,  iis  fiS  /vrr, &t.lty 
,i‘  -lari  mre/seoitfg  iit  * 1 , 1 > / yrit  fi  i /ver  , 

B Rcftangulum  vero  contentum  vtraque  ad,dc,  & cs  aquale  cfli  quadrato  cxdc. 
Cretus  codex  i * fi  we'  nre/atoripo  rue  el , / y mJ  fi  i /ver  cirr.  ve'  1 • ei,tap- 
•c7/f » *»»  * i,  d y , y /8  /vrr  , e^-  C. 

C Quoniam  enim  reitangulum  abc  aquale  eft  quadrato  ex  bd  erit  ob  proportio, 
nem , & tota  ad  totam , & conucrtendo,  componendoque  vt  vtraquc  c d , d)a  ad  c * , 
ita  CDad  d b j Hemeem  rcttangulum  A ic  fit  equule  quadrato  tx  1. 1) , erit  vt  ab  ei::, 
ite  d b ad  hC : & vt  omnia  edomuit , ite  vuum  ai  ynem,  hoc  efl  vt  tote  ad  ed  torvam, 
ft/r  db  «d  BC  d"  conuertendo  ,componendoquent  ytraque  cd ,d  a ad  d a , ita  c n ei  r . 
Cretus  cod.x  inii  ysf  ve‘  -fim'  efiy  /ver  •?/  os/  lier'  fi  i , eriues.IT  £ *A«  vyr‘v  «Aer  tr  vW- 
erAA/r • lege  iri Ae>er  o e'Aer,  *J  etetiat.tr. 


LEM. 

XXII. 


THEOREMA  C X XX IX..  PROPOSITIO  CL. 


A Sit  reda  linea  ab , & duo  punda  cd , fitque  quadratum  hcdi- 
qualc  ei,  quod  bis  ac,db  continetur.  Dico, & quadratum  cx  ab  qua- 
. dratis  ex  ad,cb  arqualc  efle. 

B Quoniam  enim  quadratum  cx 

c o aquale  eft  ei,  quod  bis  conti-  c de 

ndtur  a c,Dr  j erit  contentum  bis  i - 

A c b aequale  & quadrato  ex  c d , fic 
ei,  quod  bis  aco  continetur,  coro- 

C mune  addatur  quadratum  cx  as.  ergo  contentum  bis  acb  vnacum  quadrata  cx  ac 
D aequale  eft  ei,  quod  ex  ad  quadrato,  rurlus  commune  addatur  quadratum  ex  tt,  to- 
tum igitur  quadratum  tx  ab  quadratisex  ad,cb  squale  erit . 


C 0 M 7d  E H T jt  \l  V S. 

A Sitquc  quadratum  cx  cd  squale  ei  , quod  bis  ac,  db  continetur.  Dico  , & qui 
dratumex  a b quadratisex  ad,cb  aqualceflc]  Gucuscoarx  ^/«/'-ro'  sin'  >J  itrffi- 
>*»/r  /vrr  t>J  lir  iW  eyfi  ftii,  vi  ri  &c.  ego  tegendum  pete . KS‘  *Vo  ro'  X."'  y i itn.l- 
P ytttn  /vor  n/S  fir  itai  ct  ; , f e in  tfj  ii  &c, 

B Quoniam  enim  quadratum  ex  cd  squale  eli  ei,  quod  bis  continetur  ac,  de,  cri: 
contentum  bis  acb  aquale,  & quadrato  ex  ad,  & ei  quod  bis  acd  continetur: 
Cum  quadratum  tx  cd  aquale  fit  et , quod  bis  continetur  ac,dc  addito  vtrinque  coi»»* 
nireSangulo  ,qucd  bis  a c d continetur , erit  contentum  bis  a c , D B Vna  cum  contenta  btt 
AC  c ,boc  efl  contento  bis  acb  aquale  quadrato  tx  ad  ynacntneo,  quod  It  i s -V.  c D eoutir- 
f tur . Grecus  ccdex  iiti  yt  ii  Xrr’  y J /vrr  io  ii  fit  sW  ay  , a fi  //„  i r/  -ni  n Ce,  iit 
y f cire,  fed  legendum  arbitror  ’vro  yof  ri  a wi  y l iaer  E?i  iri  Jir  sia®'  cx.  y t fi'  fi  ii  it*  Ia 

•fim'  eyfi  /vrr  Zb  itS  it  W 7«f  y fi , (Ore. 

Ergo  contentum  bis  ace  vna  cum  quadrato  ex  ac  aquale  eft  quadrato  cx  > 

2y  am  quod  bis  continetur  a c n Vna  eum  quadratis  ex  A c , c D quadrato  ea:  ad  rj  eouaic  /.* 
q.  fecundi  elementorum. 

Totum  igitur  quadratum  ex  ab  quadratisex  au.cb  aquale  erit  ] Quadratum  edo 
i: r ab  efl  squale  quadratisex  ac,cb  vna  eum  eo,  quod  bis  acb  contine  tury  r.v  eadem  e m 

te  fecundi, 

. *av--  ’ 

T H EO- 
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THEOREMA  CXL.  PROPOSITIO  CX1. 


LEM. 

XXV. 


Sit  redfcingulum  ab  s xqualc  quadrato  ex  fi D . Dico  tria  contingere, 
videlicet  rcdtangulum , quod  exceflu  ipiaruni  ad,  DC  & BD  continetur 
xqualc  c(le  rectangulo  adc.  roiEangulum  vero  contentum  exceflu  ipia-  a. 
tum  ad,  dc,&  gb  xqualc  efle  quadrato  ex  dc,  & re&angulum  con-  * 
centum  exceflu  ad,dc&ba  xqualc  efle  quadrato  ex  ad. 

Quoniam  enim  cft  vt  a b ad  s o C 

ita  de  ad  bc,  erit  reliqua  ad  re-  D 

liquain  , & diuidendo  vt  exceffus  , ^ 

ipfarum  ad,  dchIdc,  ita  ad  ' ' 

ad  iu,  rc&angulum igitur , quod 

exceflu  ad,bc,&  db  continetur  cft  xquale  re&angulo  adc.  Rurfus  quoniam  re- 
liqua ad  ad  reliquam  uc,eft  vc  db  ad  au  .diuidendo  erit  vtexcefluk  a d.uc  ad  ne, 
ita  dc  ad  c».  ergo  rcflangulum  contentum  exceflu  a d , dc,  & «s  aequale  cft  qua- 
drato ex  dc.  Rurfus  quoniam  eft  vt  ad  ad  dc,  ita  ab  ad  bd,  erit  conuertendo,  E) 
diuidendoque  vt  exceffus  ad  , dc  ad  » a , ita  da  ad  a b.  quare  reftangulum,  quod  • 
exceflu  ad,dc,&  ab  continetur,  quadrato  ex  ad  cftxquale. 


C0MME2fTUH_lVS- 


Re&angulum  vero  contentumcxccffu  ipfarum  ad,dc,&cb  aequale  effc  quadra-  A 
to  ex  D c ] Cracus  codex  r •'  fi  von'  •fff  a f , X y v«j»t t k,  ait  0 X 'inr  arJ  in'  T»'r  « > 
acita.ytlru  legendum  autem  puto . ro'  XI  ion  toc  Jit  «X,J‘>  e w*X*e  «f#  0y,  tnraj 

dm'  aut  X>  TtTfttydro. 

Et  rcSangulum  contentum  cxccffu  ad, dc,&  ba  aquale  efle  quadrato  ex  ad]  B 
Gruens  codex  n'  X!  \mo  rnt  dfd  «X,  tty  c , &t.  tege  r»'  Xi  \m  Tu' f *X,  X> 

tJ-r. 

Quoniam  enim  eft  vt  a b ad  bd,  ita  n b ad  b c , erit  reliqua  adreliqnam  , &:  diui-  C 
dendo  vt  exceffus  ipfarum  a d , d c , ita  a d ad  n b 3 Cum  reUangulum  a n c xqualc  fit 
quadrato  ex  c D , erit  Vt  ab  ad  b D , ira  D B ai  t c , ergo  reliqua  a d ad  reliquam  n c cfi  X 
ah  ad  b d , cr  diuidendo  vt  exceffus  ipfarum  A D , D c ad  do  , ita  A i>  ad  i > b . Grttcus  codex 
Sto  ytf  S;ir  it  a$  Tt*'[  cb  V H $ , si  at  n'  fi  X apte  iii  ty  lege  Tfrei  «V  d y - 

Rurfus  quoniam  efl  vt  ad,  do  ad  nc,ita',AB  ad  bd,  erit  conuertendo,  diuidendo-  D 
que  vt  excefls  a d , dc  ad  d a , ita  ” a ad  ab  j Lenoniam  Vt  a u ad  n c , ita  a b aa  eu  , 
erit  conuertendo  vt  c D ad  di  ,;ta  D r ad  n a , C~  dilidendo  Ve  exceffus  ipfarum  a d , D c ad  “ 
dc,  ita  ad  ad  DB.  quare  cx  dquait  Vt  exceffus  ad.Dc  ad  da, ita  da  ad  A». 


THEOREMA  CXLI.  PROPOSITIO  CLII. 

Sit  vt  ab  ad  bg,  ita  quadrarum  ex  ad  ad  quadratum  cx.dc  . Dico 
re&angulum  abc  quadrato  ex  bd  xqualc  efle. 


LEM. 

XAVL 


Ponatur  enim  ipfi  cd  aequalis  db.  er- 
go rc&angulum  bac  vna  cum  quadrato  a c b d b 

ex  cd,  hoc  cft  vna cumrettangulo  cde  , , , 

efl  xqualc  quadrato  cx  ad.  Itaque  quo- 
niam cft  vr  ab  ad  ac,  ita  quadratum  ex 
a n ad  quadratum  cx  dc,  erit  diuidendo,  vt  ac  ad  ci,  videlicet  vt  rcXtangu- 
lum  bac  ad re&angulum contentum  ha,  ec  , ita  refiangulum  bac  ad  reftangti- 
lura  cde.  rcftangulum  igitur  contentum  bA,ec  rcAangulo  tui  cft  tequale . 

B h b ergo 


A 

i.fcxri. 
,.r;j  ir : 1. 
\0Met 


*» 
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ergoobpr6portionejr,&diuidendo  vt  ad  ad  db,  hoccfl  ad  dc,  ita  db  ad  bc,  & 
ideo  reliqua  a * ad  reliquam  bd  cilvt  db  ad  ic.  rc&angulum  igitur  a bc  quadrato 
cx  bd  aequale  eric. 

(«miinjrdiiif'!. 

'/i-  Ergo  reftaneulum  eac  vna  cum  quadrato  ex  ed,  hcc  cft  vna  cum  rcftangulo  c de 
cft  squale  quadrato  Cx  ad]  Ex  6.Jicundi  elementorum . etei.imreElaiv.ea  > c bit-na  (e- 
fatur  m d , atque  ei  admugitur  c A . Gracus  tedrx  n'  rpu  $m'  « a y ,«  sin’  y t oi- 

t12i  t»*  xm'  > X)  i«r  *?,  W»o'  * lege  Tirrfti  r i iW  > f i *««»  Si  W dm'  at, 

B Ergo 03 proportionem & diuidendo  vt  ad  ad  db,  hocclt  ad  dc  i. a db  .. J r ) 
Quoniam  eiu  n rcHangulum  contentum  ba,  bc  efi  aquale  rellanguio  cus  Vt  m ad  id, 
ita  erit  dc  ad  ct : & diuidenda  ut  ad  ad  de,  Videlicet  ad  dc,  ita  di  ad  ic.  C.nt.i 
codex . ntdwaxa  i £ /iiaoVti  ic»  ile  i at,  &c.  ego  legendam  arbitror  dtdtoyit  £ lutam, 
neque  enim  permutata  ratione  ad  hoc  concludendum  indigent’ e . 

- Et  ideo  reliqua  a > ad  reliquam  bd  efl  vt  db  ad  »-• . ] Ex  19.  quinn  etemenimim . 
Crmus  codex  £ ><nr»  df*.  nat  wfie  xtmur  ¥ t 1 Uio  rlc  0'  & t rfie  t t y.  jti  iijiu. 
dum  ut  n’  It  wpit  vfr  ty. 


LEM. 


THEOREMA  CXLII.  PROPOSITIO  CL11I. 


XXVII. 

Sit  rurfus  vt  a b ad  b c , ita  quadratum  ex  A D ad  quadratum  ex  DC. . 
Dico  redangulum  abc  a:quale  die  quadrato  cx  bd. 


Ponatur  enim  limiliter  d e squalis  ipfi 
cD.critrcdangulum  cab  vnacumqua- 
drato  ex  c d , hoc  efl  vna  cum  reftangulo 
A bdc  squale  quadrato  cx  ad;  atque  erit 
diuidendo  vt  a c ad  c b , hoc  eil  vt  re- 


flangulum  eac  ad  reSangulum  contentum  b a ,c  b,  ita  rc&JBgulum  c*«  adrcAan- 
gulum  edc.  squale  igitur  eft  rc&angulum  contentum  a,,  cr  rcflangulo  ei  c;  & 
B ob  proportionem,  & ci.mponendo  vt  ad  ad  db,  videlicet  ad  rc.ita  ct  ad  bc,  qua- 
C re , A tota  ab  ad  totam  b d efl  vt  db  ad  bc.  rcflangulum  igitur  abc  quadrata  cx 
• d efl, squale . 


C 0 M M E H T A t r s. 

x Atque  erit  diu  dcpdovt  ac  ad  ct,  hoc  efl  vt  rcflangulum  bac  ad  rc<?  angulum 
contentum  ea,c  b , ita  rcaangulum  c a b ad  reifl.tngulum  e nc]  G’.cctn  cod  a man- 
CUS  tll , in  quo  legitur  . C yimai  X?  t triple  tr  m i’  A>  T;Cf  rnr  y fl  lairh  de  t»  \Wy«t 
‘Ufle  T,’  xm'  1 1 y f editi  rcflltuendut  erit  , TsTeh  dc  ro'  vwo’  aly  rego' t n'  ta.  'i  $ . 
irae  t,  iW  y * 1 »p,V  10  -Cm  1/^, 

R Et  ob  proportionem , & componendo  vt  ad  al  de,  videlicet  ad  rc,  ita  efl  r« 
ad  BC]  Qjjfiiam  enim  reSangulum  , quod  contiuctur  ab,  cb  tfl  aquale  rcElangelo  r.nc, 
Vt  a e ad  ii  n ita  erit-  n c ad  c c*r  componendo  vt  a n ad  p e hoc  ejl  ad  D c ita  D r ad  r r . 
Gracus codex  ardraKn  d nrftrri  iji,  rrpte  v«V  1 1,  CTf.  ego  legerem  tiruMyer  v. 

tentliTi . 

C Quare  & tota  a b ad  totam  b d efl  vt  d b ad  b c d Ex  1 1,  quinti  elementorum . 

> 

L£M  THEOREMA  CXLIII.  PROPOSITIO  CLIV. 

xxviii 

Circulum  abc  contingunt  reda:  linea:  ad,dc,&  ac  iungatur.  Di- 
co vt  bd  ad  de,  ita  efle  bf  ad  fe. 

Quoniam 
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Quoniam  enim  a d elt 
squalis  dc,  erit  rc&an- 
gulum  a fc  vna  cum  qua- 
drato ex  fb  squale  qua- 
drato ex  d a.  Sed  rcftan- 
gulum  a fc  eft  squale  re- 
ftangulo  s f e : & quadra- 
tum ex  d a reftangulo  mn 
squale,  rc&anguium  igi- 
tur bfb  vna  cum  quadra- 
to ex  df  eft  squale  rriftan- 
guJo  BDB.  Quod  quidem 
cum  ita  fit,  lictvt  bd  ad 
de,  ita  bf  ad  fb. 


J7? 


I 


E 

F. 


C0MME7{Tjt\irs: 

Circulum  abc  contingant  refls  lines  ad, dc]  Cracus  codex  tulix»  1 1 afiy  1*«'-  A 
tmrraa  tu  <t  nide  ne  legendum  fit  IfmtIAmap . 

Quonianaenim  ad  eft  squalis  dc]  V nriufque  enim  quadratum  rcdl  angulo  bde  cft  *-  B 
quale  ex  }7.  terti]  elementorum  . 

Erit  re&angul  um  a f c Vna  cum  quadrato  ex  F D squale  quadrato  ex  D a ] C 

Sit  circuli  abc  centrum  o,  & ao, 

CC  tangantur,  trianguli  igitur  AGD  duo 
latera  CA,  ad  fient  aqualia  duobus  la- 
teribus g c , c D tnauguli  c o D , & c D 
efl  utrique  commune , quare  c r angnlt 
angulis  aquales , videlicet  angulus  a d F 
aqualis  ipji  fdc:&  duo  latera  io,D< 
aqualia  duobus  lateribus  c D , 0 F . ergo 
«Sr  bafls  af  bafi  fc,  & angulus  afd 
angulo  d F c aqualis  ,ae  propterea  >ier- 
que  rcBus.  quadratum  igitur  ex  at,  boc 
e Jl  reti  angulum  afc  una  cum  quadrato 
ex  ro  efl  aquale  quadrato  ex  A D . quod 
demonftrare  oportebat . 

Scdreftanguluin  afc  eft  squale  reAangulo  bfi]  Exgq.tertijl  D 

Et  quadratum  cx  da  redlangulo  bdb  squale]  Ex  j 5.  emfdem . E 

Quod  quidem  cumita  fit  fiet  vt  BDad  de, ita  bf  adFB]  Quoniam  enim  reB angulum  F' 
bfb  vna  cum  quadrato  ex  DF  efl  aquale  reclangulomn,  quadratum  autem  ex  DF  efl  aqua- 
le reBangulo  D F a vna  cum  redi  angulo  f d b : erunt  rcddangula  bfs,dfe,  p d E , Vide-  i.lxcDdi. 

licet  re cl angulum , quod  continetur  bd,fb  & reddangulu/n  fdb  aquaHa  redlangulo  bdb,  idecbdi- 
Sedrediangulo  bdb  fuut  aqualia  duo  retiangula,  redi  angulum  (cilicet  contentum  >F,DE,($' 
rcciangulum  fde.  ablato  igitur  communi  rcdiagulo  fdb,  relinquetur  rcBangulum  contor- 
tum b D , f e aquale  contento  bf,  db.  ergo  Vt  bd  ad  db  , ita  erit  b f ad  fb. 


PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO  CLV. 


Circuli  portione  data  in  re&a  linea  ab,  inflexere  acb  in  dara  pro- 
portione. 


Bbb  a 


Fafium 
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A Faflum  iam  (it,  & a pun- 
ito c ducatur  refla  linea 
contingens  , quae  fit  bd. 

B Vt  igitur  quadratum  ex 
ac  ad  quadratum  ex  ce, 

C itaeft  a d ad  db  . propor- 
tio autem  quadrati  cx  a c 
D ad  quadratum  ex  cj  cft  data,  ergo  Sr  proportio  ad  ad  db  data  erit,  atque  eft  datum 
punitum  >.  ergo  & d,&  linea  di.  quare  & ipfa  ad  data  . 


Componetur  autem  problema  hoc  modo . 

E Sitportio  quidem  circuli  ace.  data  autem  proportio,  quam  habet  b ad  f,!l 
f fiat  vt  quadratum  ex  e ad  quadratum  cx  r , ita  a d ad  » b . ducaturque  contingens 
G d c , a c , c b iungantur.  Dico  reflas  lineas  ac,cb  problema  efficere . 

H Quoniam  enim  vt  quadratum  cx  b ad  quadratum  cx  r , ita  eft  a d ad  d e , vt  autem 
ad  ad  db  , ita  quadratum  cx  ac  ad  quadratum  ex  cB,proptcrca  quod  cn  circulum 
n.fexti.  contingitur:  erit  vt  quadratum  ex  b ad  quadratum  cx  F,  ita  quadratum  ex  Ac  adii, 
quod  fit)  ex  cf  quadratum,  quare  & vt  b ad  f,  ita  ac  ad  cb.  ergo  acb  problema 
effici  C . 


coMME^rduin. 

A Et  a punflo  c ducatur  refla  linea  contingens,  qua:  fit  cn]  centro  circuli,  eunt 
portio  tj 1 aci  ducator  reda  linea  in  c , atque  ipfi  ad  retias  angulos  agatur  c n , erit  c d cit. 
cnlnmcontingens,tx  1 6.  tertii  elementorum . 

B Vt  igitur  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex  c*,ita  eft  ad  ad  db  J Quoniam  eam 
C D circulum  contingit , & ct  fccat , irtt  angulus  D r * aqualis  angulo  c a b ex  31.  terta 
fed  angulus  c D B eft  communis  Vtrique  triangulo  a c D , c b D . ergo  & reliquus  reliquo  aqua- 
lis , & triangulum  triangulo  fimile : *t  igitur  ad  ad  d c eta  t d ad  d r. , & vt  a p ad  d c, 
AC  ad  cb.  ideoque  ex  corollario  20.  fexti  prima  AD  tertiam  db  ent, VI  quadratum  prima 
ad  ad  quadratum  fecund a D c,  hoc  eft  »r  quadratum  ipfius  a c ai  quadratum  cb. 

C Proportio  autem  quadrati  cx  ac  ad  quadratum  cx  cb  eft  data,  ergo  & proportio 
AD  ad  db  data  erit  J 7^am  cum  data  fit  proportio  ac  ad  c n,  dabitur  etiam  proponwqox- 
dratlex  ac  ad  auadratum  ex  ci . Cracus  autem  codex  hoc  loco  corruptus  eft , & manci, 
qui  fic  habet  A,’>ce  l i t*  Jvt  a y ne-.'  c t f t . ftd  fore,  fle  ita  rtltituctur  . Ktyte  It  ai 

ut»  rny  nfi  < r»  anu  y d Stitit.  uri  £ • ni  e a i unie  #10. 

D Atque  cft  datum  punflum  b.  ergo  & d,  & linea  1 , quar*-  & ipfa  * d data ' Cra- 

cut  Codex  etiam  hac  loco  corruptus  ep  t lu  quo  legitur  x)  iri  tot  «Mi,  dpu  ai  l iri  ep 

vt  0 f lite  . . . ftd  fortaffc  tegendum  erit  usu  iri  tobir  ro’  0,  tobir  dfa  i.  ra  I drt  o- 
»'  tf  }6u  ngl  i ut . 

E Data  autem  proportio , quam  habet  b ad  f]  Cracus  codex  i ti  xtytr  •'  rfi  J vo’i 
vir  f ergo  legendum  puto  1’  ti  utyte  rie  t Tfte  ¥ f. 

F Et  fiat  vt  quadra  tum  ex  r ad  quadratum  cx  F,ita  ad  ad  de]  Si  enim  fiat,  vtexcrb 
fus,  quo  quadratum  ex  B excedit  quadratum  ex  F ad  quadratum  ex  F,  ita  a st  ad  tD  tettt 
componendo  ut  exceffus , quo  quadratum  cx  f.  excedit  quadratum  ex  F l ina  cum  quadrato  .x 
T , hoc  e(l  vt  quadratum  cx  r.  quadratum  ex  F , ita  ad  ad  di. 

G Ducaturque  contingens  nc]  Ex  17.  tertu  elementorum . 

H Vt  autem  ad  ad  d e , ita  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  cb]  Hoc  fupenus  de- 
monflratumfuit . 


I EM.  THEOREMA  CXLIV.  PROPOSITIO.  CLV1. 

XXX. 

Sit  circulus,  cuius  diameter  ab,  & a quouis  pundo  ad  i piam  per- 
pendicularis agatur  DE:  ducaturque  DF  iunda  vero  ef  producatur,  vt 

cum 


Digitized  by  Google 


libf.r  SEPTIMVS.  ' sSt 

cum  diametro  in  pundo  g congemat . Dico  vt  ,AG  ad  gb  ita  die  ah 
ad  H b. 


Iungantur enim  da,«b,a(. 

& quoniam  d s perpendiculris 
cft  ad  diametrum,  erit  angulus 
dab  squalis  angulo  iae.  fed 
angulus  d a e squalis  eft  angulo 
h n , qui  in  eadem  portione  con-  ' 
liltit : & angulus  iae  squalis 
angulo  8 f c , qui  eft  extra  qua- 
drilatcrum.  angulus  igitur  iise 
angulo  Bf  c cft  squalis,  atque 
eft  angulus  ahii  rcflus.  ergo  ex 
lemmate  vt  ag  ad  gb,  ita  eft  * 11 : 


A 

B 

C 

D 


coMMEur^tin.  i 

Iunganturenim  n a , A b , a f 1 Viie  ne  addmdum  fit  db!  A 

Etquoniain  01  perpendicularis  eft  ad  diametrum,  erit  angulus  hae  squalis  angu-  B 
lo  b a b.  fed  angulus  d ae  squalis  eft  angulo  h f e , qui  in  eadem  portione  confir 

ftit  ] G acus  codex  corruptus  i-dtVi  videtur  qui  fle  habet  io-w  ir  Sh  PtA/xi-rfn  x c 5fT0f  n'  i' » 

‘,M  *etu  b -sas  £ tt  & r il  i,  ad  auTu  t/um/aat i in  Sb  t5  -yo»  fed  forte  rethr  urtur  in 

hunc  -nod  m ir  dh  eiAutifir  xdUroe  i li,  1«  rcir  d "uso'  S a S au  dm'  fiat.  A>x'i 
<mo  f A t 7»'  ii  -J  xut£  t Itineri  in  SJi  -r S vra'  3 f /8 . ungulus  euwi  dab  tfl  Aquulis  au- 
gulo  iiFB  hoc  e/1  ofb,  quod  in  cademflt  fortiont  daee  s IX  z. tertii  elementorum.  . ; 

Et  angulus  b a f.  squalis  angulo  b b c> , qui  cft  extra  quadrilaterum  J ^dugult  enim  in  C 
quadnhtcro  opprfiti  B a B,  e F B funt  Aquales  duobus  redis  . fed  & duobus  redis  aquales  fune  Ji.ieltij. 
anguli  s f b,  bf  s . dempto  igitur  communi  angulo  e f B,  reliquus  eae  relique  f b q efl  aqualis , u-peimi. 

Ergo  ex  lemmate  vt  ag  ad  gb;  ita  cft  ah  ad  hi]  Ter  lemma  fortuffe  inielligit  51.  D 
fexti  huius,  vel  potius  eius  conuerfum,  quod  nos  eodem  m loco  demonflrauimus . [ei  & aliter  . 
deme  1 Urar  i potefl  hoc  modo . 

Sit  triangulum  orthogonium  ABC,  re- 
tium habens  angulum  ad  b : & a puntto 
B dutfa  vt  cumque  reda  Isnea  id  extra 
triangulum  , fiat  arguto  c B 11  aqualis 
angulus  cee.  Duo  Vt  ad  ad  11  c , ita 
effe  ab  ad  e c . 

Defcnbatur  circa  diametrum  ac  cir- 
tulus  afc  , qui  per  b tranfibit ; aique  a 
fundo  D ducantur  df,  dg  circulum 
contiageutes  &■  lungatur  o F,  qua  ad 
A c perpendicularis  erit , & ipfiam  fcea- 
bit  in puudo  e , vt  infra  demtaftrabi- 

tur . Ex  ijs  igitur  ,qua  tradita  funt  tu  lemmate  • 18.  huius  fequitur  M a b ai  o c , ita  efje 
A a ad  n c . illud  autem , quod  potitum  edita  ajieudemus  . 

St  e tum  fieri  posc  i t reda  linea  r,  t non 
fecet  1 c n E , fed  in  alio  pando,  quod 
fit  H inter  bc,  circuli  centrum  fit  n, 

& aFiAG,kf,  kg.gc.hb  in  agan- 
tur » erit  Kgd  angulus  redus  ,&  quo- 
niam in  triangulo  orthogonio  kgd  ab  A 
angulo  redo  perpendicularis  ad  a efl  c h, 
fient  triangula  khc,  ciin  flmiha  toti 
triangulo  kc,d,&  inter  fefe,  erit  que 
angulus  11  gd  angulo  sed  aqualis,  an- 
gulus autem  k f g efl  aqualis  angulo  kpg 

& au- 
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& anguli  ai  H reBi . ergo  & reliquus  pk  c reliquo  ckc,  circumfcrtntiaque  pc  aqualis 
»Ir.  feni.  circumferentia  cg  , er  angulus  c Af.hoe  cfi  cgh  angulo  c ag.  fei  angulus  r.tc,  hocejl 
iiaertil  H0D  duplus  efl  anguli  g ac  , hoc  c/!  hg  c . ergo  & reliqui  cg  d efl  duplus,  & anguli  hgc. 

c G D inter  fe  aquales  funt,  Vt  igitur  H G ad  OD, ita  eft  H c ai  C D . Quoniam  utro  oh  triau- 
M terti).  gulorumfimihtuimem,  vt  n u ad  kg,  ita  GH  ai  m,  erit  & Vt  d k ai  k b.  ita  m 
j.fejti.  jj.  funt  ctrea  eundem  angulum  latera  proportionalia  ■ triangulum  igitur  rm  ft- 

??au!ncL'  m'le  K D b ,&>t  b K ad  K D , ita  ne  ai  e d,  Vt  autem  i k ad  k d , hoc  efl  vt 

j.fexti".  gk  ad  K D , ita  u G ai  od.  quare  h b ad  bd  efl  , vt  h g ad  od,  hoc  efl  vt  H c ad  co, 
iieoque  angulus  wbc  efl  aqualis  angulo  cio.  fei  & angulus  uc  aqualis  erat  eiiem  an. 
gulo  cbd  angulus  igitur  bbc  angulo  n ac  efl  aqualis  , videlicet  totum  parti , quod  fieri  nou 
potefl  . idem abfurdum  fequetur , fi  ponamus  h cadere  inter  b & K,  tx  quibus  perfptnum 
efl  gf  fecare  ac  inpunSo  b.  quod demonflrare oportebat. 


LEM. 

XXXI. 


THEOREMA  CXEV.  PROPOSITIO  CLVII. 


Sit  iemicirculus  redta  linea  ab,  atque  a pundtis  AB  ipfi  acb  ad  re. 
dios  angulos  agantur  redta:  linea:  bd,  ae,  & ducatur  vtcumque  de. 
a pundto  autem  F ipfi  d E ad  redtos  angulos  agatur  FG,  qua:  cum  ab 
in  pundto  g conucniat . Dico  rqdtangulum  contentum  ae,  bd  redtan- 
gulo  agb  zqualeefle. 

A Erit  igitur  vt  b a ad  a g , fic  c b ad  t d 
B Sc  circa  aequales  angulos  latera  funt  pro- 
portionalia . quare  angulus  a g b tft  se- 
C qualis  angulo  bdg.  Sed  angulus  quidem 
agb  aequali seft angulo  afb,  qui  in  ea- 
dem portione  confidit  : angulus  vero 
bdg  rurfus  squalis  ipfi  bfg,  qui  cA  in 
eadem  portione . ergo  angulus  »fi  i- 
D qualis  eft  angulo  b f g . quod  quidem  ita 
le  habet;  cum  vterque  angulorum  af», 
bfg  fitreftus . 


coMuri^rduin 

A Erit  igitur  vt  r.  A ad  a g , fic  o B ad  e d ] ^fd  hoc  icmonflrandum  Vtitur  refolutiua  me- 
thodo . Si  enim  ponatur  illud  na  effe , >t  concludi  oportet , Videlicet  re fl angulum  contentum 
a e , B n aquale  effe  reft  angulum  agb  erit  ex  14.  fexti  elementorum  vt  ea  ad  ag  , fic  ct 
ad  bd. 

B Et  circa  aequales  angulos  latera  funt  proportionalia]  Tfam  cum  anguli  ad  a b te- 
Si  ponantur , conflat  triangulum  a b G triangulo  s G D aquiangulum  effe . 

C Sed  angulus  quidem  age  aequalis  cfi  angulo  afe,  qui  in  eadem  portione  confi- 

Ait,  angulus  vero  bdg  rurfus  aqualis  ipfi  bfg,  qui  eft  in  eadem  portione  3 Sluonism 
enim  eag,  bfg  reSi  funt , p circa  diametrum  bc  deferibatur  femicirculus , tranfibit  per 
punSa  a f , atque  erit  angulus  a f 1 aqualis  angulo  agb,  qui  in  eadem  efl  portione,  tir  fimi- 
liter  cum  anguli  gbd.gfd  fintrcBi,  circulus  circa  diametrum  o»  deftrtptus  per  bf  tran- 
fibtt : eruutquc  anguli  b f g , » D G inter  fe  aquales . 

D Quod  quidem  ita  fc  habet  cum  vterque  angulorum  a f b , b fg  fit  reftus  ] 7fam  tum 
angulus  a f B reSus  fit  aqualis  reSo  s * c , dempto  ab  rtnfque  communi  angulo  , e F b erit  re- 
liquus Afe  reliquo  bbc  aqualis. 

. , Compofitio  hoc  modo . 

. **i  ...  ^ • 

Quoniam  Vterque  angulorum  afb,  bfg  efl  reBus , dempto  communi  angulo  B F B e n: 

angu- 
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„,„lm  A F B aqualis  angulo  tra.ftd  angulo  quidem  a f a aqualis  eft  ingultu  aoi,  qui 
tncaitn  portione  confiftst : anguloautem  ipc  eadem  ratione  squatis  efl  angulus  bdc  . an- 
guini Igitur  ICI  angulo  bdg  ei  aquilis . atque eft  bac  redus  aqualis  redo  ged,  quare 
ir  rehq  IUS  aqualis  reliquo  ,&  triangulum  triangulo  fimile  erit.  Pe  igitur  b a ad  au,  fic 
G.i  ad  bd,  & fropterca  reSanguhm , quodtontiuetur  ab,  ta  rcftangulo  aci  cft  a- 
quale . 


THEOREMA  CXLVI.  P.ROPOSITIO  CLVIII.  LEM. 

XXXII 

Sic  triangulum  ABC,  habens  latus  ab  xquale  ipfi  ac,  producatur-  a 
que  ab  ad  x>:  & a punito  D ducatur  DE  faciens  triangulum  bde  xqus- 
lc  triangulo  abc  . Dico  fi  vnum  ex  squalibus  lateribus,  quod  cil  ad 
triangulum  squale,  bifariam  lecetur.per  lineam  BF,  vt  veraque  FB,BG 
ad  fg,  fic  e (Te  quadratum  ex  A F ad  quadrarum  ex  FH . 

Ducatur  per  * ipfi  d e parallela  bk,  & c a 
ad  k producatur,  ergo  vt  vtraque  fk,  kh  ad 
r h , hoc  efl  vt  rc&angulum  contentum  vtraque 
fK,kh,  & fh  ad  quadratum  ex  fh,  ita  erit 
quadratum  ex  af  ad  quadratum  ex  fh.  Quod 
autem  vtraque  f k . x h & f h continetur , hoc 
cft  cxceffus  quadratorum  ex  fk,kh  squale  efl 
quadrato  ex  a f : cxccffus  igitur  quadratorum 
ex  x f , f n cft  quadratum  ex  x h . Sed  quadra- 
torum ex  kf,  fa  exceffus  cft  rcaangulumcKD. 

ergo  rc&angulum  cka  quadrato tx  kc  eft squale ; ac  propterea  vt  cx  ad  Iih, 
hoc  cft  vt  cnad  BG,ita  hx  ad  ka;  videlicet  de  ad  ba  quod  quidem  ita  fe  habet  eft  G 
enim  a b ipfi  nc  parallela,  quoniam  bie  triangulum' squale  eft  triangulo  abc',  & 
communi  ablato  ab  e,  reliquum  dab  reliquo  a en  eft  squale,  & in  eadem  bafi 
confidit . 


B 

C 


CoMvr^r^HiFJ. 

Sit  triangulum  abc  habens  latus  ab  squaleipfi  ac]  Cracus  codex  oehuru  rtufiy  A 
rara  t^.r  $ a fi  r»  0y,  lege  tu  uy.  etenim  latus  ac  non  BC  bifariam  fecntur . 

Ducatur  per  ipli  n e parallela  »x]  Gracns  codex  corruptus  efl , & fitura  ipfa . fic  B 
enim  habet  nyflu  hd  ri  b a ii  S y srapatArA  at  it  fi  n Itge  t»  l * oupuiAnnis  d fin.  i 

Ergo  vt  1 trique  f x , k h ad  i i , hoc  cft  vt  rcCtanguIum  ontcnium  vtraque  fk»kh  C 
& fk  ad  quadratum  ex  fh,  ita  erit  quadratum  ex  a f ad  quadratum  cx  fh  ] Rurfus 
perrefiitutionem  hoc  oilendtt . fi  enim  ponatur  vt  Vraq;  fb  , RG  ad  FO,  fic  effe  quadratam 
cx  a r ad  quadratum  ex  fh,  fequetur  etiam  cbfimihtudmcm  triangulorum , BK,  c £ H »( 

Vtraque  F k > K H ad  fh  , hoc  efiv:  rcBangulum  contentum  vtraque  f x , k H & m ad  qua- 
dratumtx  F H ,fic  effe  quadratum  cx  af  adquadratumex  fh.  Gmcut  codex  tu  d potiar  u c 
(jrc.  <or.'c  t d avd  £ 3 , *TW  7»'  dn  £9  legendum  ira  a*'  Sui'  n £ -TiTfeyeiiir 

wpdt  T.  W £ 9 Ti7F  a juver  . 

Qu  .d  autem  vtraque  fk,kh>  & rH  continetur,  hoc  eft  exceffus  quadratorum  ex  D 
fk,ki  squale  cft  quadrato  ex  af]  Ex  y.  quinti  fequitur  redaugulum  contentum  Vtrn- 
que  F x , K H , & F k aquale  e fTc  quadrato  ex  af.  fed  quoniam  quadratum  ex  fk  eft  aquale 
quadratsex  kh.hf  Vna  cumea , quod  bis  K H F continetur ; quadratum  autem  ex  ll  f vna 
cum  contento  bis  K H F aquale  efl  rett  angulo  contento  vtraque  f K , x H , & fh;  etenim  vtra- 
que f K , K H bis  continet  lineam  B h , & femcl  ipfam  f h ; erit  reSangulum , quod  vtraque 
T K 1 K . & F H comitetur , exceffus  quadratorum  ex  f k , K h . Gracus  codex  ra'  ll  •Coo'  ru- 
ra/eotalft  rff  9 , ^ oSc  f 9 . tege  ra'  Spa  •tm'  ourapPiolpu  oie  (ni , £ tic  £9 . vel  ali - 
qua  defideranrur  • 

Exceffus  igitur  quadratorum  ex  xf,fa  eft  quadratum  ex  kh]  Ex  ante  demonftratis  B 

conflat 
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confiat  quadratum  ex  x r * quale  effe  quadratis  tx  Jh,ia.  ergt  quadratorum  «ir,i A M- 
ttffus  efi  quadratum  ex  K H • 

F Sed  quadratorum  cx  kf.fj  exceffus  efi  reflangulnm  ck*]  fieflangutum  enim  cia 
tuta  cum  quadrato  tx  A t tji  aquale  quadrato  ex  F K > tx  6.  fecundi  elementorum • 

G V idelicet  c x ad  » a J Obftmtlttudinem  triangulorum 


Componetur  autem  hoc  modo. 


Quoniam  triangulum  n e e cfl  ttqualc  triangulo  abc  , dempto  communi  axe,  erit  reiiquuu 
«dexti.  ° A B reliquo  ACB  aquale . ergo  refla  linea  a e parallela  e fi  ipfi  t,c,  ac  propterca  vici 
ai  bb  yboc  cfl  Vt  ck  ad  K H , ita  d*  ad  b a . hoc  cfl  uk  ad  k a.  vt  igitur  csai/sa,  ut 
UK  ad  ka.  quare  cka  reBangulum  quadrato  ex  KH  efi  aquale . fed  reBangulum  cka  r;l 
exceffus  quadratorum  ex  k e , f a , ergo  & quadratorum  ex  K f , t a exeeffus  efi  quadrum  te 
KH  & oh  id  quadratum  ex  r a ell  exceffus  quadratorum  ex  fk,  kh  quadratorum  culea  ex 
B K , K 11  exceffus  efi  id , quod  Vtraque  t K,  x H,  C F H continetur,  quod  igitur  ftraqni  r t,  tu 
& eii  continetur  aquale  efi  quadrato  ex  l a . quare  ut  reBangulum  contentum  Virequen 
K H t & f h ad  quadratum  ex  t ii,  hoc  efi  *r  vtraque  fk,k  h ad  m,  ita  efi  quaimmtx 
AP  ad  quadratumex  fh.  fcd  >t>lraque  fi,ih  ad  FH  , ita  vtraque  fb.bc  ad  fc.  np 
Vt  Vtraque  f s , b g ad  r G , ita  efi  quadratum  ex  At  ad  quadratum  ex  f h . quod  dem r,- 
firare  oportebat , 


IEM. 

XXXIII. 


THEOREMA  CXLVII.  PROPOSITIO  CLIX. 


Sit  circulus  circa  diametrum  ab,  & ab  producatur: fitque  ad  quam- 
libet rectam  lineam  d e perpendicularis . re&angulo  autem  afb  a-qua- 
lc  ponatur  quadratum  ex  f g . Dico  li  quodeumque  fumatur  punitum, 
vt  e,  atque  ab  eo  ad  punitum  g reila  linea  duita  producatur  ad  h,  io 
itangulum  etiam  hek  quadraro  ex  eg  squale  ede. 


'A  Iungantur  ab  , «t,  erit 
angulus  ad  l reftus . Sed  & 
reltusqui  ad  f . rcftanguluin 
igitur  abi.  efi  tequalc&re- 
Qangulo  afb  & quadrato  ex 
r b . redangulum  aurem  a e t 
tequale  cfl  redangulo  h f.k; 

& rcdangulum  afb  quadra- 
to ex  fo.  crgoredangulum 
h b k quadratis  ex  st,  fg, 
hoc  efi  quadrato  ex  f o efi  tequalis  ■ 


COMMEItToiUirS. 


A Rcdangulum  igitur  abt.  eft  atqualc  & redangulo  afb,  & quadrato  ex  fi]  Cw- 
* fexti,  niam  enim  angulus  a ib  reffus  efi  aqualis  reflo  avv.  ,& angulus  ad  a ntrsfque  connatu, 
’*•  'c*“:  erit  & reliquus  reliquo  aqualis , & triangulum  triangulo  fimile . quare  cum  fit  vt  r a ai  st 
».fceUi!  1,4  EA  ad  AC,  erit  reti  angulum  F A B aquale  rtBangulo  b a L . quadratum  autem  ex  a b tji 
aquale  duobus  quadratis  ex  af,fi.  Sed  quadrato  ex  ac  aqualia  funt  >traque  reflent»!. 
A B i,c  A L :&  limihtcr  quadrato  ex  AF  aqualia  Vtraq-,rc3angula  afb,f\5.  ergpreflse- 
gula  Ai  L i s A t aqualia  funt  rcBangulis  a f B , F A b & quadratoex  f E , quorum  re Bauge- 
lum  PAB  efi  aquale  re  flan  gulo  ia  l ,vt  demonfirattimus,  reliquum  igitur  rcffaggulum  nl 
rcBangulo  Ato,&  quadratoex  pe  aqualeerit. 


THEO- 
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THEOREMA  CXLVIII.  PROPOSITIO  CLX. 

Sic  vt  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  Dc,  &ac  bifariam  ili  pun&o  E lecctur. 
Dico  tria  contingere  , videlicet  rccl  angulum  quidem  bed  aequale  e lio 
quadrato  exEe:  rc&angulum  vero  bde  reCbngulo  ad  e.1  & re&au- 
gulum  abc  rcttangulo  ebd  arquale  efle.  . - i ■ 


LEM. 

XXXiV. 


•i.ui-i/ 


Quoniam  enim  eft  vt  a b ad  e c 
ita  a v ad  o e , erit  componenJo , 

& per  antecedentium  dimidia , & , , , 

conuerlionem  rationis , ve  b b ad 
ec  , ita  e»  ad  bd.  rcftangulum  , R 

igitur  i e d quadrato  ex  se  eft  squale.  Commune  auferatur  quadratum  ex  de.  er-  ~ 
go reaqngnlum  bdb,  quod  relinquitur,  eft  squale  reilangulo  a dc.  Rurfuscum  ^ 
re&angulum  bbd  squale  fit  quadrato  ex  se,  vtraque  auferantur  a quadratocx  bb,  ® 
reliquum  igitur redangulum  abc  squale eft rc&angulo  ebd. 

Sed  fit  nunc  rcclangulum  bde  aequale  rcftangulo  adc:  & fecctur  ac  bifariam  £ 
in  s>  Dico  vt  ab  ad  cc , ita  efle  a d ad  d c. 

Quonia  enim  re&agulum  idicII  squale  re&angulo  a d c , commune  apponatur 
quadratum  ex  di,  erit  totum  re&anguluin  bbd  quadrato  ex  cb  squale,  ergo  ob  F 
proportionem , & per  conuerfionem  rationis,  & antecedentium  dupla,  diuideadoque  • ! 
▼t  a*  ad  bc,  ita  ad  ad  dc.  . -i 


C 0 M Tft  E 7{  T Jl  \ IV  S. 

'i  » ’ " ‘ ” 

* ' / • t 

Qjjoniam  enim  eft  vt  ab  ad  bc,  ita  ad  ad  dc,  erit  componendo,  & pcrantece.  a 
dentium  dunidia , St  conuerfionem  rationis,  vt  b a ad  e c , ita  ce  ad  e o ] Quoniam  vt  \ 

A B 4d  B C , ita  ad  ad  dc,  erit  compouendoque  »r  vtraque  a b , B c ai  bc  , ita  AC  ai  c I>, 

& antecedentium  ii  miia , vt  r B ad  bc,  ita  hc ad  to, &per  conuerfionem  rationis  Vt  t B d 
ad  ac,  ita  c b ad  b d ■ Gracus  codex  dc  o'  * • opis  »«V  • y , • i y srpit  rdv  • t lege  it  i • 
ft  ■wfit  rir  i y , r!  ■ y vft'e  tur  1 1 . , ' 

Rc&angulum  igitur  mid  quadrato  ex  e e eftsequalc]  E x i/i.  frxti.  Gratus  .codex  J} 
r«'  £pa  Uti  irtr  tk  ql  W i>  lege  ri  «>«  1 m'  !i  • S Itor  S&  aj  in'  l y,  . H-i"‘ 
Commune  auferatur  quadratlmi  ex  ns.crgo  reftangulum  n»  quod  relinquitur  (J 
eft  aequale  reftangulo  adc  3 E-lenimreUrugutum  an-n  aquale  reSanguh  iDB,tf  qua- 
drato cx  d b per  tertiam  fecundi  clemtnloruiu . reClsagulum  vera  \ nc  vaa  cum  quadrato  i 
ear  DE  efi  aquale  quadrato  ex  bc  per  qantam  ciufdcm.Gracut  codex  tuuir  acopis*  to  4» 

> 1 -nifayiair  lege  to'  'iai  t • rt7f  dyunr . 

Rur/us  cum  rcftangulum  oh  squale  fit  quadratocx  ec  vtraque  auferantur  a 0 
quadratocx  in.  reliquum igitur  re  angulum  1 s>  c squale  eft  rcftangulo  c r n]  Tq^am 
rcdaagulum  abc  vuacum  quadrato  ex  c ■ re.u.le  quadr.to  ex  5 b per  6.  fecundi  cl~-  " 
mentorum,  at  reSaugulum  bbii  ir«.i  tunreUa  gulo  be  aquate  efl  eidem  quod  ex  «e  qua- 
draco  per  fecundam  ciuidem  . Grxcui  endex  uii.IT  TO1  -Ino1  a i i1.  Jro,  52,  oj  a TiTf,- 
ytira.lege  Vokir  ii  -j n'  si  f ia,r  52,  ~u  i ai  ly  Tlifa-ydru  gr  paulo  po{l  ktlirtr  ipa  iq'  ,\mp' 

W O&y  Itor  52,  -rof  \W  aff  « £ y lege  uiS  \mi  dff  , d f . 

Sed  fit  nnne  retfangulum  bdb  squale  rcdfangulo  adc]  Secunda  partis  conucrfam  E 
dentondrat  ob  fcqutns  lemma,  quamquam  facile  fit  aliarum  etiem  couutrfas  demonfirare . 

Ergo  ob  proportionem,  & per  c muerlioncm  rationis , & antecedentium  dupla  ,di-  F 
uidendoqucj vt  ab  ad  bc  itn  ad  ad  dc  ) Gracus  cod.x  *VdA^«  i)  fle  ji  iyiii.ua  ly 
fltkitn  Sca  Ut , ire.  ego  legendum  puto  irikiyo  j aracfi -farti  t,  fle  t«  iyifiuu  % 'IH- 
k.irn  £f » ij, , drc.  Quoniam  enim  re&augulum  bbd  efl  aquali  quadraro  ex  CB  erit  Vt  BTS 
ad  b c,  ita  c b ad  b n,  & per  conuerfionem  rationis  vt  eb  ad  Ic, ita  nc  adcn,&  antrcedea- 
tiumdupla,Vt  xb,bc  ad  tc, ita  ac  ad  c o , 6r  diuiedendo  vt  ab  ad  bc  ira  ad  adocl 
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THEOREMA  CXLV.  PROPOSITIO  ClXl. 

His  ita  Ic  habentibus,  fit  circulus  circa  diametrum  ab,  producatur, 
que  ab,  vt  ad  quamlibet  redam  lineam  de  fit  perpendicularis:  & fiat 
ve  a F ad  fb,  ita  ag  ad  gb.  Dico  rurfus  fi  quodeumq;  pundutn  luma- 
tur  in  reda  linea  ed,  vcluti  e,  & iunda  eg  ad  H producatur,  vihe 
ad  ek , it»  efle  hg  ad  ad  g K . 


Sumatur  centrum  circuli , 
quod  fit  l , & ab  eo  ad  b h per' 

A pendicularis  agatur  i u.  erit 
K m aequalis  u u . 

E Quoniam  autem  reftus  eft 
vterque  angulorum , qui  ad  m f, 

C punAa  a r , l m in  circulo  erunt 
rcAangulum  igitur  foi  aequa- 
le eft  rcAangulo  agb,  propte- 
rea  qubd  vt  * f ad  f b , ita  Iit 
ac  ad  c i , & feAa  eft  A » bifa- 
P riaminpuafto  t.  ergo  & rcAanAulum  HGMeft  aequale  reAangula  a ob,  videlicet 
bj.  terti',  ipfi  hg  a , quod  in  circulo  continetur  ,&  hk  bifariam  feftacft  in  «j  quare  co.quci 
E proxime  dcmonftratcin  eft,  vt  hb  ad  bic,  ita  erit  hg  ad  g k. 


connur^r^nirs, 

' ■ e .......  r . 

A Erit  k u aequalis  m h J Ex  tertia  fexti  elementorum , reSa  enim  linea  s o circulum  ii 
f unito  K letat  . 

B Quoniam  autem  reAus  eft  vterque  angulorum, qui  ad  u f,  puncta  b f,  i m in  circulo 

S' terti  j.  erunt  ] T^arnthnnSj  i L cmaipfam  circulus  iefcnbaiur  per  »!  f uncta  tranftbit  , 

,C  RcAangulum  igitur  tc  l aequale  eft  rcAangulo  ag»,  propterea  quod  vt  *»  ad 
F B , ita  fit  a o ad  o e , & fcfta  eft  a b bifariam  in  punAa  L ] Ex  fecunda  parte  antecedes, 
tis  lemmatis . r,  >'.  ■ . r,0  • 

P Ergo  & rcAangulum  eoh  eft «equalc rcAangulo  agb.  J netisn%utum  emm  seu  a- 

q uaie  eft  redangulo  t c L ex  trrttf  elementorum . 

E Quare  ex  eo,  quod  proxime  dcmonftratum  eft , vt  hb  ad  ek>  ita  erit  hg  ad  gk} 

dbemuerfamfulitu  fecusda partis  antecedentis  Ummaus^uam  proxime  demanflranii . 


LEM, 

XXXVI. 


THEOREMA  CL.  PROPOSITIO  CLXII, 

Sit  femicirculus  in  reda  linea  a b , Sc  ipfi  A b parallela  fit  cd  : ducan- 
turqne  ce,DG  perpendiculares.  Dico  ae  ipfi  gb  .xqualcm  die . 

Sumatur  centrum  circuli , quod  fit  p,  te  cf, 
pd  iungantur.  ergocp  eft  squalis  fd, ac  pro-. 

Dterea quadratum  ex  cf  quadratoex  fd  aequa- 
le erit.  fed  quadrato  quidem  ex  c f aequalia  funt 
quadrata  ex  c»,  ef,  quadrato,  autem  cx  fd  *- 
qualia  quadrata  ex  dg,gf,  ergo  quadrata  ex 
ce,  bf  quadratis  cx  dg.of  aequaliafunt;  quo- 
rum quadratum  ex  e t eft  «quale  quadrato  ex  dg.  reliquum  igitur  quadratum  ex» 
reliquo  cx  fo  quadrato  eft  «quale , ideoque  re  Aa  linea  ir  «qualis  rcA*  fg.  eftau. 
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tein,&  tota  af  squalis  coti  fi.  ergo  & reliqui  a e reliqua:  gb  squalis  erit,  quod 
oportebat  dcmonltrarc . 


THEOREMA  CLI.  PROPOSITIO  CLXIII. 

Sit  fcmicirculus  in  rcCfci  linea  a b , atque  a quolibet  pundlo  e ducatur 
cd ■jSc  pst pcndicularis  agatur  d e . Dico  quadraturo  ex  ac  luperare  qu.v. 
dratum  ex  e D,  eo  quod  vtraque  ac,cb  & ae  continetur. 

Erit  igitur  quadratum  ex  ac  a- 
quale  quadrato  exeo,  hoc  eft  ae- 
quale quadratis  ex  DB,ic,  8 t a," 
quod  vtraque  a e , e i , & a p.  con- 
tinetur . quare  ablato  coipmuni  re- 
Clanguld  e a e ',  rcliqimiD-  reftin- 
gulurn  aci  cfl  squate  quadrato 

¥x  pa,  Jioc  cftrcftangulo  Aei,&  . . „ 

quadrato  ex  e B,& ei  quod  A B , e»  continetur  . Rurfufque  ablato  communi  quadra- 
to ex  e b , rcflangulum  a a e , quod  relinquitu»  eft  squate  reflangulo/u  ■ , & conten 


L EM. 

XXXVII. 


to  a fi,  b e . quod  quidem  iti  fe  habet 

. • J,-  - ' . Mfc  '3.: 


■ Vs  U 


C 0 M M E T A \ l V $' 

Erit  igitur  quadratum  ex  ac  squale  quadrato  ex  eo]  Ter  refutationem  boc  offn-  A 
die.  t^am  fi  ponatur  quadratum  ex  ac  fuperare  quadratum  ex  eo  rcSmgulo , quodvtra- 
que  AC,cB,er  ab  continetur,  erit  quadratam  ex  ac  aquale  quadrato  ex  cd,  bocefiqua. 
dratit  ex  oi,»c,&  re  (tantulo , quod  vtraque  a c , c e , Cr  ab  continetur . 

Quare  ablato  communi  re&angulo  cab,  reliquum  rccUngtilum  acb  eft  squale  B 
quadrato  ex  d b , hoc  eft  re&angulo  a a b & quadrato  ex  c b , & ei , quod  a b,  c b con- 
tinetur ] Eli  enim  quadratam  ex  ne  aquale  duobus  redangulis  c » b , a c b ex  z.  fecundi  li- 
bri tlemencorum  . Graturtodex  AM..V  -n'  ■iur'  ayt  inr  Rt  iJt t *•'«»  lege  in'  tc. 

Rurfufque  ablato  communi  quadrato  exci  reftangulum  aUc  , quod  relinquitur,  C 
eft  squale  rcttangulo  a b b ,&  contento  ab,sc]  Ex  j.eiu/drm. 

Quod  quidem  ita  le  habet  J Ex  prima  etufdem, quare  confiat  verum  cjfe  illud,  quod  pro-  £J 
(oriebatur.  Compofitio autem  mauifefla  e fi. 

tfeWfciax^nir  aJhubiV»  .xaMV.«rt’>,s.vc.  .V  •.  V s ,-.r ' i .3!  : e ■ es  ■'■'•■•tnVf 

PRORlImA  XI  Il/PRO^ASLX^d, 

n\v\  j * mm  *\ 


\ U ,4..*tVt. 


:xy  us\ 


P.ir.illclognmtno  a p'  jVifitione  dato,  a datopun&o  e ducere  re&ath 
linearo  EFi&r  laccae  triangulum  fco paralUlqgtammo  ADxqu^C,.'^ 

' * \ • o t tnauatu  . . «as 

Faiftum  iam  fit  a Quoniam  Igitur  fU«  Jkx;  q "•>  Vimj»  <rs  wwicssxgrtjnw 

triinguluihsqualtFcftparaiiclogiimo  ad,  ‘.:s  riTi«r(V-fcHri% 

parallelogramumveroAodnpitimeft  trian---  bt.  o.i  t j 

guli  a oc;& triangulum’ reo  trianguli  a ne  > »«•  iisei.ae  1 * 

doplum  erit . Sed  vFtHangUlumadtriangn-  ,.na  . 

Ium, 'quod  circa  curtdemanfculurti  o conti-  «'WM 

Ouftt.ita  rtftaflgulitm  r#e  ad  refiaugtrium  n j . 

' a co;  dathm  auteih^ft  reAangulum  ac»'.  ‘ . •:  ,c»  -xw. 

ergo,  & ipfum  fcg  datum. & a datopunflo  b ad  reflas  lineas  a«,  cd  data»  poli- 
tione dufla  eft  ef  infpacijrefeftionem . pofitione  igitur  eft ipfa  ar. 


t'EM. 
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Componitur  autem  fic . 


Sit  parallelogrammum  qnidem  * D,pofitione  datum  autem  punflum  t:  & a pun- 

J5  flo  e in  fc (CD  pofitioncdatasducatur  reflalinca  e f , relecan'  fpacium  Fcoaqua- 

C le  dato  fpacio  , videlicet  duplo  ipfuis  ac  n : &c  ex  ijfdcin,  qua  io  reiolutionem  didta 

D funt , oftendemus  triangulum  reo  paralleiogrammo  ab  aquale . refla  igitur  linea 
£ f problema  efficit , conflat  autem  ipfam  ffiflam  hoc  efficere,  quoniam  & ilia  fola  e ii, 

, C07HME7iTAl{iys. 

A Sed  vt  triangulum  ad  triangulum,  quod  circa  enodem  angulum  c confiftunt,  ita 
A 1. pruni  reflangujura  fcg  adrcflangulum  acd  J Ex  ig. quinti, elementorum  eft  enim  r eSaugo- 
iurn  trianguli  duplum  . 

fl  Rcfecans  fpacium  fcg  tequale  dato  fpacio,  videlicet  duplo  ipfiur  a c d ] Cretus  co- 
dex Sarr* firuuu  Xmflur  v*'  W irer  /efilr  7 tus  ntS  fmAaour  70  duo  otyl.  Umen- 

dum autem  e/i  5r»r  illito  1 X“t <•  rj  tiukdouri  ri  -a»*'  ayt. 

C Et  e»  eifdem  , qu*  in  irefolutione  difla  (unt , oftendemus  ,&c.  1 Crocus  codex  $ «* 
v«  dirrd  rue  drukuea  lege  vi  uraku  r*  . 

D Refla  igitur  linea  ei  problema  efficit]  Non  docet  Teppus  jus  inuemtudum  ftpue. 

Sum  c, . [e*  Vertfimtle  eft  hoe  apparere  ex  libris  ac  fpac  ij  [eStone  ab  Apollonio  confinptis , 
fui  mi  una  temporum  ad  manus  noflrm  nou  pei  ueuerunt . 


r ■ ap  A 'I  I 


• ■ • ... 

rm 

BHRWRta 

1 

■H 

E 

i 

rm 

ite» 

igitur  quopaSo  illud  fieri  poffit,  demonflrare  aggrediemur . Maneant  eadem,  quadiS  a 
Junt,&apu»So  a ipft  pc  parallela  ducatur  i»,  Mna  a c produOa  in  h couuentat  ,& 
«fftiiyi  rurpu  produSa  ne  fiat  ck  aqualis  Ipfi  en,  atque  adreSam  tineam  eia  applicetur  paral- 
lelogrammum  c t , L M duplo  paraltelogrimmi  ad  aquale,  deinde  [icetur  kl  bifariam  in  H 
fantur  m potmllelu  nc  , ctmpletoqne  paralleiogrammo  c B,o  H,  rurfns  ad  regam  lineam 
tf-lexti.  CM  applicetur  parallelogrammum  aquale  paralleiogrammo  CD,OM  excedens  figura  quadri t- 
ta , quod  fit  c G , r K,poftretno  tetnSa  eo  ad  r producatur  . Dico  tam  faSumcffe,  quod  propo- 
nebatur, videlicet  triangulum  fcg  paralleiogrammo  ad  aquale  cfie . Quoniam  cnm  fo- 
rat lelogrammum  c p aquale cfl paralleiogrammo  to, abloco  communi  paralleiogrammo  cs 
erit  reliquum  parallelogrammum  a o aquale  quadrato  h f . ergo  vt  cui  ad  tat,,  buc  eft  U 
ces, ita  ms  ad  so , hoc  c{l  cg  ad  gd.  rt  autem  co  ad  qd  ab  (imiUtudiuem  triangulorum 
^ r c g , a D G , «a  F c ad  m , hoc  eft  ad  c H . >t  igitur  uc  ad  cg, itare  ad  <;h.  idcoq,  pa- 
rallelogrammum ico  eft  aquale  paralleiogrammo  me  , quod  fcilseet  continetur  uc  <S~  ci, 
7Jtt&di.  hoc  eft  ch  ,& eorum  dimidia  [unt  aqualia.  Sed  triangulum  fcg  paralltlogrammi  reo  di- 
midium eft  : & parallelogrammum  cn  dimidium  parallelogrammi  ux  ,ac  propterea  aqoi 
It  paralleiogrammo  ad,  triangulum  igitur  fcc  paralUlogrammo  Ap  efi  oqaale.qut 
•%l mfatera  oportebat.  > . , . •. 

; , , : j . i . . ..  lib-  |.r  • 
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THEOREMA  CLII.  PROPOSITIO  CLXV. 
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Sic  conus , cuius  baEs  circulus  ab,  & vcrrcx  punitum  C.  Si  igitur 
xquicraris  c(l  conus , manifelto  conitat  retias  lineas  omnes,  qui  ab 
iplo  e ad  a b circuli  circumferentiam  ducuntur,  inter  (c  «quales  cfle;  fi 
vero  Icalcnus  clt,  oportet  inuenirc  qua;  maxima  fit,&  qux  minima . 


Ducatur  a punflo  c ad  planum  circuli  ab  re- 
fla linea  perpendicularis,  qua:  primum  cadat  in- 
tra circulum  , fuque  en,  & fumatur  centrum 
cius  , quod  lit  b,  & iunfla  de  producatur  in 
vtramque  partem  ad  punfla  a b : deinde  a c , c b 
it. rigamur  . Dico  reftam  lineam  bc  maximam 
cfle,  ac  minimam  omnium  , qux  a punflo  c 
ad  circulem  ab  pertinent  . Ducatur  enim  alia 
quaedam  refla  linea  cf,&  fd  iungatur, maior 
igitur  eft  b n ,quam  d r,  communis  autem  cd,& 
anguli,  qui  ad  d refli.  ergo  maior  eft  Bc,quam 
c f . eodem  modo  St  cf  maior  oftendetur.quam 
c a . ex  quibus  apparet  reflam  lineam  c b omnium 
nuiimam  cfle , a c vero  minimam . 


c 


y.tertij. 
47.p1  imi. 


i 


THEOREMA  CLIU.  PROPOSIT.IO  CLXVI. 

LEM. 

• - - 4 . ■ ' ’ ' n. 

Rurliis  a punito  c perpendicularis  duita  cadet  in  ipfam  ab  circuli 
circumferendam , qux  fit  ca,&  cum  circuli  centro  d copulata  ad  pro- 
ducatur in  b,  & bc  iungatur.  Dico  bc  maximam  die,  & ac  mini- 
manv.  . , • 


Ipfam  Igitur  CB-maiorem  efle  , quam  c a, 
pcrfpicuum  eft . ducatur  autem  alia  quxdam  c b, 
iungatur  .)  Itaque  quoniam  ab  diameter 
eft,  ncceflario maior  erit,quain  «c.-S;  continet 
ac  cum  ipfis  ab,  A b angulum  reflum  . ergo  bc. 
quam  cb  maior  erit , & ftmilitcr  maior,  quam 
cetera:  omnes.  Eodem  modo, & bc  maior  ollen- 
detur,  quam  ca.  quare  fcquitur  vt  bc  maxi- 
ma fit , a c vero  minima  omnium , qux  ab  ipfo 
c ad  circulum  ab  pertinent. 


THEOREMA  CHV.  PROPOSITIO  CLXVII.  . LEM 

m-  ’ 

Iildcm  pofitis  cadat  perpendicularis  cd  extra  circulum  ,&  ad  E circuli 
centru  m duita  D E producatur,  iunganturq;  A c,  B c . Dico  B c maximam,  & 

Ac  minimam  efle  omnium,  quxapunito  c ad  ab  circulum  perducuntur* 

Conflat 
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Conflat  namque  bc  maiorem  effc  ipfa 
ca.  Sed&mai  .r  erit  'omnibus , qua:  ab  ip- 
fo  c in  circumferentiam  circuli  a b cadunt. 

Ducatur  enim  alia  quidam  recta  linea  cf, 

& df  iungatur.  Cum  igitur  b6  per  cen- 
trum tranfeat,  maior ell  autem, quam  df. 
efl  autem  cd  perpendicularis  ad  redtus  li- 
neas m,Dt,  quoniam  & ad  ipfuin  planum, 
ergo  maior  erat  b c , quam  c r : & fimiliter 
maior,  quam  alias  omnes,  perfpicuumeft 
igitur  iplam  cb  maximam  elTe . At  vero 
ac  minimam  hoc  modo  oftendemus.  Quo- 
niam enim  minor  clt  cd,  quam  df  , atque 
efl  ad  ipfas  perpendicularis  D c > minor  erit 
ac, quam  cf  ,& ita  minor,  quam aliz  .re- 

dta  igitur  linea  ac  minima  efl,  & bc  maxima  omnium,  quia  puncto  c ad  ab  circu- 
li circumferentiam  perducuntur . 


Si  ab  aliquo  punito  ad  circumferentiam  circuli , qui  non  fit  in  eo- 
dem plano,  in  quo  punitum,  coniuuita recta  linea  in  vtramque pancni 
producatur,  &c. 


Conuenienter  Apollonius  addidit  in  vtramque  partem  producatur , cum  vniufcu- 
iufquc  coni  ortum  tradat . Sicnimzquicruris  fit  conus , fruflra  produceretur,  quod 
rcdhi  linea , quaeconuertitur,  circumferentiam  circuli  perpetuo  contingit,  quippe 
cum  ab  ea  punflum  manens  fcmpcrasqualidiftctinteruallo.  Sed  quoniam  potcft,& 
fcalenus  efie  conus, in  quo  vt  iam  dcmonftratum  efl  ,&  maximum,  & minimum  latus 
- ; inuenitur,  nceeflario  illud  app-  fuit,  vt  qua;  minima  efl  redta  linea  vfquc  adeo  augeri 
. ' intclligatur,  quoad  fiat  maxima:  aqualis,  ac  proptcrca  circuli  circumferentiam  per- 
petuo contingat . 

I.  THEOREMA  CLV.  PROPOSITIO  CLXVI1I. 

; t.  ’ ' I;'  * ' • ' • • '»  ** 

Sit  linea  ab  c,  & pofidonc  data  A c . Omnes  autem , qux  ab  ipfa  a b c 
ad  ac  perpendiculares  ducuntur,  ita  le  habeant,  vt  quadratum  vniul- 
cuiufque  ipfarum  tcqualc  fit  rcctangulo  bafis  partibus,  qua;  ab  ipia  Ic- 
cantur,  contento  . Dico  abc  circuli  circumferentiam  eile,  8c  eius  dia- 
metrum redam  lineam  ac. 


Ducantur  enim  i punitis  dbf  perpendiculares 
df,  bc,  bh.  ergo  quadratum  ex  sf  aquale  efl 
redtangulo  afc,  & quadratum  ex  bc  rcdtangulo 
agc,  quadratum  vero  ex  fh  rcdtangulo  ahc  cft 
aequale  ■ fecetur  a c trifariam  in  K,  & dk  ,ke,  k e 
jungantur.  Itaque  quoniam  afc  redtangulum. 
vna  cum  quadrato  ex  fk  cft  zqualc  quadrato  cx 
ak  , & ipfi  afc  zqualc  efl  quadratum  ex  df  ; erit 
quadratum  cx  df  vna  cum  quadrato  ex  f k,  hoc  cft  quadratum  cx  dx  zcyiale  ei,qucJ 
ex  ax  quadrato  . ergo redta  linea  ak  ipfi  kd  eftzqualis.  Similiter  oftendemus,  St 
snamquamque  ipfarum  bk,ek  ipfi  ak  vel  kc  zqualemelTe.  quare  abc  circuli  cif- 
cumfcrentu  cft  circa  ccntruin  k , hoc  cft  circa  diametrum  ac. 
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THEOREMA  CLVI.  PROPOSITIO  CLXIX.' 

Sine  tres  re&a;  lineae  parallela;  ab,  gd,  ef,&  in  iplis  ducantur  dua: 
re&*  agfc,bged.  Dico  vt  roihngtilum , quod  fit  ex  ab,&  ef  ad 
quadratum  ex  e D,  ita  ede  rc&angulum  a gf  ad  quadratum  ex  GC;  Jl 


Quoniam  enim  vt  refla  linea  ab  ad  fb 
hoc  eft  vt  reflangulum  ex  a b & f e ad 
quadratum  ei  eg  ita  refla  linea  a e ad 
ipfam  gf,  hoc  eft  reflangulum  agf  ad 
quadratum  ex  fc.  erit  vt  reflangulum 
ex  ab,&  fb  ad  quadratum  ex  ef  ,itare- 
ftangulum  agf  ad  quadratum  ex  FG,fed 
vt  quadratum  ex  t.  f ad  quadratum  ex  cn 
ita  quadratum  ex  f g ad  quadratum  exG  c. 
ex  fcquali  igitur  vt  reflangulum  ex  ab,  & 
«a  ad  quadratum  ex  cu,  ita  reflangulum 
a g f ad  quadratum  ex  e c , 


u‘  " s lemm.  ia 

a-  ,V»V;  ,j-dwi- 

V 7 mi . 

. • i c \/  F-fexti. 

/\  'A 

/\  3v  7 \ - P 

rj ' > -j,-  V jniwnoq 

} \ I.  -A  . 

a B A a 

..  ; ‘ ••  netiiqq 


THEOREMA  GLVU  PROPOSITIO  CLXX.  j 

Sit  vt  ab  ad  bg,  ita  ad  ad  dc,  & fccetur  ac  bifariam  ili  pundo 
E.  Dico  re&angolum  BED  quadrato  cx  ec  aequale  ede : iicitique  t«3(tn* 
gulum  a dc  arquaie  redangulo  bde,  raLingulum  AB  C fedi»igU» 
Io  ebd, 

Quoniam  enim  vt  a b ad  > c , ita  eft  k d j 

ad  dc,  erit  componendo,  fumptifqhe  ante-  a b d c » 

cedentium  dimidijs,  & per  conucrfionem  ra-  [ { . 

tionis , vt  bb  ad  Bc,ita  ce  ad  bd  . reflan-  \ 

gulum  igitur  bbd  aequale  eft  quadrato  ex  i 

c e,  commune  auferatur  quadratum  ,fcilicet  ex  Ftr.  ergo  quod  reliquitur  reflangu- 
lum adc  reflangulo  bd  eft  «quale.  Rurfus  quoniam  reflangulum  beo  aquale  eft  i 
quadratocx  <:i,  vtraque  auferantur  a quadrato  ex  bh.  reliquum  igitur  reflangulum 
ABC  reflangulo  bbd  .aquale erit . qua  omnia  demonftrareoportc,  at . r.,;,,  ' 

...  . ..  - , , » ■ . ■ , ■ i iijihn  -q 

C Q M TU  E T A.\l  V S.  ’ "" 

• 1 ■'  . f ' ■ i,.  ; Apirp  itxtui 

Erit  componcndodiimptilquc  antecedentium  dimidi)s,&  per  conuerfioncmr*tioni«  , 

Yt%R  ad  EC,ita  CE  ad  BD]  ImVt  AB  aJ  ac, «4  ad  ad  Dtt  erit  componendo 

ft  a b , b c ad  cb;  ita  ac  ad  c o , & antecedentium  dimidiavt  bb  udae,  ita  tc  ad  dat q 
eftenim  ae  tpftas  ac  dimidia  .quare  per  conuerfionemrationis  vt  B E ad  B c , if  4 c B ad  e d. 

Commune  auferatur  quadratum  lcilicct  ex  r-  n ] Eft  entm  quadratum  ex  c e aquale  re- 
ti angulo  adc  una  cum  quadrato  dx  i D.&  reSangntum  b b d aquate  Hthmgulo  bde  *na  < 
cum  quadrato  ex  f.d.  quare  [ablato  communi , relinquitur  reEiangulum  adc  reElangulo 
B D G <6 Cfit.ii-  t;  . j ^ -- 

Rurfus  quoniam  reflarigtftain  ebd  aquale  eft  quadrato  e^.fcJvttaqrf^auferaa-  ' 
Xnr  a quadrato  ex  b e ] T^am  tum  feretur  a c bifariam  f»  t,ttqneUpji  adqciatur  ciyVi- 
(t  angulum  ab  c , Vnacum  quadrato  ex  cb  «quale  eft  quadrato  ex  |jji  rurfut  quadraioex  B* 
aqualia  [une  Vtraque  reSangula  ebd.bed  .fi  igitur  i quadrato  ex  bb  aquati  auferantur , 
qjideltcct  rcciangulum  bbd  & quadratum  ex  c&, relinquitur  reEiangulum  aec  reElangn- 
(o  ebd  aquale ejfe. 

THEO- 
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1EM. 

VII. 


THEOREMA  CLVIII.  PROPOSITIO  CLXX.l. 

Habeat  a ad  b proportionem  compofitam  ex  proportione  c ad  d & 
cx  proportione  f.  ad  f.  Dico  c ad  d proponionem  compoiitam  habe- 
re ex  proportione  a ad  b,&  proportione  F ad  E . 

Piat  enim  proportio  d ad  c eadem , quse  eft 
b adr.  & quoniam  proportio  a ad  b compofita  * A 

eft  ex  proportione  c ad  d , & proportione  b ad  b 

b > hoc  ell  n ad  g;  proportio  autem  compofita  _c 

cx  proportione  c ad  dj  , & d ad  g eft  eadem , 

S[U£e  c ad  c : erit  vt  a ad  b , ita  c ad  o . Rur-  d 

us  quoniam  c ad  d proportionem  habet  com-  c 

politam  e»  proportione  c ad  o,&  proportione 

c ad  d;  fea  proportio  c ad  c denionlirata  eft  t 

eadem  qux  a ad  b , & conuertendo  proportio 

o ad  d eadem  eft , qua  f ad  b : habebit  c ad  d proportionem  compofitam  ex  pro- 
portione a ad  »,& proportione  f ad  e. 


IEM. 

ym. 


THEOREMA  CLIX.  PROPOSITIO  CLXXII. 

Sint  duo  parallelogramma  ac,DF  sequiangula,  quorum  angulus  B fit 
«qualis  angulo  e.  Dico  vt  rcctangulum  abc  ad  rcdangulum  dee,» 
efle  paxallelogtammum  ac  ad  DF  parallelogtammum. 


f:'»’ ' i 'Tr 'i 1 ■ 

Si  enim  anguli  »R  refti  fint , illud  perfpicnc  conflat , fin  minus,  demittantur  per- 
pendiculares a c,DH,&  quoniam  angulus  ■ aqualis  cft  angulo  e,  & angulus  ad  c 
reftus iqualis reflo  ad  n;  erit  triangulum  aso  triangulo p b h atquiangulum.  qua- 
re vt  ea  ad  ac, ita  id  ad  dh.  fcdvt  ba  ad  ACjitareflangulum  abc  ad  rcflangu- 
Aprimi  lum,  quod  ao,»c  continetur, & vt  ed  ad  dh,  ita  def  rcdtangulum ad  reitangiilum 
/ contentum  oh  , af.  ergo  permutando  vt  rcfiangulura  abc  ad  rcftangulum  nm  , 
ita  reOangulumquod  continetur  ac.  ,bc , hoccft parallelogrammum  ac  a«j  reaan- 
lAfrimi  guiu,n  contentum  dii.ef  , hoc  eft  ad  parallelogrammum  df. 

theorem;a  clx.  propositio  clxxiii. 

IEM.  ’ 

ix‘  3 Sit  trian gulum  a b c , fitque  b c parallela  ipfi  de:&  quadratum, quod 
fit  ex  c a xqualc  fit  rcdtangulo  FAt.  Dico  iam  fi  iungantur  dc,BF  rc- 
£tam  lineam  B F ipfi  D c parallelam  efle . 
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Hoc  vero  manifefte  patet . Quoniam 
enim  vt  f a ad  a c , ita  eft  c a ad  a t ; & 
vt  c a ad  a s , ita  s a ad  a d : erit rt  r» 
ad  ac,  ita  b i ad  ad  . ergo  dc,bf  in- 
terfc  parallela;  funt . 


th;eorema  CLXI.  PROPOSITIO  CLXXIV'.  lEM_ 

X. 

Sic  triangulum  abc,  trapezium  vero  DEFG.ita  vt  ABC  angulus  an- 
gulo def  fit  aequalis . Dico  vt  triangulum  abc  ad  reit angulum,,  quod 
continetur  vtraque  ipfarum  kg,  ef,  & DE,fic  e(Te  triangulum  abc 
ad  trapezium  defg. 


Ducatur  enim  perpendiculares  AH,nfc.&  quoniam  angulus  abc  squalis  cft  an- 
gulo dbf,&  qui  cft  ad  h rc&us  squalis  re£lo  ad  k;  eric  yt  m ad  ah,  ita  bd  ad  dk.  4 
ftdvt  11  ad  ah,  icare&angulum  abg  ad  id,  quod  continetur  ah,  bc,&  vt  bd  ad  , 
d K»ica rcdangulum ,quod continetur  dg,ef,&db  ad  contentum  vtraque  dg,bf  a 
& d k ■ cft  auccin  triangulum  abc  dimidium  reftanguli  contenti  ab,  bc;  & trape-  H 
ziutn  df.fg  dimidiu  n cius  quod  concinetur  vtraque  >ic,  ef  & dk.  ergo  vt  refian- 
gulum  abc  ad rcilangulum contentum  vtraque  uc,  ef,  Si  db.  ita  eft  triangulum 
aio  ad  defg  trapezium , quodfi  abc  triangulum  fit,  & bf  parallelogrammum, 
eadem  ratione  fiet , vt  abc  triangulum  ad  bf  parallelogrammum,  ita  efifcrcftangu- 
lum  abc  ad  duplum reftanguli  def. 

Ex  quibus  coaftat.rcctangulura  abc  fi  quidem  df  parallelogrammum  fit,  squa-  c 
Jeefle  duplo  redUnguli  d u f ; fi  vero  fit  trapezium  squale  ci , quod  vtraque  dg,sf 
& ipfa  da  continetur. 

coMMSifr^tnirS' 

Eft  autem  triangulum  abc  dimidium  rcflanguli  contenti  ah,  bc,  & trapezium  A 
DEFG  dimidium  eius  ,qnad  veraqueoo,  b f & dk  continetur  ] tunSa  tnm  d f erit 
triangulum  euf  dimdum  relianguh  contenti  bf  & dk,  triangulum  dfg  itidem 
dimidium  aut , quod  continetur  dg,  & dk  . ergo  totum  trapcgium  defg  dimidium  eft 
re(f  anguli,  quod  Vtraque  RF,DG,tir  ipfa  DK  concinetur, 

Ergovt  rcduigulum  abc  ad  reftangulum  contentum  vtraque  dg,  Er,  & db,  B 
ita  eft  triangulum  a bc  ad  dbfg  trapezium]  Ex  anteiiSi  enim  colligitur, vt  rcclangu- 
lurru  a b o ai  reliangulumex  AH  , & BC  ,itacQe  rcflangulumcx  DG,EF,dr  DB  adretfan- 
gulam  DO,EF,cr  o k;  quare  permutando  vtreCl  mgulun  abc  adredangulumex  dg,ef 
& de,  ita  reciangitlum  ex  a fi  , & B c ad  re&ingulum  ex  d c , b f , & D K j & Ita  eorum  di * 
midia,  boe  eft  triangulum  abc  ad  trapegjum  dbfg. 

Ddd  Ei  qui. 
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G Ex  quibus  conflat  reflangulum  Atc.fi  quidem  d f parallelogrammum’  fit  ] Sequi, 
tur  hoc  quadrato  triangulum  abc  parallelogrammo , vel  trapezio  ohfg  fit  aquale  , cruci 
etiam  ab  Euttxto  demonflratttr  in  commentarps  in  qy.  primi  libri  Apollonq  . quare  Vrrtjimi • 
le  efl  in  Tappi  Verbis  hoc  loco  nonnulla  iefiderari . 


THEOREMA  CLX1I.  PROPOSITIjO  CEXXV. 

Sit  triangulum  abc,  & produ&a  c a ad  D ducatur,  vt  contingit  re- 
da  linea  d HE , cui  quidem  parallela  ducatur  A g j ipfi  vero  bc  parallela 
AF.  Dico  vt  quadratum  ex  ag  ad  redangulum  BGC,ita  cfle  redangu- 
lum  dfh  ad  quadratum  ex  fa. 


A Ponatur  reflangulo  bgc  squale  reflangu- 
]um  agi,  & reflangulo  dfh  squale  reflan- 
£ gulum  afl,  & iunganturax,  hl.  Quoniam 
igicur  angulus  ad  c squalis  efl  angulo  bkg,& 
angulus  dai  in  circulo  squalis  angulo  fhl; 

C erit  & angulus  gxb  angulo  fhl  squalis,  ergo 
D vt  ao  ad  gk»  ira  lf  ad  fh.  efl  autem  vt  a g 
ad  gb,  ita  he  ad  eb,  & vt  hs  ad  it,  ita  hf 
ad  fa.  vt  igitur  ag  ad  01,  ita  hf  ad  fa.  fed 
vt  bo  ad  gk,  ita  aliaquspiam  refla  linea  lf 
ad  antecedentem  fk.  quare  ex  squali  in  per- 
turbata analogia  vt  ag  ad  gk,  ita  lf  ad  fa, 
vt  vero  a g aa  g k , ita  quadratum  ex  a o ad  rc- 
flangulum  a g k,  hoc  efl  ad  reflangulum  b g < ,&c 
lemm.  io  vt  l f ad  FA,ita  reflangulum  lf  a,  hoc  efto  FHad 
s i. Icci-  quadratum  ex  fa.  ergo  vt  quadratum  ex  ag  ad  reflangulum  bgc,  ita  reflangulum 
d p H ad  quadratum  ex  fa.  Sed  licet  illud  idem  etiam  per  cbpi.fi  donem  proportionem 
demonflrare  . Quoniam  enim  proportio  a g ad  g b efl  cadcn.yjus  h t ad  t b,  hoc  efl 
hf  ad  F A i proportio  autem  ag  ad  gc  eadem,  qus  db  ad  kc  , hoc  efl  nt  ad  r a; 
erit  proportio  compofita  ex  proportione  ag  ad  g e & ex  proportione  ag  ad  gc,  que 
quidem  efl  quadrati  ex  ag  ad  reflangulum  bgc,  eadem,  qus  componitur  ex  propor- 
E tione  hf  ad  fa, & ex  proportione  df  ad  fa,  hsc  autem  cft  proportio  rc&anguli 
dfh  ad  quadratum  ex  f a.' 


COMMEI^T^HirS. 


\ Ponatur  reflangulo  bgc  squale  reflingulum  agk,  & reflangulo  dfh  squale 
reflangulum  a F L ] Gracus  codex  url&u  nl  /A,  far  $ u y iror  ts'  far'  * £ i*  /cd  legendum 
reputo  . nj  fete  far'  $ty  icor  Tu’  far'  u e K . mj  ii  far'  l £8  eeor  to'  \'vr’  u.  p K . il- 

lud Vero  ttaintclligeiidum  efl,  Vt  producatur  ag  ad  K , & fiat  recl  angulum  agk  reti  unguli 
bgc  aquale,  & rurfut  producla  a f ad  i fiat  red  sagulum  afl  aquale  rcdangulo  dfh. 

B Quoniam  igitur  angulus  ad  c squalis  efl  angulo  b k o , & angulus  d a l in  circulo 
squalis  angulo  fhl]  Exit.  terttj  elementorum  funt  enim  punSa  abkc  in  eircnmfmn- 
tta  eiufdtm  circuli . cumreliangulum  agk  aquale  fit  redaugulo  bgc  ex  conuerjh  5 5 . c.uf 
dem,  & eadem  ratione  punSa  ad,ib  cadent  in  circumferentia  alterius  arcuit . 

C Erit  & angulus  ckb  angulo  fhl  squalis  J 7 \amque  angulus  ad  c angulo  dal  rll 
af-prinu  aqualis  .quod  icia  parallela  flue . 

D Ergo  vt  bo  ad  gk,  ita  lf  ad  fh  ] Sequitur  enim  ex  iam  didis  triangulum  lfh  I 
triangulo  b g K fimile  ege , quoniam  angulus  ad  K angulo  fhl  efl  aqualss  ; vt  demonfrs- 
tum  fulti  & angulus  CFH  aqualis  angulo  lag,  hoc  efl  ipfi  bgk.  ergo  &rcliquui  rtlc 
quo  aqualis  erit . 1 

Hsc 


d 
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Hi;  autem  eft  proportio  rcflanguli  diu  ad  ad  quadratum  ex  f a ] Er  quibus  fit  E 
rttedangulum  dpii  ad  quadratum  ex  f a eandem  habeat  proportionem , quam  quadratum  ex 
a 0 ii  reti  angulum  sec,  quod  quidem  demonllrare  oportebat . 

IN  SECVNDVM  CONICORVM. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  CLXXVI.  LEM. 

L 

Datis  duobus  redis  lineis  ab,  bc,  data  reda  DE,  in  iplas  AB,  BC 
coaptare  ledam  lineam,  ipfi  de  .rqualcm  parallelam. 

Hoc  autem  manifeflum  eft  , nam  fi  per  e du- 
catur ac  parallela  AB,8tper  c ipfi  de  paral- 
lela ducatur  ca  ; erit  ac,  ed  paraliciogram- 
mum, & propterea  ac  ipfi  de,  fit  squalis,  fit 
parallela,  qua;  quidem  in  datas  reflas  lineas  ab, 
bc  coaptata  erit. 

theo;rema  clxiii.  PROPOSITIO  CLXXVII.  LEM. 

II. 

Sint  duo  triangula  abc,def;  fitque  vt  AB  ad  bc,  ita  de  ad  EF:  & 
ab  quidem  (it  parallela  DE;  BC  vero  ipfi  ef  . Dico  & ac  ipfi  M pa- 
rallelam ede. 


Producatur  enim  se,  fit  conucniat 
cum  di,  di  in  punitis  gh.cII  igitur 
angulus  b aequali»  angulo  c , hoc  elt  ipfi 
» propterea;  quod  dus  refls  lines  ab 
»c  duabus  de,  ef  parallels funt . Ita- 
que quoniam  vt  a»  ad  bc,  ita  eft  de  ad 
B c,  & anguli  ad  be  funt  squales ; erit 
angulus  c squalis  angulo  f,  hoc  eft  an- 
gulo h.  ergo  refla  linea  ac  ipfi  dh 
eft  parallela. 


A 


q ? 


THEOREMA  CLXIV.  PROPOSITIO  CLXXVIII. 

Sit  reda  linea  ab,&  a:quales  fint  A C,  D B , & inter  cd  fumatur  quod- 
uis  pundum  e.  Dico  rcdangulum  adb  vna  cum  rcdangulo  ced  x- 
cjualc  efle  rcdangulo  aeb. 


LEM. 

III. 


r b d 
— «— a — t — 


Sccctur enim  cd  bifariam  in  f .quomodo- 
cumque Ce  habeat  ad  e punflum.fit  quoniam 

rcfitangulum  adb  vna  cum  quadrato  cxfd  

aequale  eft  quadrato  et  ir;  quadrato  autem 
cx  fd  rcflangulum  ced  vna  cum  quadrato 
ex  fi  cftsqualc  ,5t  quadratoex  fb  squale  reflangulum  aeb  vna  cum  quadratoex 
f b .-  erit  rcflangulum  adb  vna  cumrcflangulo  cbd,  fit  quadratoex  fe,  fit  squale 
rcdangulo  a b r. , fit  ei  quod  fit  ex  f b quadrato . commune  auferatur  quadratum  ex 
1 u . reliquum  igitur  adb  rcflangulum  vna  cum  reftangulo  cbd  squale  eft  rcftan- 
tzuio  abb. 

Ddd  i THEO- 
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LEM. 

IV. 


I’ APPI  MATH.  COLL. 

theorema  clxv.  propositio  clxxix. 


LEM. 

y. 


lem; 

VI 


Sit  reda  linea  ab,& 'aequales  fint  Ac,DB;  & inter  c d quoduis  pun- 
dum  E lumatur.  Dico  rcdangulum  AEB  aquale  cilc  re  di  an  gulo  ced, 

& rcdangulo  dac. 

Secetur  enim  c i>  In  f bifariam  , quomodo- 
cumque  fe  habeat  ad  pumftum  b . quare  tota  A c b f d b 

a F ipfi  Fidi  ^qualis . rcftangulum  igitur  » b b 1-1-1 — i— 

vna  cum  quadrato  ex  bf  squale  eft  quadrato 

e\  fa.  Sed  reflangulum  dac  vna  cum  qua-  , 

dratocx  CF,  quadratocx  fa  eft  squale  , ergo  rcdangulum  a b b vna  cum  quad  ato 
cx  e i squale cftrcftangulo  d ac,  & ex  cf  quadrato,  quadratum  autem  ex  u tft 
aiquaie  rcCtangulo  cti,  & & quadrato  cx  e f . quare fublato communi,  nempt qua- 
drato cx  bf  , erit  quod  relinquitur  rcdangulum  * b b aquale  rcdangulo  c b d , 4.  rc- 
dangulo dac. 

THEOREMA  CLXVI.  PROPOSITIO  CLXXX. 

Sint  duo  triangula  abc,def,&  fic  angulus  quidem  c xqualis  angu- 
lo f,  angulus  veto  b angulo  E maior . Dico  redam  lineam  bc  ad  c A 
minorem  proportionem  habere,  quam  ef  ad  fd. 

Conftituatur  enim  angulus  ceca- 
qualis  angulo  b,  & angulus  c eft  s- 
qualisangulo  f.  ergovucA  co.ita 
ef  ad  fd.  Sed  bc  ad  ca  minorem 
proportionem habct.quam  bc  ad  cg. 
quare*. & bc  ad  ca  minorem  habebit 
proportionem, quam  bf  ad  fd. 

THEOREMA  CLXVI1.  PROPOSITIO  CLXXXI. 

Habeat  rurfus  bc  ad  ca  maiorem  proportionem,  quam  ef  ad  fd: 
& fit  angulus  c xqualis  angulo  f.  Dico  angulum  b angulo  e minorem 
efle. 


Quoniam  enim  bc  ad  c a minorem 
proportionem  habet, quam  ef  adpn, 
fi  fiat  vt  b c ad  c a , ita  b f ad  aliam 
quandam;erit  ca  minor, qnam  f d.  Ita- 
que fit  fg,  & ag  iungatur.  Cum 
igitur  circa  pquales  agulos  latera  pro 
portionalia  fint,  angulus  b eft  sq»a- 
lis  angulo  fbg,&  propterea  angulo 
* minor  erit . 


THEO- 
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THEOREMA  CLXVIII.  PROPOSITIO  CLXXXII. 

Sint  triangula  fimilia  abc,def,&  ducantur  AG,DH,ita  vc  fit rc&an- 
gulum  bcg  ad  quadratum  ex  ca,  fient  redangulum  efh  ad  quadra- 
tum  ex  fd.  Dico  triangulum  agc  triangulo  dhf  fimile  efle. 

Quoniam  enim  eft,  vt  rcdangulum 
bcg  ad  quadratum cx  ca,  itareftangu- 
Jum  efh  ad  quadratum  cx.rn,  & pto- 
proportio  rc&anguli  tec  ad  quadra- 
tum es  c a compotita  e (i  cx  proportione 
ec  ad  c a,  & proportione  ccad  c pro- 
portio autem  reflanguli  b f h ad  quadra- 
tum a id  componitur  ex  proportione 
b t ad  f d,&  proportione  h f ad  i d,  qua- 
rum quidem  proportio  r.c  ad  ca  eadem  eft,  qua:  ef  ad  fd  propter  fimilitudinem 
triangulorum:  erit  reliqua  gc  ad  ca  eadem , qua;  hf  ad  pd.&  funt  circa  aequales 
angulos  latera  proportionalia,  ergo  triangulum  acg  triangulo  dfh  fimile  cric. 
Hoc  igicurexcompofita  proportione  in  cum,  quem  diximus,  modum  demonftratur . 
Sed  licet  etiam  aliter  demonftrarc  abfque  com polita  proportione . 

THEOREMA  CLXIX.  PROPOSITIO  CLXXXIII. 

ALITER. 

Ponatur  enim  rc&angulo  bcg 
mqualc  reftangulum  ack.  ergovt 
B c ad  c k , ita  a c ad  c g . Rurfus 
ponatur  reit angulo  bfh  aiquale 
rcflangulum  dh  , erit  vt  i f ad 
ad  fu,  ita  d f ad  fh.  Sed  politum 
eft  vt  rcdlangulum  bcg,  hoc  eft 
rcftanguluin  ack  ad  quadratum 
cx  a c , videlicet  vt  a k ad  c k , ita 
rcftangulum  efh,  hoc  eft  d f L ad 
quadratum  ex  d r,  vidciicetvt  df  ad  fl.  Vt  autem  bc  ad  c a , ita  b f ad  fd  ob  (i- 
mtlitudinem triangulorum,  ergo  vt  bq  ad  cx,  ita  bf  ad  fl.  Sed  vt  ac  ad  cx,  ita 
ac  ad  cg, quod dcmonftratum eft,  itemque  vt  bf  ad  fl,  ita  df  ad  fh.  quare  vt 
A c ad  c g , ita  erit  df  ad  f h.  & funt  cica  aquales  angulos . triangulum  igitur  acg 
fimile  eft  triangulo  dfii  ,& eadem  ratione  triangulum  agb  triangulo  dhh,  quod  & 
abc  triangulum  ipfi  d b f limilc  iit , 


THEOREMA  CLXX.  PROPOSITIO  CLXXXIV. 

Sic  triangulum  quidem  abc  fimile  triangulo  def , triangulum  vero 
abg  ipfi  deh  fimile.  Dico  vtrc&angulum  bcg  ad  quadratum  cxca, 
ita  efle  rcclnngulum  efk  ad  quadratum  cx  FD. 


Quoniam 


LEM. 

VII. 


LEM. 

VI. 


Ieram,  in 
mi. 


, T r 
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Quoniam  enim  propter  fimilitudinem 
triangulorum  totus  angulus  a toti  n di 
aequalis  ; angulus  autem  t<c  atqualis 
e/l  angulo  iiih:  erit  reliquus  c a g re- 
liquo hio  squalis . Sed  & angulus  c 
eft  squalis  angulo  f>  di  igitur  vt  oc 
ad  c a , ita  hi  ad  f d . vt  autem  b c ad 
ca,  ita  bf  ad  fd.  ergo  & proportio 
corapolita  compofits  proportioni  ea- 
dem erit,  idcircoque  vt  refiangulum  >c 
b p h ad  quadratum  cx  f d . 


A 


ad  quadratum’ ex  c a,  ita  refiangulum 


L em;  theorema  clxxi  propositio  clxxxv. 

X.  - 


ALITER  ABSQVE  COMPOSITA  PROPORTIONE. 


Ponatur  reftangulo  bcc  aquale  re- 
fiangulum ack,]  & rcfiangulo  iihi- 
quale  refiangulum  dfl;  erit  rurfus  vt 
b c ad  c K , ita  a c ad  c C . Vt  autem  b b 
ad  fl,  ita  df  ad  fh,  & eadem  ratione , 
qua  fupra demonitrahimus  vt  ac  ad  cg, 
itaeffe  df  ad  fh.  ergovt  te  ad  ctc,ita 
bf  ad  fl.  Sed  vt  bc  ad  ca,  ita  ef  ad 
fd  ob  triangulorum  fiuiilitudincm. ex  ae- 
quali igitur  vt  xc  ad  ca  hoc  eft  vt  re- 
fiangulum kca,  hoc  di  refiangulum  e c g 
ad  quadratum  ex  ca.ita  lf  ad  fd,  huc  eft  refiangulum  lfd,  hoc  eft  refiangulum 
e F H ad  quadratum  ex  fd.  quod  demonftrare  oportebat . Similiter  dcmonftrabimus, 
fi  vt  refiangulum  bcg  ad  quadratum  ex  ac,  ita  fuerit  refiangulum  ifh  ad  quadra- 
tum cx  td,&  triangulum  abc  fimile  triangulo  dbf;& triangulum  abo  triangulo 
DBHfimileeffe. 


LEM.  THEOREMA  CLXXII.  PROPOSITIO  CLXXXVI. 

XI. 

Sim  duo  triangula  fimilia  ABC,  Def,  & ducantur  perpendiculares 
AG.dm.  Dico  vt  rcdhngulum  BGCad  quadratum  cx  ag,  itac/lc  re- 
ttangulum  e hf  ad  quadratum  ex  dh. 


Hoe  autem  ex  ijs , qute  Tuperius 
difia  funt  perfpicui  conflat . 


THEOREMA  CLXXIII  PROPOSITIO  CLXXXVI!. 

Aii« 

Sit  angulus  quidem  b xqualis  angulo  E,  angulus  vero  a angulo  d mi- 
nor . Dico  cb  ad  BA  minorem  proportionem  habere,  quam  fe  ad  ed. 


Quoniam 


Digitized  by  Google 


UDER  SEPTIMVS.  j99 


Quoniam  enim  angulus  a minor  eft  an- 
gulo o conftituatur  angulo  a aqualis  an- 
gulus bog  . eft  igitur  vt  c«  ad  »a,  ita 
si  ad  e n . Sed  o e ad  ao  minorem  ha- 
bcc proportionem,  quam  f a ad  an . erga 
St  cc  aJ  8 a minorem  proportionem 
habebit , quam  fu  ad  »d  . Similiter  » St 
omnia  alia  huiufmodi  oftendemus . 


- iV  '.'J 


THEOREMA  CLXXIV.  PROPOSITIO  CUCXXVUL.  1 LEM. 

‘5 ; ' ' «i»- 

Sit  vc  redangulutn  bgc  ad  quadratum  ex  AG,  ita  re&mgulwRl  fiHR 
ad  quadratum  cx  dh;&  Iit  bg  quidem  squalis  gc,cg  vero  adGA 
minorem  proportionem  habeat , quam  FH  ad  H O.  Dico  F H tmiqiew 
clleipla  he.  - f iua-  .■< 

•IC  11  J 


Quoniam  enim  quadratum, 
ex  ca  ad  quadratum  ex  o a 
minorcnrproporrionem  ha  et 
uamqjadratum  ex  f u ad  qua- 
ratuni  ex  u n.quadatuinau 
tem  ex  <ro  aquale  eft  rcSan-  : 1 

gulo  bcc.  habebit  bgc  reftaneulum  ad  quadratum  ex  ag  minorem  proportionem, 
quam  quadratum  cx  fh  ad  quadratum  ?x  h d,.  Sed  vt  boc  reflaogulura  ad  quadra-  . 
tuincx  ag  ieipofltumellrcftangulmiv,BHF  a^, quadratum  CX  «D.  ergo  tcflangulum 
I ft  f atf  quadratuqi  ii  i;i>  mlliOrciii  prapqrtljncm  habet,  qiiain  quadratum  m 
ad  quadratum  cx  hd,  iridi  >r  igitur  cR  quadratum  cx  fu  reftangulo  B«t.»  qijate»  5^ 
jrttaliriea  FH  ‘ipfi mi  maiorcrlt . ' ' ' ' '!  ,r.  j , 


IN  TERTIVM  LIBRVM  CONICORVM. 


THEOREMA  CLXXV.  PROPOSITIO  CLXXJCIX. 


LEJt 

1. 


Sit  deferipta  figura  ABCDEFG,  & fit  BG  tequalis G C . Dio l f ipfi  BC 


parallelam  elle. 


■ O 


Ducatur  enim  per  a refta  linea  hk  paral. 
lela  bf,cu  adpun&a  k h producatur. 

Itaque  quoniam  bg  eft  squalis  cc.  erit  & 
ha  tpli  ax  «qualis  ergo  vt  bc  ad  ha,  hoc 
eft  vt  * r ad  e a , ita  e c ad  k a , hoc  eil  c r 
ad  ea. quare  ef  ipfi  bc  eft  parallela.  , 


tojumtrduHs. 

Kritfic  ha  ipfi  st  squalis]  Ol fimUitniinem trian^aUrum  bbc.xda  itemjuttrian-  A 
guloru  *cnG,'iD».df»i«1«Bo  ai  g d , ita  x a ad  ad,  & vt  do  ai  c c , itf  na 
ad  a H.  ex  aquali  imitar  vt  bg  ai  oc, ita  ka  ad  ah.  Sei  bg  eflaqiaht  g c . ergo  dr  K a _ 
ipfi  A H aqualis  erit. 

Ergo  vt  bc  ad  h a ,hoc  eftvt  be  ad  e a ,ita  b c ad  x a,  hoc  eft  cf  ad  fa.]  r»»t  B 
eaimtrmgiilafimiU*  bbc  ash,  jr  triangula  bfc.kfa  itiiemfimili* . 

- ■ • THE  O- 
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THEOREMA  CLXXVI.  PROPOSITIO  CXC. 

Sint  duo  triangula  A b C ,D  ef  , qua:  angulos  a d arquales  habeant , & 
fit  rcdangulum  bac  arqualc  redangulo  ede.  Dico  triangulum  crian- 
gulo  xquale  cfle. 


, Duftis  enim  perpendicularibus  bg, 

% bh.  eric  vt  gb  ad  ba,  ita  he  ad  bd. 

A ergo  vt  reftangulum  ex  ne  & ac  ad 
reftangulum  bac,  ita  reftangulum  ex 
bb  & DI  ad  reftangulum  bdf.&  per- 
mutando vt  reftangulunvcx  bg  & ac 
ad  reftangulum  ex  Fh  Stdf,  ita  re- 
ftanguluin  b ac  ad  reftangulum  bdf. 
efi  autem  reftangulum  bac  rcftangulo  bdf  atquale  . ergo  & reftangulum  ex  tc,& 
ac  eft  aquale  rcftangulo  ex  eh  & de  ■ Sed  reftanguli  ex  bg  & ac  dimidium  ell  aec 
triangulum. &rcftauguli  ex  bh,  & df  dimidium  cft  triangulum  dei.  triangulum 
igitur  abc  triangulo  dei  atqualeerit.  pcrfpicuum  autem  cll,  & parallelogramma 
ipforuiu  dupla  inter  fe  atqualia  cll; . 

coMMtJ(rdniPJ. 

^1»  '•!•*•  • JV  t ••  J 

A Ergo  vt  reftangulum. ex  bg  & ac  ad  reftangulum  fac,,  ita  reftangulum  exta 
& df  ad  reftangulum  bdf]  Exprimit  fexti  ctf  enim  redangulu  m ex  bg  <y  a e *d  re- 
tlangulum  3A  c , vt  G s ad  e a,  </uod  eandemaltitudmem  habeant,  videlicet  redam  lineam 
ac.  & fimilttcr  redangulum  ex  eh  & df  ad  reti  angulum  bdf  vt  hb  ad  no.  quare  ex 
•Undecima  quinti  fcquitnr  prapofitum . 

t *.*  ■ * c . < i 

1EAL  THEOREMA  CLXXVIL'  PROPOSITIO  CXCI. 

fil. : j . 'JZX/JO  j--,.  1 ” 

Sit  triangulum  abc,  & fit  de  ipfi  bc  parallela . Dico  vt  quadratum 
cx  A&tjid  quadratum  ex  ad,  ita  efle  triangulum  abc  ad  triangulum  a de. 

Quoniam  enim  triangulum  abc  fimileeft  trian-  A 

gulo  a n i- , habebit  abc  triangulum  ad  triangulum 
a de  duplam  proportionem  cius,  quam  b a habet 
if.jcxti.  ad  ad.  fcd  & quadratum  ex  ab  ad  quadratum  ex  /'  , 

i«.  fein.  A D ,jUpiam  proportionem’  habet  eius , quam  habet  ®/ d e 

b a ad  ad.  ergo  vt  quadratum  cx  ab  ad  qundra-  / 

tum  cx  ad,  ua  erit  abc  triangulum  ad  triangu-  

lum  ADI. 


THEOREMA  CLXXVIII.  PROPOSITIO  CXCIR 

Sint  reda:  linea:  ab,  CD  inter  le  squales,  & fumatur  quoduis  pun- 
dum  E.  Dico  redangulum  ceb  fuperare  rcdangulum  cab  redangu- 
k>  DEA. 


Secetur 
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Sccetur  enim  > e bifariam  in  f . ergo  pun- 
ftum  f ipfam quoque  ad  bifariam fecat.Sc 

quoniam  rc&anguiurn  cai  vna  cum  qua-  , , 

drato  ex  ■ p squale  cft  quadrato  ex  f e i rc- 
flangulam  autem  du  vna  cum  quadrato 

ex  af  squale  cft  quadrato  ex  fb;  atq;  cft  quadratum  ex  a f aequale' rcAangulo  cai 
vna  cum  quadrato  ex  st;  commune  auferatur  quadratum  ex  sr.  reliquam  igitur  re-  . 
Qangulum  ceb  aquale eftre&angulo  c ab  vnacumrefiangulo  dea  quare  cee  re- 
dtangulum fuperat reitaugulum  cai  ipfo  dia  rc&angulo , quod dcmonftraac  opor- 
tebat. 


coMJUJfrduifs; 

Commune  auferatur  quadratum  cx  bf!  Struitur  enim  ex  iam  didis  redangulum  A 
ceb  Vna  eum  quadrato  ex  bf  aquale  cflircdangulis  dba,cab  vna  cum  eo, ^ quod  ex  bf 
quadrato . - 


THEOREMA  CLXXIX.  PROPOSITIO  CXCIII. 


Si  veropundhim  e fit  inter  a & b rcchngnlum  ceb  minus’ cft, quam 
feftangulum  cai  eodemipfo  lpario,  videlicet  re&angulo  DE  A,  quod  A 
fimili  ratione  dcmonftrabitur. 


LEM- 

V. 


A B B 
l_l- 


COMMmr-<l(If  J. 

. . • - -i  ~ « 

Quod  fimili  ratione  dcmonftrabitur]  Efl enim  redangulum  cab  vna  eum  quadrato  A 
ir  II  aquale  quadrat»  ex  r a, & redangulum  n ?k  Vna  eum  quadrato  ex  b f aquate  efl  quo- 
dratoex  p«:  quadratum  vero  ex  bf  efl  aquale  Vitiat  gulo  cbb  Vna  cum  quadrato  ex  B>. 
ergoredangulum  cab  vna  cum  quadrato  ex  bf  ttquale  efl  red  angulis  dba,  cbb  Vna  cum 
quairalocx  bf  & dempto  communi  quadrato  ex  bf,  relinquitur  redangulum  CAB  *q*o- 
le  redangnhs  de  a , c e 1,  ndangulum  igitur  cbb  minus  efl , quam  redangulum  cab, pe» 

8 angulo  dia. 


/ 

I 


THEOREMA  CLXXX.  PROPOSITIO  CXCIVi  LEM. 

VU 

Quod  fi  e pun&um  fit  inter  B & c,  eadem  ratione  r exanguium  ceb 
minus  cft,  quam  rc&angulum  aed  rcctangulo  abd  . 

A B F B C D 


COMMF.  7^T^tl{irS. 

T^amcum  redangulum  aed  Vna  cum  quadrato  ex  bf  aquale  (it  quadrato  ex  fa  red  an- 
gulum Vero  abd  vna  cum  quadrato  cx  er  eidem  quadrato  ex  ea  Jit  aquale,  & quadratum 
ex  os  aquale  rtdangulo  ceb  vna  tum  quadrato  cx  e f dempto  communi  quadrato  rt  BF, 
fequitnr redangulum  aed  aquale  efferedangulo  abd  vna  cum  ceb  rtdangulo  ergo  ceb 
redangulum  minus  efl  quam'  redangulum  abd  red  angulo  abd,  id  quod  dcmcnflranium 
proponebatur.  ' * ,r  " * 
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THEOREMA  CLXXXI.  PROPOSITIO  CXCV. 

LEM. 

v II*  Sit  redta  linea  a b aqualis  ipfi  B e Se  duo  pun&a  d e fumamur . Dico 

quadratum  ex  A B quater  iumptum  aquale  elle  redtangulo  a d c bis,  viu 
cum  redtangulo  aec  bis,  & quadratis  ex  db,  be  bis  lumpds. 


Hoc  autem  pcrfpicuum  cft . quadratum 
enim  ex  ab  bis  fumpium  propter  bipartitas  fe- 
tfiones  aequale  cft  rcflai.guio  rc  bis, & qua- 
drato es  os  bis  : itemque  quadratum  ex  ab 
bisclt  aequald  reSangulo  ahc  bis,  & bis, «i,, 
quod  fit  cx  is  quadrato. 


A D E B C 

-~l 1-1- — 


A D 1 E C 
1—1 1— 


A IBS  . C 

— ■ ■ 1 1 1.-'  . 


THEOREMA  CLXXXII.  PROPOSITIO  CXCVL 

LEM. 

VIII.  • *v- 

Sit  redis  linea  a b aqualis  ipficD:&  fumatur  pundtum  E.  Dico  qua» 
drata  ex  ae,  ED  aqualia  efle  quadratis  ex  BE,  EC,  Si  re dt angulo  ac® 
bis  fiimpto. 


E A 


Secetur  b c bifariam  in  f.  & quoniam 
quadratum  ex  df  bis  fumptiim  aquaie  eft  re- 
dangulo  acd  bis.&bisquadraioex  cf;  ap* 

Pofito  communi  quadrato  ex  bi  bis  erit  re- 
■ ’ dUagulum  acu  bis  vnacumquadratifcex  cf, 
fa  bis,  sequale  quadrattsex  n , f fum- 
. ptis . fed  quadratis  ex  D F , f b bis  fumptis  z- 
qualiafunt  quadrata  ex  * e,  e d : quadratis  au- 
tem ex  c f , f b bis  fumpti  aequalia  funt  ex  r.E,sc  quadrata,  quadrata  igitur  cx  ai, 
ifi  aequalia  funt  quadratis  cx  ia,sc  & rcftangulo  acd  bislumpto. 


B F EC  » 


.LEM. 

IX. 


THEOREMA  CL XXX  III.  PROP.OSITlb  CXCIII. 

Sit  redlangulum  bac  vna  cum  quadrato  ex  cd  iqualc  quadrato  ex 
ad.  Dico  cd  ipfi  D B aqualem  efle.  . ' 


Commune  enim  auferatur  quadratum  ex  cd.  erit  reliquum  quod  continetur  ac, 
db  sequale  rc&angulo  dca.  aqualis  igitur  eft  dc  ipfi  db. 


H»i  Immaeft  Velati cernuer  fam  fexte prepofitioni?  fecundi  libri  elementorum  , in  enim 
demonflratione  cur»  nonnulla  defiderari  videantur , no t flamus, Cr afcrtius  explicare  tento 
iimus,  boc  modo  . 

Ominaiie 
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CtnmHtte  auferantur  quadratum  ex  cd.  ertt  reliquam  red  ungulum  bac  aquale  ndan- 
gulo  d a c Vna  cum  redanguio  DCA.  efl  enim  ex  fecunda  pr  portione  fecund  elementorum 
quadratumcx  ad  aquale retfangulo  dac  vna  cum  re  d angulo  a n c,hoccH  vna  eum  redan- 
guio DCiiC  quadrata  ex  CD  per  tertium  etufiem  [ei  per  primum  redangu  'u-H  a a c aqua- 
le ejlredmgulo  dac  Vna  eumeo , quod  E D , er  ac  continetur,  quare  rarius  ablato  com- 
muni rt  3 angulo  dac  relinquitur  red angulum  contentum  BD,  & A C aqua,  e redanguio 
dca  aqualis  igitur  ejl  reda  linea  c D ipfi  d b ■ 

...  ' 1 'j.  ) ;;  ;;5 

THEOREMA  CLXXX1V.  PROPOSITIO  CXCVIII. 


Sit  rcdangnlum  acb  vna  cum  quadrato  ex  cd  «quale  quadiato  ex 
DB.  Dico  rectam  lineam  ad  «qualem  efle  ipfi  db. 

Ponatur  ipfi  cd  aequalis  de.  ergo  rcftan- 
gulum  c b e vna  cuna  quadraro  ex  d r.  hoc  qua-  A> 

dratoex  cd  squale  clt  quadrato  ce  db,  hoc  J J J 

eftrcftangulo  acb  vna  cum  quadrato  ex  cd. 

quare  reftangulum  cie  cftsqualc  rcftangu-  ..  \ 

io  ACB,  & proptcrca  refla  linea  ac  squalis  ipfi  n.  Sed  & cd  squalis  ipfi  db.' 
tota  igitur  a o toti  db  dl squalis. 


LEM. 


COMME^T^HirS. 


\ i..  at : ts  • ,*»  ti 

fcn  3 9 •*!» 


Hoc  lemma  conucrfum  ejl  quinta  propofitionit  fecundi  elementorum  . 

Quare  reftaugulqnp  e»  h eft  squale  reflangulo  acbJ  -Nempe  ablato  communi,  Vide- 
licet quadrato  tx  C D , 


A X 


THEOREMA  CLXXXV.  PROPOSITIO  CXCIX 


.«i  aid 


?!lr,::o 


Sit  rurius  redangulum  bac  vna  cum  quadrato  ex  db  «quale qua- 
drato ex  A d . Dico  redam  lineam  cd  ipfi  d b efle  «qualem.  - 11  - 

.'i  mr.joi  : Z ..  'd , • . i 


LEM. 

XI. 


1 A 

r-V- 


Ponatur  rnim  ipfi  o*  squalis  ab.  & qup- 
niam  reftangulum  . ac  vna  cumquadrato  ex 
db,  hoc  eft  cum  quadraro  ex  ba  aquale  eft 
quadrato  ex  a d,  commune  auferatur  reian- 
gulum  dac.  ergo  reliquum,  quod  bd,  & ac 

continetur , videlicet  reftangulum  bac  vna  cum  quadrato  ex  ba,  quod  eft  reftan- 
gulum e ba  squale  eft  ipfi  aoc  reflangulo-  quare  rcfta  linea  ba,  hoc  eft  *D  ipfi 
De  eft  squalis. 


e o m m e iq  r o*  s n 

' 't  A 

Commune  auferatur  reftangulum  dac]  Eli  enim  redangulum  bac  aquale  redrngu- 
lo  dac  Vn.icumeo  , quod  bd  & ac  continetur  . quairatumveroex  ad  aquale  efirtdai» 
gulo  DAC  Unicum  AOC  redaogulo . 

Qu  d eft  reftangulum  ctAltr  tertia  fecundi  elementorum . 

Qjj .a r _■  refla  linea  ea,  hoc  eft  b d ipfi  d c eft  squalis  ] Quoniam  enim  reB angulum 
cba  aquate  e;,  redaugulo  A de  , erit  ut  ac  ad  cd  ua  da  ad  E B , & componendo  Vt  i D 
a*  oc,  ira  Da  ad  ba  . ergo  r A ipfi  dc  eft  aqualis . 

' ' • .•  .Jl  . ..  i.;.  . :1  . >.  filv.;- 

> A T . - a I Z’} 


Ece  i 


THEO- 
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LEM1 

XII. 


THEOREMA  CLXXXVX,  PROPOSITIO  CC: 

, * '■  ‘J  '\  * - 

Sit  reda  linea  ab,  in  qua  fumantur  tria  punda  cde,  ita  vt  B F.  litas* 
qualis  E e,  & reei:  angulum  aed,  quadrato  ex  cExquale,  Dico  vcba 
ad  ac,  ita  efle  bd  ad  dc. 


Quoniam  enim  re&angulum  aed  jqualeeft 
i A quadrato  ex  u,  em  vt  ab  ad  ac,  ita  ce  ad  A cde 

B bd.  quare  per  conucrfionem  rationis,  antece-  i— 1.^1. 

dentibufque  bis  fumptis , & diuidendo  vt  e a ad 
ac,  ita  erit  bd  ad  dc. 


COMMltiTA^irS. 


Hoc  lemmi,  & quod  fcquiturin  Gratis  codicibus  corruptijjlma  funt , qua  nos  r eUituimus'. 

X Erit  vt  a E ad  E c,  ita  cb  ad  ebJ  Hac  nos  addidimus  perfptcustatis  caujfa  in  Grata 
enim  i odi  ce  tantum  legitur  dtuny.r . 

g Quare  per  conucrfionem  rationis,  antcccdentibufque  bis  fumptis,  fit  diuidendo  vt 
ea  ad  ac  ita  erit  eo  ad  DC]  Quoniam  enim  >t  ab  ad  tc  , ira  ce  ai  bd,  eris  pu  m- 
ttcrjionemrationis  Vt  ea  ad  »t,«a  ac.  ad  cd  & antecedentium  iuplavt  ba,ac  oie* 
ita  »c  ad  CD.  eftensm  t c tpfius  c«  dupla,  ergo  diuidendo  vt  ea  ad  ac, itae/l  no  ai  Dt. 


X.EML  THEOREMA  CLXXXVII.  PROPOSITIO  CCI. 

XUL  • ■'  "> 

Sit  rurfus  rcdangulum  bcd  xqualc  quadrato  cx  ce,&  ac  ipfi  ce  £- 
. i qualis."  Dico  fedanguium  ab  E iedarigulo  cBD^iqualc  cfle. 

Quoniam  enim  reftangulum  bcd  qttadrato- 
ex  ce  cftatqualc.vt  bc  ad  ct  hoceilA<}5  4,  ita  ;i  . , .. 

A erit  c b , hoc  eft  a c ad  c d . fit  tota  ad  totam, fit  t , 

per conueriionem rationis , & fpacium  fpacio^e-  . , . , s 

quaie.  ergo  rccUneulum  abe  squale  eft 'cKd  . . ' ‘ * ‘ 

B rc  ungula . fcd  ill*l  etiam  confiat , re&anguium  fcilfcet  a d b Jpfi  bbc  aquale  effe. 

Si  enim  a quadrato  ea, fit  a rctUngulo  elo  auferatur  coipotuuc  quadratum  ex  cd, 
r qua  relinquentur  aqualia  erunt.  ‘ • 

. ■ '\v:  \-j  • ‘ 

i»  . 

A Et  tota  ad  totam,  fit  per  conucrfionem  rationis,5t  fpacium  fpacio  aqu  ale]  Quoniam 
enim  eft  Vt  B c ad  c.  a tta  a c ad  c n , erit  componenda  Vt  tota  » a a c , hoc  eft  ad  totam  t c, 
le.feeudi  ita  pars  AD  ai  partem  dc  ,ergo  reliqua  »D  ad  reliquans  de  , vt  »a  ai  \ c : «Sr  per  eotsner. 
it.fcxti.  fionem  rationis  01  ad  bb,  VtAtaitc.  reflangulum  igitur  aeb  reSangulo  cba  tft  *• 
quale.  •’  ' 

Sed  hoc  etiam  aliter  demcnOrcrt  p fj  r>  r • . Tqarn  cum  refla  linea  a b bifariam  fece- 
O.keuii  turin  0,  atque  ipft  addatur  te  erit  refl angulum  aeb  vnacum  quadrato  ex  ec  aequale  qua. 
irato  & cs.fed  cdrm  auadrato  ex  c B aqualia  funt  vtraque  reflangula  ce  d,sci>.  reflan- 
■ gulunt  tvmir  a R f Vnacum  quadrato  ex  ec  aquale  eft  It  fl  angulo  c p n ntu  i cum  re  fl angulo 
s.feeudi.  Et  bi  qUarlab  aioq.adratoex  tc  abalrerapa  te  ,& ab  altera  refl  angulo  bcd  qua  inter 
fe  aqualia  funt,  fctjuirur  reflangulum  apb  refl  angui  n c b D aquale  rffc  . 

B Sed  illud  etiam  conftat.reftangulumfcilicct  a de  ipfi  edc  aquale  efTc  ] T^amcum 
ac  fit  aqualis  c e,  reflanguluvt  a d e vna  cum  quadrato  cx  cd  aquale  eft  quadrato  tx  c e. 

fcd  rc. 


I 

\ 

, LIBER  SEPTIWVS.  ■ 4oj 

fel  re  il  angulum  Bnc  Vm  cum  quadrato  ex c cd  efl aquale rctiangulo  s cd  >btc  efi  quadra- 

tu  ex  ce.  quare  fublato  communi  quadrato  ex  cd,  relinquitur  reSangulum  «de  rellan-  5 fecudf. 

ple  toc  aquale.  uJcxti. 

ALITER  quoque  idem  dcmonftrari  poteft,  h<"c  pado  . 

Quoniam vt coca  s a ad  hc , ica elt pars  «d  ad  dc,  erit ,&  reliqua  bd  ad  de,  vt 
ad  ad  Dci&propccreare&ucgulum  «de  aequale  eftrcdangulo  ane. 


THEOREMA  CLXXXVIII.  PROPOSITIO  CCII.  LEM. 

* • XIV. ’ 

In  duas  parallelas  a B , c D per  idem  pun&um  e tres  re£tx  liucx  AED  ' 
b ec,  f eg  ducantur  . Dico  vt  redangulum  a e b ad  redangulum  a f B, 
ira  die  redangulum  CED  ad  CGD  redangulum. 

Hoc  per  compotitam  proportionem  mani- 
feftumclt.  vt  enim  a e ad  eu,  ita  cft  af  ad 
do:&  vt  r.  a ad  ac , ita  fb  ad  cic>'  & com- 
ponuntur ex  hisproportionibusfpatia.  Con- 
ftat  igitur  propoli  tum  • 


Sed  licet  etiam  aliter  demonftrarc  ablque  compofita  proportione, 
hoc  pado. 

Quoniam  enim  vt  ab  ad  eb  , ita  cd  de  ad  scierit  redangulum  aeb  ad  quadra- 
tumex  E.,vt  redangulum  dec  ad  quadratumex  EC,vt  autem  quadratum  ex  gr.ad 
quadratum cx  bf,  ita  quadratum  ex  ec  ad  quadratum  ex  cc.  quare  ex  aequali  vc 
redangulum  a'sb  ad  quadratumex  bf,  itaredahgtilum  d b e ad  quadratum  qjt  cg.  v 
Sed  vt  quadratum  ex  rf  ad  redangulum  bf  a,  ita  quadratam' ex  cc  ad  redangulum 
cgd.  ex  atquaii  igitur  vt  redangulum  aeb  ad  redangiilutn  a f b , ita  redangulum 
c e o.  ad  redangulum  cgd. 

C 0 M M E T A \ l V S.  , 


A . F.JB 


I i 


A 


•i\ 


c O D 


Hoc  per  compotitam  proportionem  manifeflumetl]  Cum  emm  reSt  linee  A p , cn  4 
interft parallela  fint  ,mt  «sc  trienguium  fimile  triangulo  dbg,  & triangule  fbb  fimiie 
npfi  CBC.  quare  >t  e a ad  ap  , ita  id  at  ixat  & *»  EB  at  bf  , ita  EC  ai  cc.  f repor, 
tia  autem  red  anguli  ab  s ad  re  3 angulum  afb  componitur  ex  pnportt  One  EA  «d  AF,  & 
proportione  ti  ad  <se:  & proportio  redanguli  ceu  ad  redangulum  CGD  componitur  ex 
proportione  i d ad  DC,  dr  proportione  ec  ad  cc . quare  cum  proportiones,  exquibut  com- 
ponuntur, eadem  fint , [equitur  re  ff  anguium  aeb  ad  afb  redangulum  ,ua  efie  , ut  reti  an- 
guium c E D ad  redangulum  CCD. 


IN  QVINTVM  LIBRVM  CON1CORVM  LEMMATA! 

THEOREMA  CLXXXIX.  PROPOSITIO  CCIII.  LEM. 

L 

\ t * " ; 

Sit  triangulum  a b c , & ducatur  perpendicularis  ad.  Dico  fi  redt  an- 
gulum bdc  xqualc  fic  quadrato  cx  ad,  angulum  ad  A retium  efle , fi 
maius  obtufum,  fi  vero  minus  acutum- 

« 1 ‘ 

. . ■ .....  . ’ *•’  .J 

Sit  pri- 
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;:in  cft,  quod  fit  cx  ac  quadratum.  crgoCt  datum  rcflangulum  tno,&datu  ft  nr. 
quaic  ii  ipfa  oas.^Wiunfluin  c djwfc.  Quoniam  igiiUf  poiiiioiie«iJ(i»  duabus  r^fli.s  G H 
Itucis  in  plano,  eTb  , rff’<}ukyaT*ct»  ingpldnaterie c-  r.ftnuun.u.  ; ter  a uato  pun-  Jt'  '•  f 
Ro  n fafla  cft  feflioliypei  bole,  cuius  diameter  quidem  cfi  e , vc.tcx  aurem,  e pun-  -iil 
toiu&*fcitioneaddiamctiuu»dufla;  in  cato  angulo  ai  e appbcantbr  ^fuliwi  L 
fpjtia  adiaeentia  ipli  dg,  laluud  ncmqiic  habentia, liucasex  diametro  aMcifcas/<]ex  H 
interSpftflite;  pt/riAurii  n interii  iunrnt.tec  cwedentik  ngura  fimili  ei , qum  rufiis  ti-'N 
ncis  bdg  tontinetiir  ^ciiupf»  fceuopofttwned.ua.  v >•, 

...  \ . •'  »?f*  :c'«  f» 

Componetur  autem  problema  in  hunc  modum . 


O 


Sint  dux  reflz  line*  ab.bc  pofitionc  dat*,  & datum  punflum  o.  iunflaque  pb 
producatur  ad  f , vtfit  m ipli  di  zqualis,  & ducatur  perpendiculari,  ni  ,ponatur- 
qucipli  bf  zqualis  Ft  ; &riunfla  cd  ad  a p oducatur.  atqucipli  bd  aptetur  adre- 
d.s  angulos  u c,  ita  vt  quadrato  ex  ac  squale  fit  rcflangulum  b d g :& circa  ciaine-  “ 
trum  1,  £ hyperbole  describatur,  it  in  rcfoluiioordufluin  eft.  Dico  eam  problema 
efficere  . Qj  mani  enim  b : eft  xqualis  r c.  critSr  ad  ipfi  B i:  aqualis;  ergo  vtraque 
ipfarum  a ,dc  poti  flate  quarta  pars  cftquadrati  cx  ac  . hoc  cft  reftanguli  r o»  CL. 
hoc  cft  gu  zqux  addia.net  um  ed  conftituicur  dcmonftratum  etenim  cft  infecundo 
libro conicoiu  u , refl-slincas  af,,lc  ipfiushyperbolx  afymptotoscfle. 


C O M M E “H  T A H i~V  f. 


Patum  igitur  eft  punflum  c]  Ex  xq. libri  datorum  . funtenim  AB  , ac  paptuneiate.  A 
Croi*n«iJ  tMr  Jf*  fbr  adde  rr  fs  ' ’*  ■ a * “T*  utj  ~ J 

Quare & punflum  b dabitur  i Ex  ij.enfdim  Itbti.  c • ■'  | . r.  . rr.ntr.r.  ft-  B 

XJucatur  a punflo  d ad  reflato  lineam  rei-perpeiitReularts  df}  tddetnt  iit  lotus  C 
tomptus  efje  non  entm  ducenda  cfl  r»  adfrpfam  n c perpendiculares,  ntfi  quando  r B , PC  rc*  < 't 
dum  angulum  continent,  qntppr  enmneeiffefit  retia  n Itneam  vr  ipfi  no  parallelam  ejft.fed 
fortaff  dtcemus  boc problema  theoremati  fcquents  tantum  inferum  rta-qnoaffmprtti  i A » V <5 
adretl  js  tnterfe  angulos  ftatuuucur . nam  in  quarto  UbtO  idem  problema  a "Pappo  aliter  con- 
fcnbutrr.  - a 

Erg  o & punflum  f cft  datum  ] £ri  J.  hir:  datorum . nam  & rtSa  linea  ve  pofitionc  D 
datur  ei  jo.  eiujtem . 

Quare  refla  linea  ac  magnitudine  dabitur,  ex  x‘.eiafdem.  >'  •_ 

Vtraque  igitur  ipfarum  a r,  nc  p,  trflate  quartapars  crk  rcflanguK  E o e ] Defide- 
ratur  en  Grato  codte  rrrafrrr  >rt  X. 

Quaretet ipfa  dg,& punflum  g datur]  Efl  «im  ex  tq.vel  77.  fexti  elementorum, Vt 
B D ad  a , ita  ac  ad  D c , Cr  data  efl  nc  . e 0 ' tvfa  Dc  . eHqne  da-um  punClam  o :qnr- 
rr.tPipfum  g dabitur  ex  ay. datarum  Grx  tu>  eoder  in  Minii  eg>  legendum  puto  % 81 
tolir  ro'  0.  1 -j«5j  ;•*,  » 

Qu  miam  igitur  pofttn  n’  datis  duabus  reftis  lineis  in  plano  En,  os  ] Craeas  co- 
dex borri  /r  Sim  Srl.fj.iimr  S r.  ro9r.ru  euriS  mr . ego  legendum  Opinor  XvV  ivirtrr  i r Am 

Eta  dato  punflo  o fafla  eft  feflio  hyprrbol  ' ] G a rscndtX  mrndof-s  r(l,  m quo  legi- 
tur . % rirr  IMr  Trr  i.r  <an'  uti?  r yrtlj  u ortefSrrir  hdfrrtfrt  ph  «'  «X  &i.  fpree  le- 
genimac.t  ^ 2m%  Srbirrre  r » X yirrrur  <+0’Xn' ; ?lr  i*».  - 

Etpoffun.  fpatiaadiacen.ia  ipli  r,]  itbra  0 eodtei meniole legite  Sa 
Latirudi  it  Ique  habentia  lineas  ei  diametro  abfc  flas,  Stc.  1 Gracus  eidi  x #A»r»  fx»- 

era  morar  «>ai  firir  legendam  wxdrnr  e '/ana , i morte  afaefiatr 

Et  excedem  a figura  fimiles.  qua  1 ncis  e dg  ci  minetur  ] Gracus  codex  impfldtxtt 
rm  ile  tfiti»  oxo  Sad  t Su  lege  rj  -jo.'  ito. 

Et  ducatur  peiper.dicularis  i f]  id  quxfuprafcripfimnsin  c. 

Et  circa  diametrum  dk  hyperbole  deferibatur]  Ex  qj.  primi  conicorum . 

Hoceft  figura, quzad diametrum  1 I)  con llituitur } Grtcnsc  d r “tKj  T»  Oftc  t?  Q 
«XJiAfiiir»  itu  i rlt  tofiem. ego  legerem  TrSh  ri  mrr'r  ri  te  fim/eir/a  Utor . 

. • • ••  THEO- 
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theorema  cxc.  propositio  CCV.,rl  ; 


ir.tr 

r-  ■ ■ 


Sit  reda  linea  AB  politione  data,  & datum  pundum  C;  ducaturque 
A bc,&  ponatur  bd  data,  cui  ad  redos  angulos  erigatur  de.  Dico  pun- 
dum  e pofidone  tangere  coni  fcrtioncm  hyperbolen,  qu*  per  pandum 
• tranfit. 


f'V-  • 


Ducitur  perpendicularis  er  :atque  ipfi  bd  aequalis  ponatur  f A.  ergo  purfliim  a 
eft  datum,  erigatur  ipfi  r.A  ad  reflos  angulos  »c,  qu*  pofitione  data  erit  . & rete 
line*  bc  produftx  occurrat  in  g.  Itaque  duabus  reflis  lineis  ea,  a g pofitioncdatw 
F & dato  punflo  c , hyperbole  circa  afymptotos  c a,  a b dcfcnbarur . tranfibit  igmir  i. 
G per  punflum  e,  propterca,quod  bc  clt «qualis  eg:  cftenuu  tota  bd  lotti  a> 
eft  tota  bb  toti  cg  sequaiis.  ■ ■ ’• 

Componetur  autem  hoc  modo . 

Sit  refla  linea  ab  data  politione , daturoque  punflum  c:  & ducatur  «c: 

3 linea,  in  qua  h fit  data,  cui  «qualis  ponatur  faj  duflafcilicet  cf  perpendiculari, 
rieaturque^c  ad  refles  angulos,  qui  ipfi  bc  m punt.oo  occTOt.&mi 


ro  linea , 

L efficere  hoc  eft  fi  perpendicularis  ducatur  id,  reflam  lmcam  ‘f " f ^ £ 

efle.  Illud  vero  pcrfpicuum  eft  propter  afymptotos , cum  eg  fit  «qualis  c b ergo  ct 


ad  Ipfi  ttt&L  tota  af,  hoc  eft  n ipfi  >»  squalis  erit. 

ccinintrunin. 

A Sit  refla  linea  A b pofitione  data , & datum  punflum  c i Cracns  codex  61* h Uto*  • 
mg  lo6fl*m  7«'  y.  fed puto  le flendum  Hem  •»•"*  »'  Stint*.  ro  ii  T*  >• 

B Atque  ipfi  » d sequaiis  ponatur  fi]  H-c  mi  add.imns  q * m Grato  codice  defidtrtr. 

videbamur . quare  legendum  erit  »'x8»  £ Ut#»  i i rt  H t 
C Ergo  punflum  a eft  dAtum  j Ex  17.  datorum  Gracus  autem  todtx  habet  *f‘ 

Xf  T»  X. 

D Qui  pofitione  data  erit  ] Ex  30.  datorum . 

E Hyperbole  circa  afymptotos  ga,ab  deferibator]  Ex  antecedente  in  Grato  antemh- 
iee  dcc/l  verbum  yeytdtu. 

F Tranfibit  igitur  & per  punflum  b propterca  quod  bc  fit  «qualis  bc  jEar  ?. 

libri  conicorum.  ... 

6 Eft  enim  tota  bd  toti  FA,hoceft  tota  be  toti  cc  sequaiis]  Quoniam  enim  datet 
deline*  si>  aqualis  f nuitur  r u,& interfe  paralicl*  fine  cf  , de,  ac, erit  ex  1.  fexli‘i~ 

mentorum 
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tii.niorum,  »*  lir  id  fe,  ita  ec  ad  ci , & compone ado ve  di  ai  ir,  ita  n ad  bc,  *£ 
amem  ;f  ji(  f \,ita  tc  « l co»  quare  ex  aquali  “tit  b d ai  rk,  ite  n «<  cc.  atque  eji  D 
tquahs  F»  ergo  & BE  aqualis  c c , & dempta  Vtnnque  communt  ce,critreliqua  r.c  reli- 
qua  u-.  aqualis . Ia  O Acae  ,iice  nonnulla  iecjfr  videntur,  qm  fie  hibei  ir«  yu’ ,'aii, 

tfat  n'  . 

iit  ducatur  jcj  hGrxco  codice  tntndtfc , Vt  opinor,  Itgitur  » ii  JVf<i>rftf  **  /3  5,  wow  H 
* enim  bc  efi  byperbAc  dumeter . Sed  fortajfe  legendum  erit  jp/  X<«£0«  » jSj.. 

. Et  circa  afymptotos  ga.ab  per  pundlurn  c intra  datum  hyperbole  deferibatur.  K 
Ea  antecedente  . fetet  autem  datlabypcrbolerctlam  haeam  bg  1»  e pando  . 

THEOREMA  CXCI.  PROPOSITIO  CCVI. 

Sit  vt  b a ad  ac,  ita  quadratum  c.v  bd  ad  quadrarum  cx  dc. 
ip/arum  ba,  ac  mediani  proportionalem  efle  ad. 

A C D X B f 

1 «I 1 — . ... 

Ponatur  ipfi  cd  aequalis  di.  ergo diuidendo  vt  bc  ad  ca,  hoc  cft  vt  redlangu-  i.fexri. 

Ium  cu  ad  rcftangulum,  quod  ac,  b a continetur,  ita  rcdtangulum  ce  a ad  qua-  A 
dratumex  bd.  re  angulum  igitur  contentum  ac,  bb  quadrato  cx  bd,  hoc  cft  rc-  »•  quinti, 
dianguio  c d b eft  squale,  e,  goob  proportionem,  & componendo,  vt  bd  ad  d e, hoc  B 
cftad  DC,ita  OA  ad  ac  quare  & tota  ad  totam  videlicet  vt  ba  ad  ab,  ita  da  ad  C 
ac.  ipfarum  igithr  ba,ac  media  proportionalis  cft  ad. 

C 0 74  M E 7^  T V S. 

Ita  redlangulura  cbb  ad  quadratum  ex  bd]  Quadratum  enim  ex  bd  fuperat  quadra  A 
tum  ex  dc,  hot  etlex  d , reti  angulo  cse  cx  6.  fecundi  elementorum , cum  retia  linea  c a 
bifariam  fecetur  ia  d,  atque  ei aitungantur  e b ■ 

Ergo  ob proportionem  & componendo , vt  su  ad  de  , hoc  cft  ad  dc  , ita  d a ad  B 
A c]  Qamiantentmrctf angulum  contentum  ac,  bb  rtdangulo  cde  ci  aquale  , vt  bb  ad 
x D,ita  o c ad  cx  , & componendo  vt  bd  ad  D B ,hoc cflad  DC  , ita  D a ad  ac.  1 

QuarcSc  totaadtotum,  videlicet  ,>t  ba  ad  ad,  ita  da  ad  acJ  Sequitur  namque  C 
ex  duodecima  quinti  elementorum,  vt  id,da  ad  dc,  c a , hoc  e{l  vt  ba  ad  ad,  ita  da 
ad  ac. 

/ 

THEOREMA  CXCII.  PROPOSITIO  CCVII.  ^.EM- 

Sit  reclangulum  a bc  aequale  duplo  quadrati  ex  ac.  Dico  rectam  Ii- 
Iineam  a c ipfi  c b aequalem  elle  . 

n A c B 

1 1 

Ponatur  ipfi  ac  aequalis  ad.  erit  redlanguliim  CDA-aequalc  redtangulo  abc,&  A 
funt  ad  eandem  redlam  lineam . ergo  d a hoc  cft  ac  ipfi  c b cft  squalis . B 

C 0 2>/  74  E H T A H 1 V S. 

Erit  cn,  ea  redlangulum  squale  redi  angulo  abc]  Ei  enim  reSaagutum  cd  a ad  A 
quadratura  ex  ac  ,*f  nc  ai  c a videlicet  duplum,  ac  proptcrca  rcHangulum  adc  duplo  ftxti. 
quadrati  cx  A c ,hoc  eji  reclangulo  abc  efl  aquale  . 

F ff  Et 


Dico 


LEM. 

IV. 
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A c ipfi  c B aqualem  eSe  • 


THEOREMA  CXCIII.  PROPOSITIO  CCVIII. 

LEM. 

V1'  Circa  eafdcm  afymptotos  ab, bc,  hipcrtolc  de, df  dcicribantur 
Dico  eas  intcrfe  non  conucnire. 


A Si  enim  fieri  potefi , conucniant  ad  pun- 
dium  d,  & per  d in  fefliones  ducatur  refla 
linea  A nere,  erit  propter  Icdhonem  qui- 
dem d f redta  linea  ad  squalis  fc,  pro- 
pter fedlionem  vero  n e , erit  A D squalis 
ie.  quare  fc  ipfi  c«e(i  squalis,  quod  fie- 
ri non  potcft . non  igitur  fefliones  inter  fe 
conueniunt . 


8 


Dico  pretcrea  eas , etiam  fi  infinite  augeantur  ad  fcfe  propius  acce- 
dere^ ad  minus  intcruallum  peruenire. 


B 

C 


Ducatur  enim  alia  refla  linea 
ii  k , & fit  diameter , cuius  termi- 
nus pundlum  m . erit  igitur  vt  re- 
dlangulum  Mts  ad  quadratum 
ex  i * , ita  tranfucrfum  figuts  . 
latusad  redlum.  vt  autem  mop 
ad  reflangulum  ad  quadratum  ex 
ox,ita  tranfuerfum  latus  ad  rc- 
dlum  . ergo  vt  reflangulum  « LH 
ad  quadratum  ctu,  ita  redlan- 
gulum  mop  ad  quadratum  ex 
oa:  & permutando,  rcftangu- 
lumvero  mln  maius  cftrcflan- 
gulo  mop.  quare  rr  maior eft, 
quam  R s . atque  e II  propoter  fe- 
dliones  reaangulum  fpj  squa- 
le reflagulo  krii.  minor  igitiir 
eft  x n , quam  n r , quare  fcmper 
ad  minus  intcruallum  perucniut. 

Sed  5:  illud  facile  conftare  po- 
tcft . Si  enim  vtraque  ipfarum  ad  afymptotos  propius  accedit , de  ad  fcfe  propius  ac' 
cedant,  necefle  cft . 


COMMEIiT^HirS. 


A Et  per  n in  feaiones  ducatur  refla  linea  adefc]  Cneus  c*d'r  £,  £»  T»  X X»> 
9uear  rlt  st/sdr  iu6ha  a2  *X£i>.  fed  legendum  puto,  f 5 m rS  X Sniyjlv  #(V  to urio- 
tm*  »’  c 1 1 f y n imm  prlures  linea  funt.  fed  una  tantum  f»  pluribus  punBts  fetis, 

B DucaturcnimaliareflalineaH k ] Si»r d#*l,rprrWssHN K F.nr  ,psr  tircaesfin 
afymptotos  ab,  ec  deferipta,  yt  docetur  m quarta  propofitione  fecundi  hk.conic, 
quarti  libri  huius , vel  in  zoq,  huius  ,&  lutelligsntur  reda  line t irci  cfc,  nsosnl 
i earum 
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tarum  diametrum  s t ordmattm  applicata  , qua  tuter  /e  parallela  eruat . veraque  enim  paral- 
lela eflreda  Irnea  j»  punito  v ,,vel  n fedionem  contingenti  ex  f.  fecundi  libri  conicorum . 

Et  fit  diameter,  cu.us  terminus  punitum  m.  7s(d  n potefi  idem  terminus  effe  iumetn  1 
Vtriufque  Jedionss . producatur  enim  lpnb  diameter  in  punda  m cfjta  vt  u>  fit  aqualis 
bn  & CB  aqualis  BP.  erit  pandum  m terminus  diametri  fedioms  s p;  <jr  y terminus 
diametri  fedtonis  dpe,  quod  b fit  Vtriufque  centrum  . quare  mirum  videtur  Tappum  Vllo 
eodemque  puntlo  m Vti  protermino  Vtriufque  diametri  ni  fi  forte  smelligamus  duo  punda, 
qua  ternum  fune , eadem  littera  notati,  quod  nouum  efi,  & inufitatum  . 

Erit  igitur  vt  rcdtangulum  uls  aJ  quadratum  cx  Lx,ita  traniuerAim  rigurte  la- 
tus  ad  latus  rcAuin  ] Ex  ii. primi  libri  conicorum . 

Vtautcin  mop  rcuangulum  ad  quadratum  ex  or,  ita  tranfuerfum  figur®  latus 
adredtum  j Hoc  efl  vt  redangulum  '3.0  p ad  quadratum  cx  os,  ita  figura,  qua  fit  ad  pq, 
diametrum  fedionis  D PB  tranfuerfum  latus  adredum  alta  enim  fuit  lluius  figura  latera  , at- 
que ea  de  quibus  proxime  didum  efi , quamquam  eadem  interf e proportionem  habeant . nam  vt 
figura , qua  fit  ad  nh  diametrum  fediouis  S nf  tranfuerfum  latus  adredum  , itacfl  figura, 
qua  fit  ad  diametrum  rnjedioms  dpi  tranfuerfum  latus  adredum , quod  facile  demonflra-  reeu(Mj; 
bitur  hoc  modo.  Ducatur  reda  linea  nt  fedionem  S nf  contingens  m N , ducatur  pv,  conico'-' 
quafedionem  dpi  contiogatin  p erunt  nt,pv  parallela  interfefe,Vtraque  ensm  paralle- 
la efi  reda  linea  kc,  vel  HK  ex  quinta  fecundi  conicorum, & fient  triangula  bnt,Ipv/T- 
milia,  ergovt  «s  ad  ST,  ita  er  ad  pv  & vt  quadratum  ex  bs  ad  quadratum  ex  st,  4< 
ita  quadratum  ex  bp  ad  quadratumex  pv.  fedvt  quadratum  ex  BS  ad  quadratum  ex  N t ,,,,  !****■ 
ita  figura  qua  fit  ad  diametrum  n m tranfuerfum  latus  ad  redum ; ex  tjs , qua  tradita  funt  n, 
prima  fecundi  conicorum , & eadem  ratione  ve  quadratum  ex  b p ad  quadratum  ex  pv,  ita  fi- 
gura,  qua  fit  ad  diametrum  p njranfuerfum  latus  ad  redum,  ergovt  figura  ad  diametrum  n m 
tranfuerfum  latut  ad  redum , itafiguraad  PQ.  diametrum  tranfuerfum  latus  ad  redum.  ex 
quibus  conflat  hyperbolae  s s f,dp  e interf e fimilesc/fe,  itemque  alias,  quacunque  circa 
eafdem  afymptotos  hoc  patio  defer  ibunt  ur  . 

Ergovt  rcdtangulum  mln  ad  quadratumex  L*,itaredtangulum  mop  adquadra-  F 
tum  cx  OKj  Sequitur  enim  ex  tamdidus  vt  redangulum  min  ad  quadratum  ex  l S , ita 
red angulum  opp  ad  quadratumex  o R. 

Separe  & permutando  ut  s redangulum  ad  redangulum  Qor,  ita  quadratum  ex  n ad 
quadratum  ex  o r . , 

Rcdtangulum  vero  mls  maius  efl  rediangulo  mop]  Hoc  efi  redangulum  mls  ma-  G 
ius  redangulo  Q_op,  nam  redangulum  mls  maius  efi  redanguto  tjtp.  quare  redangulo 
Q_o  p multo  maius  erit,  quod  pundum  o Jupra  L fumatur,  llludautem  stademonflrabnnus, 
Redangulum  enim  MLS  aquale  efl  redangulo  M s L vna  cum  quadrato  ex  NL  per},  fecun- 
da elementorum,  quorum  quadratum  ex  N L efl  aquale  duolus  quadratis  ex  np,pl  vuacum 
eo  quod  bis  NPL  continetur . fimilsser  redangulum  Q_lp  efi  aquale  redangulo  Qv  L Vuacum  a.fcciidi. 
quadrato  ex  p L , quorum  redangulum  qn  rurfus  aquate  et  tribus  rcclangulss,  redangulo 
jctltcet  contento  ms,p  l,&  contento  <ju,pl,6 r redangulo  spl,  qua  duo  poflrema  rc- 
tfangula  aqualia  funt  es,  quod  bis  NPL  continetur  efi  enim  Q M tpfi  np  aqua  is . Itaquefub- 
latis  vtnnque  communibus  nempe  quadrato  ex  P L , & redangulo , quod  bis  continetur  n p l , 
relinquitur  ex  altera  quidem  psrtc  redangulum  mnl  Vna  cum  eo,  quod  ex  NP  quadrato, ex 
altera  vero  redangulum  contentum  mn,pl  fed  redangulum  MNL  efi  aquale  duobus  redan. 
gulis . videlicet  redangulo  mn  P , & ei  quod  m n , & r L continetur  . redangulum  igitur 
M LN  maius  efl,  qnam  Q.LP,  quadrato  ex  np.  & MNP  redangulo  Vt  autem  redangulum 
mmi.  ad  quadratumex  L 3,  ita  redangulum  Q.LP  ad  quadratum  ex  ld,  efi'  permutando  ex 
quibus  fequitur  quadratum  ex  Si  matus  effe  quadrato  ex  ld.  ergo  redo  linea  2 1 n taiorefl, 
quam  ld,&  tota  Se,  quam  Di  maior,  & multo  maior,  quam  bs.  Hac  eofpedare  vide- 
tur, vt  oficnd.it  fedsone  dpb  tntr.ttpfam  2NF  contineri,  quudtamcn  abfqut  bis,  exalijs, 
quee  in  principio  dida  funt,  fatis  confiat  fi  enim  pundum  p , per  quod  pedto  n p e tranftt,  infra 
N fumitur,&  fediones  inter  fefe  conuenire  non  poffunt , fnperuacaneum  quodammodo  fuit 
in  bis  tantopere  immorari . fed  vereor  ne  locus  corruptus  fis , vt  Tappus  aliud  quiipiam  po- 
tius, quam  hoc  odendere  Voluerit,  nou  enim  ex  didis  appares  res  tam  lineam  rk  minorem 
effe , quam  DI,  quod  ad  propofitumconcludcndam  pramouflraffc  opponebat. 

Atque  eft  propter  fcdiiones  redtangulum  f r s aequale  rediangulo  k r h ] Hac  nos 
ita  rcfiicuimus  ,nam  Grxcus  codex  habet , i)  .41  isd  , aar  re'  vW  £ t £ rrf  vos'  a f 9,  & 

mendofevt  videtur,  redangulum  emm  ros  efl  aquale  redangulo  Krh  v:  demouftrabmui 
gy  ob  si  maius  redangulo  s r h producatur  mi  ex  vtreque  parte  adeo  Vt  jecct  afymptottn 

F f f l as  in 


idecMi. 


H 


Digitized  by  Google 


4n  PAPPI  MATH.  COLL. 

Al  i»  V dr  IC  »»  z.  Siuomdm  Igitur  ut  v « »4  b a , ita  vz  ad  ac  i atque  efl  yb  minor, 
quam  IA)  crit&  yzquam  \c  minor.  Sed  ex  tji  ,quxtn  q.  fecundi  conicorum  dcmonllrata 
fnnt  ad  mmor  efl,  quam  ttc.  & r n minor, quam  xz  . afymptofl  enim  & fectio  producta  ad 
I,. quinti,  fetp/at  proprius  accedunt . quare  fi  ex  yz  rftmoiir«r  m,  kz  ,&  ex  ac  demantur  ad,fc, 
relinquitur  kk  multo  minor , quam  DP-  Itaque  propter  fectionem  DPe  rectanguium  ybz 
aquate  efl  rectangulo  A r c,  utraque  enim  funt  aqualia  quadrato  ex  pv  per  io.  jtcundi  hhn 
conicorum  . & propter  fectionem  ihf  rectanguium  yhz  efl  aquate  rectangulo  a sc,qud 
ytraque  fiut  aqualia  quadrato  ex  N r . rcctangulumuerb  YHZ  una  cum  rectangulo  HRiefl 
aquate  rectangulo  ykz.&  rectanguium  \ Bc  una  cum  rectangulo  M D f aquale  reetangu. 
Io  ad  c quod  "Pappus  demonflrauit  in  buius  ergo  fi  d rectangulo  YRZ  anferaturiectaugulm 
YHZ  relinquetur  rectanguium  uri.  dr  fidrectangulo  adc  auferatur  rectanguium  *Sc, 
reliquum  erit  rectanguium  B dt,  ac  proptcrca  rectanguium  HH  K rectangulo  Zm  efitqua. 
le . Vt  igitur  R K ad  D P , rr«  e/l  « D ad  H R . /rd  R K minor  o/ic«/a  e/1 , quam  d f . c.*o  & 
KD,  quam  H R minor  erit, 

X Quare  femper  ad  minus  interuallum  perueniunt . ] 7yon  folum  ad  minui  interm/ln 
perueniuntifed  ad  interuallum  quolibet  dato  tntcruallo  minui,  producantur  entmfeChotn  r t 
cmm  afymptofis . quoufquc  interuallum  , quod  tnterqcitur  inter  a, 'ymptofos  & fectionem  DPI 
fit  dato  tntcruallo  minus,  quod  quidem  fieri  poffcyx  Iq.  fecundi  eonic.  apparet:  erit  ranrjmiir- 
uallun  inter  feetiones  intenectum  nuito  minus  interuallo  dato.  & quamquam  hafectiomsit- 
finite  producantur , nunquam  tamen  inter  fe  conueniunt  Vt  i Tappofupenus  efl  demonflratnm, 
tr  ex  proxime  traditii  aliter  demonflran  poteflm  hunc  modum  .fi  enim  fieri  potrfl  , conucmant 
in  punctis  II,  & ducatur  recta,  mea  0 x diametrum  fecans  in  ♦ , qua  primum  parallela 
fit  rectis  lineis  ac,  yz,  ndeheet  ad  dwnetrum  b*  ordmatim  applicata : Eoaem  modo , quo 
fupra demonflr abimus  rectanguium  uts  maius  effe  rectangulo  njj-  p , m rectanguium 
M+  Ii  ad  quadratum  ex  * * , ita  rectanguium  Q.+  P ad  idem  quadra  um  cr  * * , <?  per»». 
tando  rectanguium  m ♦ h ad  rectanguium  1*  p,  Ita  qualratum  ex  f ♦ ad  Jcipjum . erp rt- 
ctangulum  titu  rectangulo  t}*r  efl  aquale,  fed  & maius,  quod  efl  abjurdum. 

ALITER.  Si  fcftionc,  inter  fe  conueniunt  in  ♦ x producatur  refla  linea  * x tC- 
que  ad  arymptotos  in  as . erit  rcflangulum  n *s  propter  feflioncur  s ■ zqulc 
quadrato  ex  nt,  Sc  propter  ieflionem  dpb  aquale  quadrato  ex  pv.  ergo  quadra- 
tum ex  nt  quadrato  ex  p v zquale  erit.  Itaque  quoniam  vt  quadratuui  ex  k v ad 
quadratum  ex  pv,  ita  efl  quadratum  emi  ad  quadratum  ex  pp,  erit  & quadratum 
ex  nb  zquale  quadrato  ex  bp,  & ideo  refla  linea  nb  reflz  ir  zqualis,  quod  itiuem 
eftabfurdum  . non  igitur  hz  feftiones  inter  fe  conueniunt . Qiod  fi  refla  linea  ♦ x 
non  (it  parallela iplis  «c,  yz  diuidatur  bifariam  in  pui.flo  tr  & iunfla  + 1 produca- 
tur ai  m Tj  fecet  autem  hyperbolas  dii,  jtni  in  punflis  pk,  & ab  iplis  ducantur 
»t,  nt  feSiones  contingentes,  quz  iplis  ac,  yz  parallelz  erunt  ex  5. fecundi  coni- 
corum, fiatque  em  zqualis  en  , & BQ_zqualis  ei  . erit  nm  fcflionis  Ini  , & pQ, 
feflionis  dpb  diameter  tranfuerfu  quare  funiiiter  vt  fupra  dernonftrabimus  nullo  mo- 
do fieri  pofle,  vt  hzfefliones  inter  fe  conueniant. 

1 Sed  St  illud  facile  conflare  poteft , fi  enim  vtraque  ipfarum  ad  afymptofos  propius 
accedit.  St  ad  fe  propius  accedant  necelTe  efl]  Vide  quomodo  hac  ratio  nccifiitatembaiieat. 
poffet  enim  quis  dicere,  utramque  lectionem  atcedete  quidem  propiut  ad  afymptofos  ,[ed  lauru 
fari  interuallo,  ita  Vt  femper  ipfe  fefc  parallela  fint. 

THEOREMA  CXCIV.  PROPOSITIO  CCIX. 

Sit  vt  a b ad  bc,  ita  de  ad  ef,  vt  autem  b a ad  ag  , ita  ed  ad  dh. 
L B M.  ^‘co  vt  bafim  quidem  habens  quadratum  ex  c a , altitudinem 

VII.  vero  A b ad  (olidum  bafim  habens  quadratum  cx  F D , & altitudinem 
DE,  ita  ede  cubum  ex  AG  vna  cum  eo,  quod  ad  cubum  ex  gb  propor- 
tionem eandem  habet  , quam  quadratum  ex  A c ad  quadratum  cx  c B, 
ad  cubum  ex  D H vna  cum  eo  , quod  ad  cubum  ex  h E eandem  hatw 
proportionem, quam  quadratum  ex  d F ad  id, quod  fit  ex  f e quadratum. 

Quoniam 
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Quoniam  emm  vt  c a ad  a b,  ita  fd  ad  de,  eri:  vc  quadratum  ex  ca  ad  quadra-  A B 
tum  ex  ab,  ita  quadratum  ex  fd  ad  quadratum  ex  di.  fed  vt  quadratum  ex  ca  ad  C 
quadrarum  ex  as,  ita  folidum  baiim  habens  quadratum  ex  ca,&  altitudinem  a t ad 
cubmn  qui  dtex  ab,  vt  autem quaJratum ex  fd  ad  quadratum  cx  de,  ita  folidum  D 
baiim  habes  quadratum  cx  fd  & altitudinem 

Dn  ad  eum  , qui  fit  ex  i>r  cubum.  Hxc  igitur  E 

eandc.n  inter  fe  proportionem  habent . quare  * < 

& permutanda  cft  autem  vt  cubusex  ab  ad  -J 

cubum  ex  d e , ita  & cubus  cx  ac  ad  cubmn  !L_ ' 

ex  d h , & cubus  cx  c b ad  cubum  cx  n k . fed  C 

yt  cubus  ex  gb  ad  cubum  exhx.  ita  folidum,  H 

3uodadcuburaex  c>  eandem  proportionem  habet , quam  quadratum  cx  ac  adqua- 
ratum  cx  c b ad  folidum  , quod  aucubum  cx  h e eandem  habet  proportionem , quam 

J|uadracumcx  df  adquadratumex  fe.  vt  igitur  vnum  antecedentium  ad  vnumcoh-  & 
equentium,  ita  omnia  antcccdcntiaad  omnia  confcqucntia . quare  vt  folidum  bafim 
habens  quadratum  cx  ca,  & a titudinem  ab,  ad  folidum  bafnn  habens  quadratum 
ex  fd,  & altitudinem  de,  itacubuscx  ac  vna  cum  folido,  quod  ad  cubum  cx  gb 
eandem  proportionem  habet,  quam  quadratum  ex  ac  adquadratumex  CB,ad  cu- 
bum cx  dii  vna  cum  folido.quod  ad  cubum  cx  he  eandem  habet  proportionem,quam 
quadratum  ex  df  ad  id,  quod  cx  sf  quadratum. 
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Qtmniam  enim  vt  c a ad  ab,  ita  r n ad  de]  £.1  enim  vt  ai  ad  b c , ita  de  ad  et.  A 
quare  & componendo  vt  ac  ad  c B , ira  df  ad  te:  & per  conucrftoncm  rationis  vt  c A ad 
AI,  ita  p D ad  D B. 

Erit  vt  quadratum  ex  c a ad  quadratum  cx  a b , ita  quadratum  cx  r - ad  quadratum  £ 
ex  D B 1 in  Cr.no  codice  mendofe  legitur  k,  te  ip*  vi  avi  } a «i fio  t»’  avi  y6.  oCvt  ti 
ivi  (It  vf'.c  vi  Ave'  X 9 , cum  legendum  /i  < bot  modo  , £ ut  £ pu.  vt  avi  y a mfte  71  avi 
A St , tui»  vt  A Vt'  (i  eofic  vt  avt  it. 

Sedvtquad  atum  .x  ca  ad  quadratum  cx  ai,  ita  folidum  baiim  habens  quadra-  C 
tum  x c » & altitudinem  a ' , ad  cubum  qui  fit  cx  i b ] Grxcus  codca  aox'  it  ptr  vt 
Jvt  >«  |Af  « iri  a P nuptu  i^tc  uttt , tura  vt  ri fttr  erc.fcd  verba  i.la  nu/ttu  «4«» 

W a fi , ,upc.ua  itea  Videntur,  idto  d uobrt  ou.tjf.  fphl. 

Vt  autem  quadratum  cx  fd  ad  quadratum  ex  n fi , ita  folidum  habens  baiim  qua  D 
dratumex  fd.  & ItitudineraDE,  ad  cum, qui  (itex  De  cubum.  Gr*CA,  odix  it  Xl 
vru  \Mt'  (P  vfte  vt  uvt  XI  , utirtr  J4«r  u Xt  , tuvu  vi  Ttptir  rt  fiam  par  dre. 

& boi  loco  ucrbaiUa  ntirir  v4«f  u X«  tamquam  fup.  ruaui.caomiiimus, 

H<ec  igitur  eandem  inter  le  p.oprti-  nem  habeant,  quare  & permutando]  Gratus  E 
codex  t Aii  7 a a;  a ai  aKtytt  , ij  iraiAu;  icir . Jcd  nos  pcrfpicuitaiis  eauffa  , ita  vertendum 
duxim  is . fcquiiur  cnint  cx  tam  dictis  J Uti  m ,cius  bafis  en  quadratum  e x c a , & altitudo 
A E ad  cubum  cXab,  eandem  pr  portionem  hab.  rt , quam  folidum , culus  bafls  c)\  quadratum 
ex  F D , & altitudo  de,  ad  luium  cx  de:  & permuiauds , fohdum , cuius  bafis  quadratum 
ex  ti  i dr  J tundo  ab  ad  folidum,  cuius  balis  quadrtum  rr  FD,  & altitudo  de,  eandem 
habere  proportionem,  quimeubas  cx  a b ad  cum , qui  f r tx  DE  cubum. 

Eli  autem  vc  cubus  ex  ab  ad  cubum  cx  de,  ita  cubus  ex  ac  ad  cubum  cx  dh,  & f 
cubusex  gb  ad  cubum  cx  n E i T^am  vt  b A ad  A e , i ta  oofuimus  effe  id  ad  DH.  ergo  (r 
permutando,  Vt  A B ad  1>  a , ita  ac  ad  dh  : er  i‘a  reliquum  ad  reliquum, hoc  et  g b ad  H E. 
ex  quibus  per  iq.  vnd  eimilibri  *l'mo  .rorum  e ncluditur  prapofitumGmc  .s  codex  ic!  X)  £ 
oie  vt  \mt'  vic  ad  xj  vpte  vir  \m'  vic  Xi  nv0tr.  fed  legendum  cf  . iri  Xl  j £ mc  o*  'UT,  v ne 
ut  P vpic  vir  \ni  v te  Xa  aufitr. 

Scdvtcubuscx  GBadcUOUmcx  tu]  Htc  nos  rdd’l;mtc,  q"tinG'*cn  codice  no  erant,  q 
‘ItCltalrg  idumit  £■>.'  £e  £ vos'  Tar  ai  jS  nwbee  vpte  vir  \ai  vic  9a  nifssr. 

Itafolidu.n , quod  id  cubu  n ex  g n can  Icin  proporti  mcin  nabet , quam  quadra-  jj 
tumex  \e  adquadratumex  ci,  ad  folidum,  quod  ad  ubum  cx  a a eandem  habet 
prop >rtioncm , quam  quadratum  cx  df  ad  quadratum  ex  te]  fit  f Ud.m  k quod  ad 
cubum  ex  GB  eandem  proportionem  habet  , quam  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ix  c»; 

& fit  L fohdum  quod  ad  cubum  ex  he  eandem  habet  proportionem  , quam  quadratum l»  n.fcxti. 
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tx  Dt  ad  quadratum  tx  te.  (Zponiam  igitur  >t  ac  ai  ce  tu 'fi  t>  r ai  vt,crit  & vt  qui. 
liratum  ex  ac  ad  quadratum  cx  ce,  ita  quadratum  ex  D F ad  quadratum  & r t.  erga  fili, 
dum  K ad  cubum  ex  01  eandem  habet  proportionem , quam  [olidum  i ad  cubum  ex  nt,fr 
permutando  Joi  idum  k ad  folidum  l eandem  habet , quam  cubui  ex  G t ad  eum,  qui  ex  Hi 
cubum. 

K.  Vt  igitur  vnum  antecedentium  ad  vnum  confcquentium  , ita  omnia  antecedentia 
ad  omnia  confcquentia  ] ex  II.  quinti  elementorum . 

1EM.  THEOREMA  CXCV.  PROPOSITIO.  CCX. 

viu. 

Sit  A vna  cum  b aequale  ipficvna  cumo.  Dico  quo  a (iipcratc, 
eodem  D fuperare  ipfum  b • 

▲ B 


c 


A Sit  enim  e illud,  quo  a fuperat  c,  ergo  * ipfis  ci  eft  aqualis,  commune  appona* 
tur  i erunt  ab  aqualia  ipfis  cbb.  fed  ab  ipfis  ct>  Ecqualia  ponuntur,  quare  & cd 
aequalia funtipfius  cur, . commune  auferatur  c . reliquum  igitur  d reliquis  tBeSz- 
quale.  acpropterea  n fuperat  b ipfo  b.  Quo  igitur  a fuperat  c,  eodem  & n fupe- 
rat b.  fimilitcrdemonftrabimusfiquo  a fuperat  c eodem  d ipfum  b fuperet,  Aiip- 
Cs  cu  aqualia  efle. 

eoMidEt{TA\irs. 

A Similiter  demonftrabimus , fi  quo  a fuperat  c , eodem  d ipfum  b fuperet,  a b ipfis 
C D aqualia  efle  J Hat  ejl  ctnnerja  prae  edentis . 

Sit tnm  b quo  a fuperat  c,  & quo  d fuperat  b.  ergo  a ipfis  cb  eft  aquale ; & commu- 
ni  apporto  B,  erunt  ab  aqualiaipfis  cbb.  nurjuecum  d fuperat  i ipfo  e ,ftqunur  Vtn 
fit  aquile  ipfis  bb,  quare  appofito  c vtrinque  communi, fient  cu  ipfis  cbb  aqualm. /cd 
eifdem  cbb  aqualia  erant  a b ergo  a b ipfis  cn  aqualia  fint  ucccflc  eft . 

IEM.  THEOREMA  CXCVI.  PROPOSITIO  CCXI. 

ix. 

4 Sint  dux  magnitudines  ab, bg.  Dico  cjuo  ba  fuperat  ac, eo  & illud, 
quod  ad  A b proportionem  habet , fuperare  id , quod  ad  a c eandem  ha- 
bet proportinem , limiliter  ad  c b eandem  proportionem  habente . 

A C B 


D F S 

. 4 

B s't  enim  db  quidem , quod  ad  ab  proportionem  aliquam  habet : df  vero,  qui* 
ad  ac  proportionem  habet  eandem,  reliquum  igiiur  bf  ad  bc  eandfcm  proportio- 
nem habebit . atque  ciltt  id  quo  o b fuperat  o f , hoc  tft  , quo  proportionem  habero 
ad  a s fuperat  illud,  quod  ad  a c proportionem  habet  eandem . 

- C0  31- 
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Dici  quo  » v fuperat  * c,  eo  & illud  , quod  ad  »«  proportionem  habet»  fuperare  ^ 
id,qu>dal  ic  eandem  habet  proportionem  1 Grteus  codex  t i ij  ^i'x«  «)  t.'a.‘>« 

«X»»  «V*'f  T.  in'  U$,  T»  A.’>«»  ■X,''T>f  '«•»’.  T »>.  tege  T»  tJ  i^t^n  <,  r.‘  Mp  f lx*r 

.V  rt'  <tH  tS  A«'y«*  >V  t.  ' * y . 

df  vero,  quoiad  »t  propoaoncuiiiabctcand.‘m.  reliquum  igitur  ef  ad  « < ean-  ® 
deinprop  irtioiicm  habe  it  . G Af«J  codex  to‘ flvy.".  ra'  a y r»  aoro'r  A,y.'r  Sx«  iJ 
AefrtV  ctptt  t.'  l £ Ao'y.F  '*/tH  T»  *uTa'r  fed  tegendum  Ta  .Ta  xpaV  r*  e.  y 1-  nunar  A a'yar 
<X*F  T,'  X £ . A alrer  upac  7a'  1 £ »pa'af  Ta'  fi  y Aa'y«a  i%H  *F  AvTaF  . 


THEOREMA  CXCVII.  P R O POS IT1 0 C C X 1 1. 

Excedat  e iplum  c minori  cxccflu , quam  quo  d excedit  b.  Dico  kb 
ipfis  c d minora  die . 


LEM. 

X. 


Sit  enim  e exceflus,  quo  a excedit  c.ergo  ab  arqualiafunt  ipfis  cb  b. Quoniam"  A 
autem  a excedit  c minori  cxccffu,  quam  quo  d ipfum  b,  & a excedit  c ipfo  . erit 
b minus  cxccflu  ipforum  ub.  quare  eb  minora  funt,  quam  u . commune  apponatur 
c.  erunt  cbb  minora  , qam  cd.  fed  cbb  oftcnla  funt  Fcqualia  ipfis  ab.  ergo  ab, 
quam  cd  minora  erunt . fiimlitcr  &conuerfum  ollcndctui  ,&  qua;  funt  in  cllipli  ■ B C 

• C 0 M$W  E H T ut  l{I  V S. 

Ergo  ab  «equalia funt  ipfis  ce»]  Sequitur  enim  ex  uni diClis  a aquale  effe  ipfis  bc.  A 
quare  addito  vtnque  communi  e;  erunt  ab  ipfis  cit  aqualia . 

Similiter  &conuerfumo(lendctur]  Hoc  eft , fi  ai  minora  fuit , quam  cd,  excedet  a B 
ipfum  c minori  cxceffu , quam  quo  n excidit  E. 

Sir  enim  e exceffus , quo  a excedit  c . ergo  a ipfis  c E cjl  aquale : & addito  communi  », 
erunt  a e aqualia  ipfis  cbb.  fed  a b minora  funt , quam  c D.  ergo  & CE  B quam  c D funt 
minora:  commune  auferatur  c.  erunt  cb  inm  ira  , quam  d,&  idcirco  D excedet  » mino- 
ri exceffu , quam  fit  f.  excedit  autem  a ipfum  c exccjju  t.  J equitur  igitur  » a minori 
exceffu excedat  c,  quam  l>  ipfum  b. 

Etquatfunt  inellipfi  Hmd  liis  yerbis  figmficare  voluerit , cumApollomj  libris  carca - c 

mus , duunare  non  licet . 

IN  SEXTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA. 

THEOREMA  CXCVIII.  PROPOSITIO.  CCXIII.  LEM. 

I. 

S:nt  duo  triangula  ambligonia  abc,  DE  F,  qux  obtulos  angulos  ha- 
beant cf,  & xquales  acutos  ad.  ducantur  autem  refla:  linea:  cc,  FH 
ipfis  c b , F F perpendiculares : & fit  vt  rcflangulum  bag  ad  quadratum 

CX  AG 
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THEOREMA  CLXXXI.  PROPOSITIO  CXCV. 


1 


Sit  redla  linea  a b xqualis  ipfi  B e & duo  pundra  d e {innantur . Dico 
quadratum  ex  a b quater  lumpcum  aquale  elle  rectangulo  a d c bis,  vna 
cum  rcdlangulo  aec  bis,  & quadratis  ex  db,  be  bis  lumptis. 


Hoc  autem  perfpicuum  eft.  quadratum 
enim  ex  ab  bis  fu  m pium  propter  bipartitas  fc- 
£ionesasquaJe  eft  re^angulo  nc  bis, & qua- 
drato e&  Db  bis  : itemque  quadratum  ex  ab 
biseft  asqual^  redanguJo  aec  bis,  & bis  ei*  > 
quod  fit  ex  bb  quadrato. 


A D e b C 

-~4 -1~ 4— — 


A D rn  E C 
1 1 — - 


A «DI  - C 

■ 1-4-4. . 


THEOREMA  CLXXXII.  PROPOSITIO  CXCVL 


Sit  redVa  linea  a b aqualis  ipfi  c r> : fumatur  pundhim  E.  Dico  qua» 

drata  ex  ae,  ED  aqualia  cfle  quadratis  cx  BE,  Ec,  &c  rc&angulo  ACD 
bis  iumpto. 

Secetur  b c bifariam  in  f . & quoniam 
quadratum  ex  df  bis  funiptum  aquale  efi  re- 
Oangulo  acd  bis , & bis  quadrato  cx  cFj  ap* 
polito  communi  quadrato  ex  e>  bis  erit  re- 
Aangulum  acb  bis  vnacumquadratinex  cf, 
fa  bis,  «quale  quadrans  cx  n > r r funi* 
ptis.  fed  quadratis  ex  df,fb  bis  fumptis  *- 
qualiafunt  quadrata  cx  a c,  e o : quadratis  au- 
tem c*  cf,fb  bis  fumpti  «qualia  funt  ex  r.  e , b c quadrata,  quadrata  igitur  ex  Af, 
id  «qualia  funt  quadratis  cx  i>,n  & rcAangulo  acd  bis  fumpto . 


EA  F F C D 
_1 1 1 1 


A E t F C D 
KM C— — 


A B F EC  D 
— -1 l-l  1— — 


THEOREMA  C L XXX III.  P R O P OSITlb  CX CIII. 

Sit  redtangulum  bac  vna  cum  quadrato  excD  xqualc  quadrato  et 
AD.  Dico  c D ipfi  D B aqualem  elle . . ' 

■ r ..  . . . • .. 

A C n B 

S 1 I .i 

I - » 

Commune  enim  auferatur  quadratum  neo.  erit  reliquum  quod  continetur  At, 
db  «quale re&angulo  dca.  aqualis  igitur efl  dc  ipfi  de. 


CKMEJjranifs 


Hm  lemmeefl  velut i conuerfum  fexte  prepnlitianis  fecundi  litri  elementorum , in  tui i 
demonflratione  eum  nonnulle  defiderari  videantur  ,noi  planius,  & apertiut  explicare  tenti 
tamis,  bot  modo . 

Commune 

I I 
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Commune  auferantur  quadratum  ex  cd.  erit  reliquum  rtd  angulum  b ac  squale  rtdan- 
gulo  dac  Vnacumrcdanguto  d c A . eflemmexfetuuda  pr  portione  fecund  etemenror.m 
ij:udr.itum  ex  a D aquale  retf angulo  dac  vna  cum  red angulo  a " c,  hoc  e(i  vntcum  redan- 
gulo  dc  ii  <S"  quadrato  ex  cd  per  tertiam  etufdemfedper  primam  rcBangulum  i a c sq  ua- 
Ucftred  mgulo  dac  Vna  cum  eo , quid  c n , CT  ac  continetur . quare  ruri  es  ablata  com- 
muni rtd  angulo  dac  relinquitur  redangulun  contentum  BD,  & ac  squate  rcdangulo 
D c A squalis  igitur  eft  reda  linea  c n ip[i  de.' 

r,  ) 

THEOREMA  CLXXXIV,  PROPOSITIO  CXCVII1. 

. » ' ' LEM, 

Sic  redtangulum  a c b vna  cum  quadrato  ex  c D aequale  quadrato  cx  ^ 

DB.  Dico  rectam  lineam  ad  aequalem  efle  ipfi  db. 


Ponatur  ipfi  cd  aequalis  de.  ergo  reflan- 
gulum  Cee  vna  cum  quadrato  ex  db,  hoc  qua*  A’  c B 

«irato  ex  cp  aequale  cli  quadrato  ex  db,  hoc  — i i i ? 

eft  reflangulo  acb  vna  cum  quadrato  ex  cd. 

quare  refiangulum  c B t eft  aquale  reflangu-  A 

io  ace, & propterea  refla  linea  ac  «qualis  ipfi  bi.  Sed  Ji  cd  aqualis  ipfi  os. ' 
tota  igitur  a d toti  db  eft aqualis. 

COMMET^TJ^irs.  »>  « 7 ■ 

* Y.T*  ? <3  * y. 

Hoc  lemma  conuerfum  eft  quints  propofiiionis  fecundi  elementorum  . 

Quare  reflaugulunp  p b b eft  «quale  rcflangulo  acb]  T^empe  ablato  communi,  vide-  A i 
licet  quadrato  «acu. 


THEOREMA  CLXXXV.  PROPOSITIO  CXCIx\f’,.0  ^EM. 

r'  " ‘ "ii  X,_ 

Sit  rurlus  redtangulum  bac  vaa  cum  quadrato  cx  d b zquale  qua- 
drato cx  a d . .Dico  rectam  lineam  cd  ipfi  d b efle  aqualem.  * 

' ah  MMoJ  Z-  c1  ”1,  • . i 

Ponatur  enim  ipfi  db  «qualis  At .&  quo*  V""..1.  J 

qiatnrcflanguluui  t ac  vna  cumquadrato  ex  ■ • , • V ’ ~ 

db,  hoc  eft  cum  quadrato  ex  a a «quale  eft  * * f ° * ; 

quadrato  ex  ad,  commune  auferatur  rc&an-  ‘T.  A 

gulum  o a c . ergo  reliquum , quod  b d , & * c 

continetur,  videlicet  reflangulum  bac  vna  cum  quadrato  cx  ea,  quod  eft  reftan-  B 
gulum  c s a «quale  eft  ipli  a d e rcflangulq . quare  refla  linea  a a , hoc  eft  b d ipfi  C 
dc  eft  «qualis. 


s..  . ,;i'<  / 

C 0 M M £ T Jt  H.  Tfe  $ • 

••  • ■ ' '(A  «V»*'* 

Commune  auferatur  reflangulum  dac]  Eft  enim  reflangulum  bac  squale  reflangu-  \ 
Io  dac  Vn.icumeo  , quod  e d & a c continetur  . quadratum  vero  ex  ad  squale  eft  ritl  an- 
gulo DAC  Unarum  a D c rcdangulo  . 

Qu  d eft  reflangulum  CE  a]  Ex  tertia  fecundi  elementorum.  • ^ B 

Quare  refla  linea  ea,  hoc  eft  b d ipfi  d c eft  «qualis  ] Quoniam  enim  reflangulum  Q 
cba  squale  eft  redangulo  ade  ,erit  vt  ac  ad  cd  iis  da  ad  i:  R , & componendo  VI  gb 
ad  nc, ita  os  ad  ba.  ergo  r.Aipft  dc  cftsqsalis.  , 

' ' • . •...  .u!.  . 'i  i.  S 

, . „ i ? ‘ i »fi  •.  ;■ 
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t EMI 

XII. 


THEOREMA  CLXXXVI,  PROPOSITIO  CC: 

. * ‘ *•  'S  'l  “• 

Sit  re£la  linea  ab,  in  qua  fumantur  tria  punfta  cde,  ita  vt  be  fira> 
qualis  ec,  & redi  angulum  aed,  quadrato  cx  cExquale.  Dico  vt  ea 
ad  ac,  ita  cfle  bd  ad  dc. 


Quoniam  enim  redtangulum  aed  jquale  eft 
i A quadrato  ex  c t,  ent  vt  a e ad  bc,  ita  c e ad  A c „ 

B bd.  quare  per  conucrfionein  rationis,  antece-  i— i_i. 

denti  bufque  bis  fumptis , & diuidendo  vt  t a ad  , 
ac,  ita  erit  >d  ad  dc. 


C01dMt7qTU\iys. 

Hoc  lemma,  & quod [equitur  i»  Gratis  codicibus  corruptijfima  funt , qua  nos  reflituimas'. 

Erit  vt  a e ad  ec,  ita  c b ad  ed  j Hac  nos  addidimus  perfpicuitatis  cauffa  inCraco 
enim  codice  tantum  legitur  drn\ry,r . 

g Quare  per  conueriioncm  rationis , antccedcntibufque  bis  fumptis , & diuidendo  vt 
EA  ad  ac  ita  erit  bd  ad  dc]  Quoniam  enim  *t  ah  ad  tc  . ita  ce  ad  bd,  nil  ptren- 
uerfionem  rationis  Vt  ea  ad  ac, »4  BC  ad  CD  & antecedentium  duplaVt  r a , a c ade  n 
ita  se  ad  CD.  eftemm  ec  ipfius  cs  dupla,  ergo  diuidendo  »t  ea  ad  ac,  itacfl  ed  «doc. 


IEH  THEOREMA  CLXXXVII.  PROPOSITIO  CCI. 

XIII.  • '•  > ' 

Sit  rurlus  rechngulum  b c D squale  quadrato  ex  ce,&  ac  ipfi  ce  x- 
. i qualis  ,J  Dico  fcdhmgulum  a B e iedlaifgulo  c b D aqualc  efle . 

Quoniam  enim  redtangulum  bcd  quadrato- 
ex  ce  eftiqualcAt  bc  ad  ct  hocefla<j54,  ita  ,i  A # 

A erit  cb,  hoc  eft  ac  ad  cd.  & tota  ad  totam,&  , t , , 

per  conueriioncm  rationis  , & fpiciuni  fpa(io?e-  ( ....  . , 
quale,  ergo  redlangulum  abe  aquale  eft  cbd  , , ' 

B re  iangul».  fed  ill#d  etiam  coniiat , re&angulum  iciKcet  ade  ipfi  bdc  aqualeeffe. 

Si  cnirn  a quadrato  ce  ,&  a redtengulo  bcd  auferatur  conjinunc  quadratum  ex  cd, 

' quz  relinquemur  sequalia  erunt.  .. 

' *n  A-,t  ■ •••  ....  • * 

• • COMNMTlTutHirS".  •'  - 

A Et  tota  ad  totam,  & per  conuerfionem  rationis,  & fpaciumfpacio  squale  ] Quoniam 

enim  eft  Vt  bc  ad  c a ita  ac  ad  cd,  erit  componende  vttota  Ea  ac  , hoc  cft  ad  totam  ec, 
tv.fceudi  ita  pars  ad  ad  partem  dc,  ergo  reliqua  bd  ad  reliquam  de  , *t  ia  ad  ,\c:  & per  conuer- 
jA.iciti,  [tonem  rationis  d x ad  B n,  Vt  ab  ad  bc.  rcBangulum  igitur  a E B reB angulo  c b a e/1  4- 
c-  quale,  ' ' . 

Sed  hoc  etiam  aliter  dtmeoOrcrc  p fi nis . Tqam  cum  reB  a linea  a b bifariam  fece- 
«.(ecuii  tur  in  C , atque  ipfi  additur  e b erit  redangulum  ire  vnacum  quadrato  ex  E c etquale  qua. 
drato&  co.fed  e'drm  auadrato  ex  cb  aqualia  funt  utraque  reBangula  cbd,bcd  . rcBan- 
~ gulum  igmir  A E E vm  Cum  quadrato  ex  e c aquale  eft  reBangulo  cbd  Vnacum  reB  angulo 
s.feeudi.  h c b > ifUari  ab  aio  q,adrato  ex  ec  ab  altera  pa  te , & ab  altera  reBangulo  bcd  qua  inter 
feaquaiafunt,  fequuur  rcBar-gulum  ABB  reBangulo  cbd  aqualeefie. 

B Sed  illud  etiam  conftat,  reftangulum  fcilicct  ade  ipfi  b d c squale  eflTe  ] cum 
AC  fit  «qualis  ce,  reBangulum  ade  Vna  cum  quadrato  ex  cd  «quate  efi  quadrato  ex  cb. 

fed  re, 

vtt  ... 
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fci  redangulum  bbc  Vnac  nm  quadrato  ex  c D efi  aquile  Trilinguia  e c d , hac  efi  quidra 

ia  ex  ce.  quire  furiata  communi  quinta  ex  c D,  relinquitur  r edangulum  ad  e rrilin-  * fecudi 

gulo  ioc  aquale.  *ieAlti# 

ALITER  quoque  idem  dcmonftrari  poteft,  hr-c  paCto . 

Quoniam vt tota  ba  ad  hc,  ita  elt  pars  ad  ad  dc,  erit, 6c reliqua  »o  Sd  de,  vt 
a d ad  d c i & propterea  roftangulum  a d & xquale  cll  redt angulo  b c c . 


THEOREMA  CLXXXVIII.  PROPOSITIO  CCII.  LEM. 

<•  ' ■ - " \ • • Xiv. 

In  duas  parallelas  a b,cd  per  idem  pun&um  e tres  re£lx  linea  aed  ‘ 
BEC,feg  ducantur  . Dico  vt  rc&angulum  a eb  ad  redhngulum  AF  B, 
ita  dic  re&angulum  ced  ad  cgd  redtmguluin . 


Hoc  per  compofitam proportionem  mani- 
feftumcli.  vt  enim  a b ad  eo , ita  cft  a f ad 
oc:&  vt  n s ad  bc , ita  fu  ad  cc i & com- 
ponuntur ex  his  proportionibus  fpatia.  Con- 
Ilat  igitur  propoli  tum . 


Sed  licet  etiam  aliter  demonftiate  abfque  cotripofita  proportione,, 
hoc  pa&o. 


A 


Quoniam  enim  vt  ae  ad  EB.irjcfl  de  ad  scierit  reCtaogulum  a e b ad  quadra- 
tum ex  e.,  vt  reClangulum  oec  ad  quadratum  ex  ec,  vt  autem  quadratum  ex  ecad 
quadratum  ex  bf,  ita  quadratum  ex  ec  ad  quadratum  ex  cg.  quare  ex  xquali  vt 
rc&angulum  aes  ad  quadratum  ex  »p,  ita  reflangulum  d e r ad  quadratum  ty.  cc.  i 

Sed  vt  quadratum  ex  *p  adrcttangulum  e f a,  ita  quadratum  cx  cc  ad  rcftangulum 
ecD.es  xquali  igitur  vt  rciUngulum  ae*  ad  reSan&uIuin  afb  , ita  rt&angulum. 
c E.D.adrcftanguium  cg  o . 


Hoc  per  compolitain  proportionem  manifeflumeftj  Cum  enim  reda  linea  ap,cd  \ 
inter fe  parallela  fiat , erit  a e e triongu  tum  fimile  triangula  deg,  & triangulo  FEB  fimile 
tpfi  gec.  quare  »r  e a ad  af,  ita  eo  ai  dc:  et  w eb  al  bf,  ita  ec  ai  cc.  fropor- 
tto  autem  red  angule  abi  ad  redangulum  afb  componitur  ex  proportione  ea  ad  at,  & 
proportione  eb  ai  nr:&  proportio  rcdinguli  cbd  ad  redangulum  CGD  componitur  ex 
proportione  B D ad  t>o,&  proportione  e c ad  cc.  quare  eum  proportiones , ex  qui  Irus  com- 
ponuntur, eadem  fint.fequitnr  trilinguium  AEE  ad  AFB  redangulum  ,lta  ejfe  , ut  redan- 
gulum  c E D ad  redangulum  c G D . 


IN  QVINTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA! 


THEOREMA  CLXXXIX.  PROPOSITIO  CCIII.  1-EM. 

i. 

Sit  triangulum  a b c , & ducatur  perpendicularis  a d.  Dico  fi  rc£tan- 
gulum  B dc  arquale  fit  quadrato  ex  A D,  angulum  ad  A rechim  efle  , fi 
maius  obtulum,  fi  vero  minus  acutum- 


Sit  pri- 
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•.em  eft,  quod  fit  ex  tc  quadratum . ergo  & datum  rcflangulum  inc,&ilju  (1  tr. 

«jtjic  &■  jpfa  Das.^ipunfitmi  c dafiv..  Quonumigjtur  poi,nan<;<iA(ts,du.,uu:>  icfiis  G H 
lineis  in  plano,  e d /r  6 qufcytfVeflas iftguMnuterie e nflittifcmtir  pEe  J uatopLu-  H > 
Aon  fafta  eff  fcflioliypeiboit  .cuius diameter  quidem  eft  E , vcitciauu.u*  d pun-  .iil 
fiuHF&a  l'c&ione  addiaipetrijpdufiie  tn  eatq  anguiq  a i > arpltap^u;  L 

fjatu  adiacentiaipfi  do>  lalitud  neinque  habentia,  lineas  ex  diametro  abfcillas,  <jLa;  SL 
iMeripsfifi,  ii  pifiiflum  0 citeedetiriif  ligfira  fiinili  ei , ijam'  tdfti»  11-  N 

M8  upg  tomiiiM«cpoEit,ip^feAiopo6tionedat(i,^j  ii/  » ,n. 

,?ti  't-.)  n 

Componetur  autem  problema  in  hunc  modum . 

Sint  duae  reS*  lines  n,ic  pofitionc  datte,  & datum  punflum  d,  iunflaque  pb 
prod  ucatur  ad  r , velit  fi  ipfi  di  squalis,  & ducatur  perpendiculari,  ni  .ponatur-  O 
queipli  bf  squalis  c>  , &' iunfla  co  ad  « p oducatur.  atque  ipfi  ed  aptetur  adre- 
fi.  s angulos  t.c,  itu  vi  quadrato  ex  ac  squale  fit  refiangulum  ict:  & circa  ciame-  " 
trorn  di  hyperbole  dtfcnbatur.  tt  in  rcfolu : ioue  dufl  uni  clt.  Dico  eam  problema 
efScere.CC,  niaiu  enim  «:  efl  aqualis  rc.critSt  ad  Ipfi  tu:  aqualis;  ergovtraquc 
ipfiarum  « ,dc  potcftare  quarta  pars  cit  quadrati  cx  ac  . hoc  cft  rcftanguli  -i  g,  Q_ 
hoc  efl  gu.  aequa  ad  dia.net.  um  n>  confli  tuitur  demonftra  tum  etenim  eft  in  fecundo 
libro  conicorum  ,rcfl-.slincas  ae.lc  ipfius  hyperbolae  afymptotoscflc. 

C O M M E 3\(  T uf  H 1 P $. 

ratum  igitnr  efi  pun^um  t,  J Ex  if. libri  datorum  . fuuteuim  ab  , ac  pa/itune  data.  A 
GraiAtreiltA  Xflhr  SfU  iiir  aidt  re  ’ - * 7 ■ t :‘£  „'1  *:  J 

Quarcfit  punfluin  i>  dabitur  j Ex  ly.tnfdtmlibri.  ® .rr.mr.r.  fi-  I 

Ducatur  a punfio  d ad  refiam  lineam  te,  perpendicularis  df}  videtur  bde  letas  C 
torrupeus  t[le  non  r ntmduceudt  efl  r F tdipfant  v.  c perpeuditutx/rs,  vrfi  quando  A E»  t C re-  5 
Bum  angulum  ebdtintnt,  Jarppr  csrnnteefftfit  reda  n lineam  d»  ipfi  A B ptrallilamegt.fei  ~i 
fortxQ  dicemus  boc  problema  theoremati  fcquenti  tantum  inferum  , lu  ifuocifynp-eri  t k >hg 
ad  reti  is  imerfe  jugulos  ffatHuutur  . nam  tnquartolibioidem  problema  a Vapgo  aliter  Con- 
fcnbnur.  ' ^ ..  . ...  , „ , 

Erg  i&punftuin  f eft  datum]  E-x  ij.  libri  datorum . nam  & nfla  linea  Di  pofitionc  D 
datur  t X jo.  etujdem . 

Quare  refla  linea  ac  magnitudine  dabitur . ex  x‘ . eiufitem . J"  E 

VtraqueigituripTarum  a i-,nc  p,  t. 'fla  te  quart-lpars  erit  rcflinguli  e R e 1 Defide-  F 
raturenCfOea  codte  rirafiur  vel  t. 

Quare&ipfa  Do, &punfiuin  c datur]  Efi  utm  ex  14.  Vel  77.  fexri  elementorum, vt  G 
to  ad  At  na  ac  ai  dc  ,dr  data  efl  AC.  eo'  tvh  tic  . eftqucda-um  punClam  O : d*r- 
re.ef  ipfum  g dabitur  ex  a J.  datorum  Cneus  cadet  iealrUnuu  egi  legendum  puto  i Hi 

Srii r n I,  r 1 - J i . i tl\  - 

Qu  miam  igitur  pofit',  n-  datis  duabus  reftis  lineis  in  plano  r d,  o ft  ] Cneus  co.  H 
dex  ixti  t r Sijh  Sihf.tr  ur  St*  tubera*  imulSmt . tgu  tegeudum  opinor  Svu  ivbtiur  if  ah* 

mila  . a&MAai1,.,-  _ r 

Et  a dato  punclo  P fafia  eft  fefiio  h vperbol1’  } 0- a'  es  C>'d- x n"rirr'S  r(i , in  tjuo  legi-  K 
tur  . £ isn  StSirrti  jus  vo»'  ,f  l>i  jinr«  mr^tuir  Siuftrrftr  fJrsi  ut  &c.  ft>rtt  le- 
ge»c»«M  A)  itu'  Stbirrtc  tu  S ylrl-rtu  <ab0’An' : ffTldftnr**  uir  i f S.  C • +•*  * r " 

Etpoffun.  fpatiaadiacen.ia  ipfi  r,  1 UGra  o cadreemeudolclrgitu  S a:  L 

Latirudi  itfque habentia  lineasexdiametroabrfdffas.&c.l  Craciitcbdix  iuam iyyr*  M 
ara  aura  upat  ftrtr  legendum  wAdrur  iyatra,  S uvrae  * aruit  CT 

Et  excedent  a figura  fimiles.  qua  1 neis  edo  Ccntinetur  ] Cracus  codex  •ifgaww  N 
*»  SX«  •V<‘»  r»l  *»'  itu  lege  nut  \mu'  iSu . 

Et  ducatur  peipcndicularis  i t j > d efuafupra  feripfimas in  c.  O 

Et  circa  diametrum  di  hyperbole  deferibatur]  Ex  fj.prinrleontcoruin . P 

Hoceft  figura,qu*addiametrum  fd  conilituitur ) Cneus  c d r frtb  t r uris  r»  Q 
it  haieirru  itu  S dt  trrufm .ego  Ugtrem  Tt&  t»  Vi  ri  X i tuLfelsfa  eStfr . 


THEO- 
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' *'■  * ‘ ’ * ’ ;f  . ♦'  * ■ . •.  . J\ fc:'. 

IKM5  theorema  cxc.  propositio  ccv:  '* 

UJ.  . . ..  . "1 

£ Sit  re£fa  linea  AB  pofitione  data,  & datum  puntShun  C;  ducaturque 
b c,  & ponatur  b d data , cui  ad  redios  angulos  erigatur  D e . Dico  puo- 
dum  e pofitione  tangere  coni  ienionem  hyperbolen,  tjuse  per  pundum 
• tranfit. 

f'!!  • •••  > ...  T\  > 


Ducatur  perpendicularis  cf : atque  ipfi  sd  ecqualis  ponatur  fi.  ergo  pundum  a 
eft  datum,  erigatur  ipfi  1«  ad  («dos  angulos  ac,  quse  pofitione  data  erit.  & redae 
lineae  ac  produdae  occurrat  in  a.  Itaque  duabus  redis  lineis  a a,ag  pofitione  datis, 
B F Sedato  pundo  c,  hyperbole  circa  afymptotos  c a,  ab  deferibatur  .tranfibit  igitur  Si 
G per  pundum  a , proptcrca , quod  a c cll  aequalis  a g : eft  enim  tota  a d toti  r a , hoc 
eft  tota  a 1 toti  cc  aequalis» 


Componetur  autem  hoc  modo. 

Sit  reda  linea  ab  data  pofitione,  datumque  pundum  c:  & ducatur  ac:  reda  re- 
to linea,  in  qua  h fit  dau,  cui  aqualis  ponatur  faj  dudafcilicet  cf  perpendiculari: 
crigaturque  a c ad  reflos angulos,  quae  ipfi  ic  in  puncto  g occurrat  . & circa  afym- 
ptotos  c a , ab.  per  pundum  c intra  datum  hyperbole  deferibatur.  Dico  eam  proble- 
ma efficere  hoc  eft  fi  perpendicularis  ducacur  m,  redam  lineam  id  ipfi  h aequalem 
efle.  Illud  vero  pcrfpicuum  eft  propter  afiymptotcs,  cum  bg  fit  aiqualis  ca  ergo  & 
a d ipfi  f a , Sc  tuta  a f , hoc  ctt  n ipfi  a d squalis  erit . 

COMMEUTjtt^trS. 

A Sit  reda  linea  ab  pofitione  data , & datum  pundum  cj  Gruens  codex  8i„«  ;„8H*  « 
« 4 /et .'n  re 1 y . frd  puto  legendum  8«  en  lubna  na./  fotura  re  11  1,81,  re'  y . 

B Atque  ipfi  »d  aqualis  ponatur  f a ] H<c  nos  add.dm.ru  q e-  iu  Creto  codice  dcfidtrm 
videbantur . quare  legendum  erit  ixtm  £ 817,»  ■ y£.  $ ru  / 1 Jr»  icat  £*. 

C Ergo  pundum  a eft  datum  j Ex  2".  datorum  Gratus  autem  eodex  habet  J,81r  if* 
*>  re'  f. 

D Qux  pofitione  data  erit  ] Ex  jo.  datorum  ■ 

E hyperbole  circa  afymptotos  ga,ab  defcribatnr]  Ex  antecedente  in  Cneco  autem  co- 

d ce  deeH  verbum  yey/mfm  . 

F Tranfibit  igitur &pcr  pundum  a propterca  quod  ac  fittequalis  Bc]£r8.  fecundi 
libri  conicorum. 

G Eft  enim  tota  ed  toti  fa, hoc  eft  tota  bf  toti  cc  (equam  ] Quoniam  enim  datare 
Halant*  ai>  aqualis  pouitur  f i ,&  inttrfe  parallela  fint  cf,i>e,  ac,  erit  ex  x.  [exliite 

mentoruu 
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&. alorum,  vt  Dr  ad  fe,  ita  ec  ii  c»  , & compone  aio  Vt  0»  ai  er,  ira  ei  ai  bc,  vt 
autem  5 f ai  e a,  iti  1:  c ad  ' G . quare  ex  aqath  l3c  bd  ai  f i,  it  a b a ad  c c . atque  r/i  o 
aqualis  m ergo&  »E  aquilis  co  , & i mpta  vtrinque  communi  CE  ,erltrehqua  r.c  rtli- 
qua  »r,  aquatis • It  G -acocidicc  nonnulli  deejjr  videntur,  qui  fic  bibet  »tk  ml  >ah , en' 
tem  ha  t •'  te ay typani,;  . 

Iit  ducatur  40  J l iGraco  toiiec  mrniifc,  Vt  opinor , legitur  « /1  tid/uipc  «'  $y  non  H 
enim  bc  e!i  hyperbile  dumeter , Seifortajfe  tegendam  erit  en'  Su/i*  • by. 

. Et  cicci  afymptotos  ci,»t  per  punitum  c intra  datum  hyperbole  defcrlbatur.  K 
/i.  antecedente  . fetet  autem  dati  i hyperbole  redam  lineam  bc  in  t fundo. 

THEOREMA  CXC1.  PROPOSITIO  CCVI. 

IEM, 

IV. 

Sic  vt  ba  ad  ac,  ita  quadratum  cx  bd  ad  quadratum  cx  DC.  Dico 
ipfirum  B a , a c mediam  proportionalem  ede  ad. 

AC  D E B 


Ponatur  ipfi  co  .-equulis  db.  ergo diuidendo  vt  bc  ad  ca,  hoc  eft  vt  rcitangu-  i.fexti. 
Ium  cbe  ad  rcftangulutn,  quod  ac,  bb  continetur,  ita  rcitangulum  eti  ad  qua-  A 
dratumex  bd.  re  tangulum  igitur  contentum  ac,  bb  quadrato  cx  bd,  hoc  cft  re-  quinti, 
riangulo  cdb  cft  squale.  ei  goob  proportionem,  & componendo,  vt  bd  ad  de, hoc 
eft  ad  dc  ,ita  n a ad  ac  quare  & tota  ad  totam  videlicet  vt  b a ad  ad,  ita  da  ad  ^ 
ac.  ipfarum  igithr  n,tc  media  proportionalis  cft  ad. 


C 0 M M E 7^  T at\l  V S- 

Ita  rcilangulum  cbb  ad  quadratum  ex  bd]  Quidratumenimex  sn  fuperat  quadra  A 
tum  ex  dc,  boceilex  d , red  angulo  cbe  ex  6. fecundi  elementorum , cum  retia  linea  ca 
bifariam  feceturin  d,  atque  ei  aitungantur  ei- 

Ergo  ob  proportionem  & componendo , vt  b n ad  d e , hoc  e(I  ad  d c , ita  d a ad  ® 
ac]  Qnmum  cnimredangulum  contentum  ac,  BB  rtdangnlo  cor  eH  aquale , vt  b b ai 
BD,  ita  0 c ai  c A,  & componendo  vt  r d ad  n R,boceflai  DC  , Ita  D a ad  ac.  ’ 

Quare  Jr  tota  ad  totum,  videlicet , vt  b a ad  a d , ita  d a ad  a c J Sequitur  namque  C 
ex  iuoicctma  quintt  elementorum , vi  bd,  da  ai  Dc,  ca,  hor  el  vt  b a ad  ad,  ita  da 
ad  ac. 


THEOREMA  CXCII.  PROPOSITIO  CCVII. 

Sit  reclanoulum  a b c squale  duplo  quadrati  ex  a c . Dico  redtam  li- 
lincam  a c ipfi  c b squalem  cllc . 


LEM. 

V. 


Ponatur  ipfi  ac  squalis  ad.  erit  reftangulum  CDA-squale  reftangulo  abc,&  A 
lunt  ad  eandem  reflam  lineam . ergo  d a hoc  cft  ac  ipfi  c b cft  squalis . B 


¥ 


C 0 7M  M E 7%  T A \ l V $• 

Erit  cn,  b t rcriangulum  squale  retfangulo  ab  c]  £d  e»»'«  reSangulum  cd a ad  A 
quadratum  ex  a c ,*f  0 c ad  c A videlicet  duplum,  ac  propterea  reSangulum  ad  c duplo  ». 
quadrati  ex  a c fhoc  cft  rcBangulo  n B c eft  aquale  . 

* Dff  Er 
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B Et  funt  ad  eandem  refiam  lineam  ] ‘Namqueex 

iuejl  B»  ad  A v:& componendo vt  d®  ai  ac,»t«  bd  ai  D a,  f *arej> <T »'*  J 

AC  Iffi  Ct  aqualem  cSe  • 


tEM. 

Vi. 


THEOREMA  CXCIII.  PROPOSITIO  CCVIII. 

Circa  eafdcm  aiymptotos  ab,bc,  hipcrtole  de,  df  defcribantur 
Dico  eas  intcrfc  non  conucnire. 


A Si  enim  fieri  pote  fi , conueniant  ad  pun- 
dium  o,  & per  d in  fedtiones  ducatur  refla 
linea  adefc.  erit  propter  1'edHonem  qui- 
dem DF  refla  linea  ad  aequalis  fc,  pro- 
pter feflionem  vero  de,  erit  ad  squalis 
ic.  quare  fc  ipfi  cBcft  squalis. quod  fie- 
ri non  poteft . non  igitur  fefliones  inter  fe 
conueniunt  ■ 


Dico  prcterea  eas , etiam  fi  infinite  augeantur  ad  fc  fe  propius  acce- 
dere, 8c  ad  minus  interuallum  peruenire. 


B 

C 


Ducatur  enim  alia  refla  linea 
11  k , & fit  diameter , cuius  termi- 
nus punftum  m.  erit  igitur  vtre- 
flangulum  min  ad  quadratum 
et  u,  ita  tranfuerfum  figuts 
latus  ad  reftum,  vt  autem  mop 
ad rcftangulum  ad  quadraram  ex 
o r , ita  tranfuerfum  latus  ad  rc- 
flum  . ergo  vt  rcAangulum  m l s 
ad  quadratum  ex  l 3 , ita  reflan- 
gulum  mop  ad  quadratum  ex 
oi:  & permutando,  rcflangu- 
lumvero  hih  maius  cltrcflan- 
gulo  mop.  quare  rr  maior  eft, 
quam  R s . atque  eft  pro  poter  fe- 
ftiones  reflangulum  fpj  .-en  ul- 
le reftagulo  krh.  minor  igitUr 
eft  x d , quam  h r , quare  femper 
ad  minus  intcrual  Ium  pemeniut . 

Sed  & illud  facile  conflare  po- 
teft . Sicnim  vtraque ipfarum ad  afymptotos  propius  accedit, & adfefe  propius  ac' 
cedant,  nccefle  eft . 


C OM  M E "H  T Hl  r S. 


A Et  per  d in  feflioncs  ducatur  refla  linea  adbfc!  Grrcus  r^ier  ^ i»  ri  1 fi»sc- 
«V  T.judr  >uSn«  at  *X£i>.  fed  tegendum  pute,  £ 1 m rS  t X/»'x$»  «V  ru/sus  !v- 
t««  n inim  putures  linet  funt.  fed  una  tantum  w pluribus  punfiis  feSa. 

B Ducatur  enim  alia  refla  linea  hk  1 Sint  dua  hyperbolt  sfHNKF.nv  ,psr  tircaeafdem 
afymptotos  ab  , B c dcfcriprt,>e  docetur  in  quarta  propofitione  fecundi Itb.cctu,  neti»  Jj- 
quarti  libri  huius , Del  in  204.  huius , & iutclltgant  ur  rcBt  linet  »«DiiFc,flRosjW 
i earum 
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carum  diametrum  el  ordinat  i m appheatx  , qua  inter  /e  par  alitia  erunt . "utraque  en  im  paral- 
lela eji  re  fla  linea  in  punfto  i >,.vel  n feQioncm  contingenti  ex  y.  fecundi  libri  conicorum . 

Et  fit  diameter,  cu.us  terminus  punitum  wj  ?^on  potefi  idem  terminus  efie  diametri  C 
Vtriufque  Jeiiionis . producatur  cmm  lpmb  diameter  in  p unii  a m Qjti  Vt  us  (tt  aqualis 
en  & Gp  aqualis  bp.  ertt  puniium  m terminus  diametri  fcHionis  M st:  & q terminus 
diametri  fcHionis  dpl,  quod  b fit  Vtriufque  centrum,  quare  mirum  videtur  Tapputnvno 
eodemque  puntlo  m Vti  protermino  Vtriufque  dtanutn  ni  fi  forte  incelligamus  duo  punita , 
qua  ternum  funt , eadem  littera  notati,  quod  nonum  cfi,  & inufitatum . 

Erit  igitur  vt  rciUnguluin  mln  ad  quadratum  ex  lx,  ita  tranfuerfum  figurae  la-  D 
tus  ad  latus  reituin  ]£xzi.  primi  libri  conicorum . 

Vt  autem  mop  reilangulum  ad  quadratum  ex  or,  ita  tranfuerfum  figur*  latus  E 
adrc&um  J Hoc  efi  vt  reU  angulum  oor  ad  quadratum  cx  or,  ita  figura,  qua  fit  ad 
diametrum  [cilionis  dpb  tranfuerfum  latus  ad  re  ii  urnalia  enim  funt  huius  figura  latera , at* 
que  ea  de  quibus  proxime  diSmn  e(l , quamquam  eadem  interfe  proportionem  habeant . nam  vt 
figura , qua fie ad  nm  diametrum  fechoms  Ss  f tranfuerfum  latus  adreiium  , itaefl  figura , 
qua  fit  ad  diametrum  ? feSioms  dpb  tranfuerfum  latus  ad  reilum , quod  facile  demonfira  * f « 
bitur  hoc  modo . Ducatur  reda  linea  nt  feilionem  B nf  contingens  iu  n,  & ducatur  pv,  conico'-1 
qua  feilionem  dpb  contingat  in  p erunt  nt,pv  parallela  mterfefe,Vtraque  enim  paralle- 
la e^reila  linea  kq,  vel  hk  ex  quinta  fecundi  conicorum  3&  fient  triangula  bnt,bpv  fi- 
milia,  ergo  vt  bs  ad  nt,  ita  bp  ad  pv  & vt  quadratum  ex  bn  ad  quadratum  ex  nt, 
ita  quadratum  ex  bp  ad  quadratum  ex  pv.  fedvt  quadratum  ex  b n ad  quadratum  ex 
ita  figura  qua  fit  ad  diametrum  n m tranfuerfum  latus  ad  reilum , ex  tjs  » qua  tradita  funt  m 
prima  fecundi  conicorum , & eadem  ratione  vt  quadratum  ex  b p ad  quadratum  ex  pv  , ita  fi- 
gura, qua  fit  ad  diametrum  v ^tranfuerfum  latus  ad  reilum , ergo  vt  figura  ad  diametrum  n m 
tranfuerfum  latu  e ad  reilum , ita  figura  ad  rc^  diametrum  tranfuerfum  latus  ad  reilum . ex 
quibus  confiat byperbolas  3 s ; f,dpe  interfe  fimilcscffc , itemque  citas,  quacunque  circa 
eafdemafymptotos  boc  pallo  defcrtbuntur  . 

Ergo  vt  rcuangulum  mln  ad  quadratum  ex  l b,  ita  reilangulum  mop  ad  quadra-  F 
tum  cx  o k ] Sequitur  enim  ex  tam  Hilus  vt  reilangulum  mln  ad  quadratum  ex  i B , ita 
reilangulum  <lp  p ad  quadratum  ex  o R . 

Q^are  & permutando  mln  r etl  angulum  ad  reti  angulum  Qof,  ita  quadratum  ex  lx  ad 
quadratum  cx  or, 

Reilangulum vero  mln  maius eftreitangulo  mop]  Hoc efl reilangulum  mln  ma-  Q 
ius  reilangulo  QJ>P,  nam  reilangulum  mln  maius  efl  reilangulo  <>LP.  quare  reilangulo 
Q_pp  multo  matus  erit , quod  puniium  o fupra  L fumatur,  illud  autem  ita  demonflr  abimus, 
j\c&angulum  enim  mln  aquale  efi  reilaugulo  M N L vna  cum  quadrato  ex  s L per  3.  fecun- 
di elementorum , quorum  quadratum  cx  m efi  aquale  duobus  quadratis  ex  n p , s L vna  cum 
eo  quod  bis  n P L continetur . fi  militer  rcSangulum  Qj.p  cfi  aquale  reilangulo  QPL  vna  cum  4decudi. 
quadrato  ex  pl  , quorumreci  angulum  Qpl  rurfus  aquale  ct  tribus  reci  ungulis , re& angulo 
fctltcet  contento  mn,p  l,&  contento  QjrtjPL,#*  reilangulo  nfl,  qua  duo  poflrcma  re - 
ilangula  aqualia  funt  et,  quod  bts  npl  continetur  efl  enim  Qju  ipfi  np  aqua  is.  Itaque  fuh- 
latis  vtrmque  communibus  nempe  quadrato  ex  pl,&  reilangulo , quod  bis  continetur  npl, 
relinquitur  ex  altera  quidem  pirte  reilangulum  mnl  vna  cum  eo,  quod  cx  np  quadrato,  ex 
altera  vero  reilangulum  contentum  M N , P L ftdrcil  ingulum  mnl  cfi  aquale  duobus  rdlan • 
gulis,  videlicet  reci  angulo  mnp,  & ei  quod  un,  & p L continetur  • reilangulum  igttuf 
mln  maius  efi,  qnam  Q.LP,  quadrato  ex  n p.  & m np  reilangulo  Vt  autem  reilangulum 
M n l ad  quadratum  ex  l 3 , ita  reilangulum  <>  l p ad  quadratum  ex  ld,&  permutando  ex  ,**CCWL 
quibus  fequttur  quadratum  ex  S\  matus  ejfc  quadrato  ex  ld.  ergo  rc  Ha  linea  3 1 maior  efi, 
quam  LD,&  tota  S f , quam  d e maior , & multo  maior,  quam  rs.  Hae  eo  fpeHare  vide- 
tur, vt  oficndtt  feclionc  dpb  intra  tpfam  S nf  contineri,  quod  tamen  abfque  bis , exalijs , 
qua  in  principio  di  Ha  funt,  fatis  confiat  fi  enim  puniium  p , per  quod  fellio  n p e tranfit , infra 
tt  fumitur,&  feSiomes  inter  fefe  conuenirc  non  poffunt , fuperuacaneum  quodammodo  fuit 
in  bis  tantopere  immorari . fed  vereor  ne  locus  corruptus  fit , ve  Tappus  aliud  quidpiam  po- 
tius, quam  hoc  oflcndere  Voluerit,  non  enim  ex  dtHis  apparet  rectam  lineam  rk  minarem 
gffe,  quam  D»,  quod  ad  propofitum  concludendam  pramonQraffeopporrcbat. 

Atque  cft  propter  feitiones  reilangulum  f rs  aequale  rcilangulo  krh]  Hac  nos 
ita  refiituimus  , nam  Grxcus  codex  habet , hd  n^dt  Uor  n'  £1%  orf  xs&>  Q,  & 

mendofevt videtur, reilangulum emm  fd 3 efi  aqaali  rcUangulo  Krh  vt  demoufirabmki 
ZT  ob  id  maius  rcilangulo  srh  producatur  xh  « vtreque  parte  adeo  Vt  jecet  afymptoton 

F f f L ab  in 
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A b tn  V & ic  i»  Z.  Qgomdm  igitur  ut  y b ad  a a , ita  yz  ad  ac  , atque  efi  Yt  minor, 
quam  ia,  eriedr  rz  quam  a c minor > Sedex  qi  ,quxin  q.fecnndi  coaicorumdemonltraea 
funt  A d minor  efi,  quam  v r . €>•  p u minor,  quom  «z  . afymptofi  enim  & fectio producta  ai 
U^ulnti.  feip/as  proprius  accedunt . quarefiex  YZ  demantur  H,  ns,&ex  ac  demantur  a D,  FC> 
relinquitur  iu  multo  minor , quam  dp.  Itaque  propter  fectionem  dpb  rectangutnm  yrz 
aquale  efi  rectangnlo  apc,  utraque  enim  funt  aqualia  quadrato  ex  pv  per  io.  fecundi  htri 
conicorum  . & propter  fectionem  3 UT  rectangulum  Y H z efi  aquale  rectangulo  a s c,  quod 
ytraque  fint  aqualia  quadrato  ex  ni.  rectangulum  utri  yhz  vnacum  re  ct angulo  HRiffl 
aquale  rectangulo  yrz.  dr  rectangulum  \ 8C  »na  cum  rectangulo  * DF  aquale  ree  tangi. 
Io  adc  quodVapputdcmonfirauit  iii  buius  ergo  fi  d rectangulo  yrz  auferatur  tectaugulun 
THZ  relinquetur  rectangulum  hrk.  & fi  d rectangulo  adc  auferaturrcctaugulum  m, 
reliquum  erit  rectangulum  jdf,«  propterea  rectangulum  hrk  rectangulo  Ea  f efi  aqua- 
le . Vt  igitur  R k ai  DT  , uacfi  30  ad  an.  fcd  r k minor  ojienfa  tfl  , quam  D F . ago  & 
Md,  quam  H R minor  erit. 

K Quare  feuipcr  ad  minus  interuallum  perueniunt . ] Tqon  falum  ad  minui  interuallum 
pcrucniuntifed  ad  interuallum  quolibet  dato  intcruallo  mmui.  producantur  enim  feli  lottl  r.a 
cum  afymotofis . quoufquc  tutcruallum  ,quodinterqcitur  inter  aiymplofos  & fictionem  DPI 
fit  dato  lutcruallo  minui,  quod  quidem  fitn  poffe,ex  1 4.  fecundi  come,  apparet:  erit  runrjiiiitr- 
uallu  n ioter  feceioncs  interiectum  nuito  minui  intcruallo  dato.  C r quamquam  bafectionei  in- 
finiti producantur , nunquam  tamen  inter  fc  conuemunt  Vt  i Tappo  f -penus  efi  demonjlratnm, 
trex  proxime  traditii aliter  demonfiran  potefl  1,1  hunc  modum  .fi  cmm  fieri  potrfi  , c-nuemant 
in  puncete  • x , cr  ducatur  recta  mea  ♦ x diametrum  fecans  1 u 1r , qua  primum  parallela 
fitrectis  lineit  ac,  yz,  ndcltcet  ad  diametrum  b + ordinum  applicata : Eouem  modo,  quo 
fupra  dcmonfinbtmus  rectangulum  Mts  maius  effe  rectangulo  qjt  p , & vt  rectangulum 
H * a ad  quadratum  ex  f * , ita  rectangulum  tyne  p ad  idem  quadra  «»«♦*,(?  pt<  no- 
tando rectangulum  » * u ad  rectangulum  y _♦  p,  ita  quadratum  ex  f * ad  jupfum  . trgott- 
ctangulum  Mf  s rectangulo  Qjp  p cft  aquale,  fcd  & maius,  quod  efi  abfurdum. 

ALITER.  Sife&ioncsinterfeconueniuntin  *x  producatur refla linea  *x  vf- 
que  ad  afymptotos  in  fis.  erit  reflangulum  n ♦ s propter  feflioneui  s \ aquile 
quadrato  ex  nt,  & propter  lecSionetn  dpb  squale  quadrato  ex  pv  . ergo  quadra- 
tum ex  nt  quadrato  ex  pv  squale  erit,  itaque  quoniam  vt  quadratum  ex  n 1 ad 
quadratum  ex  pv,  ita  cft  quadratum  ex  m 1 ad  quadratum  ei  ip,  erit  & quadratum 
ex  nb  aequale  quadrato  ex  bp,  & ideo  refla  linea  nb  refla  bp  aqualis,  quod  itiuem 
eft  abfurdum  . non  igitur  ha  fefliones  inter  feconucnium.  Qiod  fi  refla  linea  ♦ 1 
non  fit  parallela iplis  ac,  yz  diuidatur  bifariam  in  pui.flo  * & iunfla  -p  t produca- 
tur ad  m Tj  fecet  autem  hyperbolas  dii,  b n p in  punflis  p N , & ab  iplis  ducantur 
p»,  nt  fefliones  contingentes,  qua  ipfis  ac,  y z parallela  erunt  ex  5.  fecundi  coni- 
corum , fiatque  bm  aqualis  bn  , & BQ_aqualis  ci . erit  nm  feflionis  «m  , & p t», 
feflionis  dpb  diameter  tranfuerfu  quare  fimiiiter  vt  fupra  demonftrabimus  nullo  mo- 
do fieri  pofle,  vt  ha  fefliones  inter  fe  conucniant. 

L Sed  & illud  facile  conflare  potefl , fi  enim  vtraque  ipfarum  ad  afymptofos  propius 
accedit,  & ad  fe  propius  accedant  nece  fle  efl]  Vide  quomodo  bac  ratio  neci  jjitatembalxn. 
poffit  enim  qms  dicere,  ytramque  lectionem  accedere  quidem  propins  ad  afympiofos  , fed  tamio 
fari  internatio,  ita  Vtfemperipfeftfe  parallela fint. 

THEOREMA  CXCIV.  PROPOSITIO  CCIX. 

Sit  vt  ab  ad  bc,  ita  de  ad  EF,  vt  autem  B A ad  ag  , ita  e d ad  dh. 
L E W . ^‘co  ^ bafim  quidem  habens  quadratum  ex  c a , altitudinem 

VI I.  vero  a B ad  iolidum  bafim  habens  quadratum  ex  F D , & altitudinem 
DE,  ita  cfle  cubum  ex  AG  vna  cum  eo,  quod  ad  cubum  ex  gb  propor- 
tionem eandem  habet , quam  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  ex  CB, 
ad  cubum  cx  d h vna  cum  eo  , quod  ad  cubum  ex  h E eandem  habet 
proportionem, quam  quadratum  cx  df  ad  id, quod  fit  ex  fe  quadrarum. 

Quoniam 
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Quoniam  enim  vt  ca  ad  a b,  ita  fd  ad  db,  erit  vt  quadratum  ex  ca  ad  quadra-  A B 
tumcx  ai,  ita  quadratum  cx  id  ad  quadratum  ex  na.  fcd  vt  quadratum  ex  caad  C 
quadraiumcx  as,  ita  folidum  bafim  habens  quadratum  ex  c a,  & altitudinem  ai  ad 
cuoum  qui  ntex  ab,  vt  autemquaJr.itumcx  fu  ad  quadratum  ex  de,  ita  folidum  D 
baum  huiKs  quadratum  ex  fd  & altitudinem 
c « ad  eum  , qui  fit  ex  df  cubum.  Hic  igitur 
eandem  inter  fe  proportionem  habent . quare 
& permutanda  cft  autem  vt  cubus  ex  ab  ad 
cubum  ex  d e , ita  & cubus  cx  ac  ad  cubum 
ex  d h , & cubus  ex  r.  b ad  cubum  cihe.  fed 
yt  cubus  ex  gb  ad  cubum  exhte.  ita  folidum, 

3uodadcubumcx  ci  eandem  proportionem  habet,  quam  quadratum  cx  ac  adqua- 
ratumex  ci  ad  folidum  , quod  ad  cubum  ex  he  eandem  habet  proportionem , quam 
quadratum  ex  df  adquadratumex  fe.  vt  igitur  vnum  antecedentium  ad  vnum  cuft- 
fcqucntium,itaomniaantecedcntiaad  omnia  confcquentia . quare  vt  folidum  bafim 
habens  quadratum  ex  ca,  & a titudinem  ab,  ad  folidum  bafim  habens  quadratum 
ex  et,  & altitudinem  de,  itacubuscx  ag  vna  cum  folido,  quod  ad  cubum  cx  gi 
eandem  proportionem  habet , quam  quadratum  ex  a c ad  quadratum  ex  c b , ad  cu- 
bum cx  dii  vna  cum  folido, quod  ad  cubum  ex  h e eandem  habet  proportionem,qiam 
quadratum  cx  df  ad  id,  quod  ex  bf  quadratum. 


B 
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Quoniam  enim  vt  ca  ad  ab  , ita  ed  ad  de]  Eficuimvt  ab  ai  bc,  ita  de  ad  sf.  A 
qHire  & componendo  vt  ac  ad  c R , ita  u f ad  fe:  C per  conucrfioncm  rationis  Vt  c A ad 
Al , ita  F D ai  d e. 

Erit  vt  quadratum  ex  c a ad  quadratum  ex  ab,  ita  quadratum  ex  r ad  quadratum  g 
ex  n b 1 in  Grato  codice  mendofe  legitur  £ £c  £fu  n'  «W  y « opii  t»'  «•»  y E • o£to  t S 
doro  £/  9 UT-C  to  «Ve  X 9 , cum  legendum  /i:  boe  modo  , £ ut  uiu.  70'  are'  y a n uuo' 

»4,  dura  to  are'  £X  mfdt  Te'  uto'  df. 

ficdvequad  atum  ex  ca  ad  quadratum  cx  ab,  ita  folidum  bafim  habens  quadra-  C 
tum  ici  & . altitudinem  a ",  ad  cubum  qui  fit  cx  . b ] Gracus  codex  «xx'aV  n>r  to’ 

«Iere  >«  «por  to*  are'  «4  uufiou  u/oi  o*4  ii«t«  to'  ci'icr  &c  .fed  verba  i.la  nv  fiov  e 4«r 

■'«4,  upecua  nca  Videntur,  ideo  d nobis  onljf.  lw.1. 

Vt  autem  quadratum  ex  fd  ad  quadratum  ex  D B , ita  folidum  habens  bafim  qua  D 
dratum-x  fd,  & ItitudinemDP.,  ad  eum,  qui  fit  e x di  cubunu  Grttus  toitx  «V  dl 
ro'  <mo'  £d  «A» V Te  «Ve'  1 1 . 0 uror  b'4-ef  0'  d 1 , aura  to'  OffoV  To'  fano  pio  o^ou  C~c. 
&bottocu  uerba  1 la  uotoit  u49f  n to  t ainquam fnp  ruu aeeaomiiimus, 

Htec  igitur  eandem  inter  le  prop  'rtineni  habeant,  quare  & permutando  ] Gratus  E 
todex  Taura  ifa  drancyoi  , 3/  i e*,x«J  irie.  /ed  nos  perfpieuitaiis  taujfa  , ita  vertendum 
duxtnt  it . /equitur  enim  cx  tam  iitlisj  .ni  m , ti-iu  bafis  ell  quadrarum  ex  c a , & altitudo 
A B ai  cubum  ex  ab,  eandem  pr  portionem  babirt , quam  folidum,  cuius  bafis  cil  quadratum 
exiD,  eraltttudo  D b , ai  culi  <m  cx  os:  & permutandi , folidum , cuius  bafis  quadratum 
tx  Ca  ir  1 tundo  ab  ad  folidum  , culus  bafis  quadruum  ex  FD,  & altitudo  de,  eandem 
habere  proportionem,  quim  cubus  en  ab  adeunt , qui  fi  cx  DE  cubum. 

Ellautcm  vtcubusex  a b ad  cubum  cx  ob,  ita  cubus  cx  ag  ad  cubum  ex  dh,&  f 
cubus  cx  CB  ad  cubum  CX  IIBJ  T^amvc  ba  ad  a e , ira  00  fuimus  efic  e d ai  dii.  ergo  </r 
permutando,  Vt  AB  ad  ne., ita  ag  id  dh:  & i’i  reliquum  ai  reliquum, hoc  ci  gb  ad  H B. 
cx  quibus  per  vnd  cimi  libri  '•Irrue  ''orum  r ncludttur  propofitumGrac  't  codex  ori  d)  y/ 
me  to'  <mu  toc  *4  T-.rc  reo  <iao  rtc  f « nufiot.  fed  legendum  e/  .iri  t)  Cj  oie  o"  vm'  rne 
« 4 t;o'c  ror  <an  rue  ii  auEor. 

Sedvtcuausex  o n a I cubum  ex  n]  Heenot  rdd'1'mis,  que  in  Grtcneodiceno  erant,  (q 
•VCttalrg  1 dum  it  u>\  ut  e'  <rao  ror  o4  nuEoe  rnt  ror  uso'  r Se  9 1 udEir. 

Itafolidu.u,  quod  ad  cubum  ex  gb  eanlc  n proporti  mein  aabet,  qusm  quadra-  jj 
tuinex  \c  adquadratumex  cr,  ad  folidum,  quod  ad  ubum  ex  tta  eandem  habet 
prop  jrtionem , quam  quadratum  cx  df  ad  quadratum  cx  feJ  fit  f hdom  K quod  ad 
cubum  ex  gb  eandem  proportionem  habet  , quam  quadratum  rx  ac  ad  quadratum  ir  c>, 
eSr  fit  L folidum  quod  ai  cubum  cx  ut  eandem  habet  pioportioncm  , quam  quadratum j n.fexti. 
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Dico  quo  » a fuperat  a c , co&  illud  , quod  ad  a«  proportionem  habet,  fuperare  ^ 
id,  quod  a 1 ac  eandem  habet  prop  >rtioncm  1 Grteus  codex  t i tJ  <dpix"  ^ r« 

i^o,  «r,'r  t,'  at,'  x0 , ri  Xo'yer  i^fme  -ef*'e  T A > . /ege  T*  TfJ  Ao>,, 

TOC  r,*  x0  rS  A8>«r  *,c*,T,f  xp,7  to  '*•>. 

d p vero,  quod  ad  ac  proportionem  uabet  eandim.  reliquum  igitur  ef  ad  >cean-  “ 
dein  prop  irtiouem  habe  h .G  *CHS  codex  T*  tir/c' ero'  xy  rS  <tur:'r  \Byt'r  i gtr  ij  ff 
AMn , dpa  t,v  • £ ao')-of  i^h  t»  *vt«V  /t‘t/  tegendum  T«'  it  xp.V  r*  x y E xvrir  xdytr 
i^or  T»'  X £ . A, ITfl,  «*p«  7,'  I ^ xp.V  7,'  & > A.'>0,  «£«  F AUT.V. 

THEOREMA  CXCVII.  P R O POS  ITIO  O C X 1 1.  LEM. 

X. 

Excedat  E iplum  c minori  cxccflu,quam  quo  D excedit  B.  Dico  K£ 
ipfis  c D minora  dic . 

# ■ t ’ ■ ' • ’ J '4 

A B 


E 

C D 


Sic  enim  e exceffus,  quo  a excedit  e, ergo  a b aqualia funt  iplis  ea  b.  Quoniam' A 
autem  a excedit  c minori  exceffu,  quam  quo  d iplum  b,  & a excedit  c ipfo  . erit 
k minus  exceffu  ipforum  de.  quare  eb  minora  funt,  quam  d.  commune  appunatur 
c.  erunt  cbb  minora  , qam  cd.  fcd  cbb  oden  fu  funt  aqualia  ipfis  ab.  ergo  ab, 
quam  cd  minora  erunt,  fimilitcr&conuerfum  offendetur, & qua  funt  in  ellipfi . B C 

■ commeat  ji^irs. 

Ergo  ab  aqualia  funt  ipfis  ccb]  Sequitur  enim  ex  tum  diciis  a aquale  effe  ipfis  ac.  A 
quare  addita  Vtnquc  communi  e ; erunt  a b iplis  ere  aqualia . 

Similiter  Stconuerfum  offendetur]  Hac  e/t , fi  ac  minora  fine , quam  cd,  excedet  a B 
ipfum  c minori  exceffu  , quam  quo  n excedit  E. 

Si’  enim  e exceffus , quo  a excedit  c . ergo  A ipfil  c t cfl  aquale : & addito  communi  u, 
erunt  AB  aqualia  ipfis  cci  .fcd  ab  minora  funt , quam  cd.  ergo  & CEB  quam  CD  funt 
minora:  commune  auferatur  c.  eruat  ce  min  ira  , quam  o,&  idcirco  n excedet  B ituno- 
ri  exceffu,  quam  Iit  e.  excedit  autem  a ipfum  c exceffu  x,  fcquitur  igitur  >1  a minori 
exceffu  excedat  c,  quam  u ipfum  b. 

Et  qua  funt  in  ellipfi  fj md  bis  verbis  figmficare  voluerit , cumApollonij  libris  carca-  c 

mu:  , diurnare  non  licet . 

IN  SEXTVM  LIBRVM  CONICORVM  LEMMATA. 

THEOREMA  CXCVIIL  PROPOSITIO.  CCXIII.  LEM. 

L 

S:nr  duo  triangula  ambligonia  abc,  de F,  qux  obtufos  angulos  ha-  ;• 
beant  cf,  & aquales  acutos  ad.  ducantur  autem  redx  linea  cc,  FH 
ipfis  cb,  ff  perpendiculares:  & fit  vt  rc&angulum  b a g ad  quadratum 

«,  ex  ag 


t 
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ex  Ac,  ita  redangulum  edh  ad  quadratum  cx  dF.  Dico  triangulum 
A fi  c triangulo  d e f fimilc  eflc . 


j (.tertii . Delcribanturcnim  in  rcflis  c «,n  e fcmicirculi , qui  etiam  per  c F tranfibunt  :fint 

autem  ccb  ,hfh  . vel  igitur  ac,df  fcmicirculos  contingunt,  vel  non  contingunt,  & 
fi  quidem  contingunt,  pcrfpicuum  eft  triangula  abc,dbf  eflefimilia.  etenim  fum- 
A ptis  mn  icmicirculorum centris, iunflifquc  mc,nf  , erunt  anguli  mca.nfd  tc£li . 
18  tertij.  &funt  anguli  ad  a interfe  aquales,  ergo  angulus  amc  cft  aqualis  angulo  dni  item- 
ti.primr  que  aquales  eorum  dimidii  , videlicet  angulus  b aqualis  angulo  e.  fed  St  angulus  a 
ipfi  d aqualis:  triangula  igitur  a*c,dbf  interlc  funtfimilia. 


Si  vero  a c,df  femicirculos  non  con- 
tingunt, fed  fecant  in  punflis  kl,  dn- 
. canturad  ac,df  refla  linea  perpen- 
j.fejti.  jicu]arcs  mx,  no  erit  kx  aqualis  xc 
" Sk  lo  aqualis  of  . cft  autem  triangu- 
4,“x" ' lum  a m x fimile triangulo  dno: quare 
vt  x A ad  A m,  ita  o I)  ad  d s . Sed  qu  j- 
niam  vt  rcftanguluin  bao  ad  quadra- 
tum ex  ac,  ita  cft  reflangulum  edh 
C ad  quadratum  cx  de.  erit  fit  vt  reflan- 
gulum  kac  ad  quadratum  cx  ac.  hoc 
cft  vt  KA  ad  AC,  ita  reflangulum  mi 
ad  quadratum  ex  i'  r,  hoc  cft  mailoF 
D quare  St  vt  x a ad  a c , ita  or'  ad  nr; 

£ Sed  & vt  x a ad  ah,  ita  »d  ad  os  propter  fimilitudinem  triangulorum,  ergoexa- 
quali  vt  ca  ad  am,  ita  f r ad  i,n  .& circa  aquales  angulos  ad  latera  proportiona* 
F lia  funt.  aqualis  icitur  cft  angulus  a.mc  angulo  dnf,  fit  eorum  dimidia  aqualia, 
ergofit  n angulus  cft  aqualis  angulo,  b.  Sed  & . aqualiscftipfi  d expolitione tiian- 
gulum  igitur  abc  triangulo  pbf  fimilc  erit. 

Mnnircftum  atitcm  eft  ipfius  conuerfim . Videlicet  fi  triangulum  abc  fimilc  fit 
triangulo  n i f,8t  anguli  B rc,  bfh  refli,  eflc  \ t reflangulum  b a c ad  quadratum 
r u’  ex  A<;>ita  reflangulum  < m ad  quadratum  ex  di  , nam  propter  fimilitudinem  triar,- 
° H gulorutn , vt  ia  ad  ac,  ita  eft  bd  ad  DF,fit  vt  ca  ad  ac, ita  fd  ad  trr.  quare, & 
compofita  proportio . 


COM- 
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commet^t-a^ivs. 


Itemque  aquales  eorum  dimidij  J angulus  enim  amc  duobus  interioribus,  & oppofitii 
efl  aqualis,  videlicet  angulis  mic  ,bo  j , qui  essam  inter  fe  aquales  luat  quate  angulus  uic 
tuguh  amc  efl  dimidius,  & eademratioue  angulut  nbf  dimidius  ipfius  dnf. 

£ft  autem  triangulum  amx  fimile  triangulo  dno  J Tamtur  emm  angulus  a angu- 
lo U aqualis,  atque  efl  angulus  ad  x reBus  aquali  reBoad  o ergo  & reliquus  reliqua  aqua- 
lis , & triangulum  triangulo  fimile  erit , 

Erit  ,&  vt  reSangulum  kac  ad  quadratum  ct«c,  hoc  cft  vt  ia  ad  ac,  ita  re- 
ftangulum  ldf  ad  quadratum  tl  df.  hoceft  id  ad  ur  j Ef  7.  quinti  namreBangu. 
Ium  kac  efl  aquale  rctiangulo  1 a o , & redargutum  ldf  relianguia  e d H . 

Quare  & vt  xa  ad  ac, ita  od  ad  dfJ  Efiemmvt  ka  ad  ac,  >r  ld  ad  df.  quare 
eonuertendo,diuidendoque  ,>t  c it  ad  x a ,lta  F l ad  ld  , & antecedentium  dimidia  vtix 
ad  ka,  ita  ol  ad  LD-.&  componendo,  VI  x a ad  ai.  sta  od  ad  dl.  erat  autem  ut  xa 
ad  ac  , ita  E d ad  D F . ergo  ex  aquali  ut  X a ad  A c , ff«  o D ad  D F , ita  quidem  argumen, 
tebimur  iu  prima  figura , in  fecunda  autem  hoc  modo . Quoniam  Vt  x a ad  ac  , ita  ld  ad  Dr 
erit diuidendoque  w tc  ad  ca,  ita  lf  ad  fd,  & antecedentium  dimidia  vt  xc  ad  e a, 
ita  OF  ad  FD,  componendoqueut  xa  ad  ac,  Ita  od  ad  df. 

Sedvt  xa  ad  am,  ita  od  ad  d n propter  iimilitudinem  triangulorum . ergo  ex  *- 
quali  rc  ca  ad  au  ita  fd  ad  dn  ] Qjiouiamvt  x a ad  ac,  ita  od  ad  d f , entconucr- 
tendout  ca  ad  a x , ita  fd  ad  do,  viantem  xa  ad  au, ita  od  ad  d n ob  fimihtudinem 
triangulorum  4 M X , B N o , quare  ex  aquali  vt  c A ad  au,  ita  F D ad  d N • 

Aequalis  igitur  angulus  amc  angulo  dnf  3 Ex  autediBis  & 6.  fexti  libri  elemeuto- 
rum.fequitur  triangulum  acm  triangulo  dvu  fimile  effeiob  id  angulum  amc  angulo  une 
aqualem.  * 

Et  "Vt  CA  ad  AC,  ita  hd  ad  df]  Rameum  triangulum  aic  fimile  fit  triangulo  di» 
trit angulus  aci  aqualis  angulo  dfs:  atque  efi  angulus  bcg  rtffus  aqualis  reBo  efB, 
reliquus  igitur  gca  reliquo  hfd  ei  aqualis,  a c propterea  aoc  angulus  aqualis  ipfi  dh» 
triangulumque  a c c triangulo  d f H fimile . vt  igitur  a a ad  ac  ita  n d ad  d f . ‘ 

Qiiare  & coropofita  proportio  J Troportiocnimcompofitaexproportione  8 a ad  ac,& 
proportione  a a ad  ac,  qua  qu  idem  efl  red  anguli  b a o ad  quadratum  ex  AC,  erit  eadem 
qua  componitur  ex  proportione  eo  ad  df,  & proportione  no  ad  Dr,  Videlicet , qua  ei  n. 
Banguli  bdh  ad  quadratum  ex  o».  1 


TH.EOREMA  C X C IX.  PROPOSITIO  CCXIV. 

Sint  du*  portiones  fimiies  in  re&is  lineis  ab,  cd  femicirculo  maio- 
res, & ducantur  efc,  hkl,  fit  autem,  vt  eg  ad  gf,  iu  hl  ad  lk. 
oftendendum  eft  circumferentiam  b f circumferenti*  d k Iimil<m 
efle. 


Gee 


A 

1 -primi 
B 

C 

16.  fexti. 

O 


E 

f 

G 

«fexti. 

H 


L EM. 
U. 


THEO* 


Sumantur  circulorum  contra  m n , ducanturque  perpendiculares  m x , m o , n f . u R, 

- A & m»,nd  iungantur.  squalis  igitur  efl  angulus  o m*  angulo  r no,  etenim  aqua- 
les funt  iis,  qui  in  Ungulis  portionibus , 6c  funt  anguli  ad  <.  r rctfi:  ergo  & angulus 
B mbo  angulo  ndr  eft  squalis.  Ducantur  ipfis  * r ,cn  parallrls  isit.  &mf,  * 
C jungantur  - squalis ig  tur  eft  msf  angulus  angulo  vrK.  Itaque quon:am  vt  ■ ad 
D gf,  ita  eft  hl  ad  lk  , erit  vt  x g ad  g f,  ita  n ad  i k . ergo  & vt  o*  ad  it,  hoc 
E eft  i»  ad  ms,  hoc  eft  fm  ad  m«  , ita  f ad  r k , hoc  eft  dn  ad  st,  hoc  eft  k ad 
F st:  ii  funt  anguli  msp,stk  squales,  & acuti  mf<,nKt»  angu'us  igitur  smf  eft 
G aqualis  angulo  ist.& ideo  circumferentia  bp  fimilis  circumferentis  uk. 

COMMEUTJurrS. 

A Aequalis  igitur  eft  angulus  omb  angulo  rnd.  etenim  squales  funt  iis,  qui  in  lingu- 
lis portionibus}  T^amcum  partiones  aeb,chd  fimiles ponantur , eunt  ,&  reliqua  portio* 
nespmiles,  & /Smiles  circumferenti t ab.cd;  itemqnc  eornm  iimiiia , in  quibus  (onfiUnnt 
anguli  omb,  n D s.  anguli  igitur  o M B , R N n interfe  aquales  funt . 

B Ducantur  ipfis  ab,cd  parallela  ps,kt]  Secet  autem  fs  redamlineam  me  in  puti- 
do s,  & k t ipfuvt  n d fecet  in  t . 

V Aequalis  igitur  eft  MSF  angulus  angulo  Nrk  ] Quoniam  enim  angulus  mbo  etl  aqua- 
sp-prlm  '•  fa  angulo  hd  h , erit,  & reliquus  ex  duobus  redii  mbg  aqualis  reliqui  h dl.  Sed  angu- 
lo mbg  aqualis  cHangulus  usr,&  angulo  udi  aqualis  angulus  n re  m primo  eafu , in 
fecundo  autem  angulus  msf  eft  aqualis  angulo  mto,&  angulus  htk  ipfi  n n R ■ 

J3  Erit  vt  ad  g f ita  P L ad  t K } E/I  enim  vt  * a ai  g f,  ita  n L ad  l k . quare  diuiiendo  ut 
bf  ad  tq,  ita  hi  ai  ut,:  & antecedentium  dimidiant  rr  ad  f G , ita  p f ad  k l , campo  - 
nendoque  Vt  x G ai  G f , ita  T t.  ai  l k > »»  fecundo  autem  eafu  ita  ditemus , Quoniam  ut 
eg  ad  gf,  ita  hl  ai  lk  erit  eonuertenio,  iiuiitniaque  ut  ic  ad  ce,  ita  p L ai  lh, 
ut  autem  nc  ai  gx, ita  hl  ai  lk,  ergo  ex  aquali  vt  x g ad  G F , ita  r i ad  lk. 

E Ergo&  vt  q x ad  x f , hoc  eft  vt  v m ad  ms  , hoc  eft  fw  ad  Ms,ita  lp  ad  p K.hoc 
eft  n si  ad  n T , hoc  eft  K N ad  n T } Quoniam  vt  x n ad  c,  f,  »f«  p L ad  l k , trit  in  primo 
tafu  per  conuerftoncm  rationis  , in  fecundo  autem  eafu  touuenenio  , dmiacnioque  & rurfus 
! tonuertenioque,ue  g x ai  X F , ita  L P ai  rt  .Sei  ut  G x ad  X F,  ita  em  ad  ms  .Si  enim  M B 
X G produci  intclliganlur,  quoufq ; interfe  eoeeant  in  pundo  Y,  erit  Vt  m b ai  b v , ita  X g ai 
O v ,»(  autem  r b ad  i s , ita  T g ai  g f . ergo  ex  aquali  ut  m e ai  e s,  it  a x g ad  g-b  , & fer 
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eonuerfioncm  rationis  in  primo  cafi , in  fecundo  autem  connertenio , diutdendoquc  x t»  ad 
ili, ita  ox  ad  xf.cP  eademratnne  dcmonlrobitur  ,*t  b n ad  * r ita  p d ijk«  Gracus 
autem  codex  mancus  e!}  & ita  rcfltf  nendus . Sr*t  u A V , Vftt  w a TrQir  u It  rf't  * * , ni- 
1 rtcir  1 i ut  Tfie  t r . 

Et  funt  anguli  msf.ntk  xqualcs,4£  acuti  m fs.sk  t ] anguli  enim  s rx,  ik  p/«»t  ? 
redi . quare  m f s , h k t neccffano  acuti  erunt , 

Angulusigitur  si«p  eft  aequalis'  angulo  tn  k ] Exiji.quadidafunt,  /equitur  per  f e-  G 
f tinam  fexti  libri  elementorum  triangulum  msf  triangulo  mtk  fimilee/fe.  ergo  angulus 
i st  F angulo  tnk  e/lajualis , ac  profterea  inprtnio  cqfu  circumferentia  if  fimilis  efi  cir- 
cumferentia dk.iu  fecundo  autem  cafu  angulus  f m B reliquus  ex  duobus  redis  eft  aquatis  an- 
gulo knd . quare  & circumferentia  rei  circumferentia  ohk  fimihteffc  concludetur. 

THEOREMA  CC.  PROPOSITIO  CCXV. 

LEM. 

Sint  duo  triangula  abc,  def,  qua:  angulos  cf  re&os  habeant,  & II!' 
ducantuur  ac.dh  in  xqualibus  angulis  bag,  edh.  Sit  autem  vt  re-  A 
ttangulum  bcg  ad  quadratum  ex  ac»  ita  reclangulum  efh  ad  quadra- 
tum ex  D F . Dico  triangulum  abc  triangulo  d s f fimiic  c(Te , B 


fieferibantur  enim  circa  triangula  a sci  dbh  circulorum  portiones  «ac,  edh,  C 
quxinterfefimiles  erunt.  Vel  igitur  ac,  d f portiones  contingunt , vel  non  contin-  D E 
gunt  primum,  ergo re&angulum quidem  «cc  «quale  eft  quadrato  ex  ac,  hoc  eft  F 
re&angulo  gck,  fi  ipG  »0  ad  rectos  angulos  ducatur  n.  reSangulum  vero  erp  G 
sequale  eft  quadrato  ex  df,  hoc  eft  reftangulo  hfl.  fi  ducatur  dl  ad  reftos  angu- 
los ipfi  dh.  quare  ac  cftxqualis  ck,&  bf  ipfi  fl.  At  perpendicu lares funt  ac,  df.  H K 
angulus  igitur  iai  duplus  eft  anguli  b ac,  & angulus  «nt  duplus  anguli  edf  . x- 
qualc  autem  funt  » a k ,hdl  .ctcnun  f ao  angulus  xqualis  eft  angulo  f.  d h , & re<ftus  L 
G ax  refto  hol,  quare  & anguli  b ac,  bdf  xquales  erunt ; & funt  refti  anguli  cf. 
iimile  igitur  eft  triangulum  abc  triangulo  def.  Non  contingant  autem  ac,  de. 


fedin  punftis  u fecent eft  igitur  vt  rcftangulum  xca  ad  quadratum  ex  c a,  hoc  M 
eft  vt  kc  ad  ca,  ita  reftangulum  t f n ad  quadratum  ex  fd,  hoc  eft  ita  lf  ad  fd: 

& funt  fimi les  maiores  portiones  ■ a g,bdh. 'ergo  circumferentia  a o fimilis  circum-  N O 
ferentix  d h , ac  propterea  angulus  « angulo  h eft  xqualis.  triangulum  igitur  abc 
triangulo  de  f fimile  erit . 

Ggg  » AU: 


Digitized  by  Google 


PAPPI  MATH,  COLL. 


416 


P 'A  I*  l T E R . Ducantur  ipfis  ac,db  perpendiculares  a * , p i . aequale  igitur  cll 
S.&I7-  quadratum  quidem  ex  a e redtangujo  neu.  quadratum  vero  ex  df  re&angulo  Hru 
fexii , erg0  vt  rc&angulum  a e e ad  reftangulum  tci,  hoc  eft  vt  * e ad  e x , ita  erit  rcftan- 

S-gulum  e r h adrcftangulum  hfl,  hoceft  ef  ad  fl.  Ducantur  cm,fn  ipfis  ak,di 

"T  parallela:,  erit  vt  em  ad  MA,ita  t»  ad  kd.Sc  funt  anguli  ad  e»  r*ai,  squales  au- 

" tem  ad  mn,  quoniam,  & squales  funt  bak,cdl,  quare  oh  id  quod  ante  traditum 

T cfl,  triangulum  a»c  triangulo  obf  fimileerit, 

C 0 M M E 7i  T A K l y 5< 

A Etducantur  AOiOHin*qualibusangtilisBAG,EDH]  HactfldaetntvT  ao,d  b iu 
Vt  Urnales  angulos  contineam , cum  b a,  tD,  boc  e It  vt  anguli  b a g , B D H fini  aquales . 

B Dico  triangulum  abc  triangulo  def  fimilecffe  }Gr acus  codex  corruptus eH, 6' 
ens,  qut  pe  habet  .in  ituur  Sb  rJ  « fi  y rpryara , legendum  autem  ejl  infpat 
1fi ynrn  rj  1 1 J ofiyarn  , 

C Deferibantur  enim  circa  triangula  abg,  oeh  circulorum  portiones  bag,  edu] 
l»  Graco  codice  defiieratur  t f 0 . 

D Qua:  inter  fe  limiles  erunt  ] Ex  defini:  ionc  fimi  ‘um  portionum.  angulus  enim  bag  an- 
gulo E OH  aqualis  ponitur . 

E Vel  igitur  a c , d f politiones  . contingunt  vel  non  ] Graeus  codex  «*r«  ioasrmiu 
ai  * y , f £.  fed  legendum  puto  iroi  fi  *ta,TTtrraa  ai  ay , f £ . 

P Ergo  reSangulum  bcg  squale  cll  quadrato  cx  a c ] Ex  }6,  tertij  libri  el  ement. 

G Hoc  cflrcSangulo  c c k , fi  ipfi  A g ad  redi  os  angulos  ducatur  a x &c.  ] DuCfa  nam- 

l.Stip,  A1C  ad  redo  angulos  ipfi  ac,  erit  reSangulum  gck  aquale  quadrato  ex  ac.  ergo  r r- 
" ' tlangulum  BCG  reti  angulo  qck  etl  aquate  ,&  ob  eandem  cauffam  rctlangulum  efh  rt  61  an- 
gulo HFL  aquale  oftendetur . GrXCUt  codex  mciidifus  e1, fic  enim  babet  frfbr  1«  mratd/i. 
Ia'e  ayira  7»'. « » t»,  a u , ut'  im  Hi  ny a ri  fi  \nni'  rfi  t f ( wf  S»'  f f ¥rto»  Ur  #/>- 
0ur  iydyu  jur  f a rn  t 9 nj  im'  £a  quare  legendum  er>i  TrCbr  iar  afCc  ayiit  ayayn 
vi  an?  a- J W ~£r  i y t , no'  il  xai  *£i  ssi  W i TtEbt  lar  ip  9ir  dyayu  grnr 

t a|t b*  f 9 mj  i*»'  0£a, 

H Quare  b c eft  aequali,  C K 1 ( uni  enim  reClangulum  B c G fi  aquale  rc(l  angulo  c c K , Vt 
lA-latti.  s q ug  QQ.itacne  a ad  ,.g.  ejl  igitur  ici  pfi  ck  aqualis  .er  eaatru  rasione  ef  aqua- 
O.qumti.  Us  fl_ 

K Et  B f ipfi  FI.]  Gr.ecut  codex  u Jl  ri  £ A lege  n f)  «f  te  Ja. 

L At  perpendiculares  funt  ac,  df.  angulu  igitur  a k duplus  eft  anguli  B ac,  & an- 

gulus EDL  duplus  anguli  b D F 3 Quonia  n BC  ejl  aqualis  cx,  er  er  ipfi  fl,  fvntquc  ac 
DF  perpendiculares:  eruat  trianguli  abc  duo  latera  ac,cb  aqualia  duobus  lateribus  ac, 
c K trianguli  a K c , er  funt  anguli  ai  c aquales  , nempe  refii  basis  igitur  B A efl  aqualis  bafi 
A K , & reliqui  anguli  reliquit  angulis  aquales,  angulus  igitur  bac  aqualis  efi  angulo  kag, 
gr  ideo  totus  anguini  bak  duplus  anguli  bac,  eodem  modo  demonfirabimus  angulum  r.ci 
anguli  bDF  duplum  efie  . 

M Eft  igitur  vt  rcftnngulum  eca  ad  quadratum  ex  ca,  hoc  eft  vt  K c ad  CA,ita 
rcftangulum  Ltn  ad  quadratum  ex  fu,  hoc  eft  ita  lf  ad  fd]  Erat  entmVtreBaugu- 
Ium  bcg  ad  quadri' um  ex  c a ,Ha  rcbl  angulum  efh  ad  quadratum  ex  f d.  fed  reHangulo 
bcg  aquale elhecjangulum  kca,  clr  reBaagtalo  efh  aquale  rtflaugulum  lfo,  ergort 
reBaugulum  kca  ad  quadratum  ex  qu,  boc  efl  vt  kc  ai  c A,  ita  reti  anguium  1.  F D ad  qua- 
J iratum  ex  rD,bocr(i  lf  ai  fd.  Cracuseoi-x  ‘c irruptus  eft,,  ',qui  fic  babet  ibr  ne  i oy 
wrie  <•»'  rt , (a  rr‘t  ri  s»'  i £ ego  fic  tegendum  puto  * ne  t i \m 

jfr  uy  a Ufie  rt’  i»'  n,  t, on,  »>  1 « > nfoe,  ira  ri <m'  dpi'  a(1  rryi t rt'  W J J. 

N ^t^upt  fimiles  maiores  portiones  J Tonamur  fiqmdem  anguli  bag  e dii  interfeaqua- 

•»  r.  “ • les  i& 
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Jet  j & funt  acnti . quoniam,  & i pii  i»c,edf  etiam  acuti  fant . Gruens  codex  £ ihr  !p.nt 
pu£ora  7 pipa.ro..  ego  tegerem  £ 5Jif  fpeia  pn£*ra  rp.ipa.7a,. 

Ergocncuimercntia  *g  limiliscft  circumterentia:  dhJ  Ex  antecedente.  O 

Ducanturipfi  ag,uh  perpendiculares  a r,DLj  In  Grui  o codice  hoc  Itco  eadem,  qua  P 
. fupra  iterantur , & ideo  nos  omittenda  ccnfuimus  . 

Ergo  vt  re&angulum  bcg  ad  reftangulura  cci]  tn  Graeco  codice  pro  $?n  mendofe  Q 
legitur  Q -y  * . 

\ Hoceft  ef  ad  fi]  Grucus  codex  »'  S(  mres  £*  lege  » «f  aper  f a.  R 

Quoniam  & atqualesfunt  t>x,ici.j  Gruens  codex  £ ffT  ai  \W  $ an, it  a fedfor-  S 
tafje  legendum  ent . g jaf  al  <m  taa,itk,  Tee  l iri)  x,  at  w<  hnr.itk. 

Quare  ob  id,  quod  ance  traditum,  triangulum  «tc  triangulo  dbi  limile  erit  ] T 


THEOREMA  CCI.  PROPOSITIO  CCXVI. 

Sint  duo  triangula,  qua:  re£tos  angulos  habeant  ad  punito  be,&  du- 
cantur BG,  eh  in  aqualibus  augulis  agb,  DHE,fit  autem  vt  retongu- 
lum  agc  ad  quadratum  ex  gb  ,ita  redangulum  dhf  ad  quadratum  ex 
he,  offendendum  cft  triangulum  abc  triangulo  def  fimile  effc . 


Deferibantur circa  triangula  circuli , & ipforum  centra  fumantur  perfpicue 
conflat  ea  effc  ad  eafdem  partes  punitorum  g h . nam  (i  fieri  poteft , fit  k quidem  in- 
ter cc  punita,  l vero inter  dh,  producanturq;  ac, eu  adpunila  n»i“a  Pui’t®  i 

K ad  mb  perpendicularis  ducatur  Kx.qu*  inter  gb  cadet,  eritque  angulus  acb  ob-  A 
tufus,eft  autem  aqualis  angulo  DHB,quare&  ohe  o'tufuserit,& acutus  nHNpcr- 
pendicularis  igitur  a punilo  l ad  rn  duila  cadit  inter  hn.  cadat,  & fit  eo.  erit  no  B 
aqualis  ob.  ergo  no, quam  he  maior  efl:  St  n h multo  maior,  quam  he,  & re  C 
ftangulum  nhe,  hoceft  dhe  maiusquadrat  ex  h«.  efl  autem  vtrcftangulum  dhf  D 
ad  quadratum  ex  hb,  ita  rcilangulnm  *oc  ad  quadratum  ex  c.b.  quod  efl  abfurdum.  E 
cft  enim  6r  minus,  quoniam  mg  minor  efl,  quam  gb,  & reilangulum  mgb  minus  F 
quadrato  ex  gb.  non  igitur  centro  k inter  cc  exiflente,  erit  c inter  bh.  fit  inter  r^.ttrti>. 
H f .&  ad  eafdeia  partes  ducatur  perpendiculari  to.  Itaque  quoniam  vt  reilangu-  '• c 
Ium  agc,  hoceft  mcb  ad  quadratum  cx  gb  hoceftvt  mg  ad  c b , ita  rcilangulum  G 
r>  hp,  hoc  efl  nh  b ad  quadratum  ex  he,  hoceft  n h ad  h e , & fecantur  mb.nb  bt-  H 
far  ia  in  in  punftis  io;  erit  vt  b x ad  x g , ita  u o ad  o h . fcd  & vt  c x ad  x k , ita  h o K 
ad  o_l;  refti  enim  funt  anguli  ad  xo,  & a:qu»les  qui  ad  gh.  ergo  jequalivt  »x  ad  L 
xx, tta  no  ad  ol.&  funt  circa squales  angulos , quare  angulus  e k x cft  squalis  aQ-  M 
gulo  b l o.  efl  autem  & x k c.  angulus  aequalis  angulo  olh  . totusigitus  b k g toti  blH 
jcqualis erit, & eoruin dimidia  squalia.  ergo&  angulus  a cb  squalis  ipfi  dfb  funt- 
querecliad  be.  fimileigiturcft triangulum  abc  triangulo  dbf. 

Manifeftum autem  eft& huius conuerfum,  videlicet  fi  triangulum  abc  fimiie  fit  N 
triangulo  duf,&  triangulum  gbc  triangulo  h b f,  effc  vt  re£tangulum  AGeadqua. 
dratumex  gb,  ita  reftangulum  dhf  ad  quadratum  ex  hb. 
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Quae  inter  G > cadet , eritque  angulus  agb  obtufusj  Angulus  enim  kc  f)l  acutu 
& p ropterea  cgm  ebtufus . fi  eittm  caderet  inter  OM,  efient  trianguli  duo  anguli  duobus  re. 
Sis  maiores  . quod  e fi  abf urium . M fi  ungulus  BGC  obtufusfil  vt  lu  aha  figura , perpendi, 
cularis  t x inter  g m cadat  tsecejfe  efl  . 

B Cadat,  & fit  lo}  m Grato  t oiicc  mendofe  legitur  «I. 

C Erit  no  aequalis  os)  Ex  }.  terti/ elementorum.  Graeus  codex  pro  r.  habebat  * J , dr 
ita  m ijs , qua  proxime  fubfequuntur . 

£)  Hoceft  OH  / maius  quad  ratoex  h o]  Ex  jq.tertij  libri  elementorum.  Graeus  codex, 
rrth  ri  / •£  fed  legendum  ttR»  »»'  Xi£. 

E Quodeft  abfurdum  ] T^am  cum  fit  reSaugulum  DBF  maius  quadrato  « hb,  Vt  deum. 
flratitmeH,  & reSangulum  ne, e.  quadrato  a gb  maius ene  . fed  & ramus  quod  fieri  >«» 
pote  fi. 

F Erit  l inter  dh]  Graeus  codex  rt  a ara,  o dft  1 1.  fed  legendum  /errafr  rf!l  I, 

G Hoc  efl  n n ad  11  b ] Dcftderantar  hac  in  Graco  codice , quare  ita  refiitueudus  erit , ito 
•tt  Ktn'  S b £ , Irrdbt  oV  sW  fi  i q*i t re'  iS»  S , , TtI<t  • r 6 *t,t  fi  • . 

H Erit  vt  B x ad  X G , ita  B o ad  o H ) Secctur  b x in  punlio  p ita  vt  xr  fit  aqualis  x 5 
& fimiliterfecetur  bo  ;«  r vt  or  fit  aqualis  oh.  erit  pg  excefiut,quo  >c  excedit  cm. 
& r h exceffu s,  quo  e h excedit  h n , Sicaniam  igitur  vt  m g ad  g b , na  n u ad  h e , erit 
couuertendo  , vt  bg  ad  g m ira  hh  ad  hn:&  per  coauerfioaem rationis, rt  bc  ad  c r ,ua 
m ad  h r : & coufcquentium  dimidia,  vt  b c ad  c x ,ila  b n ad  no-.  & denique  diuidenio 
vt  B X ad  x o , ita  E o ad  o II  • 

K Sed  & vt  ox  ad  XK  , ita  ho  ad  ol  ] Ob  fimilttudinem  fcilicet  triangulorum  kgj, 
l H o fune  enim  anguli  redi  ad  x o , & aquales  ad  g a , quoniam  abi,  d h e aquales  pone- 
bantur. ergo  ,&  rcliquii  rctiqi-i  funt  aquales . 

L Et  funt  circa  xqualcs  angulos  ] Sequitur  enim  .1  6.  Jtxti  elementorum  triangula  txl 
bo  L fimtliaejfe. 

M Ergo  & angulus  a c b acquaiis  ipfi  dfb  ] Ex  qo. terti/  elementorum . 

L Manifeftum autem eft  & huius conuerfum , videlicet  fi  triangulum  abc  fimile  fit 
triangulo  DBF]  Si  enim  triangulam  abc  fimile  fit  triangulo  DBF,  & triangulum  o»€ 
triangulo  Hef  , erit  etiam  triangulum  a tc  triangulo  dx  u fimile.  ergo  vt  ag  ad  gb,  ita 
1.  ferti , OH  ad  H b , & Vt  c G ad  gb  , ita  vh  ad  hb  proportio  igitur  compofita  ex  proportione  a s 
ad  gb  Gr  proportione  c G ad  c b , qua  quidem  efl  proportio  reSanguli  a G c ad  quadratum 
ex  cb,  eadem  erit,  qua  componitur,  ex  proportione  d h ad  ui,  & proportione  fh  ad  hb, 
qua  efl  reSanguli  dhf  ad  quadratum  ex  H s.  ergo  vt  reSangulum  agc  ad  quadratam  ex 
g b , ita  rtSangulum  oat  ad  quadratum  ex  H p . 


^ THEOREMA  CC1I.  PROPOSITIO  OCX VII. 

A Sint  duo  triangula  abc.def,  qua;  angulos  ad  xqualcs  habeam: 
E non  autem  reftos,  & perpendiculares  ducantur  ag:  dh:  fitque  vt  re- 
<Sangulum  bgc  ad  quadratum  ex  ag,  ita  rectangulum  ehf  ad  qua- 
dratum ex  dh;  & rectarum  linearum  bc,  ef  maiores  portiones  fine 
bg,eh.  Dico  triangulum  abg  triangulo  DEH,  & reliquum  reliquo 
fimile  cITe. 
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Circumrcribancurcirculi.J;  producantur  a 6 » d h ad pun&a  ki.  Sumantur  autem 
m ni  circulorum  centra,  atque  ab  iplis  ad  redas  lineas  «i,  ec,  pl,  sf  perpendicula- 
res ducantur  utiMOjSp,sK.  Ex  ijs  igitur,  quae  ante  didafunt  ,Tt  k g , ad  c a , ita  C 
erit  lh  adito.  quare  & vt  ax  ad  xg  ,'ita  dp  ad  p h.  lungamur  a m, d n , fed  vt  a x D 
quidem  ad  x g , ita  a m ad  mu:  vt  vero  De  ad  ph  , ita  dn  ad  n r.  ergo  & vt  a m ad 
Ms.ita  dn  ad  »r.  Iungantur  pritcrea  b«,ss.  itaque  quoniam  portio  >ac  flmibs 
eft  portioni  x d p,  erit  & reliqua  ikc  reliquae  uf  fimiIis:&ideoanguli  impiis  aqua- 
les. St  eorum  finguliequales  lingulis:  anguli  igitur  bmo,  bnr  aquales  funt  in  pri- 
mo cifu,  in  fecundo  autetncafu  ex  appofitis  conflat  angulum  xmo  aqualem  e fle  an- 
gulo bnr,  quoniam  ,&anguli,  qui  in  porti  nibus  iac,  edf.  eft  igitur  vt  eu  ad 
uo,  hoc  eft  vt  a vi  ad  mo,  ita  e n ad  nk  , hoc  eft  n m ad  ne.  eft  autem  vt  am  ad 
ms.  ita  dn  ad  n r.  quare  ex  aquali  vt  o m ad  ms,  ita  r n ad  n t.  funtque anguli, 
qui  ad  or  redi ; acuti  autem  qui  ad  st.  aqualis  igitur  eft  angulus  om  s angulo  rnt 
led&  angulus  «mo  angulo  ent  eft  aqualis,  ergo  f.  aqualis  bm  s ipli  es  r,  acpro- 
pterea angulus  c angulo  p aqualis  . triangula  igitur  interfc omnino fimilia  erunt . 

Potcft  autem  vnius  angulorum  fiuc  oh  tu  forum,  liuc  acutorum  pramifla  demon- 
itrati  me,  & reliquum  oftendi  hoc  modo.  Ponatur  enim  primum  dcmonftratum  iam 
«fle  in  angulis  obtulis  aqualibus,  vt  diflum  eft,  & oporteat  in  aqualibus  angulis  acutis  O 
f ac  ,9  r> f demonftrarc  triangula  fimilia effe.  Rurfufque  circumfcribantur  circuli, 

& pr>duftis  ag,dh  ad punfta  k l,  iungantur  bk  ,k c , el,lf.  aquales  igitur  funt 
iranguli  bkc,f  ir  obtuli.  Et  quoniam  eftvt  rcdangulum  Boc.hoc  eft  age  ad qua. 
dratunex  ao,  videlicet  vt  xo  ad  g =,  ita  redangulum  EHF.hoceft  dhl  ad  quadra- 
tum ex  dh,  videlicet  ih  ad  iib:  erit  vt  quadratum  cx  ac  ad  quadratum  ex  GK,ita 
quadratura  ex  dh  adquadratum&  hl.  eft  autem, &vtre£langulum  bgc  ad  quadra" 
tum  ex  ag,  ita  redangulura  ehf  ad  quadratum  cx  DH.ergo  extequali  vtrcflangu- 
lum  bgc  ad  quadratum  ex  gk,  ita  rcdaDguluui  ehf  ad  quadratum  ex  hl:&  funt 
aequales  anguli  obtuli  p.  k c , * l f ,& perpendiculares  'kg.ih,  ex  ijsigitur,  qui  ante 
tradita  funt,  triangulum  quidem  ite  fimile eft  triangulo  hlh.  triangulum  vero  ckg  P 
triangulo  flh.  quare  & triangulum  abg  triangulo  dfk  eft  fimile:  & triangulum 
acg  triangulo  d fh,  ergo  & totum  triangulum  abg  fimile  eft  toti  def. 
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A Sint  duo  triangula  aic.dif,  qu:c  angulos  a n aequales  habeant , non  autem  re- 
dos  ] Gracut  end • 1 tca  i ut  rfiyurn  rd  a.$y , / « £ iras  *Xtr7lt  T*f  * ^ y**l*-i  pr  *’pl» 
rt  »<rt«r„  iQS®r«»  o>  J,  fortaffe  autem  tegendum  ejl  pn  ip$a.t  /1,  £ a«Jit>i  if*®** 

»«>  uJ.an,tl.  de  tjs  enim, qua  redos  angulos  habent,  & fuperius  didum  c.t , 0 murtus 
paulo  pofl  dicetur . 

B Sitque  vtre&angulura  bgc  ad  quadratum  ei  ag  , &c.  ] Gratus  codex  dei  n <mi 
fit  $ny,Crc.  Sei  legendum  arbitror  ieu  rt  it  rt'  <**'  fff  flny. 

C Ex  ijs  igitur,  quz  ante  dida  funt  vt  x g ad  g a . ita  erit  l h ad  h d ] Efl  e/1  enim  rt  re- 
Bangulum  bg  c , hoc  c/i  redangulum  ksa  ai  quadratumex  g a,  hoc  efl  k g ai  ca,  narer 
(langulam  bhf,  hoc  e fi  lhd  ai  quadratum  ex  un,  hoc  efl  dh  ad  hd. 

D Quare  fle  vt  a x ad  x g , ita  d p ad  p h ] Quoniamenim  vt  kg  ad  ca  , ita  lh  ai  hb, 
erit  per  conner/ionem  rationis  vt  kc  ad  exeeffum,  quo  kg  fuperat  CA,  hoc  efl  ad  duplum 
tpfius  G X , ita  L H ad  duplum  ipfins  Ht,& confequenttum  dimidia , Vt  K G ad  G X , ita  i B 
ad  hPi  0 diuidendo  Vt  kx,  boceflnx  ai  xg  ,ita  tp  boc  efl  dp  ai  ph. 

£ Et  idcoanguli  in  ipfis  aequales,  Si  cotum  Enguii  aequales  lingulis,  anguli  igitur 
pmojBnr  aequalesfunt  inprimocafu  .in  fecundo  autem  cafu, &c.  ] Cum  portione 
fimilis  fit  portioni  Bif  o anguli  in  ipfis  aquales  funt  ■,  Sed  angulo  qui  in  portione  u c aqua- 
lis efl  angulus  b mo  ,vt  prox  ime  explicautmus.  angulo  autem  qui  in  portione  elf  efl  aqua- 
lis angulus  oxa.  ergo  anguli  emo,en«  interfe  funt  aquales . atque  boc  in  primo  cafu  nam 
in  fecundo  illudpcrfe  conflat,  pbniturcnimaugulus  bac  aqualis  angulo  idf  quare  & two 
ipfis  e N K aqualis  erit  in  Grxco  codice  pro  hau  mendofe legitur  flpl, &itain  ijs , quafc- 
quuntur,  ponitur  I loco  ipfins  . 

f E ft  igitur  vt  iu  ad  mc,  hoc  eftvt  AMadno,ita  en  ad  NK,hoccft  dn  ad  nx) 

Quoniam  enim  angulus  nuo  efl  aqualis  angulo  tm,  angulique  ad  n d,  o r,  & reliquus  rt- 
hquo  aqualis  tnt,&  triangulum  b mo  triangulo  bkn  fimileergo  rt  p»,  boc  efl  a m ai  mo 
ita  b N , bsr  e/l  n N ai  n i,&  c onuerteuio  vt  om  ai  M A , if  a R N ad  n D . 

G Suntque  anguli,  qui  ad  or  redi:  acuti  autem,  qui  ad  stJ  Ex  ijs  fequitur  perfepti- 
mafexti, elementorum  triangulum  mos  fimile  ejfe  triangulo  N r.t  ,&  angulum  oms  angu- 
lo un  r aqualem  . 

u Sed& angulus  bmO  angulo  bnr  cflsequales]  Quod  ante  iemonflratum  fuitGracut 
ecdex  nixi  ij  d w>'  fft  pop  ri  •bat'  ipr  irn  "en  fed  arbittor  legendum  «’aa»  £ ■ *u*i‘ 

_ fff$P  $ 7»  \m  * r p ifif  5r»# 

K Ergo  & iequalis  bms  ipfi  bnt]  In  primo  cafu  er  it  totus  angulus  tus  ex  duobus  aqua- 
libus conflans  aqualis  toti  ent.  Infecundoautemcafu,  erit  reliquus  tue  reliquo  LSI 
aqualis . 

L Ac  propterea  angulus  c angulo  r aequalis  J Quoniam  enim  angulus  bms  , boc 
efl  BMA  «n  primo  cafu  efl  aqualis  angulo  ent  , boc  efl  a N D,  ent  circumferentia  ba  fimi- 
hs  circumferentia  bd  ,& ideo  anguini  c angulo  f aqualis,  infecundo  autem  cafu, quoniam 
angulus  bms  efl  angulis  angulo  bnt,  reliquus  ex  duobus  redis  BMA  reliquo  bnd  aqualis 
erit  •,  cireumfercntuqna  ba  circumferentia  kd  fimilis,  & angulus  c it  gulo  F aqualis  . 

M Triangula  igitur  interfe  omnino  liinilia  erunt  ] Tonttur  enim  angulus  bac  aquilis 
angulo  PDF  ergo  , (r  reliquus  b reliquo  o aqals , 0 triangulum  ABC  triangulo  DSt 
fimile , Sed  0 Vtnque  anguli , qui  ad  g h ncli.  funt  quare  & reliquas  baG  reliquo  a n H, 
rehquufque  C a r reliquo  fdh  aqualis  .triangulum  tgilur  a «e,  triangulo  DBli;  & trian- 
gulum ACO  triangulo  uVII  fimile trit. 

N Poteft  autem  vnins  angulorum  fiuc  obtuforum,  iiuc  acutorum  prtemifsa  demon* 
Aratione , & reliquum  oilendi  ] Gratus  codex  firma,  l)  tj  r ne  piae  yunut  n ff  <>• 
nir  d •Ena  mmyiyiappSnernt  fu(  curri  A ornor  io- lira,  iaur.  Sed  legmcum  ari  i r i li- 
taro, S i X/  t Is  piat  pariae  l fff  apfixumr  d ff'  i tuar  mroytyfupplrof  rnc  luatur  rtit.it- 
w*  r das  f ira,  iror, 

O Et  oporteat  in  squalibus  angulis  acutis  s a c , b n f dcmonftrarc  triangula  limilia 
effe  ] Ctacus  codex  pro  f *» , » / { habebar  a fl  y , • / f 0 mendofe,  n arbitror . 

P Qaiare  & triangulum  aio  triangulo  cbh  efl  limilc  & triangulum  acg  trangt.lo 
n F H ] Quoniam  enim  triangulum  bg  k fimile  cfitrtangulo  put,  ent  angulus  bkg  hce  efl 
BK  A aqualis  angulo  B L D , & iieo  circumferentia  B a fintties  circumferentia  uv  , angtltf- 

qu, 
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qut  i c A angulo,  ZDt  aqualis . l\urfns  quoniam  triangulum  cgk  fimile  cfl  triangulo  fhz.,' 
angulus  cKa  aqualis  erit  angulo  flo,  circumfremi aque  ac  circumferentia  di  fimi- 
angulus  »ic  angulo  d a i aqualis  .fune  aurem  anguli  ai  gh  re3i . reliqui  igitur  an- 
guli reliquis  aquales  erunt , & triangulum  asg  fimile  triangula  Da  h,  & triangulum  acc 
triangulo  ■'FiljS'  denique  to'um  triangulum  ABC  fimile  toti  i E p . Gratus  codex . uri  £ 
To’  filia  fi»  afiytir  at!  i < 5 oixytlii  Orr  }»».  Seilegenium  Hn%tuur. 


FROBOLEMA  XVI.  PROPOSITIO  CCXVIII. 


LEMi 

VI. 


Rectis  lineis  ab, ac  politione  datis  ducere  de  parallelam  reda:  linea:  A 
politione  datx,  & facere  ipiam  DE  datam. 


Faflumiam  Iit , & per  a ipfi  db  paralle- 
la ducatur  a f . ergo  a f parallela  efl  rcftse 
linea:  politione  dat®  atque  eft  datum  pun- 
dlwn  a , pofitione  igitur  eft  a f . Ducatur 
per  e linea  ef  parallela  ipfi  ab.  ergo  a» 
eft  xqualis  db.  Data  autem  eft  db.  quare 
& af  data,  fed  St  pofitione.  & datum  pun- 
£lum  a . datum  igitur  St  p . Itaque  per  da- 
tum pnn&um  f dufta  eft  f b parallela  ipfi 
ab  pofitione  data:,  pofitione  igitur  eft  fe. 
fcd  St  politione  a c . ergo  St  punftum  b eft 
datum . St  per  tpfum  dudta  eft  d b line*  pofitione  dat*  parallela!  quare  St  d b pofi-' 
tione  datur.  - . • • 


fi 

i+.ptlmi. 

C 

D - 

itaia  cor. 


Componetur  aurem  problema  hoc  modo . 


Sint  dux  redi*  line*  ai,  ac  poGtionc  dat* . data  autem  magnitudine  fit  rc&ali. 
nca  in  qua  c , cui  autem  parallel*  ducantur  fit  af.  St  ponatur  af  ipfi  g «qualis, 
fit  per  f quidem  ducatur  fi  parallela  ab.  per  b vero  ducatur  sd  parallela  s f , JDi- 
co  ipiam  ub  problema  edicere. 

Quoniam  enim  de  squalis  eft  ipfi  af.  St  af  zqualis  ipfi  c,  videlicet  line*  da- 
t«e  erit  St  de  datslincx  c zqualis.  ergo  db  problema  efficit,  manifeftum autem 
eft  ipiam  lolam  hoc  efficere,  nam  qux  propinquior  eft  ipfi  a,  feraper  remotiore  eft 
miuor. 


Et  facere  ipiam  db  datam]  Hocefliatum  magnitudine , vel  reda  linea  magnitudini  A 
data  aqualem.  ■■ 

Pofitione  igitur  eft  af]  £x  i9. libri  datorum.  ’ B 

Data  autem  eft  se.  quare  St  a f data  1 Magnitudine  feiUcet . Crocus  codex  C- 
arn  «i>«  Hir  d te.  Sed  legendum  puto.  Mu1»  t)  Hir  i f «,  i»  refoluuone  tutm  ponitur 
DB  datu.  _ : • ..  . .i  . , 1.4  • ■ •!!«•» 

Datum  igitur  St  r J Ex  i7.  libi  datorum . 

Ergo  St  punftum  e eft  datum]  Es  ij.  eiufdem. 


Hhh 


- ■ - . D 

B 
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THEOREMA  CCIV.  PROPOSITIO  CCXX. 

Sint  duo  triangulla  abcdef,  quse  angulos  AD  redlos  habeant,  & c 
ducantur  ag,dh  in  a-qualibus  angulis  agb,  dhe,  fit  autem  vt  bg  ad 
ce,  ita  HH  ad  hf  . Dico  triangulum  abc  triangulo  def  fimile  e(sc-, 
triangulunaquc  agb  triangulo  dhe,  & triangulum  agc  triangulo 

DHF. 


A Producatur  a c , Se  fiat  vt  d h ad  h e , ita  e e ad  6 k,  8:  t k,  k c jungantur . aqua- 
lis igitur  angulus  elt  deh  angulo  ckg.  & quoniam  vt  bg  quidem  ad  oc.  ita  bh  ad 
HF,vt  autem  cc  ad  et,  ita  dh  ad  Ha.  Ergo  ex  aquali  in  perturbata  analogia  vt 
Alexti-  bo  ad  et , ita  dh  ad  h f . & funt  circa  ecquales  angulos . aqualis  igitur  eft  angulus 
B bkg  angulo  r.  oftenfum  autem  eft  angulum  quoque  ckg  angulo  o aqualem  ciTc- 
Bifunt  anguli  bf  refto  aquales,  ergo  angulus  bkc  refius  eft.  fcd &re-£fc«g,*  *c  c* 
C politione,  in  circulo  igitur  funt  punita  ab,ck,  & obid  tic  angulus,  hoc  eft  en 
aqualis  ipfi  abc.  fediBc  angulus  agb  politus  eft  aqualis  angulo  dhe  . triangulius 
D igitur  abg  triangulo  dsh  eft  fimile;  & eadem  rauone,  triangulum  agc  funile  eft 
41  triangulo  ohf. 

.t  ...... 


ALITER 
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ALITER  ET  MELIVS.  Secentur  bc,bf  bifariam  in  punAis  itiiStiun- 
gantur  vk,dl.  Quoniam  igitur vt  tc  ad  gc,  ita  en  ad  i f:  erit  ■ on. ponendo , & B 
antecedentium  dimidia,  & per  c auerfionem  rationis , vt  ei,  hoc  eft  vt  *k  ad  kg, 
ita  f l , hoc  eft  d 1.  ad  LHiStfunc  anguli  quidem  ad  e;  punflaatquales  anguli  ve. o 
k ac,  l dh  vtrique  fimul  acuti  * erg.  St  angulus  *nc  eft  squalis  ai.  gulo  d h , St  eo  F 
rum  dimidii, videlicet  angulus  b angulo  k , fcd  & angulus  c.  angulo  h cll  squalis.  G 
iiruile  igitur  eft  triangulum  a«»  triangulo  n hu,&  eadem  ratione  triangulum  aoc 
triangulo  dhf  fimilc  . 

C O M M E ?£.  T Jt  I V s. 

Aequalis  igitur  eft  angu’us  dbk  angulo  ckgJ  iiuoniamcnimrt  d»  ad  m,  ita  cg  A 
ad  kg,  atque  eft  angulus  c u k aquilis  angulo  agi,  hoc  eflipfi  D h e i ent  triangulum  C G K *,  leni. 
triangulo  nue  fimilc , & licirco  angulus  c K G angulo  Dii  Ii  aqualis . 

Et  funt  anguli  ef  rc&o  squales  ] Eli  enim  angulus  u d f reS  ut . Gracus  ticx  $ sSnt  B 
ul  i if  iprai  ireu  legendum  3p6u  irat . 

Etobid  Akc  angulus,  hocrft  nm  squalis ipli  abc]  Em.  ter‘ij  elementorum.  C 
Gracus  cod.  T-rto,  , 1 fat  ri  vrt  nfiy  u d l egendum  e n ?rt?ir  u u n'  d 1 1 ru  nwn  a fly. 

Et  eadem  ratione  triangulum  igc  liinile  triangulo  u u , ] Tqmsqnt  angulus  abb.  D 
boc  eft  dhf  eft  aqualis  angulo  ACI  ,<3r  angulus  no  c ponitur  aqualis  angulo  DHP,ergo&  > i.tertij 
reliquus  reliquo  aqualis ; cjr  tn  mgulum  triangulo  fimilc  erit . 

Erit  componendo,  & antecedentium  dimidia.  St  per  conuerfionera  rationis,  vt  ck  E 
hoc  eft  vt  a k ad  k g , ita  f t , hoc  eft  d l ad  l h J £(•>  niam  ut  b g ad  c c , in»  « h ad 
hf  , erit  componendo  ut  bc  ad  co  ita  ef  ad  fh  : &■  antecedentium  dimidia,  Vt  kn  ad  c G. 
ita  lo  ad  p h , ergo  per  conutrfiouem  rationis  re  c S ad  K o , hoc  eft  vt  a a ad  k g,  W4  f L 
ad  L H,  hoc  eft  dl  ad  lh. 

ErgoSt  angulus  a icg  eft  squalis  angulo  dl  n ] Ex  j.fcxti  elementorum,  F 

Videlicet  angulus  b angulo  sj  *4nguh  eum  akq,  dik  ex  exteriores  aquales  fuut  G 
duobus  interioribus,  & oppofitis,  qui  quidem  etiam  tnterfe  funt  aquales,  angulus  igitur  AEG 
duplus  eft  anguli  B,  & fimi  lu  er  angulus  dlk  anguli  e eft  duplus . 

IN  SEPTIMVM , Ef  OCTAVVxM  LIBRVM  CONltORVM  LEMMATA. 


THEOREMA  CCV.  PROPOSITIO  CCXX1.  LEM. 

J. 

Sit  parallelogrammum  re&angulimi  a c,  & ducatur  E F a . Dico  re&an-  a B 
gulum  E a f rc&angulo  edc,  & triai  gulo  cbf  icquale  efle. 

Quoniam  enim  quadratum  ex  kf  «quale  eft  C 

quadratis  ex  bc.of,  St  quadrata, St  fa,a  Ffnnt 

aequalia  quadratis  ex  n>,o,,  hoc  eft  quadra-  D 

tis  ex  bd,  c b,  St  quadratis,  cx  ab,  £F,hoccft 

ex  cn,  bf.  fcd  quadratis  ex  ba,af  aequalia  E 

fiintreftangula  baf.efa  vna  cum  quadratis 

cx  bf,f a, quorum reflangulum  Cia  vnacum  f 

quadrato  cx  f a eft  squale  rcftangulo  b a F i 
quadratis  autem  ex  e d,d<:  eadem  ratione  «qua 
le  eft  quod  bis  ane  continetur  vna  cumqua- 
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draco  ex  CB  ,&limiliter  quadratis  ex  cb,if  aquale  eft  contentura  bis  cbf  vna  cum 
quadrato  ex  cr:  erit  quod  bis  continetur  faf  i na  cum  quadrato  ex  i r aquale  ei, 
quod  bis  adg  continetur  vna  cum  quadrato  ex  ci  , & ci  quod  bis  conti,  ctur  cBFvna 
cum  quadrato  ex  cf.  atquadratoex  ef  aqualia  funt  quadrata  ex  ec,cf,  vtdiflum 
eft.  reliquum  igitur,  videlicet  quod  biscbntinetur  eaf  aquale  elici,  quod  biscon- 
tinetur  BDC,&ei,  quod  bis  ci  f continetur.  & ideo  refiangulum  eaf  rcdUngula 
b d c , & re&angulo  c b f cll  aquale , quod  demonflrare  oportebat  • 


coannfTdnin, 

A Et  ducatur  bfa  3 Gratus  codex  x,  tit'x  I»  »'  < {.  ego  legendum  puto  «f». 

B Dico  reftangulum  eaf  reftangujo  ei  c & ctfangulo  cbf  aqualceffe]  Creem 
codex  tn  7i‘  ajos'  < * £ Snr  fsi  rure  £yH  X tb 1 aSb,'  i > r . fedlegei  aumejt  7671  \X1 

i V 'w  *»*• 

C Et  quadrata  c i a , a f funt  aqualia  quadratis  ex  bd  , n a , &c.  ] Ex  qn.  primi  r/e, 
mentorum  Genens  codex  <Sr  tu  lin'  df/  « a , u { 7,7^}-'*.  . Srd  -fidtlkr  legent  un.  ^ 
uff  i*,it£  TiTfayura  Vrl  vt  in  fequenti  lemmate  ■ Sd  ti  £ ra  avu  i a , «f  Tt7r*-,»t* 

»•  TMf  «x»'  iV  il,f  «, 

O Hoc  eft  quadratis  ex  ed,  cb  ] Gr.acus  codex  rfSJ  aut  «’»•'  il  > . Sed  ex  tjs , qua 
fcquuntur  tegendum  arbitror  avi  i / , > 

B Sed  quadratis  ex  e a,  a f aqualia  funt  rcflangula  e a f,i  fa  vna  cura  quadratis  ex 
BF , F A J Eli  enim  ex  4.  fecundi  elementorum-, quadratum  ex  ha  cqua-.e  quadram  ex  B F , f a 
CI,  quod  bis  BFA  continetur.  Sedet, quod  ftmtl  efa  continetur  t matum  quadrato  ex 
ia  aquale  cftreOangulum  eaf  ex  tertia  eiujdtm.  Hac  autem  omnia  nos  add>d.»us  vfque 
ad  eum  locum.  Rfhquum  igitur,&c.  nam  tu  Grato  codae  multam  eandem  fententiami  if- 
derart  videbantur . 

F Quorum  reflangulum  efa  vna  eum  quadrato  ex  irdl  aquale  rcftangulo  eaf] 
Ex  tertia  fecundi  libri  elementorum . erit  igitur  quadratis  ex  Ea,ai  aquate,  quod  bis  e ai 
continetur  Vna  cum  quadrato  ex  nr . 


L.®M-  THEOREMA  CCVI.  PROPOSITIO  CCXXII. 

Iit 

Sit  parallclogrammum  rcdtangulum  ac,  & ducatur  eaf  . Dico  re- 
(^angulum  EDc  vna  cum  redangulo  cbf  aquale  elle  rcCiangulo  eaf. 


A Quoniam  enim  quadratum  ex  ef  aquale  eft  qua- 
B dratisex  ec,c  f,&  funtquadraia  ex  ea,  a f aqualia 
47, primi,  quadratis  ex  bp,i>c,cb,bi  ;crit&  quod  bis  eaf  con-  . 
C tinetur  aquale  ei,  quod  bis  continetur  bdc,  & ei, 
quod  bis  continetur  c e F.rcfiangulum  igitur  e i,Fre- 
itangulo  edc  vna  cum  reftangulo  cbf  eft  aquale - 


COMMEAT  ut  R.I  V S . 


A Aequale  effc  re&angulo  baf]  m Graco  codice  mendofe  legebatur  tff. 

B . Et  lunt  quadrata  ex  ea  ,af  aqual  a quadratis  ex  ed,dc,cb,ef]  EU  enim  quaitt- 
tnmex  ea  aquale  quadratis  ex  EI> . D A ,hoc  e (i  quadratis  ex  f n,  c B , & quadratum  ex  aF 
aquale  quadratis  ex  a b , B F , boc  iH  n c , B F Gratus  todix  tl  ly  habebat  1 1 , t £ . 

C Erit  Se  quod  bis  b a f continetur  aquale  ei  ,qm  d bis  continetur  bdc  ,&  ei , quod 
*T-P””  bis  continetur  Cbf]  Quadratum  namque  ex  ef  aquale  eft  quadratis  ex  bc.cf.  Sed  qua- 
*■  e " dratoex  B c aquaha  funs  quadrata  ex  E D,  D C vna  cum  eo  quod  bis  continetur  1 dc.C*  qu>- 
iratoex  CF  pariter  aqualia  funt  qaudrataex  c b,bf  vna  cum  eo,  quodbts  cbf  continetur 

Rftrfns  ’ 


\ 
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fiurfui  quadratum  ex  bf  squale  ejl  quadrata  ex  ha,  w ,&  ei , quod  bis  continetur  baf,’ 
quadratis  autem  ex  ba,af  funi  aqualia  quadrataex  r.  D ,DC,c  B ,B  F.  Oatdratatgitur  cx 
ED,DC,CB,RP  vuacum  eo , quod  bis  continetur  e dc  , & eo,  quod  bis  cif  continetur  s- 
qualiafunt  quadratis  ex  E D , b c , c b , b f , & ei,  quod  bis  baf  comitietur, quare  ablatis  com-  47-priaii 
mumbis  quadratis, erit  reliquum , quod  bis  continetur  eae  squale  et , quod  bis  continetur 
b D c & ei  quod  bis  cif  continetur. 


THEOREMA  CCVI'1.  PROPOSITIO  CCXXIII. 


Sit  refla  linea  A B maior  quam  cd,  fitque  rcdangulum  aeb  .-equaic  A 
reflangulo  CF  D , & a e,  cf  fine  maiores  earum  portiones  . Dico  ae, 
quam  c f maiorem  efle. 


LEM. 

IU. 


Seccntur  tot*  line*  ab,cd  bifariam  in  punnflis  gh.  maior  igitur  eft  c»,  quam  B 
Ht>,&  ideo  quadratum  ex  gb  quadrato  ex  hd  efl  maius,  fcd  redlangulum  aeb  *-  C 
quale  eft  reflangulo  cfd,  ergo  &.  quadratum  cx  gb  maius  efl  quadrato  ex  np,  & D 
refla  linea  gb  quam  iif  maioi . eft  autem  & ac  maior,  quam  ch.  tota  igitur  ab, 
quam  tota  c f maior  erit . 


1 ■> 


COMMETfT^tKirS- 


Sitque  reclangulum  aeb  *qualc  reflangulo  cfd]  Orecus  codex  £ J est  i C»»'  at  fi  A 
>•»!«  t»  \iw,'  y rt  fcd  legendum  puto  i)  !>»  rt'  drt  stfi  at!  »W  > f 

Maior  igitur  efl  gb,  quam  hd]  Ex  14.&  tq.qujnlielemcntorum.Grscus codex  fui-  B 
l*r  ifa  Hir  i itnifi.  fcd  tegendum  rit  II. 

tc  ideoquad.atom  ex  ’.is  quadratoex  hd  efl  maius!  Cracus  c dex  y ri  <*>•'  <4 

*•  /‘“i"  T»  «Ti  II  TtTfaywrM  lege  <!»•  «J  t«'  dira'  n fi  fallatur  r » ira  tl  riof ayi/n.". 

Ergo  & quadratum  cx  gb  maius  quadrato  ex  fu]  Ed  enim  quadratum  ex  bi  maius  D 
quadratoex  hd.  fcd  quadratum  (X  gb  squale  eflredangulo  abb  Vna  cum  quadratoex  CB,' 
dr  quadratum  ex  hd  squale  eUreSangulo  CFD  Vna  eum  quadratoex  HF.  etgo  rcCl  angu- 
lum a f.  b «j  cum  quadrato  ex  c a maius  efl  re 3 angulo  cfd  Vna  cum  quadrato  ex  H F . re- 
£1  angulum  autem  abb  ponitur  squale  rc&angulo  cfd  quadratum  igitur  ex  a i quadrato 
ex  fu  ejl  maius . 


THEOREMA  CCVIII.  PROPOSITIO  CCXXIV. 


o O 
•> 


Sit  rcdangulum  aeb  xquale  reflangulo  c F D xqualibus  exiit  ditibus 
a b , c d . Dico  maiores  portiones  a e , c f interle  xquales  die . A 


LEM. 

tIV. 


•;  3 1 


R it  <■  " ’ 

'i'-  -'"-1  s ' A 


Seccnttir  enim  ab,  cd  bifariam  in  punflis  gh.  erit  gb  xquales  hd.  quare,  & B 
quadratum  cx  gb  quadrato  ex  hd  eft  «quale,  fcd  & rctft angulum  abb  eft  «qua- 
le re- 
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© le  rctongulo  cfd.  quadratum  igitur  ex  ce  atqualecft  quadrato  ex  HF.acprtpte- 
rea  reto  linea  ce  ipli  ut  aequalis j eft. autem  & ac  squalis  cu.  ergo  tota  tt  toti 
CF  «qualis erit. 

....  C O M M fi^T  ui  V S. 

A Pico  maiores  portiones  af  , cr  inter  fe  squales  effe  ] Crteus  crdix  lena  nti(<u 
eied/atea  » « • . y £ «1  Tt  tifif . fed  vi  juto  Itnt.dum  tji  terra.  (toi^na  7* 

«aa/Ma/f  t2ir  ira . 

" Scceturenim  a ».cd  bifariam  in  pun&is  g h ] Gricks codex  7^»'^ «7«  yy  tu  u0,yi 
li,x*  tu  ni.  }cd  legendum  erit  TiTfsrttifaar  yy  * t > *■  y , &c. 

c Erit  GB  squalis  hd]  Huc  omnia  v/que  ad  finem  no  s addidimus , autd  inCracocodict 
mu  Ita  io  eandem  fementum  defidtran  Videbantur  . )n  df*  Ibr  i t g 7»  S t det  £ r»  <n' 
0 0 i eot  eoi  ttac ' S d 71  Tenyotu , SJ»  H £/  rt  vwt  a 1 0 leor  erS  uret  y£t  eoi  et'  aret  tt 
uft,  irte  e J awt'  8£  /r*  df*  S5ir  d „«  ri  6 £ 8?i  J1  «u  »'  >1  ini  ei  >8.  •**»  a, u.  t uttxo 
■ei  y{  icit  in. 

® Quadratum igiturex  ce  squale cft quadrato cx  hf]  Eflcnim reti  angulum  abi  m 
cum  qu  irato  irci  aquale  quadrato  cx  ci,  & retiangulum  c r.  D vna  cum  quadrato  ex 
HF  finuliter  aquate  quadrato  ex  HD,  demptu  igitur  xquallbut  rcdangults  aeb,  c F D,  reli- 
qua mterfc  aqualia  erunt  • 


L EM. 

V. 


THEOREMA  CCIX.  PROPOSITIO  CCXXV. 

Sit  ab  quidem  maior,  quam  cd,be  vero  minor,  quam  df,  maio. 
ri  exiftente  ab,  quam  be:&  cd  maiori,  quam  DF.  Dico  excellumip. 
farum  ABjBE  cxceflu  b d , d f maiorem  efle . 


A Quoniam  enim  a b maior  eft , quam  e d , erit  iplarum  a b , b e exceffus  maior  excef- 
cellu  c d jEe  ■ fed  exceffus  cd,bb  maior  cft  exccffu  cd,db,  quod  eb  minor  fit,  quam 
pf  . exceffus  igitur  iplarum  ab,ee  exccffu  cd,df  multo  maior  erit. 


■A  Quoniam  enim  ab  maior  eft,  quam  cd,  erit  ipfarum  ab,  tB  exerffus  maior  ex- 
ceffu c o , f r ] Gracili  codex  i»t!  yaf  yilfur  ic)  ere  4}f  y t . t 0 xefiytc . Sed  fortafl  le- 
ti'dum  mt,  i«,i  yif  jah£»,  i en  i *0  T«f  y t , pol^ur  ifu  i Hd  a 0,0  e tiof  »xn  TutHJyl 

IEM.  THEOREMA  €CX.  PROPOSITIO.  CCXXVI. 

yi. 

Sit  ab  aequalis  bc,  & de  aequalis  ef.  Dico  rc&angulum  contentum 
Ac,  df  quadruplum  efle  rc&anguli , quod  ab,  DE  continetur . 


.Quoniam 
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DBF 

- ■ ■ i i I . i 

Quoniam  enim  e*  dupla  eft  ipftns  ab  , fumpta  de  communi  altitudine»  erit  re- 
ftangulum ex  ca»de  duplum  rcftanguli  ex  ab»  de.  Rurfus  quoniam  fd  dupla dl 
D h , fumpta  communi  altitudine  ac  reftangulum  cx  ac.df  duplum  erit  rcftanguli 
cx  a c , o b . fed  reftangulum  ex  ac  , d e duplum  cll  rcftanguli  ex  a a , d b.  rcftangu-  A 
Ium  igitur  ex  ac, di  rcftanguli  cx  as, de  quadruplum  erit . B 

COMMET^TutHirS. 

Sed  reftangulum  ex  ac,  de  duplum  cll  rcftanguli  ex  af,de]  Grttas  codex  «aa«  A 
*•'  <an'  oy,  Xf  »»  im’  «>,#  • fci  legendum  puto  JtAa  ei  \m'  *y  t 1 t»  «.  g,  f 

Reftangulum  igitur  ex  ac,df  reftanguliex  ab,db  quadruplum -ric  J Hncnosad-  B 
didimus  perfpiCHintts  c au  fla , quo  f orta  fle  in  Grtco  codice  dcftderanutr  ,Vtita  legendum  fit  e 
<m'  o y , if  actf*M\ncM  IJ»  t»  at  ,t». 


THEOREMA  CCXL  PROPOSITIO  CCXXVII. 

LEM. 

Sit  vt  ab  ad  BC,  ita  dr  ad  EF  : vt  autem  AB  ad  BG,  ita  D E ad  EM.  VU* 
Dico  vt  rechngulutn  abg  ad  rcdlanguliim  AGC,  ita  cflc  rettangulum  A 
DEU  ad  dhf  re&angulum . 


A C B c 

— „ .1.  ■■  ■—  1 ■ , , ■ 

D H B P 

— ■■  1 ■■  .1 


H O B P 

— - 

i 

Quoniam  enim  vt  ab  ad  bg,  ita  og  ad  tu,  erit  perconueriionem  rationis  vt  »a 
ad  ag,  ita  ed  ad  dh.  ergo  vt  quadratum  cx  b«  adquad.atum  ex  »c,  ita  quadra-  n.fani.' 
tumex  ao  ad  quadratum  ex  oh.  fed&vt  quadratum  ex  ab  ad  reftangulum  abg,  B 
ita  quadratum  cx  db  ad  obh  reftangulum  . vt  igitur  quadratum  ex  ag  ad  reftangu-  C 
lum  abg,  ita  quadratum  ex  oh  adrcftangulum  dbh.  quoniam  autem  vt  ab  ad  bc, 
ita  ponitur  db  ad  efo  eriteonuertendo , componendoque  vt  ca  ad  a e,  ita  fd  ad 
db.  Scdvt  ba  ad  ag,  itaef!  ed  ad  dh,  ex  squali  igitur  vt  ca  ad  ao,  ita  fd  ad 
dh  ergovt  cg  ad  GA.ita  fu  ad  hd.  ac  propterca t t reft  angulum  cga  ad  quadra-  D E 
tum  ex  ga.  ita  reftangulum  phd  ad  quadratum  ex  hd.  vt  autem  quadratum  ex 
ag  ad  rcftangulum  a?-.,  ita  quadratum  ex  dh  ad  reftangulum  dbh.  ergo  vt  re-  P 
ftangulum  abo  ad  reftangulum  Acc.ita  dbh  reftangulum  adrcftangulum  dhf» 


C O Dt  M ET^T  ot  Ut  r S. 

Dico  vt  reftangulum  a b o ad  reftangulum  a c c , ita  efle  reftangulum  dbh  ad  d h f 
reftangulum  ] Grecus  codex  «V,  eu  tSt  *»'  \m  dft  o*  B tfit  t,'  <m'  fft  *#> , itu 
fo'"im'  dfto.Sn  tfit  ri  •im'  dft  h £.  Sed  »t  pula  tegendum  erit . In  ylnroi  it  ei  W 

Ut  0.00 
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Ut  «£»  «■'<  #•«*»,  «T«  n'  <m'  d ftlt * *y»V  «'  '*»'  ^ **C-  t,v  1S’ 

qua  /f  quuniur  mnuifeitv  apparet • , • » 

B Sed  & vt  quadratum  ex  ab  ad  reAangulura  abc,  ita  quadratum  ex  de  ad  oek 
reAangulum  J E/I  i«  quadratum  ex  ab  ad  abc  redangulum , vt  a b rd  b g ex  prima 
ftxtl  elementorum  : & quadratum,  «DB«dntH  redang  alum  , vt  nivad  r-^-  Cr4*“ 
«ife*  . «M«  £ »‘t  7»'  &»'  »0  «(••'f  7»'  Sn  a.  fu  >”7®  Ve  &j’  X • 7»  &>  X»9.  W 

legendumefl . a>xd  *j  ut  70  i®»'  afi  mtet  re'  <an  a.0»,  it ® c#1  ^3  Xi  wpecro  w 1 • 

C Vt  igitur  quadratum  ex  ao  ad  rUtangulum  a bc  , ita  quadratum  ex  m ad  rettan- 
gulum  dbh]  Quantam  emmvr  quadratum  ex  1»  adqutdravm  ex  AC,  ita  quadratumex 
e d ad  quadratum  ex  dh,  conuertendovt  quadratum  exc,  A ad  quadratum  ex  ab.  ita  tnt 
quadratum  ex  hd  ad  quadratum  ex  db  . Sed  Vt  quadratum  ex  4 > ad  reS augulum a b g,  ita 
quadratum  ex  DB  ad  DBH  redangulum  ergo  ex  aquali  Vt  quadratum  ex  ag  ad  rr(  augulum 
abc,  ita  quadratum  ex  dh  ad  deb  redangulum . Cretus  codex  itu  re  Sae  X8  afa  re 
•Sue'1  X 1 i ege  meet  re'  'Sun'  X • 8 . 

D Ergo  vt  c c ad  g a , ita  fu  ad  nui  Diuiiindofcilicet • 

E Acpropterea  vt  redangulum  ega  adquadratum ex  ca,  ita  redangulum  ntoad 
quadratum  ex  hd]  Ex  prima  fexti  elementorum.  Grxcus  codex  * r«'  v»  ure-t  t. 
Sae'  7 i rpe'e  re'  *» . vel  igitur  legendum  eH  £ * re  xsm‘  repit  re'  Sae'  ira  re  wi  uret 
re'  Sae'  , vel  quod  magis  placet  X,  »‘f  re'  Sae'  yea.  rpet  re'  Sue'  X «7®  ri  1»'  £8X  uret 
To  im  0 S"  • 

F Ergo  vt  redangulum  a b c ad  redangulum  agc  , ita  de  h redangulum  ad  reftan* 
gulum  dhf  ] Exantedidis  fequitui  ex  aquali  Vt  redangulum  agc  ad  redangulum  a E G 
ita  refl  angulum  DHF  ad  re  d angulum  DBH.  quare  conucrtendovtrcdangulum  abc  ai  rf- 
d angulum  AGC,  ita  redangulum  deh  ad  rt  d anguium  dhf.  Gratus  codex  irte  re  ere 
X«8  'Ursi  to'  er,'  X ( £ . Sed  videtur  legendum  uret  re  e' re'  X 9 £ . quamquam  qfdem  ptf' 
thfcquatur,  Vtrcdangulum  abg  ad  redangulum  abc,  itaeffc  DEU  rcdaugulum  ait  f 
(langulam  dbf,  ir  vt  redangulum  a 0 n ad  rad angulum  abc,  ita  redangulum  dh  E «d 
dbf  redangulum , qua  quidem  omnia  ex  his  per  facite,  & nullo  negatio  demonflrabuntur . 


LEM. 

VIII. 

A 


THEOREMA  CCXII.  PROPOSITIO  CCXXVIII. 

Sint  quadrata  cx  ab,  bc  data,  & datus  cotum  cxccflus.  Dicovtram- 
que  jpfarum  ab,  bc  datam  efle. 


A DEC 

1 1 — . ...  ] . — 

2 C Ponatur  ipfi  ei  tequalis  cn,  datum  igitur  eft &redangblum  cad.  quare&quod 
D bis  cad  continecureft  datum;  eft  enim  redangulum  cad  quadratorum  ex  ae.bc 
E F cxceflus.  ergo  datum  eft  vtrumq;  quadratorum  ex  c a,a  d : & ob  id  quadratum  vtriuf- 
G H que,  ca,  ad  datum  erit.  Sed  1«  ipfius  ca,ad  dimidia  eft  data  igitur  eft  b a.  quare 
K & fec  eft  data. 


’ COUtME^T^KIVS. 

A Sint  quadrata  ex  Ab,bc  dMl]Intellige  Vtraque  quadrata  ftmulfumpta  data  effe, videli- 
cet compofitum  ex  ipfis,  nam  p ea  ftorfum  data fint,fruflra  illud,  quod  datum  cffet,quarcrttur. 

B Patum  igitur  eft  & redangulum  cad]  emens  codex,  teter  Sn  x,  ri  in 

.T'  > . X Uge  X#8tr  apee  Ib  x,  re  ure  dfl  y a S . 

C Quare  & quod  bis  cad  continetur  eft  datum]  Exi.  libi  datorum. 

D Eft  enim  redangulum  cad  quadratorum  ex  a e,  e c exceffus  ] Ex  t.  fecundi  eleva- 
torum . Rameum  cd  bifariam  fetetur  in  b & 1 pfi  adijeiatur  da,  erit  redangulum  cau 
Vna  cum  quadrato  dimidia  videlicet  bc  aquale  quadrato  ex  ab. 

E Ergo  datum  eft  vtrumque  quadratorum  ex  c a , a d ] £.r  1.  datorum , funt  enim  qti- 
drttaex  c A ,4  D dupla  quadratorum  ex  ae,bc  qua  data  fulit  per  xo.  fecundi  dement orutu. 

F Et  ob  id  quadratum  vtriufque  e a,  ad  datum  erit  ] Fidclicctquadratum  ipfarum  c.i 

ad  ai 
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* d te  (5  *#*  tinti  efTcnt . %o»ia«  enim  quadrata  ex  c A , * n dita  funt,  & ditum  ejt  r/mJ 
fol  c ad  continetur,  er  quadratam  re3a  linea,  qutcx  iplis  c a , ad  louiiatdaiumem  tx  ■). 

Ittnnii  elementorum  , & obii  ditumeius  licui  nempe  retiahneaex  ca.au.  _ 

icd  3 A iptius  <:  a , A D dimidia  cft  J Ornem  codex  tfl  «.»  nunc  »>i««  tuo  « P*  Itr  G 

ge  aut ie  nfiima.  * $ u • 

Daca  igitur  cft  >a  ] Ex  i- libri  datorum- 

Quare  St  bc  cftda.aj  H[tmcitm  data  fit  at, (Teias  quadratum  dabitur . f-mt  auuni  Jt 
quadrata  ex  A B , ■ c dita  ; ergo  & quadratum  , ex  b c , & 'pfa  bc  detur  nec  e/, e e// . 

[ei  & aliter  idem  demon/lrare  pojfumus  boc  modo , 

Tonatur  ipfi  c > aqualis  B d . Oiturn  igitur  ell  rctlangulum  an,  et!  enim  ditiorum  qua- 
dratorum exceffus , ergo  reQ  angulum  e AD  Vna  cum  quadrato  ex  bc  ell  aquale  duobus  qua. 
drattsex  ab.bc  dempto  abipfis  quadrato  ex  BC  addatur  Trtrifquc  quadratum  ex  cc,  ergo 
reti  angulum  cad  vna  cum  duobus  quadratis  ex  Bc  e/1  aquate  quadrans  ex  ab.bc.  Itaque 
de  quadratis  ex  ab.bc  dematur  reO  angulum  c A D j enr  quod  relinquitur  datum,  cum  Vira- 
que  data  fiat,  atque  erit  aquale  duobus  quadratis  er  bc.  quare  & duo  quadrata  ex  bc  erunt 
data,  (T  Vnum  ipforum . retia  igitur  linea  bc,  & idtircoipja  ab  daeaent . 

THEOREMA  CCXJIt.  PROPOSITIO  CCXXIX.  tEJ 

‘i  IX.* 

Sit  ab  squalis  bc,  & de  squalis  ef,  fitque  vt  cb  ad  bg,  ita  fe  ad  A B 
£H.  Dico  vt  re&angulum  agb  ad  retHangulum  bcg,  icaefle  tettan- 
gulum  dhe  ad  rcctangulum  efh. 


A 

B C 

O 

V 

B F 

H 

A 

BOC 

D 

B H 

— - - 1 — 1 

F 

A • 1 rt 

Quoniam  enim  vt  cb  ad  b a,  ita  fb  ad  r.n,vt  autem  c Bad  no,  ita  f e adn  n;cnt 
& vt  quadratumex  ag  adreftaneulum  agb, ita  quadratum  cx  dii  ad  reflangUIuin  “ 
dhb.  fedvt  quadratum  ex  ag  ad  quadratum  cx  bc,  ita  quadratum  cx  iVh  ad  qua-  ~ 
dentum  cx  e i:  & vt  quadratum  cx  bc  rcflangulum  bcg,  ita  quadratum  ex  e i ad  *■' 
rcdlangulum  beh.  ex  squali  igitur  vt  rc&angulura  ac  c ad  rcilanguiuin  ico,  ita 
cedi  angulum  dhb  ad  beh  rcftangulura.  ' 


■"  C O 7>I  7d  E~h[  T Jl  K.  I V S ■ 

• * * » * ' i A 

Sit  At  jequalis  bc]  Crxcns  codex  *«■«*  /*u  » ftir  «./?  t»  lege  rn  y&. 

Ita  FB  ad  EHj  Grdcus  codex  Srxe  n St  mfie  • £.  lege  irate  • £«  «0*  p 

Quoniam  enim  Vt  tz  ad  r a,  ita  s 8 ad  rfn]  Ego  potius  legendum  cenjeo  . Quoniam 
yet  An  ad  bc»  tt-i  de  ad  bfj  & ita  in  Grdco  codice  corrigendi  «.  ^ 

Erit&  vt  quadratum  cx  ag  ad  rc^angulum  agb,  ita  quadraturo  cx  dh  ad  re- 
£fca.ngulum  dhe]  Quoniam  erum  i*r  ab^ic,  na  d e cd  e i , & Vt  c b ad  b g * Vm  p e 
ad  EH"i  erit  cx  aquali  Vt  ab  ad  no,  ita  mU  i;  K:  (7  componendo  Vt  a c ad  gb.EM  Dii 
att  Et  B.  Sedvt  AG  ad  r.t,  ira  quadratur;  rx  ag  ad  reti  angulum  AGB;  Vt  autem  vh  ai 
tt  n , ita  quadra;  um  ex  t>n  ad  dhb  reflangulnm . ergo  (T  Vt  quadratum  tx  ag  adretiangu-' 
lum  a G b , ita  qn  idratum  ex  dh  adreOaugulum  dhb. 

Sedvt  quadratum  cx  a c ad  quadratum  cx  e c,  ita  quadratum  cx  dh  ad  quadratum  E 
cx  EF}  Erat  cmm  >t  ag  ad  ni,  ita  DH  ai  *r  ob  ad  nc,  ita  HE  ad  ff.  quare 

rurjus  ex  aqualis  Vt  A G ad  b c , ita  D n ad  BF,  (T  ideo  vt  quadratum  ex  ac  ad  quadratum  u.ftjti, 
cx  BC,  ita  quadratum  ex  DH  ai  quadratum  ex  ef. 

Iii  Etvt 
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F Et  rt  quadratum  ex  bc  ad  rcftangulum  icc  , ita  quadratum  ex  ef  ad  re&angu 
((yjj  gpjj  ] 7 \^amq,  wci  oit  r c,  naerat  n it  BB.  quare  connertendo,  M ct  ad  ic,i u 
dcciuu.  he  «d  EFt  diuideiidoquc,  & rnrfas  caeaertendo,  Vt  e c ad  co,  ita  hr  ad  fm.  ctg»  ttqu- 
dratumcx  BC  adreSangulum  b c <>,  na  quadratum  ex  ef  ad  bfh  rcdangulua. 


LEM.  THEOREMA  CCX1V.  PROPOSITIO  CCXXX. 

X. 

A Sit  ab  «rquaJis  sc,&r  bd  minor, quam  be.  Dico  redtangulum  adb 
ad  rc<2  angulum  bcd  minorem  habere  proportionem,  quam  te&angu- 
lum  CEB  ad  re&angulum  bae. 

AB  B T>  C 

— |-  , .1  « 1 

B Quoniam  enim  ab  eft  «qualis  bc,&»o  minor,  quam  be;  erit  co  maior,  quam 
C a b.  ergo  & ce  maior,  quam  ad.  re&angulum  igitur  adb  minus  eft  frctfa:giJo 
D cbb;  & re£angu]um  bcd  re&angulo  bae  maius,  quare  retf angulum  apf  ad  rc- 
E ^angulum  bcd  minorem  proportionem  habet,  quam  re&auguium  ceb  ad  rc<ft an- 
gulum BAB. 


C 0 7U  M E*{  T a HI  r s, 

A Sit  ab  aequalis  bc,  & bd  minor, quam  bb.  Dicoreflangulum  apb  adrerta npt> 
lum  bcd  minorem  habere  proportionem,  qiam  red angulum  ceb  ad  rc&angu  'mi 
bae]  Grxcus  codex  mancus  eft , qui  fic  habet.  icte  <«f  » ple  afi  rn  By,  U»  By 

•ne  rff  0yl  »A*« jha  A oyot  *Xh  frip  t o'\W  ytfi  wfoV  e*  \>n'  <%T  fi  a t relhtuuc  s 

autem  erit  in  hunc  modum  te»  te»  u /u»r  uB  rn  By  , h,aaj*r  /1  d B 1 rue  B * tu  ro  \a*' 
'*•»  off  u l B WfOC  to'  vera'  JfiT  0y$  lAttfir*»  Ao  'yer  ip^H  »Ttp  r t vn'  off  yt  B vpot  t#’ 

B + *. 

B Erit  c d maior,  quam  a b . ergo  & c b maior , quam  ad]  9S{4»i  cumfint  aquales  a b 
bc  tCitque  bd  minor  quam  be  ,ent  reliqua  dc  m vor  quam  reliqua  a e . quare  addita  >rr»/- 
que  communi  id,  fiet  ci  maior , quam  ad. 

C Re&angulum  igitur  adb  minus eft  rc&angulo  cbb]  Eflenim  ad  minor , quam  ce, 
& d B minor  , quam  b e . 

U Et  re&angulum  bcd  re£angulo  b a b maius  ] Tqjim  c b eft* qualis  ea,&  cd  nraio* 
quam  ab. 

£ Quare  rc&angulum  a d c ad  reftangulum  bcd  minorem  proportionm  habet1  qtranj 
re&angulura  cbb  ad  reftanguluin  bae]  /(• -li angulum  enim  adb  ad  reRanguhrm  r cd 
minorem  proportionem  habet , quam  ad  reti angulum  e a e • fcd  re ti angiitum  adb  ad  re^fan- 
t.  quincl  gulum  b a e ad  huc  minorem  habet  proportionem  , quam  retiangulu  a c $ b ad  reti  angulum 
bab.  retd angulum  igitur  adb  ad  re  il  angulum  bcd  mulro  minorem  proportionem  habebit, 
quam  cbb  reflangulum  ad  reff  angulum  bae.  Grxcus  codex  t •*  AfA  vm'  t a B *p»'<  Ttvm' 
By  l . legendum  autem  to'  dpa.  vzsn'  a $ B nrpot  eo"  vn1  Bytm 

LEM.  THEOREMA  CCXV.  PROPOSITIO  CCXXXI. 

XI. 

* Oftendendum  nunc  fic  procedentis  conuerlum . Sit  enim  a b aequa- 
lis Bc,&  de  ipfi  EF;  fitque  vt  raStafigulum  agb  ad  rectangulum  bcg, 
ita rcctangulum  dhe  adre&angulum  ef h.  Dico  vt  cb  ad  BG;  ita  cflk 
F e ad  E H • 


Ponatur 


Digitized  by  Google 


LIBER. 

Ponatur  reitangulo  quidem  a g a 
iqualc  reftanguium  contentu  cc, 
ai,  re&angulo  autem  0H.fi.iquA. 
it  id,  quod  iH,oi  continetur,  eft 
igitur  vt  reftangulum  contentum 
ak,cg  ad  rcd.tngulum  icg,  hoc 
eftvt  a k ad  bc,  ita  re&angulum 
contentum  dl,  fh  ad  reflangu- 
Ium  efh»  hoc  eft  ita  dl  ad  b, . 
fed&vt  ce  ad  ia,  ita  fb  ad  bd. 
ergo  ABjic,  ck  rcfpondent  iplis 
d t , b p , f t in  eadem  proportione, 
hoceflvticad  c *,ita  r f ad  f b.  quoniam  autem  reftangulum  agb  squale  eft  ei,  C 
quod  a k , c c continetur;  vtrumque  torum  auferatur  a rt&ar.guJo  contento  ak,«o.  D 
reliquum  igitur  redlangulum  bck  eft  requale  contento  ak,sc.  ergo  vt  rcftangulum  £ 
contentum  a k,bc  ad  quadratum  ei  bk,  ita  eft  redtangulum  tts  ad  quadratum  ex 
b k.&  eadem  ratione  vr  rcflangulum  contentum  dl,ef  ad  quadratum  ex  fi,  itare-  F 
«Sangulum  bhl  adquadratumex  bl  .atque  eft  Vt  rc&angulum  contentum  ak,bc  ad  y.quirwi. 
quadratum  ex  e K , ita  rc&anguium  contentum  ut,  bf  ad  quadratum  ex  Ei,obaoa- 
logiam  (imilium  portionum.  crgo&'trcdlangulum  ici  ad  quadratum  ex  en,  ita  G 
reftangulum  bhl  ad  quadratum  ex  ,bl,  & funt  eidem  portiones  ec,eh.  eft  igitur  H 
vt  g b ad  b x ita  h e aa  b l j ac  proptcrca  vt  g b ad  b c , ita  h b ad  e f . 
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COMME^rutHIPS. 

Oftendendum  nunc  fit  procedentis  conuerfum  ] ridelicet  conuerfum  noni  limmatis . A 

Ponatur rcftaogulo quidem  agb  aequale reftangulum contentum  cg,ak}  Gracus  B 
eodeee  aocAu  t'  i'  an$  iutr  q/  -un'  yu  , au  tgu  postas  tegerem*  mh*0u  -W  f:ir 
an  fi  ieir  7*  veri'  y » a a propterea , qua  fcqnuutnr . 

Hoc  eft  vt  K ad  c b , ita  L F ad  F e ] Quoniam  enim  cH  at  c e ad  b a , ita  f b ad  b c , C 
erit  tumponendo , eonuertendoque  vt  B a ad  AC,  ita  bd  ad  df.  Bjtrfus  quoniam  Vt  A K ai 
BC,  ita  dl  ad  e f ; & vt  c b ad  b A , ita  it  ad  b d : ex  aquali  vt  k A ad  a b , ita  erit  ld  ai 
DB./rdvr  BA  ad  ac,  ita  F.  D ad  df.  ergo  rurfns  ex  aquali  ,vc  Ca  ad  a c,  ira  ld  ad  DF! 
dinidenioquevt  Kc  ad  ca,  ita  lf  ai  FD;  & cnnfequenttum  dimidia, vt  ter  d ct:  ita 
L F ad  f B . 

Vtrumque  eorum  auferatur  a refianguio  contento  a k,bc]  Gracus  ciex  «>e»W-  D 
fur  u’trprAu  ri  \m*  Jfr  anfi.fcd  puto  tegendam  a/aitriptr  afnpd&u  rlrrt'  r i tj m'  tff 
»*,  (S». 

Reliquum  igitur  rcilanguluin  BGiceft  squale  contento  ak,bc)  Eflcnim  rrffa»-  & 
gulum  AGI  vna  tum  redangulo  bgk  aquale  redangulo  contento  ak,  cg  ex  prima /eeundi 
elementorum  ,&  obeanitmcaufjamredangulum  contentum  ak.cg  vna  cumeo , quod  AK 
BC  eontinerur  efl  aquale  t liem  redangulo  contento  ak,bc  quare  fi  ei  redangulo  contento 
A K , B G auferantur  aqualia  red  angui  a,  Videlicet  agb  , & concentum  ak,cc  , relinquentur 
reSanguU  ick,  & ca:  tentum  At.nc,  nua  erum  intrfe  aq  ualideruut . Gratus  codex . 
xrirrer  Jpa  Tr'  <mo'  rV  d « , » * !«  ivi  n!  <m'  fei  legendum  ve  opinor , *«»- 

oro\  apa  7t  uva'  fi  r , s A ire?  iri  7tJ  \m ' tff  a a , fi  y . 

Et  eadem  ratione  vc  rc&angulum  contentum  ul,  f ad  quadratum  ex  ai,  ita  re-  p 
£tangu!um  bhl  adquadratumex  t L ] Tqamcnm  red  angulum  diu  ponatur  aqnalere- 
£langulo  contento  dl  , fii  ,fi  eorum  vtrumque  auferatur  a redangulo  contento  DL,  e H,  erit 
relrquumredangulum  f ii  r.  aquate  reliquo,  quod  ni,BF  continetur.  Gracus  codex  tua 
tavtk  tu  i it  ro'  ,W  tft  *a,  i f.  lege  r»  \un'  tft  t a ,i 

Ergo  vt  re  angulum  «c  k ad  quadratum  ex  r x,  ita  reflangulum  eh  t ad  quadra-  G 
tumex  ELl  Graent  codex  «8*  apti  ti'  W «.«  fed  legendum  puto  ito 

A 6 A apet  7*  asn'  IA. 

Et  funt  exdem  portiones  bc,bk  . eft  igitur  vt  gb  ad  b K.ita  ke  ad  h L , ac  propte-  H 
j-ca  vt  os  ad  bc,  ita  II  a ad  r f j Quoniam  enim  vt  reti  angulum  na  r ad  quadratum  ex 
js  k , ita  efl  re  [lar. gulum  e I!  r -ad  quadratumex  bl,  & proportio  quidem  rtdanguli  bck  ad 
quadratum  ex  t K compixctur  ex  proportione  c b ai  b k , & proportione  g k ad  no  i pro. 

lii  i portio- 
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forno  autem  reti  anguli  BHL  ad  quadratum  ex  B L componitur  ex  proportione  ke  ad  li,& 
proportione  h i ad  ls;  funtquc  eadem  portiones  &•  t.  K , ut,  Cr  r.  k , E t icritvt 

G » ad  > K lita  ii  b ad  E i , fe  d fupcnus  demoudratum  eji  ,otnCad  c:b,  ita  cffe  l ; ad  E B, 
quare  componendo  Vt  k»  ad  bc,  ita  ed  lb  ad  Rf.  erat  autem  vt  o»  ad  bb,  ita  Hi  ad  Et 
aquali  igitur  >t  Gi  ad  BC,  ita  he  ad  bf,  & conuer  tendo  ut  ci  ad  r.r  , i-a  e r ad  bh, 
quod  demonflrandum  proponebatur . Gruent  codex  itir  ipu  St  i nB  arae  $ a,  unctu  h • opei 
• t . legendum  aut  tm  efi . tbr  tpu  it  i ni I met  0 u , itus  i 1 1 W,'e  t A. 

LEM.  THEOREMA  CCXVI.  PROPOSITIO  CCXXXII. 

XII. 

A Sit  ab  squalis  BC,&  DE  squalis  ef,  habeatque  b r ad  cg  maiorem 
B proportionem,  quam  EF  ad  FH.  Dico  in  primo  quidem  ca(u  & ag 
ad  bc,  maiorem  proportionem  habere , quam  dh  ad  ef:  in  iecundo 
autem  caiii  minorem. 


A 

B C 

G 

D 

E F 

H 

A 

B G 

C 

D 

B H 

F 

C Quoniam enim  bc  ad  cc  maioiem  proportionem  habet,  quam  ef  ad  fh,  habe- 
I)  bit  in  primo cafu  c t ad  »g  ipinorcmpri  portionem,  quam  fe  ad  bh:  in  fecundo  au- 
E tem  cilii  maiorem , quare  & a b ad  b c in  primo  cafu  minonem  proportionem  habet , 
P quam  l>b  ad  bh.  led  in  fecundo  cafu  maiorem,  ergo  c,  a ad  af  in  primo  cafu  maio- 
rem babet  proportionem,  quam  hd  ad  df,&  in  fecundo  cafu  minorem,  eil  autem 
G vt  ab  ad  bc,  ita  db  ad  bf.  ei  asquali  igitur  in  primo  cafu  ag  ad  bc  maiorem  pio; 
portionem  habebit,  quam  ph  ad  bf:&  in  fecundo  cafu  minorem. 

coMMiurduirs, 

A Sit  AB  aequalis  bc  ] Gracus  codex  «r»  »'  gi.  «A  ti  By,  'go  legendum  puto  Si  u ‘m 

» gi c nB  tu  0y. 

B Dico  in  primo  quidem  cafu  & ag  ad  bc  miiorem  nr  pr.rtioncm  habet  , qur.m  dh 
ad  bf  3 Gracus  codex  cti  th  gi,  thf  oputnt  ar.cwr  x)  c n ufee  9 ny  - lege  wfic 
tnt  0y. 

C Quoniam  enim  bc  ad  cc  maiorem  proportir  nem  ' ahcGquam  ff  ad  f nl  Gracus 
codex  Ut  ytf  n'  By  tfce  yn  pipera  uiycr  iyr  utu  T,’  l , if,'c  , - i":  d i thV  S ,u  nlpa.1  Rti- 
f»r.  quo  in  loco  multa  deliderart  ridentur ; vt  ita  l-gend  m fit . in  n ytf  n'  B y -uria  >«  gd- 
tyra  A# >«,  cyti » * tsf  u n o V , tu  gir  tre  ueitn c minue  u y 0 npee  0 n 
hiyr  cym  u‘mp  n f,  tfit  li.th  ti  tue  finita  gaji» , 

D Habebit  in  pruno  cafu  cb  ad  io  minorem  pioportioncm,  quam  fb  ad  er,  in  fe- 
cundo autem  cafu  maiorem]  f idchcctf er  conuerfiouem  rationis  per  jo.  quinti  hbn  ele- 
mentorum ex  editione  noltra . 

E Quare  & a b ad  b g in  primo  <afu  minorem  proportirne  habet,  quam  n f.  ad  ef. 
ftd  infecundo  cafu  maiorem  ] ktonsam  enim  ac  ad  b c eft  vt  tr  v.  ad  e f , qSr  c b adso 
minorem  habet  proportionem  ,qu  m FE  ad  BU;  babchtt  ex  aquali  At  ad  na  proportio*.* 
minorem,  quam  D b ad  B H , qued  a nobis  demonflratum  efl  in  commcntarijs  , in  5 1.  quin  sili- 
bn  huius  ,Cr  eodem  modo  iu  fecundo  eafu , a b ad  bc  maiorem  habebit  proportionem  tum 
D 8 ad  BH  i 

F Ergo  g a ad  a b in  primo  cafu  maiorem  habet  proportionem , quam  h d ad  r* ] 

Cum 


/ 
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Cnm  * * ad  e g in  primo  cafu  minorem  proportionem  habeat , quam  D n ai  i h , & campo, 
nendo  ptr  iZ.  quinti  elementorum  cx  editione  nojtra  , a G ad  as  minorem  habebit  propitio, 
nem,  quam  dii  ad  hs.  qnare  & per  conuerfionem  rationis  per  30.  ctufiem  c a ad  ab  habe- 
bit maiorem  proportionem,  quam  hd  ad  d«.  & ita  in  fecundo  cafu  minorem  habere  demon- 
Jirabttur . 

Ex  squali  igitur  in  priino  cafu  a o ad  * c maiorem  proportionem  habebit , quam  G 
oh  ad  ef  & m fecundo  cafu  minorem  J Ex  demonjirattt  a nobis  m <ra.  auwn libri 
huius,  vtdiBumtfl. 


THEOREMA  CCXVII.  PROPOSITIO  CCXXXIII. 


LEM. 

XHI. 


Sit  rurfus  ab  squalis  bc,  & de  ipfi  ef:  habeatque  a g ad  gb  mi- 
norem proportionem,  quam  dh  ad  he.  Dico  Si  bc  ad  cg  minorem  A 
proportionem  habere,  quam  EF  ad  fh. 


•?7 


Quoniam  enim  per  conuerfionem  rationi»  ,&  diuidendo  c t ad  b a , hoc  e A ad  bc  B 
maiorem  proportionem  habet,  quam  n£  ad  to,  hbccfiad  bp,  habebit  per  conuer- 
Concm  rationis , 6c  diuidendo  bc  ad  cg  minorem  proportionem  > quam  bf  ad  fh. 


co»»E^rdn/n, 

Pico,*»G  ad  co  minorem  proportionem  habere  , quam  bf  ad  fh  } Creteus  eo-  A. 
dex  %'n  £ i ty  wp,e  y u Koyv  SXu,  n‘wip  .*  « ( rf,'e  no  tt  ftd  mendofe , Vt  opi- 

nor , tum  videtur  legendum  . tA6om« 

Quoniam  enim  per  conuerfionem  rationis  & diuidendo,  ci  ad  »a,  hoceA  ad  ec  B 
maiorem  proportionem  habet , quam  h b ad  t d , hoc  eft  ad  b f ] Quoniam  a c ad  c b 
minorem  proportionem  habet  ,qnam  nu  ad  H B , habebit  per  conuerfionem  rationis  c a ad  ab 
matarem  proportionem, quam  HD  ad  DS,&  diuidendo  per  ip.  quinti  ex  editione  nodra  gb  3.,  quinti. 
dd>A,  ndeheet  ad  b c maiorem, quam  ne,  ad  bd  , hoc  efi  ad  bf.  purfufqne  per  couuer- 
Itonem  rationis  bc  ad  oc  minorem  habebit  proportionem,  quam  bh  ad  H P,&  rurfus  diui- 
dendo bc  ad  eo  minorem , quam  ef  ad  fh  . Gracus  eodex  etiam  hoc  loco  corruptus  tfi,  in 
quo  legitur  tenera  niyir  tXH  cum  tegendum  (it  iA.wtr*  Myar 


THEOREMA  CCXVIII.  PROPOSITIO  CCXXXIV. 

LEM. 

Sit  ab  aequalis  bc,&  de  ipfi  ef, habeatque  ag  ad  gb  maiorem  pro- 
lortionem , quam  dh  ad  he.  Dico  bg  ad  gc  minorem  proportionem  A 
ubere,  quam  eh  ad  hf.  ‘ . . • 

A B O c 1 


O B H F 


Quoniam  enim  diuidendo  ab.  boc  eit  ci  ad  ic  mat  rem  proportionem  habet,  B 
quam  de,  hoccfi  u ad  ek .habetit  percoruerijancmratu,nrs, aedmidendo  »c  ad 
e c minorem  proportionem., quam  bu  ad  hf  . 

C07H- 


Digitiz 


438 


PAPPI  MATH.  COLL 


Dico  iGidoc  minorem  proportionem  habere,  quam  e h a<i  hi-]  Gratus  cedrx 
.V.  A.  *f.V  oy^ra  «'>•'  !X".  «'»•{»  *‘S4M»"  U‘“r"‘ 

!y„  »‘»i«  •'  1 9 Tt«V  tb»  fi  £ . . . , . 

B Quoniam  enim  diiudendo  a e hoc  eli  cb  ad  *g  maiorem  proportioneni  habet , 
quam  de,  hoc  e(t  fi  ad  a H ] Gracus  codex  •*«  yt  tiJopoaa  ■*»  frttn  « A > f 
»»»  > n fed  legendum  trtor  n'y$nr  fu. 

IN  LOCO  AD  SVPERF1CIEM. 

EM.  THEOREMA  CCXIX.  PROPOSITIO  CCXXXV. 

Si  fit  redta  linea  ab,  & cd  rceftde  linea:  pofitionc  data:  parallela  fit- 
^ que  proportio  rectanguli  a d b ad  quadratum  ex  D c data ; punitum  c 
conicam  lineam  continget. 


Si  ieitur  re«a  linea  a b politione  priueiur;  punfla  ab  data  non  iint,  fiat  autem 
refia  linea  ad  refias  lineas  ae,fb  politione  datas,  puiflum  c m fubhmcclcuatum. 


erit  ad  fuperficiem  pofitionc  datum  i hoc  autem  oftenlum  tft 


COMME^T-fllirS. 


A Pundlum  c conicam  lineam  continget  ] Sit  retia  linea  n c ipfi  a b parallela  ,vel  igi- 
tur annuas  a D c clinans,  vel  non  retias  , & quadratum  ex  dc  vel  cfl  aquale  rcSangulo 
A D B , Vet  m aquale . Sit  pr imum  A I>  c angulus  reBus  & quadratum  ex  D c maquale  re. 
a.ngnl o adb,  erttfunSsum  ld  mellipfi.  fiat  cmm  vt  quadra.umex  dc  adrcBangulum 


*CB  , ita  retia  linea  ar  ad  ipfam  ab.  Itaque  datis  duobus  reBis  lineis  terminatis  ba.as 
intentatur  ex  qq.  primi  libri  conicorum  circa  diametrum  ao  eonificBio , clttpfis  appellatur 
ia  eodem  plano  , in  quo fiunt  di&a  linea,  ita  Vt  vertex  fit  punUum  a (?  rcBum  figura  lat: 
AB;  dutl 4 vero  a / cBianc  ad  diametrum  ab  r»  angulo  rtBo  applicentur , & pofjmt  fpacu 

adiaccu ■ 


J 
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/rdiac  entia  ipfi  A B , qua  latitudines  habeant  reflas  lineas  tuter ic flas  inter  ipfas,&  pun  fluta  A» 
deficiant  que  figura  fimih,  & ftmiltter  pofita  et,  qua  rechs  lineis  fa,ab  continetur.  X£#o- 
nam  igitur  quadratum  ex  oc  ad  reflangulnm  a db  eftvt  retium  figura  latus  ia  adtranfucr • 
fum  ab  tertt  ex  2.1.  primi  libi  i conicorum,  punflum  c welipfi:&  fimihter  duflts  ahjshnets 
afeflionc  ad  ab,  qua  ipfi  CD  fint  parallela  Vt  HK  habebit  quadratum  ex  hk  adreflangu- 
lum  a K b proportionem  datam,  videlicet  eamt  quam  habet  quadratum  aco  adreflangulum 
adb  quare  elhpfis  ahcb  lotum  efficit.  Si  vero  angulus  ad  c fit  reflus , & quadratum 
« nc  aquale  rcdangulo  adb,  punflum  C /«_» 
circulo  circumferentia  erit • cfl  enim  CD  media 
proportionalis  inter  a d , d b : & fi  militer  a cir- 
cumferentia circuli  ad  diametrum  duflts  aliis  li- 
neis ipfi  Dc  parallelis  , velut  h K , idem  plane 
continget, vt  fcihce:  quadratum  ex  hk  adreflan . 
gulum  a k b eandem  proportionem  habeat , quam 
quadratum  ex  CD  ai  reflangulnm  adb  & ctr- 
cumfertntia  ahcb  locum  efficiet . Sed  fieri  etiam 
potefl,  -ut  punflum  c fit  m parabola . fi  ex  Ji.  pri- 
mt  conicorum  in  ipfa  ad  inueniatur  coni  feflto  , 
qua  parabole  appellatur , ita  vt  eius  vertex  fit 

punflum  \ quis  a feflione  ad  diametrum  applicantur  , parallela  ipfi  de,  poffintreflan * 
gnhm  contentum  refla  linea , quaejl  inter  tpfum,  & punflum  a,  eJ r altera  quadam  data  li- 
nea  t qua  fit  aqualis  db  . Sit  praterea  ad  minor  quam  d 3,,  Vt  in  aha  figura  , produflaque 
D A ai  L,  fit  DL  ipfi  DB  aqualis  y&vt  quadratum  ex  CD  ad  reflangulnm  adb,  hoc  cfl  ad 
reflangulnm  adl,  ita  fiat  refla  linea  a e ad  a L . Datis  igitur  duabus  re  flts  lineis  termina- 
tis l k , a b ex  5 j . primi  libri  conicorum  inueniatur  hyperbole , ita  vt  eius  diameter  (it  lad. 
vertex  punflum  a,  & re  flum  figura  latus  at.  % qua  vero  a feflione  ad  diametrum  m reflo  an- 
gulo applicantur , poffint  rcflangula  adiacentia  ;pfi  ab, 

& latitudines  habeant  reflas  Irneas  inteneflas  inter  ipfas, 

CT  punflum  a , excedantque  figura  fimili,  & fimi  liter  po- 
Jita  ei,  qua  L a,  a b continetur  • [taque  quoniam  quadra- 
tum ex  CD  adreflangulum  adl  eftvt  figura  re  flum  la- 
tus * a ad  tranfuerfum  a i , erit  punflum  c mbyperbola 
ex  XI.  primi  conicorum : & d feflione  ad  diametrum  du- 
His  alqs  Imtis,  qua  parallela  fiat  ipfi  cd,  Vt  m»,  lix- 
bekit  quadratum  ex  uu  ad  reSangulum  ani.  eandem 
proportionem  ,quam  quadratum  Mcci d reSangulum 
Adl,  &■  linea  acm  locum  efficiet , Quod  fi  angulus 
ADC  non  fit  reSus  , fiue  quadratum  ex  CD  fit  aquati  re . 

Bangulo  adb  fiuc tn  aquale , fiat  Vt  quadratum  ucc 
adreSauguum  adb  itareSa  lina  quadam  oa  ad  AB, 
qua  cum  ipfa  a b nilos  angulos  continent  t & ex  J4- 
primi  conicorum  fuentatur  elhpfis  , cuius  diameter  a e 
& reSum  figura  latus  A o • eris  eadem  ratione  punitum  c 
in  elltpfi,  £r  UuSa  alia  linea  a [cilione  ad  diametrum  , 
qua  ipfi  C D fit  parallela  babeb  t quadratum  ex  KK  ad 
reSangulum  akb  eandem  proportionem  , quam  quadra- 
tum ex  cd  ad  reSangulum  adi,  & tinea  ahc  locum 
efficiet . St  lrcro  AD  fit  minor,  quam  D 6 produSa  D a ad 
L , ita  Vt  fit  D L ipfi  D b aqualis  , & quam  proportio- 
nem habet  quadratum  ex  cd  ad  reSangulum  adl,  ba- 
beat  rcSa  linea  o a ad  al,  qua  cum  At  reSos  contineat 
angulos,  ei r rurfus  ex  53.  primi  conicarum  inueniatur 
hyperbole,  cuius  vertex punSum  a,  reSumque  figura 
latus  oa,  & tranfuerfum  ai,  erit  punSum  c in  by- 
bcrbolaex  ai.  primi  conicorum,  <Sr  a feSione  ad  dia- 
metrum duSa  aha  linea  mn  ipfi  cd  parallela,  erit  qua. 
iratum  ex  m n ad  reSangulum  anl  K quadratum  ex 


cd  di 
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c L»  ad  rcB  angulum  adl.C  linea  acu  lo- 
tum tfficia:  necr/ficfi,  & fi  quidem  angulus 
a d C (it  re&us , erunt  a B » a l prine tpales 
diametri  feciionum , nempe  elltpfis , hy- 
perbole, fi  Vero  acutus  nd  ohtujhs  non  erunt 
prine  tpales . 

B Piat  autem  retta  li  nea  ad  rcftas  Jneas 
a Bj  fb.  pofitione  datas , punttum  c in 
fubJime  eleuatum  erit  ad  fuperficiem,  po- 
fitione datam  ; hoc  aurem  oftenfumcft] 
Cracus  cod.  hoc  loco,Vt  opinor  corruptus  efi , 
qui  fic  habet • ytrtntu  vpo&lan  to9na  rtuc 

a e,e  fi-+o  y ptiTtapiSir  yiviraj  apt&iau  Wtfu- 
tuae,  riro  hfnxQtu  fortajje  autC  hoc  dicit. 
St  reda  linea  i>  c in  fublim  couflituta  paral- 
ia fit  tpfis  ab,bf  pofitione  datis , erit  pun- 
Burn  c ad  fuperficiem  p fitione  datam,' Vide- 
licet ad  eant,  in  qua  funt  c a , a b > b f , & lo- 
ci quifi  tnt  a fcd  Ionibus,  mfi  fallor , erunt  tj, 
qui  ad  juper fidem  dicuntur . 

Si  fit  reda  Irnea  a b pofitione  data , datunt- 
quepundum  c in  eodem  plano,  & ducatur 
c n CT  pr  ater  ea  ducatur  d e parallela  redit 
linea  pofitione  data  t fit  autem  data  propor- 
tio[ipfius  cd  ad  oa.  Dico  pundum  d pofi- 
tione contingere  conicam  fv  itionem  . 0 fic  ude- 
tur autem  fit , pramtffo  hui  hj  modi  loco  . 


THEOREMA  CCXX.  PROPOSITIO  CCXXXVT: 

Datis  duobus  pun<5tis  ab,  & perpendiculari  Dc,  iit  proportio  qua- 
drati ex  ad  ad  quadrata  ex  gd,db  data.  Dico  pundum  c conicam 
le&ionem  contingere , fiue  fit  proportio  aequalis  ad  stqualc , fiue  maio- 
ris ad  minus,  fiue  minoris  ad  maius. 


Sit  enim  primum  proportio  aequalis  ad 
A aquale  > & quoniam  quadratum  ex  * d 
eft  aquale  quadratis  ex  on,  or,  fi  pona- 
tur ipfi  b n aqualis  o d , erit  rcitangulum 
«ab  aquale  quadrato  ex  Dc.fccctur  a b bi- 
fariam in  f punitum  igitur  f e(l  datum . 
g atque eft  ab  dupla iplius  id.  quare rcdlan- 
gulum  f .ti  eft  quod  bis  af.,  f»  continetur 
C D eft  autem  dupia  iplius  ab  data  , quod  igitur 
data  linea  , & fu  continetur  quadraro  ex 
g nc  eft  aqua.c, & ideo  punitum  c pofitione 
contingit  parabolen , qua  per  punitum  f 
tranfit. 

Componetur  autem  locus  hoc  modo. 


Sint  data  punita  ab:  proportio  autetn  fit  aqualis  ad  aquale,  feceturque  ai  bifa- 
riam in  f,&  ip/ius  ai  fit  dupla  reita  linea,  in  qua  r.  Quod  cum  linea  r r.  pofitione 
F data  fit , qua  terminatur  ad  punctum  f , linea  autem  r fit  magnitudine  rfata  , circa 

axem 
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axem  pe  deferibatur parabole  io,  ita  vt  fumptoin  ipfaqu  uispunfto,  veluti  e > & ab 
eo  dufta  perpendiculari  eo,  reftangulum contentum refta linea  * ,&  fd  icquale  fic  , 
quadrato  ex  oc;  Seducatur  perpendicularis  . Dico  linea  e . i piius  parabole  par- 
tem effe.  Ducatur  enim  perpendicularis  cn,4c  ipfi  bd  sequatis  ponatur  de.  Quo-  G 
mam  igitur  a b quidem  dupla  e ft  unius  bf,&  eb  dupla  b b ,&  » a ipiius  fd  dupla;  & 
reftangulum  in  sequaleci,  quod  bis  ab,  id  continetur,  hoc  e A quadrato  ex  dc, 
commune  apponatur  quadratum  e < tn  quod  elt  squale  quadrato  ex  u b . totum  igi- 
tur quadratum  ex  ad  asqualc  cll  quadratis  ex  cd,  db,  4:  propterea  linea  fcg  Jo- 
cum efficit. 


THEOREMA  CCXXI.  PROPOSITIO.  CCXXXVII.  LEM> 

IV. 

Sint  rutius  duo  pun&a  data  ab:  & ducatur  D c perpendicularis:  fit  h 
autem  quadrati  ex  A d ad  quadrata  ex  cd,db  proportio  dat3 ; in  primo  K 
quidem  calu  maioris  ad  minus,  in  lecundo  autem  minoris  ad  maius. 

Dico  pundhim  c contingere  coni  iedtionem , videlicet  cllipfim  in  primo 
calu,  in  lecundo  autem  hyperbolen. 


Quoniam  enim  proportio  quadrati  ex  a d ad 
quadrata  ct  c d , d > cll  data , fiat  ipli  eadem 
proportio  quadrati  ex  bd  ad  quadratum  ex  db. 
erit  i>d  in  primo  calu  maior  quam  db,  in  fe- 
cundo autem  minor . Ponatur  ipfi  e d atqualis 
di.  St  quoniam  data  cft  proportio  quadrati  ex 
AD  ad  quadrata  ex  cd,  db,  atque  efl  eadem 
proportio  quadrati  ex  b d ad  quadratum  cx  d b, 
erit  reliqua  rcftanguli  bae  ad  quadratum  ex 
B c proportio  data . Quod  cum  data  fit  pro- 
ortio  ed  ad  db,  & proportio  fb  ad  bd  da- 
itur  cui  eadem  fiat  proportio  ab  ad  BG.ergo 
& totius  af  ad  dg  proportio  dataerit.  Rur- 
lus  quoniam  data  eft  proportio  e d ad  db,  ea- 
dem fiat  proportio  a h ad  h b . quare  & ab  ad 
B ii  proportio  data  eft  , & datum  punitum  H. 
reliqua  igitur  a e ad  »o  proportio  erit  data, 
& data  proportio  rcftanguli  fab  ad  redangu 
luin  HDCircfbinguli  vero  eae  ad  quadratum 
ex  cd  proportio  ei  data,  quare  & data  pro- 
portio rcftanguli  u dg  ad  quadratum  cx  dc, 
iuntque  duo  punfta  data  h g . ergo  in  primo 
cafu  punftum  c cllipfim,  in  fecundo  autem 
hyperbolen  contingit. 

Componetur  autem  locus  hoc  paCto . 

Sint  duo  punfta  data  ab.  data  autem  pro- 
portio fit  quadrati  cx  iit  ad  quadratum  ex  ts, 
tn  primo  quidem  cafu  maioris  adminusj  in  fe- 
cundo autem  minoris  ad  maius, & ipfi  rt  se- 
quatis ponatur  ty,  fiatque  vt  ys  ad  st,  ita 
At  ad  bc:  vt  autem  rt  adis,  ita  fiat  ah  ad 
it  b , & circa  axem  hg  deferibatur  in  primo  ca- 
fu ellipfis,  in  fecundo  autem  hyperbole , ita  vt 
fumpto  in  ipfo  quouis  punfto , veluti  c > & du- 
dta  perpendiculari  cd,  fit  proportio  rcftanguli 
h d c ai  quadratum  ex  dc,  compofita  ex  pro- 
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portione»  quam  habet  ts  ad  sy,  & ea  ea,  quam  habet  ts  ad  sr  ,&  ea  data  pr«- 
• portione, qujeed quadrati  cx  rt  ad  quadratum  ex  ts:  Seducatur  perpendicularis 
r o k . Dico  lineam  hk  facere  id  .quod 
pnecipitur.  Agatur  enim  perpendi- 
cularis c o , & iiat  vt  a b quidem  ad 
ic,  ita  fb  ad  bd  j vt  autem  ah  ad 
j$  hb,  ita  bd  ad  db,  quare  proportio 
quidem  oc  ad  af  eadem  erit,  qua; 
proportio  cs  ad  ba,  hoc  cl)  ts  ad 
s v proportio  autem  11  d ad  ab  ea- 
dem , qu*  ts  ad  s r . illud  enim  in 
refolutione  demonftratum  efi . ergo 
reftanguli h d o ad  rccianguluin  ut 
proportio  compofita  ell  ex  propor- 
xionc,quam  habet  t s ad  s y,  & cx  ea, 
quam  habet  T s ad  sr.  fcd  reAangu- 
lum  h do  ad  quadratu  cx  d c propor- 
0 tionem  habet  copolitam  ex  proportione  Tsadsv.&ex  proportione  T s ad  sb,&  ei  di- 
ta proportione, qua: quidem elt quadrati  cx  rt  ad  quadratum  ex  ts.  reftahgulum 
aure  hbo  ad  quadratum  ex  oc  rurfuspr  oportionem  habet  copolitam  exproportu  ne 
reftanguli  n o r,  ad  reft  nguluni  fab,  & ptoportii  ne  ltflangtli  fa  b ad  quadratura 
ex  co.  atque cft  proportio  rcdianguli  h oc  ad  rcftanguluin  fae  eadem,  qumcom- 
» ponitur  ex  proportione  ts  ad  sr,  & ex  proportione  ts  ad  sr.  reliqua  igitur  re- 
ftanguii  fae  ad  quadratum  ex  oc  proportio  eadem  cft,  qute  proportio  quadiati  ex 
. /a  rt  adquadratum  ex  ts,  hoc  d)  quadrati  cx  bd  ad  quadratum  ex  i r : & ironia  ad 
t omnia,  ergo  vtquadratumex  a d ad  quadrata  ex  co,  en,  ita  quadraturo  ex  mad 
quadratum  cx  r s ; hoc  cd  proportio  data . quare  k k pars  fedtionis  locum  c/ficit . 


CO  WMEJf 


A Et  quoniam  quadratum  ex  ad  cftjequale  quadratis  ex  cb  ,db  , fl  ponatur  ipfi  »o 
atqualis  db,  erit  rcftangulum  b ab  aquale  quadrato  ex  cc  ] fum  enim  c b bifattam 
fecetur  in  d , atque  et  adiungartir  A B ; reSauguium  s a 6'  tria  tum  quadrato  ex  bd  cfia- 
S-fecudi.  quate  quadrato  ex  ad.  fed  quadrato  ex  a d aq  ualla  eruat  q uadrata  ex  cb,di.  ergo  ab- 
lato vtrmque  aquali,  videlicet  quadrato  tx  E D ex  altera  parte , fJF  altera  autem  quadrato  ere 
db,  relinquitur  rcChng-lum  b a b quadratu  ex  co  aqua  e.  , 

B Atque  el)  a b dupla  ipfius  fd  ] Ejlcnem  ab  dupla  tpfias  tf,&  eb  dupla  bd.  ergo  «Sr 
if.  quinti,  reliqua  ab  reliqua  i n daplain  . ' 

C Ei)  autem  dupla  iplius  a r data  ) Ex  i.  libri  datuum . 

D Quod  igitur  data  linea,  & rn  continetur  quadrato  ex  nc  et)  aquale]  Tonatur  re- 
Cia  linea  in  qua  r dupla  tpfiits  ab  ergo  r:  reda  linea  r ad  so.icaed  ab  ad  fb  rcClange. 
lum  igitur  contentum  ipCa  , & f n ei  aaualereClanqnlo  R , b,  tooc  ejl  quadrato  cx  d c.  Gr<- 
iB.quiati.  cutcod  x ir  ira  xW  htlr  Xj  7 B r £ > inr  H,  mS  in'  rut  ty,  tegendum  autem  efl  vt  opi- 
nor ro  dpa  vsr  Soirine,  d.  rxc  Xg  Ji rtr  £2r  int  in'  Tif  T > . 

E Etidcopunftum  c p„fitionc  contingit  parabolen,  quaperpunflum  f tranfit]  Er 
II.  pnmilibri  tomeorum -ipollonq  ejl  emm  tinea  luxra  quam  pofTunt , oua  d frUvnrai 
diametrum  ordinatim  applicantur.  Gratus  codex  rt'  y ipn  ««itu  SJr«  wapeufitxn'  if/iuoi 
tiari  f.  legf  lapaPototc  ipyjulror  Stari  X . 

F ' Circa  axem  r s parabole  r a defcnbatur , ita  vt  fumpt ' in  ipfa  quouis  punfio , tc- 
lut  c,&  ab  eo  ducta  perpendiculari  BD)  Ex  ji.  prini  libri  conicorum.  Graecus  Cciex 
Jn  Itor  tnr  di  aurite  nuitor  rittSi  de  rr'  y.  lege  i*r  ii  auris. 

G Ft  ipfi  d ajquale  ponatur  db]  Gratus  codex  £ ii  y f in  »»*»  t!  1 1 . lege  4 «' 
(3  T in  KrlUra  «'  / « , 

H Et  ducatur  d<’  perpendicularis]  Grtcut  codex  i,  ieainm  { Sy  *)  fptot  . ego  lega 
dum  puto  £ xariyjtu  ,‘fi»  ti  gy  vel  aliter  in  eandem  fentculiam. 

K In  primo  quidem  cafu  maioris  ad  minus,  in  fecundo  autem  minoris  ad  maius  ] Gr* 
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(us codex  Sh  fib  rn*  mpttme  muctac  i^dn-ur  mede  (xtifyv*  th  Urie  Fivrfyar  fin^mr  «f *'f 
\k* artio.  , (ed  mendo  fe  vt  opinor  tegendum  c.imefi , Sh  /air  rit  mpmTue  irntrimc  f*ti£ur  «p«V 
fAAor»r«  6ir  F*  tjT t ftvrlp&f  *a dervt  <*^sv<  mft  forte  per  proportionem  (Latam  miclit. 

gamus  eius  conu.rjam,  Videlicet,  quaejt  quadratorum  ex  cd,d  8 ad  quadratum  ex  a d,  quem • 
admodum  infertas  tn  ca , quafiequttu r . 

Fiat ipli  eadem prop  rtio  quadrati cx  bd  ad  quadratum  cx  dp.  erit  bd  in  primo  L 
cafu  maior)  quam  d b , in  fecundo  autem  minor  ] lungatur  cb^WAd^cb  ita  fies 
ed  .11/  d b ex  2 • huius  erit  igitur  vt  quadra' um  ex  At)  ad  quadratum  ex  c b , hoc  cfl  ad  qua- 
dratacx.cn  ,D,B.  /ra  quadratura  cx  »n  ad  quadratum  ex  DB  Gracus  codex  a*  «W«r  «'vt* 
yiyorir»  •'  t*  5«*'  £F  «sr#V  re'  Sra’  F»  Fw  (ah  5r  rne  t furne  orrmacftt  tAuarur  Hh  r » fin  £ 
inc  It,  &h  Fi  79  e iivrlput  ptifur  r n /8F  rit  F».  /cd  legendum  elt . iroe  «lutu  ytyo- 
»ir<*  0*  ri  dm'  • F «fir  t»'  W 1 0 fh  (Atr  ir  ne  «p*T»f  wr«r«*r  f Sfrr  «*  «X  7»V//S 
&r  Fi  «fr  Fit/rifo*  •Acear*’’  * « F t#V  F /3 . 

ponatur  ipii  ed  amualis  d f J Gratus  codex  oriri  *F  /r»  * F£.  /rge  Kffch»  tF  M 
«F  ?m  * F{. 

Erit  reliqua  redangul  i fab  ad  quadratumex  dc  proportio  data  3 Efl  enim  rcftan»  N 
gutum  fab  Vna  cum  quadrato  ex  «d  aq  «ale  ei,  quod  fit  ex  ad  quadrato . ergo  re[f angulum 
iae  ad  qu  liratum  cx  dc  efl  vt  quadratum  a d ai  quadrata  ex  ci)>  db,  vel  Vt  quid»  arum  i.qufotf. 
ea:  b d ad  <7«  /draiww  rjf  n b . Gracus  endix  AouroV  *”/»*  T®’ V8n>'  £* 1 '-rc*  l*t€\£  ^nti »V  «fy* 

7*  w £*  f Tft'cri  W F>  ao'*#*  £i  Fota*.  ' 

Quod  cumdaca  iit  proportio  od  ad  db,&  proportio  pb  ad  bd  dabitur]  ^uowato  O 
f»iw  e D ad  D b boe  e/l  f d ad  d b darato  habet  proportionem,  & ad  reliquam  b f datam  pro»  n 
portionem  habebit  ex  5.  libri  datorum . quare  ex  8.  etufdsm  f b ad  bd  datam  proportionem 
habeat  neceffe  efl,  ita  quidem  argumentabimur  in  prima  cafu  , in  fecundo  autem  hoc  modo.  ;«dacor* 
l^uoft/aniTD  ad  db  datam  habet  proportionem , C"  reliqua  fb  ad  cn  proportionem  datam 
habebit , Gr  acus  codex  %vm  Fi  A»>otf  «2»  tiTmF  «yVe  F|3»£  m £F  */•’*  F t,  ego  legen- 
dum puto  t,  TifV  £0  rf«V  0 F • 

Cui  cade.n  Hac  propo  tio  ab  ad  bgJ  Infecundo  cafu  fumatur punftum  g ad  partes  a,  P 
ahoqui , qua  deinceps  dttumur  vera  non  effient» 

Ergo,  & totius  a f ad  d g proportio  data  erit  ] Quoniam  enim  c(l*t  vz  ad  bd  , ita  Q 
ad  bg*  erit  tn  primo  cafu  ex  ia  quinti  -elementorum  tota  ap  ad  totam  dg,  Vt  ab  ad  bg> 
fed  m a.  cafu  boc  m)do,  Quoniam  tota  ab  ad  totaw  bg  cfl ,Vt pars  pb  ad  partem  Bpt  A 
arif  reliqua  af  ad  reliquam  dg,  vt  ab  ad  bg.  proportio  igitur  ap  ad  dg  efl  data  ex  qui- 
bus manifefle  conflat  tn  fecundo  cafu  punSnm  c ad  porres  a /«mi  oportere . fi  enim  ad  alteras 
partes  nullo  modo  fequeretur  a e ad  og  «a  efle , w ab  ad  bg,  f»od  quidem  m compofitto - 
ne  concludetur  ,Vt  apparebit, namque  a?  minor  efl , quam  ab»  fed  dg  ton/ro  maior*  effiet, 
quam  b G . 

Rurfusquoniam  data  cft  proportio  ad  ad  db,  eadem  fiat  proportio  ah  ad  hb  ] R 
Diutdatur  ab  i a <Us  am  proportionem  , qua  efl  RD  ad  d b ex  ■ o fexti  elementorum » Gracus 
codex  *r«A/r  t»«  Ae'>or  SJ?  Fo0«V,  0 tiurif  dori  ytyortTcu  d 7 tt  «t  0 wp'c  0 9 . autem 

pcrfptc  ititans  cauffia  addidi  m s ^ d ad  db.)  rf  qua  fiequuntur  ita  legenda  eenfemus  d jvroc  nv  t» 
yiyetlr»  d 7 Se  «.  fl  rp«V  60,  • 

Quare  & ab  ad  lh  proportio  data  cft  ,&  datum  punftum  h]  Vtraque  enimipfarum  $ - ‘ 

•A  H , rf  B efl  data  ex  7.  libri  datorum . ergo  & earum  proportio , & proportio  totuis  a b ad  B H 
dabitur  ex  prima  & fexta  eiuf  dem  libri , 

Reliqua  igitur  ab  ad  hd  proportio  erit  data  ] T^amquevt  ah  ad  h B%itaefl  bd  ad  T 
DB;  (Sr  Componendo  Vt  ab  ad  bh,  ita  hb  ad  bd  , quare  V retiqua  a e ad  reliquam  hd  eil 
•Vt  ab  ad  bh.  data  igitur  erit  proportio  ab  ad  hd.  Gracus  codex  & A«roV  rnc  « tdpdf 
f F fed  legendum  ao/t«V  rar  *i  0F. 

Et  data  proportio  re&anguli  fab  ad  redangulum  hdcI  gpftangulum  cnimvAr  ad  V 
reft  angulum  hdg  proportionem  habet  compofitam  ex  datis  proportionibus , Videlicet  eXfrV 
■portione  a f ad  d c elt  proportione  ab  ad  hd. 

Redanguli  vero  f a e ad  quadratum  ex  c d proportio  cft  data  ] Ex  antecedentibus . X 

Quare  & data  proportio  re&anguli  hdg  ad  quadratum  cx  dc]  £*  8.  libri "dd-  Y 
torum. 

Ergo  in  primo  cafu  pundum  c ellipfim , in  fecundo  autem  hyperbolen  contingit]  Z 
Bfi  enim  m primo  cafiu  h g cllipfis  diameter  infecundo  autem  cafu  c H efl  diameter  hyperbole . 

*«4  ex  ipfa fumitur , 
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* "Data  autem  nropoCtio  fa  quadrati  ciut  ad  .quadratum  ex  rs  } Griepti  codex**  /, 

i*S  fit  kfyot  •*  TUf  f T TtfpX  T <r,v  >%il  Vldf  Jte  IcgenUm  ftt  * it  io$ne  Toyota  79  im' p T 

Vftff'  m 7 7 . i /*  :(iimdata  ptopto  Uo  erat  quadrati,  tx  ad  ca  quadrata  tx  c r 

Db.  w<ff  44ie«tt  atdfttA  tliqtJvtyujratumcx  &I  quadratam  ex  rs,  vt  Ut  anceps 

appar>  btt  • 

* In  primo  quidem  cafu  maifir/p  ad  minus , in  focundo  autem  minoris  ad  maius  j Cor. 
rigende  *tian 'fi  hwluto  , Gr-uus codex  qui  ftc  habet . <&r  fdr  T«r  rf**T«r  <rr*V»»i  u<r 

C&17  T^«'r  fxct^on  t <fi  7?r  -'<r«yT£,j*r  fxti^mr  <vfit  t\& arcta. . lentendum  cltin t efi  £*»  fur 

riif  rp»T)tt  TT*€IV{  pifi^VV  -OpoV  lActaraf«t  , l3l  il  TttV  ^ev*T«p®<  tA*w»P  Tfo'(  fJllfciaL. 
y . ; Et  circa  axon  i*  defcruMtur  in  primo  quidem  catti  cllipfis , iii  iecundo  autem  hy- 
perbole io  primo  e a fu  nltpfif  .circa  axem  ti  pra  t-ia  fecundo  amem  dtf  cuba- 

tur hyperbole  urcauxem  proditiam,  hoc  e(l  circa  Mx>  ita  W punUarn  n fit  ipftm 
Vertex . . « ' 

^ Ita  n fumpto  in  ipfa  quouis  pund  > veluti  c &c'.  ] U»c  ofl  ita  wch  tranfuerfum  fi- 
gura /dr«s  ad  retium  compofitam  propirvoncm  habeat  ex  proportione  rs  ad  sy  .&■  tx  pro- 
portione rs  ai  sr , &tx  data  proportione  ,VC  enjmreciaitguluM  HDO  ad  quadratum  ex  tic 
ita  tranfuerfum  fi g ira  latus  ad  retium  ex  ^i.  primi  libri  caenorum  . 

( Quae  *ft  quadrati  cx  rt  ad  quad  acum  ex  ts  ] Gratus  codex  #V  ir/r  •"  rS  'in  p e 
*y» 'e  79'  $no'  7 7 /ege  oV  tetv  »*  Ti,W  /r,  &c, 
y Dicoliicdm  kx  facereidqu  d p «ecipitur  ] tfoc  e(l  lineam  ;ick  , qua  -feflioniepars 
eft . Grac  <s  codex  «V/  i fi  k orutl  70'  fed  legendum  arbitror  xiy*  in  n 9 n , <jrr. 

« Quare  proportio  qjidcin  ut;  ad  af  eadem  erit  ,qu«e  gh  ad  ba  J Exbvc  lococoUt - 
gitur  in  fecundo  cafu  puaci um  g ad  partes  \ f umendum  effe  ,Vtfupra  admonuimus  . 

T Et  ex  data  proportione  1 Htc  nos  addidimus,  quam  Graco  codice  de  ftder an  Videbantur, 
vt  ira  legendum  Qt  «AA*f*t<  io  xan'  Sin  vfoe  1 9 W iy  7»  <ruvnp.fj.tfot  iyn  aj 'yr  •£ 

» rr  rpif  r u iy  i * i *V  i^h  u"  7 7 rp,  £ °*  iortif  ab'>«-  ^ »’ 

irrite  \9y0r  0*  7*  W p 7 mpo't  ro*  iiw'  zr  qua  Vero  Jequuntui  thuwv  wf*'s  ptiQtu  n os 
delendi  cen femus . . ' . 

* Reliqila  igitur  re&ariguli  f\e  ad  quadratumex  dc  proporcio  eadem  c/>,  quae  qua- 
drati ex  rt  ad  quadratum  ex  ts]  G'*c*sco4x  rmwV  «>*  79  <**>  liampo't  70'  &5‘f> 
Koyot . legendum  vitem  Vt putr  ao txtr  ip*  ri  \en'  £«l*  Trpdt  ro'  W iy  A oyor. 

^ Hoc  eft  quadrati  ex  r.p  ad  quadratum  ex  L)X  ] GracMStodex  7»  <im'  tferpii 

T9  diri  a,  $ lege  erpit  ti'  olt9  i /2 . , -j 

p Et  omnia  aa  omnia  ] enim  proportio  reSanguh  f a t ad  quadratum  ex  r>  c ett- 

dem  efi , qua  quadrati  ex  rt  ad  quadratum  ex  TS,  hoc  eft  quadrati  ex  b d ad  quadratum  tx 
»».quinti  db;  erit  omnium  antecedentium  ad  omnia  confequentia  eadem  proportio  , Videlicet  veli  juguli 
j.fccudi.  f a E Trua  cum  quadrato  ex  f.  d • hoc  eft  quadrati  ex  ad  ad  quadrata  cx  cd  ,d  b • 

f-  Ergo,  vt  quadratumex  ad  ad  quadrata  ex  coi  db,  ita  quadratum  ex  r t ad  qua- 

dratumex ts]  Grxius  codex  •*«/>*  r«'  «W  ai  -xpit  79  ivt  fin.  fed  legendum 

M yi,ifi.  . . 

LEM. 

v-  THEOREMA  CCXXII.  PROPOSITIO  CCXXXV1II. 


His  ita  habentibus  tranfeamus  ad  id , quod  initio  proponebatui . 

Sit  reda  linea  politione  data  ab,  & datum  pundum  c,  in  eodem 
plano  , ducaturque  cd,  & perpendicularis  de.  proportio  autem  dati 
Iit  cd  ad  de.  Dico  pundum  d coni  (cdionem  contingere,  &:  fi  qui- 
dem proportio  iit  aqualis  ad  a:quale,crit  ea  iedio  parabole , fi  vero rr> 
•apris  ad, maius , cllipiis;  quod  fi  maioris  ad  minus  erit  hyperbole. 

* •’  , ’.  .-...i*.!  - . ' ' * . • *_  ‘ 

. : • ••  , . Vv».>  ' ' 1 * J 

Sitpri 
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Sit  primum  proportio  squalis  ad  s- 
quale  > hoc  eft  fit  primum  e aequalis  ;fj  a 
c>  . oftcnienJum  eft  punflum  o para- 
bole contingere . Ducatur  perpendicu-  c 

Jar  s cf  ipli  vero  a parallela  ducatur 
dg.&  quoniam  qUadriHHm’ dH  e d s- 
quaiceft  quadratolex  i>  c / aequalis  au-  ' 
tem  eu  ipli  te , & quadWttlui!  cs  rsc-  ‘ 
squale  quadratis  ex  i»o»  oc  ierit  qua-  ' F 

d ratum  «x  ro  quadraris-CX  Do,  Gc  a:-  ■ 

quale  * atque  eft  refla  liftta  fc  data  B t 

politione;  (teduopurifla  pc  dabA  tergo  o 1 ‘ ■ 

pandum  u pirabolen  contingit  exeo,  qtlod  ante  demonftratum  dft. 

Componetur  autem  hoc  modo. 

. l,„  }.  i tt  \y  » • • *•»...  • • » • ' <4'  • 1 . . 

Sit  refla  linea  ab  politione  data,  datumque  punflum  c,  & ducatur  perpendi, 
cularis  cf.  Itaquecum  cf  detur  politione,  & dentur  duo  punfla  Fc,inucniaturpa-  B . 
rabole  dh,  ita vt  fuinpto in  ca quouis punflj , veiuti  n , $r  data  dc  perpendiculari, 
quadratumex  fg  (it  squald  quadratis  cx  doSgI:.  Dico  lineam  dh  locum  efficere, 
hoc  qft  dufla  quauts linea,  vt  cn,  & perpendiculari  di,  lineam  cd  ipli  db  aqua 
lcmeffe.  ducaturenim  perpendicularis  dg.  Ergo  propter  parab.  len  quadratum  ex 
fg  eft  squale  quadratis  ex  n c , g c . atque  eft  ipfi  quidem  fg  squalis  bd,  quadratis 
veroex  0g,gc  squale  quadratum  ex  n.  ergo  quadratum  ex  CDquadratoex  decA 
squale , ac  propterea  cd  ipli  db  squalis  . linea  igitur  dh,  qus  eft  pars  feflionis 
locum  efficit . 


COMMET^T^f^lVS. 


Atque  eft  refla  1 inea  f c data  politio- 
ne ] Cr;o.  libri  datorum . 

Inueniatur  parabole  dk,  ita  Tt  fum- 
pto  in  ea  quouis  punflo,  &c.  J Ex  tji,  qua 
fupenus  tradita  funt . 

Defideratur  yt  apparet,  vltima  pars  huiut 
theorematis  quam  uot  fupplere  aggredie- 
mur . 


A 

B 


Sint  eadem , qua  prius , & fit  proportio 
data  cn  ad  Di  minoris  ad  maius,  vel  ma- 
ioris ad  minus  , bocefi  fit  cd  minor , quam 
DE,  Vel  maior.  Ofiendendum  efi  pundum 
D in  primo  cafuclltpfim,  in  fecundo  autem 
hyperbolen  contingere  . fiant  enim  omnia, 
qua  fupenus  ditia  funt , enl  quadratum  ex 
FC  maius  quadratis  ex  do,  cc  , Vel  minus 
atque  cfi  tc  pofittonedata,&  data  punSa 
r c.  punitum  igitur  d ex  tam  demouftralis 
elhpfim , Vel  hyperbolen  continget. 


‘1 
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Componetur  aurem  in  hunc  modum . 

• *' 

Sl» r»r/»i  reda  linea  A*  pofitione  data,  & datum  punBum  c.  fit  autem  data  proportio 
quam  habet  Kl  ad  lm,  in  primo  cafu  maioris  ad  minus , in  fecundo  minoris  ad  maius  duc», 
torque  perpendicularis  ce  .er  cum  c e fit  pofitione  data,  & iatapunSa  ic,  inuematur  ex 
iamiiBis  , in  primo  quidemcafu  ellipfis,  infecundo  autem  hyperbole  ph,  ita  ut  fumptomea 
quouis  puuBo  d,  & duffa  perpendiculari  dg,  quadratum  ex  tc  ad  quadrata  ex  pc,  cc  (411. 
dem  proportionem  babeat , quam  quadratum  ex  kl  ad  quadratum  ex  lm.  Dico  lineam  di 
locum  efficere . Hoc  e fi  fi  ducatur  quauls  reda  linea  ,vt  Ct>,&  perpendicularis  de,  lineam 
CD  ad  d a eam  habere  proportionem  , quam  m l ad  lk  . ducatur  enim  perpendicularis  dg, 
nrgo propter ellipfim  Vel  hyperbolen  quadratum  ex  ec  ai  quadrata  ex  pg,  gc  t<l  vt  qua- 
dratum ex  K L ad  quadratum  ex  tu.  atque  cfl  D e aquahs  G i,&  quadratum  ex  cn  qua- 
dratis ex  d c, , c c aquale,  ergo  quadratum  ex  c D ad  quadratum  ex  p a eam  babet  proportio- 
nem, quam  quiratum  ex  ml  adquadratumex  lk,  & idcirco  linea  cp  ad  db  eandem  pro- 
portionem habebit , quam  m.  ai  lk.  linea  igitur  DH  locum  efficiat,  ntcejjt  e/i , 
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FEDERICI  COMMAKDINI  VKB1NATIS. 

f .t;rr 

VM  mechanica  contemplatio  fili  Hermodere- multis, 
& magnis  vita;  nollrx  rationibus  conducat , Hirei> 
optimo  a philolophis  maxima  laude  digna  exillima-' 
ta  eft:  & omnes  mathematici  non  mediocri  ftudio 
in  eam  incumbunt;  etenim  fere  prima  phyfiologiatn, 
quj;  in  elemcntomm  mundi  materia  verlatur , attin- 
git. nam  cum  ftarum,&  corporum  lationem  , mx>- 
tumque  lecundum  locum  in  vniuerlo  contempletur , horum  quidem , 
qux  natura  liint , cauias  reddit ; ' illa  autem  a natura  lua  decedere  cogtns 
extra  propria  loca  in  contrarios  motus  transfert,  quod  per  ca  thebrdrria* 
ta,  qua:  cx  ipla  materia  decidunt,  excogitat.  Mechanice-  vero  alceram 
partem  rationalem  effe,  alteram  manuum  opera  indigere,  lentic  Hero 
mechanicus.  & rationalem  quidem  partem  ex  geometria,  & arithmeti- 
ca, Se  alhonoipia,&  ex  ph  i ficis  rationibus  conflare;  eam  vero , qua:  ma-‘ 
nuum  opera  indiget,  cx  xraria,  & adiheatoria  '&  tcllonica,  & pidhrraj 
£c  in  omnibus  manuum  exercitatione,  atque  eum  quidem  in  tapadiftis 
icicnrijs  a prima  itare  vcrlatus  fit,  & pridi&as  artes  calluerit,  qutt|  actt 
fit  ingenio,  optimum  fore,  & incentorem  ,&  architectum  mechanico- 
rum  operum,  cum  fieri  non  pofiir,  vt  quis-  tantopere  in  his  difciplirife 
excellat,  fimulquc  prididtas  arces  difeat.  pricipit  autem  ei,  qui  nvetha- 
nica  opera  trailare  velit , vt  proprias  artes  ad  manum  habeat . quibas  cum 
opus  lit,  in  lingulis  vtatur.  & maxime  omnium  ncceffirii  antis  lunt  ad 
vitae  vius,  mechanici  poli  arditcCdonicam  :&  ars  manganorriW),  qtti  & 
ipfi  mrchanici  ab  antiquis  appellati  lunt . magna  enim  pondera  machi- 
nis adhibitis  prxtcr  naturam  in  altitudinem  tollunt,  minori  potcncia  hio-c 

'■  . dehres;  '* 
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nentes : & ars  conficiendi  inilrumenra  ad  bellum  neceflaria , qua;  & me- 
chanica vocantur.  Sagitor  enim , & lapides, & tela ,&  his  finuiia  emit- 
tuntur in  longiflima  via;  (pacia  per  catapultas , qua:  ab  ipfis  conllruun- 
rur.  ad  h.rc  ars,  eorum,  qui  , hoc  eft  machinas  conficientes 

appellantur;  ex  multa  enim  profunditate  aqua  facilius  attohtur,  per  in- 
ftrumenta  ad  ipiam  ex  hauriendam  excogitata . vocant  autem  mechani- 
cos antiqui  etiam  eos,  qui  admirationem  pariunt,  quorum  alij  quidem 
per  fpiritus  artem  exercent,  vt  Hero  <*•'*.  alij  per  neruos,&  funes 
animatorum  motus  imitari  videntur.  vtHero  ad  t.^W  $ {•>«*.  alij  ve- 
ro per  ea,  qua;  in  aqua  vehuntur,  vt  Archimedes  vel  horolo- 

gijs  per  aquam  conftrudlis.  vt  Hero  qui  etiam  videntur  commu- 

nem habere  rationem  cum  gnomonica  contemplatione.  Mechanicos  in. 
fuper vocant  eos,  qui  noucrunc  fphiropiias  conficere . a quibus  imago 
caeli  conftruitur  per  iqualem,  & circularem  aqui  motum.  Horum  au- 
tem omnium  caudam  , & rationem  cognouidc  aiunt  quidam  fyracufa- 
num  Archimedem,  is  enim  folus  noltris  temporibus  varia, & natura,  & 
intellegentia  vius  eft  ad  omnia  perlcrutanda;  quemadmodum , St  Gem- 
minus  mathematicus  aderit  in  libro  de  mathematicarum  dilciplinarum 
ordine . Carpus  autem  antiochcnfis  quodam  in  loco  dicit  Archimedem 
{yracufanum  vnum  dumtaxat  libmm  mechanicum  compoliiifledelphi- 
ropiia,  hoc  eft  de  fphiri  conftrudlione . dc  alijs  vero  libi  feribendum 
non  exiftimafle,  quamuis  apud  multos  ob  mechanicam  facultatem  /um- 
mo  in  honorem  femper  fuerit , & ad  mirabilis  magno  quodam  ingenio 
habitus  fit,  adeo,  vt  adhuc  apud  omnes  homines  cius  fama  mirandum 
in  modum  celebretur,  led  de  ijs  qui  pricipua  funt,  & geometricam, 
aritmeticamquc  contemplationem  continent , quamquam  ca  brcuilTima 
videantur  ede , diligenter  conlcripfit , tanto  vt  apparear , pridicfcmnn 
fcientiarum  amore  inflammatus,  vt  nihil  extrinfccus  in  eas  introducen- 
dum ftatuerit.  iple  autem  corpus,  & alij  quidam  iure  optimo  vfi  lunt 
Geometria  etiam  ad  aliquas  artes,  Geometria  enim  nihil  Jiditur,  qui 
mulcas  artes  ilabilire  confucuit,  quando  eis  adiungatur.  Itaque  cum  fic 
tamquam  mater  artium  non  liditur,  quod  curam  habear  organicae,  & 
architectonici . neque  enim  propterea  quod  fimul  Iit  cum  ea,  qui  ter- 
ras dimetitur  , & cum  gnomonica,  &c  mechanica,  & fcenograpnia  ali- 
qua ex  parte  liditur . fcd  contra  potitis  videtur  eas  promouere , quod  & 
nonoretur,&  ab  ipfis  pro  dignitate  ornetur.  Cum  igitur  ciufmodi  fit 
mechanica  (cientia  fimul,  & ars,  & in  tot  panes  diuidacur  , cxiftimaui 
re<Se  (e  habere,  fi  & breuius,&  apertius  conlcriplcro  ea,  qui  rationi 
geometrica  in  contemplationem  veniunt, & qux,  quod  ad  motum  gra- 
uium  attinent , maxime  lunt  neceflaria,  & theoremata  tam  qui  apud 
veteres  pofita,  quam  qui  a nobis  vtilicer  adinuenta  lunt , & magis  ex- 
quifita  ratione  , quam  ea , qui  a prioribus  confcripta  eft.  vt  dato  pon- 

ilcrc  a 
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dere  a data  potentia  dti&o  in  plano  horizonti  parallelo,  & altero  plano 
inclinato  , quod  a iubicctpim  pLuiurn  datum  angulum  efficiat,  inucnirc 
potentiam,  a qua  pondud-  in  plano  inclinato  ducatur . hoc  autem  vtile 
cft  mechanicis  manganapjst , addentes  enim  inuentx  potentia-  alteram 
quandam  virorum  potentiam  confidenter  m -iublime  pondus  atcolunt , 
Se  datis  duabus  redis  lineis  imqualibus  , duas  medias  proportionales  in 
continua  analogia  inucnire.  ex  hoc  enim  theoremate  omnis  loleda  figu- 
ra data  fecundam'  datam  proportionem  Se  augetur  minuitur  ,&  quo- 
modo fieri  poilit,  vr  tympano  dato  fi  Se . data  multitudine  Icyrularuriu 
ipfius,vel  dentium  apponacur  ei  tympanum  datum  habes  dentium  mul- 
titudinem , «Se  appoliti  tympani  diameter  inueniatur,  quod  quidem  tum 
ad  inulta  vtile  clt , tum  ad  artem  coriun , qui  mechanicas  conficiunt 
propter conllitutionemicytuiatorum  tympanomm . Horum  aurem  vnum 
quodque  in  proprio  loco  pcrlpicuum  fiet,  etiam  cum  alijs  qui  architc- 
do,&  mechanico  vtilia  iunt,  fi  prius  ea,  qua:  traClationcm  de  centro 
grauium  concinent , explicaucrimus ; Qjid  igitur  fit  grauc , Se  quid  le- 
ne, Se  qux  cauda  fit  , cur  corpora  (urium  ,&  deorium  ferantur:  & hoc 
ipfum  (urium , ac  deorium  quo  modo  intclligatur , & quibus  terminis 
circumlcribatur , nihil  a nobis  in  prxlentia  in  medium  afferri  oportet, 
quoniam  hxc  a Ptolomro  in  mechanicis  declarata  lunt . Centrum  au- 
tem grauitatis  vniulcuiulque  corporis , quod  eft  principium  &:  elemen- 
tum tractationis  de  centro  grauium , ex  quo  Se  reliqui  mechanici  par- 
tes dependene , quid  nam  fit,  Se  quid  fibi  velit,  dicendum,  ex  hoc  enim 
vr  opinor,  & reliqua,  qui  in  hac  traChtione  confidcrantur , perfpicua 
erunt . Dicimus  autem  centrum  grauitaris  vniulcuiulque  corporis  eflea 
punCtum  quoddam  intra  pofitum  a quo  fi  grauc  dependens  mente  con- 
cipiatur, dum  fertur,  quielcit,  & (eruat  eam,  quam  in  principio  habe- 
bat politionem,  neque  in  ip(a  latione  circonuertitur. 

PROBLEMA  I.  PROPOSITIO  I. 

Hic  autem  pundhim  nonlolum  in  corporibus,  qux  certum  feruant 
ordinem,  (cd  etiam  in  ijs,  qui  temere  & calii  formata  iunt,  inucnkur, 
ratione  quadam  perfualum  huius  modi . 

Ponatur  planum  refium  ».  s e d ad  mundi  A 
centrum  vergens,  in  quo  & corpora  gr.iuia 
prorfus  inclinationem  habere  videmur,  &lk 
re£la  linea  ab  perpendicularis  plano,  in 
q un  incedimus  ■ (i  igitur  aliquod  corpus  gra- 
ueconftituaturin  ab  refta  linea, ita  vt  om- 
nino a plano produ£to  fccctur,  habebit  ali- 
quando politionem  talem,  vt  maneat  imino- 
tum,8c  non  decidat,  quodeuin  ita  faftum  (it, 
fi  intelligatur  planum  ab  eu  produZtumfe-  ‘fc— 
cabit  vtique  fuper  impolitum  corpus  in  duas 

LU 


partis 
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partes  squalium  momentorum , qu»  circa  planum , vcluti  circa  punfluin  fufpenfioim 
m libra,  interfesqucpondcrabunt . Rurfus  tranfpolitun  corpus  graw  in  altera  pj,- 
te  attingat  reflam  lineam  ae  habebit  circum  aflum  aliquando  politionem  tam,  vtiii- 
miflum  maneat,  & non  decidat.  Itaque  fi  rurfus  intelligatur  planum  abcd  prodi,- 
fluin  in  partes  squeponderantes  corpus  fccabit,  & priori  plano  fecanti  occurrct.fi 
enim  non  occurrat,  eaedem  partes  interfc,&  squeponderantes,  & non  aqueponde- 
rantes  erunt , quod  cfi  abfurdum  • 

ALITER. 

. fc-  ■ a.  ' , 

His  autem  explicatis  rurfus  intelligatur  .refla  linea  A»  perpendicu-  a 

laris  ad  planum , in  quo  incedimus,  viqelicet  ad  ipfius  mundi  centrum 
Vergens  i & fimiliter  corpus  graue  in  punflo  a confiituatur,  refla  li. 
nea  as  tamquam  bafi  innixum  fiabit  aliquando  corpus  in  punflo,  ita 
vt  maneat,  liquidem &in  plano  ipfius  poterat  quicfcefe  . Si  igitur  eo 
manente  refla  linea  ab,  producatur,  aliqua  parsipfius  in  piopofita  fi- 
gura comprehendetur.  Itaque  intelligatur  manens,  & rurfus  inalia 
parte  corpus  lines  imponatur  , ita  vt  qniefcat.  Dico  reflara  lineam 
ab  produflam  occurrere  ei , qua  prius  in  figura  fuerat  ccmprchcnfa. 

Si  enim  non  octurrct , poterunt  qusdam  plana  per  vtrartiquc  earum 
duria  fibi  ipfis  intra  figuram  ntn occurreres  & vnunquodqus  ipfi  rum 
diuidere  corpus  graue  inpartcsaqueponderantcs,&  non  squeponde- 
rantes,  quod  cll  abfurdum  . ergo  difla  lines  intra  figuram  fibi  lplis  occurrent . Simi- 
liter , & fi  iuxta  alias  politiones  corpus  in  punflo  a flatuatur  , ita  vt  mantat,  produ- 
cta refla  linea  »■  occurret  alijs  prius  intra  figuram  comprchcnfis , quare  conllatre- 
flas  lineas  fi  ica  duci  intclligantur,  fefe  in  vno  punflo  fecaic . hoc  autem  punflum  cen- 
trum grauitatis  apifllatur.  tonllat  prsterea corpus  graue,  fi  ex  centro  appeafuto 
mente  concipiatur , non  orcuihucrti , fedmancre  , feruans  in  latione  quacumque  in 
principio  habebat  politionem..  o>nnia  enim,  qus  per  ipfum  ducuntur  plana  in  partes 
squeponderantes corpus  diuiduitt . neque  vllaconuerfioniscauffa  admittipo  teli,  cum 
iuxta  omnem  pofitionem  .paifcs  ipfius  squepondt . antes  ex  vtraque  parte  centri 
conftituantur  . Hoc  igiturcfl , quod  traftationemde.centro  grauium  maxime  con 
tinet . addifees  autem  ea  , qds  3<f elementa  pertineat,  per  hanc  demonllrata  , fi  legas 
Archimedis  librum  de  squeponderantibus , & H eronis  mechanica . Sed  quae  non  Ita 
multis  cognita  funt , deinceps  confcribamus, nempe hsc, 

covnaEt^Tjli^ivs. 

A Habebit  aliquando  pofitionem  talem , vt  maneat  immotum,  & non  decidat]  Corpo- 
ra enim  grauia  deorfum  feruntur  fecundam  redam  lineam  ad  borrior, ttm  perpendicularem, 
qua  per  centrum  grauitatis  eorum  dueuur,  quare  corpus  fuper  mpafiium  plano  ad  bori^ontem 
redo  tunc  fotum  manebit , & non  decidet,  cum  centrum  grauitatis  tius  Jupra  planum  direde 
confliterit , quippe  a quo  ulterius  drfcendere  prohibentur . etenim  aiucrtcudum  autem  efi,  *t 
tenerum  grauitatis  hoc  modo  inuenamus, nen  / alii  tffe  corpus  graue  plano  btt  componere  :duo- 
rum  etenim  planorum  communis  feflioeflredaliuca.  oportebit  igitur  & tertio  idem  efficere , 
& mqnopundodicla  linea  apiano  fecetur , illudgrauitatis  ejfe  centrum  matnfcffo  apparebit. 

THEOREMA  I.  PROPOSITIO  II. 

Sit  triangulum  abc  cuius  latera  in  eandem  proportionem  fccentnr  I 
pun&is  chk , fitque  ag  ad  gb,  vt  bh  ad  hc,  & ck  ad  k a,  & con- 
jungantur  gh, HK, KG.  Dico  tnangulomm  abc,ghk  idem  cflegta- 
uitatis  centrum . 


Sccentur 


Digitized  by  Google 


LIBER  QCTAVVS.  4{i 

Secernor  enim  re,  ca  bifariam  in  p un- 
ciis D e : & a D,  b B iungantur . ergo pundlum 
f , in  qua  conucniuut.cft  centrum  grauitatis 
trianguli  abc  . nam  fi  triangulum  in  aliquo 
plan  refto  conftituatur  fecundum  refiain 
lineam  ad,  in  neutram  partem  vrget,quod 
triangulum  abd  triangulo  acd  fitttqua- 
le.  fimi  liter  triangulum  „ se  .fecundum  re- 
ftam  lineam  sB.iu  plano  rcAo.conltitutum 
in  neutram  verget  partem  quod  aqualia  fint 
triangula  a se  , ia.&  cum  in  vtraque  rc- 
Aarum linearum  ad, se  triangulum  atque» 
ponderet , cornune  ipforum  pundlum  t gra- 
uitatis centrum  erit.  oportet  autem  inter- 
liget e punftum  F,vt  antediAum  cil,  in  me- 
dio trianguli  abc  quod  fcilicet  sque  cratium,  & zqueponderans ponitur , conflat  j> 
prteterea  a f ipfius  f d duplam  efic,&  b f duplam  f e ot  vt  e a ad  ab  . ita  effc  a e ad 
11  e,  StBF,adPE,&AF  ad  f d : proptcrca  q uod  triangula  n f b , a e f tequiangula 
funt . itemque  xquiangula  cde,  a b c..iungatur  igitur  di  , qua;  fecct  hk  in  l > & 
quoniam  proportio  bh  ad  ne  coin polita eft ex  proportione  bh  ad  hd,&  proportio- 
ne dh  ad  ne;  eft  autem  canp  nendo  vt  te  ad  ch , ita  e*  ad  At,  Si  antbceden.  C 
tium  dimidia  vt  dc  ad  eu,  ita  e a ad  ah, & per  conuerfionem  ratii  nis  vtc  p ad  ok" 
ita  a b ad  b k , fed  e n ipli  d b eft  aequalis , & a e : erit  vt  b d ad  n h , ita  e t a l n x : & 
componendo  vt  b h ad  h b , ita  e n ad  k a.  ergo , & proportio  a g ad  g b componitur  D 
ex  proportione  e K ad  k _ ,Sc  prop  irtione  dh  ad  uc.  componitur  autem  e. \ eifdem  E 
etiam  proportio  dl  ad  lu,  atque  eft  u l ipfi  lk  atqualisvt  dcmonftrabitur.  quare  & 
vt  ac  ad  s b , ita  eft  n t ad  i.  e . funtque  parallelae  ab  ,di:  & iundhe  ad  b r fc  rou- 
tuofecant  in  f.  ergo  rcfta  linea  cil,quz  per  punfta  gfl  tranfit.  hoc  enim  infra  oflen-  F 
detur , quamquam  parui  Iit  momenti . Itaque  quoniam  vt  b f ad  f e,  ita  a F ad  F l , & 
elt  if  dupla  fe;  erit  & gf  iplius  fl  dupla-  triangulum  autem  ghx  latus  hk  bifa- C* 
rtam  diuidiuir  in  e,  dique  u i-  dupla  1 1. . punctum  igitur  f centrum  eft  grauitatis 'H 
tvianguli  u n k . erat  autem  & trianguli  abc  centrum,  quod  demonftrare  oportebat. 


COMMEHTU\lVS. 

.oIeo; 

Commune  ipforum  punftum  f grauitatis  centrum  erit]  Hoc  idem  Mcbimedis  aliter  p, 
demonfiramt  ia  libro  ic  aqueponierantibus . 

Conflat  przterea  af  ipfius  fd  duplam  effc,  & bf'  duplam  fb]  Quoniam  enim  e e g 
C A i*  pungis  D b bifariam  fetantur , erit  ve  b d ad  D g Ita  a c ad  ac.  quare  duSa  d e ipfi 
A b parallela  erit, & idcirco  triangulum  cde  (i mile  eft  triangulo  c i A,  Itemque  D I c trian 
gulum  triangulo  APS  fimile  . Cum  igitur  fit  Vt  ac  ad  C D , Ita  ia  adDB,crit  sa  i piius  nu 
dupla . fed  Vt  b a ad  d b , ita  a f ad  to,&  e f ai  f b . ergo  a e dupla  cfi  f n,  e >’  1'  ipfius 
F B . Hoc  autem  nos  aliter  demonfirauimus  in  commcntarijs  tn  fextam propofitionem  libri  Ar~ 
cbimedts  de  quadratura  parabola . 

Eft  autem  componendo  vt  bc  ad  ch,  ita  ea  ad  ak  ] Tonitur  enim  vt  bh  ad  ac  C 
itaeffe  ce  ai  st,  qnare,&  componenda  vt  bc  ad  ch,  'to  ca<wa». 

Ergo&  proportio  ac  ad  oi  componitur  ex  proportioiic  elt'  ad  “x  B,  & proportio-  D 
ne  DH  ad  ll  c J Ex  antedtttts  f equitur  proportionem  # u ad  uc  compofitameffe  ex  propor- 
tione ck  ad  Kt,  & proportione  dh  ad  HC  . fed  ve  b»  ad  H c , ita  pofiia  eft  Ac  ad  cis  qua- 
re, & a G ad  G B proportio  ex  eifdem  proportionibus  componatur  , neceffe  eft  . 

Componititfauteniex  eifdem  etiam  proportio  dl  ad  lb:  atque  eft  hl  ipfi  lk  a-  e 
qualis  j Hac  duo  inferius  dtmonfirantur  » 

Ergo  redta  linea  eft,  qux  per  punfla  gfl  tranfit ; hoc  enim  infra  oftendetur,  quam'  F 
quam  parui  fit  momenti]  Hoc  quoque  infra  ofttndtt  Tappus . Gratus  autem  codex  , vt-,, 
bstror , mendofus  tft . 

Trianguli  autem  ciu  latus  iik  bifariam  dii  iditur  in  l ] Hunc  locnm  nos  ita  reflt-  Cj 
Suimus . in  Graco  enim  codite  legebatur  ofiya  tu  tu'  r i uSa  dr/*7tnta  Ta‘  y . 

PunSuin  igitur  f cenmimcll  grauitatis  trianguli  cheJ  Ex  anse  deaonfiratis . ‘ H 
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THEOREMA  II.  PROPOSITIO  VIII. 

Quod  autem  ante  pofitum  eft , fic  dcmonftrabitur.  < 

Sit  enim  vt  cd  ad  dh,  ita  ce  ad  ek.-  & iungantur  de,  hk  fefe  in 
punifto  L iecantes . Dico  HL  ipfi  LK  xqualcm  cfle,&  proportionem  m 
ad  L E componi  ex  proportione  d h ad  H c , & proportione  e k ad  K E . 

Ducatur .n. per  e ipfi  n k parallela  cf,  quslinej 
de  produfl* occurrat  in  r.  Quonia  igitur  duxrefl* 
line*  funt  o i,  l b & extrinfecus  afsumitur  lf.  erit  pro 
portio  dl  ad  LFeoptfita  ex  proportione  d l ad  lf,& 
proportione  fi  ad  l e , fed  pi oportio  d h ad  h e eade 
(ani.  eft,qu*  proportio  de  ad  lf,  cum parailel* fint  et 
A k h . proportio  autem  e k ad  x e eadem  eft , qu*  1 1. 
ad  le,  quod  triangula  CBF,  kfl  aquiangula  fint. 
ergo  proportio  de  ad  tt  componitur  ex  proportio- 
ne d n ad  h e , & proportione  e k ad  k e . Eaacm  ra- 
rione  oflendetur proportio  k r.  ad  lh  componi  ex 
proportione  ke  ad  te,  & pri  portione  cd  ad  dh, 
duflafcilicet  per  e ] nea  cm  ipfi  ed  parallela  i qu* 
line*  kh  pioduflx occurrat  in  m.  Rurfus  enim  cum 
duae  refla:  line*  fint  x l , l h,  & extrinfecus  affumatur 
lm,  proportio  ke  ad  Lh  componitur  ex  proportione 
il  ad  l m , & proportione  mi  ad  lh.  fed  proportio 
Ki  ad  LM  eadem  eft,  qnx  k e ad  E e,  quod  rurfus  pa- 
rallelxfint  bd,  cm,  proportio  autem  mi  ad  eh  eft 
• eadem,  qu*  en  ad  dh,  quoniam  triangula  dhe,c  h m aequiangulafunt.  proportio  igi- 
tur n ad  lh  eadem  eft  qu*  componitur  ex  proportione  ke  ad  ec,  hoc  elt  hd  ad 
dc,&  proportione  co  ai  dh,  qu*  quidem  proportionem  efficit  squalitatis, 
ergo  & proportio  KEadm  squalitatis  proportio  eft , & ob  id  x l ipfi  eh  cflat- 
guaiis. 
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'A  Proportio  autem  c k ad  k e eadem  eft » qu*  1 1 ad  l b,  quod  triangula  c s f , k i e 
Xquiangula  fint  ] Eli  enim  c e ai  n f , vt  k b ad  e e ; permuundoqut  trdtk,»  n 
Ad  »l:  &•  componendo  ct  ai  k b ait  fe  ti  le  . 


THEOREMA  III.  PROPOSITIO  IV. 

Sed  quod  reliquum,  ita  demonftrabicur. 

Sit  A b parallela  ipfi  c D , & vr  a f ad  r B,  ita  CH  ad  hd:  i ungantur- 
que  a c , b d fefe  in  pun&o  e Iecantes . Dico  lineam , qux  per  f e h da- 
citur , rc&am  eile. 


SI  enim 
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Sf  enim  non  fit  r eo  refla  , & quoniam  vt  *f 
ad  cg,  ita  i b ad  ig  ; vt  autem  1 1 ad  uc,  ita  fb 
ad  cd  : erit  vt  a f ad  cc  ita  f s ad  o n , & per- 
mutando vt  a f ad  f b , hoc  efi  e h ad  h d , ita  e <t 
«d  gd,  quod  fieri  non  potefi.  linea  igitur,  quje 
per  f a n ducitur,  neceffario  refla  erit . 


COMMBTtT^tHirs:  i 

Et  quoniam  vt  af  ad  ce  ita  fb  ad  eg}  Si  enim  pbg  retia  linei  inttlligatnr  erunt  A 
triangula  abF,cec  fimiiia  : itcmqucfimilia  mtcrfefc  triangula  fu,gid. 

PROBLEMA  II.  PROPOSITIO  V. 

-U ' 1 ' 1 • * 

Dato  parallelogrammo  re&angulo  ac  ducere  re£tam  lineam  DC,  it*  ‘ 
Vt  fi  trapezium  abcd  ex  pun&o  p lulpcndatur,rc(2:*  linea:  ad,bc  pa- 
xallelx  fint  horizonti. 


Ponatur  iamfaflum  e ffc.  ergo 
reQa  linea  , qua:  per  o,  & per 
centrum  grauitatis  trapezii  duai- 
tur  ad  horixontein  , & ad  ipf.ua 
b c eft  perpendicularis , fi  t autem 
DL,qua;in  e.  bifariam  fccctur,  P 
itemquCAi  fetetur  bifariam  in  f; 

& fb,bc  iungantur,  fecetur,pr;- 
terea  ct  in  h > ita  vt  c u dupla 
fit  ipfius  h b,  & a f bifariam  fccc- 
tur in  c iunganturque  o h fecans 
bl  in  k,  punflum  igitur  g eft  ccn. 
irum  grauitatis  parallelogrammi  bd,  6r  h eft  centrum  grauitars  trianguli  cdi.  qua- 
re totius  trapezii  grauitatis  centrum  eft  in  refla  linea  c h . fed  eft  etiam  in  ipfa  dl  .er- 
go k trapezii  abcd  grauitatis  centrum  eric.  parallelogrammi  autem  id  centrum 
grauitatis  eft  o:  & trianguli  dlc  centrumH.  vt  igitur  parallelogrammum  »t>  ad 
triangulum  nc  l,  ita  eft  n k ad  k g . Si  enim  contra  intelligamus  parallelogrammi 
quidem  bA  grauitacemin  ipfo  itafe  habere,vt  tota  contrahantur  ad  g,  trianguli  ve, 
ro  dci  totam  grau.  ratem  contraflam  ad  h;  erit  refla  linea  gh  inftar  libra:,  in  cuius 
extremis  parcibusdifla:  grauitates  confiftunt  »&  fi  gh  feceturin  x,  ita  vt  quam  pro- 
portionem habet  grauitatis  in  g ad  grauitateifi in  h,  hoc  eft  parallefogranimum  b d 
ad  triangulum  dci,  eandem  habeac  u u ad  k <j  , iuxta  proportionem  diftantiarum  in 
libra:  qu*cx  contraria  parte grauitatibus  refpondent:  erit  punflum  K ex  quograqj- 
taces  ipfic  xqueponderant,  ergo  & trapezium  abcd  acqueponderat  ex  punflo  k fu- 
fpcnfum . Ducantur  a punftis  o H ad  b c perpendiculares  g k , h h , te  quoniam  vt  b d 
parallelogrammum  ad  triangulum  dcl,  ita  «s  ad  xo,vt  autem  parallelogrammum 
ad  triangulum , ita  bl  ad  dimidiam  ipfius  lc:  & vt  h k ad  xo,  ita  ni  ad  lu,  pro- 
pterea , quod  in  lineas  parallelas  cm.ji.hn  duft*  funt  g b h , iilb:  erit  vt  b l ad 
dimidium  lc,  ita  N l ad  u,  hoc  eft  ad  dimidium  lb.  Vt  igitur  * l ad  tc  ita  ni 
ad  duplam  ipfius  em,  hoc  eft  ad  lb;&  idcirco  quadratum  ex  bl  aequale  eft  reflangu- 
Iocln.  quare  vt  cl  ad  LB,ita  BLad  ln.  Sed  vt  cl  adev,  ita  quadratum  ex  gl 
ad  quadratum  ex  lb  atque  eft  cl  tripla  ipfius  lm  quoniam,  & cs  tripla  eft  ch  . eft 
enim  ch  ipfius  m dupla  .quadratum  igitur  ex  cl  triplum  eft  quadrati  ex  l».  & 
funt  data  punfla  ic.  ergo  & punflum  l eft  datum:  ac  propterea  datura  punflum  n* 
Itaque  fi  sc  fecetur  in  l,  ita  vt  quadratum  ex  cl  triplum  fit  quadrati  ex  lb,  habe- 
bimus punflum  s,  videlicet fufpenfionis punflum. 
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A Ponatur  iam  faflum  efle  } Hic  incipit  refolutio  problemat is . 

B Ergo  refla  linea, quz  per  i> , & pcrcentrum  grauitatis  trapezii  ducitur  ad  horizon- 

tem,  et  ad  ipfam  sc  eft  perpendicularis ] tflenna [ufpcntionis  pnnclum , & ccutrumgra 
nitatis  [ufpenfi  in  eadem  retia  linea  ad  buri  pontem  perpendiculari,  quod  uoi  dcmon/lrauimus  II 
commentariis  in  6,  prop fitioncm  libri  ^drcbimcdis  de  quadratura  parabola  . 

C Funflum  igitur  c clt  centrum  grauitatis  parallelograuuni  id  ] Ex  nana  primi  libri 
vdrebimedis  de  aqnepondcrannlus . 

D Et  u cft  centrum  grauitatis  trianguli  net]  Ex  ante  demonftratis . 

E Erit  punflum  k , ex  quo  graUitatcs  ipfie  aqueponderant  3 ExoBana  einfdtm  libri 
Urthimedis. 

F Quare  vt  ct  ad  li,  ita  r l ad  ls  ] Ex  14.  fexti,  quamquam  boc  breuiui  concludi  pa- 
terae. cum  enimdemon/lratumfie , w;x«.  ad  lc,  itaeffe  kl  ad  1.  B,  ent' connertcnda  vt 
CL  ad  xn  ,ita  tc  ad  LH. 

G . Itaque  Ji  *c  feceturin  1 , ita  vtquadratum  ex  cr  triplum  fit  quadrati  ex  n,  ha- 
bebimus punflum  D,  videlicet fufpcnfioois punflum ] Compofitio cjl problematis . 


PROBLEMA  III.  PROPOSITIO  VI. 

yr  r 

At  vero  linea  B c in  hunc  modum  (tcabitur . 

Redam  lineam  datam  ita  iecaie,  vt  maior  ipfius  pars  minoris  pot«- 
ftate  fit  tripla . 

Sit  refla  linea  * n , qua;  fecetur  in  c , ita 
vt  *c  fit  tripla  ipfius  c d,  & in  ADdefcri- 
pto  femicirculo  aid,  ducatur  ci  ad  rc- 
cor.to,  flos  angulos  ipfi  ad,  fiatque  vt  ac  ad  ci, 
fcxti.  ita  a e ad  an . Dico  a e ipfius  bd  potcfta- 
te  triplam  efle.  Quoniam  enim  bc  media 
eft  proportionalis  inter  ac,  cd,  erit  vt 
AC>ad  cn,  ita  quadratum  cx  ac  ad  qua- 
dratum ex  cb,  hoc  eft  quadratum  ex  a e ad 
id  quod  cx  b d quadratum,  ergo  ab  ipfius  BD  poteftate  eft  tripla  i Similiter  etiam 
in  datam  proportionem  poteftate  lecabitur  a d , & omnis  refla  linea  date . 


THEOREMA  XV.  PROPOSITIO  VII. 


Sint  politione  dati  redi  linei  ab,  ac:  datumque  pundlum  b:  &: 
ducatur  cd,  qui  fecet  datam  proportionem  redi  linei  ac  ad  bd.  de- 
monftrandum  eft  centrum  grauitatis  trianguli  acd  confilterc  in  reda  Ii* 
nea  politione  data. 


I^iuiJator 


• Digitized  by  Google 


LIBER  OCTA 

Diuidatur  ac  bifariam  in  b,  & iunfla  n u fe- 
tetur m p)ita  vt  ef  tertia  jvis  fit  ipltus  m erit 
f centrum  grauitatis  trianguli  acu,  huc  enim 
fupcriu'  Jcmonflraium  efl  . ducatur  i e paralle- 
la ipli  a a,  & fit  line*  ab  tertia  pars  ai,,  cfi  au- 
tem & a g tertia  pars  line*  a r , quoniam  , b f 
ipfius  b d cfi  tertia  . reliqua  igitur  no  tertia  cfi 
rcliquz  b v ; & data  efl  proportio  ir  ad  a e. 
iteniq,  proportio  a e ad  r r.,  efl  enim  ac  ipliuSFG 
tripla,  cuad  felquialtcra  fit  ipfius  dg,  hoc  cAab 
felquialtcra  f g,  & fit  t a ipfius  a t dupla  propor- 
tio igitur  ii  o ad  e p cfi  data, & datus  angulus  ad 
G,  quoniam  & qui  ad  a.  idcircoquc  angulus  ghf 
efl  da  tus  :& datum  punflum  u.  ergo  reda  linea 
m politione  data  erit.  in  qua  quidem  cfi  pun- 
ctum p,  videlicet  grauitatis  centrum . 
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coMjnmiTjtt^trs. 

Datum  punflotn  b]  Ojiomam emm datur  punflum  t , refla  linea  ai  non  folumpofitio-  A 
r,e , fied  etiam  magnitudine  data  erit  ex  it.  libri  datorum . punflum  yert  c non  rf  datum , 
namque  ac  datur pofitutnt  tantum. 

QuZfccct  datam  proportionem  line®  a c ad  * d ] Hoc  efl  qudfcctt  a b in  O,  ita  yt  B 
AC  ad  R D quamc.  mqu:  liatani  proportionem  babeat . 

Etiundla  de  fcccturin  p ita  vt  st  tertia  pars  fit  ipfius  bd]  Hunc  locum  nos  ita  re-  C 
(htutmus , nam  rn  Craco  codice  Ugii-r  . k,  iui^ioyfiuru  » Xl  -riTfciUu  u*  n'  f,  »n  t*F  i £ 
rfhor  plptr  tfraa  t»  f J1  tege  r>  rt.  li  enim  t p tertia  pars  fu  ipfius  PD,  punitum  r non 
erit  centrum  grauitatis  trianguli  aEC,  quodex  anti  demonflratts  ferfptcue  tonflat . 

Ducatur  7 c parallela  ipfi  a e',  & fit  line*  a b tertia  pars  ah  ] Hum  enem  locum  nos  D 
reflitttintus . Graens  enim  codex  fic  bdb.i  r /fiu  l*  rn  a n srapasnnner  d f S X,  r»r  * • rpirn 
f.tpatieu  n * 9 tege  n%(lu  X»  rii  a < -raputoon ne  u £ 1 , JT  7*r  a.  fi  apir  «r  t-ifcf  i tu  n i 9. 

Quoniam  & bf  ipfius  et  cfi  tertia  ] tu  Graeo  codice  ellam  boe  loto  nunnoje  tegibatur  £ 

«■«  X,  » •(  rir  £ X lege  rtr  «X. 

Etdataeflpropofi  io  sr  ad  ac]  InCracocodtce  nonnulla  defideran  ridentur . itlc-  B 
gendumjit  x,  « niytt  rir  fi  f mfit  rnr  «.j.  Scidi . 

Itemque  proportio  a c ad  i c.:  efl  emm  Ac-ipfius  te  tripla,  cum  ad  fcfquialte*  G 
ra  fit  ipfius  dg  , hoc  efl  a t felquialtcra  f g,  & fit  c a ipfius  ab  dupla  ] Hat  etiam  nos 
teflituimus  nam  Grxeus  cod  A corruptus  efl  ; & mancus , m quo  legitur . rit  Si  * y rptr  rir 
£*,  rjir natur  -ap  S<j, , an  x,  n t-<>  S t rir  S n n pilrma  Sb  , rnrth  n ,i  St-rnp.  fed 

legendum  puto  rtr  Si  a y uret  rir  f r , rpr-inionr  ytp  avrut  E2it , in  i y d peir  S u rit  St 
d punio,  iii , Tria  r u m rtr  £n  ipimta. , «*  si  y n rir  ut  Sitrni  . Ojtru  proportione. « 

AC  ad  F G datam  cjfc  , mamjtfle  paret , Vi  tnttr i ni  ad  isti  ,tta  nn  ad  og,  atque  efl  a d fef-  4j,ut. 
qui  altet  a DO.  ergo&  a-  ipfius  fg  fefqn.aiiera . Sed  AC  efl  dupla  ipfius  ab  quare  ac  ip- 
fius fg  tripla  erit . 

Proportio  igitur  ho  ad  u f cfi  data  J E)  emm  isd  tripla  ho,  & fimiliter  a e ipfius  H 
FG  trtola : quod  tam  domonflraurmus , vtigitur  bd  ad  n c,  ita  efl  uc  ad  ut.  Sed  proportio 
B D ad  ac  efl  data,  ergo  etia  n data  erit  proportio  ho  ad  et. 

ldcircoque angulus  ghf  cfi datus)  T^amcurn  angulus  hcf  fit  datus,  & data  pro-  £ 
porthi  H c ad  g f , etiam  triangulum  f g n dabitur  /pene , & propterea  angulus  g h B erit  '♦•^'ator. 
datus. 

Et  datum  punflum  h]  Efl  1««  refla  linea  ab  magnitudine  data : qua  sum  ad  ah  pro-  L 
portionem  datam  '..beat,  e?  ipia  A H , & p , nilum  n detur  nccejjc  efl . s.droor. 

Ergo  refla  lineant  politi  ne  data  erit]  Ex  uj.  libri  datorum.  Itaque  bis  demonflra-  AI 
tis  problema  couflrucrc  licebit  huius  modi , 

T optio- 


\ 


i 


DigitizW  by  Google 


A 


4f*  PAPPI  MATH.  COLL. 

Tofitionc  ditis  redis  lineis  a e, ac  , datoque  punBo , & data  proportione  k id  L,  quippe 
quam  debet  habere  bd  ei  a C , ducere  redam  lineem,  m qua  centra  grauitatit  triangulorum 
ACO  ceufijient. 


Sit  reda  linee  ab  tertio  peri  nn,&  inter  a & afnmpto  quouie  punBo  m ducatur  mh 
ipf  ac  parallela,  & quam  proportionem  habet  r ai  thabeat  hm  ai  mNj  iunB  aque  b n pro- 
ducatur. Dico  in  reda  linea  hn  conpjlere  contra  grqmtatis  triangulorum  omnium  acd  m 
quibus  cd  datam  proportionem  bd  ad  ac  fetet  . humatur  enim  in  rtBa  linea  ab  punclum 
quodlibet  o,&  Vtnai  L,itafiat  bd  ad  ac,  & cd  itwgatur.  Demie  fefla  ac  bifariam 
in  b,  iucatnr  Dt.i&in  ea  fumatur  puutium  F , ita  vt  bf  fit  tertia  pars  ipfius  SD.tr»  P 
centrum  grauitatit  trianguli  acd.  ducatur  etiam  ptr  t rtBa  linea  f c , qua  ipfi  A c fit  pa- 
^■peimi.  rallela,  & h f inngatur  angulus  igitur  HGFt/i  a qualis  angulo  »«N,  nam  reBa  linee  cfiis 
i9t  parallele  ipfi  AC  etiam  interfe  parallele  funt , Vt  autem  bd  ad  ac,  boeeflvtr.  ad  t,ite 
ho  ai  st,  quod  fupertutiemonflratum  fuit,  & »«'hm  ad  un.  ergoVt  hm  ad  mu  , ita 
HG  ad  gf  '.[untque  circa  equalet  angulos . triangulum  igitur  Hat  fimtlc  ef  triangulo  hmv, 
& angulus  GHF  angulo  m h n aqualis  .ergo  Vna  eadtmque  linea  cfl  hfn,  m qua  centrum 
grauitatit  trianguli  acd  confiflit.  Eodem  modo  etiam  in  aliis  triangulis  contingere  demon- 
ftrabimut . atque  illud  eB  , quod  faciendum  proponebatur . 


PROBLEMA  [V.  PROPOSITIO.  VIII. 

Hic  igitur,  & fimilia  contemplationem  habent,  qui  vero  transferri 
poflunt  ad  vlum  mechanicum  talia  lunt . 

Planum  inclinare,  ira  vt  ipfius  inclinatio  vergat  in  vnum  punftum 
plani  non  inclinati,  videlicet  horizonti  iquidillantis , in  parallclogram- 
mo  ,&  inclinatio  fit  in  angulo  dato . 


Sit  da- 
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Sit  datura  parallelogrammum  prius  squilaterum  jbcd,&  datusaugulus,  .in  qua 
volumus  planuin inclinare  ere  a pundtisautem  abd  ad  redtos  angulos  fu b icito  pia-  A 
no  ducantur  ah,bk,dl;  fitque  c pumftum  , in  quod  volumus  inclinationem  vrgere; 

& lineat  quidem  ac  iuadis  ponatur  aequalis  pc,  ipfi vero  fc  ad  rectos  angulos  du- 
catur  c e , & ponatur  ah  squaiiscE.  Ii  igitur  u c duftam intclligacnuserit  hcaid- 
gulus inclinationis  planorum.  Itaque  a punito  b ad  ac  perpendtcularisdueatur  ke i# 

& ponatur  fn  ipli  cm  squalis,  ipii  vero  fs  ad  rcdlos  angulos  nx.  cui  quidem  pon 
natur  squalis  vtraque  ipfarum  b k,dl  :&iundts  hl,mk  producantur,  vt  cum  ruitis 
lineis  ad, ab  prodiiftis conucniant ad  punita  ra.  conuenicn»  enim,  cum  angulos,  B' 
faciant  duobus  reitis  minores.,  planum. igitur  hkl  inclinatum  eft  adpianum  abud 
in  angulo  u c a , hoc  clt  ato.  nam  fi  intelligamus  redtam  lineam  u n ipfi  ah  paral»  (■ 
lclam,&  duitarn  os,  erit  sio  squalis.  n t , propterca  quod  triangulum  fn  x limile  :: 
eft  triangulo  c«o;  rcila  vero  linea  no  ipli  au  squalis  & parallela, parallclogram-  D E • 
mumque  kbmo  ad  fubftdtum  planum  redtum,&  quoniam  puncta  fcr  funt  induoliu» 
fimul  planis.  videlicet  in  fubicita  plano  a »c  d , inquofunt  pr,  & in  plano  lite,  -- 
erunt  fc  r in  vna  redta  linea  , qu.c  clt  communis  Icilio  didiorum  planorum . Eadem  j. . ndre 
ratione  & punita  sol  funt  in  conununi  fcdtiunc  plani  Khic>&  plani,  quu.l  tranlit  us.  «dee. 
per  kol  ipfi  ab,cd  plano  parallelum , ita  vt  redta  linea  tot  parallela  fit  ipfi  PR.  a1*'-'  • 
Quoniam  igitur  vt  a f ad  p n,  ita  clt  n a ad  i.n  j vt  autem  ar  ad, a 6,  ita  ah  ad  t k ; at- 
que clt  dl  squalis  bk;  erit&  ap  ipfi  a ii  squalis , & angulus  apr  angulo  u>  s-  1' 
qualis,  fed  ne  angulus  squalis  cft  angulo  «ac,  v i go&  reliquus  aci  reliquo  a c k CJ 
squalis  ,&ob  id  vterque  ipforum  rudius,  & linea  p t bifariam,  atque  ad  angulos  redtos 
a linea  ac  fecatur.  cft  autem  bo  ad  ipfam,&  ad  planum  aicd  perpendicularis,  qua*  H 
rc&  oc  ad  rp  perpendicularis  ei  it  propter  Icmir.a  fphsricorum  i & vtetquc  ange. 
lorum  Acr.ocp  redtus.  planum  igitur  sn  Lcincliiiauimcftadplaniim  a bcd  in  an-  'n"Cc' 
gulo  e p c datp.  fcd  fit  a b maior,  quam,  ad,  <5.  alia  cadpm  ponantur.  Dico  angu- 
lum a c p acutum  effei.  Quoniam  enim  vt  ap  aJ  rn,  itaell  ag  ad  vi;  vtautniiAK 
ad  rb,  ita  ah  ad  bk  , & squalis  cft  d l ipfi  k r ; erit  vt  ap  ad  pd,  ita  a r , «i  : qui- 
re diuidendovt  ad  ad  dp,  ita  a r.  ad  r r , & pcimutando  \ t a d ad  a b , ita  dp  ad 
n r . fcd  a n minor  cft  , quam  ab.  ergo&  dp  qL.im  br  cft  minor . tota  igitur  ap  mi-  ic  fim  . 
nor  cft,  quam  a r ,& ideo  angulus  a p r angulo  a r p maior . angulus  autem  c a p ma'  K 
ior  cft  angulo  car.  quare  trianguli  cap  reliquus  angulus  acp  minor  cft  reliquo 
acr  trianguli  car  acutusigitur  clt  ac  p angulus ; & pioptcrca didiorum planoru  t 
inclinatio  Iit  ad  pur.dtum , quod  cft  inter  t.  & i ; dudta  Icilicet  a pundlo  a ad  cp  pe  - 

Mi»  pendi- 
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pendiculari . Itaque  conflat  fieri  poflc,  vt  planum  in  dato  angulo  ad  aliud  pbnumin- 
elinetur  ■ quare  & inclinato  plano , cius  inclinationem  inucnire  hccbtt , hoc  clt  in  q 
angulo  inclinatum  fit  ad  planum  horizonti  parallelum . 


cojui£?(rdi(in. 


'A  A punAis  autem  * i d ad  reftos  angulos  fubieflo  plano  ducantur  a k , b k , d i ] Ver 

fubuBum  f Ionum  mtcllige  planum  borigonti  parallelum  tu  qua  efi  paralie  logi  ammum 

abcd.  . 

B Conuenient  enim,  cum  angulos  faciant  duobus  rcftis  minores]  rlanum  namque 
hkcl  inclinatum  ponitur  ad  fubieclum  planum,  ir  propterea  anguli  ahl,ahk  acuti  funt . 

C Nam  fi  intelligamusrcAam  lineam  mo  ipfi  ah  parallelam,  fitduAam  oR,erit  a;  o 
jequalis  m x ] FgBa  enim  linea  a h,  b k cumfiut  perpcndicutarei  aifubuBum  plani, inti  rfe- 
O.Yndcc.  fe  parallela  funt : & ai  omnes  rcBas  lineas,  qua  in  to plano  txiflcntesipfas  contingunt . r illos 
efficiunt  angulos , ergo  angulus  hae  rectus  clt , itemque  rcBus  o m c;  quoniam  mo  ipfi  ah 
parallela  ponitur,  fed  & reBus  cfl  ecf  angulus : hneaqne  pg  aquatis  ci,  & ce  ipfi  ah. 
jjtfinic  triangulum  igitur  bgf  (mile  cfl  triangulo  hac,  & angui»,  bfg  angulo  hca  aqualis  . 
vudee,  triangulorum  Vero  nxf,  moc  angulus  xnf  cfl  aqualis  angulo  omc,  quod  Vterquc  re- 
Bus .&  x f N angulus  aqualis  ipfi  oe  M . ergo  tr  reliquus  reliquo  aqualis  , & triangulum 
. . triangulo  fimile  erit, quare  ut  cm  ad  mo,  na  f n ad  N X :&  permutando  Vt  CM  ai  IN.it* 

' MO  ai  st*  fed  cm  ,fn  pofita  funt  aquales.  ergo&  mo.nr  aquales  fint , net  e fle  e fi . 

D Refta  vero  linea  ko  ipfi  em  aequalis,  & parallela]  tqam  cum  parallela  fint  ab.sk 
f.eniec.  a H.MOjis  inter  fefunt  parallela,  funt  autem  & aquales , ergo  & ko.im  aqua- 

les, & pallet*  erunt . 

.E  Parallelogrammumquc  kb.bio  redum ad fubic&um planum]  Traufiteuimpcr 
jj.primi.  uaddiBum  planum  efi  perpendit  ultris . 

F ' Eri:  & a p ipfi  A R squalis  ] Quoniam  enim  Vt  A p ai  r d , ita  efl  h a ad  ld,  dr  Vt  a r 
ai  Re,  Ita  ah  ai  bk.  vt  autem  ha  ad  no,  ita  ha  ai  rc,  funt  cum  id,  ek  aaua.es  i 
erit  Vt  A P ai  ? d , ita  a r ai  r b : & Jiuideu  do  Vt  • d ad  Dt , ita  a B ad  eri  permuta», 
ioque  Vt  Da  ai  ae,  ita  s>t  ai  eu,  fei  da  efi  aqualis  AS.trgo  & dp  ipfi  er,  oc  pro, 
ptereatota  a p toti  a R aqualis  erit.  Vereor  tamen  neboc  loco  altquaiefiierentur . 

G Sed  PAG  angulus  aequali*  efl  angulo  hac]  Triangulum  enim  a c D aquale  cfl,  & fi- 
mi  Ic  triangulo  ace  ,cum  ad,dc  tpfis  ab,bc  aquales  fint,  ac  Vtnque  communit,  t». 

gulut  igitur  dAC,  hoc  efl  PAC  angulo  B ac  hoc  ek  R ac  efi  aqualis . 

N Quare  & oc  ad  R f pcrpcndiculariseritpropterlemmafphasricorum  ) ver  lemma 
fpbartcorum , Vt  opinor , intclltgtt  illud , quod  in  fexto  libro  feriptum  reliquit,  propofittt- 
ne  41, 

E Angujusautem  caf  maiorcftangulo  car]  Quoniam  tuir»  ab  maior  efi  , quam  ad, 
erit  cad  ,boc  efi  c ai  angulus  maior  angulo  c ass , hoc  efi  angulo  car. 


THEOREMA  V.  PROPOSITIO  IX. 


Dato  pondere  a data  potentia  dudto  in  plano  horizonti  parallelo, 
& altero  plano  inclinato,  quod  ad  (ubie&um  planum  datum  angu. 
Ium  efficiat , inuenire  potentiam , a qua  pondus  in  plano  inclinato  du- 
catur. 


Sit  fub- 
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Sit fubiedinu planum »*r redstn  Irneam  quidem  m»  tranfiens,  per  *«  vero  pla- 
num id  ipfum  inclinatum  in  J*ooanguki  u a ,8c  aliquod  pondus  a moucatui  a po- 
tentia <1  tofthiedoptaiiD sstiWdNguturque per  a fphmraxqucgrauis circa  t centrum* 
qua  ponunt  in  pianio  par  « t > kuuia  contingens  in  l crgodueta  % L perptndn.ui*nE 
eft  ad  planum,  vtdemonftratum  fuit  in  quarto  theoremate  fphffiricorum  .& ideo  per- 
pendicularis ad  ipfaiu  K,n.  Ducatur  per  m ,a  planum  quod  fedtionem  faciat  in 
fph.era  circulum  tcx.-  pirtjhC  echuum  e ip!i  sin  parallela  ducatur  ss:  & a punclo 
l ad  ih  ducatur  perpendicularis  i,  e . Quoniam  igitur  datus  eft  angulus  [:a,cll 
enim  anguloacuto  dato  r mh  squalis;  erit  St  hlf  angulus  datus,  aequalisfei. icet  an- 
gulo bhl,  quod  triangulum  ili  triangulo  iui  xquiangulum  fit . ergo  triangulum 
sli  fpccie  datur,  & data  proportio  >l,  hoc  eft  sc  ad  ar.  quare  & .eliqua:  rc  id 
b r proportio  daca  cric  - liat  vt  c f ad  f e , ita  pondus  a ad  pondus  a , & potentia  c 
ad  pocca*u.n  u.  cll  autem  ponderis  a potentia  c.  ergo  ponderis  a in  eodem  plano 
potentia  erit  d,,  & qaoniaBuvt  rc&a  linea  c, f, ad  f a,  ita  eftpondu-  a ad  pondus  a , 
ii  pondera  ac  circa  cpntra.tu  ponatur  , a^ueponderabunt  ex  ptinfto  f fufpcnfa, 
tamquam  nixa  hali  lr,  qua:  refla  eft  ad  horizontem.  ponitur  autem  pondus  circa  a 
centrum;  etenim  pro  ipfo  eft  fphara.  ergo  pondus  a circa  centrum  e politum  seque- 
ponderatut , ita  vt  fphmfaob  plani  inclinationem  deorfura  non  feratur,  kd  tutulis 
permaneat , tamquam,  ti  iufubiccto  plano  c flet  e moucbatur  autem  in  fubiedo  plano  a 
potentia  c.  quare  in  plano  inclinat)  ab  vcnfqne  moucbitur  , videlicet  a potentia  c, 

& potentia  ponderis  a,  hoc  eft  a potentia  i>,&  eft  potentia  o data-  Geometrica 
igitur  pr.  blcmatudcmonftratacft.vt  autem  in  exemplo,  &conftru&ionem  & dcn.on- 
ftrationcin  faciamus . Sit  pondus  quidem  i talcntorum.vcrbi  gratia,  ducentorum  du-  A 
ftum  in  plano  horizonti  parallelo  a potentia  e mouente,  hoc  elt  fuit  homines  mo- 
uentes  quadraginta . angulus  autem  kvis,  hoc  eft  bhi.  fit  duarum  tertiarum  redi, 
erit  reliquus  hb  snius  tertis  redi , fcdrcftuscft  blh  angulus,  ergo  & duarum  tcr- 
tiaruin  redi  eft  blii<i  quarum  partium  quattu  >r  redi  continent  jdo  carum  angulus  B 
au  contineat  6 >.  quarum  vero  duo  redi  contineat  ^So.  earum  angulus  elf  iio.  C 
quare  deferipto  circa  tnan;ulum  orthogonium  art  circulo,  erit  circum  ferent  ia , 
quam  lubtendic  reda  linea  a f,  lio.  earum  partium,  quarum  totuscirculus  eft  }6o.6c  D 
&ipl'a  f f reda  linea  eft  104,  fere  earum  partium , quarum  bl  circuli  diameter  eft 
12.0,  h.ec  cni.n  perfpicua  funt  ex  tabula  redarum  linearum,  qux  in  circulo deferibun- 
tur  apud  Ptolcmsum  in  primo  libro  mathematicorum.  proportio  igitur  redslinej  E 
bl, hoc  eft  bo  ad  11  eft  ea,  quam  habent  tso.  ad  104.  & ideo  relique  cf  ad  fd  pro- 
portio eft,  quam  habent  irf.  ad  104.  eadem  autem  eft  ponderis  u ad  pondus  a , & po- 
tentis c ad  potentiam  n.  fcd  poudus  a eftduc- moum  talentorum  , & potentia  c 
mouens quadraginta  hominum,  ergo  pondus  quidi-m  n erit  ir.illc  & trecentorum  ta- 
lentorum, potentia  vero  o ducentorum , & fexaginta  hominum  , vt  enim  'd.  ad  IC4. 
ita  100,  ad  1 joo.  & 40.  ad  ibo.  Itaque  cum  primo  pondus  ducentorum  talcii-  F 
torum  in  plano  horizonti  parallelo  moucatur  a quadraginta  hominibus,  mcuebitur 
idem  p mdus  ab  omnibus  iam  didis,  lidelicet  a trccetis  hominibus  in  plano  ad  hurizon- 
tem  inclinatio  fecundum  angulum  k mn  , quiduaium  tertiarum  reda  clic  ponitur. 
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•jg  Sit  pondui  quidem  a talentorrm, verbi  gratia, ducentorum]  I»  Graeii  codicibus  meu- 
dofe,  >t  opinor,  tegitur . »**»'«««  rvXu  »*’>  nampro  ?•  fcnbcudum  e,&  itamfc- 
anentibus . ' . , 

£ Earum  angui  us  ilf  continet  60,  ] Gracus  eodex  corruptus  tfl , tu  quo  legitur  ,inoTm 
Ati  0»'  af , legendum  Vero  rodrat  i \m'  i*ff. 

C Quarum  vero  duo  refti  continent  jdo.  carum  angulus  bli  lio-]  Hac  nos  reflttui- 
mus  .nimiis  Grato  codice  legebatur  fmr  ut  X cfiaur^, Tsiirut  f » fcnkendnm  autem  vt  ar- 
bitror , >*w  X3  as  fi  ffius  TH07mr  0 \s»'  SA^,fU, 

D Et  ipfa  a f reSa  linea  cft  104.  ferre  earum  partium  > quarum  > &c.  3 l»  Grato  codice 
pro  perperum  tegitur /a,  dixitoueem  ferre  quoniam  iu  tabulis  Ttolcmut  conflat  redam 
lineam  • £ ejfe  partium  10  j.minutorum  55.  & fecundum  ij.  ... 

K Apud  Kt.de  ...tuiii  iniiblo  primo  mathematicorum  J Tu  Croco  codice  legitur  ir  mf 
Xiu 7ifv  ffl  nuSufsATiuur  fed  legendum  puto  if  nj  mterru  dft  fxabnttUTtumr  ut  tutclligatur 
rtolenui  liber,  qoigrxce  infenbitur  /iryann  r»rr*f«  Vulgo  Mmageflum  uncant . 

F Ergo  pondus  quidem  « eritmille,&  trecentorum  talentorum,  potentia  vero  d du- 
centorum , & fexaginta  hominum]  Grocoscodex  <»«  «V*  £ n'  Hir  fi  fiifre  ruaJrrma 
n X)  t furafiit  dnfuxw  •{.  f‘d  legendum  cfl  1 unire  utar  i t J X Xv'r«fw  anfruo  »£. 

PROBLEMA  VI.  PROPOSITIO  Xi 

Ad  eandem  contemplationem  attinet . Datum  pondus  data  potentia 

moucrc. 

Hoc  enim  ed  quadragefimum  inuentnm  mechanicum  Archimedis,  in  quo  ferturdi» 
xiffe.  Da  mihi,  inquit,  vbi  confidam  ,&  terram  commouebo.  Hero  autem  Alexan- 
A drinu,  condruidioncm  eius ia  libro,  qui  infcribitur  fiufukur  manifcltiflimc  eiplicauit, 
fumpto  lcmnate,  quod  demondranit  in  mechanicis,  vbi  etiam  de  quinque  ncultati- 
bus  diflerit;  videlicetde  cuneo,  ve&c,  cochlea,  polyfpado,  & axe . In  libro  quidem 
«%i‘  reixmTtit , ided  de  Rotulis , pondus  datum  data  potentia  fecundum  vnamquam- 
que  facultatem  mouetur.  Ineo  autem,  qui  inferibitur  fiufinuat , per  appofitionem 
tympanorum  dentatorum  datum  pondus  mouetur  data  potentia , diametro  tympani 
R ad  diametrum  axis  proportionem  habente  eandem,  quam  quinque  ad  vnum.  Sr  pon- 
dus motum  ponitur  ede  talentorum  mille:  potentia  vero  moucns  talentorum  quinque, 
fed  nobis  liceat  in  proportione  dupla  idem  odendere.  fitque  motum  pondus  talento- 
rum centum  fexaginta  pro  inilie , & potentia  ipfuin  moucns  talentorum  quattuor  pro 
quinque,  hoc  ed  homo  moucns  poffit  per  fe  abfquc  machina  trahere  talenta  quattuor. 
& fit  diaum  ab  ipfo  Glodocomum  abcdj&  in  eoad  longos,  & parallelos  parietes  fit 
axis  a f,  qui  expedite  vertatur,  huic  autem  infertum  fit  tympanum  dentatum  radi/s 
quali  dentibus  on  habens  diametrum  duplam  diametri  axis  bf  iuxta  tempora,  ht 
enim  quadratus  circa  medium  ad  tantam  1 ngitudinem, quanta  cd  tympani  craflitudo, 
g in  quem  tute  inferatur . rotundus  autem  quodammodo,  vel  diminutus  cx  vtrifquc  par- 
tibus tympani . Si  igitur  ad  pondus,quod  attrahitur,  alligari  funes,  qui  arna  vocantur, 
per  quodaam  foramen,  vel  potius  per  fc&ioncm  latam  in  pariete  cs  ingredientes  cir- 
ca axem  sf  ex  vtraq;  parte  tympani  g u conuoluanturjvcrtanturquc  g h tympanum: 
D & hoc  fimul  vertet  infertum  axem,  qute  circa  extrema  mouetur  in  digitis  atrei  , & py- 
xidibus fimiliter  «reis,  & politis  in  diftis  parietibus  abcd:  conuoluti  autem  funes  ex 
E pondere,  quod  vocatur  ffrlu,  pundusipfummoucbunt . fed  vtmoucatur  tympanum 
gh  oportebit  adhibere  poteniiam  talentorum  tdtoginta,  quod  diameter  tympani  dia- 
metri axis  fit  dupla,  hoc  enim  problema  demondratum  edab  Heronc  in  mechanicis. 
Sc  alia  quam  plurima  problemata  vtiliifima , & vir*  nodrae  rationibus  conducentia 
f confcriptafunt . Qyoniam  igitur  non  habemus  datam  potentiam  talentorum  odo 

f trita,  fed  talentorum  quattuor,  fiat  alius  axis  Kt,  qui  ponatur  parallelus  ipfi  t r,  ha 
eatque  infertum  tympanum  dentatum  un,  ita  vt  eius  dentes  dentibus  tympani  gh 
G congruant,  hoc  autem  fiet  fi  fit,  vt  diameter  tympani  gh  ad  tympani  mn  diame- 
trum. 
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rnim  , iu  multitudo  dentium  g h ad  multitudinem  dentium  mn,  quod  quidem  qua 
ratione  fiat,  ex fequentibusmani,eituin  erit . datum  eft  igitur  etiam  tympanum  m.m. 
led  eidem  axi  u infertum  llt  aliud  tympanum  x o d ainetrum  habens  duplam  diame- 
tri tympani  m*.  quamobrem  volenti  mouere  pondus  per  tympanum  xo,  ncccfle 
erit  adhibere  potentiam  quadraginta  talentorum , cum  o&ogiuca  eaienta  talentorum  t 


..i 


quadraginta  dupla  lint Rurfus  tympano  xo  dentato  adiaceat  aliud  tympanum  den> 
tatum  PR,alii  axi  infertum:  atque  eidem  axi  inferatur  aliud  tympanum  st,  habens 
diametrum  fimiliter  duplam  diametri  tympani  pr,  cuius dentesdentibus  tympani  sis 
non  iniplicentur  ergo  potentia  mouens  pondus  per  tympanum  sr  talentorum  vP 
ginti  pondus  attrahet . erat  autem  data  potentia  quattuor  talentorum . ncccfle  eft 
igitur  rurfus  aliud  tympanum  dentatum  v*  tympano  st  dentato  coaptare:  St  axi 
tympani  if  inferere  tympanum  xd  dentatumaruius  diameter  ad  diametrum  vt  eam 
habeat  proportionem,  quamduoad  vnum.  ergo  potentia,  quae  per  tympanum  x4 
pondus  raouet,  erit  talentorum  decem.  Rurfus  tympano  x4  accomodabimus  aliud 
tympanum  dentatum  i z & ipfius  axi  inferemus  tympanum  * C dentatum  denti- 
bus obl  quis , cuius  diameter  ad  diametrum  iz  proportionem  habeat  eandem, 
quam  decem  talenta  quattuor  p tentne  data: . His  igitur  conftrtJAU , fi  intclligamus 
gloflbeomum''AECD  in  fublimi collocatum, ha  vtdimoueri non poillt:  St  ex  axe  qui 
quidem  b p pondus  appendamus:  ex  tympano  autem  *C  potentiam  attrahentem  qua- 
tuor  talenta,  neutram  in  partem  inclinatio  liet , dummodo  axes  facile  vertantuf , St 
tympanorum appolitio  exquifite congruat . fed  veluti  in  quidam  libra  quattuor  ta- 
lentorum potentia  centum  fexaginta  talentis tequeponderabit.  (i  igitur  ini  ipforum 
paruum  aliquod  pondus  addatur , deorfum  verget , St  praeponderabit  ex  ca  parte  , ad 
quam  additio  fa&a  fuerit . fi  enim  , verbi  gratia , potentiae  quattuor  talentorum  adda- 
tur pondus  vnius  minae,  exuperabitea,  St  pondus  centum  fexaginta  talentorum' at  tra- 
het. fed  pro  additione  coaptetur  tympano  «c  cochlea  n*  habens  heliccn  obliquis 
dentibus  ipfius  congruentem  . hoc  autem  quomodo  fieri  oporteat,  feriptum  cflab  He- 
ronc in  mechanicis, St  nos  in  iis,  qua:  fequiinturinanifeltius exponemus.  Itaque  ver-  H 
tetur  cochlea  expedite  circa  tormosexiftentes  in  foraminibus  rotundis  , quorum  alter 
excedat  in  exteriorem  partem  gloflbeomi  luxta  parietem  co,  St  exceflus  quadratus 
accipiat  anlhm  r a . per  quam  apprehcndcntcs,&  vertentes  cochleam  .vertemus  etiam 
tympanum  »C.  fit  vna  tympanum  iz  ipfi  coniuniruin  • ergo  St  appofitum  ei  tympa- 
num 7,4  vertetur.  St  huicconiunflum  > ♦,  St  appofitum  ipli  st.  S:  rurfus  coniun- 
Aum  p r , St  appofitum  x o:  itemque  coniumftnm  «s,  St  appofitum  gk  . quare  St  iplj 
coniun  Ius  axis  ef.  circa  quemconuoluentesex  pondere  funes,  pondus  ipfumm'  ne- 
bimus . nam  ipfum  quidem  moueri  perfpicuc  conftat,cum  additafit  altera  potentia  an  K 
fat,defc-ihcns  circulum,  cuius  perimeter  maior  eft  perimetro  cochleae,  demonftratum 
etenim  eft  in  1 bro  Archimedis  id  eft  de  libra  , & in  mechanicis  Philonis , St  L 

Heromscircu  >.s maiores cxupcranteminorts,quandooirca idem  centrum  conuerfio 
eorum  fiat . Hxc  igitur  funt  contemplationem  mechanicam  maxime  continent 
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A ln  1 ibro,  qo  i infcribin-r  UtS™  J r«  Cttn  niitt  hghn  « «-  •*'*“'*  ^,V*“ 

Vt  arbitror  legendum  ir  iZ  xa>tf*i ru  £*?*’**»  , W vnuum  fit  Veruum  1 *"  »J*  * " 

B ^Et  pondus  motum  ponitur  eflc  talentorum  mille,  potentia  vero  roouens  talint^ 
rum  quinque  ] Gracus  codis  ri  xnxfairx  flapvt  xm*r**)r*>r  laAarnuf  X*1**4 ^ *• 

/fd  puro  tegendum  i i xitxpiln  fiaptt <&**#?"*  rMnvr  T"r  lur*ffBr  * 

xmKnfihtir  ia.A*'fi«r  i . . , 

C Rotundus  autem,  quodammodo  vel  diminutus  ex  vtrifque  partibus  tympani  7» 
Grdeo  codice  ftc  tegitur  r^TvAsf  ihr**  <r«rtf<t  ixiv^iatg  f**p*r . 

ego  ita  legendum  ex  ifiimo  fptyyv  Ate  firme , sA«A»l*ftlw  axisthimtobd  fi  cir- 

ca eius  medium , »r  pote  in  quod  tympanum  tuto  infert  peffit . fed  r*  vitoque  parte  qredum- 
modo  rotundus , »W  diminutus , boc  efl  vt  non  fit  quadratus , Jtdexcifts  angulis  ad  rotunuiutem 
quandam  accedens . . . _ 

D Et  hoc  fimul  vertet  infertum  axem , qui  circa  extrema  ir.ouetur  wdegitisarreis  ,& 
puidibus  fimiliter zreis,  & poftisin  di&is  parietibus  h(  d]  J»  €***•  11  *r 

^ c;* f»  t#'  lu/avarcr  ,{  x)£hTfi4«j£  utr» f*mt  o*4  i*  eXfa  « luxi* 

Ac ly^fLKKctt  rlgirir  Sfieiue  ytiAxaur  x ire/xireut , xipira/c  l ir  r*it  **p »^r»iea.fy  i yoiyaie 

Jcd  iegendum  puto  ^ r avpqvx  verbum  aul em  tllua  xifvfnraa  /<  pirfiuc- 

re  Videtur , «jmpyjridcr  , /n  paratibus  compinguntur  , immcbilrs  tfii  « / «-rin  • 

E Sed  vtmoucatur  tympanum  c.h,  oportebit  adhibere  potentiam  talentorum  o#o- 
ginta,  quod  diameter  tympani  diametri  axis  fit  dupla  , hoc  enim  pn  f>m*a  den  or  a- 
tum  eft  ab  Herone  in  mechanicis]  1«  Crrfco  codice,  mtndafe  legum  lu  an  luvufur 
fAt>X“r  r*A«r7®>  ■ f [ed  legendum  *r*A«T«r  ».  quod  ex  fequentibns  mamfejte  apputti . He» 
nii  autem  libri , in  quibus  problema  illud  demonllracur  ad  manus  nojirat  non  ptrucnt  rnnt  • fed 
fprtaffe  idem  dcmonjlrari poterit  in  hunc  modum • 

Sit  diameter  axis  ab,  cuius  centrum  c,  c3r 
di  vneter  tympani  circa  idem  centruiqp  B , fit- 
qtic  n t iplius  a b dupla  . & iungatur  retia 
Irnea  d acbEi  vt  ergo  axis  ab  monentur  , 
indigebimus  potentia  centum  fexagtnxa  tali- 
to>  :im,namfi  ad  a pondus  fexagiutatalentoru 
& ad  d totidem  talentorum  potentia  intclli- 
gxtur,*quc ponderabunt  ea  ntterfefeex punfto 
c fufpenfa  ; cum  dijlanti*  ac»  cb  aquales 
fine  , g urfusft  ex  eodem  centro  int  e l ligatur  ad 
b pondus  otloginta  talentorum,  xquepondera- 
bit  ponderi  talentorum  centum  fexaginta  ad 

a poftto.  Vt  enim  diflantta  ac  ad  ca»  ita  , 

efl  pondus  ad  a ad  pondus  ad  *,  fed  ec  femidiameter  tympani  de  efl  dupla  tpfius  CA  Jemtdia - 
wedr/  «Air  ab,  cir  pondus  ad  a talentorum  centum  fexaginta.  ergo  pondus  oQogmta  talen- 
torum >&  eorundem  talentorum  patentia  ad  t ipfi  Jtque ponderabit . 

Ex  quibus  per jpic nitra  efl , o.7  igmta  talentorum  potentiam  adbibitam  tympano  D e fufune • 
re  pondus  centum  fexaginta  talentorum , quod  quidem  ex  axe  Ati  dependens  ponitxr . fimni- 
tcr  idem  oflendetur  data  quacumque  diam-itrorum  poportione  . St  enim  diameter  DE  fi  e qua- 
drupla diametu  ab,  potentia  quadraginta  talentorum  adbibita  tympano  DR,  pofrrif 
pondus  talentorum  centum  fexaginta  fuflinere . Eadem  quoque  ratio  entt  fi  fint  duo  tympana 
AB.DE,  9 ««  vni  & eidem  axi  inferantur  • ^ • 

F Quoniam  igitur  non  habemus  datam  potentiam  talentorum  o&oginta , fed  talento- 
rum quattuor]  Gruens  codex  i rtl  ir  ^ leiUtra.  Ivrufitr  t*  TtCr**  * 

hdn en  J1,  fed  legendum  puto  $ IrrHear  lifrtLfitr  v«a«t«v  x <i> An  luxarrur  i. 

G Hoc  autem  fiet,  fi  fit  vt  diameter  tympani  oh  ad  tympani  mn  diainctrum»itamu\- 
titudo  dentium  oh  ad  multitudinem  dentium  m ] Grxcus  codrx  manes  efl.  n nem  vos 
ita  relhtuendum  cen femus  ixxr • yirtrat  S*r  d e!<  h'  litfureor  ix  rvpW»  mr*c  $ ha- 

fuifor  rf  ut  f urm  t»'  rAirfor  ty  S Ittiux  ix  • 6 mfet  r*  tm'S«  , <W  • tdfinf  t*  m • 
H Itaque  vertatur  cochlea  expedite  circa  tormos  exiftentes  in  foraminibus  rotundis  ] 

Grucus 
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Crscus  ccdrx  Ji  •*  tollar  iuKrjme  ■artu'  To  ^gf  t^cmr  Sr  rei  fidei  vpvyydKMt . 

fortajjl  legendum  cnt  w'  7» iryntf  per  tqfire  autem,  Pt  opinor , inteuign  quos  Hero 
^Alexandrinus  xr  uluiae  vocat,  eo  *:rb  > >tuur  etiam  Pitr  huius  tn  libro  io.  cap.6.  quam- 
quam non  cnodaces  , fed  codaces  tn  imprt/Jii  coduibus  legatur  • 

Nainipfuinquidemmoueri  perfpicue  conltatj  Grxeus  codex  ri  yq  mri #w«  Uai>.  JC 
J ea  puto  tegendum  • ti  5^  jt#r«ViT«/  ^«Aor . 

, L>cinonftratuni  eienimeft  in  libro  Archimedis  «rtu*  tyymr  id  cftde  libra,&  mediani-  L 
as  Philonis,  & Heronis  circulos  mai  >res ex uperare  minores,  quando  circa  idem  cen- 
trum conucrlio  eorum  liat  J 3(oii  extant  In  libri . fed  illud  apparet  ex  mechanicis  ^ inllo- 
tehsi  & Iordani , quamquam  non  Iordani,  fed  alicuius  doti  t Vir  i ex  jlntiquts  efle  indentur, 

PROBLEMA  VII.  PROPOSITIO  XL 


Organica:  autem  multa'  limt  fpecics,  & partes,  alia  enim  a mechani- 
ca, & gnomonica, & ea  tra&atione,  qui  circa  aquas  veriatur,  ratione 
conlidcrata,  per  inftrumenta  ab  ipia  confedh  dcmonilrantur . multa  ve- 
ro, & ieorlum  a mechanicis  cxtriniecus  ab  ea  perficiuntur.  & nonnulla, 
quae  Geometricis  rationibus  non  facile  tradantur,  aflumens,  initiamen- 
tis ad  faciliorem  coni trudionem  perduxit . llatim  igitur  problema,  auod 
dcliacum  appellatur , cum  natura  iolidum  fit,  fieri  non  potelt,  vt  geo- 
metricis rationibus  innixi  conftruamus;  quoniam  neque  coni  fcdionis 
lacilc  cft  in  plano  dclcribcrc . Inllrumentis  autem  muratum  in  manuum  1«  "ii  co" 
operarionem , & conlltudionem  magis  idoneam  ea , qui  ab  alijs  expo- 
fica  cft,fic  in  reducetur  propofitum.  Dico  autem  cubum  cubi  duplum  ™dcicri 
inuenire.  Non  lolum  autem  duplus,  inucnitur per  iubiedutn  inftrumcn- 
tum,.fed  etiam  generaliter  proportionem  habetis  quamcumque  datam. 


Defcribatur  enim  femicirculus  tie, 

( i a centro  d ad  reftos  angulos  duca- 
tur di;  & moueatur regula  quxdam 
circa  a pundfum,  itavt  »nus  quidem 
eius  terminus  clauulo  quopiam  apte- 
tur puniio  a ; reliqua  vero  pars  circa 
clauulum,  veluti  circa  centrum  inter 
* c moueatur . His  ita  ccnftruflis  pro- 
pofitum fit  duos  cubos  inuenire  qui  in- 
ter fc  datam  proportionem  habeant . 
iSat  proportio  t d ad  d e eadem , quas 
proportio  data;  & iunfla  cb  produ- 
catur ad  r . moueatur  autem  regula 
inter  r c 1 donec  pars  cius  interiefta  in- 
ter reflas  lineas  * a , s b aequalis  fit  ei , 
qus inter  e b,  & circumferentiam  bxc 
interficitur,  hoc  enim  tentantes  fera- 
per,&  regulam  transferentes  facile  affequemqr , fsdtum  igitur  iam  iit,  te  regula  poli- 
tioncin  habent  aghi,  itavt  gh,  ii  k interfe  fint  xqualts.  Dico  cubum  fafilim  ex 
linea  so  ad  cubum  ex  oh  datum  habere  proportionem,  qux  (cilicct  cft  id  ad  db. 
Jntelligatur  enim  circulus  complctusfiunftaquc  kd  producatur  ad  i,6c  lc.  iungatur. 
ergo  i.g  parallela eftipfi  id,  proptereaquod&  kh  eft squalis  hc,&  kd  ipfi  ne.  «.ftni. 
iungatur  etiam  »t,ic.  Et  quoniam  angulus  0 al  in  femicirculo  reflus,  & perpen- 
dicularis au,  erit  vt  quadratum  ex  lu  ad  quadratu  ex  ma,  hoccfi,vt  cM  ad  MA.ita 
quadratum  cx  a m ad  quadratum  cx  st  g,  etenim  vt  j-m  ad  ma,  ita  a m ad  uc . crg0 

«tvt 
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A & vt  quadratum  ex  i m ad  quadratum  ex  u * , ita  quadratum  ex  a * ^c^ortio 
ex  uo,  & c t ad  m a c mutum',  apponatur  proportio  au  ad  »“•  «*'•>  proportio 
compotita  ex  proportione  < m ad 
ad  m a , & prop  itione  a ■;  ad  «s 

videlicct  propi  i tig  .c  t:  ad  h o cadi  q l 

etl.qua  componitur  ex  proportio- 
ne quadrati  cx  m ad  quadratu  ex 
m ij  i & ex  proportione  a m ad  m g. 

® Sed  proportio  compotita  ex  pro- 
portione quadrati  ex  a m ad  qua- 
dratum cx  mo,  & proportione  am 
ad  mg,  eadem  eti,  quam  habet  cu- 
bus , qui  lit  ex  a ai  ad  cubum , qui 
ex  mg.  ergo  & cm  ad  mg  propor- 
tio eadem  eft , quam  cubus  ex  a M 
habet  ad  cubum  cx  mg  - vt  autem 
c m ad  u c , ita  e d ad  n u , hoc  cft 
e d ad  n & : & vt  a m ad  m g , ita 
4.  (nui.  ad  ad  d u . ergo  vt  rn  ad  de  j quz 
eft  proportio  data  > ita  cubus  cx 
» u ad  eunt,  qui  lit  cx  dh  cubum. 


C 0 M M E T^T  A R 1 y s: 


jq  Ergo  5:  vt  quadratum  cx  l m ad  quadratum  ex  m a,  ita  quadratum  ex  a m ad  quadra* 
eor.s.  tumex  ucj&  cm  ad  ma]  purfus  quoniam  angulus  alc  m femturculo  redus  efl,&  prr- 
fexii.  ptndnulari  1 l x ,cTuutirii  rebla  linea  cm,ml,ma  in  conti»»»  analogi» proportionalis. 

cor.to.  quare  Vt  cm  ai  sia,  lia  quadratum  ex  c u',  ad  quadratum  cx  u h . hoc  efl  quadratum  ext.uk 
“**'  ad  quadratum  ex  MA.  . 

B ' Sed  proportioeompofipa  ex  proportione  quadrati  ex  a m ad  quadratum  ex  mg  , de 
proportionem  am  ad  mg  eadem  efl:  quam  habet  cubus , qui  fit  ex  a m ad  cubum  , qui 
ex  mg:  J Vnfmata  namque  omnia  ,&  pyramides  inter fe proportionem  baieut  eompofltam 
tx  proportione  bafium,dr  proportione  altitudinum : quod  nos  in  libro  de  centro  grauttattsfo- 
lidorumpropofitionr  Vigrfimn  prima  demonjlrauimus . efl  enim  cubus  prifma  quodiam  , cuma 
bojis  latus  ipftus  altitudini  efl  aquale . Hoc  idem  problema  ponitur  etiam  i»  tertio  libro . 


PROBLEMA  VIII.  PROPOSITIO  XII. 

1 "*  * t • ~ • ■ - 

Organica  vero,  quae  dicuntur  in  mechanicis  problemata  funt,  quod, 
fiunt  ablata  cis  facultate  geometrica , qualia  funt , & quae  vno  interual- 
lo  dclcribuntur:  & id  , quod  ab  architectis  propofltum  cft  in  cylindro 
fecundum  vtraiquc  bales  diminuti,  volunt  enim  portione  luperficici  re- 
dii cylindri  data,  cuius  nulla  pars  in  circumferenti js  bafium  integra  fer- 
uatur,  inucnire  cylindri  craflirtidinem  ,hoc  ell  diametrum  circuli,  a quo 
cylindrus  ipfc  ortum  habuit.  Inucmtm  autem  methodo  inudligata,hoe 
padlo. 


Suntan- 
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Sumantur  in  data  fuperficic  duo  punfla  * * , & ex 
iplis  a d centris  . atque  in  tcruallo  quopiam  fignetur 
in  difla  fuperficic  punflum  e : & rurfus  ex  cifdcm 
centris  ab,  intcrualioquc  maiori  primo  (ignetur  d: 

& alio  intcruallo (ignetur  b,&  alio  f.  & denique 
alio  g.  erunt  quinque  punfla  cdbfg  in  vno  plano, 
propterea  quod  refla  linea  coniungcns  vntmquod- 
que  iplorum  ad  verticem  trianguli  9quicruris,&  pun- 
flum  medium  dufls  linea:  a b , vt  communis  ha  iis 
triangulorum,  adipfam  a b,  fit  perpendicularis,  & 
quinque  refla:  lines  in  vno  fint  plano . videlicet  ipfa 
cdbfg  punfla-  Haec  autem  in  plano  hoc  modo 

transferemus  . Ex  tribus  quidem  reflis  lineis  , 

qus  punfla  cde  cuniungunt  , triangulum  kkl  in  . 41 

plano  conflituatur:  ex  tribus  vero,  qus  coniungunc  dbp  conflituatur  triangulum 
nKL  in  plano  conflituatur : ex  tribus  vero  qus  coni  angunt  dbp  conflituatur  trian- 
gulum k l m , & ex  tribus  coniungentibus  bpg  conflituatur  cmn.  erunt  triangula 
hkl,k  t m,im  s pro  iplis  cdb,Dhf,bfg  triangulis.fi  igitur  circa  punftuin  kklmn  C 
cllipfim  deferibamus , minor  ipfius  axis  erit  diameter  circuli , qui  cylindrum  perficit . 


• H 

•M 

* L. 

>s? 

• K 
*U 

*c>. 

COMKJlfTdHin. 


Erunt  quinque  punfla  cdbfg  in  vno  plano,  propterca  quod  refla  linea  conitin-  B. 
gens vnum quodque  iplorum a(f verticem  tiiangul-squicruris,  &- punflum  medium 
dufls  lines  a e , vt  communis  bafis  triangulorum  ad  ipfam  a b fit  perpendicularis  J - 1 
Dnchs  enim  ab  iplis  con  e punitu  , hoc  efi  4.  triangulorum  iqnicrurium  verticibus  ai 
medium  comitianis  bafis  a b , erunt  hi  ai  ipfam  A B perpendiculares . O"  idcirco  ex  facunda 
propofitionc  Vndccimi  libri  elementorum  in  vno , & eadem  plano . puntla  igitur  c D B f G i» 
Vnoplano  confifient . fune autcmeaquidemin  fupcrfi.iicuruacyhndri,  fed  tamen  omnia  ia  1 
eadem  linea,  qui  vel  retia  erit , vel  curita,  & fi  quidem  r lla , eji  cylindri  latus . Si  vero  cur- 
ita, portioefl  circuli,  Vel  ,/lipfis  , nam  cum  planumper  ea  tranfiens parallelum  efiplanobafis^  i 
IX  f Hinne  ipfa  circulus  : eum  vero  upn  efi  parallelum, ellipfis  efficitur,  qui  omnia  ut  primo  li- 
bro Strcnt  dtmonfirata  funt . ,,.r  -,i,  ...  , ; . 

Ex  tribus  quidem  reflis  lineis,,  qus  punfla  cdi  oniungum , triangulum  in  plano  E 
conflituatur]  Mqui  nou  ftmper poffunc ex  bit  triangula  confiitiai  , quando  fctliccteapun- 
tta  in  retia  linea  , hoc  efi  ncyltndro  latere  collocantur,. 

Si  igiturcirca  punfla  iiklmn  cllipfiin  deferibamus,  minor  ipfius  axis  erit  diameter  C 
circuli , qui  cylindrum  perficit  ] Hoc  demon, iratpr  a Sereno  in  9.  propofiiione  primi  libri, 
fieri  tamen  potefl , quod  proxime  diximus , vt  circa  dttiapunSa  non  allipfis , fed  circumferto^ 
tia  circuli  ,qui  eji  bofi  iqualit,  dtftnbatnr . , j.  . ...  0 


P RO BLE_MA  IX.  PROPOSITIO  XI It 

, ,.1, ^ . . , . i . • ....  ...  . 

Cum  autem  quxfirum  fit  circa  quinque  data  pundta  hklmn  clli- 
pfim deferibere.  Sit  iam  deferipta:  & iundtx  mk,nh  primum  fint  pa-  A' 
ralLIx,  diuidanturque  bifariam  in  puridtis  ab:&  duiSta  a b ad  ef  punT 
«Sta  ellipfis  producatur,  efi  igitur  ee  ipfius  diameter  per  diffinitionem  B 
conicorum  pofitionc  data  . etenim  vnuraquodque  pun&orum  ab  da*  C 
tum  eft  pofitionc. 

Nani  - Duca* 
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Ducatur  per  i IpG  e,  parallela  t«:  & iunft* 

D perducta:  in  punftis  r g . ergo  datiefunt  k m , h n cum  , V“T^ eu]2m  muK  uacft 
E k M , H N fit  ‘latum . Et  quoniam  vt  rrttangulum  x d i ad  "fla * ' caangulun>  re. 
s.quinti.  re&augulum  x c l ad «rumque  reftanguloram  oct.i <CHerl  ue 

F G ft angulo  nch  aiquale . atque  cft  datum  reftangulum n » J petit<  dau  autem 
H data  cft.  ergo&  r cftdatum.  fed  & k.  politione  igi  tur  iungantur  vx,  t-«: 

K elt , & lcx  .quare  & punitum  x dabitur,  quodell  in  cu  P • ? adrcitan- 

1 it  diametro  bf  produft* occurrant  in  as.ent  rurfusv trc6 anguh  ««“Af  ( ac 
guluin  sct,  ita  reftangulum  nan  ad  vtiMmque  re®”’8“  „ teaangulum  eas 

f. quinti,  prupterea reftagulum  ras  cftatquale  ipfi  abf  reftangulo,  , ratione 

’ M datum ; dat*  enim  tau,.»,  mftagul Tr’S"Xd- ^rgo  & >F<* 
demonltrabitur  reftangulum  quoque  eb*  datum, ,& dantur  p , g.  & diame- 

N iF,  vt  deinceps  oficndemus,quarc&EF  diameter  magtutu  caAemenim 

ter  'pficoniugata.cumdeturproportio  tranfuerfi  latens  e f d^^  autem 

cft , quam  reftangulum  nr  habet  ad  id,  quod  fit  cx  * n q 

pofitumeft.ficdemonftrabitiir  ™n&a.dico  puE<2a 

O Sit  datum  vtrtunque  reftangulorum  acb,  aob,  & data  c D i» 
ai  datam  ede. 


p Sit  enim  reftangulo  quidem  a c«  reftangulum  n c B V " 

.tu  aequale  reftangulum  Cor.  eritrt  ct  ad  f.  a ,nsk  1(Cltur  contcn- 

<->  nem  vtraque  proportio  eadem  eftei,  qya:  qj  ad  »p«  reftang  a.  jn. 

Q — . - JL...U  .n .-.Ungulo  hae,  quarp datum critpunftum  a imubtero../- 


tum  t c,  f d aequale  cft  reftangulp, 
fum  s datum  » 


:-,J  .1 


'i 


Sed  non 
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Sed  ai»  fuit  parallele  re&e  line$, 
quspuncla  s n , m k ia"  cllipfidau 
qimiu.tg.iat,  & duftis  a k , m .i  fefe 
in  puncta  r tecantiau;  , ducatur 
per  l re&a  linea  lvv  ipfi  aiu 
paralela.  erit  pruportij  rcftan- 
guliMVK  ad  rc<ftangutum  t,  yv  da- 
ta. eadem  enim  eft,  quaj  rc£Un- 
guli  ni#  ad  rcftangulum  «r#, 

& datum eft  nik  reftangtilum.cr- 
go  & ipfum  lvv.  funt autem  pun-  m 

£ta  ly  data,  datum  igitur  eft  pun- 
rtunftum  v,  quare  dcucnimus  ad 
illud,  quod  ante  di&ura  eft  . nam 
cum  parallela;  fint  inter  fc  mh,lv 
circa  quinque  data  nunfla  nmlvh 
quemadmodum  trauidimus,ellipfim 
defcribcnius. 


COMMEfiT^t^irS. 

lAdetrim,  quthoc  loco  traduntur , demoujtr  jtionc-t , feijucns  lemma  prttmittim»! . 


...  a 

i 1 1..'' 

- r • to!a  '.u 

• : • i, 

Stat  dua  reila  lines  interfe  parallela  ab,co,io  incidat  Yetta  linea  b f o h : <$■  a qui-  .1 
busltbet  eius  punitis  bh  ex  altera  quidem  parte  ducatur  « a c , ex  altera  >ero  hd  »,qn*eaf- 
dem  parallelas  quomodocumque  fecent . Dico  vt  retlangulum  eg  h ad  reft angulum  ag  b t » 
ita  (fle  reti  angulum  e fh  ad  cfd  rcfiangulum»  . . * 

I{eti  auguh  enim  egh  ad  reti  angulum  a g p.  proportio  compofita  eft  ex  proportione  eg  ad  »3.fcxii. 
«b,  & proportione  ho  ad  c A*.  l{nrfns  proportio  reciangult  efh  na  reti  angulum  cevcom.  ! 
ponitur  ex  proportione  bf  ad  fd,  Cr  proportione  is  f ad  e e.  Sed  Vt  kg  ad  ob,  ita  eft  e P- 
ad  Ft)  ,ob  finulirudmem  triangulorum  rcb  ,b  f n ,&  ob  jimihtudinem  triangulorum  agu 
CFI(,Mhg  ad  c,  a,  ita  eft  h f ad  FC.  cum  igitur  proportiones,  ex  quibus  componuntur  ca-  4 
dem  fint , habebit  rtU  angulum  egh  ad  rcil  angulum  agb  proportionem  eandem,  quam  re - 
fl  angulum  efh  ad  reti  angulum  cfd. 

Sit  iam  deferipta  ] Hoc  e(l  ponatur  cjje  defcrtpta  , & eft  problematis  rcfulutio . 

Eft  igitur  bf  ipfius  diameter  per  definitionem  ronicorum  pofitione  data  J Terde- 
dmamfcilicet  definitionem  conicorum  Apollonii. 

Etenim  vnatnquodquc  pun&oruin  a p.  datum  eft  pofitione  ] Frufira  additur pofieione , C 
non  enim  alio  modo  punitum  datur  , mfi  pofitione  . 

Ergo  datae  funt  re&ae  linea;  k m h n cum  vnumquodque  pun£h>rum , k m ii  n fit  da-  D 
tlim  ] T^os  hac  ita  redimimus , nam  Gracus  codex  corruptus  eft,  & mancus,  Vt  opinor , qui 
fie  habrr  Idlr  jff  ,9  r . dita  autem  funt  km(iin  pofitune  & magnitudine  ex  16 . 

libri  datorum . 

Et  quoniam  vt  rc&angulum  xdl  ad  rcftanguiun;  mdk  ita  eft  ie<ftangulum  xci  K 
ad  vtrumque  re&angulorum  ocp.nch]  Gracus  toder  x,  \vu  de  7»  <im'  t £ c ^«Vn' 
fi «. » ira  t wji*  Zy  a V »*<£T iptf  xm%  k y f , r y fl  . /’  d lr ^ mdum  eft  **r tl 

«V  7*  v»»'  f P A-  nftt  7»  v»?  p l'  x , *T9  T»  \xn'  .f  yK  *fce  in4Ti^#r  <#'  m y t r yt , Trt- 

na  x tnura 


Digitized  by  Google 


co>' 


*<«  ' PAPPI  MATH.  COLL. 

mum  autem  torum  conflat  ex  praedent!  lemmate . nam  Vt  retlangulum  xdl  ii  rcBangulum 
M dk,  ita f II  rcBangulum  xcl  ad  gcp  re  3 angulum . rcBa  enim  tinea  mk  , gp  parallela 
fuut  ,& tpfas  incidit  u,  dicantur que  lmg,xpk,  qua  parallela!  jecant,  Secundum  ver? 
ita  iemanftrabuitr , 


Sit  reda  linea  ty  ellipfis  iidmeter,  ip/i  diametro  ef  coniugato , & datantur  r v ,rr,  fe, 
Bionem  contingentes  in  f y . erit  f v parallela  tpfis  mk,nh,  & yy  parallela  ipfi  ef  ex 
quinta ptofofitioaefeenndiUbri conicorum,  quire  ex  17  tertq  conicorum , >t  quadratum  ex 
U'<P1>“  ’ vv  ad  quadratum  ex  vp,  ita  eflrcB  angulum  xcl  adrcBngulum  N c H , Vcigitur  rcBangu- 
lum  x dl  ad  reB  angulum  m D K , ita  rcBangulum  x c l ad  nch  redangulum  . 

F Et  cfl  datum  re&angulum  nch]  Gracus codex  te  at  «7«  iw  «’  <m'  r y • fed  videtur 

legendum  i,  iri  Siilr  71'  fm'  r y 6 , 

G Vtraquc  enim  nc,ch  datacft]  T^am  cum  data  fit  n h ;&  ex  aS.  libri  datorum  ydata 
ij.dltar.  ice  , quippe  qua  per  datum  punClum  l retia  tinea  ef  fofitionc  data  parallela  ducitur  terir 
(f  puntlum  c datum,  m quo  fe  mutua  fetant : & proptcrca  tp/d  N c,  ch  dabuntur  . 

H Ergo&  f datum  ] Quoniam  rcBangulum  gcp  aquale  ejl  reBangulo  nch,  hcc  ad 
fc-ixti.  ch,  itaent  nc  ad  cp,  fed  proportio  G c ad  ch  cfldata  , cum  rtraque  data  fit,&  data  n c. 
‘‘da  est.  ergo  cjr  ipfj  cp.tfr  oh  id  puntlum  p dabitur  ex  iq.librtdatorum. 

K Quare  & punitum  1 dabitur}  Gracus  cadex  tebir  W T*'  f • fid  puto  legeudum  f»4ir 
ifo.  -ti  lijamcum  re  Cia  tinca  kpx,lcx  politione  dentur,  & puoflum  m quo  ccnucutunt 
tnierje,  videlicet  X datum  ent  ex  25.  Itbri  datorum  . 

L Eritrurlus  vt  rcitanfiuium  nck  ad  re&angulum  xcl,  ita  rcitanguluin  n ah  ad 
vtrumque  recta  ngul.  irum  has,  hafJ  ffurfui  horum  primum  apparet  ex  lemmate  an- 
tecedenti,nam  retia  tinea  nh  inciditis  dnas  parallelas  L X , SR  , <3"  duBafunt  hls.nrx, 
qua  eafd  mfecaut  fecundum  nero  eadem , quo  fupra,  modo  ofleudeiur. 

M Simili  ratipnedcmonftrabitur  .rcitangulum  quoque  bbf  datum  J lunBis  euimux , 
KL,  qua  diametro  £ p producit  occurrant  m punitis  (ip;  eadem  modo  dcmouilrabltur  ut  refU- 
gulum  m dk  adreflangulum  x dl  , ita  ejje  rcBangulum  m u ad  ntrumque  reti  angulorum 
0«2  ,« vt, quare  rrBang.itum  bbf  reBangulo  <gl£  eil  aquale.  atque  cfl  rcBangulum  Kt* 
datum . igitur  & iffnm  t a p . 

N Et  diameter  ipli  comugata  , cum  detur  proportio  tranfuerfi  lateris  ef  ad  reftum. 
eadem  cnuneH  quamrc&angulum  baf  habet  ad  id  quod  Iit  ex  a n quadratum  ] Ts{am 
qarnt  rcBangulum  baf  ad  quadratum  ex  an.  Fla  ejl  tranfuerfum  figura  latus  ad^reBnm, 
ex  11 . primi  libri  conicorum  ,fed  fntn  datum  fit  rcBangulum  BM,& quadratum  ex  a K,  pro- 
portio 
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f*rli*  quaque  ipforum  datarnt.  03- datum  traufucrfu  m laeui.  Vide  icet  diameter  en  rrgo& 
tVHS  rufum,  & proptcrca  diameter  ioC,  tonmgata ; hic  etl  Occanit  i,  ructer,  qut  rx  iefiulllo- 
ne  medum  proportione  m habet  Inter  figura  intere  ^ videlicet  inter  cy,&  latas  retium  dabi- 
turenim  proportio  ipfius  s»  ai  fecundum  diametrum . rx  34  ti'nn  datorum,  Cani  igitur  per 
refoluttonem  diameter  ettipfis  e f magnitudine  data  fit,  lioc  eft  iranfuerfuui figura  latus,  item, 
que  Utut  rell um , facile  eiit  ex  54, primi  libri  conicorum  circa  da-a  punita  'elliplimdeftribc- 
te , quod  ipfum  facere  oportebat  . 

Sit  datura  vtruinque  re&angtilorura  ic',  snt]  n-x-ut  codex  t.-m  /dirhiuTii  O 
fU  ffr  am'  «/3  y,u.Bf  fed  legendum  puto  in  tailr  Uxxi/ir  dfT  xu,'  a.  y B ,ut  0 . 

Sit  enim  reciangulo  quidem  ace  rc&angujuin  n ' arqualc  * rcitaiigulo  autem  P 
ADB  arquale  rcftangulura  cdf.  erit  vt  c ad  ea,  ita  At  ad  f:>  . nara  cb  conltru- 
flionera.&C.  ] Mac  nos  relhtuimus  nam  Gruente  d x.er  comptus  e\&  mancus,  qui  fi  c 
ktabee.  Sr«  ytf  nf  par  <ma'  xBy  in,  T.'W  fyt.n!  f,W  a <T ES  T.'  mr'.e 

T«  I»,»™  { <ur>c  f *«  Taer.tunv  . 

Reftangulum  igitur  contentum  bc,fd  aquale  eft  rertangulo  e a f . quare  datura 
erit  punitura  a firailiter&ipium  B datum]  Corruotus  etiam  tfl  l,oc  i ■ ac,  Orxcus  codex 
in  quo  fic  legitur,  in,  W $yt  aj  <ma'  iti.  «ri  «]  t«’  « miat.u  lu.m,  k\  t.  B. 

fedcumbxc  icmonUratioobfcura nimis,  & conci/afit , nos  ea  napcrcijime,  &•  plaiiifiimaex- 
plicare  conabimur . Sit  datum  Vtrumque  rcilangiuarutti  a c b,  a D B , & data  jiiat  cn  nuntia. 
fUco  etiam  punSa  a b data  effe , ■ 


A C D B 

1—  ■■  I ■ I 1_  1 , f 


pc  3 angulo  cnrm  ecb  xquate  fit  reflangulum  n c f,  ci~  reti  angulo  a de  aquile  rettangu , 
Ium  c Df , erit  vt  8 c ad  c d , ira  £ c ai  c o.  & per  eouuerfionem  rationis  vt  c b ad  b d j 
'ta ‘.b  ad  B a . Bfirfus  vt  a d ad  o N Ita  erit  c n ad  n «,  componcttdoq,  *t  a F ad  f n , ita  c B 
*n  V ri*  ^M4.rt  *F  tflvt  ce  ad  ea , idcirco  retlangulum  contentum  to,cr  ci  aquile  * 

f/t  reuanguU  eaf.  fcdretfauguluiacontentum  fd  & ca  datum  etl , vtraque  ciiim  ell  data, 
ergo  datum  efi  etiam  reti  angulum  SAP,  quod  quidem  applicatur  ad  datam  retiam  lineam  ef, 
deficiens  figura  quadrata,  data  igitur  ell  ea  ex  j S.  libri  datorum,&  data  ac.  Huodcumda. 
reti  angulum  A cs , erit  cb  & tota  ab  neceffario  data  . 

Eadem cmm eft, qua r&Sanguli  ntk  ad  reflanguluin  mth]  Tfam  ex  17.  tertii  R 
libri  conicorum  eodem  modo  , quofupra  demo  «lirabimus  re  3 angulum  NYU  ad  rctianiulum 
irv  ita  effe,  Vt  reti  angulum  n t e ad  m th  retlangulum, 

Et  datum  eft  n c k rc&angulurq  ] Huoiuimdatxfunt  ne  .lv  , dabitur  etiam  punlfum  $ 
Ysinquoconueinuntexiq.  hbn  daiorunt.  qutra&  ipfx  »y,iK  reti  angulum  continentes. 
Ergo  & iplum  L y v ] Exi.  libri  datorum . 

Datura  igitur  eft  pumftum  v J Cum  entmdatum  fit  retiangitlum  lyv,&  data  1 y,  da-  'l 
bitur  quoque  v v ex  5 i , libri  datorum , quare  & v puntiumex  xq.  ctufdcm. 


PROBLEMA,  X.  PROPOSITIO  xiy. 

Facile  autetn  eft  inuentis  (juibulcumcjue  coniitgationibus  diaenc- 
tronira  ellipfis,  axes  cius  organice  inuenire  , quod  quidem  hac  ratio, 
nefiet,  r ■ 


i 


Exponaii* 
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Exponamur  prius  inucnt*  dian.ccri 
coniugatz  clfipfis,  qui  (int  ab.cp  fete 
in  punito  r bifariam  fetantes,  & per  a 
quidciu  ipfi  en  parallela  ducatur  fu; 
quadrato  autem  ex  d b squale  ponitur 
rectangulum  eah:&  eh  bifaria  fecetur 
in  Kjcumfic  na  maior, quam  ea. deinde 
a punfto  k ipfi  ii  e ad  reflos  angulos  du- 
catur.K  l quf  recita  lineam  f c in  i fecet  & 
ex  centro  l per  a circuli  circumferentia 
dtfcribatur,fecans ipfam  rc  in  fg  pun- 
flis: iunftsq, r. f,bg  producantur, & ad 
jpfas  agantur  perpendiculares  am,as. 
reftangulo  autem  cem  aquale  ponatur 
vtrumque  quadratorum  ex  bo,  ep,  & 
rcctangulo  pauponatunquale vtrum- 
que quadratorum  ex  or,os.  Inucnti 

igitur  erunt  axes  cllipfis  or  ,rs.  quo-  _ 

rum  minimus  crartitudini  cylindri  eft  squalis : vt  In  principio  dictum  fuit. 

COTUMMTUT^HirS. 

A Rcctangulo  artem  gbm  stuale ponatur  murrque  quadratorum , ex  eo,bs.  Et 
rcctangulo  fen  ponatur  squale  itrumque  quadratorum  ex  er,  bsJ  Craeus  coitx 
corrupti,  & mancus  r/tbre  loco,  quemnas  retinuimus , fic  enim  habet . C t.'  ftir  iis>'  *. 

ladnpir  fff  \V  1 8 , i » . -nl  Sl  <an'  it,6r.  lege  vi  mf  pclr  W n/aircr  tu- 
i*  S««TEf «r  W am'  1 1 , ( T , T,’  Si  vm>'  £«iW  tct&a  iuariftr  JfT  l p , t r . 

'B  Inucnti  igitur  erunt  axes  cllipfis  up.es]  Traducatur  a m >fque  ai  t,  ita>t  tm  ipfi 

HA  fit  aquati  • prodicatur  etiam  an  rfque  ad  v vt  in  fit  aqualis  na.  erunt  pun8a  yt 
inellipfi  , cx  qs,qutt  d-menllr.ua  funt  ab  .ipellonie  in propofitione  47.  fecundi  libri  conico- 
rum . Sed  R s parallela  efl  ipfl  a t , efi  enim  angulus  c e f in  femicirculo  rcBus , quare  (T 
op  ipfi  a y parallela  erit . Huoniam  igitur  cn  ad  ab  ordmatim  efi  applicata,  qua  per  a ipfi 
c c parallela  ducitur,  videlicet  FG  feBimem  in  pueBo  a continget.  & cum  r G feBioncm 
contingens  diametro  occurrat  in  c , & ah  ordinatim  applicetur , erit  ex  qy.primt  librieo- 
nicorum,r  e B angulum  cem  aquale  quadrato  ex  B 0 , Ve!  n>.  Eadem  quoque  ratione  cum  a n 
ordinatim  applicetur , retf  angulum  f en  quadrato  tx  T R , Vel  fs  efi  aquale,  ergo  op,  rs 
ellipfis  eomugati  axes  etunt , mirum  autem  efi  T appum  alloqui  diligent  ifiimum  huius  proble- 
matis demouflrattonem  non  attulijfe . 


PROBLEMA  XI.  PROPOSITIO  XV. 

Sphxra  fublimi  datam  politionem  habente  ad  fubicdum  planum, 
punctam  inuenire,  in  quod  cadit  pcrpendicularitcr  demifla  ;& fecundum 
quod  cadit:  & inuenire  minimam  lineam  a perpendiculari  abiciflam, 
ua:  inter  duo  puncta  interijeitur . inter  punctum  fcilicet  quod  in  fiipcr- 
ci.r  fphxrx,  & punctum,  quod  in  plano  continetur.  praemittitur  au- 
tem hoc. 

Dato  circulo  fublimi,  non  tamen  in  plano  ad  fubicdtum  planum  re* 
clo  , communem  lectionem  vtrorumque  planorum , & eorundem  in* 
clinationem  inuenire . 


Sit  cir- 
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Sit  circulus  fublimis  in  quo  tria  punAa  ' 
abc  fumantur : & ab  ipfis  ducentur  per- 
pendiculares ad  fiibicAum  planum  - du- 
centur autem  h„c  modo . A punAo  e re- 
Aa  linea  in  fiibicAum  planum  incidens, vt 
en,  admoueatur,  & tangat  planum  in 
alijs  duobus  punAis  tr.  fumatutqueeir- 
, culi  cirta  dbf  centrum  quod  fit  k . ergo 
qua:  a punAo  e perpendicularis  ducitur» 

in  k punAum  cadet , & data  erit  e u.de-  £ 

mittantur  etiam  a punAis  a b fimiliter 
perpendiculares  tu,tu  iunAseque  d, 
m l producamur  , & fiat  vt  e i qui- 
dem ad  AL,'ita  k M ad  ml:  vt  autem 
*n  ad  a l,  ita  uo  ad  ol.  quare  data  e' 
runt  punAa  uo.  etenim  in  nobis  erit  eiuf- 
modi  perpendiculares  fumere  ita  vt  ipfa  - 
rum  vna  videlicet  a l minima  fit . rcAa 
igitur  linea:  funt  Mac,  o ab  funtque  in 
plano  circuli  abc,  & idcirco  communis 

feAio  ipfius,  & fubicAi plani ,eft  rcAa  linea  mo.  ducatur  a punAo  t ad  uo  per-  £ 
pendicularis  LN,flt  as  iungaturerit,  & an  ad  mo  perpendicularis,  inuentus  igitur  p 
erit  angulus  a s l , qui  quidem  eft  ipforum  planorum  inclinatio . 


C 0 M M EUT  A HI  y S. 


, A puncto  c recta  linea  in  fubiectum  planum  incidens , vt  c b admoueatur,  & tan- 
gat planum  in  alijs  duobus  punctis  bf]  Coda  t a pando  c m fuhiedurn  planum  reda  li- 
nea quadam  cd  ito  Vt  ipfum  tu  n contingat.  Vel  igitur  con  rno  tantum  pando  planum 
Continget,  Vel  m pluribus  punllis.  & fi  qntdtm  tn  vno  pando  tantum,  ertt  ct>  ad  ipf.m  per- 
pendicularis , fin  minus , transferatur  ita  >1  in  alijs  duobus  pandis , planum  contingat . cum 
enim  fundum  c a fubietlo  plano  aquali  difiet  internatio , reda  linea  c D in  circuli  ambitu  fe- 
retur,& couiredi  fuperfieiemdeferibet  .quare  duda  linea  ab  ipfo  c ad  circuli  centrum, qua 
eflaxis  coni,ad  didum  planum  perpendicularis  erit. 

Sumaturque  circuli  circa  dif,  centrum, 
quod  fit  Illud  autemboc  modi  fiet.  Sint  data 
p unda  abc,  &iunda  as  bifariam fecetunn  d, 
atque  ipfi  adredos  angulos  ducatur  ds.  erit  in  re- 
da linea  n b ipfius  circuli  centrum,  ex  corollario 
prima  tertii  elementorum.  Hurfus  innda  bc  fe- 
cetur  bifariam  in  f,  & per  F ipfi  b c ad  redos  an- 
gulos ducatur  FO,  qua  fecet  D f in  H . Dico  pan- 
dum ii  effecentrumcireult,  qui  perpunda  abc. 
tranfit . e fi  enim  centrum  in  reda  linea  d b , Vt 
ofienfum  eft , & eadem  ratione  in  ipfa  fc,  quare 
erit  in  pando  h,  inqno  fcihcrt  ipfa  de,  fo  tonueniunt  boc  autem  nihil  aliud  eft,  uifi 
cirta  datum  triangulum  circulum  def  cribcre. 

Et  fiat  vt  eu  quidem  «d  a l , ita  Kual  ut]  Fiet  autem  boc  modo . Secetur  ck  in  C 
fundo  t, ita  VI  rufii  aqualis  ipfi  M.:&  quamproportionem  habet  cr  ad  r vt , habeat  K l 
ad  i m . erit  enim  componendo  vt  ck  ad  k p , boc  eft  ad  al  , ita  x m «d  ml.  & eodem  mo- 
do fiet,  VI  n H ad  A l , «4  110  ad  OL. 

Recta  igitur  liqeae  funt  mac.oab]  Hoc  nos  iemonfirauimus  incommentarijs  in  de-  D 
cimam  propofitionem  fecundi  libri  Mcbimcdis  de  qs.qnam  aqua  Vetantur,  Videlicet  in  pri- 
mo lemmate.  ’ 

Ducatur  a puncto  t ad  mo  perpendicularis  m ,&  an  iungaturj  didita  boc  funt  E 
i nobis , qua  m Croco  codice  defiderari  videbantur . 

Erit&  an  ad  ko  perpendicularis]  Ex qt.fexti libri bmsl  B 

'■  •'  '■*  ■ - • i" FKO-  ; 
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PROBLEMA  XII.  PROPOSITIO  XVI. 

Hoc  prtcmiflo,  fit  Ipharra  fublimis,  & propofitum  fit  inuenirc  pun- 
itum, in  quod  cadit  perpendiculariter  demifla  in  fiibiedlum  planum:  <Sc 
inuenirc  minimam  lineam  cx perpendiculari  abfeiflam, qua: inter  fupcrfi-. 
ciem  fph.rrx,&  didum  planum  interijeitur. 


Sit  fphaera  fublimis  polita  circa  centrum  b,  & in 
ipfa  maximus quadam  circulus deferibatur  * sci  An 
vero  fit  in  plano  ad  fubiectum  planum  recto,  an 
A non,  hoc  modo  cognofcemus.  Sumantur  in  circum- 
ferentia circuli  tria  quauis  puncta,  a quibus  ad  fub- 
£ icctum planum  perpendiculares  ducantur,  vt  didi- 
cimus, & fi  quidem  puncta  in  qua:  perpendiculares 
cadunt  • fint  in  eadem  recta  linea , erunt  plana  ad 
fefe  recta,  fin  minus  inclinata . Sint.autcm  primum 
recta  : & a punctis  a o.  perpendiculares  ducantur 
• An,'  e,  quae  vel  «equales  erunt,  vel  inaequales.  Sint 
primum  aquales  & iuncta  dc  bifariam  fcccturin 
p • erit  igitur  f punctum  in  plano , quod  quarimus: 

& punctum  r circumferenti®  abc  medium  , quod 

infupcrficiefphais  puncto  p refpondet:&  bf  perpendicuiaris  minima,  vt  ante dt 
ctumefi. 


> ■ ./  :: 


:<•  . > .u  . : 


■t  ••  t-  n i «J  «V 


L.,^dnon'fint aequales, fftq;  ad  rainor:& productae  njflar  ytc<; adAp,itac iiidifn 
erit  punctu  H,in  quo  recta  linea  apuncto  c ad  a ducta,  fubiccto  plano  occurrit , & 
,tMP»,-repta  line?  *u,.turji  angulus  aud  dabitur . His  itacpti/liuitjs  exponat urcircubi' 
circa  diametrum  k i,  aqualis  maximo  cuculo  a b c : & producta  K i adiungatu tl  hk 
qualis  a h:  anguloque  ahd  aqualis’ fiat  angulus  k ■ n'.‘  a punctis  autem  fci  per 
pendiculares  demittantur  k n , to,  & a centro  s perpendicularis  sp,  qu®  circum 
terentia  A»;  &rcct®  line*  OF  «quali»  recta  D f : quod  idem  eft,ac  fi  diceremus  rect. 

linea 
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Vpunctaln  bT fuS^Jh' irititWr  r Pu]«r,inqU0<J  rphsra 
qualis . C ? 'P“*ra: : & perpendicularis  minima,  qu*  ipli  Re  eilx- 

Non  fit  autem  circulus  abc 
in  plano  ad  fiibiectum  planum 
recto  ; fiiinaturque  iprorum 
communis  lectio  .orf  .•  & in  cir- 
culo abc  fumantur  puncta  ac 
fecundum  diametru  oppofita, 
ita  vt  recta  linea  contundens 
puncta  a c communi  lectioni 
»u  occurrat,  quod  quidem  ia- 

cilc neri  pocefi , cum  linea  fit 
in  circuli  abc  plano.  Itaque 
occurrat  in  v , data  igitur 
erit  a n , & angulus  a h l>  da- 
tus. ducatura  centro  e ad  iim 
perpendicularis  ebu, qu.xqui- 
ale.u  ducetur  hoc  modo.  Expo- 
aiatilr  circulus  flc  circa  fo 
diametrum^  maximo  circulo 
abc  aqualis: & adiunga t ur g k 
aqualis  en,  anguloque  aho 
aiqualis  confiituatur  angulus 
a centro  o perpendi- 
cularis oest.  polita  circumfe- 
rentia: t;  l mqualis  aofe  inda- 
tur circumferentia  c b , 5r  re- 
cta: linea:  km  aiqualis  recta 
*p  . ergo  ni  ipli  m «qualis 
erit  ; & ad  h n perpendicula- 
ris ac  producta  in  centrum  s 
cadet,  hec  enim  cx  fimilitudi- 
nc  peri pi.  ua  funt . ducaturipfi 
n n ad  rectos  angulos  in  luo- 
iecto  plano  recta  linea  b a . 
quare  n u perpendicularis  eft 
ad  planuin,quod  per  lineas  edi 
ducitur, ac proptcrca  circulus 
abc  addictum  planum  rectus 
cfi, planum  igitur  boi  produ. 
ctum  circulum  fcicict  in  fph^ra 
maximum  , ad  circulum  abc 
rectum  . quod  quidem  per  po. 
losipfius&pe,- puncta  co  tra- 
fibit  . ergo  fi  circuli  a:c  po- 
polum  fumcnces , qui  fit  p;  per 
P & per  vtrumque ipforum  na 
circulii  deferibemus : erit  is  in 
fphaira  maximus&  erit  in  pla- 
no peroni  tranfeunte.  Ita- 
que deferibatur,  & fit  bpo: 

circulo  rnt  circa  rt  diametrum  , addatur  a t «qualis  bd  , & 
cirnimf.TCB^U*  IS  nata”?“,us  R * x:  & a centro  L perpendicularis  ducatur  tu. 
.....  iin,.J  « 1 s vcr,°  K " ,umacu‘'  squalis  cii-cuinftrcntia  a r in  n r o circulo . & re- 
rcnrnn,  ^qiU  'SrCCU  Tr',  crb’° lu,,ct  J tr  Squalis  erit  ipf.  x n , & productam 
.uiu:  ca*  ' Cl'ttluc  fub^.tum  planum , i ad  rectam  lineam  di  perpendi- 

au^c:rmClUmiSltUtl  c(t  > u>  quo!  Iph«ra  cadit:  & punctum  r fecundum 

quod  cadit,  mmuna  vero  perpendicularium  cit  ipfa  n. 


D 

E 

F 

G 

H 
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C O M M E H T A H.I  V S. 

A Sumantur  in  circuli  circumferentia  tria  quauispunfia,  a quibus  ad  fubicftum  pia. 
num  perpendiculares  ducantur , Cneus  coacxbcc  meo  deprauatijjimus  eii,  quem  uoi  refli- 
luimus . 

B V t didicimus  ] In  antecedente  fcilicet . 

C Quare  dh  perpendicularis  cfl  ad  planum , quod  pcrlineas  edi  ducitur  } Ex<p*vu- 
dectrni  elementorum , eflcntmDii  perpendicularis  ad  tpfas  d e,d  c , qua  inputmo  Djcwu- 

_ tuo  fecant . 

® Ac propterea circulus  auc  ad diflum planum cfl reflus  J Ex  i8. Undecim:  elemento- 
torum.  T^am  circuli  abc  planum  per  dH  tranftt , quippe  qua  communis /eBioeli  ipjius,Cf 
fubledi  pleni  . 

" Planumigitur  edi  produflum  circulum  faciet  in  fphara  maximum]  Ex  6.  primi  ii- 
brifplixricorum  Theodosij , cum  per  centrum  s tranfeat . 

“ Quod  quidem  per  polos  ipfius,  & per  punfla  » o tranfibit  3 Ex  i )■  primi  libri  fpbtri- 
ricorum  eiufdem. 

“ Ergo  fi  circuli  abc  polum  (umentes,  qui  fit  p ] Circuli  polum  inueniemus  er  zs.pri. 
mi  libri  fpli  tricarum  . 

“ Per  p & per  vtrumque  ipforum  eo  circulum  deferibemus]  Ex  ip.  eiufdem  libri. 

PROBLEMA  XIII.  PROPOSITIO  XVII. 

Sphaera  pofita , & pundo  extra  ipfam  dato  , inuenirc  pundum , in 
tjuo  reda  linea  a dato  pundo  ad  centrum  fphxrx  duda  cucun. teren- 
tia m lecat. 

Hoc  autem  perfpicuum  cfl . fi  enimadato  puncto  refla  linea  in'  circumferentiam 
incidens  conuertatur,&  ipfa circulum  deferibet:  & polus ipfius erit  punitum  illud, 
quod  qusritut . 

PROBLEMA  X;iV.  PROPOSITIO.  XVIII. 

j 

Ponatur  rurfus  tphxra,  & duo  punda  dentur,  vtraque  extra  /iipcrfi- 
cicm  cius , & oporteat  fu  mere  punda , in  quibus  reda  linea  data  pun- 
da coniungcns  (phxrx,  lupcrficicm  iccat. 


Ponatur  enim  fphsera  circa  E centrum,  & data  puncta  extra  fuperficiem  cius  fint 
Ec , puncta  vero,  in  quibus  refla:  lines  a punflis  ac  ad  centrum  t ducta  fupctficiei 
occurrunt  de.  Defcribatur  maximus  circulus  d e fo.  ergo  dat®  erunt  ad,cb  refla 
Jinc®,&cumdata(itfph®r$  fcmidiamcter,tot®  ab,ce  dabuntur,  itemque  ea ,qua 
data  puncta  a c coniungit . Extribus  igitur  reflis  lineis  ab,  ac,  c»  triangulum  mt 

condi- 
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conftituatur  ,&  circa  centrum  h defcribatur  smno  circuluq  circulo  dbfg  squalis. 
Si  ergo  is  circulus  fecit  t L , manifefluin  c(t  rcftain  lineam,  qua;  punfta  a e contingit , 
fphsram  ipfiin  fecarc , fin  tninusnou  fecarc  . Itaque  circulus  lecct  1 1 in  mn  punctis: 
fitcircum  ferentis  s v squalis ablci  . datur  circumferentia  t>  o ; circumferentis  vero 
o n squalis  abfeindatur  bp  conflat  igitur  pun&»  e f ea  efle,  in  quibus  reda  linea  con- 
tingens *c  fphsrsfupcrficiemlecat. 

PROBLEMA  XV.  P ROPOSITIO  XIX. 

Vtilia  etiam  (unt,  qu.c  proprie  organica  appellantur;  & maxime  quan- 
do ad  id  quod  facile  eft  a relolutioiic  manudu&a  experientiam  propor- 
tione relpondentem  effugere  podinr.  vr  exempli  gratia.  In  dato  circu- 
lo ieptem  hexagona  delcribcre , vnum  quidem  circa  idem, quod  elt  cir- 
circuli  centrum : reliqua  vero  lex  a medijs  lateribus , qua:  oppofita  late- 
ra  habent  ad  circuli  circumferentiam  aptata. 


Sit  datus  circulus,  cuius  centrum  g,  & circa  idem  centrum  ponatur  latus  hexa- 
goni n n , ita  vt  hexagonum , quod  ah  in  dcfcribitur , latus  l s ad  circuli  circumfe- 
rentiam aptatum  habeat:  & iungatur  f.K.crgocA  in cadetn refla  linea  conftituitur 
inqua  latus  hexagoni  k ,propte.  ea  quod  angulus  quidc  cKh  duas  tertia  refli , angu- 
lus vero  it  t l reftuin , ac  rcfti  tertiam  continet : & iunfla  gn,  cum  et,  tt  squales 
/intjcrtt  cl  dupla  ipfius  ls.  cftquc  angulus  ad  l datus,  quippe  qui  continet  redtum, 
heredii  tertiam  .triangulum  igitur  gln  fpccic  datur.  & datur  proportio  c n ad  na, 
fcddaueft  gn.  crgo&  nl,  videlicet  hexagoni  latus, data  erit. 

Organicum  vero  hoc  modo . 

Exponatur  re  As  lines , qus  cft  ex  centro 
circuli  p tertia  pars  ac,  in  qua  circuli  portio 
a «e  defcribatur,  duarum  tertiarum  redii  angu. 
lmn  fufcipicns,&  quarum  partium  refla  linea  a i 
efl noucne, carum  quattuor  abfeindatur  cb;  de 

Ooo  x *E 
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bb  contingens  ducatur.  Dico  iunflam  ab  hexagoni  later,  hk  «qualem  effe . pto- 
ducatur cni.n  bc,&  ipfi  ab,  wua.is  ponatur  «».  ergo  triangulum  a bd  requieture 
. cft:&  refka  linea  af  aequalis  eis , qure  cft  ei  eentrocircuh.  Opomain  igitur  i.  ad 

»c  eant  habet  p.  oporti  n-.in,  quam  nouem  ad  quattuor,  & quadratum  ei ;»•  a qu 

dratuin  cx  b,.  hanc  tandem  proportionem  habebit,  quare  ab  hoceft  e S 
ra  eft  e c , & b c ipfius  c d dupla . fed  & , c dupla  eft  c a . ergo , & «^ta  b t ipu.e 
ad,  hoc  eft  ab  dupla  erit . ftd  & ct  dupla  cfl  ln  & «quales  angulos  continent, 
triangulum  igitur  a b f limiic  cft  triangulo  uic:!i  recta  lmca  af  «quans  t n.  ergo 
& ab  ipfi  nl,  vel  hk  aqualis  erit. 


Idem  aliter  tnanifefliu:  oftendemus. 

Sit  af  aqualiscl,  qua  cft  cx  centra"  circuli  dati:  & abfeindatur  ipfius  tertia  pars 
a c , in  qua  circuli  portio  a b c deferibatur,  fdfcipiens  angulum  duarum  tertiarum  recti, 
& qua.  um  a c cft  quinque  carum  quattuor  ponatur  c e : ducattirquc  b b portionem 
contingens , & iunflis  ab,  bf.bc  producatur  bc  ad  d,  ita  vt  id  fit  aqualis  ba,& 
ad  iongarur.  Quoniam  igitur  in  circulum  duftefunt  bca.eb,  quarum  altera  quidem 
fccat, altera  verocirculum contingit ; critrcdlangulum  a e e' aquale  quadrato  ex  iK 
ergo  vt  ab  ad  fb,  it'a  b a ad  ec:  proptcrcaque  cbe  triangulum  triangulo  abs  x- 
B quiangulumerit . & vt  e a ad  ab, ita  bb  ad  ic,  vt  igitur  quadratum  cx  ae  ad  qua- 
C dratumex  eb,  ita  quadratum  cx  ab  ad  quadratum  cx  bc.  fed  vt  quadratum  cx  n 
ad  quadra  um  ex  eb  , ita  ab  ad  bc  , quare  vt  ab  ad  i c,ita  quadratum  cx  ab  ,hK 
cft  b d ad  quadratum  ex  ne.  quadratum 'igitur  ex  Di  ad  quadratum  ex  bc  propar* 
D tionem habet  candcrti,  quam  nouema'dquattuor.  & idcirco  db  fcfquialtcra  Cft  ip 
fius  bc  : & bc  dupla  cd.  cft  autem  & re  ipfius  ca  dupla,  ergojvt  re  ad  ca,  ita 
E bc  ad  cn.&  anguli  ad  c aqualesfunt. angulus  igitur  ad  d angulo  fbc:  &angu!t» 
ad  f angulo  cad  cft  squalis,  quare  vt  bb  ad  bc,  ita  ad  ad  dc:  & permutando  rt 
“ . » b ad 
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1 8 al  ad  , ita  t c ad  c d.  fcd  t c cft  dupla  cd.  ergo&  fb  ipfius  ad,  hoc  eft  ab  du- 
placrit.  angulus  autem  ad  » cft  duarum,  tertiarum  re&i.  quare,  &duatuui  tertiarum 
lC&ieft  PBc;&totus  abf  vnius  recti , ac  tertia:.  Itaque  li  habca.nus  circulumcirca 
centrum  c,  cuius  fcmidiainctcr  Iit  squalis  hfi  i centro  autem  ipfius  dLcanius  cl, 
qua:  fitmqualis  fb,&  ad  retiam  lineam  cl,  atque  ad  punflum  j.- aegidum  conltltua- 
muscLN  ipfi  i«a  a:qualcm,& iungamus  a:  erit  triangulum  Sto  trianguli  ut 
atquianguluin-cftquc  tr  «qualis  ss  ergo  & st  ipfi**  t a:q  ualisci  it  .conltat  igitur 
delrriptioncln  fex  hexagonorum in  circulo  fleri  a rc&a linea ipli  ab  aquali  • l 


C.O  II  M E }(  T ji  \ t y s. 


Quoniam  igitur  au  ad  ec  cam  habet  proportionem  ,quam  noucm  ad  quattuor,  Sc  A 
quadratum  cx  ab  ad  quadratum  cx  tc  hanc  eandem  proportionem  habebic.]  Omnia 
b*c,  & qua  deinceps  fi  ‘t,  paula  poli  opertius  explicabuntur . • 

Vt  igitur  quadratum  ex  a e ad  quadratura  ex  En,  ita  quadratum  cx  ab  ad  quadra.  B 
tum  ex  ec  j Quoniam  enim  r:  ct  ai  At,ua  ur  ti  tc,  erie  pcrmufando  vt  a e ai  ee,  tsiexti. 
»»a  a B ai  b c ; cr  ideo  llt  quadratum  ex  a a ai  quadratum  ex  sc,  ira  quadratum  ex  ab  ai 
quadratum  ex  BC. 

jScdvt  quadratum  ex  ae  ad  quadratum  cx  f.b,  ita  cft  as  ad  ec]  Ex  corollario  30.  C 
fextielem  ntontm.  namyt  ae  ad  as,  ita  b$  ad  e c . quod  juperms  demaoftratumeft , O 
Etidcirco  db  fefquialtcra  cft  ipfius  ec)  Vt  tnim  noucm  ad  fex , trafexad  q iattuor,ar  D 
cum  qu  ' iratum  ex  D b ai  quadratumex  B c fttVt  noucm  ad  quattuor,  erit  p » ait  b c,  vt  ito- 
tiem  ad  fex  i Vel  yt  (ttv  ad  quattuor , ergo  a r.  ipfius  bc  fefquialtcra  erit . t 

Angulus  igitur  ad  d «qualis  eft  angulo  1 bc,  & angulus  ad  f angulo  cad  cft  ae.  E 
qualis]  iluoniamyt  FC  ai  c>,  ita  bc  adeo,  erit  permutando  Vt'  f c ad  ct,  ita  .1  c ‘ai  1;  primi. 
cd  i dtq;  efl  angulus  bc  e aqualis  ipfs  ac  a.  triangulum  igitur  ici  fimi!  e eft  ttlaugula  ac  a:  c'  ^ltl* 
p ob  I d angulus  f b c aqualis  angulo  a pc  j augulufquc  lfc  angulo  cad  xqialis . 

. ..  •;  . 1 ..  , . i, 
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problemaxvi.  propositio  xx. 


.1  • 

Quo  1 autem 

i;i 

dicemus . 


' OlTirOu  . .d.!.  . ’ • 

modo  fujaradictorum  tympanorum  appofitio  fiat,  nunc 


S int  duo  tympana  tornata,  &fibi  ipfisappofita  ab:  & fit  tc  diamctfcr  trmpani  a 
ad  diametrum  tympani  a , ita  multitudo  dentium  a ad-  multitudinem  doiitium  n.fic 
enim  tympanorum  appofitio  feruatur ; ptqptqrea  qriod  vt  circumferentia  circuli  ad 
circuli  circumferentiam  , ita  eft  diameter  ad  diametrum,  hoc  enim  infra  demon- 


Arabitur. 
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THEOREMA  V.  PROPOSITIO  XXI. 

Ponatur  tympanum  quidem  a dentium  lexaginta , tympanum  vero 
B dentium  quadraginta  . Dico  vt  velocitas  tympani  a ad  velocitatem 
tympanis,  ita  dic  dentium  b multitudinem  ad  multitudinem  dentium  a. 


Quoniam  enim  tympana  a b libi  ipfis  appoGta  funt , quot  dentes  monetur  e , toti- 
dem inouebitur  etiam  ipfum  a quando  igitur  b conuerfum  integram  rcuolutioncra 
fccerir,  tunc  a quadraginta  dentes  motum  erit.  & quando  b integras  rcuolutiones 
fexaginta  fecerit , quanta  cd  multitudo  dentium  a,  tunc  a motum  erit,  dentes  1400. 
quama  elt  multitudo  dentium  a in  multitudinem  dentium  b ducta  : lirnili  ratione 
ollcndetur,&  quando  a integras  rcuolutiones  quadraginta  fecerit;  quanta  elt  multi- 
tudo dentium  a,  tunc  b dentes  1400.  motum  effc,  quanta  ell  multitudo  dentium  « 
dufta  in  multitudinem  dentium  a . Quando  igitur  a integras  reuolutiones  fecerit  qua- 
draginta, quanta  elt  multitudo  dentium  B,tunc&  b integras  reuolutiones  fexaginta 
fecerit,  quanta  di  multitudo  dentium  a.  ergo  vt  velocitas  a ad  velocitatem  b,  ita 
multicudo  dentium  b ad  dentium  a multitudinem . 

- . > 2 .1  ".  • ; . • 

THEOREMA  VI.  PROPOSITIO  XXII. 

Circumferentias  autem  circulorum  interle  eflc,  ve  eorum  diametri, 
nunc  offendemus . 


Sint  enim  duo  circuli  ab,  cd.  circa  ab,  c d diametros.  Dico  vt  circuli  ab  circum- 
ferentia ad  circumferentiam  circuli  cr>,  ita  cfle  ab  diametrum  ad  diametrum  er- 
Quoniam  enimyt  ai  circulus  ad  circulum  eo,  ita  quadratum  diametri  a b ad  <jO- 
ratum  diametri  eo . fcd  circuli  ab  quadruplum  ell  rcftanguluin  , quod -diametro  At* 
& a r.  circumferentia  concinetur . circuli  vero  cd  quadruplum,  cll  redlaneulu» ■ 
ouod  continetur  diametro  eo,  & c d circumferentia;  r exanguium  enim  contentum 
femidumitr.)  circuli,  otipfius  circumferentia  duplum  cft  circuli  arcae,  vt  ab  Archimt' 
de,  & m commentario  in  primum  mathematicorum , & a nobis  vno  theoremate  de- 

mon- 
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inonftratuincft  ,vt  igitur  reCUnguluin»  quod  diametro  a b,&  a%  circumferentia  eoa* 
tinetur,  ad  re&anguimn  contencuin  cd  diametro  & circumferentia  cd,  ita  quadra- 
tum ex  a b ad  quadratum  ex  en:  pertnutandoquc  vt  rc&anguluin concentum  circum-* 
terentia  ah  & as  diametro  ad  quadratum  ex  a r,  ita  quod  circumferentia  cn,&cn 
diametro  continetur  ad  quadratum  ex  cd  . ergo  vt  circuli  a,p.  circumferentia  ad  dia- 
metrum ab,  ita  circumferentia  circuli  en  ad  en  diametrum,  hoc  enim  pcrfpicuum 
ett  ,6c  in  clementis  futuitur,  quare  & permutando  yt  ab  circumferentia  ad  circum- 
ferentiam cd,  ita  diameter  ab  ad  diametrum  cd., 

C 0 M M E A l{  I r S. 


Quoniam  enim  vt  ab  circulus  ad  circulum  cd  ita  quadratum  diametri  ab  ad  qua-  ^ 
«Iratum  diametri  CD]  Ex  fecunda  oropo/itlonc  duodecimi  libri  elementorum  . 

Rcftangulum  enim  contentum  femidiametro  circuli,  & ipfius  circumferentia  du-  3 
pium  eft  circuli  areas  J Archimedes  namque  in  libro  de  circuli  dtmenfione  tf>rr.pofitioiic  pn - 
ma  dcmonilrautt  quemlibet  circulum  squalem  effe  triingnlo  orthogonio , cuius  femidtam.ter 
quidem  yni  Uterum,  qua  arc  i rectum  angulum  funt , circu  ■nferenti.r  vero  baft  cius  el  aqua!  s» 

Sed  re  d angulum  contentum  feunJtamrtro  circu  i,  & cius  circumferentia  ditfi  trianguli  cjl 
duplum  . quare  fequitur  ipfius  quoque  circuli  duplum  rffe  . 

Ergo  vt  circuli  ab  circumferentia  ad  diametrum  ab,  ita  circumferentia  circuli  cd  C 
ad  e d diametrum  ] E?  enim  red  angulum  contentum  circumferentia  circuli  a , & a b 'dia* 
metro  ad  quadratum  ex  ab,  ita  retlangulum  contentum  circumferentia  circuli  en,  & cb 
diametro  ad  quadratum  ex  e o.  Sed  Vt  red  angulum  contentum  circumferentia  circuli  a p,  d* 
ab  diametro  ai  quadratum  ex  a b , ita  cfl  circumferentia  circuli  ab  ad  kv.  diametrum  ex  pri- 
ma fexti  libri  elementorum  ^ habent  enim  eamiem  altitudinem  ,.  videlicet  redam  tincam  a b «.quinti 
dr  fimili  ratione  vtred  ingulum  contentum  circumferentia  circuli  cd,  & en  diametro  ad 
quadratum  ex  CD,  ita  circuii  en  circumferentia  ad  dixmetru  n cd,  quare  vt  e ircum  fer  en* 
tt  a circult  ab  ad  ab  diametrum , ita  circumferentia  circuli  cd  ad  diametrum  cd. 

PROBLEMA  XVII.  PR O POSITIO  XXI II. 

♦ . ’ i 

Tympano  dato , &:  data  multitudine  dentium  ipfius,  prbpcfirurri  fit 
apponere  ei  tympanum  datam  habens  dentium  multitudine^!,  & nppo- 
fito  tympani  diametrum  inuenire- 


Sit  tympanum  A,  cuius  dentium  multitudo  fit',  numerus  e,  vnitatum  videlicet  fe- 
xaginta,&  ipfi  a apponatur  tympanum  e,  cuius  multitudo  dentium  fit  t>  numerus 
vnitatum  quadraginta.  Itaque  oportet  tympani  e diametrum  inuenire.  Quoniam 
enim  numerus  b eft  multitudo  dentium  tympani  a,&  numerus  d multitudo  dentium 
tympani  e eftquc  multitudo  dentium  tympani  e ipfius  circumferentia : erit  vt  b nu. 
meru  ad  numerum  n,  ita  circumferentia  a ad  circumferentiam  e.  fed  vt  circumfe- 
rentia ad  circumferentiam,  ita  diameter  ad  diametrum  . proportio  autem  numeri  • ad 
d numerum  cd  data;  cum  data  fit  proportio  fcxagintaau  quadraginta,  ergo  & diame- 
tri a ad  diametrum  e proportio  eadem  efi,  qux  fexaginta  ad  quadraginta  , & dat* 

efidia- 
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rft  diameter  a - ergo  & diameter  c dabitur.  Oportcbic  enim  facerc.vt  numerus  ffcxi'. 
ginta  ad  quadraginta,  ita  diametrum  a ad  alium  diametrum,  circa  quam  circulus  de* 
■ fcnptus quxfito  tympano aqualis  erit , 

Organice  vero  hoc  mod» . 


Exponatur  refla  linea  ef,  diuifa  in  tot  partes  aquales,  quot  dentes  ftint  tympani 
a , hoc  cft  in  fexaginta  .atque  ipfi  ad  rectos  angulos  dufta  fg  tympani  a ad  diametro 
A aqualis  ponatur:  iungaturque  itiJt  quarum  partium  t f cft  fexaginta , carum  qua- 
draginta fumatur  t h ; quanta  fcilicet  cft  multitudo  dentium  tympani  c . deinde  per 
j,  h i pii  fg  parallela  ducatur  iik,  erit  igitur  iix  tympano  c tyquaiis.  etenim  demoa- 
* ftratio  manifefta  cft  . 


C O M M £ T jf  R I V S. 

j,  Atqgc  ipG  ad  reflos  angulos  ducta  fg  tympani  a diametro  aequalis  ponatur j Vo- 
A lifi  fg  ad  »F  etiam  m quocumque  alio  angulo  aptari,  idem  namque  [equitur  neceffe  rft . 
d Etenim  dcmonftracio  manifefta  cft  ] Ex  quarta  fexti  libri  elementorum,  triangula  enim 
• B F G , e n K fimiltafunt . quare  Vt  B F ai  re,  ita  F u ad  permutando  >r  f e ad  e h, 

boecll  vt  fexaginta  ai  quadraginta,  ita  f g ad  H k;  boe  ejl  ita  diameter  tympani  a ai  tym- 
pani c diametrum . 

PROBLEMA  XVIII.  PROPOSITIO  XXIV. 

Quomodo  autem  conftruatur  cochlea,  hxliccm habens  obliquis  den- 
tibus tympani  dati  congruenti,  ita  manifeftum  erit. 


Intejlreatur  cylindrus  zquali  craffitudine  tornatus  ad  ef  cuius  latus  a e , fumatur- 
que  in  iplointeruallum  helicis  monoftrophi  ae:&  liat  lamina  arca , cuius  pars  qui- 
dem g h x fit  triangulum  orthogonium,  reflum  angulum  habens  ad  h;  reliqua  vero 
piraliclogrKa©um  rcftanguluiE  |i u,m.  fttque  hg  aqualis  ipfi  ab,  & hk  aqualis 

perime- 
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perimetro  cylindri  ad.bp.  & circumfleltatur  lamina  circi  cylindrum,  ita  vt  paral- 
lclogrammum  hkl»  etiam  cylindrus  liat,  contingens  de  quando  introduftum  fue- 
rit . °p  unatur  autein  h in  a , & a in  b,!&  fic  per  o k fubtenfam  angulo  reflo, atq;  infle- 
xam deferibemus helicem , quae  monoftroplios  appellatur,  vt  bd.  & rurfus  tranfpo- 
nentes  laminam,  vt  h ponacur  in  s , & u in  c , deferibemus  per  gh  alteram  helicem 
monoflroph  >n  ,ita  vt  tota  dillrophos  fit  in  quo  enim  tempore  a ad  b accedit,  cum 
aequaliter moucatur, in  Itoc & ab  mota  in  fupcrficie  cylindri  ad  eundem  locum  re- 
uertitur,  & punflum,  quod  in  refla  linea  ab  ferri  diximus  helicem  monoftiophonde- 
feribet . id , quod  dem  nftrauit  Apollonius  Pcrgxus , fi  igitur,  & vtramque  linearum 
ab,bc.&  ea,  que  deinceps  funtvfquc  ad  b bifariam  fecemus : & per  punfla  lamina 
dcfci  ibamus  helices  monoftrophos,  ab  ipfis  autem  profunditatem  quamcumquevolue- 
rimu  , fumamus,  Sr  a profunditate  reliquum  deferipta  helicis,  facile  helicem  lenticuj; 
lari  forma,  cum  policrimus,  perfeflam  habebimus . 


Rurfus  in  altera  fuperficicdati  tympani  circa  tempus  intciiigatur  circulus, tUiUs  Ci^ 
eumferentia  rytx,&  centrum  x.punflaquc  ryt  atquahfpacio inter ftfcdiawto, 
verbi  gratia, cum  totus  circulus  in  viginti  quattuor  partes  dl  4 ifus  fuerit . ab ,'pfis autem 
_ „ ^Antrum  ducantur  vfauc  ad  ctrculufn  miI.pt  circa  x uc 


eant, ad  ryt  ducantur  sr,mr,ny,py,ft,vt:  « m aircKuu. ™ 

nexa  fupcrficie  tympani  rs  vfque  ad  circumferentiam,  qua:  eft  , 

perficic  circa  tempus  fimiliterdeferipto  circulo  Qj>.  atqueapunflo  s 
cumfercmice  r y vt  obliquitatis,  ponatur  atquahs  sQ.  ipfi  autem  ryq«.  & «admn* 
ceps  aqualem  ponentes  «c  ipfi  yt,&  reliquas,  cqmugentcfque  *^»**’  ..  , 

bimus  demiumobliquitates.  Quoniamigitur  r y circulis  circulo 0..  eft  aqualis, 
feribemus  etiam  in  altera  fuperficie  tympani  arca  centrum  oppofitum  puntto  x » 
culum  aqualem  circulo  un,&  a punflis  0.«  ducemus  ad  lpfura  reflas  lineas,  verge 
tes  in  centrum : atque  eadem  facientes  ijs,  que  in  circumferentia  circuli  s i Y i r,  tobet n- 
mu;  aliud  latus  tympaiirdcfcriptum . poftremo  excidentes  figuras, quamter  l nca 
txrijciuntur  »t  rs  y , YPr,&.pfis  oppofitas.habebimus  tympanum  obliqui,  denubh* 
dentatum  . vnufquifque  autem  eorum  in  helicem  cochlea  ;ngrcditur,quomani,&n- 
terualium  inter  «y  tequalceft  intcruallo  a b helicis  cochlee:  &manifcftumeftfecun 
dum  vnainqnamquc  conuctfonem  cochlea  vnum  dentem  deferri  . Hoc  enim  Hero 
in  mechanicis  dciaonftrauit,  conferibetur  amem  & a nobis , vt  aihd  extrmfecus  mqut- 
rcamui. 


ttf 
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Intelligatur  cochlea  ab,  & in ipfahclix  *c,n«,ri.  intelligantur etiam monoftn> 
phidift?  helices,  tympanum  autem  appofitum , ii  dentatum  iit  ce,  in, , dentes  ha- 
bens gc.cb.bh  helici  congruentes,  reliqui  igitur  m n congruunt  in  reliquas  helices. 
Itaque  li  conuertamu  cochlcam,ita  vt  punftu.u  e impellatur  ad  partes  c,  erit  t inCi 
quando  cochlea  vnatn  integram  reuolutionem  fecerit.  & habebit  dens  quidem  c»  po- 
ficioncm  ipfius  c c , dens  vero  bh  politionem  ec.  & rurfus  cum  eu  habuerit  poli- 
jjncm  c e in  vna  cochle*  conuerlione  omnino  deferetur . & in  dentibus,  qui  dein- 
ceps funt  eadem,  intclhgerc  oportet;  quam  b rem  quot  dentes  habuerit  tympanum, 
toties  cochlea  mota  vnam  integram  tympani  reuolutionem  faciet . 

De  quinque  facultatibus,  per  quas  datum  pondus  data 
potentia  mouctur. 

'•  H?c igiturde pondere difia  fint.  dcquinqueverofacultatibusiamdiaisex  Heront 
expolitionem  brcuiter  faciemus , ad  memoriam  ftudioionim  , addentes  etiam  de  ma- 
china vnimembri,  bimembri, trimembri,  & quadrimembri  ea  que  necejlario  dicuntur, 
ne  quihecqnyrit  aliquando  laboret  inopia  librorum  in  quibus  Icripta  funt  . etenim 
nos  in  li6ros  magna  ex  parte  dcprauatos,A:  tum  principio  tum  tine  carentes  incidimus- 
Cum  igitur  quinque  fint  facultarcs.pcrquas  datum  pondus  data  potentia  mouctur,  r, e - 
ccdarnim erf hguras  earum, & vfus;  prastcrea  etiam  nomina  expunere  . Tradituro 
autem  cfl  ab  Herone,  St  a Philone  qua  de  caufa  ptasdiaa;  facultates  in  vnam  reducan- 
tur naturam  .quamquam  liguri,  multum  interlc  diltanrcs.  Nomina  igitur  harefunt. 
Axis  nperitrochio,  ve&is,  polyfpafton,  cuneus,  & poeter  hax  quacappellatur  jinini- 
ia  cochlea . 

Dc  Axe  in  peritiochio.4 

'Axis  igitur  in  peritrochio  hoc  modo  conftruitur . Lignum  accipere  oportet  firmum, 
quadratum  perinde,  ac  tignum:  ciulqu»  extrema  contorquentes  rotunda  faccrc,& 
choinicidas  circumponere  cereas  coagmentatas  axi, ita  vt  in  micci -e  foramina  rotundi 
in  immoto  quodam  pegmate  expedite  vertantur,  cum  foramina  habeant  xtcos 
choiuicidibus  fubkdlos , V ocatur  autem  id  lignum, quod didlurn  cfl,  axis  ii  circa  me- 
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ium  axem  circumponitur  tympanum  , habens  foramen  quadrarum  axi  congruens , ve 
eoi  jtn  tempore  & axis, & peritrochium  vertatur  . Conftru&io  igitur  declarata  cft. 
Vilis  autem  cft,  qui  dicetur  . Cum  enim  volumus  magna pondcia  minore  vi  nioucre, 
alligatos  ad  pondus  funes  circumponimus  circa  depreifas  partes  axis : & in  foramina, 
qua:  funt  in  peritrochio  inijeientes  fcvtalas,  dcduccntcfque  peritrochium  conuertimus 
&ita  facile  pondusa  ininorcpotcntiamoucbitui.fimibuscirca  axem  c nu, ducis,  vel 
etiam  ab  aliquo  rccollcfHs,vt  nc  toti  axi  circumponantur . difki  autem  inArumemi  ma- 
gnitudinem,quidem  congruere  oportet  ijs,  quxmoucndafunt , ponderibus,  fymme- 
t nam  ve  ro  ad  rationem , quam  liabct  motum  pondus  ad  potentiam  mouenteni , vc  de- 
inceps oAendctur. 


\ 


Erat  autem  fecunda  facultas,  qux  perveftcm,&  fortaffe  praemeditatio  motus  circai 
excedentia  ponJer*;(latucntes  en  m quidam  magna  pondera  mouerc,  quoniam  pri- 
mum a terra  attollere  oportet,  anfas  autem  non  habebant,  quod  oinnnes  partes  balis 
ipfinsponderisfoloinciimberenti-paulum  fuffodientes , fit  ligni, longi  extremitatem 
(ubijeiences  fub  > >nus , adducebant  cx  altera  extremitate  i apponentes  ligno  prop,  ip» 
fumonus  lapidem,  qui hypomochlium  appellatur,  cumque  illis  rifus  effet  hic  m tus 
valde  facilis  ex  Aimauerunt  fieri  polfc  ,vt  hoc  pafb»  magna  pondera  mouerentur  vo- 
catur autem  tale  ngmim  Vectis , liue quadratum,  iiuc  rotundum  Iit  ■& quanto  pro- 
pinquius oneri  ponitur  hypomoehlium , tanto  facilius  pondus  mouctur»  vt  deinceps 
oftendemus- 
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■>  De  polyfpafto . 

Tertia  autem  facultas  e fi  perpolyfpafium,  quando  enim  volumus  aliquod  pondus 
attrahere  ab  ipTo  religantes  funem , attrahimus  tanta  vi , quanta  ponderi  cft  aqualis , 
Si  autem  attrahentes  ex  pondere  funem,  vnum  quidem  ipfius  caput  fufpcndamcs  ex  ali- 
quo loco  manente , alterum  vero  traijcientes  per  orbiculnm  ad  pondus  religatam, 
etiam  hoc  attrahamus,  facilius  pondus  mouebitur . Rurfus  (i  ex  loco  manente  fufpcn- 
damus  alterum  orbiculum,  & du&um  caput  per  orbiculum  fumentes  attrahamus,  mul- 
to facilius  mouebitur  pondus . & rurfus  fi  ad  pondus  religauerimus  alterum  orbicu- 
lum, & duftJm  caput  per  ipfum  fumentes  attrahamus,  adhuc  multo  facilius  pondus 
mouebitur . femperque  orbiculum  a manente  loco , & pondere  religantes , & vidllim 
duilum  caput  traijcientes  per  orbiculos,  facilius  pondus  mouebitur : & tanto  facilius, 
in  quanto  piura  membra  funis  inflefletur.  oportet  autem  religatum  caput  ex  aliquo 
lr  co  manente  fufpcndi . fed  Ungulos  Orbiculos  fcorfum  a manente  loco,  & a pondere 
religemus,  orbiculi  quidem,  qui  dicuntur  in  manente  loco  cflc,  in  vnum  lignun  indun- 
tur, circa  axes  verfationes  habentes,  quod  manganumappellatur , hoc  autem  peral- 
ferum  funem cx  manente  loco  fufpcnditur.  orbiculi  vero , qui  funt  ad  pondus  inal- 
tcrum  manganum  huic  squale  induntur!  quod  rurfus  folntn  a pondere  religatur, atijuc 
ita  portet  tn  manganis  difpofitoseffe  orbiculos , vt  nc  membra  inter  fe  explicata  diffi- 
culter moueantur.  Qnain  autem  ob  caufam  cum  plura  fintmeinbra , faci  litas  moueo- 
di  fubfequatur,  offendemus,  & cur  alterum  caput  cx  manente  locofufpendatur . 
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Si  cylindri  latus  feratur  in 
fuperficic  cylindri ; a termino 
autem  ipfius  punitum  aliquod 
fimul  in  laccrc  feratur.ita  vt  in 
eodem  tempore, & latus  vnam 
tonuerfionem  abfoluat,  & pun 
ftum  latus  totum  permeet  i li- 
nea in  fuperticie-  cyli  ndri  a pun 
*o  fadta  helix  eft , quam  co- 
chleam appellant.  i)efcribe- 
tur autem  in  cylindro  hoc  pa- 
di o . 

Si  in  plano  dute  redta:  expo- 
nantur, ad  redtos  interfe  angu- 
los, quarum  »iu  quidem  didlo 
lateri  cylindri  fit  aqualis,  al- 
tera vero  aquali,  circuli  cir- 
cumferentia, qui  eftbafis  cy- 
lindri : fic  ad  terminos  didta- 
rutu  linearum  ducatur  linea  re 
do  angulo  fubtenfa : ponatur 
autem  ca , qua  cfi  aqualis  la- 
teri cylindri , in  ipfo  cylindri 
latere;  & altera,  qua  circa  rc- 
dtum  angulum  conuoluatur  in 
circuli  circumferentia,  & qua 
redto  angulo  fubtenditur  , in 
cylindri  fuperficic  conuolue- 
tur,  in  qua  erit  didta  helix,  li- 
cet autem  diuidere  cylindri  la- 
tus in  tot  pares  aquales , quot 
quis  voluerit.  & in  vnaquaque 
ipfarum  helicem  deferibere,  fi- 
ceti fuperius  didtum  ert , Ita  vt 
in  cylindro  plures  helices  de- 
feribantur.  vocetur  autem  fc- 
mcl  lumpta  helix  monoltro- 
phos,  videlicet  linea,  qua  fit 
circa  lingulas  partes . in  ipfa 
igitur  linea  canalem  inciden- 
tes in  profunditatem  cylindri , 
& excidentes,  ita  vt  tylusfoli- 
du>  aptetur  in  canali , cochlea 
fic  vtui(tur . Extrema  ipfius  ro- 
tunda facictes  aptant  in  quyda 
die  pegmata  in  rotqdis  forami- 
nibus , ita  vt  facile  conuertan- 


turfupracochleam  vero  aceo- 
modantes  regulam , qu  e cana- 
lem ipfi  parallelum  habeat  me 
dium  in  fuperiori  fupcrficie  • 

In  hoc  canali  aptant  fupradidtum  tylum , ita  vtglterum  quidem  ipfius  tyli  extremum 
in  canali  cochlc®  aptetur,  alterum  veroindiftocanali,  qui  cfi  regula.  Quando  igi- 
tur volunt  per  hoc  inftrumcntumonus  mouerc.fumentes  funem  , vrum  ipfius  caput  a 
porule  e religant,  alterum  vero  a prxdidto  tylo:  fic  cum  foramina  fint  in  capite  co- 
chlete  Icytalas  inficientes  eam  verfant , atque  ita  ab  helice  tylus  dedudlus  in  canali  fu- 
nem, fic  per  funem  onus  attrahit . licet  et  am  loco  fcytalarum  manubrium  quoddam 
circumponere  cochlea:  extremo,  quod  extra  diapegma  emineat,  fic  ita  verfantes  co- 
chleam onus  attrahere.  Helix  autem,  qua:  cft  in  cochlea  interdum  quadrata  fit , in- 
tctdinfiiienticularis:  quadrata  quidem, cum  ea  canalis  redtas  habet  incifiones,  lenti- 
cularis 
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cularis  vero  cum  obliquas;  in 
-Vnam  lineam  definentes . qua- 
rum illa  quadrata , hfclenti- 
laris  vocatur .» Itaque  cum  ip- 
la  per  feipfam  cochlea  agit  > 
hanc  habet  conftrudijncm . 
Fit  etia  n etiam  alio  modo . 
Affumentes  cniin  alteram  qua- 
dam tacultatemvidelicet  con- 
dlrudlionem  axis  in  peritrochio 
vocati  ; intelltgemus  circa  a- 
xe.u  tympanum  detatum  elle  , 
cochlea  n ver  aquandam  tym- 
pano adiaccre  nue  redam  ad 
folu  n.liue  ei  parallela  n;  quae 
h-.iice  n quide  n tympani  den- 
tibus i nplicutam  habeat , ex- 
trema vero,  qic  in  foramini- 
bus rotundi  , vertentur  ia  qui- 
bufd  1 n oeg  n 1 cibus  , licuti  an- 
te didam  eft,  d£  cum  txtremu  n 
cochle<e  e nincat  in  partem  ex 
teriorem  Jiapcg.naus,  velan- 
lamquanda.n  circumponi  per 
quam  verfetur  cochlea,  vel  fo- 
ramina ita,  vt  iniidis  fcytalij 
fimiliter  verfetur.  Rurfus  fu- 
nes , quia  pondere  religantur  , 
tonu  'luentes  circa  axem  ex 
vttaque  tympani  pa  -te:  & ver- 
fantes  cochleam , & per  co- 
chleam tympanun  dentatum 
onus  attrah  -mus -Conitrudin- 
nes  igitur,  &vfus  praedidarum 

3uinquc  facultatum  iamollen- 
imus.  q ix  vero  cauda  (icut 
per  vnanquamq;  ipfarum  ma- 
gna pondera  parua  omnino  (i 
mouenatur,  Hero  inmcchani-i 
cis  de  n >n  1 auit  % At  in  fe- 
quentihus  ex  tertio  Heronis 
machinas  deferib^n  is  ad  faci* 
litarem , Si  co.noditatctn  con- 
llruente»,  per  quas  rurfus  ma- 
gna pondera  na ouebuntor  • 
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Dc  ijs,  qm  in  folo  ducuntur.’ 


inquit’ in  cheIonis  ‘Jrucumur:  telone  autem  machi. 
& ad  earum  cxtrcmaSLe  ^vrrSft,qr0rfm  CUrCnU  func  r.cfima  • his  onera  imponunt. 
*u  trahuntur  vel  in  creatas  J!,Ue  funlukm  caPlta  rcl|gantur.  hac  autem  vel  ma- 
r venn  ergatas  refiruatur . quibus  circumagis  chelonc  in  (olo  trahitur 


fuppofitis  fcytalis , ve)  famdibus . Si  enim  paruum  fit  onus  fcytalis , fi  mannum  fani, 
dibus  vu  oportet,  propterea  qu''H  ha  non  facile  trahuntur  . fcii  ala  enim  cgnuei  fiepo 
riculum  fiibcunt  , cum  onus  impetum  fufeeperit.  aliqui  veroneque  Icytalis. neque  fa- 

nidibus  vtuntur.fcd  rotas  foiidaschelonis  adhibentes  agunt. . r 

■'  . : ;i.o:  i ,il  11 


De  ijs,  quiein  altum  tolluntur. 


i 

r 


Sed  in  ijs  oneribus,  qua  in  altum  tolluntur,  vt  inquit , machina  fiunt,  alia  quidem' 
vnimembres,  alia  bimembres,  alia  trimembres, alia  vero  quadrimembres,  vnimem- 
bres  igitur  hoc  modo . Lignum  firmum  fumiter  .altitudinem  habens  maiorem , quam 
quo  volumus  onus  eleuare.  & fi  ipfum  quidem  per  fe  firmunj  fu,eri_t , fumentes  funem 
circaquc  ipfum  firineentes,  & pertexentes  iuxta  conuolutioncm  cdnfiringunt , inter* 
vallum  autem  , quod  inter  conuolutioncs  interijeitur , non  fit  maius  quattuor  palmis , 
«ita  ngnumfirmiusefficitur,  & funis  conuolutioncs,  tamquam  gradus,  vtiles  erunt 
ns.  qui  agunt,  & volunt  in  fuperiorem  partem  onus  eleu  ire.  Si  autem  lignum  non  fit 
firmum  ex  pluribus  coagmentetur,  & expendere  oportet  onera,  qua  eleuari  dckent, 
vt  ne  membrum  debilius  fit ; fiat  enim  membrum  reftum  in  ligno  aliquo : & ad  extre- 
mam ipiius partem  funes  religantur  tres,  vel  quattuor, &dcmilii  referuntur  ad  aliqua 

loca 
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loca  permanentia , vt  lignum  quo  quis  impulerit,  non  cedat  > ab  extentis  funibus  con- 
tentum . ex  fiiperiori autem  ipfius  parte  polyfpafta  ftjfpcnduntur  .&  ducentes  ad  vnuin 
attrahunt,  fiuemanu  . fiucad  ergatas  referentes . &'  quando  onus  in  fublime  cleua- 
tum  fit,  oporteatque  lapidem  pancti  imponere,vcl  vbi  quis  voluerit,  relaxantes  vnuin 
aliquem  funemex  ijs,qui  in  extremo  religantur,  videlicet  eum . qui  eft  ad  alteras  pr- 
tes  oneris,  membrum  inclinant,  vel  Icytalasfuppi  nentes  oneri  in  ijs  partibus,  i n qui- 
bus funda  lapidi  non  obuoluitur,  laxant  agentia  pofylpafta,quoufquc  onus  fcy talis  in- 
fideat  ; deinde  folu  entes  fundam,  veftibusmouent  onus,  adeo  vt  in  quem  velint  lucum 
transferant;  vel  rurfus  fubieftum  membro  lignum  funibus  manu  attrahentes  adalte- 
ram  atdificij  partem  tandem  adducunt,  fimul  remittentes  funes , & rurfus  religantes 
vtuncur  > ficu  t ante  ili&nm  eft  . 
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